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ELENCO  DEGLI  ACCADEMICI 

RESIDENTI,  NAZIONALI  NON   RESIOBNTI,   STKAMKItl 
E  CORRISPONDENTI 

al    1"    Marzo    189  1 


PRESIDENTE 

Lessona  (Michele),  Dottore  in  Medicina  e  Chirurgia,  Professore 
e  Direttore  del  Museo  di  Zoologia  della  K.  Università  di  Torino^ 
Socio  delle  RR.  Accademie  di  Agricoltura  e  di  Medicina  di 
Torino ,  Comm.  «^ib  e  e. 

VICE -PRESIDENTE 

Fabretti  (Ariodante) ,  Senatore  del  Regno ,  Professore  di 
Archeologia  greco-romana  nella  Regia  Università,  Direttore  del 
Museo  di  Antichità ,  Socio  Corrispondente  dello  Istituto  di 
Francia  (Accademia  delle  Iscrizioni  e  Belle  Lettere),  Membro 
effettivo  delle  RR.  Deputazioni  di  Storia  patria  della  Emilia, 
della  Toscana ,  delle  Marche  e  delP  Umbria ,  Socio  onorario 
della  Società  Veneta  di  Storia  patria,  Socio  Nazionale  della 
Reale  Accademia  dei  Lincei ,  .  Membro  corrispondente  del  Regio 
Istituto  Lombardo  di  Scienze  e  Lettere,  del  Regio  Istituto  Ve- 
neto di  Scienze,  Lettere  ed  Arti,  delPAccademia  di  Archeologia, 
Letteratura  e  Belle  Arti  di  Napoli  ,  della  R.  Accademia  della 
Crusca,  delP Accademia  Lucchese  di  Scienze,  Lettere  ed  Arti, 
della  R.  Accademia  de  la  H istoria  di  Madrid,  dell' Imp.  Isti- 
tuto Archeologico  Germanico.  Professore  Onorario  dell'Università 
di  Perugia,  Segretario  della  Società  di  Archeologia  e  Belle  Arti 
per  la  Provincia  di  Torino,  Uffiz.  4» ,  Comm.  ©;  ^,  Cav.  della 
Leg.  d'O.   di  Francia,  e  C.   0.  della  Rosa  del  Brasile. 

TESORIERE 

Brt'NO  (Giuseppe) ,  Dottore  aggregato  alla  Facoltà  di  Scienze 
fisiche ,  matematiche  e  naturali,  e  Professore  di  Geometria  de- 
scrittiva nella  R.  Università  di  Torino,  #,  e. 
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CLASSE 


DI 


SCIENZE  FISICHE,  MATEMATICHE  E  NATURALI 


Direttore 

CossA  (Alfonso),  Dottore  in  Medicina.  Direttore  della  Regia 
Scuola  d'Applicazione  degli  Ingegneri  in  Torino ,  Professore  di 
Chimica  docimastica  nella  medesima  Scuola,  e  di  Chimica  mi- 
nerale presso  il  R.  Museo  Industriale  Italiano,  Membro  del 
Consiglio  Superiore  deiristruzione  Pubblica,  Socio  Nazionale  della 
R.  Accademia  dei  Lincei,  Uno  dei  XL  della  Società  Italiana 
delle  Scienze,  Corrispondente  del  R.  Istituto  Lombardo  di  Scienze 
e  Lettere ,  del  R.  Istituto  Veneto  di  Scienze,  Lettere  ed  Arti . 
dell'Accademia  delle  Scienze  dell'Istituto  di  Bologna  e  della 
Reale  Accademia  delle  Scienze  di  Napoli,  Socio  ordinario  non 
residente  dell'  Istituto  d' Incoraggiamento  alle  Scienze  naturali  di 
Napoli ,  Presidente  della  R.  Accademia  dì  Agricoltura  di  Torino 
e  Socio  dell'Accademia  Qioenia  di  Catania,  Socio  effettivo  della 
Società  Imperiale  mineralogica  di  Pietroburgo,  Comm.  ♦,  o,  e 
deU'O.  d'Is.  Catt.  di  Sp. 

Segretario 

Basso  (Giuseppe),  Dottore  aggregato  alla  Facoltà  di  Scienze 
fisiche  e  matematiche.  Prof,  ordinario  di  Fisica  matematica  nella 
R.  Università  di  Torino,  o. 


Digitized  by 


Google 


ELBNCO    DEGLI    ACCADEMICI 


Aocademioi  residenti. 


Lbssona  (Michele),  predetto, 

Salvadori  (Conte  Tommaso),  Dottore  in  Medicina  e  Chirurgia, 
Vice-Direttore  del  Museo  Zoologico  della  K.  Università  di  Torino, 
Professore  di  Storia  naturale  nel  K.  Liceo  Cavour  di  Torino, 
Socio  della  R.  Accadeuda  di  Agricoltura  di  Torino ,  della  Società 
Italiana  di  Scienze  Naturali,  dell'Accademia  Gioenia  di  Catania, 
Membro  corrispondente  della  Società  Zoologica  di  Londra,  del- 
r Accademia  delle  Scienze  di  Nuova  York,  della  Società  dei  Na- 
turalisti in  Modena ,  della  Società  Keale  delle  Scienze  di  Liegi,  e 
della  Reale  Società  delle  Scienze  Naturali  delle  Indie  Neerlandesi, 
e  del  R.  Istituto  Veneto  di  Scienze,  Lettere  ed  Arti;  Membro 
effettivo  della  Società  imperiale  dei  Naturalisti  di  Mosca,  Socio 
straniero  della  British  Ornithologlcal  Union,  Socio  straniero 
onorario  del  Nuttaìl  Ornithological  Club,  Socio  straniero  del- 
V American  Ornithologisf  s  Union  e  Membro  onorario  della  So- 
cietà Ornitologica  di  Vienna,  Membro  ordinario  della  Società 
Ornitologica  tedesca,  Uffiz.  e,  Cav.  dell'O.  di  S.  Giacomo  del 
merito  scientifico,  letterario  ed  artistico  (Portogallo). 

CossA  (Alfonso) ,  predetto. 

Bruno  (Giuseppe),  predetto. 

Bebruti  (Giacinto),  Direttore  del  R.  Museo  Industriale  Ita- 
liano, e  dell'Officina  governativa  delle  Carte- Valori,  Socio  della 
K.  Accademia  dì  Agricoltura  di  Torino,  Gr.  Uffiz.  ^ ,  Comm.  #, 
dell'O.  di  Francesco  Gius.  d'Austria,  della  L.  d'O.  di  Francia, 
e  della  Repubblica  di  S.  Marino. 

Si  ACCI  (Francesco),  Deputato  al  Parlamento  nazionale.  Te- 
nente Colonnello  nell*  Arma  d'  Artiglieria ,  Professore  di  Mec- 
canica superiore  nella  R.  Università  di  Torino,  e  di  Matematiche 
applicate  nella  Scuola  d'Applicazione  delle  Armi  di  Artiglieria  e 
Genio,  Uno  dei  XL  della  Società  Italiana  delle  Scienze,   Socio 
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Nazionale  della  R.  Accademia  dei  Lincei,  e  Corrispondente  del 
B.  Istituto  Lombardo  di  Scienze  e  Lettere,  e  deirAccademia 
delle    Scienze   dell'Istituto  di  Bologna,   #,  Comm.  o. 

Basso  (Giuseppe) ,  predetto. 

D'Ovidio  (Dott.  Enrico),  Professore  ordinario  d'Algebra  e  Geo- 
metria analitica  e  incaricato  di  Analisi  superiore  nella  R.  Univer- 
sità di  Torino,  Uno  dei  XL  della  Società  Italiana  delle  Scienze , 
Socio  corrispondente  della  R.  Accademia  dei  Lincei,  della  R.  Ac- 
cademia delle  Scienze  di  Napoli,  del  R.  Istituto  Lombardo  di 
Scienze  e  Lettere,  Socio  dell'Accademia  Pontaniana,  ecc.,  ^, 
Comm.  o. 

BizzozERO  (Giulio) ,  Senatore  del  Regno,  Professore  e  Direttore 
del  Laboratorio  di  Patologia  generale  nella  R.  Università  di  To- 
rino, Socio  Nazionale  della  R.  Accademia  dei  Lincei  e  delle  RR. 
Accademie  di  Medicina  e  di  Agricoltura  di  Torino,  Socio  Stra- 
niero deìVAcademia  Caesarea  Leopoldmo-Carolina  Germanica 
Naturae  Curiosorum,  Socio  corrispondente  del  R.  Istituto  Lom- 
bardo di  Scienze  e  Lettere,  del  R.  Istituto  Veneto  di  Scienze, 
Lettere  ed  Arti,  Membro  del  Consiglio  Superiore  di  Sanità,  ecc., 
Uflf.  %  e  Comm.  o. 

Ferraris  (Galileo) ,  Ingegnere,  Dottore  aggregato  alla  Facoltà 
di  Scienze  fisiche,  matematiche  e  naturali  della  R.  Università  di 
Torino,  Socio  della  K.  Accademia  di  Agricoltura  di  Torino,  Socio 
Corrispondente  del  R.  Istituto  Veneto  di  Scienze,  Lettere  ed  Arti, 
Socio  Straniero  àelVAcademùi  Caesarea  Leopoldiffo-Carolina 
Germanica  Naturae  Curiosorum  ,  Professore  di  Fisica  tecnica 
nel  K.  Museo  Industriale  Italiano  e  Direttore  del  Laboratorio 
di  Elettrotecnica,  Prof,  di  Fisica  nella  R.  Scuola  di  Guerra , 
Uffiz.  %  ;  Comm.  e  e  dell'O.  di  Frane.   Gius.  d'Austria. 

Naccari  (Andrea),  Dottore  in  Matematica,  Socio  corrispondente 
dell'Istituto  Veneto  di  Scienze,  Lettere  ed  Arti,  Rettore  e  Profes- 
sore di  Fisica  sperimentale  nella  R.  Università  di  Torino,  4ft,  e. 

Mosso  (Angelo),  Dottore  in  Medicina  e  Chirurgia,  Professore 
di  Fisiologia  nella  R.  Università  di  Torino,  Socio  Nazionale  della 
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R.  Accademia  dai  Lincei,  della  B.  Accademia  di  Medicina  di  Torino, 
Socio  corrispondente  del  K.  Istituto  Lombardo  di  Scienze  e  Lettere, 
e  del  R.  Istituto  Veneto  di  Scienze,  Lettere  ed  Arti,  deìV Academia 
Caesarea  Leopoldino-Caroìina  Germanica  Naturae  Curiosorum , 
della  Società  Reale  di  Scienze  mediche  e  naturali  di  Brus- 
selle,  ecc.  ecc.  Hk  ,  Comm.  e. 

Spezia  (Giorgio),  Ingegnere,  Professore  di  Mineralogia,  e  Di- 
rettore del  Museo  mineralogico  della  R.  Università  di  Torino ,  o . 

GiBELLi  (Giuseppe),  Dottore  in  Medicina  e  Chirurgia,  Professore 
di  Botanica  e  Direttore  dell'Orto  botanico  della  R.  Università 
di  Torino,  Socio  Nazionale  della  R.  Accademia  dei  Lincei,  4ft,  e. 

GiACOMiNi  (Carlo),  Dott.  aggregato  in  Medicina  e  Chirurgia, 
Prof,  di  Anatomia  umana,  descrittiva,  topografica  ed  Istologia, 
Corrispondente  deirAccademia  delle  Scienze  dell'  Istituto  di  Bo- 
logna, Socio  della  R.  Accademia  di  Medicina  di  Torino,  e  Di- 
rettore deiristìtuto  Anatomico  della  R.  Università  di  Tonno,  e,  #. 

Camebano  (Lorenzo),  Dott.  aggregato  alla  Facoltà  di  Scienze 
fisiche,  matematiche  e  naturali.  Professore  di  Anatomia  compa- 
rata nella  R.  Università  di  Torino,  Socio  della  R.  Accademia  di 
A^coltura  di  Torino,  Membro  della  Società  Zoologica  di  Francia, 
Membro  Corrispondente  della  Società  Zoologica  di  Londra. 

Sbgre  (Corrado),  Dottore  in  Matematica,  Professore  di  Geo- 
metria superiore  nella  R.  Università  di  Torino. 

Peano  (Giuseppe),  Dottore  in  Matematica,  Prof,  di  Calcolo 
infinitesimale  nella  R.  Università  di  Torino. 

Aocademioi  Nasionali  non  residenti 

Menabrea  (S.  e.  Conte  Luigi  Federigo),  Marchese  di  Val  Dora, 
Senatore  del  Regno,  Professore  emerito  di  Costruzioni  nella  Regia 
Università  di  Torino,  Tenente  Generale,  Ambasciatore  di  S.  M. 
a  Parigi ,  Primo  Aiutante  di  campo  Generale  Onorario  di  S.  M. , 
Uno  dei  XL  della  Società  Italiana  delle  Scienze,  Socio  Nazionale 
della  Reale  Accademia  dei  Lincei,  Corrispondente  deiristituto  di 
Francia  (Accademia  delle  Scienze),  Membro  Onorario  del  Regio 
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Istituto  Lombardo  di  Scienze  e  Lettere,  del  R.  Istituto  Veneto  dì 
Scienze,  Lettere  ed  Arti.  Ufficiale  della  Pubblica  Istruzione  di 
Francia ,  ecc.  ;  C.  0.  S.  SS.  N. ,  Gr.  Cord,  e  Cons.  ^  ,  Car.  e 
Cons.  ^,  Or.  Cr.  0»o,  dee.  della  Med.  d'oro  al  Valor  Mili- 
tare e  della  Medaglia  d'oro  Mauriziana,  Gr.  Cr.  dell'O.  Supr.  del 
Serafino  di  Svezia,  dell'O.  di  Sant'Alessandro  Newski  di  Russia, 
di  Danebrog  di  Daniin. ,  Gr.  Cr.  dell'O.  di  Torre  e  Spada  di 
Portogallo,  dell'O.  del  Leone  Neerlandese,  di  Leop.  del  Belg.  (Categ. 
Militare),  della  Probità  di  Sassonia,  della  Corona  di  Wurtemberg^ 
e  di  Carlo  III  di  8p.,  Gr.  Cr.  dell'O.  di  S.  Stefano  d'Ungberia, 
dell'O.  di  Leopoldo  d'Austria,  di  quelli  della  Fedeltà  e  del  Leone 
di  Zàhringen  di  Baden,  Gr.  Cr.  dell'Ord.  del  Salvatore  di  Grecia, 
G.  Cr.  dell'Ordine  di  S.  Marino,  Gr.  Cr.  degli  Ordini  del  Nisham 
Ahid  e  del  Nisham  Iftigar  di  Tunisi,  Comm.  dell'Ordine  della 
Leg.  d'On,  di  Francia,  di  Cristo  di  Portogallo,  del  Merito  di 
Sassonia ,  di  S.  Giuseppe  di  Toscana ,  Dottore  in  Leggi,  honoris 
causa,  delle  Università  di  Cambridge  e  di  Oxford,  ecc.  ecc. 

Beioschi  (Francesco) ,  Senatore  del  Regno,  Prof,  d' Idraulica, 
e  Direttore  del  R.  Istituto  tecnico  superiore  di  Milano,  Uno  dei  XL 
della  Società  Italiana  delle  Scienze,  Corrispondente  dell'Istituto 
di  Francia  (Accademia  delle  Scienze,  Sezione  di  Geometria),  e  delle 
Reali  Accademie  delle  Scienze  di  Berlino ,  di  Gottinga,  di  Pietro- 
burgo, ecc.,  Presidente  della  R.  Accademia  dei  Lincei,  Membro  delle 
Società  Matematiche  di  Londra  e  di  Parigi,  del  R.  Istituto  Lom- 
bardo di  Scienze  e  Lettere ,  della  Reale  Accademia  delle  Scienze  di 
Napoli,  dell'Accademia  delle  Scienze  di  Bologna,  ecc.,  Gr.  Uflf.  4^, 
della  Legion  d'Onore  ;  © ,   s^  ,    Comm.    dell'O.  di  Cr.  di  Port. 

MoLESCHOTT  (Jacopo),  Senatore  del  Regno,  Membro  del  Con- 
siglio Superiore  di  Sanità ,  Professore  di  Fisiologia  nella  R.  Uni- 
versità di  Roma ,  Professore  Onorario  della  Facoltà  Medico- 
Chirurgica  della  R.  Università  di  Torino  e  Membro  onorario  della 
R.  Accademia  di  Medicina  di  Torino ,  Socio  corrispondente  delle 
Società  per  le  Scienze  mediche  e  naturali  a  Hoom,  Utrecht,  Am- 
sterdam,, Batavia,  Magonza,    Lipsia,  Cherbourg,  degli  Istituti  di 
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Milano,  Modena,  Venezia,  Bologna,  delle  Accademie  Medico-Chirur- 
giche in  Ferrara  e  Perugia,  della  Società  Baiava  di  Filosofia  speri- 
mentale a  Rotterdam,  Socio  onorario  della  Società  epidemiologica 
di  Londra,  della  Mcdicorum  Societas  Bohemicorum  a  Praga, 
della  SocMé  medicale  aìlemamle  a  Parigi ,  della  Società  dei 
Naturalisti  in  Modena,  deirAccademia  Fisio-medico-statistica  di 
Milano ,  della  Pathologicaì  Society  di  S.  Louis,  della  Sociedad 
aniropolojicn  EspaTiola  a  Madrid,  della  Società  di  Medici  Russi 
a  Pietroburgo,  Socio  deirAccademia  Veterinaria  Italiana,  del  Co- 
mitato Medico-Veterinario  Toscano ,  della  SocMé  Boy  al  e  des 
Sciences  Médicales  et  Naturelles  de  Bruxelles,  Socio  straniero 
della  Società  Olandese  delle  Scienze  a  Harlem,  e  della  R.  Ac- 
cademia di  Scienze,  Lettere  e  Belle  Arti  del  Belgio,  àelVAca- 
demia  Caesarea  Leopoldino- Carolina  Germanica  Naturae  Cu- 
riosorumy  Socio  onorario  de  la  Societé  de  Médecine  Mentale  de 
Belgique^  della  Società  dei  Medici  della  Boemia  a  Praga,  Socio 
fondatore  della  Società  Italiana  d'Antropologia  e  di  Etnologia  in 
Firenze,  Membro  ordinario  delF Accademia  Medica  di  Roma,  Qr. 
Uff.  ♦  e  Gr.  Uffiz.  ©,  Comm.  dell'Ordine  di  Casa  Mecklenburg, 
e  Cav.  del  Leone  Neerlandese. 

Cannizzaro  (  Stanislao) ,  Senatore  del  Regno ,  Professore  di 
Chimica  generale  nella  R.  Università  di  Roma,  Uno  dei  XL  della 
Società  Italiana  delle  Scienze,  Socio  Nazionale  della  R.  Accademia 
dei  Lincei,  Socio  corrispondente  delle  Accademie  delle  Scienze  di 
Berlino,  di  Vienna,  e  di  Pietroburgo,  Socio  Straniero  della  R. 
Accademia  delle  Scienze  di  Baviera  e  della  Società  R.  di  Londra, 
Comm.  #,  Gr.  Ufl&z.  o;  ifr. 

Betti  (Enrico),  Senatore  del  Regno,  Professore  di  Fisica  ma- 
tematica nella  R.  Università  di  Pisa,  Direttore  della  Scuola  Nor- 
male Superiore,  Uno  dei  XL  della  Società  Italiana  delle  Scienze, 
Socio  Nazionale  della  R.  Accademia  dei  Lincei,  Socio  deirAcca- 
demia di  Gottinga,  Corrispondente  deirAccademia  di  Berlino  e 
Membro  della  Società  matematica  di  Londra  ;  Comm.  t^ ,  Grande 
UflSz.  (5»  ;  ^  . 

Scacchi  (Arcangelo) ,  Senatore  del  Regno,  Professore  di  Mine^ 


Digitized  by 


Google 


X  ELENCO    DEGLI    ACCADEMICI 

ralogia  nella  R.  Università  di  Napoli,  Presidente  della  Società  Ita- 
liana delle  Scienze  detta  dei  XL,  Presidente  del  Keale  Istituto  di 
Incoraggiamento  alle  Scienze  naturali  di  Napoli,  Segretario  della 
R.  Accademia  delle  Scienze  fisiche  e  matematiche  di  Napoli,  Socio 
nazionale  della  R.  Accademia  dei  Lincei,  Comm.  ^^  Gr.  Uffiz.  o  ;  ifr. 

ScHiAPARELLi  (Giovamii),  Direttore  del  R.  Osservatorio  astrono- 
mico di  Milano ,  Uno  dei  XL  della  Società  Italiana  delle  Scienze , 
Socio  del  R.  Istituto  Lombardo  di  Scienze  e  Lettere,  della  R.  Ac- 
cademia dei  Lincei,  delP Accademia  Reale  di  Napoli  e  delllstitato 
di  Bologna,  Socio  corrispondente  dell'Istituto  di  Francia  (Accademia 
delle  Scienze,  Sezione  di  Astronomia) ,  delle  Accademie  di  Monaco, 
di  Vienna,  di  Berlino,  di  Pietroborgo,  di  Stockolma,  di  Upsala,  della 
Società  de'Naturalisti  di  Mosca,  e  della  Società  Astronomica  di 
Londra,  Comm.  *  ;  3,  «fi»,  Comm.  delPO.  di  S.  Stanislao  di  Russia. 

Cremona  (Luigi),  Senatore  del  Regno,  Professore  di  Mate- 
matica superiore  nella  R.  Università  di  Roma,  Direttore  della 
Scuola  di  Applicazione  per  gli  Ingegneri,  Vice  Presidente  del 
Consiglio  Superiore  delPIstruzione  Pubblica,  Uno  dei  XL  della 
Società  Italiana  delle  Scienze,  Socio  della  R.  Accademia  dei 
Lincei,  del  R.  Istituto  Lombardo,  del  R.  Istituto  d'Incoraggia- 
mento di  Napoli,  dell'Accademia  di  Bologna,  delle  Società  Beali 
di  Londra,  di  Edinburgo,  di  Gottinga,  di  Praga,  di  Liegi  e  di 
Copenhagen,  delle  Società  matematiche  di  Londra,  di  Praga  e  di 
Parigi,  delle  Reali  Accademie  di  Napoli,  di  Amsterdam  e  di  Mo- 
naco, Membro  onorario  dell'insigne  Accademia  romana  di  Belle 
Arti  detta  di  San  Luca,  della  Società  Filosofica  di  Cambridge  e 
deir Associazione  britannica  pel  progresso  delle  Scienze,  Membro 
Straniero  della  Società  delle  Scienze  di  Harlem,  Socio  corrispon- 
dente delle  Reali  Accademie  di  Berlino  e  di  Lisbona,  Dottore 
(LL.  D.)  deirUnifersìtà  di  Edimburgo,  Professore  emerito  deirUni- 
Tersità  di  Bologna,  Comm.  4»,  Gr.  Uffiz.  o,  Ca?.  Cons.  ^i. 

Beltbami  (Eugenio),  Socio  della  R.  Accademia  dei  Lìncei, 
Uno  dei  XL  della  Società  Italiana  delle  Scienze,  Socio  effettìfo 
del  R.  Istituto  Lombardo  di  Scienze  e  Lettere,  Socio  corrispon- 
dente della  R.  Accademia   di   Berlino,   delllstituto   di   Francia 
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(Accademia  delle  Scienze),  della  Società  Reale  di  Napoli,  Prof, 
di   Fisica    matematica  nella  K.   Università  di    Pavia,  o,  Comra. 

Aooademioi  Stranieri 

Helmholtz  (Ermanno  Luigi  Ferdinando),  Professore  nella  Uni:r 
versità  di  Berlino,  Socio  corrispondente  dell' Istituto  di  Francia 
(Accademia  delle  Scienze,  Sezione  di  Fisica  generale). 

Dana  (Giacomo),  Professore  di  Storia  naturale  a  New-Haven, 
Socio  corrispondente  dell' Istituto  di  Francia  (Accademia  delle 
Scienze,  Sezione  di  Anatomia  e  Zoologia). 

Hofmann  (Guglielmo  Augusto),  Prof,  di  Chimica,  Membro  della 
R.  Accademia  delle  Scienze  di  Berlino,  della  Società  Reale  di 
Londra,  Socio  corrispondente  dell'Istituto  di  Francia  (Accademia 
delle  Scienze,  Sezione  di  Chimica). 

Hebmite  (Carlo) ,  Membro  dell'Istituto  di  Francia,  Uffiz.  della 
L.  d'O.  di  Francia,  ecc. 

Weibrstrass  (Carlo),  Professore  di  Matematica  nell'Università 
di  Berlino. 

Thomson  (Guglielmo),  Socio  Straniero  dell'Istituto  di  Francia, 
Professore  di  Filosofia  naturale  nelF  Università  di  Glasgow. 

Gegenbaur  (Carlo),  della  R.  Accademia  Bavarese  delle  Scienze, 
Professore  di  Anatomia  nelF  Università  di  Heidelberg. 

Catlby  (Arturo),  Professore  di  Matematiche  nella  Università 
di  Cambridge. 

VmcHOW  (Rodolfo),  Professore  di  Patologia  generale  e  Ana- 
tomìa patologica  nell'Università  di  Berlino. 

Stas  (Giovanni  Servais),  della  R.  Accademia  belgica  di  Scienze, 
Lettere  ed  Arti  in  Brusselle. 
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CORRISPONDENTI 


SEZIONE 

DI  MATEMATICA  PURA  E  ASTRONOMIA 

De  Gasparis  (Annibale),  Professore  d'Astro- 
nomia nella  R.  UniTersità  di Napoli 

Tardy  (Placido),  Professore  emerito  della  Regia 
Università  di Genova 

Boncompagni  (D.  Baldassarre) ,  dei  Principi  di 
Piombino Roma 

Cantor  (Maurizio),  Professore  di  Matematica 
neir  Umyersità  di Heidelberg 

ScHWARZ  (Ermanno  A.),  Professore  di  Mate- 
màtica nell'  Università  di Gottinga 

Klein  (Felice) ,  Professore  di  Matematica  nel- 
r  Università  di  . Gottinga 

Pergola  (Emanuele) ,  Professore  di  Analisi  su- 
periore nella  R.  Università  di Napoli 

Casorati  (Felice),  Professore  di  Calcolo  infinite- 
simale e  di  Analisi  superiore  nella  R.  Università  di  Pavia 

DiNi  (Ulisse),  Professore   di  Analisi  superiore 
nella  R.  Università  di      ........   Fisa 

Tacchini  (Pietro),  Direttore  dell* Osservatorio 
del  Collegio  Romano ^     .     .     .  Roma 
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Battaolini  (Giuseppe),  Professore  nella  B.  Uni- 
Tersità  di Napoli 

Oatalan  (Eugenio),  Professore  emerito  della 
UiÙTersità  di Liegi 

Bbrtini  (Eugenio),  Professore  dell'università  di  Pavia 

Darboux  (Gastone),  della  Facoltà  di  Sciente  di  Parigi 

SEZIONE 

DI  MATEMATICA  APPLICATA 

E  SCIENZA  dell'ingegnere  CIVILE  E  MILITARE 

CoLLADON  (Daniele),  Professore  di  Meccanica    .   Ginevra 

TuRAZZA  (Domenico),  Professore  di  Meccanica 
razionale  nella  K.   Università  di Padova 

Narducci  (Enrico),  Bibliotecario  della  Biblioteca 
Alessandrina  di Roma 

PiSATi  (Giuseppe) ,  Professore  di  Fisica  tecnica 
nella  Scuola  d'Applicazione  per  gl'Ingegneri  in  .      .   Roma 

P ASELLA  (Felice),  Direttore  della  Scuola  navale 
superiore  di Genova 

SEZIONE 

DI  FISICA  GENERALE  E  SPERIMENTALE 

Weber  (Guglielmo) ,  della  Società  Reale  delle 
Scienze  di Gottinga 

Wartmann  (Elia) ,   Prof.  nelP Università  di     .   Ginevra 

Blaserna  (Pietro),  Professore  di  Fisica  speri- 
mentale nella  R.   Università  di Roma 

KoHLRAUSCH  (  Federico) ,  Professore  nelF  Isti- 
tuto fisico  di Strashorgo 

CoRNU  (Maria  Alfredo),  dell'Istituto  di  Francia  Parigi 
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Felici  (Riccardo) ,  Professore  di  Fisica  speri- 
mentale nella  R.   Università  di Fi9a 

ViLLARi  (  Emilio) ,  Professore  nella  R.  Uni- 
versità di Napoli 

RoiTi  (Antonio),  Professore  nelP Istituto  di 
studi  superiori  pratici  e  di  perfezionamento  di    .   Firenze 

WiEDEMANN  (Gustavo),  Prof,  nella  Università  di   Lipsia 

Righi  (Augusto),  Professore  di  Fisica  speri- 
mentale nella  R.  Università  di Bologna 


SEZIONE 

DI  CHIMICA  GENERALE  ED  APPLICATA 

BoNJEAN  (Giuseppe) Chambéry 

Plantamour  (Filippo),  Professore  di  Chimica  .  Ginevra 

WiLL  (Enrico),  Professore  di  Chimica  .      .      .  GHessen 
BuNSEN   (Roberto   Guglielmo),    Professore  di 

Chimica • Heidelberg 

Marignac  (Giovanni  Carlo) ,  Professore  di  Chimica  Ginevra 

Berthelot  (Marcellino),  delFIstituto  di  Francia  Parigi 
Paterno  (Emanuele),   Professore   di   Chimica 

nella  R.   Università  di Palermo 

K5RNER  (Guglielmo),  Professore  di  Chimica  or- 
ganica nella  R.  Scuola  superiore  d'Agricoltura  in  Milano 
Friedel  (Carlo),  dell'Istituto  di  Francia       .  Parigi 
Fresenils  (Carlo  Remigio),  Professore   a  Wiesbaden 

Baeter  (Adolfo  von) Jlfonaco  (Bavwra) 

Kekule   (Augusto) ,  Professore  di  Chimica  nel- 

r  Università  di Bonn 

Williamson  (Alessandro  Guglielmo),  della  Reale 

Società  di Londra 

Thomsen  (Giulio) ,  Professore  di  Chimica  nel- 

r  Università  di Copenaghen 
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SEZIONE 

DI  MINERALOGIA,  GEOLOGIA  E  PALEONTOLOGIA 

De  Zigno  (Achille),  Uno  dei  XL  della  Società 
italiana  delle  Scienze Padova 

KoKSCHABOW  (Nicola  di),  deir Accademia  Im- 
periale delle  Scienze  di Pietroborgo 

Bamsat  (Andrea) ,  della  Società  Beale  di  .      .   Londra 

StrOver  (Giovanni),  Professore  di  Mineralogia 
aella  R.   Università  di Roma 

RosENBUSCH  (Enrico),  Professore  di  Petrografia 
nell'Università  di Strasborgo 

NoRDENSKiòLD  ( Adolfo  Enrico) ,  della  R.  Acca- 
demia delle  Scienze  di Stoccolma 

Daubbée  (Gabriele  Augusto),  dell'Istituto  di 
Francia,  Direttore  della  Scuola  Nazionale  delle 
Miniere Parigi 

ZiRKEL  (  Ferdinando  ) ,  Professore  di  Petro- 
grafia a Lipsia 

Des  Cloizeaux  (Alfredo  Luigi  Oliviero  Legrand)  , 
dell'Istituto  di  Francia Parigi 

Capellini  (Giovanni) ,  Professore  nella  R.  Uni- 
feisità  di Bologna 

TscHERMAK  (Gustavo),  Professore  di  Minera- 
logia e  Petrografia  nell'Università  di   ...     .    Vienna 

Arzruni  (Andrea),    Professore  di  Mineralogia  I     Aachen 
nelllstituto  tecnico  superiore  (tecnische  Hochschule)  \  (Aix-ia-ciiipeiu) 

Mallard  (Emesto),  Professore  di  Mineralogia 
alla  Scuola  nazionale  delle  Miniere  di  Francia   .  Parigi 
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SEZIONE 

DI  BOTANICA  E  FISIOLOGIA  VEGETALE 

Trévisan  de  Saint-Leon  (Conte  Vittore),  Cor- 
rispondente del  R.  Istituto  Lombardo   ....  Milano 

Candolle  (Alfonso  De),  Professore  di  Botanica .   Ginevra 

Gennari  (Patrizio),  Professore  di  Botanica  nella 
R.   Università  di Cagliari 

Caruel  (Teodoro),  Professore  di  Botanica  nel- 
l'Istituto di  studi  superiori  pratici  e  di  perfezio- 
namento in Firenze 

Ardissone  (  Francesco) ,  Professore  di  Botanica 
nella  R.  Scuola  Superiore  d'Agricoltura  in   .      .      .   Milano 

Saccardo  (Andrea),  Professore  di  Botanica 
nella  R.  Università  di Padova 

HooKER  (  Giuseppe  Dalton  ) ,  Direttore  del 
Giardino  Reale  di  Kew Londra 

Sachs  (Giulio  von) ,  Professore  nelF  Università 
di WUrtzburg 

Naegli  (Carlo),  Prof.  nelFUniversità  di  .     . Monaco  (imttz) 

Delfino  (Federico),  Professore  nella  R.  Uni- 
versità di Padova 

SEZIONE 

DI  ZOOLOGIA,  ANATOMIA  E  FISIOLOGIA  COMPARATA 

-J>E  Selys  Longchamps  (Edmondo)  ....  Liegi 
BuRMEiSTER  (Ermanno) ,  Direttore   del  Museo 

pubblico  di Buenos  Ayres 

Philippi  (Rodolfo  Armando) Santiago  (Chili) 

Owen    (Riccardo),    Direttore   delle   Collezioni 

di  Storia  naturale  al  British  Museum     .      .      .   Londra 
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KoELLiKER  (Alberto),  Professore  di  Anatomia 
e  Fisiologia  .     .      .      .      . Wurtzburg 

Golgi  (Camillo) ,  Professore  di  Istologia,  ecc. 
nella  B.  UniTersità  di Pavia 

Haeckel  (Emesto),  Prof,  neir Università  di  .  Jena 

ScLATER  (Filippo  Lutley),  Segretario  della 
Società  Zoologica  di Londra 

Fatio  (Vittore),  Dottore Ginevra 

Kowalewski  (Alessandro),  Professore  di  Zoo- 
logia nell'Università  di Odessa 

Ludwig  (Carlo),  Professore  di  Fisiologia  nel- 
rUniversità  di Lipsia 

BrDcke  (Ernesto),  Professore  di  Fisiologia  e 
Anatomia  nelF  Università  di .    Vienna 

Lo  CARD  (  Arnould  } ,  dell*  Accademia  delle 
Scienze  di Lione 

Chauykau  (Augusto),  Professore  alla  Scuola  di 
Medicina  di Parigi 

FosTBR  (Michele)  ,  Professore  di  Fisiologia 
ndlTniversità  di Cambridge 

Heindbnhain  (Rodolfo) ,  Prof,  di  Fisiologia 
nell'Università  di Bresìavia 

Waldbtbb  (Guglielmo) ,  Prof,  di  Anatomia 
neirUnivérsità  di Berlino 
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CLASSE 

DI 

SCIENZE    MORALI,    STORICHE   E   FILOLOGICHE 

Direttore 

Flechia  (Giovanni),  Professore  emerito  di  Storia  comparata 
delle  lingue  classiche  e  neolatine  e  di  Sanscrito  nella  R.  Unir 
versità  di  Torino,  Socio  nazionale  della  R.  Accademia  de*  Lincei, 
Uffiz.  #,  Gr.  Uffiz.  o;  «. 

Segretario  Perpetuo 

GoRRESio  (Gaspare),  Senatore  del  Regno,  Prefetto  della  Biblio- 
teca Nazionale,  già  Professore  di  Letteratura  orientale  nella 
R.  Università  di  Torino,  Membro  dell'Istituto  di  Francia,  Sodo 
Nazionale  della  R.  Accademia  de'  Lincei,  Socio  corrispondente 
della  Reale  Accademia  della  Crusca  ,  e  della  R.  Accademia  di 
Scienze  e  Lettere  di  Palermo,  Membro  Onorario  della  Reale  Società 
Asiatica  di  Londra,  della  Società  accademica  Indo-Cinese  di 
Parigi,  ecc..  Membro  della  Società  di  Archeologia  e  Belle  Arti 
per  •la  Provincia  di  Torino,  Comm.  <t  ,  Gr.  UflSz.  o;  fli, 
Comm.  deir  0.  di  Guadai,  del  Mess. ,  e  dell'O.  della  Rosa  del 
Brasile,  Uffiz.  della  L.  d'O.  di  Francia,  ecc. 

Aooademioi  residenti 

GoRRESio  (Gaspare) ,  predetto, 

Fabretti  (Ariodante),   predetto. 

Peybon  (  Bernardino) ,  Professore  di  Lettere ,  Bibliotecario 
Onorario  della  Biblioteca  Nazionale  di  Torino,  Socio  corrispondente 
del  R.  Istituto  Veneto  di  Scienze,  lettere  ed  Arti,  Comm.  #,  Uffiz.  m. 
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Valla  URI  (  Tommaso  ) ,  Senatore  del  Regno ,  Professore  di 
Letteratura  latina  e  Dottore  aggregato  alla  Facoltà  di  Lettere  e 
Filoeofia  nella  R,  Università  di  Torino,  Membro  della  R.  Depu- 
tazione sovra  gli  studi  di  Storia  patria,  Socio  corrispondente  della 
R.  Accademia  della  Crusca,  del  R.  Istituto  Veneto  di  Scienze, 
Lettere  ed  Arti,  deir Accademia  Romana  di  Archeologia  e  della 
R.  Accademia  Palermitana  di  Scienze,  Lettere  ed  Arti,  Comm.  4^, 
e  Gr.  XJflBa.  ©,  Cav.  dell'Ordine  di  S.  Gregorio  Magno. 

Flbchia  (Giovanni),  predetto, 

Claretta  (Barone  Gaudenzio),  Dottore  in  Leggi,  Socio  e  Segre- 
tario della  R.  Deputazione  sovra  gli  studi  di  Storia  patria,  Vice- 
Presidente  della  Società  di  Archeologia  e  Belle  Arti  per  la  Pro- 
vincia di  Torino,  Comm.  ^  e  &, 

Rossi  (Francesco)  ,  Vice  Direttore  del  Museo  d'Antichità , 
Professore  d'Egittologia  nella  R.  Università  di  Torino,  e  Socio 
Corrispondente  della  R.  Accademia  dei  Lincei,  e. 

Manno  (Barone  D.  Antonio),  Membro  e  Segretario  della  R.  Depu- 
tazione sovra  gli  studi  di  Storia  patria.  Membro  del  Consiglio  degli 
Archivi,  Commissario  di  S.  M.  presso  la  Consulta  araldica,  Dot- 
tore honoris  causa  della  R.  Università  di  Ttibingen,  Comm.  #, 
e  Gr.  Uffiz.  ©. 

Bollati  di  Saint-Pierre  (Barone  Federigo  Emanuele) ,  Dot- 
tore in  Leggi,  Soprintendente  agli  Archivi  piemontesi  e  Direttore 
dell'Archivio  di  Stato  in  Torino,  Presidente  del  Consiglio  d'Ammi- 
nistrazione presso  il  R.  Economato  generale  delle  Antiche  Provincie, 
Corrispondente  della  Consulta  araldica,  Membro  della  Commissione 
araldica  regionale  per  il  Piemonte,  della  R.  Deputazione  sopra 
gli  studi  di  Storia  patria  per  lo  Antiche  Provincie  e  la  Lom- 
bardia e  della  Società  Accademica  d'Aosta,  Socio  corrispondente 
della  Società  Ligure  di  Storia  Patria,  del  R.  Istituto  Veneto  di 
Scienze,  Lettere  ed  Arti,  della  R.  Accademia  di  Scienze,  Let- 
tere ed  Arti  di  Padova,  della  Società  Colombaria  Fiorentina  , 
della  R.  Deputazione  di  Storia  patria  i>er  le  Provincie  della  Ro- 
magna, della  Nuova  Società  per  la  Storia  di  Sicilia,  e  della  Società 
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di  Stori»  e  di  Archeologia  di  Ginevra,  Membro  onorario  della 
Società  di  Storia  della  Svizzera  Bomanda,  dell' Accademia  del 
Chablais,  e  della  Società  Savoina  di  Storia  e  di  Archeologia,  ecc., 
Uffiz.  ^,  Comm.  (9. 

ScHiAPARELLi  (Luigi) ,  Dottore  aggregato,  Professore  di  Storia 
antica  nella  R.  Università  di  Torino,  Oomm.  *  e  ©. 

Pezzi  (Domenico),  Dottore  aggregato  e  Professore  straordinario 
nella  Facoltà  di  Lettere  e  Filosofia  della  K.  Università  di  Torino,  ©. 

Ferrerò  (Ermanno) ,  Dottore  in  Giurisprudenza,  Dottore  ag- 
gregato alla  Facoltà  di  Lettere  e  Filosofia  nella  E.  Università  di 
Torino,  Professore  nelFAccademia  Militare ,  Membro  della  Regia 
Deputazione  sovra  gli  studi  di  Storia  patria  per  le  Antiche  Pro- 
vincie e  la  Lombardia,  e  della  Società  d'Archeologia  e  Belle  Arti 
per  la  Provincia  di  Torino ,  Membro  corrispondente  della  R.  De- 
putazione di  Storia  patria  per  le  Provincie  di  Romagna ,  e  del- 
l'Imp.  Instituto  Archeologico  Germanico,  fregiato  della  Medaglia 
del  merito  civile  di   l*  ci.  della  Rep.   di  S.  Marino,  ©. 

Carle  (Giuseppe) ,  Dottore  aggregato  alla  Facoltà  di  Leggi, 
Professore  della  Filosofia  del  Diritto  nella  R.  Università  di  Torino, 
Socio  Nazionale  della  R.  Accademia  dei  Lincei,  Comm.  <t ,  o . 

Nani  (Cesare),  Dottore  aggregato  alla  Facoltà  di  Giuri- 
sprudenza, Professore  di  Storia  del  Diritto  nella  R.  Università 
di  Torino,  Membro  della  R.  Deputazione  sovra  gli  studi  di  Storia 
patria,  e,  #. 

Berti  (S.  E.  Domenico),  Primo  Segretario  del  Gran  Magi- 
stero dell'Ordine  Mauriziano,  Cancelliere  dell'Ordine  della  Co- 
rona d'Italia,  Deputato  al  Parlamento  nazionale,  Professore  eme- 
rito delle  RR.  Università  di  Torino,  di  Bologna  e  di  Roma,  Socio 
Nazionale  della  Reale  Accademia  dei  Lincei,  Socio  corrispondente 
della  R.  Accademia  della  Crusca  e  del  R.  Istituto  Veneto  di 
Scienze,  Lettere  ed  Arti,  Membro  delle  RR.  Deputas^ioni  di  Storia 
patria  del  Piemonte  e  dell'Emilia,  Gr.  Cord.  ♦,  e  o;  Cav.  e 
Cons.  ^,  Gr.  Cord,  della  Legion  d*0.  di  Francia,  e  dell'Ordine 
di  Leopoldo  del  Belgio,  ecc..   ove 
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COGNETTI  Dk  Martiis  (Salvatore) ,  Prof,  di  Economia  poli- 
tica nella  B.  Università  di  Torino,  Socio  corrispondente  della 
R.  Accademia  dèi  Lincei,  e  della  B.  Accademia  dei  Qeorgofili, 
♦ ,   Comm.  ®  . 

Gbaf  (Arturo),  Professore  di  Letteratura  italiana  nella  B.  Uni- 
Tersità  di  Torino,  Membro  della  Società  romana  di  Storia  pa- 
tria, #,  0. 

BosELLi  (Paolo),  Dott.  aggregato  alla  Facoltà  di  Giurispru- 
denza della  B.  Università  di  Genova,  già  Prof,  nella  B.  Università 
di  Boma,  Membro  della  B.  Deputazione  di  Storia  Patria,  Socio 
Corrispondente  deirAccademia  dei  Georgofili,  Presidente  della 
Società  di  Storia  patria  di  Savona,  Socio  della  B.  Accademia  di - 
Agricoltura  e  Presidente  del  Consiglio  provinciale  di  Torino,  Depu- 
tato al  Parlamento  nazionale,  (  'omm.  ♦,  Gr.  Cord.  ®,  Gr.  Cord, 
deir Aquila  Bossa  di  Prussia,  deirOrdine  di  Alberto  di  Sassonia  e 
deirOrd.  di  Bertoldo  I  di  Zàhringen  (Baden),  Gr.  Uffiz.  0.  di 
Leop.  del  Belgio,  UflBiz.  della  Cor.  di  Prussia,  della  L.  d'O.  di 
Francia  e  C.  0.  della  Concezione  del  Portogallo. 

Cipolla  (Conte  Carlo),  Professore  di  Storia  moderna  nella 
B.  Università  di  Torino,  Membro  della  B.  Deputazione  sovra  gli 
studi  di  Storia  patria,  Socio  effettivo  della  B.  Deputazione  Ve- 
neta di  Storia  patria,  Uff.  ©. 

AòeflCdéttiòl  Naslcynali  non  residenti 

Carutti  di  Cantogno  (Barone  Domenico)  ,  Senatore  del 
Eegno,  Presidente  della  B.  Deputazióne  sovra  gli  studi  di  Storia 
patria,  Socio  della  B.  Accademia  dei  Lincei,  Membro  dellTstituto 
Storico  Italiano,  Socio  straniero  della  B.  Accademia  delle  Scienze 
Neerlandese,  e  della  Savoia,  Socio  corrispondente  della  B.  Ac- 
cademia delle  Scienze  di  Monaco  in  Baviera,  ecc.  ecc.  Gr.  Uffiz. 
#,  Gr.  Uffiz.  e ,  Cav.  e  Cons.  * ,  Gr.  Cord,  dell'  0.  del  Leone 
Neerlandese  e  deirO.  d'Is.  la  Catt.  di  Sp.,  ecc. 

Heymond  (Gian  Giacomo),  già  Professore  di  Economia  politica 
nella  B.  Università  di  Torino,  •».  < 
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Bicci  (Marchese  Matteo),  Senatore  del  Regno,  Socio  residente 
della  Beale  Accademia  della  Crusca,  Uffiz.  4^. 

MiNERviNi  (Giulio) ,  Professore  Onorario  della  Regia  UnÌTer- 
sità  di  Napoli,  Sodo  di  molte  Accademie  italiane  e  straniere, 
Uffiz.  ^ ,  e  Comm.  e ,  e  decorato  di  yarìi  ordini  stranieri. 

De  Rossi  (Comm.  Gioranni  Battista),  Socio  straniero  del- 
l'Istituto di  Francia  (Accademia  delle  Iscrizioni  e  Belle  Lettere),  e 
della  R.  Accademia  delle  Scienze  di  Berlino  e  di  altre  Accademie, 
Presidente  della  Pontificia  Accademia  Bomana  d'Archeologia. 

Canonico  (Tancredi) ,  Senatore  del  Begno,  Professore,  Consi- 
gliere della  Corte  di  Cassazione  di  Boma  e  del  Consiglio  del  Con- 
tenzioso Diplomatico,  Socio  Corrispondente  della  B.  Accademia 
dei  Lincei  ;  Sodo  della  B.  Accademia  delle  Scienze  del  Belgio, 
e  di  quella  di  Palermo,  della  Società  generale  delle  Carceri  di 
Parigi,  Comm.  #,  e  Gr.  Uffiz.  e,  Comm.  dell'Ordine  di  Carlo 
III  di  Spagna,  Gr.  Uffiz.  dell'Ord.  di  Sant'Olaf  di  Norvegia,  Gr. 
Cord.  deirO.  di  S.  Stanislao  di  Bussia. 

Cantù  (Cesare),  Membro  del  B.  Istituto  Lombardo  e  di  quello 
di  Francia,  e  di  molte  Accademie,  Gr.  Uffiz.  #  e  Comm.  o,  Car. 
e  Cons.  «,  Comm.  dell'O.  di  Cristo  di  Port.,  Gr.  Uffiiz.  dell'O. 
della  Guadalupa,  Gr.  Cr.  dell'O.  della  Bosa  del  Brasile,  e  dell*  0. 
di  Isabella  la  Catt.  di  Spagna,  ecc.,  Ufficiale  deUa  Pubblica  Istru- 
zione e  della  L.  d'O.  di  Francia ,  ecc. 

Tosti  (D.  Luigi) ,  Abate  Benedettino  Cassinese,  Vice  Archivista 
degli  Archivi  Vaticani. 

ViLLARi  (S.  E.  Pasquale),  Senatore  del  Begno,  Ministro  del- 
l' Istruzione  Pubblica,  Presidente  dell'Istituto  di  Studi  superiori, 
pratici  e  di  perfezionamento  in  Firenze,  Prof,  di  Storia  moderna 
nel  medesimo  Istituto,  Socio  Nazionale  della  B.  Accademia  dei 
Lincei,  Vice-Presidente  della  B.  Deputazione  di  Storia  patria  per 
la  Toscana,  l'Umbria  e  le  Marche,  Socio  di  quella  per  le  Pro- 
vincie di  Bomagna,  Socio  dell'Accademia  Ungherese,  Dott.  in  Legge 
della  Università  di  Edimborgo,  Professore  emerito  della  B.  Um- 
versità  di  Pisa,  ecc.,  ecc.,  Comm.  #  Gr.  Uffiz.  o,  fr 
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Aooademioi  Stranieri 

MoMMBEN  (Teodoro),  Professore  nella  Regia  [Iniversità  e  Mem- 
bro della  S.  Accademia  delle  Scienze  di  Berlino,  Socio  corri- 
spondente deiristitnto  di  Francia  (Accademia  delle  Iscrizioni  e 
BeUe  Lettere). 

MILLER  (Massimiliano),  Professore  neir Università  di  Oxford, 
Socio  straniero  delllstitato  di  Francia  .(Accademia  delle  Iscrizioni 
e  Belle  Lettere). 

Gbegobovius  (Ferdinando) ,  Membro  della  R.  Accademia  Ba- 
rareie  delle  Scienze  in  Monaco. 

Meteb  (Paolo),  Professore  nel  Collegio  di  Francia,  Direttore 
deW Ecole  des  Chartes,  Gay.  della  L.  d'O.  di  Francia. 

Whitney  (Guglielmo),  Prof,  nel  Collegio  Yale  a  New-Haren. 

Pabis  (Gastone),  delFIstituto  di  Francia  (Parigi). 

BòHTLiNOK  (Ottone),  Professore  neirUniyersità  di  Jena. 


Digitized  by 


Google 


XXIV  ELENCO  DEGLI  ACCADEBnci 

CORRISPONDENTI 

I.  —  SCIENZE  FILOBOFIOHE. 

Renbu  (Eugenio) Parigi 

BoNATELLi  (Francesco),  Professore  nella  R.  Uni- 
tersità  di Padova 

Ferri  (Luigi),  Professore  nella  E.  Univer- 
sità di Boma 

Bonghi  (Ruggero),  Prof,  emerito  della  R.  Uni- 
versità di Boma 

n.  —  SCIENZE  GIURIDICHE  E  SOCIALI. 

Lampertico  (Fedele) ,  Senatore  del  Regno      .  Roma 
Serafini  (Filippo),  Professore  nella  R.  Uni- 
versità di Pisa 

Serpa  Pimentel  (Antonio  di),  Consigliere  di 

Stato Lisbona 

RoDRiGUEZ  de  Berlanga  (Manuel)      .     .      .  Malaga 
ScHUPFER  (Francesco),  Prof,  nella  R.  Univer- 
sità di Roma 

CosSA  (Luigi  ) ,  Prof,  nella  R.  Università  di  .  Pavia 
Fertile  (Antonio),  Prof,  nella  R.  Università  di  Padova 
Gabba  (Carlo  Francesco),  Prof,  nella  R.  Uni- 
versità di Pisa 

BuoNAMici  (Francesco),  Professore  nella  R.  Uni- 
versità di Pisa 

m.  —  SCIENZE  STORICHE. 

Krone  (Giulio) Vienna 

Sanquinetti   (Abate  Angelo) ,  della  R.  Depu- 
tazione sovra  gli  studi  di  Storia  patria     .      .     .   Genova 
CtìAMPOLLiON-FiGEAC  (Amato) Parigi 
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Abbi  ANI  (P.  Giambattista),  della  fi.  Deputazione 

sovra  gli  studi  di  Storia  patria Cherasco 

Daguet  (Alessandro) 1  NeUchàtel 

Pbrrens  (Francesco) Parigi 

Haullbville  (Prospero  Db) Brusselìe 

De  Leva  (GFiuseppe),  Professore  nella  B.  Uni- 
versità di ,      .      .      .     Padova 

SvBEt  (Enrico  Carlo  Ludolfo  von) ,   Direttore 

deirAi*chivio  di  Stato  in Berlino 

Wallon  (Alessandro),  Segretario  perpetuo  del- 
l' Istituto  di  Francia  (Aocad^m».  cteHe  Iscrizioni  e 

Belle  Lettere) Parigi 

Taine  (Ippolito),  dell'Istituto  di  Francia     .      Parigi 
WiLLBMS  (Pietro)^,  Professore  nell'Università  di     Lovanio  , 
BiBCH  (Walter  de  Gray),  del  Museo  Britan- 
nico di    .     .     .' Londra 

Capasso   (Bairtolocfteo),   Sopramtoideiite  debiti 

Archivi  Ni^letani Nap^i    ^   ^* 

Corradi  (Alfonso),  Professore  nella   fi.    Uni- 
versità di Pavia 

Vassallo    (Can.    Carlo),    Preside    del    Liceo 
Alfieri  in       .... Asti 


tt.  -  AllOfiÈOtiOQfA. 


:.  i 


Wieseleb  { Federico)'  .     ...  .     .  Goitvngd 

Palma  di  Cest^ola^  fCoiille  Ltii^)    ....  New-^Torlc 

FiORBLLi  (Giusép|)e),  Senatoi-e  rfél  Régno  Rowa 
Curtius    (Ertegto) ,    ProfteàW^ré   ùeir  tlniVér- 

sità  di'  .      . Berìino^   ' 

Masperò  (Gastone),  ÉÉeff  Istituto  di  Francfa' a;  Parigi 
Latbbs  (Elia),  MéMàbrò  cfel  R.  fetìtdfo  Lotii-  '    ^ 

bardo  di-Scfenze  e -'Lettere   .     .....     l^  ìkiimd'^ 
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Poggi  (Vittorio),  Commissario  per  le  Antichità 
e  le  Belle  Arti  per  la  Liguria Genova 

Flette  (Guglielmo),  Conserratore  del  Museo 
Egizio  a Leiaa 

Palma  di  Cbsnola  (Gay.  Alessandro)  .     .     »  Londra 
MowAT   (Roberto),   Presidente    della   Società 

degli  Antiquari  di  Francia  ....  Parigi 

Nadaillac  (Marchese  I.  F.  Alberto  de)    .     .  Parigi 


y.  —  GBOGBAFIA. 

Negri  (Barone  Cristoforo),    Console  generale 
di  prima  Classe,   Consultore  legale  del  Ministero 

per  gli  affari  esteri Torino 

Kiepert  (Enrico),  Professore  nelVUniversità  di     Berlino 
PiGORiNi  (Luigi),  Professore  nella  Segia  Uni- 
Tersità  di Roma 


VI.  —  IiINGUISTIOA  E  FILOLOGIA  ORIENTALE. 

Krehl  (Ludolfo) Dresda 

Bénan  (Emesto) ,  dell'  Istituto  di  Francia  Parigi 

Sourindro  Mohun  Tagoee Calcutta 

Ascoli  (Isaia  Graziadio),  Senatore  del  Begno, 

Prof,  nella  B.  Accademia  scientifico-letteraria  di .  Milano 

Weber  (Alberto),  Professore  neirUniTersità  di  Berlino 
Ebrbaker  (Michele),  Professore  nella  B.  Uni- 

Tdrsità  di Napoli 

Marre  (Aristide)  Membro  della  Società  Asiatica  Parigi 

Opfert  (Giulio),  dell'Istituto  di  Francia      .  Parigi 

Guidi  (Ignano),  Prof,  nella  B.  UniTersità  di  Roma 
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Vn.  —  FILOLOGIA,  STORIA  LETTERARIA 
E  BIBLIOQRAFIA. 

LiNATi  (Conte  Filippo),  Senatore  del  Regno  .     Parma 

CoMPARETTi  (  Domenico  ) ,  Professore  emerito 
dell'Istitato  di  Studi  superiori  pratici  e  di  perfe- 
zionamento in Firenze 

Bbéal  (Michele) Parigi 

Nboroni  (Carlo),  Senatore  del  Regno,  della 
B.  Deputazione  sovra  gli  Studi  di  Storia  patria .     Novara 

D'Ancona  (Alessandro),  Professore  nella  R.  Uni- 
Tersità  di Pisa 

NiOBA  (S.  E.  Conte  Costantino),  Ambascia- 
tore d' Italia Vienna 

Rajna  (  Pio) ,  Prof,  neiristituto  di  Studi  su- 
periori pratici  e  di  perfezionamento  in      .     .     .     Firenze 

Del  Lunoo  (Isidoro),  Socio  residente  della 
B.  Accademia  della  Crusca  .......     Firenze 
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MUTAZIONI 

avvenute  nel  Corpo  Accademico 
dal    Gennaio    1890    al     V    Marzo     1891 

ELEZIONI 


SOCI. 


Flechia  (Giovanni),  eletto  Direttore  della  Classe  di  Scienze 
morali,  storiche  e  filologiche  nelFadunanza  del  5  e  approvato 
con  R.  Decreto  del  27  gennaio  1890. 

Bertini  (Eugenio),  eletto  Corrispondente  della  Classe  di  Scienze 
fisiche,  matematiche  e  naturali  (Sezione  Matematica  pura  e  Astro- 
nomia) nell'adunanza  del  9  marzo  1890. 

Darboux  (Gastone),  eletto  Corrispondente  della  Classe  di 
Scienze  fisiche,  matematiche  e  naturali  (Sezione  di  Matematica 
pura  e  Astronomia)  nell'adunanza  del  9  marzo  1890. 

ViLLARi  (Pasquale)  eletto  Socio  nazionale  non  residente  della 
Classe  xli  Scienze  morali,  storiche  e  filologiche  nell'adunanza  del 
16,  e  approvato  con  R.  Decreto  del  30  marzo  1890. 

B5HTLINGK  (Ottone),  eletto  Socio  Straniero  della  Classe  dì 
Scienze  morali,  storiche  e  filologiche  nell'adunanza  del  16,  e 
approvato  con  R.  Decreto  30  marzo   1890. 

BuoNAMici  (Francesco),  eletto  Corrispondente  della  Classe  di 
Scienze  morali,  storiche  e  filologiche  (Sezione  di  Scienze  giuri* 
diche  e  sociali)  nell'adunanza  del   16  marzo   1890. 

C APASSO  (Bartolomeo),  eletto  Corrispondente  della  Classe  di 
Scienze  morali,  storiche  e  filologiche  (Sezione  di  Scienze  storiche) 
nell'adunanza  del  16  marzo  1890. 

Corradi  (Alfonso),  eletto  Corrispondente  della  Classe  di  Scienze 
morali,  storiche  e  filologiche  (Sezione  di  Scienze  storiche)  nel- 
l'adunanza del  16  marzo   1890, 
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Dbl  Lungo  (Isidoro),  eletto  Corrispondente  della  Classe  di 
Scienze  morali,  storiche  e  filologiche  (Sezione  di  Filologia,  Storia 
letteraria  e  Bibliografia)  nell'adunanza   16  marzo  1890. 

MowAT  (Roberto),  eletto  Corrispondente  della  Classe  di  Scienze 
morali,  storiche  e  filologiche  (Sezione  di  Archeologia)  nell'adu- 
nanza del   16   marzo   1890. 

Nadaillac  (marchese  I.  F.  Alberto  de),  eletto  Corrispondente 
della  Classe  di  Scienze  morali,  storiche  e  filologiche  (Sezione  di 
Archeologia)  nell'adunanza  del   16  marzo   1890. 

Vassallo  (Carlo),  eletto  Corrispondente  della  Classe  di  Scienze 
morali,  storiche  e  filologiche  (Sezione  di  Scienze  storiche  nell'a- 
dunanza del   16  marzo  1890. 

Peano  (Giuseppe),  eletto  Socio  nazionale  residente  della  Classe 
di  Scienze  fisiche,  matematiche  e  naturali  nell'adunanza  del  25 
gennaio,   e  approvato  con  R.   Decreto  del  5  febbraio   1891. 

Cipolla  (Conte  Carlo),  eletto  Socio  nazionale  residente  della 
Classe  di  Scienze  morali,  storiche  e  filologiche  nell'adunanza  del 
15  febbraio,  e  approvato  con  R.  Decreto  del   15  marzo  1891. 


VOBTI 


1  1    Aprile    1890. 
Péligot  (Eugenio  Melchiorre),  dell'  Istituto  di  Francia,  Cor- 
rispondente della  Classe  di  Scienze   fisiche,    matematiche   e  na- 
turali (Sezione  di  Chimica  generale  ed  applicata). 

15  Luglio  1890, 
Favre  (Alfonso) ,    Professore   di  Geologia  in  Ginevra,  Cotó- 
spondente  della  Classe  di  Scienze  fisiche,    matematiche   e  natu- 
rali (Sezione  di  Chimica  generale  ed  applicata). 
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1890. 

Rawlinson  (Giorgio),  Professore  nella  Università  di  Oxford, 
Corrispondente  della  Classe  di  Scienze  morali,  storiche  e  filolo- 
giche (Sezione  di  Archeologia). 

23  Dicembre  1890. 
Sang  (Edward),  Socio  e  Segretario  della  Società  di  Scienze 
ed  Arti  di  Edimborgo,  Corrispondente   della    Classe  di    Scienze 
fisiche,  matematiche  e  naturali  (Sezione  di  matematica  applicata 
e  Scienza  dell'ingegnere  civile  e  militare). 

2  Gennaio  1891. 
Stoppani  (Antonio) ,   Professore  di  Geologia  nel   R.   Istituto 
tecnico  superiore. di  Milano  (Corrispondente  della  Classe  di  Scienze 
fisiche,  matematiche  e  naturali)  (Sezione  di  Mineralogia,  Geologìa 
e  Paleontologia). 

3  Gennaio  1891. 

Li  AGRE  (J.  B.),  Socio  e  Segretario  della  R.  Accademia  delle 
Scienze  del  Belgio ,  Corrispondente  della  Classe  di  Scienze  fisiche, 
matematiche  e  naturali  (Sezione  di  Matematica  applicata  e 
Scienza  dell'ingegnere  civile  e  militare). 

17  Gennaio  1891. 

Bancroft  (Giorgio),  Corrispondente  dell'Istituto  di  Francia, 
Socio  Straniero  della  Classe  di  Scienze  morali,  storiche  e  filolo- 
giche. 
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CLASSE 


DI 


SCIENZE    FISICHE,    MATEMATICHE    E    NATURALI 


Adunanza  del  16  Noyembre  1890. 

PRESIDENZA    DEL    SOCIO    COMM.    PROF.    MICHELE    LESSONA 
PRESIDENTE 


Sono  presenti  i  Soci:  Cossa,  Bruno,  Bbrkuti,  D'Ovidio, 
Ferraris  ,  Naccari  ,  Girelli  ,  Cambrano  ,  Segre  e  Basso  Se- 
gretario. 

Il  Presidente  apre  questa  prima  seduta  dell'anno  accademico 
col  porgere  il  ben  venuto  ai  Soci,  ed  a  nome  di  questi  gli  ri- 
q)onde,  contraccambiando  il  saluto,  il  Socio  Cossa,  Direttore  della 
Classe 

Il  Segretario  legge  Tatto  verbale  dell'adunanza  del  22  giugno 
p.  p.,  che  viene  approvato. 

H  Socio  Cossa  compie  il  gradito  incarico  di  esprimere  all'Ac- 
cademia i  ringraziamenti  della  imperiale  Società  mineralogica  di 
Pietroburgo  per  le  manifestazioni  di  simpatia  trasmessele  dall'Ac- 
cademia stessa  in  occasione  del  25^  anniversario  della  Presidenza 
del  Principe  imperiale  Nicola  Maximilianowitch  Romanowstky, 
Duca  di  Leuchtenberg. 

Tra  le  molte  pubblicazioni  pervenute  recentemente  in  dono 
all'Accademia  sono  segnalate  le  seguenti: 

«  A  Text  hook  of  Physiology  (Londra,  1888-89-90,  parts 
I-III;  in-8");  del  Corrispondente  M.  Poster,  Prof.  nell'Univer- 
sità di  Cambridge; 

«  Quattro  Note  stampate  risguardanti  analisi  di  acque  mine- 
rali eseguite  dal  Corrispondente  Dott.  Remigio  Frbsenius  in  coUa^ 
borazion^^  col  Prof.  H.  Fresenius  di  Wiesbaden:  presentate  dal 
Sodo  Cossa; 

Atti  déUa  R.  Accademia- --  Voi.  XXVI.  1 
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«  Nota  biografica  (estratta  dal  Bollettino  della  Società  belga 
di  Geologia)  scritta  dal  Dott.  F.  Sacco  sul  compianto  Socio 
Prof.  Luigi  Bellardi,  del  cui  ritratto ,  disegnato  dal  Sig.  Gay. 
Luigi  Cantù,  l'autore  offre  pure  parecchie  copie  riprodotte  in 
fototipia. 

«  Le  comunìcaziom  e  le  letture  si  succedono  nell'ordine  che 
segue  : 

«  Felice  Casorati,   Cenno  necrologico  del  Socio  D'Ovidio; 

«  Effemeridi  del  Sole  e  della  Luna  per  l'orizzonte  di  Torino 
e  per  Vanno  1891,  calcolate  dalV Ingegnere  Tomaso  Aschieri, 
Assistente  all'  Osservatorio  di  Torino  »  ;  presentate  dal  Socio 
Basso  ; 

«  Sopra  alcune  deformazioni  delle  superficie  rigate  >  ;  Nota 
del  Dott.  M.  Chini,  presentata  dal  Socio  Segre; 

«  Un  nuovo  campo  di  ricerche  geometriche  *  !  Nota  IV  dello 
stesso  Socio  Seore; 

<  Ricerche  intorno  allo  sviluppo  ed  alle  cause  del  poli- 
morfismo dei  girini  degli  anfibi  anuri  »:  del  Socio  Ca Merano. 

«  La  legge  di  Roherts  sul  quadrilatero  articolato  »  ;  Nota 
deir Ingegnere  Giuseppe  Pastore  presentata  dal  Socio  Ferraris; 

Vengono  ancora  presentati  due  lavori,  dei  quali  uno  del  Pro- 
fessore Federico  Sacco,  che  ha  per  titolo;  «  I  molluschi  dei 
terreni  terziarii  del  Piemonte  e  della  Liguria;  parte  Vili  (Ga- 
leodoliideae^  Doliideae,  Siculi deae  e  Natici deae)  »  ;  Taltro,  di  cui 
sono  autori  i  Dott.  Fr.  Sav.  Monticelli  e  Cesare  Crety,  inti- 
tolato: «  Ricerche  intorno  alla  sottofamiglia  delle  Solenopho- 
rinae  ». 

Siccome  gli  autori  di  questi  due  lavori  ne  desiderano  la  pub- 
blicazione nei  volumi  delle  Memorie,  il  Presidente  nomina  due 
Commissioni  perchè  le  esaminino  e  ne  riferiscano  alla  Classe  in 
una  prossima  adunanza. 
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LETTURE 


FELICE  OASORiTL 

CENNO    NECROLOGICO 
del  Socio  E.  D'OVIDIO. 


A  breve  distanza  dalla  morte  del  compianto  nostro  Presidente 
Genocchi  ,  un'  altra  grave  perdita  han  fatto  le  scienze  mate- 
matiche,  e  segnatamente  l'Analisi,  per  la  morte  del  Professore 
Felice  Casorati,  avvenuta  l'il  settembre  di  questo  anno.  En- 
trambi onoravano  Tltalia  con  la  profondità  del  sapere,  col  vigore 
dell'ingegno,  con  la  doppia  operosità  di  scrittore  e  d'insegnante. 
Anche  del  Casorati  la  nostra  Accademia  porta  il  lutto,  poiché 
lo  contava  fra'  Soci  corrispondenti  dal   1880. 

11  Casorati  è  mancato  immaturamente  a  5 1  anni.  L'animo 
nostro  è  doppiamente  contristato,  pensando  ch'egli  avrebbe  po- 
tuto ancora  per  molti  anni  recar  nuove  contribuzioni  alla  scienza: 
unica  consolazione  il  ricordare,  che  egli  ha  almeno  potuto  lavo- 
rare sino  a  pochi  mesi  avanti  la  sua  dipartita,  ed  ha  avuto  la 
fortuna  di  non  sapersi  condannato ,  di  non  sentirsi  morire  a 
poco  a  poco. 

Nacque  il  Casorati  a  Pavia  il  17  Dicembre  1835.  Fece  i 
suoi  studi  in  <iueir Università,  dov'ebbe  a  maestro  il  Brloschi,  a 
compagni  il  Cremona,  il  Beltrami^  il  Cossa,  ai  quali  tutti  era 
legato  di  intima  amicizia.  Divenne  professore  nella  medesima  Uni- 
versità nel  1857;  dal  1861  era  ordinario  di  Calcolo  infinite- 
simale, e  da  molti  anni  insegnava  anche  l'Analisi   superiore. 

Coltivò  con  particolare  predilezione  l'Analisi ,  alla  quale  si 
riferisce  la  maggior  parte  delle  sue  pubblicazioni,  che  sommano 
a  50;  non  senza  occuparsi  di  altri  argomenti,  come  gli  strumenti 
ottici  e  la  teorìa  delle  superficie. 


Digitized  by 


Google 


4  D  OVIDIO    -    CENNO    NECROLOGICO    DEL    SOCIO    F.    CASORATI 

Non  sono  in  grado  di  fare  ora  l'enumerazione  e  la  disamina 
di  questi  lavori:  compito,  che  il  Prof.  Brioschi  si  è  assunto  e 
che  assolverà  con  maggior  diritto  e  competenza.  Ma  è  noto  a 
tutti  che  i  lavori  del  Casorati  spiccano  per  l'importanza  delle 
questioni  trattate,  per  la  novità  dei  risultati,  pel  rigore  dei  con- 
cetti, per  la  esattezza  bibliografica.  La  moderna  teoria  delle  fun- 
zioni, sia  secondo  il  metodo  di  Riemann,  sia  secondo  quello  di 
Weierstrass,  egli  possedeva  maestrevolmente:  al  progresso  di  essa 
cooperò  potentemente  con  le  Memorie  inserite  nei  periodici  e  nei 
volumi  accademici,  e  ne  promosse  la  diffusione  fra  noi  con  la 
pregevolissima  Teorica  delle  funzioni  di  variabili  complesse, 
della  quale  purtroppo  non  pubblicò  che  il  primo  volume:  forse 
egli  sentiva  tutta  la  difficoltà  che  vi  è  a  combattere  e  scrivere 
ad  un  tempo  la  storia  del  combattimento,  o  forse  lo  arrestarono 
gli  ostacoli  d'ogni  maniera  che  pur  oggi  incontrano  in  Italia  (giova 
sperare  non  sarà  sempre  così)  gli  s(rittori  di  trattati  scientifici 
pensati  e  scritti  seriamente. 

Felice  Casorati,  se  fu  da  tutti  i  cultori  delle  discipline  ma- 
tematiche altamente  stimato  pel  suo  grande  valore  scientifico,  fu 
altresì  amato  da  tutti  coloro  che  lo  conobbero  da  vicino,  per  la 
squisita  bontà  dell'animo,  per  la  cortese  semplicità  dei  modi,  per 
le  stesse  sue  singolarità.  Al  Collega  illustre,  al  gentile  amico  diamo, 
ammirati  e  dolenti,  il  saluto  della  mente  e  del  cuore. 
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Effemeridi  del  Sole  e  della  Luna  per  Vorizzonte  di    Torino 
e  per  l'anno  1891 , 

calcolate  dall' log.  T.  ASGHiBRI,  Assist  all'Osservatorio  di  Torino, 
presentate  dal  Socio  Basso. 

Gennaio  1891. 
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ECGLISSI 
4894 

(Tempo   medio  di   Roma) 


Nell'anno  1891  avverranno  due  ecclìssi  solari  e  due  ecclissi 
lanari ,  tutte  visibili  nei  nostri  paesi ,  ad  eccezione  della  seconda 
ecclisse  solare. 

L  Ecclisse  totale  di  Luna,  23  Maggio; 
visibile  in  parte  a   Torino. 

Primo  contatto  con  Tombra,  o  principio  deirecclisse  a  5**  31*"  pojn. 

Principio  della  fase  totale »65ÌO     » 

Istante  medio  deirecclisse »719     » 

Fine  della  fase  totale »   7   58     > 

Ultimo  contatto  con  Tombra,  o  fine  deirecclisse  »   9     7     » 

Grandezza  dall'eccUsse  :   1,  30  del  diametro  lun^are. 

Questo  ecclisse  è  visibile  nella  parte  occidentale  del  Grande 
Oceano,  in  Australia,  in  Aj9ia,  in  Àfrica  ed  in  Europa. 

A  Torino  la  Luna  nasce  a  7'*  48"*  pom. ,  cioè  solo  1^0  nji- 
nati  prima  cbe  termini  la  fase  totale  ;  Tultimo  contatto  avviene 
a  59"*  verso  destra  dal  punto  più  alto  del  disco  della  Luna 
(imniagine  diritta). 

IL  Ecclisse  annulare  di  Sole  ,  6    Giugno  ;  visibile  a  Torino 
come  ecclisse  parziale. 

Principio  deirecclisse    ...    a     6**  12"  pom. 
Fine *      7     18       » 

Grandezza  deirecclisse  0,  17   del  diametro  solare. 

^«1  della  li.  Accademia    -    Voi.  XXVI.  2 
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Questa  ecclisse  è  visibile  neir America  settentrionale  (eccetto 
che  nel  sud-est) ,  in  £uropa  (all'  infuori  del  Portogallo  e  di  quasi 
tutta  la  Spagna),  sulle  coste  settentrionali  dell'Asia  e  nelle  re- 
gioni polari  artiche.  La  fase  annulare  dura  al  massimo  12'. 

Per  Torino  il  primo  contatto  avviene  a  87*  verso  destra  dal 
punto  più  alto  del  disco  e  l'ultimo  a  14**  verso  destra  dallo 
stesso  punto. 

Tramonto  del  Sole  a  SM™,  della  Luna  a  8**  7". 

III.  Ecclisse  totale  di  Luna   15-16  Novembre^ 
visibile  a  Torino. 

Primo  contatto  con  la  penombra,  Novembre  15    a  10^26*"  pom. 

Primo  contatto  con  Tombra,  o  princ.  deirecclisse  »  1 1  25  » 

Principio  della  fase  totale.  Novembre  16  .    .    »  12  27  ant. 

Istante  medio  deirecclisse »  1  9  » 

Fine  della  fase  totale .    .    .    >  1  50  » 

Ultimo  contatto  con  Tombra,  o  fine  deirecclisse  »  2  52  » 

Ultimo  contatto  con  la  penombra »  3  51  » 

Grandezza  deirecclisse   l,  39  del  diametro  limare. 

Questa  ecclisse  è  visibile  in  Asia  (eccetto  che  nella  parte 
orientale  ;  in  Europa,  in  Africa,  nell'Oceano  Atlantico  ed  in 
America. 

Per  Torino  si  ha: 

15  Nov.  -  Nascere  della  Luna a     4**  39'"  pom. 

16  id.    -Passaggio  della  Luna  al  meridiano  »    12       2    ant. 
16    id.    -  Tramonto  della  Luna »      7     42      > 

Per  Torino  il  primo  contatto  con  l'ombra  avviene  a  68* 
verso  sinistra  dal  punto  più  alto  del  disco  lunare  ;  e  Tultimo 
contatto  a  138**  verso  destra  dal  medesimo  punto  (immagine 
diritta).  i; 
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IV.  Ecclisse  parziale  di  Sole,   1"  Dicembre^ 
invisibile  a  Torino. 

Quantità  della  massima  oscurazione:  0,  53  del  diametro  solare. 
Qu^ta  ecclisse  è  visibile  nelle  regioni  circompolari  antartiche 
e  sulla  punta  dell' America  meridionale. 


Passaggio  di  Mekcurio  sul  disco  solare. 

Nel  10  Maggio  1891  Mercurio  passa  sul  disco  del  Sole 
nelle  prime  ore  del  giorno,  descrivendo  una  corda  la  cui  minima 
distanza  dal  centro  è  di  circa  8  decimi  dal  raggio. 

Il  fenomeno  è  visibile  nell* America  settentrionale,  in  Australia, 
in  Asia  ed  in  Europa  (eccettuato  il  sud-ovest);  dal  principio 
alla  fine  è  visibile  soltanto  in  Australia  e  nella  metà  orientale 
dell'Asia. 

Noi  possiamo  soltanto  vederne  la  fine.  Al  nascere  del  Sole 
sull'orizzonte  di  Torino,  cioè  a  4**  57",  Mercurio  ha  già  percorso 
circa  i  7?  ^cUa  corda 

Per  Torino  l'emersione  avviene  a  56"  dal  punto  più  basso 
dal  disco  verso  destra  (immagine  diritta).  I  tempi  dei  due  con- 
tatti sono: 

Contatto  intemo     ...»      5"'  33"  35* 
Contatto  estemo     ....       5     38     36 
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Sopra  alcune  deformazioni  delle  superficie  rigate; 

Nota  del  Dott.  M.  CHINI , 
presentata  dal  Socio  C.   Seore 


Il  prof.  Beltramì  nella  sua  Memoria  «  Sulla  flessione  delle 
superficie  rigate  {*)  »  studiando  la  deformazione  di  tali  super- 
ficie che  conserva  rettilinee  le  loro  generatrici,  risolve  varie  que- 
stioni, in  cui  una  linea  {direttrice)  della  superficie  che  considera 
viene  a  soddisfare,  dopo  la  flessione,  a  condizioni  diverse. 

In  questo  breve  lavoro,  riducendo  anzitutto  al  minor  numero 
possibile  gli  elementi  che  individuano  la  forma  di  una  superficie 
rigata,  ho  introdotto  poi  questi  nelle  formule  che  danno  tutte 
le  superficie  gobbe  le  quali  sono  deformate  della  prima;  queste 
formule,  divenendo  assai  semplici  e  riducendosi  in  ultima  analisi 
a  due  sole,  possono  rendere  in  molti  casi  più  agevole  e  sollecita 
la  risoluzione  di  certe  questioni  relative  alla  flessione  delle  su- 
perficie rigate.  Infatti,  ho  potuto  applicarle  utilmente  alla  treit- 
tazione  di  alcuni  problemi  che  qui  mi  sono  iproposti,  della  steeea 
specie,  ma  meno  semplici  di  quelli  svolti  dal  prof.  Beltrami  nella 
citata  Memoria. 


È  noto  che  il  quadrato  delFelemento  lineare  di  ogni  super- 
ficie rigata,  quando  si  prendono  a  linee  coordinate  le  sue  gene- 
ratrici rettilinee  (t;=cost)  e  un  sistema  di  traiettorie  (M  =  cost) 
delle  medesime,  può  sempre  ridursi  alla  forma: 

d^=du^  +  2  qobO  du  dv  -{-(ÌS^ u^ -[-  2Nw  +  l)df;», 

essendo  v  Tarco  di  direttrice   contato   da  un  punto  fisso,  u  la 
porzione  di   generatrice  contata  a  partire   dalla   direttrice,  e  Q 


(*)  Annali  di  Matematica  del  Tortolini.  Anno  i865,  Tomo  VU. 
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Tangolo  che  la  generatrice  e; = cosi  forma^  con  tale  curva;  men- 
tre le  quantità  M^  e  N   hanno  i  yalori  seguenti: 

di     ^  dm  dn 

^  dv     ^  dv       '  dv 

doTe  (l,  Wy  w),  («j  |3j  y^)  indicano,  rispettìyamente,  i  cossm  di 
direzione  di  una  generatrice  qualunque  e  della  tangente  alla  di- 
rettrice nel  punto  corrispondente,  rispetto  a  una  tema  di  assi 
cartesiani  ortogonali  fissati  ad  arbitrio. 

Volendo  introdurre  nell'espressione  di  tale  elemento  lineare 
quantità  che  siano  più  intimamente  legate  colla  superficie,  che 
non  dipendano,  cioè,  anche  dalla  posizione  di  questa  n^Uo  spade, 
ma  solo  dalla  sua  forma,  osserveremo  che  allora  la  direttrice  sarà 
completamente  determinata  appena  siano  note  le  espressioni  dei 
suoi  due  raggi  di  curvatura  j9  e  T  in  funzione  dell'arco  v,  e  che 
per  ogni  punto  di  tale  direttrice  sarà  individuata  la  posizione  della 
generatrice  appena  siano  conosciuti  gli  angoli  $  e  ^  che,  rispet- 
tivamente, la  direzione  positiva  di  questa  forma  colla  direzione 
positiva  della  direttrice,  e  che  il  piano  tangente  alla  superficie 
nel  punto  considerato  fa  col  piano  osculatore  della  curva  medesima. 

Sono,  dunque,  quattro  le  funzioni  (dell'arco  v)  che  possono 
servire  a  determinare  completamente,  a  meno  di  movimenti  nello 
spazio,  una  superficie  rigata  qualsiasi. 

Ora,  se  indichiamo  con  (  «^  ^^  y^  )  (  ^5^3  P3  73  )  i  coseni  di  di- 
rezione della  normale  principale  e  della  binormale  alla  direttrice, 
rispetto  alla  medesima  terna  di  assi  coordinati,  avremo  le  re- 
lazioni : 

Zaj4-mj3j+W7i=co8  5 

iOg  +  wjSg+nygirrsen  S  cos  y 

ZOg+w/Sg  +  nygi^sen  9  sen  f  . 

Derivando  ambo  i  membri  della  prima  rapporto  a  t;,  col  tener 
eonto  della  seconda  e  deUe  formule  di  Frenet,  si  ottiene: 


..         (dO  ^  co8f\        . 

N  =  —  I  -7-  H i  I  sen  Q 

\dv        p    J 
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Se  inyece  derÌTÌamo  ambo  i  membri  di  tutte  e  tre,  poi  qua- 
driamo e  sommiamo,  applicando  le  citate  formule,  si  arra: 

M^=N^+U^(8eneco6f)  +  — -+ ^     + 

!d  ,      ^         .      senScosqp/* 
—  (senesen?) -^—^^    ' 


OWGTO  ; 


^,«        dO     cos(p\*     l/d©      1\        .      sen®        ./• 
\dv^    p    )^]\dv      T)  p  \ 

Talché,  nella  forma  precedente  dell'elemento  lineare  possiamo 
sostituire  a  M^  e  N  le  espressioni  ora  trovate,  in  cui  entrano  le 
sole  quantità  p,  T,  d,  f  insieme  alle  deriyate  prime  di  alcune 
fra  esse. 

In  particolare,  se  per  direttrice  si  sceglie  una  traiettoria  or- 
togonale delle  generatrici,  abbiamo: 

Ciò  posto,  considerando  una  superficie  rigata,  affinchè  questa 
sia  una  deformazione  della  prima,  è  necessario  e  sufficiente  che, 
scelta  su  quella  a  direttrice  la  deformata  della  direttrice  della 
rigata  primitiva,  le  corrispondenti  quantità  p^  T^  6^  e  %^  che  la 
individuano  siano  legate  a  ^,  T,  d  e  op  dalle  relazioni: 

CCS  f  j  _^  CCS  f 

\  Tj/  p,  /\         T/  P  ] 

in  cui  gli  accenti  indicano  deriyate  prese  rispetto  all'arco  t;,  che 
per  ambedue  le  direttrici  ha  il  medesimo  valore  nei  ^jmti  corri- 
spondenti. 

Se    come   direttrice    della   rigata   primitiva    si   prende   una 
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traiettoria   ortogonale  delle  generatrici,  le  condizioni  precedenti 
diventano  : 


^       n          cosfi      cosy 
e, —  „  »               ^ —    -     ♦ 
2             Px           p 

f/-^ 

Se  scegliamo  una  geodetica: 

e,=6, 

n 

f/-^=^(f'-^) 


—  8en»  +  -cos7=dbl  —  8en»4--co8  6l, 
Ti  p,  \T  p         } 

Se  la  data  superficie  rigata  è  il  luogo  delle  biuormali  a  una 
cnrra  dello  spazio  (direttrice)  abbiamo: 

e  possiamo,  perciò,  concludere  : 

Date  due  superficie  rigate,  luogo  delle  binormali  a  due 
curve  dello  spazio^  affinchè  siano  applicabili  Vuna  sulValtra, 
è  necessario  e  sufficiente  che  quelle  curve  abbiano  uguale  il 
quadrato  della  torsione  nei  punti  corrispondenti, 

Bitomando,  ora,  al  caso  generale,  possiamo,  dunque,  asserire 
che,  considerata  una  superficie  gobba  qualsiasi,  si  otterranno  tutte 
le  superficie  rigate  che  sono  deformazioni  della  primitiTa  quando 
per  le  quantità  p^  T^  e  c^,  che  insieme  a  6^  determinano  ima 
qualunque  di  queste,  si  scelgono  tali  funzioni  di  t;  da  soddisfare 
alle  due  equazioni: 


(1)... 


C08fi_C08f 


(,-4_)^a-=^=.|(,-i)^.-!=i 


e  si  prende  inoltre: 

(2) Sr  =  e 

doTe  p,  'L  Q  Q  f  sono  date  funzioni  della  yariabile  v. 
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Poiché  le  tre  quantità  p^  T^  e  f  ^  devono  soddisfare  a  due 
sole  equazioni,  potremo  sempre  scegliere  ad  arbitrio  unti  di  esse, 
oppure  assoggettarle  ad  esser  legate  da  una  relazione  qualsiasi, 
che  esprimerà  geometricamente  una  condizione  alla  quale  riene 
a  soddisfare  dopo  la  flessione  una  linea  qualunque  (direttrice) 
giacente  sulla  superficie  rigata  che  si  considera. 

Cos),  poiché  è  sempre  possibile  porre: 


fi  =  0 

oppure  : 
od  anche: 

.-« 

1^  =  00. 

risultando,  in  tal  modo,  per  ogni  singolo  caso,  determinate  tutte  le 
quantità  p^  T^  6^  opj   dalle  (1)  e  dalla  (2),  possiamo  concludere: 

È  sempre  possibile  deformare  una  rigata  in  modo  che  una 
linea  tracciata  ad  arbitrio  su  di  essa  diventi  dopo  là  flessione 
un' assintotica  della  superficie,  o  una  curva  piana^  oppure  un'e- 
lica cilindrica. 

Possiamo  anche  dimostrare: 

Una  superfìcie  rigata  può  sempre  flettersi  in  modo  che 
una  sua  linea  tracciata  ad  arbitrio  venga  a  distendersi  sopra 
una  sfera  di  raggio  qualunque. 

Infatti,  ciò  risulta  espresso  dalla  relazione: 

essendo  B  il  raggio  arbitrario  della  sfera;  allol*a,  tenendo  conto 
della  prima  delle  (1),  avremo: 


_j/|0'  — |0j*COS*9 

,_    ^ y 


(4) seof) 

9 
^  »_  _.       Pi'cós  <f p,  p  /cósfV 
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Perciò  la  seconda  delle  (1)  diventa  in  ^esto  caso: 

,  /  1  008  »  \  .  /•  P,P  /  C08  0\'  . 


4- 


}/p^-  p.^COB'f  _  ^  )  g!!Ly.  _  /./_  2\  ,on,  /?  ( 


^^i  /  P       V^    r/   -  I 


-(f'- 5;) tanghi 


Dunque,  prendendo  per  p^  una  tal  funzióne  di  v  che  sod- 
disfi all'equazione  differenziale  precedente,  del  primo  ordine,  col 
mezzo  delle  (2)  (3)  e  (4)  risulteranno  completamente  determi- 
nate tutte  le  quantità  p^  T^  0^  cp^  in  modo  tale  da  definire  una 
superficie  gobba  applicabile  sulla  primitiva  e  per  la  quale  la 
linea  deformata  di  quella  scelta  precedentemente  (direttrice)  giace 
sulla  sfera  di  raggio  B. 

Se,  in  particolare,  la  linea  proposta  è  una  traiettoria  orto- 
gonale delle  generatrici  abbiaitfo  le  due  equazioni: 

cos  9j  _  cos  (f 


'■'-j^="{»'-?) 


e  perciò,  integrando  quest'ultima: 


f  j  —  arcsen  ^  = 


i-{^-/7)=** 


essendo  ^  una  funzione  nota  della  yariabile  v.    Quindi  p^  risul- 
terà determinata  dall'equazione  algebrica  ; 


*^*  '  ^^        ^^f\COSf/        •*  '^coscp 

la  quale,  risoluta,  dà: 

j_ R^p^cos^c// 

"^  ""  jS^+R^coSgy  d=  2  Rp  cos  (p  sen  <f 
E  quindi: 
0  __  Kpcosip 

|/ jO*+ R*  cos^  y  db  2  R  p  cos  f  sen  (|< 
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Per  le  altre  quantità  abbiamo  : 


«1= 


T.  =  J 


/>!' 


ffii  =  arc8en  ^±^  . 


Se,  infine,  la  superficie  proposta  è  il  luogo  delle   binormali 
a  una  cnrra  dello  spazio  (direttrice)  avremo: 


Jdv 
T" 


T,  =  =tT,       0,=  -, 


h' 


2 


Per  passare  alla  ricerca  di  altre  condizioni  a  cui  sia  possi- 
bile assoggettare,  dopo  la  flessione',  una  linea  tracciata  ad  ar- 
bitrio (direttrice)  sopra  una  superficie  rigata,  esprimiamo  in 
funzione  di  |0,  T,  6  e  9  i  ralori  che  assumono  lungo  la  linea  pro- 
posta le  quantità  D,  JD',  D"  definite  dalle  uguaglianze: 

D»»  3^  3^ 
du* 


D  = 


1 


J/EG-P' 


dx 


D' 


i'— . 


^EG-F» 


duSv 
dx 

Su 

dx 

di 


iy=- 


|/EG-F* 


du* 
dy 

dv 


d^x        d^y 


dudv 
du 

dj 
dv 


d*x 
dV* 

d*y 

dv' 

dx 
du 

du 

dx 
dv 

^y 

dv 

du* 

d_e 

dù 

de 
dv 

d*g 

dudv 

dj_ 

du 
dg 

dv 

dv* 

ìi 
du 

il 

dv 
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essendo  E,  F,  0  i  coefficienti  del  quadrato  dell'elemento  lineare 
della  superficie,  ^  x,  y,  z  le  coordinate  di  uno  qualunque  dei 
suoi  punti,  rispetto  alla  solita  terna  di  assi  cartesiani  ortogonali 
stabilita  precedentemente. 

A  tale  scopo,  osserriamo  che  si  ha: 

Oa;      ,        dx  ,,  0*a?      ^  d^x        ,, 

cu  ov  Ow'  ouvv 


I1>  #1 


e  analogamente  per  y  ^  e\  inoltre: 

/  =  a^  cos  5  +  a,sen  fi  cos  f  +  ^%  sen  fi  sen  f  , 
fw=|3iCosfi  +  |3,senficosy  4-|3|8enfi  senf  , 
n  =  Yi  cos  fi  +  7,  sen  fi  cos  qp  +  y,  sen  fi  sen  y  , 

dunque,  tenendo  conto  delle  formule  di  Frenet,  otterremo: 


D,  =  0  ,       D,'=^^co8  0-L'-iÌ8ene,      J),' = 


senf 

"7 


essendo  D^  D^'  D^"  i  yalori  cercati  di  D,  D',  D"  lungo  la  diret- 
trice ii==0. 

Per  mezzo  di  essi  e  di  quelli  dei  coefficienti  dell'  elemento 
lineare  possiamo  intanto  determinare  l'espressione  delle  due  cur- 
Tature  totale  e  media  della  superficie  lungo  la  direttrice  w  =  0. 
Infatti,  indicandole,  rispettivamente,  con  E^  e  H^,  si  ha: 

^  1     i/  I      1  \       ^      sen©       A^ 

H.  =  -L(2D.'co8e-!^)  . 
sen*  fi  V  (0     / 

e  poiché  per  una  qualunque  delle  rigate  deformate  si  ha  analo- 
gamente : 

Pi  \  il   /  pi 
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ùé  deduciamo  che  lungo  la  corrispondente  direttrice  dovremo 
atere: 

notando  che  in  questa  ultima  formula  e  nella  seconda  delle  (1) 
dovranno  esser  presi  insieme  i  segni  superiori  o  quelli  inferiori. 

Le  (1)  stesse,  poi,  stanno  geometricamente  a  indicare  che  la 
curvatura  geodetica  della  direttrice  e  la  curvatura  totale  della 
superficie  rigata,  lungo  questa  linea,  rimangono  inalterate  durante 
la  flessione. 

Ciò  posto,  è  sempre  possibile  far  diventare  : 

essendo  f  il  simbolo  di  una  funzione  arbitraria,  giacché  per  questo 
basta  fare  in  modo  che  risulti: 

sen  «,         „  l  sen  «p       .      /  ,      1  \        .  / 
Pt  IP  V      1/         \ 

e  poiché  deve  sempre  aversi: 

C06  ^i         COS  (f 

basterà  prendere  per  <f^  una  tale  funzione  di  v  che  si  abbia: 

^^  tangf  1  =  db  2]  — ^cosfl  -  (f'^Tp )se»  0  > cos  0  — 
(5)...{     ^  i  1    ^ 

Determinato  cosi  f  ^  si  ha  immediatamente  l'espressione  di  p^ 
dalla  condizione: 

(6) i  =  ^-2!^yi4-tan8«f.  , 

pi        p 
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e  quella  di  T^  dalla  seconda  delle  (1),  dopo  dbe  in  questa  si  è 
sostitaito  al  posto  di  p^  e  f^  le  funzioni  di  v  troTate  antece- 
dentemente, e  dopo  che  nel  secondo  membro  è  stato  preso  il  me- 
desimo segno  che  yenne  scelto  nella  (5). 

Ora,  indicando  con  r^j  e  r^^  i  raggi  principali  di  curvatura 
della  superficie  deformata  lungo  la  sua  direttrice,  si  conclude  che 
possiamo  sempre  fare  in  modo  che  risulti: 

roi  =  f(^)       e  quindi:        rn=  ~—  , 

Ossia: 

È  sempre  possibile  flettere  una  superficie  rigata  in  modo 
ohe  lungo  tutta  una  linea  tracciata  ad  arbitrio  su  di  essa 
(direttrice)  uno  dei  raggi  principali  di  curvatura  della  super^ 
fide  diventi  uguale  a  una  data  funzione  delVarco  di  quella 
linea^  e  in  particolare  che  risulti  uguale  all'arco  stesso  con~ 
tato  da  un  punto  fisso. 

Od  anche: 

Si  può  sempre  deformare  una  superficie  rigata  in  modo 
che  lungo  tutta  una  qualunque  delle  sue  linee  i  due  raggi  prin^ 
cipali  di  curvatura  della  superficie  risultino  legati  fra  loro 
da  una  relazione  arbitraria. 

Così,  per  esempio,  se  determiniamo  c;^  colla  condizione  che 
sia: 

<50S9^  ..isen®        ,/il\        ^/ 

^tangyj  =  di2  l ^cosfi-U'—  ~;|senS  |  cosS — 

-  (cKo+- Isonne 

doTe  e  è  una  costante  arbitraria,  si  ha  lungo  la  direttrice  della 
eorrispondettte  -superficie  <toformttta: 

r^^=c  . 
Dunque  : 

E  possibile  deformare  una  rigata  in  modo  che  lungo  tutta 
una  ìinma  tracciata  ad  arbitrio  su  di  essa  divenga  costante 
uno  dei  raggi  iprineipali  di  curvatura  della  superficie. 
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Se  poi  prendiamo: 


w=»-|/«--^ 


oppure  : 


potremo  concludere: 

È  sempre  possibile  deformare  una  superficie  rigata  in  modo 
che  lungo  tutta  una  qualunque  delle  sue  linee  divenga  costante 
la  somma  o  il  rapporto  dei  raggi  principali  di  curvatura  della 
superficie;  e  in  particolare,  che  essi  risultino  uguali  e  di  segno 
contrario. 

Nel  caso  del  rapporto  la  costante  arbitraria  e  dorrà  eviden- 
temente essere  scelta  negativa. 


Volendo  servirci  ancora  delle  espressioni  trovate  di  D^  D^ 
D^j"  per  ulteriori  ricerche  intorno  alla  flessione  delle  superficie  ri- 
gate, osserviamo  che  su  queste  Tequazione  delle  assintotiche  non 
rettilinee  è: 

2D'du  +  D''dv  =  0 

e  quindi  lungo  una  qualunque  di  tali  curve  si  ha: 

dv^     2D'  ' 

Ora,  se  sopra  la  superficie  gobba  che  si  considera  scegliamo 
una  linea  qualunque  come  direttrice  u  =  0,  Fangolo  a  che  le 
assintotiche  della  superficie  fanno  con  detta  linea  è  dato  dal- 
Tequazione: 

Do^sen  e 

'^^«^=Do''cose-2Do' 

e  quindi  per  Tangolo  u^  che  le  assintotiche   di   una    qr.alunqae 
delle  rigate  deformate  fanno  colla  direttrice  si  avrà: 
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D./ sentì 
**°««'=D..'coBe-2D..'  = 


sen^i 


P^ 


sen  9 


'*.co80dfc2    (*'— -  Isene 1  cos  6 


/'i 


i(.'-i). 


notando,  al  solito,  che  in  quest'ultima  formula  e  nella  seconda 
delle  (1)  dovranno  esser  presi  insieme  i  segni  superiori  o  quelli 
inferiori. 

Ora»  si  potrà  sempre  fare  in  modo  che  risulti: 

tang  «j  =  cost 
ossia: 

^n ^1  /      /i             r.\          ^    \  ì  I      1  \       A      sen  ®       ^i 
(senS  — (;cose)  =  db2c  jlf'— _  IsenS ^  cosfi) 

con  e  costante  arbitraria  ;  poiché,  dovendo  essere  : 

COS  (fx cos  f 


basterà,  a  tale  scopo,  prendere  per  tf^  una  funzione  di  v  tale  che 
si  abbia: 

2c        l     /  ,     ntange     ^  / 


Determinato  in  tal  modo   f  ^  si  ha  Tespressione  di  py  dalla 
(6),  e  quella  di  T^  dalla  seconda  delle  (1). 
Dunque  : 

E  sempre  possibile  flettere  una  superficie  rigata  in  modo 
che  una  sua  linea  qualsivoglia  diventi  traiettoria  sotto  angolo 
costantemarbitrario  delle  assintotiche  non  rettilinee  della  su^ 
perfide  deformata. 
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Se  la  funzione  y,  è  determinata  dall'equazione: 

Ì/  ,     1  \  tane  0  ì 
tang9)-p^y--j— -     , 

allora  sulla  corrispondente  superficie  deformata  la  lìnea  (diret- 
trice) che  si  considera,  purché  non  sia  traiettoria  ortogonale  delle 
generatrici,  è  diyentata  traiettoria  ortogonale  delle  assintotiche 
non  rettilinee. 

Possiamo  mostrare  la  possibilità  di  una  flessione  della  stessa 
specie,  riferendoci  anche  a  un  sistema  di  linee  di  curvatura  della 
superficie. 

Osserviamo  che  sopra  una  superficie  rigata  l'equazione  dif- 
ferenziale delle  linee  di  curvatura  è: 

ED'dw-  +  Eiydwdt;  +  (FD"— GD')d^^=0 

e  quindi  lungo  le  linee  di  curvatura  di  un  sistema  avremo: 


du  _     ED^+V^E»D^»^4ED^(FD^~Giy) 
d^~^  2ED' 

Segue  che,  se  indichiamo  con  «  l'angolo  che  le  linee  di  cur- 
vatura di  tale  sistema  formano  colla  direttrice  m=:0  avremo: 


(00^+  Vl>o''-  4  Do'Do'cos  6  +4  Do'*)sen  9 
tang  a  = 


(Do'^+VDo'"-  4  Do' Do'' cose  +  4Do'*) cose  -  2 Do' 

Per  l'angolo  «^  che  fanno  colla  direttrice  le  linee  di  cur- 
vatura di  un  sistema,  sopra  una  qualunque  fra  le  rigate  defor- 
mate, si  avrà: 

_       {^oi+  ^Z  (Do/"  ^  4  Do/Do,''cos  e  +  4  Do/>") sen  6 
^^  ""'  ""  {Do,"+  V  V*  -  4  Do/  Do/'cos  e  +  4  Do/»  )  cos  fi  -  2  Dot  * 

Ciò  posto,  è  sempre  possibile  fare  in  modo  che  risulti: 

e 

tang  «j  =  cost. 
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poiché  a  tale  scopo  basterà  che  sia: 

I^oi"  (sen  0-ccos6)  +  2c  Do/  = 
=  (e  cos  5  -  sen  5)  VUo"'-  4  Do/Do/ cos  ^  +  4  Do/*  , 

da  cui,  quadrando,  si  ha  : 

Doi"  J  (e* san  6  4-  2  e  cos 5  -  sen  ^)cob6-  c^  = 
=  Do/(c*8en5  +  2  coos6  — sen  6)  . 

Dunque,  tenendo  conto  delle  (1)  e  (2),  basterà  che  la  fun- 
zione <f^  sìa  determinata  dall'equazione: 


tans  QP| .  < 1 


(.'-i) 


1  \  tangS 
'  —  tang  <f 


cos 


f 


Trovata  cosi  l'espressione  richiesta  di  f  j  si  avrà,  al  solito, 
quella  di  p^  per  mezzo  della  (6),  mentre  la  funzione  di  v  che 
rappresenta  Tj  si  ricaverà  dalla  seconda  delle  (1),  dopo  che  in 
essa  al  posto  di  ^^  e  ^^  si  sono  sostituite  le  funzioni  determi- 
nate antecedentemente,  e  dopo  che  il  segno  del  suo  secondo 
membro  sìa  stato  fissato  uguale  a  quello  che  venne  scelto  nel- 
Tequazìone  precedente. 

Siamo,  perciò,  in  grado  dì  concludere: 

Si  può  sempre  deformare  una  superficie  rigata  in  modo 
che  una  sua  linea  qualsivoglia  risulti  traiettoria  sotto  angolo 
costante  arbitrario  di  un  sistema  di  linee  di  curvatura  della 
superficie. 

La  condizione: 

(Dot"  +  V  Dot"'  -  4  Do/  Do/  cos  e  +  4  Do/*  )  cos  fi  =  2  Do/ 

esprime  che  la  direttrice  della  superficie  deformata  si  è  cambiata 
AUi  dtUa  li.  Accademia,  —  Voi.  XXVI.  3 
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in  traiettoria  ortogonale  delle  linee  di  curvatura  dì  un  sistema, 
e  quindi  che  essa  stessa  è  divenuta  linea  di  curvatura. 
Poiché  Tequazione  precedente  equivale  all'altra: 

D,;co8e=D,/ 

ne  concludiamo  che,  scegliendo  la  funzione  (p^  in  modo  da  sod- 
disfare l'equazione: 

cos  5  cos  ©          \  sen  cp       .      /  ,      1  \        ,  / 
tang  (pi '  =  ±  l '  cos  6  —  I  f  '  -  -  I  sen  5  >  , 

la  quale  dà,  se  &  è  diverso  da  -  -  : 

allora  sulla  corrispondente  superficie  deformata  la  linea  che  si 
considera  (direttrice) ,  purché  non  sia  traiettoria  ortogonale  delle 
generatrici,  sarà  diventata  linea  di  curvatura. 

Dunque  : 

È  sempre  possibile  flettere  una  superfìcie  rigata  in  modo 
che  una  sua  linea  qualsiasi^  ma  non  traiettoria  ortogonale 
delle  generatrici^  divenga  linea  di  curvatura  (*). 

Pisa,  1890. 


(*)  BiLTRAMi,  Mem.  cit.  pag.  134. 
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Un  nuovo  campo  di  ricerche  geometriche; 
Saggio  del  Socio  Prof.  Corrado  Seghe 

Nota    IV(*). 


Sistemi    lineari    ed   intersezioni 
d' iperooniohe  e  d' iperquadriohe. 

38.   Àbbìansi  le  r+1   equazioni  linearmente  indipendenti 

(^) lat^xiy^=:0,     ove     a^i  =  ai^ 

(2) ^bi^^iVm^O  ,     ove     b^i  —  l^^ 


rappresentanti  due  o  più  antipolarità  del  piano  o  dello  spazio. 
Mediante  esse  si  determina  un  sistema  lineare  di  antipolarità, 
e  quindi   d' iperconiche  o  d'iperquadriche,  considerando  l'equazione 

(3) llai^Xiy^+ixlbi^Xiy^+  .  ..=0, 

analoga  a  quella  che  definisce  un  sistema  lineare  di  polarità,  di 
coniche  o  di  quadriche.  Qui  però  si  ha  una  differenza  sostan- 
ziale, dalla  quale  derivano  come  conseguenze  varie  altre;  ed  è 
che  i  parametri  X,  p., ...  non  possono  più  essere  numeri  complessi 
qualunque,  e  però  la  dimensione  del  sistema  non  è  più  2r.  In- 
vero affinchè  la  (3)  sia  l'equazione  di  un 'antipolarità  dovranno 
(n.  35)  X,  tij  ... ,  moltiplicate,  ove  occorra,  per  uno  stesso  fattor 
numerico,  esser  tali  che 


(*;  V.  le  Note  I.  II  o  III  nel  voi.  preced.  di  questi  Atti. 


9 
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ossia,  tenendo  conto  delle  condizioni  a  cui  soddisfanno  le  «,  le 

donde  infine,  in  causa  dell'indipendenza  lineare  supposta  fra  le 
equazioni  (1),  (2),  ...  , 

X— X  =  0,     ]UL  — /i  =  0,...; 

sicché  la  (3)  rappresenterà  un'antipolarità  solo  quando  ).,  /Jt,  . ., 
o  meglio  i  loro  mutui  rapporti,  siano  reali.  —  Ne  segue  che  le 
antipolarità  rappresentate  da  quell'equazione  sono  oo'*  (*). 

Se  nella  (3)  si  fanno  coincidere  i  punti  x,  y,  l'equazione  che 
così  si  ottiene 

W \lat^xix^  +  [ilbi„xix^+  .  .  .=0 

rappresenta,  per  valori  reali  dei  parametri,  un  sistema  lineare 
d'iperconiehe  o  d' iperquadriche,  composto  delle  iperconiche  od 
iperquadriche  fondamentali  per  le  antipolarità  del  sistema  (3). 
Da  r  + 1  forme  (cioè  antipolarità,  iperconiche,  iperquadriche) 
linearmente  indipendenti  è  individuato  un  sistema  lineare  di  di- 
mensione r  che  le  contiene;  l'indipendenza  lineare  consiste  nel 
non  stare  in  un  sistema  lineare  inferiore.  Così  due  forme  distinte 
determinano  un  fascio  oo^  ;  tre  forme  non  situate  in  un  fascio 
determinano  una  rete  oo'^;  ecc. 

39.  Assoggettando  una  forma  del  sistema  lineare  ad  avere 
una  data  coppia  x,  y  di  punti  reciproci  si  vengono  a  porre  pei 
parametri  reali  /,  f/.,...  due  equazioni  lineari  reali,  cioè  quelle 
in  cui  si  scinde  la  (3)  (combinazioni  di  questa  e  della  sua  con- 
iugata) :  però  se  2;  ed  y  coincidono,  cioè  se  si  dà  un  punto  unito, 
quelle  equazioni  coincidono  nella  (4).  Ne  segue  ad  esempio  che 


(*)  Questo  breve  ragionamento  vale  per  un  numero  qualunque  di  variabili, 
e  però  si  applica  già  ai  sistemi  lineari  di  antinvoluzioni  e  di  catene  semplici 
su  una  forma  di  1*  specie.  Esso  è  pur  valido  per  enti  di  gradi  superiori:  se 
le  forme  iperalgebricbe  f(x ^  x),  f  (a;,  jc),  ...  sono  reali  nel  senso  fissato 
neirintroduzioue  di  questo  Saggio,  le  forme  reali  del  sistema  lineare  i/H-A^f  H-». 
da  esse  determinato  sono  quelle  che  corrispondono  a  valori  reali  dli  parametri 
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ila  k  coppie  di  punti  reciproci  distinti  (ove  2  /e  <  r)  ed  r  ~  2  A 
punti  uniti  è  m  generale  individuata  una  forma  del  sistema  li- 
neare di  dimensione  r.  —  Inoltre  è  chiaro  che  ogni  coppia  di 
punti  reciproci,  ed  in  particolare  ogni  punto  unito,  che  sia  comune 
a  due  o  più  antipolarità  (1),  (2),  ... ,  od  alle  loro  iperconiche  o 
iperquadriche  fondamentali,  sarà  pur  comune  a  tutte  le  forme 
del  si^ma  lineare  che  esse  determinano. 

Esaminando  i  coefficienti  delle  loro  eijuazioni  si  scorge  che 
le  antipolarità  e  le  iperconiche  di  un  piano  formano  un  sistema 
lineare  di  dimensione  8,  mentre  le  antipolarità  spaziali  e  le  iper- 
quadriche formano  un  sistema  lineare  oo^'\  Ne  segue  che  le  an- 
tipolarìtà,  le  iperconiche  e  le  iperquadriche,  aventi  alcuni  pimti 
uniti  dati  od  alcune  date  coppie  di  punti  reciproci  formano  si- 
stemi lineari  le  cui  dimensioni  si  conosceranno  in  generale  imme- 
diatamente. In  particolare  per  8  pimti  del  piano  passa  in  gene- 
rale un'iperconica  ben  determinata,  per  7  punti  un  fascio,  per  6 
una  rete,  per  5  un  sistema  triplo,  e  così  via;  e  vedremo  in  se- 
guito che  le  iperconiche  di  quel  fascio  hanno  in  generale  oc?  pimti 
comuni,  quelle  della  rete  ©o*,  e  quelle  del  sistema  triplo  un  sesto 
punto  oltre  ai  5  per  cui  esso  è  condotto.  Similmente  per  15 
punti  dello  spazio  passa  in  generale  una  sola  iperquadrica,  e  per 
15  — r  punti  im  sistema  lineare  oo'*  avente  per  base,  se  r<5, 
una  oo'*""'*  di  punti  comuni. 

40.  Se  nell'equazione  (3)  del  n.  38  si  fan  variare  ad  arbi- 
trio i  parametri  >,  [x,  ...,  essa  rappresenta  im  sistema  lineare  oo*'' 
di  antireciprocità  nel  quale  è  contenuto  -  e  corrisponde  ai  valori 
reali  dei  parametri  -  il  sistema  lineare  co''  di  antipolarità  che  ivi 
si  considerava.  Quel  sistema  di  antireciprocità  presenta  la  parti- 
colarità che  le  antireciprocità  in  esso  contenute  sono  a  due  a  due 
inverse  fra  loro  e  corrispondenti  a  valori  coniugati  di  X,  |7...., 
(come  subito  si  scorge  formando  l'equazione  invei-sa  della  (3)). 
Si  potrebbe  dire  che  in  im  siffatto  sistema  lineare  di  antireci- 
procità esiste  vji  antinvoluzione  in  cui  si  corrispondono  due  anti- 
reciprocità quando  sono  fra  loro  inverse,  e  per  cui  è  cattna  fon- 
damentale di  specie  r  il  sistema  delle  antipolarità.  Queste  espressioni 
corrisponderebbero  al  fatto  che  scaturisce  dall'equazione  (3)  e  che 
in  seguito  adopreremo  ripetutamente:  che  le  rette  od  i  piani 
polari  d%  un  punto  rispetto  alle  antipolarità  del  sistema  li- 
neare costituiscono  una  catena  (generale  o  degenere)  nella  va- 
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rietà  ìineare  formata  dalle  rette  o  dai  piani  che  corrispoìH 
dono  al  punto  nelle  antirecipi'ocità  del  sistema^  e  quella  catena 
è  fondamentale  per  V  antinvoluzione  (generale  o  degenere)  che 
in  questa  varietà  si  ha  considerando  come  omologhi  due  rette 
0  due  piani  che  corrispondano  al  punto  in  due  antireciprocità 
inverse  fra  loro.  Aggiungiamo  che  la  varietà  delle  polari  del 
punto  è  riferita  projettivamente  al  sistema  lineare  di  corrispon- 
denze (cioè  al  sistema  descritto  dai  parametri  X,  /x,...),  sicché 
mutando  il  punto  essa  rimane  projettiva  a  se  stessa. 

In  particolare  le  polari  di  un  punto  rispetto  ad  un  fascio  di 
antipolarità  del  piano  concorrono  in  un  punto,  che  sarà  reciproco 
di  quello  rispetto  a  tutte  le  antipolarità,  e  formano  una  catena 
semplice  che  sarà  riferita  projettivamente  a  quel  fascio;  i  poli 
di  una  retta  rispetto  alle  varie  antipolarità  di  questo  si  potranno 
considerare  come  intersezioni  delle  polari  di  due  punti  fissi  arbi- 
trari della  retta  e  però  formeranno  una  catena  semplice  di  2^ 
ordine  (v.  n.  25)  situata  sulla  conica  luogo  di  quei  punti  che 
sou  reciproci  ai  punti  della  retta  rispetto  a  tutte  le  antirecipro- 
cità del  fascio  (*).  Similmente  rispetto  ad  una  rete  di  antipola- 
rità piane  le  polari  di  un  punto  formano  una  catena  doppia  di 
rette;  ed  i  poli  di  una  retta  formano  la  oo*  (di  ordini  1  e  2) 
luogo  delle  intersezioni  delle  rette  omologhe  di  due  catene  piane 
proiettive.  Ecc.  —  Nello  spazio  rispetto  ad  un  fascio  di  antipo- 
larità i  piani  polari  di  un  punto  stanno  pure  in  un  fascio  e  vi 
formano  una  catena  semplice,  mentre  le  polari  di  una  retta  for- 
mano una  catena  semplice  di  una  schiera  di  rette  di  una  qua- 
drica,  ed  i  poli  di  un  piano  formano  una  catena  semplice  cubica. 
Analogamente  per  le  reti  ecc. 

41.  Come  nello  studio  dei  sistemi  lineari  di  antipolarità  si 
presentano  naturalmente  le  antireciprocità   non   involutorie.  così 


(*)  Se  ad  ogni  punto  di  un  piano  si  fa  coiiisjjondoro  quel  punto  che  gli 
è  reciproco  in  due  date  anti reciprocità  (e  quindi  nel  fascio  da  esse  determioato 
si  avrà  una  corrispondenza  iperalgebrica  in  cui  ad  una  retta  corrisponde  una 
conica,  e  in  generale  ad  una  curva  .algebrica)  corrisponde  una  curva  (algebrica). 
Si  avverta  però  che  un  fatto  analogo  non  si  presenta  sempre  nelle  corrispon- 
denze iperalgebriche  :  generalmente  da  corrispondenze  siffatte  1%,  curve  non 
sono  trasfomate  in  curve  (v.  ad  esempio  la  corrispondenza  accennata  nella 
seconda  nota  al  n.  47). 
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viceversa  lo  studio  di  una  tale  antirecipi'ocità  si  può  collegare 
strettamente  con  quello  di  un  t'ascio  di  antipolarità.  Sia  in  fatti 

l'equazione  di  un 'antireciprocità  non  involutoria:  perchè  un  fascio 
che  la  contenga  passi  pure  per  un  fascio  di  antipolarità  esso  dovrà 
(n.  40)  contenere  anche  T antireciprocità  inversa  di  quella,  cioè 

ed  effettivamente  il  fascio  di  antireciprocità  determinato  da  queste 
due, 

contiene  un  fascio  di  antipolarità,  corrispondenti  a  valori  coniu- 
gati di  X  e  fx.  poiché  per  valori  siffatti  quest'equazione  diventa  tale 
che  due  coefficienti  qualunque  corrispondenti  agli  stessi  indici  ma 
invertiti  sono  sempre  coniugati.  Ogni  punto  il  quale  sia  unito  per 
Tantireciprocità  data,  e  quindi  anche  per  l'inversa,  sarà  pure  unito 
per  tutto  quel  fascio  di  antireciprocità,  e  starà  perciò  sulla  base 
del  fascio  d'iperconiche  o  d'iperquadriche;  viceversa  ogni  puntole 
di  quella  base  soddisferà  all'equazione  del  fascio  di  antireciprocità 
in  cui  si  ponga  y=x  e  però  sarà  unito  per  ognuna  di  quelle  an- 
tireciprocità. Dunque  concludiamo  che:  i  punti  uniti  di  unan- 
tireciprocità  non  involutoria,  piana  o  spaziai  e,  costituiscono 
{ove  esistano)  la  varietà  base  di  un  fascio  d'  iper coniche  o 
d'iperquadriche,  e  viceversa  una  tal  varietà  si  può  sempre  con-- 
siderare  come  il  luogo  dei  punti  uniti  di  ogni  antireciprocità 
non  involutoria  di  un  fascio  determinato, 

L 'antireciprocità  non  involutoria  da  cui  siamo  partiti  può  es- 
sere degenere.  Allora  (v.  n.  10)  se  si  è  nel  piano  essa  riferisce 
antiprojettivamente  fra  loro  due  certi  fasci  di  raggi  ;  se  si  è  nello 
spazio  essa  dà  luogo  a  due  stelle  antireciproche  ovvero  a  due 
fasci  antiprojettivi  di  piani  secondo  che  è  degenere  di  1*  o  di  2* 
specie.  La  sua  inversa  è  data  dalla  stessa  antiprojettività  di  fasci 
od  antireciprocità  di  stelle,  scambiando  però  le  due  forme.  In 
ogni  caso  sono  punti  uniti  dell'antireciprocità  i  punti  comuni  agli 
elementi  omologhi  dei  due  fasci  o  delle  due  stelle.  Dunque  ap- 
plicando^ questi  casi  le  osservazioni  precedenti  abbiamo  che:  Nel 
piano  il  luogo  dei  punti  d'incontro  dei  raggi  omologhi  di  due 
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fasci  antiprojettivi  di  rette  è  la  base  di  un  fascio  d*iperco^ 
niche.  Nello  spazio  il  luogo  dei  punti  d*  incontro  degli  ele^ 
menti  omologhi  di  due  stelle  antireciproche,  oppure  di  due  fasci 
antiprojettivi  di  piani,  è  la  base  di  un  fascio  d'iperquadriche, 
—  In  quali  casi  si  possa  inversamente  considerare  la  base  di  un 
fascio  d'iperconiche  o  d'iperquadriche  come  generata  da  due  fasci 
antiprojettivi  di  rette  o  di  piani,  o  da  due  stelle  antireciproche, 
risulterà  nello  studio  speciale  che  ora  passiamo  a  fare  dei  fasci 
d'iperconiche  o  d'iperquadriche  (v.  n'  45  e  seg'). 


42.  Dei  fasci.  -  Cominciamo  coll'esame  della  base  di  un 
fascio  d' iperconiche,  È  chiaro  che  se  in  questo  fascio  vi  sono 
delle  antipolarità  prive  d'iperconiche  fondamentali,  cioè  prive  di 
punti  uniti,  il  fascio  sarà  privo  di  base;  e  cosi  pure  se  vi  è 
un 'antipolarità  avente  un  solo  punto  unito  e  quindi  degenere,  la 
base  ^del  '*  fascio  o  manca  aflfatto  o  si  riduce  a  quell'unico  pimto. 

In  generale  dall' ecj nazione  del  fascio  di  antipolarità  risulta 
evidente  che  esso  determina  su  una  retta  qualunque  un  fascio  di 
antinvoluzioni,  o  per  eccezione  un*  antinvoluzione  unica.  Quindi  le 
iperconiche  del  fascio  tagliano  in  generale  la  retta  secondo  le  ca- 
tene di  un  fascio:  donde  segue  [v.  la  nota  al  n.  18  (*)  ed  il 
n.  24]  che  la  varietà  Q  base  del  fascio  d'iperconiche  {**)  incontra 
in  generale  la  retta  in  due  punti,  od  in  nessuno:  a  seconda  dei  due 
casi  non  vi  è,  oppure  vi  è  sulla  retta  una  determinata  coppia  di 
punti  reciproci  rispetto  a  tutte  le  forme  del  fascio.  Se  poi  si  avesse 
il  caso  eccezionale  in  cui  sulla  retta  fosse  determinata  un'unica 
antinvoluzione  di  punti  reciproci  da  tutte  le  antipolarità  ed  anti- 
reciprocità  del  fascio,  l'iperconica  di  questo  che  passerebbe  per 
un  punto  della  retta  non  unito  per  l'antinvoluzione  dovrebbe  con- 
tenere tutta  la  retta  e  quindi  degenerare  in  una  catena  sem- 
plice di  rette:  sicché  solo  sulle  rette  che  compongono  le  iperco- 
niche degeneri  del  fascio  accade  quel  fatt)  eccezionale  e  può 
l'intersezione  con  Q  esser  costituita  da  ima  catena  semplice  (es- 


{*)  Alcune  proprietà  ivi  trovate  pei  fasci  di  catene  di  una  forma  semplice 
sono  le  analoghe  di  proprietà  che  presto  vedremo  dei  fasci  d' iperconiche  e 
d'iperquadriche.  i- 

(**)  Nel  seguito  chiaraeremo  sempre  Q  l'insieme  dei  punti  base  di  un 
lascio  d'iperconiche  (e  F  l*ente  analogo  per  un  fascio  d'iperquadriche). 


Digitized  by 


Google 


UN    NUOVO    CAMPO    DI    KICERCHE    GEOMETRICHE  41 

sendo  allora  tale  intersezione  quella  delle  rette  stesse  con  una 
iperconica  del  fascio,  divei-sa  da  quella  degenere  considerata). 

Come  limite  del  caso  generale  in  cui  una  retta  non  incontra 
l'ente  Q,  oppure  lo  taglia  in  due  punti,  si  ha  il  caso  in  cui  la 
retta  è  tangente  a  Q  in  un  punto,  cioè  quei  due  punti  del  caso 
generale  vengono  a  coincidere.  Allora  nel  fascio  di  catene  retti- 
linee determinate  sulla  retta  dal  fascio  d'iperconiche  ve  ne  sarà 
mia  degenere  che  si  ridurrà  a  quel  solo  punto:  vale  a  dire  tra 
quelle  iperconiche  ve  ne  sarà  una  tangente  alla  retta  nel  punto 
considerato;  e  viceversa.  Dimque  le  tangenti  a  Q  nei  suoi  vari 
punti  sono  le  tangenti  nei  punti  stessi  alle  iperconiche  del  fascio. 
Ne  segue  (n.  40)  che  le  tangenti  in  un  punto  ordinario  di  Q 
formano  in  generale  una  catena  semplice  (il  che  concorda  con 
una  proposizione  generale  del  n.  15);  ma  può  quella  catena  ri- 
dursi ad  una  retta  sola,  tangente  comune  a  tutte  le  iperconiche: 
oppure  può  un  punto  di  Q  esser  tale  che  tutte  le  rette  passanti 
per  esso  vi  siano  tangenti,  e  ciò  accade  se  il  punto  stesso  è  sin- 
golare per  un 'iperconica  degenere  del  fascio:  esso  si  dirà  allora 
singolare  o  doppio  anche  per  Q. 

Se  l'ente  Q  esiste,  cioè  se  vi  è  almeno  un  punto  A  il  quale 
sia  comune  alle  iperconiche  di  un  fascio,  tali  punti,  cioè  i  punti 
di  Q,  saranno  in  generale  oo^  :  poiché  su  ciascuna  delle  oo^  rette 
passanti  per  A  (escluse  le  tangenti)  vi  sarà  in  generale  un  altro 
punto  di  Q  Ciò  se  A  è  un  punto  ordinario.  Se  poi  esso  è  sin- 
golare per  un'antipolarità  del  fascio,  e  se  questa  è  degenere  di 
1*  specie,  avendo  per  fondamentale  una  catena  semplice  di  rette, 
l'ente  Q  si  comporrà  in  generale  ancora  di  oo*  punti  ;  mentre  se 
essa  è  degenere  di  2*  specie  ed  ha  quindi  una  retta  per  fonda- 
mentale, Q  si  ridurrà  in  generale  ad  una  catena  rettilinea,  ed 
eccezionalmente  al  solo  punto  A,  oppure  a  tutta  quella  retta. 

43.  Per  la  base  F  di  un  fascio  d'iperquadriche  si  possono 
fare  considerazioni  analoghe  alle  precedenti  relative  alla  base  Q 
di  un  fascio  d'iperconiche.  Del  resto  le  ime  si  collegano  alle  altre 
osservando  che  un  piano  qualunque  sega  il  fascio  di  antipolarità 
in  generale  secondo  un  altro  fascio  di  antipolarità.  Per  eccezione 
può  un  piano  dare  per  sezione  una  sola  antipolarità  piana:  ciò 
accade  quando  il  piano  stesso  sia  contenuto  in  un'  iperquadrica 
del  fas«Éo,  la  quale  deve  quindi  degenerare  in  una  catena  sem- 
plice di  piani.  Mentre  in  questo   caso   eccezionale  un   piano   di 
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questa  catena  il  quale  incontri  F  la  taglia  generalmente  secondo 
un' iperconica,  in  generale  avviene  che  un  piano  qualunque  in- 
contra r  secondo  un  ente  Q. 

Una  retta  qualunque  incontra  F  in  generale  in  due  punti  od 
in  nessuno;  è  tangente  a  F  se  quei  due  punti  coincidono.  Le 
tangenti  a  F  in  im  suo  punto  A  sono  le  tangenti  in  questo  alle 
varie  iperquadriche  del  fascio  ed  hanno  quindi  per  luogo  i  piani 
tangenti  in  A  a  queste  iperquadriche,  piani  che  formano  in  ge- 
nerale (n.  40)  una  catena  semplice  e  che  si  posson  chiamare  tan- 
genti a  F  (coincidono  coi  piani  che  segano  F  secondo  enti  Q 
aventi  in  A  un  punto  doppio)  :  la  retta  di  loro  intersezione  è  la 
tangente  singolare  in  A  (cfr.  n.  15).  Va  escluso  il  caso  che  A 
sia  punto  singolare  per  un'iperquadrica  degenere  del  fascio:  al- 
lora esso  è  singolare  o  doppio  per  F,  in  quanto  che  ogni  retta 
passante  per  esso  si  può  considerare  come  tangente  a  F,  non 
incontrando  essa  altrove  quest'ente,  a  meno  che  essa  giaccia  in 
quell'iperquadrica,  nel  qual  caso  incontra  F  in  generale  secondo 
ima  catena  semplice. 

Un  fascio  d'iperquadriche  può  mancare  di  punti  base.  Ma 
se  ne  ha  uno,  appare  dalle  osservazioni  precedenti  che  esso  ne 
avrà  in  generale  una  oo^  costituente  l'ente  F  :  come  pure  appare 
subito  quali  siano  i  casi  d'eccezione. 

44.  Date  le  due  antipolarità,  piane  o  spaziali, 

(1) lai^Xiy^  =  0  .     ove     a^i=zat^ 

(2) 26/m^/ym  =  0,     ove     b^i  =  ht^  , 

e  quindi  il  fascio 

(3) X2a,,^a:,y„,H-ju.26|^a;,  y«  =  0  , 

si  possono  collegare  varie  proprietà  o  particolarità  che  quelle  o 
questo  possono  presentare  alle  proprietà  della  coUineazione  che 
risulta  come  prodotto  delle  due  antipolarità:  precisamente  come 
nella  nota  teoria  dei  fasci  di  polarità  o  di  quadriche  si  riduce 
tutta  la  classificazione  a  quella  della  collineazione  prodotto  di 
due  polarità.  Però  nel  caso  attuale  si  presentano  certi  fatti  da 
considerare  che  non  hanno  gli  analoghi  in  quella  teoria.. 

Si  vede  subito  che  i  punti  uniti  di  quella  collineazione  sono 
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in  pari  tempo  i  punti  singolari  delle  antireciprocità  degeneri  del 
fascio  (3)  ed  i  punti  che  rispetto  alle  antipolarità  (1)  e  (2),  e 
quindi  rispetto  a  tutto  il  fascio  (3),  hanno  una  stessa  retta  od 
uno  stesso  piano  come  polare.  Una  qualunque  di  queste  proprietà 
si  esprìme  per  un  punto  x  mediante  le  equazioni 

(4) llai^Xi'^iilhi^Xi  =  Q  , 

dalle  quali  eliminando  le  x  si  trae 

(5) P^«..  +  fA^.|  =  0  . 

Ai  valori  di  X  :  /x  che  son  radici  di  quest'ultima  equazione  corri- 
spondono per  la  (3)  le  antireciprocità  degeneri  del  fascio  e  per 
le  (4)  i  relativi  punti  singolari.  Poiché  il  fascio  contiene  con 
ogni  antireciprocità  anche  l'inversa  e  due  antireciprocità  inverse 
fra  loro  corrispondono  a  valori  coniugati  di  ).:a,  segue  che  le 
radici  imaginarie  deirequazione  ,5)  saranno  a  due  a  due  coniugate; 
cosa  evidente  del  resto  poiché  il  determinante  (5)  in  causa  delle 
ipotesi  fatte  sulle  ri  e  le  i  è  funzione  reale  di  /  e  a.  Se  poi 
una  radice  imaginaria  della  (5)  annulla  anche  i  primi  suddeter- 
minanti,  lo  stesso  fatto  accadrà  per  la  radico  coniugata  (ed  en- 
trambe saranno  radici  doppie)  e  Tantireciprocità  corrispondente 
(come  pure  la  sua  inversa)  sarà  degenere  di  2*  specie.  In  ogni 
caso  i  punti  singolari  di  due  antireciprocità  degeneri  fra  loro  in- 
verse, cioè  i  punti  dati  dalle  (4)  per  radici  coniugate  dell'equa- 
zione (5),  costituiscono  i  due  centri  od  i  due  assi  dei  fasci  an- 
tiprojettivi  o  delle  stelle  antireciproche  che  vengono  a  definire 
quelle  antireciprocità  degeneri;  dalle  intersezioni  degli  elementi 
omologhi  di  quei  fasci  o  di  quelle  stelle  viene  allora  generato 
l'ente  base  del  fascio  d'iperconiche  o  d'iperquadriche  (v.  n.  41). 

46.  Applichiamo  queste  considerazioni  anzitutto  al  caso  più 
generale  di  un  fascio  d'iperconiche,  cioè  a  quello  in  cui  la  coUi- 
neazione  che  abbiamo  nominata  é  generale,  sicché  l'equazione  (5j 
ha  8  radici  distinte,  e  nel  fascio  vi  sono  .'^  distinte  antirecipro- 
cità degeneri.  Tìac  rasi  possono  pres(»ntiu*si  secondo  che  quelle 
radici  sono  tutte  reali,  ovvero  una  sola  è  reale  e  le  altre  due 
immaginarie  coniugate;  corrispondentemente  a  ciò  abbiamo  due 
specie  onerali  di  fasci  d'iperconiche,  o  di  enti  Q,  o  (n.  41)  di 
antireciprocità  piane  non  involutorie. 
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Nel  P  caso  le  tre  antireciprocità  degeneri  sono  tutte  antì- 
polarità:  detti  A,  B,  C  i  loro  punti  singolari,  è  chiaro  che  la 
polare  di  A  rispetto  al  fascio  sarà  la  retta  BC,  e  così  via;  sic- 
ché ABC  sarà  un  triangolo  jwlare  ordinario  od  autopolare  di 
1*  specie  (v.  n.  34)  per  tutte  le  antipolarità  del  fascio.  Rife- 
rendole a  questo  triangolo  le  e(iuazioni  di  queste  corrispondenze 
e  quindi  delle  iperconiche  del  fascio  si  riducono  alla  1*  forma 
canonica  del  n.  3G.  Da  ciò  si  trae  subito  una  nuova  distinzione 
di  casi  secondo  che  nel  fascio  vi  sono  o  no  delle  antipolarità 
prive  d  iperconiche  fondamentali.  Se  vi  sono,  esisterà  tra  le  anti- 
polarità degeneri  una  sola  dotatìi  d*iperconica  fondamentale,  cioè 
il  fascio  d' iperconiche  ne  conterrà  una  sola  degenerata  in  una 
catena  semplice  di  rette;  le  iperconiche  del  fascio  non  s'incon- 
treranno affatto,  cioè  non  esisterà  un  ente  base  Q.  Se  invece  il 
fascio  non  contiene  antipolarità  prive  d 'iperconiche  fondamentali, 
fra  le  iperconiche  del  fascio  ve  ne  saranno  tre  degenerate  in  ca- 
tene di  rette  di  centri  A,  B,  C,  ed  esisterà  un  ente  Q  base  del 
fascio,  ente  che  si  potrà  dunque  considerare  come  Tintersezione 
di  due  catene  semplici  di  rette.  In  questo  caso  Q  contiene  3 
schiere  oo^  di  catene  rettilinee  situate  risp.  sulle  rette  delle  3 
catene  nominate  di  centri  A,  B,  C;  per  ogni  punto  di  Q  passa 
ima  sola  catena  di  ciascuna  schiera;  due  catene  di  schiere  di- 
verse si  tagliano  in  un  sol  punto  ;  le  catene  di  ima  schiera  pun- 
teggiano projettivamente  due  altre  catene  qualunque,  ecc. 

Nel  2^  caso,  in  cui  una  sola  radice  della  (5)  è  reale,  una 
sola  delle  antireciprocità  degeneri  sarà  un'antipolarità  e  sia  A  il 
suo  punto  singolare.  Le  altre  due  inverse  fra  loro  abbiano  per 
punti  singolari  B  e  C  ;  esse  determineranno  fra  i  fasci  che  hanno 
questi  punti  per  centri  un'antiprojettività.  In  questo  caso,  e  solo 
in  questo,  il  fascio  d'  iperconiche  avrà  per  base  un  ente  Q 
generato  dalle  intersezioni  dei  raggi  omologhi  di  due  fasci  an- 
tiprojettivi  B,  C  (*)  (**).  La  polare  del  punto  A  rispetto  al  fascio 


(*)  È  chiaro  che  per  un  siffatto  ente  Q  generato  da  due  fasci  antiprojettÌTÌ 

B,  C  non  si  può  spostare  il  centro  di  uno  dei  fasci  generatori  in  modo  che 
esso  rimanga  antiprojettivo  all'altro  ;  ed  invero  se  l'ente  stesso  fo^se  generato 
dai  due  fasci  an tiprojettivi  B,  C^,  esso  risulterebbe  pure  da  due  fasci  pro/tf^fiot 

C,  C\  e  però  sarebbe  una  conica:  il  che  è  assurdo,  poiché  una  conica  non 
può  stare  in  alcuna  iperconica  (cfr.  una  nota  al  n.  33).  ^, 

(**)  Applicando  al  fascio  delle  iperconiche  che  passano  per?  punti  qua- 
lunque del  piano  i  risultati  sopra  ottenuti  abbiamo  che:  sette  punti  qtialunqve 


Digitized  by 


Google 


UN    NUOVO    CAMPO    DI    RICERCHE    GEOMETRICHE  45 

sarà  evidentemente  la  retta  BC.  .Quanto  alla  polare  di  B  si  os* 
servi  che  mentre  a  questo  punto  nell'ima  delle  due  antirecipro- 
eità  degeneri  e  fra  loro  inverse  corrisponde  ima  retta  indetermi- 
nata, nell*altra  gli  corrisponde  quella  retta  del  fascio  B  che  è 
omologa  alla  GB  nell'antiprojettività  fra  i  fasci  B  e  C  :  tale  retta 
sarà  dunque  la  polare  di  B  e  dovrà  quindi  passare  per  A.  Si- 
milmente la  polare  di  C  sarà  la  CÀ  e  corrisponderà  alla  BC 
del  fascio  B  nell'  antiprojettività  dei  fasci  B  e  C.  Il  triangolo 
ABC  è  dunque  autopolare  di  2*  specie  per  tutte  le  antipolarità 
del  fascio  (*;.  Queste  corrispondenze  sono  tutte  dotate  d'iperco- 
niche  fondamentali  aventi  commii  le  tangenti  BA  e  CA  nei  punti  B 
e  C  (**).    Una  sola  di  esse  degenera  in  una  catena  semplice  di 


id  piano  ne  determinano  in  generale  3  oppure  1  tali  che  da  ognuno  di  questi 
essi  son  projettati  mediante  sette  rette  d*una  catena  semplice;  nel  caso  che  vt 
sia  solo  un  punto  siffatto  esisteranno  inoltre  altri  due  punii  distinti  dai  quali 
i  sette  punti  dati  vengon  projettati  mediante  due  gruppi  antiprojettivi  di  sette 
rrtte.  Un  analogo  corollario  si  potrà  dedurre  dai  corrispondenti  risultati  che 
tosto  otterrenno  pei  fasci  d  iperquadriche. 

(*)  DaireeÌ8ten7.a  in  ambo  i  casi  di  un  triangolo  autopolare  comune  a  tutte 
le  antipolarità  del  fascio  risulta  sotto  un  nuovo  aspetto  il  fatto  (n.  40)  che  le 
polari  di  un  punto  rispetto  a  quelle  antipolarità  formano  una  catena  semplice 
Del  fascio  di  rette  che  le  contiene.  Invero  quelle  rette  dovranno  (ni  30  e  34) 
far  parte  della  catena  piana  che  ha  il  triangolo  detto  per  triangolo  unito  della 
stassa  specie  che  quella  secondo  cui  è  autopolare  per  le  antipolarità,  e  che 
inoltre  passa  pel  punto  dato.  Da  ciò  segue  appunto  (cfr.  n.  20) che  quelle  rette 
formano  una  catena.  Aggiungiamo  che  per  la  1*  specie  di  fasci  di  antipolarità 
queste  catene  di  rette  passano  tutte  pei  vertici  del  triangolo  autopolare»  mentre 
per  la  2*  specie  esse  contengono  un  vertice  e  separano  armonicanaente  gli 
altii  due.  * 

(**)  Si  presenta  così  per  le  iperconiche  un  fatto  opposto  a  quello  che 
accade  per  le  coniche.  Mentre  per  due  coniche  Tavere  punti  di  contatto  è  una 
particolarità  di  posizione,  per  due  iperconiche  pu6  accadere  nel  caso  più  ge- 
nerale di  avere  comuni  le  tangenti  in  due  punti  d'inconti'O,  senza  che  ciò 
costituisca  una  particolarità,  anzi  essendo  questo  caso  altrettanto  generale 
quanto  quello  contrario.  Però  si  avverta  subito  che  per  due  iperconiche  un 
punto  comune  avente  la  stessa  tangente  non  è  sempre  punto  di  contatto  nello 
stesso  senso  che  si  avrebbe  per  due  coniche  ;  esso  non  è  in  generale  punto 
doppio  per  l'intersezione  delle  due  iperconiche,  vale  a  dire  tale  che  conti  due 
volte  fra  i  punti  d'incontro  di  quest'intersezione  e  di  una  retta  qualunque 
passante  per  esso.  Un  tal  punto  si  ha  solo  (n.  42)  quando  esso  ò  singolare 
per  wn* antipolarità  degenere  del  fascio.  —  Osservazioni  analoghe  si  potrebbero 
fare  al  n*  seg. ,  ove  vedremo  ohe  nel  caso  più  generale  due  iperquadriche 
possono  sAere  comuni  i  piani  tangenti  in  due  o  quattro  particolari  punti 
d'incontro. 
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rette,  catena  di  centro  A  e  contenente  le  rette  AB,  AC.  Le  rette 
dì  questa  catena  sono  le  sole  su  cui  secondo  il  n.  42  vi  sìa  un'u- 
nica corrispondenza  di  punti  reciproci  rispetto  alle  due  antireci- 
procità degeneri  fra  loro  inverse,  cioè  su  cui  i  due  fasci  anti- 
projettivi  B,  C  diano  per  sezione  due  punteggiate  in  antìnvoluzione. 
L'ente  Q  contiene  una  oo^  di  catene  rettilinee  poste  su  una  parte 
delle  rette  di  quella  catena,  parte  che  ha  per  estremi  le  rette 
AB,  AC  su  cui  quelle  catene  rettilinee  d'incontro  con  Q  si  ri- 
ducono rìsp.  ai  punti  B,  C;  sulle  rette  dell'altra  parte  della  ca- 
tena non  vi  sono  punti  d'incontro  con  Q. 

46.  Risultati  simili  ai  precedenti  sì  possono  ottenere  in  modo 
perfettamente  analogo  pei  fasci  d'ìperquadriche.  Qui  però  i  casi 
in  cui  sì  suddivide  il  caso  generale  sono  tre,  corrispondenti  al- 
l'essere 4,  ovvero  2,  o  nessuna,  le  radici  reali  dell'equazione  (5), 
e  quindi  4,  2,  0  le  antipolarità  fra  le  quattro  antirecìprocità 
degeneri  del  fascio. 

Nel  1"  caso  il  fascio  ammette  un  tetraedro  polare  ordinario 
od  autopolare  di  1*  specie.  Valendosi  di  questo  (segando  ad  esem- 
pio con  una  catena  spaziale  che  ne  contenga  ì  vertici  e  ricorrendo 
al  n  32  ed  a  proposizioni  note  sui  fasci  di  quadriche  reali)  sì 
vede  che  o  non  vi  sono  punti  base,  ed  allora  due  sole  delle  4 
antipolarità  degeneri  hanno  dei  coni  iperquadrìci  fondamentali; 
oppure  il  fascio  d'ìperquadriche  contiene  4  coni  ed  allora  vi  è 
un  ente  P  base  del  fascio  (contenente  4  serie  oo^  di  catene  ret- 
tilìnee, ecc.,  ecc.). 

Nel  2°  caso  (e  non  nel  V)  il  fascio  d'ìperquadriche  avrà 
per  base  un  ente  F  generato  dalle  intersezioni  degli  elementi 
omologhi  di  due  stelle  antireciproche  C,  D.  I  piani  di  quelle 
due  stelle  che  corrispondono  alla  comune  retta  CD  nella  loro 
antirecìprocità  saranno  tangenti  rìsp.  in  C  e  D  a  tutte  le  iper- 
quadrìche  del  fascio  e  si  taglieranno  secondo  una  retta  contenente 
i  centri  A,  B  dei  due  coni  del  fascio.  11  tetraedro  ABCD  sarà 
autopolare  di  2*  specie  per  tutte  le  iperquadriche. 

Nel  3®  caso  il  fascio  d'ìperquadriche  avrà  per  base  un  ente 
r  generato  dalle  intersezioni  degli  elementi  omologhi  di  due 
stelle  antireciproche  A,  B  ed  anche  da  altre  due  stelle  anti" 
reciproche  C,  D.  I  4  punti  A,  B,  C,  D  hanno  per  polari  ri- 
spetto a  tutto  il  fascio  rìsp.  i  piani  ACD,  BCD,  ABCV  ABD  e 
sono  quindi  vertici  di   un  tetraedro  autopolare  di  3*  specie  co- 
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mune  a  tutte  le  iperquadriche.  Queste  saranno  tutte  rigate  e  con-^ 
terranno  il  quadrilatero  semplice  ACBD.  Fra  esse  non  vi  sarà 
alcun  cono  (*). 


(*)  Sui  fasci  d* iperquadriche  in  uno  spazio  qualunque,  —  Sia; 
^  S^/«^/yi»  ■+■ /*  S  fe^^a;^^^  =  0 

Tequazione  di  ao  fascio  d'antipolarità  di  S^  ,  ove  a^g=zai^  ,  b^i=zbg^\  e 
s'indichino  eoo  a^  ,  ^^g  i  rapporti  dei  complementi  algebrici  di  queste  quan- 
tità, risp.  nei  determinanti  (supposti  non  nulli)  formati  con  esse,  ai  determi- 
Danti  stessi.  Il  determinante  caratteristico 

di  quel  fascio,  ossia  della  colli neazione  prodotto  delle  antipolarìtà  con  cui  il 
fascio  stesso  s'è  determinato,  avrà  le  radici  imaginarie  a  due  a  due  coniugate 
e  corrispondenti  a  divisori  elementari  in  egual  numero  e  di  gradi  uguali. 
Ad  ogni  radice  corrisponde  uno  spazio  fondamentale  di  punti  che  si  compone 
di  punti  uniti  della  collineazione  ed  è  singolare  per  un' antireciprocità  del 
fascio  e  luogo  di  punti  ognun  dei  quali  ha  uno  stesso  S^_,  per  polare  rispetto 
A  tatto  il  fascio.  Due  spazi  fondamentali  di  punti  corrispondenti  a  radici  con- 
iugate sono  sostegni  di  due  forme  antireciproche  le  quali  genei*ano  colle 
intersezioni  degli  spazi  omologhi  l'ente  base  del  fascio  d'iperquadriche.  Fra 
essi  passa  pure  un  altro  legame  geometrico  notevole,  che  si  collega  a  quello, 
ma  che  possiamo  anche  stabilire  in  modo  indipendente.  Sia  x  un  punto  dello 
spazio  fondamentale  di  punti  corrispondente  alla  radice  >  :fi ,  sicché 

le  coordinate  dello  spazio  polare  di  x  rispetto  a  tutte  le  forme  del  fascio  si 
potranno  rappi'esentare  con  l^  ,  ove 


e  quindi 


^i»  =  ^^«i».«^i  =  -/*f*ft»a^/, 


5|»  =  ^  ^  «i»»/*i  =--/^^*w/^ 


Ne  segue  che  questo  S^_|  sarà  nello  spazio  fondamentale  di  S^_,  definito 
dalle  equazioni 

se  si  ha 

relazione  che,  per  le  note  proprietà  dei  determinanti,  sì  riduce  (dopo  esser 
stata  divìsa  pel  fattore  wj^)  a 

Da  essa  si  trae  (v.  i  n'  12  e  13  del  lavoro   già  citato  StUla  teoria  e  sulla 
dassificasione  delU  omografie)  che  quello  spazio  fondamentale  di  S^_|  è  quello 
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47.  /  casi  particolari  più  notevoli  nei  fasci  di  antipolarità 
e  quindi  nella  posizione  mutua   di   due  iperconiche  od  iperqua- 


associato  (nel  senso  che  ivi  ed  altrove  ho  fissato)  allo  spazio  fondamentale  di 
punti  che  corrisponde  alla  radice  >:jl.  Dnnqne:  di  due  spa^i  fondamerUali  di 
punii  corrisponilenti  a  radici  coniugate  Vuno  qualunque  ha  per  polare  rispetto 
al  fascio  di  antipolarità  quello  spatio  fondamentale  di  S^_,  che  è  associato  al- 
l'altro. Possiamo  chiamare  associati  due  siffatti  spazi  fondamentali  di  panti. 

Da  quel  risultato  si  deduce  (v.  loc.  cit.)  che  ogni  spazio  fondamentale  di 
punti  ha  per  polare  uno  spazio  che  contiene  tutti  gli  spazi  fondamentali  di 
punti  tranne  Tassociato  di  quello.  Uno  spazio  fondamentale  di  punti  che  non 
sia  autoassociato  starà  dunque  su  tutte  le  iperquadriche  del  fascio  (e  lungo 
esso  vi  sarà  uno  spaxìo  tangente  fisso).  B  così  pure  starà  sulla  base  del  fascio 
lo  spazio  che  congiunge  due  o  più  spazi  fondamentali  di  punti  fra  i  quali 
non  ve  ne  siano  due  associati  (né,  in  particolare,  uno  autoassooiato).  Se  poi 
uno  spazio  fondamentale  di  punti  è  autoassociato,  la  sua  intersezione  con  lo 
spazio  fondamentale  di  S^_(  che  gli  è  associato  (e  polare)  starà  nelle  iper- 
quadriche: una  tal  intersezione  esiste  solo  quando  i  divisori  elementari  cor- 
rispondenti al  detto  spazio  non  sono  tutti  lineari. 

Quando  si  conosce  la  specie  di  una  forma  del  fascio,  le  osservazioni  pre- 
cedenti danno  delle  condizioni  pel  determinante  caratteristico.  Così  se  suppo- 
niamo anzitutto  che  nel  fascio  vi  sia  una  forma  definita,  cioè  un 'antipolarità 
priva  di  punti  uniti,  il  fascio  sarà  privo  di  base,  e  però  le  radici  del  deter- 
minante  caratteristico  saranno  tutte  reali  e  corrispondenti  a  divisori  elementari 
di  ì^  grado.  Di  questa  proprietà  godi'à  in  particolare  il  determinante 

^«1  ^'aa-f-P     • 


^^®  ^mi^^^im*  ^^^^  costituisce  una  notevole  estensione  di  un  noto  teorema 
sull'equazione  da  cui  dipendono  le  perturbazioni  secolari  (teorema  che  si  rife- 
risce al  caso  che  le  a^^  siano  reali),  e  fu  data  prima  dal  sig.  Hebmitb  nel 
1855  (Comptes  Rendus^  t.  41,  p.  181),  e  poi  indipendentemente  e  in  modo  più 
completo  dal  Clebsch  nel  1859  {Creile  7.,  t.  57,  p.  327;  e  t.  62,  p.  232). 

Possiamo  ottenere  subito  una  proposizione  più  generale  supponendo  anzi- 
tutto di  avere  un  fascio  pel  quale  il  determinante  caratteristico  abbia  le  radici 
tutte  distinte.  Uicendo  r  il  numero  delle  coppie  di  radici  imaginarie  coniugate 
e  congiungendo  r  punti  uniti  corrispondenti  a  radici  prese  risp.  in  quelle  r 
coppie,  avremo  degli  spazi  S^_^  che  giaceranno  su  tutte  le  iperquadriche 
del  fascio.  Se  dunque  nel  fascio  vi  è  un'iperquadrica  contenente  degli  spazi 
S;._i  :  ™^  "on  degli  S^ ,  il  che  significa  (v.  una  nota  al  n.  36)  che  ridotta  a 
forma  canonica  essa  ha  r  coefficienti  di  un  segno  e  d-f-1 — r(^r)  del  segno 
opposto,  il  determinante  caratteristico  non  potrà  avere  più  di  r  coppie  di 
radici  imaginarie  coniutjate.  Quando  poi  si  abbia  un  fascio  pel  quaie  le  radici 
non  siano  tutte  distinte  basterà  considerarne    uno   infinitamente  vicino   per 
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dhche,  si  hanuo  quando  qualcuna  delle  radici  del  determinante 
caratteristico  ne  annulla  anche  i  primi  suddeterminanti,  ecc. 

Nel  piano  questo  fatto  può  accadere  solo  per  una  radice,  la 
quale  sarà  perciò  reale.  Ad  essa  corrisponderà  nel  fascio  un'iper- 
conica  degenere  di  2*  specie,  cioè  ridotta  ad  una  retta.  L*  in- 
tersezione di  questa  con  un*  altra  iperconica  del  fascio  darà  la 
base  di  questo;  sicché  questa  base  o  non  esisterà  o  sarà  una  ca- 
tena semplice  di  punti  di  quella  retta  (catena  che  può  ridursi 
ad  un  sol  punto)  ed  allora  questi  punti  saranno  da  considerarsi 
come  doppi  per  quella  base  e  saranno  punti  di  contatto  per  tutte 
le  iperconiche  del  fascio,  avendo  per  tangenti  le  rette  che  com- 
pongono l'altra  iperconica  degenere  che  il  fascio  in  generale  am- 
mette. — 

Per  un  fascio  d'iperquadriche  se  una  radice  reale  del  deter- 
minante caratteristico  annulla  i  primi  suddeterminanti,  essa  cor- 
risponde ad  un'iperquadrica  degenere  di  2*  specie,  i  cui  punti 
costituiranno  una  catena  semplice  di  piani  oppure  soltanto  una 
retta;  se  la  base  del  fascio  non  è  generabile  mediante  due  stelle 
antireciproche,  il  fascio  ammetterà  ancora  due  iperquadriche  de- 
generi di  1*  specie,  le  quali  possono  coincidere  in  ima  nuova 
iperquadrica  degenere  di  2*  specie.  Tale  sarebbe  il  fascio  che 
ha  per  base  l'intersezione  di  due  catene  semplici  di  piani  aventi 
gli  assi  sghembi  fra  loro:  quest'intersezione  si  compone  di  oo^ 
rette  che  costituiscono  un  ente  duale  a  se  stesso.  —  Se  poi  una 
radice  annulla  anche  i  suddeterminanti  di  2^  ordine,  vi  sarà  nel 
fascio  un'iperquadrica  degenere  di  3*  specie,  cioè  ridotta  ad  un 
piano;  la  base,  ove  esista,  starà  in  questo  piano  e  sarà  in  ge- 
nerale im 'iperconica  lungo  cui  tutte  le  iperquadriche  del  fascio 
avranno  lo  stesso  cono  tangente;   ecc.,  ecc. 

Altro  caso  notevole  di  fasci  d'iperquadriche  si  ha  quando  una 
radice  immaginaria  annulla  i  primi  suddeterminanti  del  deteiv 
minante  caratteristico,  sicché  lo  stesso  fatto  accade  per  la  radice 


dedame  che  qaesta  proposizione  rimane  ancor  vera.  Possiamo  dunque  dire  in 
generale  che  quando  nel  fascio  considerato  di  fórme  ve  n*è  una  che  ridotta 
a  forma  canonica  viene  ad  avere  k  per  differenza  fra  t  numeri  di  coefficienti 
ritp.  dei  due  segni^  il  determinante  caratteristico  ha  almeno  k  radici  reali 
fdisHnte  0  coincidenti),  —  Nel  caso  particolare  in  cui  le  forme  del  fascio  siano 
a  coefficienn  reali,  questo  teorema  si  riduce  ad  uno  contenuto  neW Inaugurai- 
dissertaiion  del  sig.  Klein  (cfr.  Math.  Ann,  XXIII,  nota  a  pag.  562). 

Atti  della  R.  Accademia.  —  Voi.  XXVI.  4 
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coniugata.  Allora  vi  sarà  nel  fascio  un 'antireciprocità  non  invo- 
lutoria  la  quale  sarà  degenere  di  2^  specie,  cioè  si  ridurrà  ad 
un'antiprojettività  fra  due  fasci  di  piani  (mentre  Tantireciprocità 
inversa  si  ridurrà  all'inversa  di  quest'antiprojettività).  Il  fascio 
d*iper  quadri  che  avrà  per  base  un  ente  F  generato  dalle  inter- 
sezioni degli  elementi  omologhi  di  due  fasci  antiprojettivi  di 
pianta  o  ciò  che  fa  lo  stesso,  un  ente  V  generato  dalle  con- 
giungenti  i  punti  omologhi  di  due  punteggiate  antiprojettive  (se- 
zioni  di  quei  fasci  coi  loro  assi,  scambiati;  assi  che  supponiamo 
sghembi)  (*)  (**). 


{*)  Un  esempio  di  siffatto  ente  V  si  ha  nel  luogo  delle  rette  di  anMper- 
quadrica  rigata  che  si  appoggiano  a  due  generatrici  sghembe  qualunque; 
poiché  queste  vengono  punteggiate  antiprojettivamente  da  quelle  rette.  — 

Abbiamo  visto  al  o.  45  che  le  rette  di  un  piano  sulle  quali  due  dati  fasci 
antiprojettivi  di  rette  determinano  un'antinvolusione  sono  le  rette  di  una  catena 
semplice.  Questa  proposi/Jone  noù  ha  in  generale  lanaloga  per  due  stelle 
an  ti  reciproche:  cioè  non  esistono  in  generale  dei  piani  su  cui  queste  due 
stelle  determinino,  delle  antipolarità  piane  (v.  ad  es.  il  n.  43).  Solo  si  può  dire, 
come  risulta  dalle  cose  esposte,  che  ove  esistano  cotali  piani  essi  formano  una 
catena  semplice  (iperquadrica  degenere  che  contiene  l'ente  r  generato  dalle  doe 
stelle  antireciproebe)  —  La  proposizione  ricordata  relativa  al  piano  conduce  a 
quest'altra  relativa  alle  rette  dello  spazio  le  quali  segano  due  fasci  antiprojettivi 
di  piani  secondo  un^antinvo^usione^  o,  ciò  che  fa  lo  stesso,  alle  rette  dalle  quali 
si  projettano  secondo  un*antivoluiione  due  punteggiate  antiprojettive  date  (se- 
zioni di  quei  fasci  coi  loro  assi):  tali  rette  formano  una  varietà  oo'  tale  che  io 
Ogni  piano  ne  giace  una  catena  semplice  e  per  ogni  punto  ne  passa  una  ca- 
tena semplice.  Se  si  considerano  come  omologhi  il  centro  ed  il  piano  di  una 
tal  catena  si  viene  per  tal  modo  ad  avere  una  corrispondenza  univoca  fra  i 
punti  ed  i  piani  dello  spazio  sì  che  ogni  punto  sta  nel  piano  omologo:  la 
corrispondenza  è  iperalgebrica,  ma  non  è  untanti  reciprocità. 

(**)  Verso  la  fine  del  n.  26  abbiamo  esaminato  la  natura  della  corrispon- 
denza fra  i  punti  di  due  rette  di  un  piano  le  quali  si  considerino  come  sezioni 
di  una  catena  piana  di  rette.  Un'analoga  corrispondenza  fra  i  punti  di  dae 
piani  Tt,  7t'  si  ha  considerando  come  omologhi  due  punti  quando  stanno  su 
una  corda  di  una  catena  spaziale  fìssa  C,  cioè  su  una  retta  unita  deirantin- 
voluzione  che  ha  questa  catena  per  fondamentale.  Allora  ad  una  retta  qua- 
lunque di  TX  corrisponderà  rispetto  a  quest'antin voluzione  una  retta  punteg- 
giata antiprojettivamente  a  quella:  dunque  le  corde  di  C  uscenti  dai  punti 
di  quella  formano  un  ente  r  della  specie  che  sopra  è  stata  per  ultima  discorsa, 
e  questo  segherà  ti'  secondo  una  oò*  Q,  base  di  un  fascio  d'i perconiche.  Alle 
rette  di  ogni  piano  corrispondono  dunque  nell'altro  enti  Q  siff|^ti.  La  cor- 
rispondenza fra  i  due  piani  si  potrebbe  dunque,  come  quella  analoga  fra  due 
rette  ora  ricordata,  chiamare  quadratica  (iperalgebrica). 
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48.  Infine  altri  casi  paiiicolari  di  fasci  d'iperconiche  o  d'i^ 
perquadriche,  degni  di  menzione,  si  hanno  quando  il  determi- 
nante caratteristico  è  identicamente  nullo  (il  che  finora  si  esclu- 
deva), cioè  tutte  le  forme  del  fascio  sono  degeneri.  Osservando 
che  la  retta  od  il  piano  polare  di  un  punto  singolare  di  una 
forma  rispetto  ad  un*altra  sarà  polare  del  punto  rispetto  a  tutte 
le  forme,  e  contenda  quindi  i  punti  singolari  di  tutte,  si  giunge 
facilmente  alla  conclusione  che  oltre  ai  fasci  in  cui  un  punto 
singolare  è  comune  a  tutte  le  forme  si  hanno  solo  i  fasci  se- 
guenti. 

Il  fascio  d'iperconiche  degeneri,  o  catene  semplici  di  rette,  de- 
terminato da  due  tali  forme  prese  in  modo  da  avere  una  retta 
comune.  La  base  del  fascio  si  comporrà  (v.  n.  20),  oltre  che 
di  questa  retta,  di  una  catena  piana.  Questa  catena  piana  in- 
contrerà quella  retta  secondo  una  catena  semplice,  che  sarà  il 
luogo  dei  punti  singolari  delle  iperconiche  del  fascio. 

Il  fascio  d'iperquadriche  degeneri  determinato  da  due  coni 
iperquadrici  che  abbiano  comune  una  generatrice  ed  il  piano  tan- 
gente lungo  essa.  Il  luogo  dei  vertici  dei  coni  del  fascio  sarà 
ancora  una  catena  posta  su  quella  retta.  Però  vi  sarà  nel  fascio 
un'iperquadrica  contenente  il  piano  nominato  e  quindi  degenere 
di  2'  specie.  (*).  (**) 

(*)  Lo  studio  generale  dei  fasci  d'iperquadriche  degeneri  di  ogni  spazio 
bì  paò  condurre  in  modo  simile  a  quello  dei  fasci  di  quadriche  degeneri  (v. 
td  es.  Sborb,  1 19  di  questi  AUij  e  Bbrtini,  Rendic,  Acc,  Lincei^  ser.  4*,  t.  II). 

{**)  Su  alcune  forme  invariantive  del  sistema  di  due  iperconiche  od 
iperquadricke,  —  Rappresentiamo  con  la  notazione  simbolica  le  due  forme 
rìpetntamente  considerate,  sicché: 

Allora  servendoci  degP invarianti  che  pel  campo  binario  furono  introdotti 
nella  nota  al  n.  18,  ed  applicando  il  principio  di  trasporto  di  Glbbsgh  (con- 
venientemente esteso)  otteniamo  subito  questi  primi  risultati.  Nel  piano  le 
rette  sa  cai  quelle  due  antipolarità  (iperconiche)  determinano  due  antinvolu- 
àoni  (catene  semplici)  permutabili  od  armoniche,  inviluppano  Tiperconica 

{abli)(aH)  =  0  . 

Nello  spazio^  le  rette  aventi  la  stessa  relazione  con  due  antipolarità  spaziali 
(iperquadiiche)  soddisfano  l'equazione 

(abU)  (7bU)=0  , 
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49.  Beti  d'ipereoniche;  fili  eubici.  —  Da  tre  antipolarìt& 
piane  che  non  formino  fascio 


(l).... 

^Oi«a;,y„  =  0  , 

(o«i  =  a«m) 

(2)  .  .  .  . 

26,«x,y„  =  0  , 

(6..=6,«) 

(3)  .  .  .  . 

2c,«a:,y„  =  0  , 

Ki  =  c,„) 

e  però  formano  una  varietà  oo^  tale  che  le  rette  giacenti  in  un  piano  invi- 
luppano un*iperconica,  e  quelle  uscenti  da  un  punto  formano  un  cono  iper- 
quadrico.  —  Nel  piano  Vequa^ione  tangenziale  delVente  Q  intersezione  delle 
due  iperconìche  considerate,  cioè  base  del  loro  fascio,  vale  a  dire  l'equazione 
soddis&tta  dalle  rette  che  segano  quelle  iperconìche  secondo  catene  aempliei 
tangenti  fra  loro,  è: 

(a60(à65).(a'ò'0(^^)  — (aa'O(^7T).(ft«>'5)(6&T)  =  0  . 

Un'analoga  equazione  in  coordinate  di  rette  tangenti  si  ha  per  l'ente  F 
intersezione  di  due  iperquadriche  basta  rendere  quaternari  i  determinanti 
ternari  che  figurano  nelT  equazione  precedente,  introducendovi  ancora  i  sim- 
boli 13,  od  ^). 

Degl'invarianti  delle  due  iperconìche  od  iperquadriche  si  ottengono  subito 
considerando  il  determinante  del  fascio  che  esse  determinano;  e  da  oasi  ap- 
plicando il  principio  di  trasporto  si  traggono,  similmente  a  quanto  ora  si 
fece,  altre  forme  invariantive.  Così  nel  caso  delle  iperconìche  si  ha 

ove  A  e  A,  sono  i  determinanti  delle  due  forme 


\=\hm\-Q(Wb")(bb'b"), 

mentre  1  ed  I,  sono  due  invarianti  simultanei 

i  quali  col  loro  annullarsi  esprimono  una  particolare  posizione  armonica 
delle  due  forme,  della  quale  ci  occuperemo  nel  seguito  di  questo  Saggio.  Il 
discriminante  della  forma  cubica  in  >,  /ut  è  un  nuovo  invariante  che  col  suo 
segno  serve  ad  indicare  quale  fra  i  due  casi  principali  discussi  al  n.  45  pre- 
sentano le  due  iperconìche;  mentre  annullandosi  esprime  che  Tiiftersezione 
di  queste  ha  un  punto  doppio.  Gol  principio  di  trasporto  dall'invariante  I  ai 
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è  determiData  una  rete  (di  antireciprocità  o  di  antipolarità). 

(4)  ..  .      '>^lai^Xiy^  +  ixlbi^Xil/^  +  ylci^Xiy^  =  0  . 

Due  punti  qualunque  x,  y  reciproci  rispetto  a  quelle  tre 
saranno  reciproci  rispetto  a  tutte  le  antipolarità  (ed  antirecipro- 
dtà)  della  rete,  e  se  coincidono  daranno  un  punto  unito  o  punto 
base  della  rete.  La  condizione  necessaria  e  suflSciente  perchè  un 
ponto  X  faccia  parte  di  una  tal  coppia  di  punti  reciproci  ri- 
spetto alla  rete  si  ayrà  eliminando  le  y^  dalle  equazioni  (1),  (2), 
(3),  cioè  sarà: 


(5), 


lai^Xi  , 

lai^Xi  , 

lai^Xi 

Ib^Xi  , 

Ihi^Xi  , 

Ibij^xi 

Ic^Xi  , 

liCifXi  , 

ICt^Xi 

=  0 


Alla  stessa  condizione  giungiamo  se  Togliamo  che  un  punto  x 
sia  singolare  per  xni  antireciprocità  della  rete.  Se  quest' antire- 
ciprocità corrisponde  ai  valori  (complessi)  X,  «x,  v  dei  parametri  che 
compaiono  nella  (4),  dovrà  essere  (successivamente  per  w  =  1,  2,  3). 

(6).  ..  \lai^xi'\-iilhi^xi  +  vlci^xi  =  0  , 

donde  eliminando  X,  jtX|  v  si  ritoma   alla   (5)  (^).  Questa    sarà 


trae  che  i  piani  sa  cai  due  date  antipolarità  dello  spaaio  (iperquadriehe)  de- 
terminano due  antipolarità  piane  (iperconiche)  in  posizione  armonica  invilup- 
pano nn'iperqaadrìca  "     

{aa'bl){aa'bl):=zO  ; 

e  dal  discriminante  testò  nominato  si  trarrebbe  similmente  Véquat\on€  ton- 
g^nziaU  delCente  T  intersezione  di  due  iperquadriche,  cioè  l'equazione  soddi- 
i&tta  dai  piani  che  gli  sono  tangenti.  —  Ecc.,  ecc. 

(*)  Anche  sinteticamente  si  vede  subito  che  per  ogni  punto  il  quale  sia 
singolare  per  nn'antireciprocità  della  rete,  cioè  abbia  la  stessa  retta  per  polare 
rispetto  ad  un  fascio  di  antipolarità  della  rete  (v.  n.  44),  esiste  un  punto  che 
gli  è  reciproco  rispetto  a  tutte  le  forme  della  rete  (il  punto  d'incontro  di 
quella  retta  colla  polare  del  punto  rispetto  ad  una  forma  che  stia  nulla  rete 
ma  non  in  quel  ftiacio).  Viceversa  se  un  punto  A  ne  ammette  uno  A'  come 
reciproco  rispetto  a  tutta  la  rete,  la  catena  piana  delle  rette  polari  di  A  rispetto 
alla  rete  (n.  40)  dovendo  coroporsi  di  rette  passanti  per  A^  degenererà  in 
generale  i^ questo  fascio;  e  però  vi  sarà  in  questo  (n.  14)  una  retta  singolare 
la  qoale  terrà  luogo  delle  oo^  rette  di  una  catena  semplice  contenuta  nella 
catena  piana,  cioè  sarà  polare  di  A  rispetto  a  tutto  un  fascio  di  antipolarità 
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similmente  soddisfatta  dal  punto  singolare  deirantireciprocità  in- 
versa, la  quale  corrisponde  ai  valori  coniugati  di  X,  [x,  v.  Quando 
questi  valori  sono  reali,  i  due  punti  coincidono  nel  punto  singo- 
lare di  nn'antipolarità  della  rete.  — 

Osserviamo  però  subito  che  l'equazione  (5)  potrebbe  ridursi 
ad  unldentità;  potrebbe  cioè  accadere  che  ogni  punto  del  piano 
ne  avesse  uno  reciproco  rispetto  a  tutta  la  rete,  ossia  che  ogni 
forma  della  rete  fosse  degenere.  Bicordando  (n.  48)  che  un  fascio 
d'ipereoniche  è  tutto  composto  di  forme  degeneri  solo  quando 
le  due  forme  che  lo  determinano  hanno  comune  il  punto  singo- 
lare, ovvero  quando  la  base  del  fascio  si  spezza  in  una  retta  ed 
una  catena  piana,  è  facile  dedurne  che  una  rete  d'iperconiche  si 
compone  tutta  di  forme  degeneri  solo  nei  seguenti  casi,  l"*  quando 
le  tre  forme  che  la  determinano  hanno  comune  il  punto  singo- 
lare. 2^  quando  le  tre  iperconiche  degeneri  contengono  una  stessa 
catena  piana  :  i  punti  di  questa  costituiscono  allora  la  base  della 
rete  e  le  iperconiche  di  questa  sono  le  oo^  catene  semplici  di 
rette  che  la  projettano  dai  suoi  punti  (cfr.  n.  20);  due  punti 
armonici  rispetto  alla  catena  piana  sono  reciproci  rispetto]^alla 
rete;  ecc.  3**  quando  le  tre  iperconiche  contengono  una  stessa 
retta:  questa  sarà  allora  comune  a  tutte  e  ne  conterrà  i  punti 
singolari  ;  sulla  catena  piana  in  cui  due  iperconiche  si  segano  an- 
cora, un'altra  determinerà  (n*  25,  26)  una  catena  semplice  di 
2""  ordine  (di  punti  di  una  conica)  la  quale  unitamente  alla  retta 
nominata  costituirà  la  base  della  rete. 

50.  Nel  seguito  noi  escluderemo  sempre  questi  casi  in  cui 
tutte  le  forme  della  rete  sono  degeneri.  Con  questa  restrizione 
avremo  dunque  dal  n*'  prec.  i  risultati  seguenti. 

La  rete  determina  una  cubica  y  e  due  corrispondenze  iperaU 
gebriche  univoche^  involutorie  (o  simmetriche) ,  fra  i  suoi  punti. 
Le  coppie  di  punti  omologhi  delVuna  corrispondenza^  i2,  sono 
le  coppie  di  punti  reciproci  rispetto  a  tutte  le  forme  della  rete. 
Le  coppie  di  punti  omologhi  delV altra  corrispondenza.   II,  sono 


della  rete:  il  punto  A  sarà  dunque  singolare  per  un' antireciprocità  degenere 
della  rete.  —  Quando  quest'an  ti  reciprocità  è  involutoria  si  presenta  il  caso 
piò  particolare  in  cui  la  catena  piana  delle  polari  di  A  degenera  ii^una  catena 
semplice  di  rette  del  fascio  A';  ognuna  di  queste  figurando  come  singolare 
cfr.  n.  52), 
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le  coppie  di  punti  singoiati  delle  antireciprocità  degeneri  della 
reie^  cioè  i  centri  delle  coppie  di  fasci  antiprojettivi  che  fan 
parte  della  rete. 

Di  qui  derivano  altre  conseguenze  importanti.  Due  punti  reci- 
proci rispetto  alla  rete  di  antireciprocità  dovranno  in  particolare 
trovarsi  su  due  raggi  omologhi  di  due  fasci  antiprojettivi  costi- 
tuenti un'antireciprocità  degenere  della  rete.  Dunque  i  due  fasci 
antiprojettivi  di  rette  aventi  i  centri  in  due  plinti  omologhi 
qualunque  di  fi  progettano  i  punti  di  /  che  si  corrispondono 
in  Q,  In  altri  termini  alle  coppie  di  punti  di  y  allineate  con 
un  punto  fisso  qualunque  A  di  y  corrispondono  mediante  Q 
delle  coppie  di  punti  allineate  col  punto  B  che  è  omologo  di 
A  in  II,  e  /a  corrispondenza  che  così  si  ha  fra  i  due  fasci 
di  rette  A,  B  é  antiprojettiva.  In  particolare  considerando  una 
tangente  condotta  da  A  a  y  si  vede  che  le  dovrà  corrispondere 
una  tangente  condotta  da  B,  cioè  nella  corrispondenza  FI  sono 
omologhi  due  punti  quando  sono  i  tangenziali  su  y  di  due 
punti  omologhi  di  0.  Così  i  tangenziali  dei  punti  uniti  di  0 
saranno  punti  uniti  per  II. 

51.  I  punti  uniti  della  corrispondenza  ù  sono,  come  già  no- 
tammo, i  punti  base  della  rete.  Può  accadere  però  che  essi  man- 
chino completamente:  basta  perciò  che  nella  rete  vi  sia  un 'an- 
tipolarità priva  d'iperconica  fondamentale  (o  coU'iperconica  fon- 
damentale degenerata  in  un  punto,  che  non  sia  punto  base).  Ma 
se  esistono,  quei  punti  formeranno  in  generale  sulla  cubica  y 
una  varietà  iperalgebrica  oo^  che  noi  diremo  per  brevità  filo 
del  3°  ordine  o  filo  cubico  (ed  indicheremo  ancora  con  Q)  ;  chia- 
mando in  generale  fili  tutte  le  varietà  di  oo'  punti,  e  in  par- 
ticolare fili  del  V  ordine  le  catene  rettilinee  e  fili  (piani)  del 
2'  ordine  le  catene  coniche.  Vedremo  che  un  tìlo  cubico  può 
comporsi  di  un  sol  ramo^  o  tratto  continuo,  ovvero  anche  di  due 
rami. 

I  punti  uniti  della  corrispondenza  FI  sono  i  punti  singolari 
delle  antipolarità  degeneri  della  rete.  Ognuno  di  essi  è  dunque 
centro  di  un  fascio  di  rette  nel  quale  si  ha  un'antinvoluzione 
che  projetta  la  corrispondenza  Q  :  ogni  retta  unita  di  quest'an- 
tinvoluzione  sega  dunque  y  ancora  in  due  punti  i  quali  o  sono 
omologhe  in  i2,  ovvero  sono  uniti  per  Q.  Chiamando  corda  di  Q 
ogni  retta  la  quale  o  incontri  in  due  punti  il  filo  cubico  0,  ov- 
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yero  contenga  due  punti  reciproci  della  rete  cioè  due  punti  omo- 
loghi nella  corrispondenza  Q,  potremo  dire  che  le  catene  semplici 
di  rette  che,  come  iperconiche  degeneri,  fan  parte  della  nostra 
rete,  si  compongono  tutte  di  corde  di  il.  Viceyersa  ogni  corda 
di  0  fa  parte  di  unlperconica  degenere  della  rete,  giacché  Ti- 
perconica  della  rete  che  è  individuata  dal  passare  per  due  punti 
arbitrari  di  quella  retta  avrà  su  'questa  4  punti  uniti,  ovvero  2 
punti  uniti  e  2  punti  reciproci,  assunti  in  modo  arbitrario,  e  però 
dovrà  contenere  tutta  la  retta.  Poiché  le  corde  di  Q,  anche  quando 
la  rete  non  ha  un  filo  cubico  base  0,  sono  oo^,  si  vede  che 
sempre  vi  saranno  nella  rete  oo^  iperconiche  degenerate  in  catene 
semplici  di  rette  (*):  il  che  risultava  anche  da  ciò  che  (n.  45) 
in  ogni  fascio  d'iperconiche  contenuto  nella  rete  vi  è  sempre  un'i- 
perconica  (o  tre)  cosi  degenerata.  —  La  corrispondenza  II,  a 
differenza  della  Q,  ammette  sempre  in  generale  un  filo  II  di 
punti  uniti.  Ogni  corda  (e  in  particolare  ogni  tangente)  del  filo 
Q,  sega  il  filo  fi.  In  altri  termini  ogni  retta  che  congiunga  un 
punto  del  filo  i2  ad  un  punto  del  filo  FI  incontra  ancora  la 
curva  7  in  un  3"  punto  che  sta  pure  nel  filo  Q.  Ecc.  ecc. 

&2.  Possiamo  dimostrare  che  il  filo  II  è  pure  del  3**  ordine^ 
e  più  precisamente  che  la  corrispondenza  II  fra  i  punti  di  y 
si  può,  al  modo  stesso  di  Q,  considerare  come  la  eorrispon^ 
denza  delle  coppie  di  punti  reciproci  rispetto  ad  una  rete  d'i- 
perconiche. 

Invero  sia  A  un  punto  qualunque  del  filo  II  e  A'  il  suo  re- 
ciproco rispetto  alla  rete,  cioè  l'omologo  di  A  nella  corrispon- 
denza 0.  Il  punto  A  ammette  una  retta  fissa  passante  per  A' 
come  polare  rispetto  a  tutto  un  fascio  di  forme  della  rete  che 
comprenda  Tantipolarità  degenere  di  cui  A  è  punto  singolare.  A 
seconda  della  natura  di  quel  fascio  (n.  45)  accadrà  che  i  due 
punti  in  cui  quella  retta  incontra  ancora  y  saranno  singolari  per 


(*)  Se  si  projeita  un  filo  cubico  n  da  un  suo  punto  su  una  retta  r,  eti 
considerano  le  projezioni  delle  due  serie  oo*  di  catene  rettilinee  che  sulle 
rette  di  un'iperconica  degenere  della  rete  son  determinate  da  due  altre  (non 
formanti  un  fascio  con  quella),  ai  vede  che  esse  daranno  su  r  due  fasci  prò- 
jettivi  di  catene  rettilinee  dai  quali  vien  generato  il  filo  di  2^  ordine  projezione 
di  D:  si  ottengono  così  tutti  i  fili  rettilinei  del  2^  ordine  e  le  ìSo  genera- 
zioni projettive  (cfr.  la  nota  ai  n.  26}. 
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dna  MtìpolarìtA  del  fascio,  cioè  saranno  punti  elei  filo  n,  orrero 
saimno  singolari  per  due  antireciprocità  degeneri  del  fascio  in* 
ftne  Tana  dell'altra,  cioè  saranno  punti  omologhi  della  corri- 
spoBdenza  n.  Facendo  muovere  quel  fascio  di  forme  in  modo  che 
descrifa  tutta  la  rete  passando  sempre  per  Tantipolarìtà  che  ha 
in  A  un  punto  singolare,  la  retta  considerata,  polare  di  À,  d^ 
scrìferà  intorno  ad  A'  una  catena  semplice  (pmcbè  si  può  con- 
aidenure  come  polare  di  A  rispetto  ad  un'antipolarità  mobile  di 
m  tMcio  contenuto  nella  rete  ma  non  passante  per  la  suddetta 
antipolarìtà  degenere).  Ciò  posto,  se  il  punto  A  percorre  tutto 
il  filo  II ,  il  suo  reciproco  A'  descriverà  un  nuovo  filo  fi'  si  che 
ogni  punto  di  questo  sarà  centro  di  una  catena  semplice  c(nn- 
posta  di  rette  che  projettano  il  filo  fi  (doppiamente)  e  di  rette 
che  contengono  coppie  di  punti  omologhi  della  corrispondenza  FI. 
Considerando  tre  di  queste  catene  di  rette  e  la  rete  d'iperco- 
mehe  che  esse  (considerate  come  iperconiche  degeneri)  determi- 
BBoo,  vediamo  che  il  filo  fi  è  Tintersezione  di  quelle  tre  catene 
di  rette,  ossia  il  filo  base  di  una  rete  d'iperconiche,  cioè  un  filo 
enfaieo:  come  appunto  avevamo  asserito.  Potremo  inoltre  aggiun- 
gere che  il  filo  tv  trasformato  di  fi  mediante  ìm  córrispondénjta 
ù  è  quello  che  ha  colla  II  la  stessa  relazione  che  il  filo  n  ha 
edh  Q  (*). 

SfS.  La  cubica  y  su  cui  sta  un  filo  del  3"*  ordine  ha  ne* 
ce$8ariamente  Vinvariante  assoluto  reale,  vale  a  dire  è  projet- 
Uva  ad  una  cubica  reale.  Per  dimostrare  questa  proposizione  e 


(*)  Poiché  le  iperconiche  passanti  per  6  punti  del  piano  formano  in  ge- 
nerale ana  rete  (n.99),  popsìamo  dedurre  immediatamente  le  propoaiaioni 
Mgaenti  da  cai  ineacon  definiti  i  fili  cabici  generali  mediante  la  aola  nozione 
delle  catene  semplici.  //  luogo  di  un  punto  dal  quale  6  punii  dati  del  piano 
$on  prqjeUati  mediante  sei  rette  di  una  catena  semplice  è  in  generale  un  filo 
cubico;  ed  i  punti  comuni  alle  oo*  catene  semplici  di  rette  che  cosi  si  otten- 
gono  costituiscono  a  lor  volta  un  filo  cubico ,  che  riesce  individuato  dal  pas» 
seggio  pei  6  punii  dati,  e  che  sta  con  V altro  in  una  stessa  curva  del  3^  or- 
dine,  QìAesta  è  il  luogo  descritto  da  due  punti  dai  quali  quei  6  ^  e  quindi 
tutti  I  punti  del  filo  cubico  che  li  contiene  -  son  progettati  mediante  due  gruppi 
antiprojettivi  di  rette,  p]cc,  ecc.  —  Queste  proposizioni  si  connettono  poi  stret^ 
tamente  (v.  n.  54)  ad  altre  deirordinaria  geometria  projettiva  relative  alle 
coppie  di  Dunti  di  due  piani  da  cui  due  date  sestuple  di  punti  son  progettate 
mediante  grappi  progettivi  di  rette  (v,  ad  es.  Sturm,  Das  Problem  der  Pro- 
jtctivUdt  u.s.vo.f  Math,  Ann,,  l,  pag.541),  ecc. 
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collegare  la  natura  dì  */  alla  natura  dei  fili  cùbici  che  essa  con- 
tiene, consideriamo  un  .  punto  qualunque  P  del  filo  II  e  le  4 
tangenti  a,  b,  c^  d  che  da  esso  si  possono  condurre  a  toccare 
altrove,  in  A,  B,  C,  D,  la  cubica  y.  Quelle  tangenti  saranno 
distinte  se  questa  curva  non  ha  punti  doppi.  Nel  fascio  di  rette 
di  centro  P  abbiamo  un'antinvoluzione  {in  cui  degenera  un  an- 
tipolarità della  rete)  che  projetta  la  corrispondenza  lì  fra  i  punti 
di  7;  si  che  due  rette  omologhe  di  queirantinvoluzione  segano 
ancora  7  secondo  due  coppie  di  punti  le  quali  si  corrispondono 
in  12.  Quindi  i  punti  A,  B,  C,  D  dovranno  corrispondersi  fra 
loro  rispetto  ad  Q;  ciò  che  può  avvenire  in  tre  modi  diversi, 
cioè:  l""  senza  che  alcuno  di  essi  sia  unito  per  Q,  sicché  ad 
esempio  A,  B  e  C,  D  saranno  due  coppie  di  punti  omologhi  ri- 
spetto ad  0;  2°  essendo  A,  B,  C,  D  quattro  punti  uniti  di  ù\ 
3"  essendo  due  di  essi,  A,  B  ad  es.,  punti  uniti,  e  gli  altri  due 
C,  D  punti  omologhi  rispetto  ad  il.  Nei  primi  due  casi  Tan- 
tinvoluzione  considerata  del  fascio  P  mostra  che  il  gruppo  di 
rette  ah  ed  sarà  antiprojettivo  (al  gruppo  corrispondente,  bude 
nel  1"  caso,  ab  ed  nel  2^,  cioè)  a  se  stesso,  cioè  che  il  birap- 
porto  (ah ed)  sarà  reale.  Nel  3^  caso  essa  mostra  che  il  gruppo 
ahed  sarà  antiprojettivo  ad  ahdc,  cioè  che  il  birapporto  (abcd) 
sarà  (coniugato  al  suo  inverso,  cioè)  un  numero  complesso  avente 
per  modulo  l'unità.  Dunque  la  cubica  7  fa  parte  0  di  quella 
specie  di  cubiche  per  cui  il  birapporto  è  reale^  oppure  di  quella 
specie  per  cui  il  birapporto  ha  per  modulo  V unità.  Com'è  noto 
queste  due  specie  di  cubiche  sono  appunto  quelle  per  cui  Fin- 
variante  assoluto  (*)  è  reale  ;  esso  è  positivo  per  quelle  della 
1*  specie,  negativo  per  quelle  della  2*.  Le  cubiche  armoniche 
appartengono  ad  ambe  le  specie  ;  per  esse  Y  invariante  s'annulla. 
Ora  se  la  rete  d'iperconiche  non  ha  un  filo  base,  cioè  se 
la  corrispondenza  Q  su  7  non  ha  punti  uniti,  dovrà  necessaria- 
mente presentarsi  il  caso  in  cui  A,  B  e  C,D  son  due  coppie  di 
punti  reciproci,  e  però  la  cubica  7  avrà  un   birapporto  reale, 

—  Se  invece  esistono  punti  uniti  di  Q,  si  prenda  per  A  uno  di 

{*)  Qui  e  nel  seguito  per  invariantfì  assoluto  della  cubica,  cioè  della 
quaterna  di  tangenti  condotte  a  questa  da  un  suo  punto ,  intendiamo  quello 
che,  indicando  con   a   uno   dei   birapporti   di   questa  quaterna,    è  dato  da 

—  "    g/T*^    i — ~"   ^     ,  e  si  esprime  in  modo  noto  mediante  ^'invarianti 

«  (  i  —  ^r 
y^  »  ^3  (^^  *  »  i  )  >  oppure  S ,  T ,  delia  quaterna,  o  della  cubica. 
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essi  e  8Ì  determinino  in  conseguenza  il  punto  P  e  poi  B ,  C ,  D . 
Supponiamo  che  anche  questi  tre  Tengano  a  stare  nel  filo  0. 
Allora  se  immaginiamo  un  raggio  del  fascio  P  il.  quale  si  muova 
descrivendo  la  catena  semplice  di  rette  che  costituisce  Tiperco- 
nica  degenere  di  centro  P ,  i  due  punti  di  y  progettati  da  questo 
raggio  saranno  due  punti  del  filo  0  oppure  due  punti  omologhi 
nella  corrispondenza  12 ,  e  passeranno  dall'una  all'altra  relazione 
appunto  quando  il  raggio  mobile  passerà  per  le  quattro  rette 
a,  b,  e,  d  della  catena,  su  ognuna  delle  quali  quei  due  punti 
vengono  a  coincidere.  Ma  da  ciò  segue  subito  che  il  filo  Q  si 
compone  di  due  rami  continui,  staccati  fra  loro,  sì  che  quella 
catena  di  rette  è  divisa  da  a,  6,  e,  rf  in  quattro  parti,  di 
cui  due,  per  es.  ah  e  ed,  projettano  doppiamente  risp.  quei 
due  rami  del  filo  Q,  e  le  altre  due,  bc  e  rfa,  non  ne  con- 
tengono alcun  punto.  -  Se  poi  supponiamo  che  solo  A ,  B  siano 
uniti  ppr  Q ,  mentre  0 ,  D  siano  omologhi,  seguendo  ancora  il 
movimento  continuo  di  un  raggio  del  fascio  P  che  descrive  quella 
catena  semplice ,  abbiamo  che  solo  nel  passaggio  per  a  e  b  esso 
comincierà  oppure  cesserà  di  progettare  due  punti  del  filo  Ù  : 
questo  si  comporrà  dunque  di  un  sol  ramo.  —  Concludiamo  che 
i  fili  cubici  possono  comporsi  di  due  rami  o  di  un  solo;  i  fili 
a  due  rami  stanno  su  cubiche  aventi  un  birapporto  reale, 
mentre  quelli  ad  un  ramo  stanno  su  cubiche  il  cui  birapporto 
ha  per  modulo  Vunità.  (Cfr.   n.  55). 

Quando  la  corrispondenza  Q  non  ha  punti  uniti,  il  filo  11 
si  compone  di  due  rami ,  luoghi  Tuno  dei  centri  delle  catene  di 
rette  che  fan  parte  della  rete ,  l'altro  dei  centri  delle  antinvo- 
lozioni  prive  di  catene  fondamentali  che  pur  si  trovano  in  tal 
caso  fra  le  antipolarità  della  rete.  Cosi  pure  quando  i  punti 
uniti  della  corrispondenza  Q  formano  un  filo  composto  di  due 
rami,  anche  il  filo  II  si  comporrà  di  due  rami:  Tuno  di  essi  è 
incontrato  dalle  rette  che  tagliano  il  filo  Q.  in  due  punti  di  uno 
stesso  ramo  (e  per  un  punto  P  di  questo  accade  che  i  punti  A , 
B,  C,  D  che  dianzi  consideravamo  sono  uniti  per  Q);  1*  altro 
invece  dalle  rette  che  s'appoggiano  ad  ambi  i  rami  del  filo  Q 
(e  per  un  suo  punto  P  accade  invece  che  A,  B  e  C,  D  son 
due  coppie  di  punti  omologhi  di  0). 

54.  ^/  analogia  evidente  fra  alcuni  dei  lisultati  precedenti 
(n'  49  e  seg*)  e  certe  proposizioni  note  relative  alle  corrispon- 
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(lenze  uniyoche  fra  due  cubiche  piane,  alle  forme  di  qneste 
carré,  ecc.,  avrà  condotto  naturalmente  il  lettore  a  considerare 
il  legame  che  passa  fra  queste  e  quelli.  Tale  legame  si  può  de- 
riyare  da  un  concetto  generale  che  riduce  in  molti  casi  le  que- 
stioni relative  ad  antiprojettiyità  a  questioni  riguardanti  delle 
projettività:  si  facciano  seguire  tutte  le  corrispondenze  anti^ 
projettive  da  un'  antiprojettività  fissa  arbitraria,  ad  esempio 
dal  coniugio,  e  si  avranno  così  in  luogo  di  esse  altrettante  cor- 
rispondenze projettive. 

Cosi,  per  lo  studio  della  rete  di  antireciprocità  (4)  (n.  49)  de- 
terminata dalle  antipalarìtà  (1),  (2)  e  (3)  di  un  piano  n,  si  con- 
sideri un*anticollineazione  C  fra  questo  ed  un  piano  n\  distinto 
o  soyrapposto  a  quello,  e  sia  indicando  con  y  e  z  due  punti 
qualunque  di  ;:  e  tt'  omologhi  rispetto  a  C, 

(C)  yi^^i  . 

Come  prodotti  di  quelle  antireciprocità  (4)  per  l' anticollinea- 
zione  C  si  avranno  le  reciprocità  fra  i  piani  tt,  ;:' 

(4')  .    .     llai^XiZ^  +  filbi^XtZ^  +  vlci^XiZ^^O  , 

le  quali  formeranno  pure  una  rete.  Ora  è  ben  noto ,  e  si  yerifica 
subito,  che  da  una  rete  di  reciprocità  fra  tt  e  ti'  risultano  de- 
terminate in  questi  due  piani  due  cubiche  7  e  7'  le  quali  si 
posson  considerare  sia  come  luoghi  delle  coppie  di  punti  che  son 
reciproci  rispetto  a  tutte  le  reciprocità  della  rete,  —  il  che 
stabilisce  fra  i  punti  di  y  e  7'  una  determinata  corrispondenza 
algebrica  univoca  0 ,  —  sia  come  luoghi  delle  coppie  di  punti  sin- 
golari delle  reciprocità  degeneri  della  rete,  cioè  dei  centri  dei  fasci 
projettivi  che  costituiscono  queste  reciprocità,  —  e  ciò  stabilisce 
fra  7  e  7'  un'  altra  corrispondenza  univoca  P  tale  che  da  due 
punti  omologhi  rispetto  a  questa  i  punti  che  si  corrispondono  ri- 
spetto ad  0  son  projettati  mediante  due  fasci  projettiri.  Per 
l'attuale  rete  (4')  di  reciprocità  la  cubica  y  sarà  appunto  quella 
considerata  nei  n'  prec',  avente  per  equazione  la  (5).  E  poiché  le 
antireciprocità  (4)  si  ottengono  dalle  reciprocità  (4')  facendole 
seguire  dairanticoUineazione  C  (e  da  reciprocità  degeneri  si  ot- 
tengono in  questa  guisa  delle  antireciprocità  degeneri),  si  vede 
subito  che  la  corrispondenza  li  fra  i  punti  di  7  reci^oci  ri- 
spetto alla  rete  di  antireciprocità  si  può  considerare  come  pro- 


Digitized  by 


Google 


UN    NUOTO    CAMPO    DI    RICERCHE    GEOMETRICHE  61 

dotto  della  corrispondenza  0  fra  i  punti  di  y  e  y'  che  son 
recìproci  rispetto  alla  rete  dì  reciprocità  e  della  corrispondenza 
anticollineare  C  fra  7'  e  7;  e  che  similmente  la  corrispondenza 
n  su  7  è  il  prodotto  della  P  fra  7  e  7'  e  della  C.  —  Di 
passaggio,  dal  fatto  che  fra  7  e  y  esiste  una  corrispondenza 
udroca  algebrica  0  (oppure  P)  ed  in  pari  tempo  un*  anticolli- 
neazione  C,  deduciamo  che  gì'  inyarianti  assoluti  di  queste  cu- 
biche sono  in  pari  tempo  uguali  e  coniugati,  e  quindi  reali, 
(cfr.  n.  53). 

Basandoci  sulle  considerazioni  ora  fatte  possiamo  proporci  di 
determinare  tutti  i  fili  eubici  giacenti  su  una  data  cubica 
piana  7  d'invariante  assoluto  reale,  e  più  precisamente  di  de^ 
terminare  tutte  le  corrispondenze  che  esistono  su  7  di  pmiti 
reciproci  rispetto  a  reti  di  antipolarità  (corrispondenze  Q).  A 
tal  fine  si  consideri  la  cubica  7'  che  corrisponde  a  7  in  un'an- 
ticoUineazione  C  fissata  ad  arbitrio  (potendo  anche  7'  coincidere 
con  7):  le  corrispondenze  cercate  fra  i  punti  di  7  si  potranno 
considerare  come  prodotti  di  corrispondenze  algebriche  univoche  0 
fra  7  e  7'  e  della  corrispondenza  anticollineare  C.  Ed  abbiamo 
dalle  cose  dette  una  1*^  condizione  da  imporre  ad  una  tal  cor- 
rispondenza 0  fra  7  e  7':  quella  di  esser  la  corrispondenza  dei 
ponti  reciproci  rispetto  ad  una  rete  di  reciprocità.  Se  essa  si 
Terifioa,  esiste  pure,  come  dicemmo,  una  corrispondenza  P  fra 
767'  tale  che  da  due  punti  omologhi  di  P  la  0  è  projettata 
mediante  due  fasd  projettivi.  Viceyersa  se  la  corrispondenza  0 
determina  fra  7  e  7'  una  corrispondenza  P  siffatta,  tre  coppie 
di  fasci  projettivi  di  rette  che  projettino  i  punti  di  7  e  7'  omo- 
loghi rispetto  ad  0  costituiscono  tre  reciprocità  degeneri  dalle 
qoali  (se  scelte  in  modo  da  non  stare  in  un  fascio)  è  determi- 
nata una  rete  di  reciprocità  rispetto  a  cui  due  punti  di  7  07' 
omologhi  i^  0  sono  sempre  reciproci.  —  Quando  questa  1^  con- 
dizione è  soddisfatta,  la  oorrispondeoza  0  fra  i  punti  di  7  che 
è  prodotto  della  0  per  la  C  viene  ad  essere  quella  dei  punti 
reciproci  rispetto  ad  una  rete  di  antireciprocità.  Perchè  questa 
oonteoga  una  rete  di  antipolarità,  cioè  iì  sia  appunto  ddla  spe- 
cie voluta,  occorrerà  ancora  clie  Q  risulti  involutoria.  B  questa 
condizione  sarà  anche  sufficiente,  poiché  allora  la  rete  di  antire- 
ciprocità con  ogni  antireciprocità  degenere  (coppia  di  fasci  anti- 
prejettifitcbd  {irojottano  0)  conterrà  pure  quella  inversa,  sicché 
in  essa  yi  saranno  infiniti  fasci  di  antipolarità. 
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Applicheremo  questi  concetti  successiyamente  alle  cubiche 
ellittiche  ed  a  quelle  razionali  (cioè  ai  due  casi  in  cui  Tinva- 
riante  assoluto  è  finito  od  infinito). 

55.  Sulla  cubica  ellittica  y  ad  invariante  assoluto  reale  sia  u 
r  integrale  di  P  specie  determinato  in  modo  da  annullarsi  in  un 
flesso.  Se  la  cubica  ha  il  birapporto  reale  (cioè  Tinvariante  as- 
soluto positivo),  è  noto  che  per  parallelogrammo  dei  periodi  di  u 
si  può  prendere  un  rettangolo^  cioè  che  i  periodi  fondamentali 
si  possono  indicare  con  gj^  e  io)^,  essendo  a>j  ed  g^i  reali.  Se 
invece  il  birapporto  della  cubica  ha  per  modulo  Tunità  (cioè  se 
rinvariante  assoluto  è  negativo),  si  può  prendere  per  parallelo- 
grammo dei  periodi  un  rombo  ^  e  come  periodi  fondamentali  due 
numeri    complessi    coniugati,  che  nel   seguito    indicheremo    con 

-  ( G).  +  i tóg )  e  rt  (^i  ""  ^^2)  '  cosicché  anche  in  questo  2*  caso  q^ 
2  2 

ed  ÌG>2  saranno  due  perìodi,  ma  non  più  fondamentali:  nei  loro 
multipli  si  avranno  ancora  risp.  tutti  i  periodi  reali  e  tutti  quelli 
imaginari  puri.  —  In  ambo  i  casi ,  dalle  espressioni  note  delle 
funzioni  ellittiche  di  u  mediante  gl'invarianti,  oppure  anche  dalla 
considerazione  della  cubica  reale,  si  vede  subito  che  la  corri- 
spondenza univoca  fra  i  punti  della  curva  che  corrispondono  a 
valori  coniugati  di  u  (*),  cioè  la  corrispondenza  rappresentata 
parametricamente  da 

t^  =  ù  ,  (mod*  perìodi) 

è  un'anticollineazione  (nel  caso  della  cubica  reale  il  coniugio). 
Potremo  assumerla  come  anticollìneazione  ausiliare  C  del  n.  pre- 
ced.  Allora ,  poiché  la  curva  7  '  coinciderà  con  y ,  dovremo  cer- 
care le  corrìspondenze  algebrìche  univoche  fra  i  punti  di  y  che 
soddisfano  alle  due  condizioni  ivi  trovate  per  le  corrìspondenze  0. 
La  1*  di  quelle  condizioni  è  soddisfatta  da  ogni  corrìspon- 


(^)  Questa  corriapondenza  è  univoca  appunto  per  l'ipotesi  fatta  che  l'infa- 
riante  assolato  di  y  sia  reale  e  che  quindi  il  coniugato  di  un  periodo  sia 
ancora  un  periodo.  Anche  altre  corrispondenze  che  ora  otterremo  su  v  sono 
univoche  solo  in  tali  ipotesi.  —  A  proposito  di  corrispondenze  iperalgebriche 
simmetriche  sulle  curve  ellittiche  (superficie  simmetriche p -zzi)  si  confrontino 
gli  ultimi  paragrafi  delPopuscolo  del  sig.  Kliin:  Ueber  RiemafKi^s  Theorie 
der  algebraischen  F^M^ciionen  und  ihrer  Integrale  (Leipzig,  1882). 
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denza  algebrica  univoca  su  y.  Poiché  è  noto  (*)  cbe  qualunque 
sia  questa  corrispondenza,  ne  esiste  sempre  su  y  un'  altra  (la 
corrispondenza  dei  centri  omologhi  di  projezione  rispetto  a  quella) 
che  ha  con  quella  le  stesse  relazioni  jpche  la  P  del  n.  prec.  ha 
eoa  la  0.  Ora  le  corrispondenze  algebriche  univoche  (ordinarie) 
fra  i  punti  di  y  formano  due  sistemi  infiniti  rappresentati 
risp.    da 

(7) w'=-w  +  C 

(8) tt'=      w  +  C  , 

OTe  C  indica  una  costante  qualunque.  Facendo  il  prodotto  di 
queste  corrispondenze  per  rauticollineazione  ausiliare  avremo  i 
due  siatemi  infiniti  di  corrispondenze  univoche  iperalgebriche 

(9) w'  =  -S+C 

(10) «i'=      i7+C    . 

Queste  sarebbero  già  corrispondenze  di  punti  reciproci  rispetto 
a  reti  di  antireciprocità.  Ma  volendo  che  siAn  corrispondenze  4Ì 
della  natura  richiesta,  cioè  rispetto  a  reti  di  antipolarità,  si  dovrà 
introdurre  la  2*  condizione,  cioè  che  siano  involutorie.  Poniamo 
d'  or  innanzi  C  —  Cj  +  ^'Cg,  e  similmente  u^=^u^-\-iu^,  ove  le 
lettere  con  indici  inferiori  indicano  numeri  reali.  Uguagliando  la 
corrispondenza  (9)  alla  sua  inversa,  si  vede  che  essa  è  involutoria 
se  C  —  C  =  0  ,  ossia  2 1  €3=  0  ,  donde  (poiché  i  periodi  imaginari 
puri  sono,  per  ambe  le  specie  di  cubiche,    i   multipli  di  i^^) 

t  C,  =  0  ,         oppure        ?  d  =  —  . 

Similmente  si  vede  che  la  corrispondenza  (IO)  è   involutoria  se 
Ct  =  0   ,  oppure  ^j  =  ~    . 


(♦)  V.  il  n.  1  della  mia  Nota  :  Le  corrispondenze  univoche  sulle  curve 
ellittiche  iSl  voi.  XXIV  di  questi  Atti  ;  ed  anche  il  lavoro  del  sig.  Castelnuovo 
ivi  citato. 
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Coneludiamo  dunque  che  le  corrispondenze  Q  cercate  nella  ca- 
bica  ellittica  7  son  date  da 


(QO 

«'=-«+  e, 

(Qt) 

«'=      5  +  tC, 

(Q.') 

„'  =  _S  +  C.  +  *|? 

(Q,") 

«'=     5+|'+,C. 

iSii/Za  cubica  ellittica  a  birapporto  reale  si  hanno  così  quattro 
serie  distinte  00*  di  corrispondenze  Q.  Due  di  esse,  12^^  e  Q^, 
non  hanno  punti  uniti,  cioè  derivano  da  reti  che  non  hanno 
fili  cubici  base,  poiché  ponendo  uf^'u  l'equazione  della  0^^  diTenta 

^«,  =  Ct  +  — •  , 

che  è  assurdo,  non  essendovi  in  questo  caso  dei  periodi  i  quali 

i  Wq 

abbiano  per  parte  immaginaria  — ^  ;  e  analogamente  per  le  Q,\ 

Ma  pei  punti  uniti  di  una  Q^  otteniamo  invece 

(11) 2mi  =  C,  ,  (mod.  Wi) 

onde 

,  Ci  Ci      coi 

(11')...  «*t  =  Y'     ^^'^^     ^'^2  '^'2'  ^^^'^ 

e  similmente  pei  punti  uniti  di  una  Q^ 

(12)  .  .  .  2w,  =  C,  ,  (mod.  cj,) 

/  C,  C,        GÌ, 

(12')  .  .  .  «*«  =  2"  '      <>PP^e      w,  =  -^  +  -  .         (id.) 

Dunque  le  corrispondenze  Qj  e  Qg  ammettono  tutte  dei  fili  cu- 
bici di  punti  uniti,  sì  che  per  ogni  punto  di  y  passa  un  filo 
cubico  di  ciascufM  dei  due  sistemi  (*).  Nel  caso  attuale  ogni 


(*)  La  semplicità  delia  rappresentazione  analitica  che  così  si  è  trovata  dei 
fili  cubiei  sulle  curve  ellittiche  del  3<^  ordine,  cioè  in  sostanza  con  le  fìmnoni 
eliiuiche  (d'invariante  assoluto  reale)  di  argomenti  u  la  cm  partePeale,  0  la 
cui  parte  imaginaria  pura,  è  costante,  fa  presumere  che  essi  devono  già  esser 
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filo  si  compone  di  due  rami  distinti,  corrìspondenti  alle  due 
equazioni  (ll^t  oppure  (12%  poiché  uno  stesso  punto  non  può 
corrispondere  a  due  valori  di  u  le  cui  parti  reali  differiscano  di 

-^ ,  0  le  cui  parti  imaginarìe  differiscano  di  -^  . 

Sulla  cubica  il  cui  hirapporto  ha  per  modulo  Vunità  si 
hanno  in  generale  due  soli  sistemi  oo*  di  corrispondenae  il,  poiché 
le  serie  Qj^,  Q^  coincidono  risp.  con  0^,0^,  ottenendosi  le  loro 
equazioni  dalle   equazioni    di   queste    coir  aggiungere   ai  secondi 

membri  il  periodo  —  (Wj  -\-ica^)  (e  mutando  le  costanti  reali  C,  ^ 
2 

Cj).  Entrambi  questi  sistemi  hanno  fili  cubici  di  punti  uniti 
rappresentati  ancora  dalle  (11),  (12),  ecc.  Però  in  questo  caso 

Q 

un  punto  per  cui   u^=  -^  (mod.  ùì^ )   si  può  ,    aggiungendo  quel 

C        <v) 
periodo  al  suo  parametro,  ridurre  ad  avere  w^  =  -i  +  -^  ,  sicché 


•tati  considerati,  almeno  analfticameata,  da  lungo  tempo.  Goal  è  infatti:  ciò 
che  vi  ha  di  essenzialmente  nuovo  nelle  cose  suesposte  è  la  definizione  géo- 
mitHea  di  quei  fili  come  intersesioni  di  iperconiche  e  le  proprietà  diverse  che 
vi  si  coUegano. 

Ad  esempio  il  Sibbbck  (Creile  J.,  t.  57,  p.  359  ;  e  t.  59  p.  173)  rappresen- 
tando ana  funzione  ellittica  di  u  sui  punti  reali  di  un  piano  ottenne  su  questo 
due  sistemi  ortogonali  di  quarti^fae  bicircolari  omofocali,  le  qnali  si  possono 
appunto  riguardare  come  immagini  dei  nostri  fili  cubici  :  v.  anche  Schwarz, 
Creile  J.,  t.  77,  p.  38  (o  Ges,  Math.  AhhandUmgen,  t.  II,  p.  260X  che  di  quei 
sistemi  di  curve  rilevò  le  proprietà  caratteristiche.  Ma  più  particolarmente 
va  qui  citato  I'Habnack  che  nella  seconda  parte  della  Memoria  Ueber  die 
Venoerthung  der  eUipHschen  Functionen  pur  die  Geometrie  der  Curven  dritten 
Grades  (Math.  Ann.  IX)  rappresenta  l'ente  ellittico  secondo  un  concetto  di 
Klcin,  cioè  mediante  i  punti  reali  delle  tangenti  complesse  di  una  curva  piana 
reale  di  3*  classe,  e  studia  certi  due  sistemi  di  co*  curve  reali  eilitticbe  del 
6*  ordine,  le  quali  rappresentano  precisamente  la  serie  delle  tangenti  per  cui 
è  costante  la  parte  reale  o  la  parte  imaginaria  dell*  integrale  ellittico  u ,  e 
corrispondono  quindi  ai  nostri  due  sistemi  di  fili  cubici.  —  Sia  ricorrendo 
a  queste  rappresentazioni  dell'ente  ellittico  (dell'integrale  u)  sulla  superficie 
piana  di  Ribmann  o  su  quella  di  Klbin,  sia  più  in  generale  con  le  rappre- 
sentazioni su  superfìcie  chiuse  (simmetriche)  qualunque  per  le  quali  p=l 
(v.  l'opuscolo  del  sig.  Klbin  citato  precedentemente),  le  proprietà  che  sopra 
si  trovano  direttamente  per  le  corrispondenze  ed  i  fili  oabiei  di  y,  acquistano 
ano  speciale  carattere  intuitivo,  iatorao  al  quale  però  non  possiamo  qui 
trattenerci. 

Aui  della  R.  Accademia^  Voi.  XXVI.  5 
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le  due  equazioni  (11')  si  equivalgono,  i  fili  (11)  si  compongono 
di  un  sol  ramo;  e  similmente  i  fili  (12).   (*) 

Le  due  specie  di  cubiche  ellittiche  hanno  a  comune  le  cu- 
biche armoniche.  Ne  segue  che  sulle  cubiche  armoniche  vi  sono 
sei  serie  oo*  di  corrispondenze  Q,  di  cui  due  prive  di  punii 
uniti,  due  con  fili  cubici  ad  un  ramo,  e  due  con  fili  cubici  a 
due  rami,  A  ciò  si  giunge  anche  se  si  bada  che  per  una  cubica 
armonica,  i  cui  periodi  fondamentali  si  posson  rappresentare  con 
6)  (reale)  ed  i(ù  (sicché  il  loro  parallelogrammo  sia  un  quadrato], 
le  corrispondenze  univoche  algebriche  non  sono  soltanto  le  (7), 
(8),  ma  anche  quelle  (singolari)  date  da 

w'sdriM-f  C  ; 

partendo  da   queste   si   ottengono  i  due  nuovi  sistemi   di  corri- 
spondenze Q. 

v!^±iù  +  G,(\^i)  , 

che  hanno  per  fili  di  punti  uniti  i  due  sistemi 

56.  Quando  la  cubica  y  è  di  2'  specie  abbiamo  visto  che 
le  due  serie  U,  e  ù^  si  fondono  in  un  sol  sistema,  e  cosi  pure 
le  altre  due  iig  e  Q.,^.  È  opportuno  introdurre  questa  conside- 
razione anche  quando  y  è  di  1^  specie,  e  riguardare  in  ogni  caso 
le  Qj  e  Oj^  come  formanti  un  1**  sistema  di  corrispondenze  Q 
(il  quale  per  la  1*  specie  di  cubiche  si  comporrebbe  di  due  tratti 
Qj  e  Qj^,  e  per  la  2*  di  un  tratto  solo),  e  similmente  Qg  e  Q/ 
come  formanti  un  2*  sistema.  Ciò  permette  di  abbreviare  alcuni 
enunciati. 

Cosi  se  si  forma  l'equazione  della  corrispondenza  II  relatifa 
ad  una  delle  Q^ ,  Q.^^  ovvero  ad  una  delle  Q^ ,  Q^  (e  ciò  si  fe 
scrivendo  che  nella  [l  si  corrispondono  i  tangenziali  di  due  punti 
omologhi  nella  Q),  si  trova  rispettivamente  : 

(nj  tt'=~w-2Ct   . 


{*)  Questi  risaltati  sono  in  pieno  accordo  con  quelli  del  n.  53. 
(**)  Un  altro  caso  particolare  noievote  delle  cubiche  di  2^  ^cie  si  bt 
nella  cubica  equian armonica;  ma  di  questo  lascio  Tesarne  al  lettore. 
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OTTero 

(11.)  u'=     M-2ÌC,  , 

e  si  coQchiude  che  le  corrispondenze  0  e  TI  sono  entrambe  del 
r  od  entrambe  del  2^  sistema. 

Cosi  ancora  se  nelle  equazioni  delle  12^ ,  Q^^  si  tien  fisso  u 
mentre  yaria  la  costante  reale  Cj ,  si  vede  che  2%'^  rimarrà  co- 
stante, ecc.  ecc. ,  e  si  conchiude  che  *  punti  di  y  che  corrispon- 
dono ad  un  punto  fisso  rispetto  alle  infinite .  corrispondenze  iì 
delVuno  dei  due  sistemi  sono  i  punti  di  quel  filo  cubico  del-- 
Valtro  sistema  che  passa  pel  punto  fisso.  Da  questa  proposi- 
zione risulta  più  evidente  il  legame  fra  la  scomposizione  di  ogni 
filo  cubico  in  due  rami  e  lo  scomporsi  di  ogni  sistema  di  corri- 
spondenze Q  in  due  tratti. 

Tralasciamo  di  risolvere  altre  questioni  che  si  presentano  spon- 
tanee sulle  corrispondenze  0,  come  le  relazioni  di  prodotti  e  di 
gruppi  che  esse  hanno  fra  loro  e  con  le  altre  corrispondenze  uni- 
voche, algebriche  ed  iperalgebriche  ;  la  determinazione  delle  serie 
finite  di  corrispondenze  (o  di  fili  cubici)  di  cui  ognuna  è  la  11 
rispetto  alla  precedente  considerata  come  Ù  (il  che  coincide  colla 
determinazione  dei  poligoni  semplici  che  sono  simultaneamente 
iscritti  e  circoscritti  a  7);  il  numero  e  la  natura  delle  interse- 
zioni di  due  fili  cubici  di  diverso  sistema  (4  in  generale,  ma  2 
nel  caso  della  curva  armonica  se  i  due  sistemi  da  cui  son  presi 
i  fili  sono  di  specie  diversa)  ;  ecc.  ecc.  Son  tutte  cose  che  dalle 
equazioni  trovate  delle  corrispondenze  e  dei  fili  scaturiscono  im- 
mediatamente. 

57.  Solo  una  questione  conviene  che  trattiamo  ancora,  af- 
fine di  rimuovere  un'obiezione  che  altrimenti  ci  si  potrebbe  fare. 
I  ragionamenti  del  n.  54  ci  afiidano  completamente  che  ognuno 
dei  fili  da  noi  ottenuti  sopra  y  sta  su  una  rete  d'iperconiche; 
ma  sarà  egli  sempre  V intersezione  completa  di  questa  rete?  È 
imìe  vedere,  basandosi  sulla  2^  parte  del  n.  49,  che  ciò  non 
sarà  nel  solo  caso  che  la  rete  d*iperconiche  abbia  per  base  una 
catena  piana,  nella  quale  giacerà  allora  il  filo.  Questa  catena 
piana  sarà  fondamentale  per  un'antinvoluzione  che  muta  7  in  se 
stessa  determinandovi  una  particolare  corrispondenza  Q.  La  ricerca 
di  tali  ili  eccezionali  (che  chiameremo  ancora  fili  cubici,  quan- 
tunque ad  essi  non  si  applichi  più  senz'altro  la  definizione  del 
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n.  51)  coincide  colla  ricerca  di  quelle  fra  le  corrispondenze  ù 
che  sono  anticollineari.  Ricorrendo  alle  equazioni  delle  Q  e  scri- 
yendo  che  a  tre  punti  u  allineati  corrispondono  tre  punti  u!  al- 
lineati, si  trova  che  le  antinyoluzioni  Q  sono  le  tre  Qj  per  cui 
si  ha  3  0^=0,  ossia 

e  le  tre  Qg  per  cui  SiCgsO,  ossia 

&),  20), 

/^''^     '       y        "3"' 

(fra  le  quali  è  la  t/=t«  di  cui  ci  slam  serriti  al  n.  55,  come 
anticollineazione  ausiliare).  Dunque  per  una  cubica  ellittica  d* in- 
variante assoluto  reale  vi  sono  in  generale  sei  antinvoluzioni 
che  la  trasformano  in  se  stessa,  cioè  sei  catene  piane  che  la 
segano  secondo  fili  cubici:  ognuno  dei  due  sistemi  di  corri-^ 
spondeme  Q  contiene  tre  antinvoluzioni.  Solo  la  cubica  armo^ 
nica,  corrispondentemente  ai  quattro  sistemi  Ù  che  essa  ammette, 
è  trasformata  in  sé  da  dodici  antinvoluzioni,  le  cui  catene 
piane  la  segano,  sei  secondo  fili  cubici  a  due  rami  e  sei  se- 
condo fili  ad  un  sol  ramo. 

Le  particolari  corrispondenze  Q  che  ora  consideriamo  si  pos- 
sono anche  caratterizzare  come  quelle  che  coincidono  con  le  ri- 
spettive n  :  ciò  si  vede  subito  sì  geometricamente  che  mediante 
le  equazioni.  In  altri  termini  uno  di  questi  particolari  fili  cubici 
si  può  caratterizzare  dicendo  che  la  retta  che  congiunge  due 
suoi  punti  (e  che  in  generale  sega  ancora  y  in  un  punto  del 
corrispondente  filo  II  :  v.  n.  51)  lo  sega  ancora  in  un  terzo  punto: 
quando  un  filo  cubico  0  ammette  una  tal  retta  trisecante,  esso 
sta  in  una  catana  piana  (intersezione  di  due  catene  semplici  di 
rette  contenenti  quella  triseeante,  ecc.  :  cfr.  n*  cit.),  e  ogni  retta 
che  ne  congiunga  due  punti  ne  contiene  un  terzo.  Possiamo  anche 
dire  che  questi  fili  cubici  sono  quei  fili  cubici  di  y  che  conten- 
gono dei  flessi  della  cubica.  Ognuno  di  essi  ne  contiene  tre  posti 
in  linea  retta  ;  in  ogni  sistema  di  fili  cubici  si  hanno  cosi  3  par- 
ticolari fili  i  quali  contengono  risp.  le  8  terne  di  flessi  poste  sui 
loti  di  un  triangolo  sizigetico:  in  g^erale  si  hanno  òosl^  ootri*- 
spondentemente  ai  due  sistemi  0,  due  triangoli  sizigéldci;  p^ 
la  cubica  armonica  ai  quattro  sistemi  0  vengono  a  corrispondere 
i  4  triangoli  sizigetici. 
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Se  la  cubica  7  è  reale,  una  delle  catene  piane  considerate 
si  compone  dei  punti  reali  del  piano,  ed  il  particolare  filo  cur 
bico  in  cui  eesa  taglia  7  non  è  altro  che  Tordinarìa  parte  reale 
di  y:  la  quale  appunto  si  compone  di  due  rami  o  di  un  solo 
a  seconda  che  la  cubica  è  di  1^  0  di  2^  specie  (e  contiene  sempre 
tre  flessi)  ;  solo  le  cubiche  reali  armoniche  possono  aver  le  parti 
reali  composte  tanto  di  un  ramo  quanto  di  due. 

&8«  Occupiamoci  finalmente  della  determinazione  delle  corri- 
spondenze Q  e  dei  relativi  fili  cubici  sopra  una  cubica  piana  ra^ 
zionale  y.  Rifacciamoci  alle  considerazioni  del  n.  54  ed  alle 
conclusioni  a  cui  esse  ci  avevano  condotti  riguardo  alle  condi- 
zioni a  cui  il  problema  si  può  ridurre.  Si  tratta  anzitutto  di  ve- 
dere quando  è  che  una  corrispondenza  algebrica  univoca  fra  due 
cubiche  piane  razionali  y,  y,  cioè  una  projettività  fra  i  punti 
di  queste,  si  può  considerare  come  corrispondenza  di  punti  reci- 
I»^  rispetto  ad  una  rete  di  reciprocità  fra  i  due  piani.  Tro- 
vammo che  perciò  occorre  e  basta  che,  comunque  si  scelga  su  y 
QD  punto  A,  esista  su  /  un  punto  A,  tale  che  i  fasci  di  rette 
che  da  A  e  A^  projettano  i  punti  di  y,  y'  omologhi  in  quella 
corrispondenza  siano  projettivi:  0,  ciò  che  fa  lo  stesso,  tale  che 
alle  coppie  di  punti  di  y  allineate  con  A  corrispondano  su  y  le 
coppie  di  punti  allineate  con  A^ .  Ora  i  due  punti  di  y  che  ca- 
dono nel  punto  doppio  di  questa  curva  (e  che  sulla  curva  van 
riguardati  come  distinti  0  come  coincidenti  secondo  che  quel  punto 
doppio  è  un  nodo  od  una  cuspide)  formano  sempre  una  coppia 
allineata  con  A,  qualunque  sia  questo  punto  :  dunque  i  loro  omo- 
loghi su  y  devono  formare  similmente  una  coppia  di  punti  alli- 
neati con  Aj ,  ovunque  si  trovi  questo  punto  su  y',  e  però  do- 
yranno  coincidere  in  un  punto  doppio  di  y'.  Dunque  la  projettività 
data  fra  i  punti  di  y  e  y  deve  soddisfare  a  questa  condizione, 
che  rispetto  ad  essa  ai  due  punti  di  y  che  cadono  nel  punto 
doppio  di  questa  curva  corrispondano  rispettivamente  ì  due 
punti  che  cadono  nel  punto  doppio  di  y':  condizione  doppia  se 
quei  punti  doppi  son  nodi,  semplice  se  sono  cuspidi.  —  Questa 
condizione  è  in  pari  tempo  sufficiente;  poiché  da  una  semplice 
applicazione  del  principio  di  corrispondenza  segue  che  le  coppie 
di  punti  di  y  corrispondenti  alle  coppie  di  y  allineate  con  un  punto 
qualunque  A  di  questa  stanno  in  generale  sulle  rette  di  un  invi- 
luppo di  2*  classe:  ora,  se  quella  condizione  è  soddisfatta,  quest'  in- 
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viluppo  dovrà  scindersi  nel  fascio  delle  rette  passanti  pel  ponto 
doppio   di  7'  ed  in  un  altro  fascio  di  rette  Aj ,   donde  ecc.  (*). 

Applicando  ora  Tanticollineazione  ausiliare  C  del  n.  54  per 
ritornare  da  7'  a  y  e  valendosi  delle  cose  ivi  dette  otteniamo 
subito  i  risultati  seguenti.  Sulla  cubica  7  dotata  di  un  nodo 
vi  sono  due  sistemi  00^  di  corrispondenze  i2,  e  cioè  le  antin- 
voluzioni  fra  i  punti  di  7  te  quali  hanno  per  punti  uniti  i 
due  punti  della  curva  che  cadono  nel  nodo^  e  le  antinvolueioni 
fra  ì  punti  di  7  per  le  quali  invece  questi  due  punti  sono 
omologhi:  questi  due  sistemi  {fasci  armonici)  di  antinvoluzioni 
danno  colle  loro  catene  fondamentali  due  sistemi  di  fili  cubici 
razionali^  ira  cui  quelli  del  V  sistema  contengono  il  punto  doppio 
di  7  come  punto  doppio  proprio^  e  quelli  del  2^  lo  contengono 
come  punto  isolato;  ecc,  —  Sulla  cubica  7  dotata  di  cuspide  vi 
è  un  sistema  00^  di  corrispondenze  Q,  cioè  le  antinvoluzioni 
fra  i  punti  di  7  le  quali  hanno  per  punto  unito  la  cuspide:  ii 
fili  cubici  relativi  ad  esse  sono  la  rete  cx3*  delle  catene  semplie 
di  punti  di  7  che  contengono  quella  cuspide  (**). 

E  qui,  analogamente  al  n.  5  7 ,  si  presenta  la  questione  di 
determinare  quei  fili  cubici  di  7  i  quali  non  sono  Tintersezione 
completa  di  una  rete  d*  iperconiche,  ma  Tintersezione    di  7  con 


(*)  Data  una  projettività  qtuilunque  fra  due  cubiche  piane  razionali  y,  •/', 
essa  vien  projettata  mediante  faaci  projettivi  di  rette  dai  due  punti  doppi, 
ed  anche  da  altri  due  punti  A,  A,  di  y,  y'  che  si  ottengono,  A  come  residua 
intersezione  di  y  colla  retta  che  congiunge  i  due  punti  di  y  corrispondenti 
al  punto  doppio  di  /,  ed  A,  in  modo  analogo.  Ne  segue  che  sempre  esiste 
una  corrispondenza  birazionale  quadratica  fra  i  due  piani  (quella  determinata 
da  (quelle  due  coppie  di  fasci  projettivi),  la  quale  determina  fra  y  9  y'  quella 
corrispondenza  projettiva  (e  vi  sodo  altri  due  fasci  projettivi  di  rette  coi  centri 
B,  B|  fuori  di  y.  y',  i  (juali  projettano  pure  quella  corrispondenza,  sicché  alle 
terne  di  punti  di  y  allineate  con  B  corrispondono  le  terne  di  punti  di  y'  alli- 
neate con  B,):  in  altri  termini  vi  è  sempre  nn  fascio  di  reciprocità  fra  i  due 
piani  tale  che  son  recìproci  rispetto  ad  esso  i  punti  omologhi  della  data 
projettività  f ra  y  e  /.  —  I  casi  che  sopra  si  considei*ano  pono  quelli  in  cui 
invece  che  un  fascio  si  ha  una  rete  di  reciprocità,  e  quindi  invece  di  tma 
corrispondenza  birazionale  fra  i  due  piani  se  ne  hanno  infinite. 

(*"*)  Si  possono  verificare  analiticamente  questi  risultati  ed  ottenerne  con 
facilità  degli  altri  valendosi  della  rappresentazione  parametrica  delle  curve 
piane  razionali  (data  ad  es.  in  Clbbscb-Lindbmann,  Vorlesungen  Ùber  Geometrie 
p.  586  e  592).  Così  se  la  cubica  con  un  nodo  si  rappresenta  in  guisa  che  tre 
punti  qualunque  in  linea  i*etta  abbiano  parametri  il  cui  prodotto  sia  cosante 
i  due  sistemi  00^  di  fili  cubici   sopra  considerati  si  comporranno  dei  punti 

Ser  cui  è  costante  l'argomento  ^a  meno  di  un  multiplo  di  A  ovvero  il  mOKÌulo, 
•1  parametro.  B  se  per  la  cubica  con  cuspide  si  sceglie  la  rappresentazione 
con  parametri  co-\-iy  in  modo  che  la  condizione  di  allineamento  ^.  tre  punti 
si  abbia  annullando  la  somma  dei  loro  parametri,  la  00*  suddetta  di  fili  cubici 
si  rappresenta  coU'equazione  ax-^-by  +  c^iO  a  coefScienti  a,6,c  reali. 
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catene  piane:  e  si  trova  subito  che  se  y  ,ha  un  nodo  vi  sono  tre 
(li  questi  fili  nel  1"  sistema  (passanti  risp.  pei  tre  flessi),  ed 
uno  nel  2""  (conteneuti  i  tre  flessi) ,  e  che  se  y  ha  una  cuspide 
vi  sono  oo^  tali  fili  (determinati  da  catene  piane  che  contengono 
la  cuspide  ed  il  flesso  di  y  ed  il  punto  comune  alle  tangenti 
in  essi).  Ecc. 

Da  ultimo  osserviamo  che  anche  una  catena  semplice  gua- 
lunque  di  punti  di  una  cubica  razionale  piana  (od  anche  sghemba) 
y  si  potrebbe  chiamare  (per  ragioni  che  appariranno  meglio  in 
un  altro  lavoro)  un  filo  cubico  ;  ma  non  sarebbe  in  generale  su 
una  rete  d*iperconiche.  Si  potrebbe  veder  facilmente  che  esso  sa- 
rebbe invece  l'intersezione  di  y  con  un  fascio  d'iperconiche  (v.  la 
prima  nota  a  questo  n®)  (*). 


(*)  Per  vedere  ciò  ed  in  pari  tempo  i  principali  risultati  di  Questo  n^  può 
■enrire  utilmente  la  coosiderazione  di  y  come  projezione  di  una  cuoica  sghemba 
C  (coosiderazione  utile  anche  per  lo  studio  delie  projettività  fra  due  cubiche 
piane  razionali)  —  Una  catena  semplice  di  punti  di  y  sarà  la  proiezione  di 
aoa  catena  di  C:  possiamo  supporre  senza  perdita  di  generalità  (ed  al  solo 
scopo  di  abbreviare  il  discorso)  che  C  sia  reale  e  che  quella  sua  catena  sia 
tppanto  composta  dei  punti  reali  di  C.  Le  catene  semplici  di  rette  che  con- 
teogono  la  catena  considerata  di  punti  di  y  si  otterranno  come  sezioni  di 
qaelle  catene  semplici  di  piani  cogli  assi  passanti  pel  centro  P  di  proiezione, 
le  quali  contengono  i  punti  reali  di  C.  Una  tal  catena  di  piani  è  quella  che 
ba  per  asse  la  retta  reale  su  cui  sta  il  punto  (imaginario)  P  e  ohe  si  com- 
pone tutta  di  piani  reali.  Se  poi  una  retta  imaginaria  r  passante  per  P  è 
asse  di  un'altra  catena  di  piani  projettante  i  punti  reali  di  C,  questa  catena 
sarà  riferita  projettivamente  a  quella  dei  piani  coniugati»  e  però  le  rette  reali, 
intersezioni  ai  piani  omologhi  di  queste  due  catene,  saranno  una  schiera  di 
generatrici  reali  di  una  quadrica  rigata.  Ognuna  di  queste  rette  conterrà  un 
sol  punto  di  C  se  r  è  la  corda  di  questa  curva  che  passa  per  P.  Tolto  questo 
caso,  la  r  incontrerà  semplicemente  C,  mentre  i  piani  della  catena,  cioò  le 
loro  rette  reali,  incontreranno  in  due  punti  mobili  il  filo  reale  di  C.  Ora  la 
quadrica  reale  considerata,  dovendo  contenere  oltre  a  C  la  corda  di  questa 
carva  passante  per  P,  e  la  sua  coniugata,  sarà  ben  determinata;  a  meno  che 
queste  due  i*ette  coincidano,  cioè  che  P  stia  su  una  corda  reale  di  C ,  nel 
qual  caso  quella  quadrica  potrà  muoversi  in  un  fascio  (ed  il  piano  che  le  è 
tangente  in  P  darà  su  C  un  punto  mobile,  quello  d'appoggio  di  r,  il  quale 
deemverà  su  0  una  catena  semplice).  Da  ciò  si  conclude  che  la  catena  sem- 
plice di  y  sta  in  generale  su  tre  sole  catene  semplici  di  rette  (e  quindi  nel 
(ascio  d*  iperconicbe  determinato  da  due  di  esse);  e  soltanto  nei  casi  che  i 
due  punti  di  y  che  cadono  nel  punto  doppio  stiano  in  quella  catena  semplice, 
ovvero  siano  armonici  rispetto  ad  essa  (casi  che  corrispondono  risp.  all' in- 
contrarsi di  C  e  della  corda  passante  per  P  in  due  punti  reali  ovvero  in  due 
panti  coniugati),  avverrà  che  quelle  catene  di  rette  saranno  infinite  (coi  centri 
formanti  ^una  catena  semplice  di  punti  di  y). 
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Ricerche  intorno  allo  sviluppo  ed  alle  cause 
del  polimorfismo   dei  girini   degli  Anfibi   anuri; 

del  Socio  Prof.   Lorenzo  Gambrano 


Gli  Anfibi  anuri  presentano  durante  il  loro  periodo  girinale 
un  polimorfismo  spiccatissimo.  Quasi  tutti  gli  osservatori  che  si 
sono  occupati  dello  sviluppo  dei  girini  degli  Anfibi  anuri  hanno 
constatato  questo  fatto.  Ma  se  il  fare  ciò  è  cosa  agevole,  il  de- 
terminare invece  quali  sono  le  cause  di  tale  polimorfismo  è  opera 
assai  difficile. 

Due  serie  di  questioni  si  collegano  collo  studio  del  polimor^ 
fismo  dei  giripi  :  1"  quelle  che  si  riferiscono  alle  azioni  dell'am- 
biente  sugli  organismi  in  quanto  sono  causa  di  variazioni  degli 
organismi  stessi:  2®  quelle  che  si  riferiscono  al  valore  dei  vari 
caratteri  dei  girini  nella   loro  differenziazione  sistematica. 

Campo  eccellente  per  lo  studio  del  polimorfismo  dei  girini 
sono  le  regioni  Alpine  propriamente  dette,  le  quali  concedono  al- 
l'osservatore di  studiare  contemporaneamente,  e  in  imo  spazio  re- 
lativamente limitato,  girini  sottoposti  a  condizioni  di  esistenza 
notevolmente  diverse. 

Numerosi  Autori  si  sono  occupati  di  studiai-e  Fazione  che  le 
condizioni  biologiche  esercitano  sullo  sviluppo  ed  anche  sulla  va- 
riabilità dei  girini  degli  Anfibi  e  in  particolar  modo  vennero  stu- 
diate l'azione  della  luce ,  della  temperatura ,  del  digiuno .  della 
natura  del  nutrimento,  dell'altezza  sul  livello  del  mare,  ecc.  Ri- 
corderò qui  fra  gli  altri  il  Fatio.  il  Fliiger,  il  Wiedersbeim ,  il 
Brunk,  il  V.  Ebner,  l'Hamann,  Marie  de  Chauvin,  il  Weismann, 
il  KoUmam  ,  Maxiro  Rusconi,  l'Héron  Royer,  Michele  Lessona,  il 
Jung,  lo  Schnetzler,  Kolasy,  Knauer,  Kessler,  Velasco,  C.  Koch, 
Bedrìaga,   D.  Barfurth,  io  stesso  (1). 


(1)  Si  consulti  per  le  indicazioni   bibliografiche   relative  all'argomento, 
L.  Camerano,  Ricerche  intorno  alla  vita  branchiale  degli  anfibi,  Mem.  Accad. 
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Non  è  quindi  senza  una  notevole  meraviglia  che  m  léggónd 
le  seguenti  parole  in  una  recentissima  Memoria  del  Prof.  A.  Mó- 
riggìa  stampata  nei  Hendiconti  della  Accademia  dei  Lincei  (voi. 
VP,  Giugno  1870,  pag.  548)  col  titolo:  Alcune  sperieme  su 
^rini  e  rane  :  «  Siccome  i  girini  sogliono  nascere  e  specialmente 
sfilupparsi  col  beneficio  di  calore,  di  luce  e  di  opportuno  alimento, 
perciò  ho  creduto  non  dovesse  toraar  vano,  cercar  di  conoscere 
quale  e  quanta  influenza  potessero  dispiegare  cotesti  fattori  nella 
cresciuta  del  corpo  e  nelle  metamorfosi  che  debbono  aver  luogo 
per  salire  dallo  stadio  di  girino  a  rana  fatta.  Cosa  possa  il  di- 
giuno in  cotali  animaletti  già  venne  in  parte  scandagliato  dallo 
Spallanzani,  felice  sperimentatore,  che  s'incontra  quasi  su  tutte 
le  yìe  dello  sperimentare.  » 

«  Nell'effetto  finale  io  volli  far  concorrere  oltrecchè  un  di- 
giuno assai  prolungato,  anche  la  scarsità  della  luce,  e  specialmente 
il  freddo,  come  altri  già  fece  pei  bruchi,  crisalidi,  insetti.  » 

In  ima  Nota  poi  il  Meriggia  dice  ancora *  interesserebbe 

ricercare  anche  quale  parte  haimo  per  se  nel  risultamento,  il  di- 
giuno, l'ombra,  il  freddo,  tentati  isolatamente  ed  a  lungo,  ecc.  » . 

Non  si  riesce  proprio  a  comprendere  perchè  il  Moriggia  si 
sia  limitato  a  pigliar  le  mosse  nei  suoi  sperimenti  dallo  Spallan- 
zani e  non  abbia  tenuto  conto  dei  numerosi  e  svariati  lavori  re- 
centi degli  Autori  sopra  menzionati. 

Già  in  altri  lavori  io  mi  sono  occupato  dei  fenomeni  di  sver- 
namento e  dei  fenomeni  neotenici  facendo  osservare  che  essi  sono 
senza  fallo  una  delle  cause  del  polimorfismo  dei  girini  delle  alte 
Alpi,  operando  essi  unitamente  al  nutrimento,  alla  temperatura, 
alla  luce,  ecc.  Non  ritornerò  qui  sopra  questo  argomento. 

Io  desidero  ora  richiamare  l'attenzione  degli  osservatori,  sopra 
un'altra  causa  modificatrice  della  forma  dei  girini  degli  An- 
fibi anuri  che  io  ebbi  occasione  di  studiare  nei  mesi  di  Luglio, 
Agosto  e  Settembre  a  Ceresole  Reale  nei  limiti  di  altitudine  sul 
livello  del  mare  compresi  fra  i  1500  ei  2800  metri.  Si  tratta 
cioè  dell'azione  modificatrice  dell'acqua  corrente  e  dell'acqua  sta- 

dftUe  Scienze  di  Torino,  Ser.  Il,  voi.  XXXV.  1883  —  Intorno  alla  neotema 
Atti  Acc.  delle  Scienze  di  Torino,  voi.  XIX,  1883  —  Nuoce  osa^rvazioniintomo 
aUa  neotenia,  ibidem.  1884  —  Note  di  Biologia  alpina,  I.  Dello  sviluppo  degli 
Anfibi  onim  sulle  Alpi^  Boll,  dei  Musei  di  Zool.  ed  Anat.  comparata  di  Torino 
0,  30, 1887.  —  Ulteriori  osservazioni  intomo  alla  neotenia  negli  Anfibi,  ibidem, 
n.  56,  1889. 
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gnante  sullo  sviluppo,  sulla  mole  e  sulla  forma  dei  girini  della 
Rana  muta  Laur. 

Nel  Piano  di  Ceresole  Reale  lo  sviluppo  dei  girini  si  compie 

in  molti  luoghi  in  acque  correnti,  talvolta  con  velocità  notevole. 

Le  pozze  isolate  o  per  meglio  dire  le  pozze  nelle  quali  non  vi  è 

un  rapido  rinnovamento  dell'aqua  sono  relativamente  assai  scarse. 

Le  osservazioni  vennero  compiute  nelle  località  seguenti. 

1"  Pozza  al  disotto  del  Grand  Hotel.  —  Altezza  sul  livello 
del  mare  metri  1490  circa.  —  L'acqua  è  poco  profonda  ed  è 
corrente  con  discreta  velocità,  provenendo  da  un  rigagnolo.  —  La 
pozza  è  in  pieno  sole  ed  è  piena  di  vegetazione  :  il  fondo  è  melmoso. 

2"  Varie  pozze  fra  le  roccie  che  stanno  sopra  alla  grande 
cascata  dell'Orco.  —  Altezza  sul  livello  del  mare  metri  1530 
circa.  —•  L'acqua  è  poco  profonda  e  si  può  considerare  quasi 
come  stagnante,  poiché  il  rinnovamento  avviene  con  grande  len- 
tezza: le  pozze  sono  alimentate  da  scoli  d'acqua.  Le  pozze  sono 
in  pieno  sole  e  ricche  di  Equiseti.  —  11  fondo  è  melmoso.       • 

3**  Numerosi  rigagnoli  di  irrigazione  dei  prati  del  Piano  di 
Ceresole.  —  Altezza  sul  livello  del  mare  variabile  da  1500  metri 
a  1600  circa.  —  L'acqua  non  è  molto  profonda  ed  ha  un  corso 
lento  —  il  fondo  dei  rigagnoli  è  melmoso  ed  è  ricchissimo  di  os- 
sido idrato  di  ferro   proveniente  dalle  acque  che  ve  lo  depositano. 

4**  Piccola  pozza  di  un  prato  presso  la  diga  che  serve  per 
la  derivazione  dell'ax^qua  dell'Orco.  —  Altezza  sul  livello  del  mare 
metri  1520  circa.  —  L'acqua  proviene  dai  rigagnoli  dei  prati  e 
vi  ristagna:  il  fondo  è  molto  melmoso. 

5"  Canale  d'acqua  proveniente  dall'Orco  per  mezzo  di  una 
diga,  collocato  in  prossimità  della  pozza  precedente.  L'acqua  non 
è  molto  profonda  (metri  0,50  al  più);  il  fondo  è  sabbioso:  la 
corrente  dell'acqua  è  notevolmente  forte  :  nelle  infrattuosità  delle 
sponde  vi  sono  piccoli  seni  nei  quali  l'acqua  è  più  tranquilla  :  le 
sponde  sono  in  parte  erbose:  il  canale  è  in  pieno  sole. 

6"  Pozza  collocata  al  disopra  della  borgata  la  Villa,  a  metri 
1660  circa  sul  livello  del  mare.  Questa  pozza  è  formata  dal- 
l 'allargarsi  di  un  rigagnolo  il  quale  dà  origine  nel  mezzo  della 
pozza  ed  una  corrente  relativamente  forte  :  la  profondità  massima 
è  di  venticinque  o  ti^enta  centimetri:  il  fondo  è  melmoso:  le  sponde 
sono  erbose;  la  pozza  è  in  pieno  sole. 

Nelle  località  sopradette  i  girini  erano  molto  numerai  e  pre- 
sentavano le  misure  indicate  negli  specchietti  seguenti: 
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Le  condizioni  di  vita,  pei  girini  si  possono  considerare  come 
sensibilmente  le  stesse  per  tutte  le  pozze  sopra  menzionate,  per 
quanto  riguarda  il  nutrimento,  la  luce  ed  anche  la  quantità  dì 
sole  che  esse  ricevono:  essendo  collocate  si  può  dire  tutte  nd 
mezzo  della  vallata.  La  temperatiira  varia  alquanto.  Secondo  le 
osservazioni  fatte  la  temperatura  media  è  alquanto  superiore  nelle 
pozze  (N.  2)  collocate  sopra  la  cascata  nelle  quali  si  hanno  in 
media  due  gradi  centigradi  di  più  che  non  nelle  altre.  La  media 
di  temperatura  più  bassa  si  ha  nel  canale  proveniente  dall*Orco 
(n.   5). 

Nella  pozza  N.  2,  ho  osservato  +14** +  15^ +12^  (versole 
ore  imdici  antimeridiane,  nelle  giornate  calde). 

^    Nel  canale  (N.  5)  ho  osservato  +14^+12^+16^  Quest^ul- 
tima  temperatura  è  del  P  Settembre  1890. 

La  temperatura  delle  altre  pozze  oscilla  fra  i  limiti  estremi, 
massimi  e  minimi  indicati  per  le  due  pozze  precedenti. 

Nelle  acque  che  si  trovano  al  disopra  del  Piano  di  Ceresole 
verso  i  2000  e  i  2800  metri  sul  livello  del  mare  io  non  ho 
trovato  girini. 

La  temperatura  di  queste  acque  è  in  media  inferiore  a  +10® 
ed  anzi  parecchi  dei  numerosi  laghetti  che  stanno  verso  il  colle 
del  Nivolè  o  al  disotto  dei  ghiacciai  della  Levanna,  del  Carro,  ecc. 
non  sono  quasi  mai  totalmente  liberi  dal  ghiaccio. 

Le  acque  che  sgorgano  da  essi  sono  freddissime  e  nelle  poar 
da  essi  formate  non  si  trovano  girini  di  anfibi  anuri.  Qomto  fatto 
concorda  con  quelli  che  io  osservai  in  altre  iMalità  alpine  (1). 

Dirò  qui  di  passaggio  che  in  tutta  Talta  valle  di  Ceresole 
Reale  non  ho  trovato  né  girini  né  adulti  di  nessuna  specie  di 
Anfibi  urodeli. 

Ciò  premesso  io  credo  che  il  polimorfismo  assai  spiccato  che 
si  osserva,  sopratutto  nello  sviluppo  della  coda  e  della  membrana 
caudale  sia  dovuto  essenzialmente  all'essere  Tacqua  nella  quale  i 
girini  si  sviluppano  o  stagnante  o  più  o  meno  fortemente  corrente. 

Infatti  dagli  specchietti  di  misure  sopra  riferiti  facendo  una 
media  della  maggiore  lunghezza  della  coda  paragonata  alla  lun- 
ghezza del  corpo  (dal  capo  all'ano)  si  ottengono  i  valori  seguenti: 


{ì)NoU  dì  Biologia  Alpina,  l\,  Bollett.  dei  Musei  di  Zoologia  e  di  Anat 
Comp.  di  Torino,  n.  30,  1887. 


Digitized  by 


Google 


SrL    POLIMORFISMO    DEI    GIRINI    DEGLI    ANFIBI    ANURI  79 

V  Pozza  N.   2.    (Acqua  stagnante)  la  coda  è  più  lunga 
del  corpo  in  media  di  m.   0,0025. 

2^  Pozza  N.  4.  (Acqua  stagnante).  La  coda  è  più  lunga 
del  corpo  in  media  di  m.   0,003. 

3**  Pozza  N.   3.  (Acqua  con  lento  corso).  La  coda  è  più 
lunga  del  corpo  in  media  di  m.  0,005. 

4®  Pozza  N.    1   e  N.  t>.  (Acqua  corrente).  La  coda  è  più 
lunga  del  corpo  in  media  di  m.   0,008. 

5®  Canale  d'acqua  derivato  dall'Orco  N.  5  (Acqua  fortemente 

corrente).  La  coda  e  più  lunga  del  corpo  in  media  di  m.  0,012. 

Dagli  specchietti  sopra  riferiti   risulta  pure  che   lo   sviluppo 

maggiore  o  minore  della  coda  non  è  in  correlazione  collo  sviluppo 

delle  estremità  posteriori  (1). 

Il  lento  svilupparsi  dei  girini  di  Batia  muta  nelle  alte  re- 
gioni alpine  in  ordine  alle  loro  metamorfosi,  e  quindi  il  lungo 
soggiorno  dei  girini  stessi  nell'acqua  è  condizione  eccellente,  poiché 
si  possa  modificare  lo  sviluppo  della  coda.  Questa  condizione  tut* 
tavia  si  ha  egualmente  sia  nelle  pozze  con  acqua  corrente  sia  in 
quelle  con  acqua  stagnante  e  quindi  l'azione  modificatrice  del- 
l'acqua corrente  rimane  distinta. 

Aggiungerò  ancora  che  se  teniamo  conto  della  sola  lunghezza 
del  corpo  (dal  capo  all'ano)  questo  è  in  media  un  po'  più  piccolo 
nei  girini  che  si  sviluppano  nell'acqua  stagnante  che  non  in  quelli 
che  si  sviluppano  nell'acqua  corrente,  la  differenza  tuttavia  è  molto 
grande  che  non  fra  la  lunghezza  della  coda,  come  si  può  vedere 
dagli  specchietti  sopra  riferiti. 

In  complesso  si  può  dire  che  i  girini  sviluppantìsi  nel  canale  de- 
rivato dall'Orco  (2)  (8^)  in  acqua  fortemente  corrente  sono  di  mole 
un  po'  maggiore  di  quelli  sviluppantisi  in  acque  al  tutto  ferme. 


(1)  Anche  coi  giriDÌ  che  si  allevano  in  laboratorio  ti  può  dimostrare 
razione  modificatrice  deiracqua  corrente.  Nella  primavera  testé  trascorsa  io 
feci  sviluppare  numerosi  girini  di  Bufo  vulgaris  in  uo  acquario  nel  quale 
Tacqaa  si  rinnovava  continuamente  dando  luogo  ad  una  corrente  di  cui  potevo 
regolare  a  volontà  la  velocità.  Sebbene  il  Bufo  vulgaris  non  sia  specie  troppo 
conveniente  per  esperienie  di  tal  fatta,  tuttavia  io  ottenni  nello  spazio  di  un 
mese  circa  un  aumento  nella  lunghezza  della  coda  paragonata  con  quella  del 
corpo,  di  m.  0,002  rispetto  ai  girini  sviluppantisi  nelle  condizioni  normali 
in  acqua  stagnante. 

(2)  Quftti  girini  avevano  una  velocità  di  movimenti  assai  grande  e  pote- 
vano nuotare  contro  cori^nte  in  modo  veramente  notevole. 
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Hi  potrebbe  ora  domandare  se  queste  yariazioDi  possono,  per 
YÌa  dell'azione  secemente  della  scelta  naturale  e  dei  fenomeni,  ere* 
ditari  dar  luogo  ad  una  modificazione  costante  pei  girini  di  una 
data  località,  (come  ad  esempio  pel  Piano  di  Ceresole  Beale  dofe 
preyalgouo  le  acque  correnti),  tanto  che  esaminando  complesd- 
yamente  i  girini  della  località  stessa,  questi  presentino  uno  svi- 
luppo maggiore  della  coda  in  confronto  con  quelli  di  altre  loca- 
lità dove  invece  prevalgono  le  acque  stagnanti. 

Ciò  pare  non  avvenga,  poiché  in  realtà  le  rane  sviluppatesi 
dai  girini  che  crescono  ad  esempio  nel  canale  derivato  dairOrco 
sopra  citato  è  raro  il  caso  vadano  realmente  a  deporre  le  uova 
nello  stesso  canale.  Ed  in  vero  è  noto  come  la  Rana  muta  cobh 
pinta  la  deposizione  delle  uova,  si  allontani  molto  dalle  acque  e 
non  vi  ritomi  che  nella  primavera  successiva,  Ora  le  peregrinazioni 
estive  possono  portare  le  rane  in  località  diverse  da  quelle  nelle 
quali  si  sono  sviluppate.  Sul  Piano  di  Ceresole  ciò  può  accadere 
facilmente  perchè  queste  due  sorta  di  acque  si  trovano  non  ra« 
rimente  vicine  le  une  alle  altre.  I  girini  che  nasceranno  da  que^ 
rane  ù  troveranno  cosi  molto  spesso  in  condizioni  opposte  a  quelle 
nelle  quali  i  girini  delle  rane  progenitrici  si  sono  sviluppati. 

Ne  segue  che  non  è  possibile  Taccuniularsi  per  molte  gene- 
razioni successive,  di  un  carattere  il  quale  tenda,  per  via  ere- 
ditaria a  divenir  costante. 

La  scelta  naturale  in  questo  caso,  quantunque  tenda  conti- 
nuamente (ad  esempio  fra  i  girini  che  si  sviluppano  in  acqua 
corrente)  ad  eliminare,  per  ragioni  facili  a  comprendersi,  gli  in- 
dividui più  deboli  e  meno  adatti,  non  riesce  a  fissare,  per  dir  co^, 
il  carattere  la  di  cui  formazione  venne  provocata  dalle  circo- 
stanze esteme. 

Cosi  pure  in  tal  caso  le  circostanze  esterne,  quantunque  siano 
causa  di  modificazione  negli  organismi ,  tuttavia  non  sono  (  non 
potendo  operare  a  lungo  ed  in  modo  uniforme  ed  anzi  elimi- 
nandosi a  vicenda) ,  in  grado  di  produrre  una  modificazione  co- 
stante, di  dar  orìgine  cioè  a  varietà  nel  significato  tassonomico 
della  parola. 

Fatti  anologhi  a  quelli  sopra  descritti  rispetto  al  piano  di  Ce- 
resole Reale  si  osservano  anche  in  altre  regioni,  sebbene  sopra 
una  scala  minore.  Cosi  ad  esempio,  ristudiando  i  girini  di  Rana 
muta  che  io  raccolsi  neirestate  del  1884  neiralta  vall3  diln- 
domo  sul  Biellese,  ho  ottenuto  i  dati  seguenti: 
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I  giriDi  racoolti  in  poBze  con  acqua  stagnuite  o  di  corso  left- 
tÌMÌmo  presenttuM)  una  lunghezza  media  della  coda  superioore  a 
quella  del  corpo  di  m.  0,003  o  di  m,  0,005. 

I  girini  racoolti  in  pozze  alimentate  da  acqua  correte  pre- 
sentano una  lunghezza  media  dalla  coda  superiore  a  quella  del 
corpo  di  m.  0,007  e  di  m.  0,009. 

A  primo  aspetto  si  potrebbe  credere  che  la  profondità  mag- 
giore dell'acqua  nella  quale  i  girini  della  Bana  muta  9i  svilup- 
pano poBsa  anch'essa  operare  analogamente  all'acqua  corrente, 
fale  a  dire  provocare  un  maggior  sviluppo  della  coda,  similnfente 
a  quanto  venne  osservato  pei  girini  degli  Anfibi  urodeli. 

A  questo  riguardo  è  d'uopo  osservare  che  i  girini  della  Mana 
muta  anche  nei  laghi  profondi  (Lago  della  Vecchia,  ad  esempio 
1866  metri  sul  livello  del  mare  nella  Valle  di  Andorno)  si  scostano 
pochissimo  dalle  rive  ed  anzi  si  riducano  nelle  insenature  là  dove 
l'acqua  è  meno  profonda  ed  il  fondo  è  più  melmoso.  I  gùrini 
infatti  che  io  raccolsi  in  gran  numero  nel  Lago  d^a  Vecchia 
presentano  la  coda  più  lunga  in  media  di  soli  3  millimetri  pa^- 
ragonata  alla  lunghezza  del  corpo. 

I  girini  invece  raccolti  nelle  pozfise  dell'  Alpe  Bosei  (pozza  di  pic- 
ele dimensioni,  poco  profonda;  ma  alimentata  da  una  sorgente  pe- 
renne) hanno  una  maggior  lifnghezza  della  coda  di  millimetri  sette. 

Anche  nel  Piano  di  Ceresole  Beale,  come  in  altre  località 
àAh  alte  Alpi,  una  parte  certamente  notevole  di  girini  di  Baua 
muta  passa  l'inverno  allo  stato  di  girino  (1)  poiché  al  1^  8et- 
tenbre  di  quest'anno  erano  frequenti  ndle  pozze  i  girini  con  svi- 
luppo molto  poco  inoltrato  (vedansi  negli  specchietti  sopra  riferiti 
gU  individui  a  pozza  (2),  a  pozza  (4),  a  pozza  (5),  a,  b  pozza  (6). 

Aggiungerò  che  essendosi  in  principio  di  Settembre  la  tempe- 
ratura abbassata  notevolmente  ,  io  trovava  in  tale  epoca  pochi 
girini  liberamente  nuotanti  nelle  acque  mentre  molti  stavano  affon- 
dali nel  fondo,  immobili. 

Ora  date  le  condizioni  climatologiehe  del  Piano  di  Ceresole 
Beale,  ben  pochi  girini  possono  giungere  alla  metamorfosi  prima 
del  sopraggiungere  d^ 'inverno  alpino. 

Nei  girini  di  Ceresole  Beale  ed  anche  in  quelli  dell'alta  vrik 


(1)  L.  OMBRANO,  Noie  di  Biologia  alpina,  I*  Deìi^  sviluppo  degli  anfibi 
mmti  tuUe  Aìpi,  Boll,  dei  Musei  di  Zool.  e  di  Anat  (^omp.  di  Torino,  n.  30, 
1887. 

Mi  della  R.  Accademia  -  Voi.  XKVl.  6 
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di  Àndomo  ho  osservato,  esaminando  un  grande  numero  di  esem- 
plari di  varie  età,  che  il  così  detto  vestìbolo  boccale  presenta  pure 
un  polimorfismo  notevole. 

Recentemente  THéron-Boyer  e  Van  Bambeke  (1)  hanno  cer- 
cato di  stabilire  differenze  tassonomiche  fra  i  girini  della  Rana 
muta  Laur.  {Rana  fusca  fioesel)  e  la  Rana  fusca  Honorati  Hé- 
ron  Boyer  (2)  nel  modo  seguente:  «  Dans  la  forme  de  Ore- 
nouille  rotisse  du  sud-est  de  la  Franco  décrite  par  Tun  de  nous 
sous  le  nom  de  Rana  fusca  Honorati,  la  bouche  du  tètard  se 
distingue  par  divers  caractères  de  celle  du  tétard  de  Rana  fusca 
ordinaire.  Ainsi  :  elle  est  plus  petite  que  chez  Rana  fusca  ;  les 
papilles  moins  longue,  moins  nombreuses,  disposées  en  un  simple 
rang,  oment  la  lévre  inferieure  et  remontent  un  peu  sur  les  còtés 
de  la  lévre  supérieure.  Celle-ci  est  parfois  incurvée  en  are,  mais 
à  Téstrémités  moins  relevées  que  chez  la  brune;  d*autres  fois 
plus  molle,  elle  est  un  peu  plissée;  elle  affecte  alors  des  sinuo- 
sités  sans  forme  bien  arrétés.  Les  lames  palatines  sont  laterales 
et  au  nombre  de  quatre,  dont  deux  premières  longues  et  deux 
inférieures  petites,  bien  nettement  égales;  chez  Rana  fusca  ^ 
nous  trouvons  constamment  six  lames  laterales  palatines. 

«  Les  linguales  sont  au  nombre  de  cinq,  dont  la  première 
qui  est  rinférieure,  est  petite  et  mince;  elle  est  mediane,  plus 
courte  et  de  moindre  volume  que  chez  Rana  fusca  ;  le  deux  stii- 
vantes  sont  aussi  médianes  et  très-peu  sinueuses:  le  deur  autres 
sont  laterales  et  proches  du  bec  (3).  » 

Nei  girini  di  Rana  muta  del  Piano  di  Geresole  Beale  (1600 
metri  circa  sul  livello  del  mare)  e  del  Lago  della  Vecchia  (alta 
valle  di  Andomo  metri  1866  sul  livello  del  mare),  ho  trovato 
promiscuamente  nella  stessa  pozza  le  due  disposizioni  del  vestìbolo 
boccale  sopra  indicate  :  sia  per  quanto  riguarda  la  forma  generale 
di  esso ,  sia  per  quanto  riguarda  il  numero  delle  lamine  palatine 
laterali.  (4)  Inoltre  ho  trovato  parecchi  casi  di  assimetria,  vale 
a  dire:  due  lamine  palatine  da  una  parte  e  tre  lamine  palatine 


(1)  Le  vestibule  de  la  bouche  chez  les  tétards  des  batraciens  anoures 
d*Europe,  sa  stn^cture^  ses  caractères  chez  le  diverses  especès  —  Archives  de 
Biologie  de  Van  Bbnbdbn  e  Van  Bambbrb  —  voi.  IX,  1889. 

(2)  Bull.  Acad.  Roy.  de  Belgique  —  3  aer.  voi.  I,  1881. 

(3)  Op.  cit.  tov.  XVII,  fig.  11  e  17.  4, 

(4)  Seguo  per  maggior  chiarezza  la  nomenclatura  proposta  dai  due  autori 
topracitati,  quantunque  essa  sia  poco  felice. 
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dall'altra.  Sono  le  lamine  palatine  inferiori  quelle   che  variano 
più  frequentemente  in  numero  ed  anche  nello  sviluppo  (1). 

Ho  osservato  pure  assai  variabile  nello  sviluppo  la  lamina  lin- 
guale inferiore. 

Le  Bane  adulte  raccolte  sul  Piano  di  Geresole,  presentano, 
come  del  resto  si  suole  osservare  in  generale,  nelle  alte  regioni 
alpine  ,  una  notevole  varietà  di  colorazione  ed  anche  qualche 
fariaaone  nella  lunghezza  del  tronco  rispetto  a  quelle  delle  estre- 
nàà  posteriori  ;  ma  senza  che  si  possano  stabilire  varietà  o  sotto- 
specie con  caratteri  veramente  differienziali. 

Da  quanto  sopra  ho  esposto  credo  di  poter  conchiudere: 

P  Che  pei  girini  degli  Anfibi  anuri  una  delle  cause  del 
polimorfismo,  talvolta  notevolissimo  riguardante  sopratutto  la  coda 
e  la  membrana  caudale,  si  deve  ricercare  neirazione  esercitata  dal- 
l'acqua corrente. 

2^  Che  tale  azione  modificatrice  è  particolarmente  aiutata 
dal  fenomeno  dello  svernamento  di  molti  girini,  fenomeno  fre- 
quente nelle  alte  regioni  alpine  dove  dà  luogo  pure  talvolta  a 
cad  di  neotenia. 

3^  Che  le  modificazioni  prodottesi  per  tali  cause,  sebbene 
talvolta  molto  spiccate,  non  si  fissano  come  caratteri  specifici  per 
la  non  continuità  della  causa  che  le  produce. 

4®  Che  nello  stabilire  i  caratteri  differenziali  dei  girini  delle 
varie  specie  di  Anfibi  anuri,  è  d*uopo  tener  conto  di  questi  fatti  per 
non  correr  rischio  di  dare  troppa  importanza  a  caratteri  di  indole 
transitoria,  sviluppatisi  per  adattamenti  speciali  di  corta  durata. 

5®  Che  volendo  indicare  lo  stadio  di  sriluppo  di  un  gi- 
rino, vale  a  dire  la  distanza  a  cui  esso  si  trova  dalla  metamor- 
fosi (sopratutto  se  si  tratta  di  girini  delle  alte  regioni  alpine) 
è  d  uopo  tener  conto  precipuamente  dello  sviluppo  delle  estremità 
posteriori  :  la  mole,  la  lunghezza  della  coda,  l'ampiezza  e  la  forma 
della  membrana  caudale  ed  anche  (fino  ad  un  certo  punto)  lo 
sviluppo  del  vestibolo  boccale  essendo  caratteri  troppo  facilmente 
modificabili  per  l'adattarsi  rapido  che  fa  il  girino  a  certe  condi- 
zioni dell'ambiente  nel  quale  si  sviluppa. 


(1)  Qli  atasBi  Héron  Royer  e  Van  Bambeke  hanno  osservato  (op.  cit.  p.  263) 
ona  variazione  analoga  nelle  lamine  palatine  del  girino  della  Rana  arvalU 
Nillson.     • 
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La  legge  di  Boberts  sul  quadrilatero  artieoiato; 

Nota  d«iringegnere  GIUSEPPE  PASTORE,    . 
presentata  dal  Socio  Fkrràbis 


L'illustre  professore  S.  Boberts,  nella  Memoria:  ^  On  three- 
bar  moiion  in  piane  space  >  (*),  dimostrò  che  la  curva  descritta 
da  un  punto  invariabilmente  congiunto  colla  biella  di  un  qaa- 
drilatero  articolato  piano  può  essere  descritta  con  tre  quadrila- 
teri articolati  diversi. 

La  dimostrazione  che  il  Boberts  dà  di  questo  teorema  è. es- 
senzialmente analitica.  Il  Burmester,  nel  suo  recente  Lehrhuch 
der  Kinematik  (**),  dimostra  il  teorema  in  modo  geometrico,  par- 
tendo dalla  teoria  del  pantografo  obliquo  di  Sylvester.  Nella  pre- 
sente Memoria  mi  sono  proposto  di  darne  una  dimostrazione  di- 
retta, che  mi  pare  abbastanza  semplice,  e  che  spero  sarà  trovata 
opportuna  ;  ne  studio  in  seguito  parecchie  conseguenze  ed  appli- 
cazioni. In  questa  dimostrazione  considero  alcuni  sistemi  artico- 
lati speciali,  poco  studiati  fin  qui,  in  cui,  oltre  al  membro  fissò 
propriamente  detto,  vi  ha  un  punto  dei  membri  mobili  che  rimane 
fisso;  meccanismi  che,  per  brevità  di  locuzione,  chiamo  mecca- 
nismi ad  un  punto  fèsso. 


I. 


'  1.  Si  consideri  un  quadrilatero  articolato  ABNM  (fig.  1), 
avente  per  lato  fisso  AB,  e  sia  P  un  punto  invariabilmente  cod- 
fìunto  col  tirante  o  biella  MN.  Nel  movimento  del  sistema  questo 


(*)  Proceedings  of  the  London  mathematical  Society,  Voi,  VII,  1875,  pag. 
i4J  Vedasi  pure  nello  stesso  volume  dei  Proceedings^  a  pag.  136,  la  Memoria 
tlì  Catlby,  On  three'bàr  motion, 

(**)  L.  Burmester,  Lehrbuch  der  Kinematik.  —  Leipzig,  isfes.  Voi  T, 
pag.  294. 
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panie  descriye  una  certa  linea  /,  in  generale  di  sesto  ordine,  per- 
fettamente determinatu  quando  sono  determinati  il  quadrilatero 
articolato  ÀBNM,  ed  il  triangolo  invariabile  MNP. 

Si  costruiscano  poscia  i  due  parallelogrammi  A  M  P  M',  B  N  P  M  \ 
e  sopra  i  lati  M'P,  PM"  dei  medesimi  i  triangoli  M'PN',  PM''N\ 
simili  al  triangolo  dato  MNP,  e  disposti  rispetto  ai  lati  M'P,  PM" 
come  il  triangolo  MNP  è  disposto  rispetto  al  lato  MN;  si  co- 
struisca infine  il  parallelogrammo  N'PN^C. 
La  legge  di  Roberts  stabilisce: 
In  ciascuno  dei  tre  quadrilateri  articolati: 

ABNM,  col  lato  fisso  AB  , 
ACN'M',  »  AC  , 

BCN^M',        »  BC  , 

i7  punto  P   descrive  la  medesima  curva  L 

2.  La  proposizione  enunciata  si  può  dimostrare  in  questo  modo. 
11  moyimento  del  quadrilatero  articolato  ABNM,  fissato  sul  membro 
AB,  non  è  né  impedito^  né  modificato^  aggiungendo  al  mecca- 
nismo i  bracci  AM',  M'P,  BM',  M^P,  che  completano  i  due 
parallelogrammi  AMPM',  BNPM*,  né  quelli  che  formano  ì  trian- 
goli invariabili  M'PN',  PM'N',  né  infine  gli  altri  due  lati  N'C, 
N'C,  che  completano  il  parallelogrammo  N'PN''C.  L 'intiero  di- 
stema articolato  a  10  membri  che  ne  risulta,  formato  dai  tre 
triangoli  invariabili  simili  MNP,  M'PN',  PM''N",  articolati  fra 
di  loro  in  P,  dai  sei  bracci  che  vanno  ai  punti  A,  B,  C,  e  dal 
lato  fisso  AB,  ha  un  movimento  perfettamente  determinato,  eà 
il  ponto  P  del  medeflimo  descrive  la  stessa  linea  /  che  é  descritta 
dal  punto  P  del  quadrilatero  primitivo  ABNM. 

Or  bene,  io  dico  che  nel  movimento  di  questo  meccanismo 
complesso  il  punto  C  rimane  fisso.  Dimostrato  quanto  ora  as- 
serisco, è  manifesto  che  le  parti  ABNM,  ACN'M',  BCN'M"  di 
tale  meccanismo  si  muovono  come  tre  quadrilateri  articolati  aventi 
rispettivamente  per  lato  fisso  AB,  AC,  BC,  e  che,  per  conse- 
guenza, il  punto  P  descrive  la  medesima  curva  /,  sia  considerato 
c^Hue  appartenente  a  ciascuno  di  questi  tre  quadrilateri,  sìa  con- 
siderato cifme  facente  parte   del   meccanismo  risultante  dal  loro 

desso. 
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Pongo  per  inerita: 

I  MN=a  ,  iIPP=AÌI  =  «',     .lPP=BN  =  a'', 

'  NP  =BM*=c  ,     '  Wp  =CN*=e'  ,     '  ÌiPN'=c'  , 


) 


^MNP  =  ZN'Pir  =  ZS'M'P  =  /3  , 
ZMPN  =  ZM'N'P  =  ZPN'M'  =  7  . 


Si  prolmif^hino  i  latì  AM^  BM'  fino  ad  incontrarsi  in  X: 
siccome  questi  latì  sono  rìspettìram^ite  paralleli  ad  MP,  NP, 
l'angolo  AXB  è  ugnale  a  y.  e  quindi  costante.  Perciò  nel  mo- 
Timento  del  sistema  articolato  complesso  il  ponto  d'intersezione  X 
si  mnove  sopra  di  una  circonferenza  di  circolo  passante  per  i  due 
centri  fissi  A  e  B. 

Questa  circonfer^iza  di  circolo  contiene  pure  il  punto  C.  Ed 
invox),  segno  le  rette  M'C,  M'C  e  considero  i  triangoli  M'CN', 
H''CN'.  I  loro  angoli  in  N'  ed  N\  indicati  in  figura  con  x,  sono 
uguali  fra  di  loro,  giacché,  per  costruzione,  la  figura  K'PN"C  è 
un  parallelogrammo.  Inoltre  nei  triangoli  invariabili  simili  M'P  N', 
PM'N"  si  ha: 

cosicché  nei  triangoli  considerati,  M'GN',  M'GN',  i  due  lati  adia- 
centi agli  angoli  uguali  in  N'  ed  N"  sono  proporzionali.  Questi  due 
triangoli  sono  perciò  simili,  e  quindi: 


(1) 


ZN'CM'=ZCM''N'  =  e  (2) 

Considero  ora  Taltra  coppia  di  triangoli  AM'C,  BlfC.  Essi 
pure  sono  simili,  perchè  hanno  gli  angoli  in  M'  ed  M"  magnali  fra 
di  loro  ed  i  latì  adiacenti  a  questì  angoli  proporzionali. 
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Infatti,  l'angolo  AM'O  è  esterno  rispetto  al  triangolo  M'O'C, 
essendo  0' il  punto  d  incontro  delle  rette  A  M',   CN';  quindi: 

ZAM'C  =  ZM'0'C  +  c. 

Ora,  ZM'ryc  =  ZMPN",  perchè  i  lati  del  secondo  sono  pa^ 
ralleli  e  diretti  nello  stesso  senso  rispetto  a  quelli  del  primo, 
cosicché  : 

ZM'0'C=ZMPN''=7  +  d  +  a, 

indicando  con  3  Taagolo  variabile  NPM"- 
Ma7+a=:180^  — (3,  e  perciò: 

ZM'(yC  =  180«-|3  +  a, 
ed 

ZAM'C  =  180^-|34-d  +  e. 

D'altra  parte: 

ZBM''C  =  ZBM"N''  +  <?  =  360^-(180-5+|3)4-«= 
=  180*>-/3+d  +  e; 

la  quale  dice  appunto  che: 

ZAM'C=ZBM''C. 

Per  la  similitudine  poi  dei  triangoli  invariabili  MNP,  M'PN', 
PM'r,  si  ha: 

~  J   o  » 

e     e      e 
cosicché,  dalla  relazione  (1)  si  ottiene: 

6      c¥' 


e      CM 

Rimane  cosi  stabilito  che  i  triangoli  AM'C,  BM"C  sono  si- 
mili, e,  per  conseguenza,  che: 

ZM'AC=ZM''BC=w  '  (3) 

c~"CM"~BC 
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La  relazione  (3)  fa  vedere  che  nel  movimento  del  meccanismo 
complesso  considerato,  quando  il  braccio  AM'  viene  nella  posi- 
zione AM'o  sulla  retta  AC,  il  braccio  BM"  viene  in  BM'^  sulla 
retta  BC,  cosicché  il  punto  C  è  una  delle  posizioni  prese  dal 
punto  X  nel  movimento  del  sistema.  Questo  punto  C  cade|adunque 
sulla  circonferenza  fìssa  percorsa  da  X,  e  perciò  nel  triangolo  ABC 
rangole  ACB  rimane  costante  ed  uguale  a^y. 

La  relazione  (4)  poi  dice  che  in  questo  triangolo  ABC  i  lati 
AC,  BC,  adiacenti  all'angolo  y,  sono  proporzionali  ai  lati  6,  e, 
adiacenti  all'angolo  y  del  triangolo  invariabile  MNP. 

Dunque  il  triangolo  ABC  è  simile  al  triangolo  MNP.  Esso 
inoltre  ha  il  lato  AB  invariabile  di  lunghezza  e  di  posizione; 
per  conseguenza,  come  era  da  dimostrarsi,  il  suo  vertice  C  rimane 
fisso  (*). 

n. 

3.  Poiché  il  triangolo  A  B  C  é  simile  al  triangolo  M  N  P,  il  punto  C 
si  può  ottenere  indipendentemente  dalle  costruzioni  successive  prima 
indicate  :  a  togliere  ogni  ambiguità  si  noti  ancora  che  questo  trian- 
golo ABC  deve  essere  disposto  rispetto  al  lato  fisso  A  B  come  il 
triangolo  MNP  é  disposto  rispetto  alla  biella  MN.  Trovato  il 
punto  C  rimane  determinata  la  circonferenza  di  circolo  ABC,  sulla 
quale  si  trova  il  punto  X,  e  che  contiene  pure,  come  si  dimostra 
facilmente,  il  punto  Y  intersezione  dei  lati  AM,  CN\  ed  il  punto  Z 
intersezione  dei  lati  BN,  CN':  si  hanno  cotì  varii  mezzi  di  veri- 
ficare la  costruzione. 

Su  questa  medesima  circonferenza  ABC  cadono  eziandio  i  tre 
nodi  o  punti  doppii,  che,  in  generale,  può  avere  la  curva  l  (**). 


(*)  li  RoBiRTS,  osservando  che  i  tre  puDti  A,  B,  C  sono  fìMchi  tingolan 
della  curva  /,  cioè  intersezioni  reali  degli  assintoti  circolari,  enuncia  la  legge 
in  questione  nei  termini  seguenti  (Vedi  la  Memoria  citata  di  Roberts,  al  ca- 
poverso 5): 

Wé  conclude,  thén,  thai  th$  locui  in  question  ean  b«  described  in  ihree  dif» 
ftrent  ways,  by  similar  traoersing  triangUs  vnomng  xvith  an  angle  on  each  of 
two  circlet  about  two  singvUar  foci  as  centres,  and  the  angle  mooing  on  a  cirele^ 
Ì9  equal  io  the  angle  subìended  at  ite  oentre  by  the  two  remaining  singular  foci 

(**)  L.  BuRMiSTBR,  op.  cit.  Vol.  I,  pag.  296.  Vedasi  pure  la  Memoria  citata 
di  RoBBRTS  al  capoverso  3. 

Si  danno  però  casi  speciali  in  cui  la  linea  l  possiede  uno  o  due%ltri  punti 
doppii  non  situati  sulla  circonferenza  ABC. 
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4.  È  manifesto,  da  quanto  precede,  che  i  tre  quadrilateri 
artic0laii  ABNM,  ACN'M',  BCN"M''  capaci  di  generare  la 
sks$a  linea  /,  hanno  i  lati  proporzionali,  benché  non  disposti 
nello  stesso  ordine. 

Dato  perciò  ano  di  qaeeti  quadrilateri,  si  possono  ottenere 
gli  altri  due  con  una  costruzione  assai  più  semplice  di  quella 
indicata  nella  fig.   1. 

Siano  dati,  ad  esempio,  i  lati  a,  a',  a^  ed  À  B  del  quadrila- 
tero ABNM,  e  le  distanze  6,  e  del  ponto  P  da  M  ed  N.  Allora 
per  avere  i  lati  b,  &',  6^  ed  AC  del  quadrilatero  ACN'M'  basta 
costruire  quattro  segmenti  che  siano  coi  primi  nel  rapporto  co* 

stante-;  e  cosi  per  avere  i  lati  e,  (/,  e"  e  BC  del  quadrilatero 

BCN'M''  quattro  segmenti  che  siano  coi  primi   nel  rapporto-. 

La  costruzione  si  può  fare  in  varii  modi;  però,  affinchè  non 
si  abbia  poi  difficoltà  nello  stabilire  quale  dei  segmenti  ottenuti 
è  la  biella  e  quale  il  lato  fisso,  e  per  ottenere  eziandio,  sia  in 
grandezza  come  in  posizione  relativa,  i  triangoli  invariabili,  cou- 
fiene  disporre  la  costruzione  a  questo  modo. 

Sopra  di  una  retta  indefinita  (fig.  2)  si  portino,  Tuno  di  se* 
guito  all'altro,  uno  dei  bracci,  AM=a',  la  biella,  MN  =  a,  l'altro 
braccio,  ND=o",  del  quadrilatero  dato  ABNM,  e  sopra  la  biella 
MN  si  costruisca  il  triangolo  invariabile  MNP.  Da  A  si  Conduca 
la  retta  A  E  parallela  ad  M  P,  e  da  D  la  retta  D  E  parallela  ad 
NP;  si  prolunghino  poscia  i  lati  MP,  NP,  fino  ad  incontrare 
in  N^  N'  le  parallele  ora  segnate,  e  dal  punto  P  si  conduca  la 
parallela  M'M^  ad  AD.  Si  porti  infine  sulla  retta  AD,  a  partire 
da  A,  un  segmento  A  B  uguale  al  lato  fisso  dato  A  B  del  primo 
qnadrilatero ,  e  da  B  si  begni  la  parallela  BC  a  DE.  Allora, 
come  è  manifesto ,  gli  elementi  del  quadrilatero  A  C  N'  M'  sono  : 
M'N'  Wella,  M'N'P  triangolo  invariabile,  AM'  ed  M'E  bracci,  ed 
AC  lato  fisso;  e  quelli  del  quadrilatero  BCN^M'':  M'' N"  biella, 
M'N^P  triangolo  invariabile,  DM''  ed  E N''  bracci,  e  BC  lato  fisso. 

Se  il  triangolo  invariabile  M  N  P  è  isoscele ,  oppure  equila- 
tero, due  o  tutti  tre  i  quadrilateri  capaci  di  generare  la  curva  / 
hanno  i  lati  rispettivamente  ugnali,  però  disposti  in  modo  diveno. 
Se  MNP  è  equilatero,  e  di  più  i  bracci  AM,  BN  sono  uguali 
ai  lati  4i  questo  triangolo,  i  tre  quadrilateri  sono  identici  fra 
eh  loro. 
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5.  Qualsiasi  movimento  di  una  figura  invariabile,  nel  proprio 
piano,  si  può  ottenere  facendo  rotolare  una  certa  linea  (epiciclo), 
invariabilmente  congiunta  colla  figura,  sopra  una  cert'altra  linea 
(deferente)  fissa  nel  piano  del  movimento.  Il  deferente  è  il  luogo 
geometrico  dei  centri  istantanei  di  rotazione:  Tepiciclo  il  luogo 
dei  punti  della  figura  mobile,  che  vengono  successivamente  a  coin- 
cidere coi  centri  istantanei  di  rotazione. 

Ora  in  ciascuno  dei  tre  quadrilateri  A  B  NM,  A  C  N' M',  B  C  N*M' 
(fig.  1)  la  linea  /  si  può  considerare  come  generata  dal  vertice  Pdi 
un  triangolo  invariabile,  di  cui  il  lato  opposto  si  muove  coi  suoi 
punti  estremi  sopra  due  circonferenze  di  circolo  fisse.  Perciò  in  ognuno 
dei  tre  sistemi  il  centro  istantaneo  di  rotazione  per  il  movimento 
della  biella  è  il  punto  d'incontro  dei  due  bracci:  cosi,  ad  esempio, 
nel  quadrilatero  A  B  N  M  la  biella,  nell'istante  in  cui  ha  la  posizione 
MN,  ruota  attorno  al  punto  0  intersezione  di  A  M  e  B  N.  Per  gli 
altri  due  quadrilateri  gli  attuali  centri  istantanei  sono  0'  ed  0*. 

Non  vi  ha  quindi  alcuna  difficoltà  a  determinare  la  linea  fissa 
e  la  linea  rotolante  corrispondenti  a  ciascuno  di  questi  tre  mo- 
vimenti compiani:  le  tre  coppie  di  linee  sono  rappresentate  in 
parte,  nella  fig.  1,  e  distinte  colle  lettere/*,  r;  f\  r' ;  f,  /; 
le  f  corrispondono  alle  linee  fisse,  le  r  alle  rotolanti.  Nel  roto- 
lamento di  uno  qualanque  degli  epicicli  r  sul  rispettivo  deferente  /*, 
il  punto  P,  supposto  invariabilmente  congiunto  con  r,  descrive 
ancora  la  linea  l. 

In  un  istante  qualsiasi  del  movimento^  i  punti  di  contatto 
di  queste  tre  coppie  di  linee,  cioè  i  tre  centri  istantanei  di 
rotazione  0,  (V,  0^  ed  il  punto  descrivente  P  sono  in  linea  retta. 
Ed  invero,  la  normale  alla  traiettoria  descritta  da  un  punto 
qualunque  di  un  sistema  piano,  mobile  nel  proprio  piano,  è  data, 
in  un  istante  qualsiasi  del  movimento,  dalla  congiungente  il  punto 
mobile  col  centro  istantaneo  di  rotazione  del  sistema  nelVistante 
considerato.  Ora,  per  le  attuali  posizioni  dei  tre  sistemi  i  centri 
istantanei  di  rotazione  sono  0,  0',  0",  e  poiché  il  punto  P,  sup- 
posto invariabilmente  congiunto  colla  biella  di  uno  qualunque  dei 
tre  quadrilateri  articolati  A BNM,  ACN'M',  BCN''M^  descrive 
sempre  .la  medesima  linea  l,  cosi  le  tre  normali  OP,  O'P,  0*P, 
devono  cadere  sopra  di  una  medesima  linea  retta. 

6.  Nel  dimostrare  la  legge  di  Roberts  ho  fatto  vedere  che 
i  triangoli  M'CN',   M"CN"  sono  simili  fra  di  loro.   Or  bene,  se 
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9  8^gna  la  retta  M'M^  il  triangolo  M'M'^P  che  ne  risalta,  è  si- 
mile ai  due  precedenti,  perchè  l'angolo  M'PM'^  è  uguale  ad  x, 
ed  i  due  lati  ci  ed  (jf  adiacenti  a  questo  angolo  sono  nello  stesso 
rapporto  dei  lati  l/.V  ^  d^  d*  adiacenti  all'angolo  x  dei  triangoli 
M'CN',  M''CN\ 

Dalla  similitudine  dei  tre  triangoli  M' C  N',  M''C5ì\  M'MT 
8Ì  ricara  la  relazione: 

dalla  quale  si  scorge  che  il  triangolo  yariabile  M'M'^C  si  mantiene 
costantemente  simile  al  triangolo  invariabile  MNP. 

Ma  il  ragionamento  si  può  estendere  ad  altri  due  gruppi  di 
triangoli  Si  considerino  dapprima  i  tre  triangoli  A  M  N,  A  M' N', 
N'PN:  essi  sono  simili  fra  di  loro,  perchè  hanno  un  angolo 
ugnale,  indicato  in  figura  con  y,  ed  i  lati  adiacenti  a  questo  an- 
golo proporzionali.  Dalla  loro  similitudine  se  ne  deduce  che  anche 
il  triangolo  yariabile  ANN'  rimane  simile  al  triangolo  MNP. 

La  stessa  cosa  si  conchiude  per  il  triangolo  variabile  M  B  N'', 
considerando  i  tre  triangoli  BNM,  BM''N^  MPN^  simili  fra  di 
loro,  perchè  hanno  un  angolo  uguale ,  z,  eà  \  lati  adiacenti  a 
questo  angolo  proporzionali. 

Riassumendo,  nel  meccanismo  ad  un  punto  fisso  considerato 
abbiamo  i  seguenti  quattro  triangoli,  che  rimangono  simili  ai  trian- 
goli invariabiU  MNP,  M'PN',  PM^N'': 

ABC, 

M'M^C,     ANNV     MBN^ 

7.  Nel  meccanismo  ad  un  punto  fisso  della  fig.  1  siano: 

V  la  velocità  del  punto  P, 

V  e  t;p  le  velocità  dei  punti  M  ed  N  della  biella  MN, 
t/et/^,  »  »  M'  ed  N'  »  M'N', 
t/'e  i/'j,          »                 »      M''  ed  N^  »       M''N^ 

Poiofcè  il  triangolo  invariabile  MNP  si  muove  coi  suoi  ver- 
tici M,  N  sulle  circonferenze  A  e  B,  esso  ruota  istantaneamente 
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attorno  al  punto  d'incontro  0  dei  due  raggi  AM,  BN.  Mlt^&dlo 
stesso  istante  i  triangoli  M'N'P,  IW'N'P  ruotano  rìspettìvaniefité 
attorno  ai  centri  istantanei  'ii  rotazione  0',  0^,  cosicché  si  ha: 


V 

V 

«, 

OP 

OM 

ON* 

V 

t/ 

^1 

O'P 

OfH' 

"  m-' 

V 

t/ 

*^i 

O'P 

O'M» 

O'N» 

da  cui  si  ottiene: 

OP  _      OP  _      Ojf  _  ,  ^_^P^_    ''^^(5) 

Ora,  si  indichino  con: 

w  ed  0)^  le  velocità  angolari  dei  bracci  A  M  e  B  N, 


a'  ed  ao'j 

» 

» 

•     AM'eCN', 

cù"  ed  tó", 

» 

» 

»      BM"eCN»; 

allora  si  ha: 

v=aa'. 

V,  =«ja", 

t/=Jb, 

t/,  =  «'.6', 

lf  =  rj>c. 

t^,=a.V. 

Sostituendo  nell'espressione  (5)  si  ottiene: 

,ÓP  „ÓP        ,^Wp       ,,„Ó^       „    ¥p 

OM  ON  O'M'        '     O'N'  O'M» 


0"? 


«^"/ -.-^  ;  .?. ..(6) 
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da  ciu; 

a'ÒN 
'  ^  :   VOM 

,  a'  OP  c'ir 


fi  O'P  OM 
g^  OP  0^^ 


6)/  =6) 


a'OPCM" 

G)      =0)- 


Ci)j     =G) 


c  O'P  OM 


e' O'P  OM 


Ma  dalle  due  coppie  di  triangoli  simili  OMP,  OAO'  ed  ONP, 
OBO*' 8i  ricavar —   -"    "^  -'   -"    *    ' 

OP  6  OP  e 


O'P        O'M'  O^P        O^M'' 

Di  più  si  noti  che  i  triangoli  MNO,  M'N'O',  M'^N'^O^,  di  cui 
un  lato  è  la  biella  di  ciascuno  dei  quadrilateri  ed  il  vertice  op- 
posto il^  corrispondente  centro  istantaneo  di  rotazione,  s(mo  sanili 
fra  di  loro,  perchè  uno  dei  loro  angdi  è  ^  e  gli  altri  sono 
rispéttnramente  i  supplementi  di  jf  e  di^.  Dalla  similitudine  di 
questi  triangoli  si  ricava: 


0^'_0N  O^N^  _  OM 

^M'  "^     «     '  0^"  ""    <» 
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Sostìtaendo  nelle  cinque  formole  precedenti,  otteniamo: 

ci  ON 


Oj    =o 


a    OM 


6/    =«i 


«,'  =» 


o    =w 


d  ON 
"^"011 

OM  ' 


6>j    =:6i> 


(7). 


Da  queste  relacioni  si  deducono  varie  conseguenze: 
1». 

«   =6)," 


6/  =«" 


«,=»,' 


(8). 


Cioè:  5C  5e  comiàefano  due  qualunque  dei  tre  punti  A,  B,  C, 
le  sha/rre  girevoli  attorno  ad  essi  che  non  appartengono  al  ^mi- 
drilatero  articolato  avente  per  centri  fissi  questi  due  punti^  9i 
muovono  colla  medesima  velocità  angolare. 

Questa  proprietà  è  confermata  dalla  proprietà  geometrica  vista 
nella  dimostrazione  della  legge  di  Roberts.  Poiché  i  due  bracci 
AM',  BM\  ad  esempio,  s'incontrano  sempre  in  un  punto  X  si- 
tuato sulla  circonferenza  A  B  C,  cioè  fanno  fra  di   loro   l'angolo 
costante  y,  è  manifesto   che   essi  ruotano  attorno   ai  centri  fissi 
A  e  B  come  i  due  lati  AX,  X  B  dell'angolo  inyariabile  A  X  B  i 
il  quale  passano  costantemente  per  A  e  B  :  le  loro  Yelocità 
ri  «'  ed  (J^  sono  perciò  uguali  fra  di  loro.  Lo  steAo  si  può 
3r  le  altre  due  coppie  di  lati. 
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6i 
«1 

« 


0Mo| 

a 
ON  ' 

A. 
OM  ' 


(9). 


Ci' 


Cu" 


Queste  forinole  fanno  vedere  che  i  rapporti  -ped-^    fra  le 


<v>, 


GJ' 


^ 


Telocità  angolari  nei  due  quadrilateri  ACN'M',  BCN'^M''  si  pos- 
sono determinare  per  mezzo  degli  elementi  del  solo  quadrilatero 
ABNH,  senza  che  sia  necessario  di  procedere  alla  determina- 
óone  di  quei  due  quadrilateri. 


ca' 


Oì" 


Di  più  esse  dimostrano  che  i  rapporti  — p  ed  -=-  sono  indi- 

pendenti  dai  lati  &  e  e  del  triangolo  invariabile  MNP;  cosicché 
se  si  varia  la  posizione  del  punto  generatore  P  rispetto  alla  biella 
HN  del  quadrilatero  ABNM,  gli  altri  due  quadrilateri  ACN'M', 
BCN'M^  variano  bensì  di  lati,  ma  i  rapporti  delle  velocità  an- 
golari dei  loro  bracci  non  cambiano. 

Dalle  formolo  (9)  si  deduce  ancora  la  relazione  : 


Ci) 


(10). 


8.  Se  il  punto  descrivente  P  cade  sulla  biella ,  si  ha  il  si- 
stema articolato  ad  un  punto  fisso  rappresentato  nella  fig.  3. 
Esso  si  ottiene  costruendo  dapprima  i  due  parallelogrammi  AM'PM, 
BM^PN;  determinando  poscia  sul  lato  M'P  del  primo,  e  sul  lato 
PlTdel  secondo,  i  punti  N',  N'',  tali  che: 

M^'        p¥       MP 


N'P        NW      PN 
e  costruendo  infine  il  parallelogrammo  PN'CN''. 


Digitized  by 


Google 


96  GIUSEPPE    PASTORE 

In  questo  caso  il  punto  C  cade  sulla  retta  AB  e  ne  determina 
i  segmenti  AB,  CB,  tali  che: 

AC        MP 


CB        PN 


nel  movimento  del  sistema,  tenuto  fisso  il  lato  AB,  questo  punto  C 
rimane  fisso. 

I  tre  quadrilateri  capaci  di  generare  la  medesima  curra  { 
sono  allora: 

ABNM,  col  lato  fisso  AB, 

ACN'M',  '<  AC, 

BCN'M\  €  BC. 

Se  nel  primo  il  punto  descrìvente  P  cade  sulla  biella,  com 
in  figura,  negli  altri  due  questo  punto  cade  sul  prolungamento 
della  biella.  Ciò  si  deduce  anche  dal  meccanismo  generale  della 
fig.  1,  osservando  che  nel  caso  ora  considerato  si  ha:  «=0,  |3=:o, 
7  =  ;:.  Se  invece  nel  primo  quadrilatero  il  punto  descrìvente  P 
cade  sul  prolungamento  della  biella,  per  esempio  dalla  parte  di 
N,  si  ha  «=0,  p=7r,  7=0,  e  quindi  nel  quadrilatero  ACN'M' 
il  punto  P  cade  sulla  biella  e  nell'altro  B  C  N^'M'^  sul  prolunga- 
mento della  biella. 

I  quattro  triangoli  simili  ai  triangoli  invariabili  del  mecca- 
nismo generale^  in  questo  caso  si  rìduconc»  a  rette.  Perciò  nel 
meccanismo  ad  un]  punto  fisso  della  fig.  3  abbiamo  i  seguenti 
gruppi  di  punti  che  rimangono  in  linea  retta  : 


ABC, 

M'M'C,         ANN',         MBN»; 

e  fra  i  yari  segmenti  si  ha  la  relazione: 

MP      M'N'       PN'       AC       M'C        AN' 

MN' 

PN       N'P       N'M»      CB       CM»       N'N 

N'B 

I  tre  quadrilateri  ABNM,  AC  N'M',  B  C  N'^M'' hanno  ancoi» 
i  lati  proporzionali,  benché  non  disposti  nello  stesso  ordine.  Dato 
uno  di  questi  quadrilateri  si  possono  perciò  ottenere  gli  altri  due 
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con  una  costruzione  derÌTata  da  quella  della  fig.  2.  In  questo 
caso  però  è  forse  più  conveniente  procedere  senz'altro  alla  costru- 
zione del  meccanismo  ad  un  punto  fisso  rappresentato  nella  fig.  8. 

9.  Si  supponga  che  nel  sistema  articolato  complesso  della 
figura  1  non  si  fissi  che  uno  dei  tortici  A,  B,  C,  ad  esempio 
il  punto  A  (fig.  4).  Allora,  da  quanto  precede,  comunque  si  de- 
formi questo  meccanismo  attorno  al  punto  A,  il  triangolo  varia- 
bile ABC  rimane  sempre  simile  al  triangolo  invariabile  MNP. 

Si  ottiene  per  conseguenza  un  pantografo  :  ad  ogni  movimento 
del  punto  C  corrisponde  un  movimento  simile  del  punto  B.  Se  C 
percorre  una  certa  linea  X,  B  descrive  una  linea  X'  simile  a  ).  : 
il  rapporto  costante  degli  elementi  omologhi  di  queste  due  linee 
simili  è  uguale  ad  AG: AB,  cioè  a  6:a.  Esse  hanno  per  puntn 
corrispondente  comune  il  punto  fisso  A,  e  sono  girate  Vuna  ri- 
spetto  air  altra  delV  angolo  a  Perciò  se  la  linea  X  passa  per  A , 
anche  X'  passa  per  questo  punto.  Se,  in  particolare,  C  è  condotto 
lungo  una  retta  tnn,  B  si  muove  lungo  la  retta  m  n  inclinata 
dell'angolo  a  alla  prima.  Il  punto  C  non  può  allontanarsi  dal 
punto  fisso  A  di  una  lunghezza  maggiore  di  AM'  +  M'N'+N'C  : 
quando  C  raggiunge  tale  distanza  i  tre  lati  AM\  M'N',  N'C  sono 
in  linea  retta,  e  si  dispongono  pure  in  linea  retta  i  lati  AM. 
MN,  NB  e  BM^  M'^N",  N^C:  allora  il  meccanismo  prende  la 
forma  di  un  triangolo  AC^B^. 

Anche  il  sistema  articolato  della  fig.  3  può  dar  luogo  ad  un 
pantografo;  in  questo  caso  però  lo  spostamento  angolare  delle 
due  figure  simili  è  di  0*'  o  di  180".  Se  il  punto  fisso  è  C,  le 
due  figure  sono  spostate  di  180^;  se  invece  il  punto  fisso  è  A 
0  B,  lo  spostamento  angolare  è  nullo. 

10.  Questo  pantografo  generale  si  può  semplificare  notevol- 
mente. Si  consideri  la  sola  parte  del  meccanismo  che  è  costi- 
tuita dal  parallelogrammo  AMPM'  (fig.  5)  e  dai  due  triangoli 
invariabili  M'PN',  MNP,  simili  fra  di  loro,  ma  diversamente 
disposti,  come  indica  la  figura,  rispetto  ài  lati  M'P,  MP  del 
parallelogrammo.  Comunque  si  deformi  questo  sistema  articolato 
attomo  al  punto  fisso  A,  i  tre  triangoli  AMN,  AM'N',  N'PN 
si  mantengono  sempre  simili  tra  di  loro,  e  tali  che: 

a:ft:c=a':6':c'  =  AN:AN':NN"'  , 

AUi  della  li.  Accademia  -  Voi.  XXVI.  7 


Digitized  by 


Google 


98  GIUSEPPE    PASTORE 

come  quando  questo  sistema  appartiene  al  meccanismo  complesso 
della  fig.  1.  Il  triangolo  variabile  ANN'  si  mantiene  perciò  sempre 
simile  ai  triangoli  invariabili  MNP,  M'PN^  cosicché  se  si  fissa 
uno  dei  vertici  A,  N,  N ,  ad  esempio  il  vertice  A  del  parallelogrammo, 
si  ottiene  un  altro  pantografo,  e,  precisamente,  il  pantografo 
obliquo  proposto  da  Sylvester  (*). 

Con  questo  meccanismo  più  semplice  si  ottengono  i  medesimi 
risultati  del  precedente  :  mentre  il  punto  N  percorre  una  linea  X 
qualsiasi,  il  punto  N'  descrìve  una  linea  X'  simile;  queste  due  linee 
hanno  per  punto  comune  corrispondente  il  punto  fisso  A  e  pei 
rapporto  di  similitudine  il  rapporto  costante  a:b  od  a' 2 &'•  Esse 
inoltre  sono  girate  luna  rispetto  all'altra  dell'angolo  a. 

Se  il  punto  N  è  sul  lato  M  P  0  sui  suoi  prolungamenti,  il 
punto  N'  cade  su  M'P  o.sui  suoi  prolungamenti,  ed  i  tre  punti 
A,  N,  N'  cadono  in  linea  retta.  Allora  il  pantografo  obliquo  di 
Sylvester  si  riduce  al  pantografo  comune,  come  è  manifesto  dalle 
figure  6  e  7. 

11.  Qualsiasi  quadrilatero  articolato  che  riceva  applicazione 
o .  quale  strumento  per  tracciar  curve,  0  quale  conduttore  retti^ 
lineo  approssimato,  od  in  qualsiasi  altro  modo  per  la  traiettoria 
descritta  da  un  punto  della  sua  biella,  può  essere  sostituito  da 
due  altri  quadrilateri,  che  si  determinano  colla  legge  testé  dimo- 
strata. In  generale  questi  due  nuovi  meccanismi  hanno  disposi- 
zione e  dimensioni  diverse  da  quelle  del  meccanismo  da  cui  deri- 
vano; cosicché,  dato  questo,  noi  possediamo  tre  quadrilateri  diversi, 
ma  equivalenti  per  quanto  riguarda  le  traiettorie,  e  nello  studio 
di  una  macchina  si  applicherà  quello  dei  tre  meccanismi  che 
meglio  corrisponde  alle  condizioni  speciali   dell'impianto. 

Dal  notissimo  conduttore  rettiliueo  approssimato  di  Watt,  ad 
esempio,  si  deducono  due  altri  conduttori  capaci  di  generare  la 
stessa  curva  a  lunga  inflessione  che  si  ottiene  dal  primo.  In  questo 
caso  speciale  si  ricade  sopra  un  meccanismo  già  noto  ;  sul  condut- 
tore di  Evans  {**)\  però  rimane  dimostrata  T equivalenza  di  due 
conduttori  prima  ritenuti  distinti:  quello  di  Watt  e  quello  di  Evans. 


(*)  I.  I.  Sylvestfr,  On  the  plogioqraph  aliter  the  skew  pantipraph.  Nature, 
Voi.  XII,  pag.  168.  Vedasi  pure  nello  stesso  volume,  a  pag.  214,  lo  scritto  di 
1.  I.  Sylvester,  Hy story  of  the  plagiogrnph,  % 

(**)  L.  BuRMESTER,  op.  cit.,  Vol.  I,  pag.  635. 
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Una  coea  simile  succede  per  Taatiparallelogrammo  articolato, 
che,  coir  applicazione  della  legge  di  Boberts,  si  riconosce  essere 
equiralente  al  quadrilatero  isoscele  (*). 

12.  Escirebbe  dal  campo  impostomi  Tesarne  di  tutte  queste 
applicazioni,  che,  del  resto  furono  già  ampiamente  trattate.  Mi 
fermerò  invece  sopra  di  un  caso  specialissimo,  nel  quale  la  legge 
di  Boberts  rimane  confermata  da  un'altra  le^e  importantissima 
della  Cinematica  moderna,  cioè  dalla  legge  della  duplice  gene- 
ragione  delle  cicliche,  enunciata  in  tutta  la  sua  generalità  da 
Bellermann  nel  1867. 

Si  supponga  (fig.  8)  che  uno  dei  centri  fissi  del  quadrilatero 
ABNM,  per  esem^HO,  il  centro  B,  si  trovi  a  distanza  infinita 
sopra  di  una  retta  NBqo  perpendicolare  alla  retta  AN,  e  che  la 
biella  MN  del  quadrilatero  sia  lunga  quanto  il  braccio  finito  AM. 
Allora  il  punto  N  percorre  la  retta  AN,  ed  il  quadrilatero  arti- 
colato sì  riduce  al  manovellismo  di  spinta  isoscele  ANM. 

In  questo  caso  la  biella  MN  si  muove  di  moto  elb'ttico,  e, 
per  conseguenza: 

V.  La  linea  fissa,  cioè  il  luogo  dei  centri  istantanei  di 
rotazione  0,  è  la  circonferenza  di  circolo  f  di  centro  A  e  raggio 
2AH=:2MN;  la  linea  rotolante  è  la  circonferenza  di  circolo  r 
di  centro  M  e  raggio  AM  =  MN. 

2''.  La  traiettoria  descritta  da  un  punto  P  congiunto  inva^ 
riabilmente  colla  biella  MN  è  un'ellisse  l,  che  ha  per  centro  A, 
per  assi  le  rette  xx^  yy  passanti  per  i  punti  d'incontro  Q,  B 
della  retta  PM  colla  circonferenza  rotolante  r,  e  per  semiassi  le 
distanze  PB,  PQ;  se  il  punto  P  cade  sulla  rotolante  r,  l'elliBse 
si  riduce  ad  una  retta  passante  per  A  ;  se  P  cade  in  M,  Tellisse 
si  riduce  ad  una  circonferenza  di  circolo  di  centro  A  e  raggio  AM. 

3**.  L'ellisse  /  si  può  pure  supporre  generata  dal  punto  P  inva- 
riabilmente congiunto  colla  circonferenza  rotolante  r,  mentre  questa 
linea  rotola  entro  alla  circonferenza  fissa  f;  essa  perciò  appartiene 
alla  classe  delle  curve  cicliche,  linee  che  nascono  appunto  quando 
le  due  linee,  epiciclo  e  deferente,  sono  circonferenze  di  circolo. 
Applicando  la  legge  di  Boberts  a  questo  quadrilatero  speciale, 
uno  dei  tre  quadrilateri  capaci  di  generare  la  curva  /,  il  qua- 


(*)  L.  BuRMBSTSR,  op.  cit,  VoL  I,  pag.  310. 
Am  detta  R.  Accademia  -  VoL  XXVI. 
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drilatero  BooCooN''ooM''oo  ▼^  &  distanza  infinita,  e,  per  conse- 
guenza, non  rimangono  che  i  due  quadrilateri  ABooNM,  A  Coo^'M', 
che  sono  entrambi  manovellismi  di  spinta  isoscele. 

In  questo  caso,  infatti,  il  meccanismo  complesso  formato  dai 
tre  quadrilateri  si  riduce  al  pantografo  obliquo  di  Sylvester 
ANMPN'M',  cosicché  mentre  il  punto  N  descrive  la  retta  mn 
passante  per  il  centro  fisso  A,  il  punto  N'  descrive  la  retta  m'fl 
passante  essa  pure  per  A,  ed  inclinata  alla  prima  deirangolo  7. 
Allo  stesso  risultato  si  giunge  osservando  che  N'  deve  ruotare  at^ 
tomo  al  punto  Coo»  e  che  la  retta  CooN',  essendo  parallela  a 
PN^oo.  è  inclinata  dell'angolo  a  sulla  retta  PM^'oo- 

L'ellisse  l  può  cosi  essere  generata  o  dal  punto  P  invariabil- 
mente congiunto  colla  biella  M  N  del  manovellismo  di  spinta  isoscele 
ANM,  oppure  dal  punto  P  invariabilmente  congiunto  colla  biella 
M'N'  del  manovellismo  di  spinta  isoscele  AN'M'.  Ora,  in  questo 
secondo  manovellismo  la  biella  M'N'  si  muove  pur  essa  di  moto 
ellittico,  ed  ha  per  deferente  la  circonferenza  di  circolo  f^  di 
centro  A  e  raggio  2AM'=:  2  M'N',  e  per  epiciclo  la  circonferenza 
di  circolo  rj  di  centro  M'  e  raggio  AM'  =  M'N'.  Cosicché  la 
ciclica  l  si  può  generare  o  col  rotolamento  di  r  entro  f,  oppure 
col  rotolamento  di  r^  entro  fy 

Si  noti  ancora  che  i  centri  istantanei  di  rotazione  0,  0',  dei 
due  manovellismi  ed  il  punto  P  sono  in  linea  retta  ;  i  triangoli 
OMP,  OAO'  sono  dunque  simili,  cosicché: 

ÓM        AM' 


ma 


e  perciò: 


OA        AO' 
AM'^ACy-O'M'  , 


OM  _         W 
OA  ""  0^ 


Ora,  il  teorema  di  Bellermann  sulla  duplice  generazione  delle 
cicliche  stabilisce  (*)  : 


(*)  Bbllermann.  Epycidoiden  und  ffypocicloiden.  —  Jena  1867.  Intorno 
a  questo  teorema  vedasi  pure  Top.  cit.  di  L.  Burmester,  voi.  I,  a  pag.  1%, 
e  quella  testé  pubblicata  dal  prof.  D,  Tbssari,  La  Cinematica  a%licala  alU 
macchine.  —  Torino  1890,  pag.  117. 
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Una  ciclica  può  essere  generata  mediante  due  diverse  coppie 
di  circonfeì'cme  di  circolo.  Le  circonferenze  fisse  delle  due  coppie 
sono  coneef liriche ,  e  la  distanza  del  punto  descrivente  dal  centro 
di  una  delle  rotolanti  è  uguale  alla  distanza  dei  centri  del- 
V altra  coppia  di  circonferenze.  Inoltre  se  B,  E'  sono  i  raggi 
dell'epiciclo  e  del  deferente  di  una  coppia,  Bj ,  B'j  qtselli  delVe- 
pieiclo  e  del  deferente  delV altra,  si  ha  (per  il  caso  del  roto- 
lamento interno)  la  relazione: 

Applicando  questo  teorema,  si  ottiene  evidentemente  il  mede- 
amo  risultato  ottenuto  colla  legge  di  Boberts. 

Torino,  norembre  1890. 


L* Accademico  Segretario 
Giuseppe  Basso. 
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CLASSE 


DI 


SCIENZE   MORALI,   STORICHE   E   FILOLOGICHE 


Adananza  del  28  Noyembre  1890. 

PRESIDENZA  DEL  SOCIO  COMM.  PROF.  MICHELE  LESSONA 
PRESIDENTE 


In  qaesto  giorno  la  Classe  di  Scienze  morali,  storiche  e  filo- 
logiche non  tenne  adunanza  per  caosa  delle  elesiom  politiche. 


L'Accademico  Segretario 
Gaspare  Gorrbsio. 
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DONI 

FATTI 

ALLA  REALE  ACCADEMIA  DELLE  SCIENZE 

DI      T0RINO 

B 

OPERE  ACQUISTATE  PER  LA  SUA  BIBLIOTECA 
Dal  l"»  LugUo  al  15  Novembre  1890 


Classe  di  Sciente  Fisiche,  Matematiche  e  Naturali 


NB.  Le  pubblicaziODi  notate  con  un  asterisco  si  hanno  in  cambio; 
quelle  notate  con  due  asterischi  si  comfkrano;  quelle  senza  asterisco  si  ricevono  io  dono 


R. Società       *  Transactions  of  the  R.  Society  of  South  Australia;  voi.  XIII,  part.  1  «  ediled 
'*"(AdiwdT*^*  hy  Prof.  Ralph  Tate.  Adelaide.  1890;  in-8V 

R.  Acc«d«iDii      *  Verhandelingen  der  k.   Akademie  van  Wetenschappen  (  AfdeelÌDgen-Na- 

delle  Sciente 
di  Ametefìdam. 


tuurkunde);  Deel  XXVU.  Amsterdam,  1890;  in-4*. 


kd.  —  Verslagen  en  Mededeelingen  der  k.  Akad.  van  VVet.  etc.  (Afd.  Natour- 

kunde);  derde  Reeks,  Deel  VI.  Amsterdam,  1889;  ìd-8*. 

id.  —  Jarboek  van  der  k.  Akad.  van  Wet.  te  Amsterdam,  voor  1889.  Amsterdam, 

1  voi.  in-8*. 

id.  —  Verslagen   en   Mededeelingen  der   k.   Akademie  van    Wetenschappen: 

Afdeeling  Natuurkundej  3  Reeks,  Vii  Deel.  Amsterdam,  1890;  in-8». 

SUI.  «Doiogiea    *  Le  Stazioni  Sperimentali  agrarie  italiane;  Organo  delle  Stazioni  agrarie  e 
"'^d^Aru!''*  dei  Laboratorii  di  Chimica  agraria  del  Regno,  pubblicato  sotto  gli  auspici 

del  Ministero  d'Agricoltura,  diretto  dal  Prof.  Ing.  Mario  Zecchini,  Diret- 
tore della  R.  Stazione  enologica  sperimentale  di  Asti  ;  voi.  X Vili,  fase.  5, 
6;  voi.  XIX,  fase.  I,  3,  1  Asti,  l8iK);  in-8o  gr. 
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*  >olulen  van  de  Algemeene  en  Besluurs-Vergaderingen  vau  bel  Uatavìaasch 
Genoolschapp  van  Runsten  en  Welenschappen  ;  l>eel  XXVII,  1889,  Afle- 
vering  IV.  Bata?ia,  1890;  in-8«. 


Sociali 

di  Sei«Die  «d  Arti 

di  BaUvia. 


—  Tijdschrìft  voor  Indische  Tìal,  i.and-en  Volkenkunde  eie;  Deel  XXXUI, 
Aflev.  5  en  6.  Batavìa,  1890;  in-8». 


id. 


*  American  Journal  of  Matbematics,  Simon  Nbwcomb  editor,  Thomas  Cbarig 
Associate  Editor;  published  under  the  auspices  of  the  Johns  Hopkins 
University;  voi.  Xil,  n.  I,  2,  3,  4.  Baltimore,  1889-90;  in-4*'. 


UniTertiU 
J.  Hopkins 
(Baltimora). 


—  Index  lo  volumes  I  -  X,  1  fase,  in-4^  id. 

<—  American  chemical  Journal  edited  by  Ira  Bbmsen,  Prof,  of  Cbemistry  in  U* 

the  I.  Hopkins  University;  voi.  XI,  n.  6,  7.  Baltimore,  1889;  in-8*. 


Studies  from  the  biological  Laboratory   in  the  J.   Hopkins  University  ; 
voi.  IV,  n.  5,  6.  Baltimore,  1889;  in-8''. 


Id. 


—  Johns  Hopkins  University  Circulars,  etc;  voi.  Vili,  n.  75,  77.  Baltimore, 
1889;  in-4*». 


Id. 


*  Sitzungsberichte  der  k.   preussischen  Akademie   der  Wissenschaften  zu 

Berlin;  I-XXIV,  9  Janaar  bis  10  Aprii  1890.  Berlin;  ìn-8<'  gr. 

*  Jahrbucl)  iiber  die  Fortscbrìfte    der   Mathematik    begrdndet  von  Cari 

Ohrtmann,  etc, heraasg.  von  Max  Hbnoch  und  Emil  Lampe;  Band  XIX. 
Heft  3.  Berlin  1890;  in-d''. 


R.  Accademia 

d«ne  ScleoM 

di  Berlino. 

Iia  Direiiooe 
(Berlino). 


Geologìsche  Karte  von  Preussen  und  den  Thiiringischen  Staaten  in  Maafsstabe 
von:  I  95,000  etc;  43  Lief.,  Grad-Ablheilung  33,  n.  9,  IO,  15,  16.  Berlin, 
1890;  in-fol.'»  gr. 


Berlin 


Erlànterung  zur  geologìscben  Specialkarte  von  Preussen   und  den  Thii- 
ringischen Staaten;  43  Lief,  n.  9.  IO,  15,  16.  Berlin,  1889;  ÌD-8<'  gr. 


Id. 


Abhandlungen  zur  geologiscben  Specialkarte  von  Preussen  und  den  ThQ- 
rìngischen  Slaaten;  Band  X,  lleft  9  :  -  Das  Norddeutsche  Unter-Ollgocàn 
und  seine  Moilusken-Fauna;  von  A.  von  Koenen;  Lief.  H,  Conidae^  Vo- 
lutidae,  Cypracidae,  eie.  Berlin,  1890;  in-8*'  gr. 


Id. 


*  Memorie  della  R.  Accademia  delle  Scienze  deirisliluto  di  Bologna,  serie  4% 
t.  Vili,  fase.  9,  3  e  4;  t.  IX,  fase.  1  4  ;  1.  X,  fase.  1,  S.  Bologna,  1887-1890; 
in-4*. 


B.  Ace.  delle  Se. 
dell'Istituto 
di  Bologne. 


Rendico^o  delle  Sessioni  della  R.  Accademia  delle  Scienze  deirisliluto  di 
Bologna:  anni  accademici  1887-88  e  1888-89.  Bologna,  1889;  in-S"*. 
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8oei«ti  *  Bullettino  delle  Scienze  mediche  pubblicato  per  cura  della  Società  Medico- 

"  »ii"boÌwim'!'*  chirorgica  e  della  Scuola  medica  di  Bologna;  serie  7*,  voi.  I»fasc.  7-1 L 

Bologna,  1890;  ìd-8^ 

R.  Soc.  geologica   *  Jahresberìcbt  dcr  k.  Ungarischen  geologischen  Anstalt  fiir  1888.  Budapest, 
UoghoreM  1890;  1  voi.  in-8''  gr. 

(Budapest).  ^  ° 

id.  »  Mittheilangen  aus  dem  Jahrbuche  der  k.  Ung.  geol.  Anstalt;  IX  Band,  1 

Ueft.  Budapest,  1890;  in-8''  gr. 

ij.  _  Fdldtani  Rdzldny  (geol.  Mittbeilungen)  eie.  voro  Dr.  Moriz  Staub.  Budapest, 

1890  ;  in-fi*  gr. 

SocieU  belga      »  Bulletìn  de  la  Société  belge  de  Microscopie;  t.  XVI,  n.  8-11.  Bruxelles, 

soc  maiacoiogic*   *  Aonales  de  la  Société  R.  malacoloKÌque  de  Belgique;  t.  XXIil  (4*  serie,  t.  Ili), 
^bIo^iÌ).  *'*"^®  *®®®-  Bruxelles,  1888;  in-8». 

id.  ^  Procès-verbaux  des^séances  de  la  Société  R.  malacobglque  de  Belgique 

t.  XVII,  ann6e:i888,  pag.  LXXIII  CXXIV;  t.  XVill,  année  1889,  pag.  1- 
CXXXII.  Bruxelles,  1888  89;  in-8''. 

soceiiiomoiogica    ♦  Annalos  de  la  Société  entomologique  de  Belgique,   t.  XXXIII.  Bruxelles, 

det  Belgio  .^^^^     •      o« 

(BroMolle).  ^^^'^  in-»». 

Soc.  SeienUflea     «  Analos  de  la  Sociedad  cieotifica  Argentina,  ecc.;  t.   XIX,   entregas  4-6; 
hJ^7o»^k\rt»),  ^'  ^^^*  «"l''-  1.  «.  3,  4.  Buenos  Aires,  1890;  in  8**. 

1^*  -    Indice  general  de  las  materìas  contenidas  en  los  Anales  de  la  Sociedad 

cientifica  Argentina;  voi.  l  à  XXIX,  1 876. 1 889.  Buenos  Aires,  1890;  in-8^. 

id*  ~  Memoria  del  Presidente  (Carlos  M.  Moralbs),  correspondiente  al   WIII 

periodo  1889-90,  leida  en  Ja^asamblea  del  15  de  lulio  de  i890:  Supplem. 
à  la  entrega  9>  del  tomo  XXX.  Buenos  Aires,  1890;  l  fase.  in-S"*. 

Società  Asiatica     *  Journal  of  the  Asiatìc  Society  or  Bengal;  voi.  LVII.  pari.    Il,   n.  5,   1S88: 
tciiwiu)!*  ^®*-  *''^'  P^""^'  "»  *"**  Supplement  n.  1,  1890.  CalculU,  1890;  in-S'». 

id.  —  Proceedìngs  of  the  Asiatic  Society  of  Bengal,  etc  ;  1890,  n.  1,3,  3.  Galeotta, 

1890;  in.8^ 

id.  *  Records  of  the  geological  Survey   of  India  ;  voi;  XXIII,  part.  II.  Calcutta, 

1890;  in-8®  gr. 

Museo  *  Memoirs  of  the  Museum  of  Comparative  Zoology  at  Harvard  College;  voi. 

(Camiirtdfft'*,*'^  XVI,   n.  3:  Cenesis  of  the  ^rietidae ,  by  Alphons   Htatt.   Cambridge, 

Maa.).  '  1889;  in-4«. 
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*  Bolletin  of  the  Museam  of  Comparalive  Zoology  at  Harvard  College;   voi.  M>iteo 

IX,  D.  4:  a  tbird  Sapplement  to  Ihe  fiflh  volume  of  the  Terreslrial  Air-  (amùidgcT' 

Breathing  Molìusks  of  the  United  States  and  adjacentj Terrìtories;   by  Ma»»,). 
VV.  G.  Bwnbt:  voi.  \VI,  n.  9 (geological  series,  voi.  Il;  On  Keratophyre 
from  Marblehead  Neck.  Massachussetts;  by  John  11.  Sbars:  voi  X,  n.  9; 
Od  the  Hate  of  Growth  of  Corals;  by  Alexander  Agassiz.  Cambridge, 
U.  S.  A.,  1890;  in-8*. 

^  Annals  of  the  Astronomical  Observatory  of  Harvard  College,   Edward   C.  Otseiv.  a^rooom. 

PiCKERiNG  Director;  voi.  XXI,  part.  I.  —  Observalions  of  the  New  En-  **''lcam,"d'r" 

gland   metereological  Society,  in  the  year  1888;  voi.  93.  —  Meteore^  m»%».).  ' 
Observ.  made  on  the  summit  of  Pike's  Peak,  Colorado,  etc,  lanuary 
1874  to  June  1888,  etc.  Cambridge^  188»;  in-4o. 

-  On  the  Spectrum  of^Ursae  Maioris;  by  Edward  C.  Pickbiing  (from  the  lO. 
Amene.  Journal  of  Science;  voi.  XXXIX,  Jan.  1890);  9  pag.  in^*". 

*  Jornal  de  Sciencias  mathematicas  e  astronomica»,  publicado    pelo  Dr.  P.  u  Direiione 

GoMBS  Tbixriia;  voi.  IX,  n.  5,  6.  Coimbra,  1889;  in-8».  (Coimb»), 

*  Actas  de  la  Academia  Nacional  de  Ciencias  de  la  Republica  Argentina  en  Accad.  oaxioaale 

Cordoba;  t.  VI  (con  un  Alias).  Buenos  Aires,  1889;  in-4".  f«"«  ««'»•»»• 

'               ^                            '                                '             '  in  Cordova. 

*  Anales  de  Oficina  meteorològica  Argentina  por  su  [Director  Gualterio  G.  Omott.  Meteor. 

Davis;  t.  VII.  Buenos  Aires,  1889;  in-4^  ^i«'!**"* 

(Cordova). 

'  Bollelin  International  de  l'Académia  des  Sciences  de  Cracovie  :  Gomptes-  Aond.  dello  Se. 

rendus  des  séances  de  l'année  1890,  Juin,  .Juillet,  Octobre,  1890.  Ora*  '*  Cnoovia. 
covie,  1890;  in-8*'. 

*  Pablication  der  Norwegischen  Commission  der  Europà'ischenGradroessung:  CommiM.  Norv. 

GeodStiache  Arbeiten;  Heft  VI,  VII.  Ghrìstlania,  1888-90;  in-4*.  ^If'  '•«»•«" 

^  dol  grado  in  Eur. 

^  (CrlstiaDìa). 

'  Annales  de  PÉcole  polytechnique  de  DeIft  ;  t.  V,  3*  et  4Mivraison8.  Leida,  scooia  poiiieciiio» 

1890;  in-4^  di  :»in. 

*  The  ScientiGc  Proceedings  of  the  R.  Dublin  Society;  voi.  VI  (new  series),  Reale  società 

parU  7-9.  Dublin,  1889-90;  in-8«.  **'  Dublino. 

*  TransacUons  of  the  B.  Society  of  Edinburgh;  voi.  XXXIII,  part  3,  for  the  SocieU  Reale 

Session  1886-87:  voi.  XXXV,  parls  1-4,  for  the  Sess.   1887-88;   1888-89;  *•*  Edìmborgo 
1889-90.  Edinburgh,  1888-90;  in-4». 

*  Proceedings  of  the  R.  Society  of  Edinburgh;  voi.  XV.  Session  1887-88;  voi.  id. 

XVI,  Session  18^8-89.  Edinburgh,  1889-90;  in  8^ 

"  The  Jmirnal  of  Comparative  Medicine  and  Veterinary  Archives,  edited  by  La  Dirciiooe 

W.  A.  Conblin;  voi.  XI,  n.  6-11.  Philadelphia,  1890;  in-8^  (FiUdelfia). 
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Società  filosofica  *  Transactioiis  of  the  american  philosophical  Society   held  at  Philadelplua, 

(FiladciS!)  ®*^'  ^®*-  ^^*'  °®^  ^"^^»  P^*'*  ^'  **hiladelphia,  1890;  in.4*». 

Accati.  <ii$c.  nai  ^  ProceedÌDgs  of  the  Academy  of  nat.  Sciences  of  Philadelphia  ;  part\  l,Ja- 

ui  Filadelfia.  nuapy-March  1890.  Philadelphia,  1890;  io-8«. 

Istiiuto  wa6i«b«  *  Transaclions  of  the  Wagner  Free  Institute   of  Science  of  Philadelphia; 

(F.bd,  ifia).  v^ji    i„,  Philadelphia.  1890;  in-8«  gr. 

socioU  *  Berìcht  iiber  die  Senekenbergische  naturforschende  Gesellschafl  in  Frankfurt 

seuiccnbcrgiana,  3^  ^gj,     j890.  Frankfurt  am  Main,  1890}  in.8». 

di  Fraocoforie.  ' 

Soc.  di  Fisica  *  Mémoires  de  la  Société  de  Physique  et  d'  Histoire   naturelle   de  Genève; 

e  di  SI.  iiaioraie  i.  XXX,  «•  partìe.  Genève,  1889-90;  in-4**. 

di  Ginevra. 

SocicUi  Olandese  *  Archives  Nòorlandaises  des  Sciences  exacles  et  naturelles  etc.  ;  t.  XXIV, 

delle  scieoxe  ^  ^j  3.  ijyraisons.  Harlem,  I890;  in-8». 

(  llarlem).  ' 

Società  *  lenaìsche  Zeitschrifl  fiir  Nalurwissenschaft  herausg.  von  der  medizinisch- 

diMcd.e  si.oai.  natiirwissenschaAUchen  Gesellschafl  zu  Jena;  neiie  Folge  Bd.  XVII,  llefl 
2  und  3.  Jena,vl890  ;  in-8". 

Società  •  Schrìflen  pbysikalisch-òkonomischen  Gesellschafl  zu   Kdnigsherg  in  Pr.; 

d^'Kootbe'rST'!'  XXX  Jahpgang,  1889.  Kdnigsherg,  1890;  in.4". 

Società  geologica  ^  Annalos  de  la  Société  géologique  de  Belgique;  t.  XXX,  3*  livrais.,  LXVI, 

'^lii^gfr  ^*  **^''^'*'  ^*^8®'  ^^^^''  ^"'^*'- 

R.  Soc.  Sassone  "  Abhandlungcn  der  mathematisch-physischen  Classe  der  K.  Sdchsischeo  Gè- 

(Li|,.ia).  sellschaft  der  Wissenschaflen;  Band  XVI,  n.  t,  3.  Leipzig,  1890;  in-S^'gr. 

id.  _  Berichte  uber  die   Verhandiungen  der   K.  Sàcfasischen  GesellsclliBift  za 

w  Leipzig;  matbem.  phys.  ('lasse,  1890,  I.  Leipzig,  18J0;  in-8<». 

R.  Soc.  Sassone  *  lahresbcricht  der   FOrstlicb   lablonowskischen   Gesellschafl.   Leipzig,  im 

dello  Sciente  j^^^z  1890;  I  fasc.  iiiS''. 

(Lipsia).  ' 

J.  V   Cakoì  *  Zoologischer  Anzeiger  herausg.  von  Prof.  I.  Victor  Gabus  in  Leipzig;  XIII 

^^•»*"''-  lahrg  ,  n.  337-347.  Leipzig,  1890  ;  in-8". 

Commissione  *  Ocscription  de  la  Faune  jurassique  du  Portugal:  —  Embranchement  des 

dei  Lavori  geol.  Écbinodermes,  par  L.  de  Loriol;  t  fasc.  (Échinides  réguliers  ou  Endo- 

del  Portogallo  ,.            ....                 .««.«      .       .... 

(Lisbona).  cycliquos).  Lisbonue,  1890;  in -4". 

Società  geologie»  *  The  quiirlerly  Journal   of  the  ({oological   Society   of  London;  Voi.  XLVI, 

di  Londra.  „    ,^3    London,  1890,  in-8". 
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•  Journal  of  the  R.  Microscopìcal  Society  of  London;  1890,  paiis  3,  4,  5.  Soc. Microwopìc» 

London  ;  in-S**. 

•  Proceedìngs  of  the  R.  Society  of  London;  voL    XLVll,    n.   390,  991;  voL  Reale  socieU 

XLVIll,  n.  i9«,  894.  London.  1890;  in-8°.  '»'  ^*>"^^»- 

•  The  Transaction  of  the  Linnean  Society  of  London  ;   2  series  (Zoology),  Soci.ii  Linoesoa 

voi  V,  part  4.  London,  1890;  in-4^  ***  ^^"^"• 

—  The  Journal  of  the  Linn.  Soc.  of  London,  eie.  (Zoology),  voi.  XX,  n.  192-  u. 
193;  voi.  XXI,  n.  133-135;  voi.  XXIIl,  n.  141-144.  London,  1889;  in-8». 


-  (Rotany),  voi    XXV,  n.  171-179;  voi.  XXVI,  n.  174;  voL  XVII,  n.  181-189. 
London,  1889-90;  in-8». 


Id. 


-  Proceedìngs  of  the  Linnean  Society  of  London,  eie;  from  November  1887  id 

lo  Jone  1888.  London,  1890;  ìn-8'. 

—  List  of  the  Linnean  Society  of  London,  eie;  Janoary,  1890.  London,  1890;  id. 

1  fase,  in-8^ 

*  Memoirs  of  the  R.  astronomica!  Society  of  London;   voi.   XLIX,  pari  9,  r. società  asuon. 

1887-89.  London,  1890;  10-4'.  ^»  ^»'»"»' 

MoDthly   Notices  of  the  R    astronomica!   Society;   voi.  L,  n.  7,  8.  London,  id. 
1890;  in-8**. 

"  Transactions  of  the   Visconsin-Academy  of  Sciences,  Arts  and   Letters.  Aoe.  di  visconaìn 

voL  VII,  1883-87.  Madison,  Visconsin  ;  1889;  in-S'*.                                 '  ,   ^» 

'                                        J                       »              »  Se.,  Leti,  ed  Arti 

(MaditOD  Vis.)  . 

Transaction  of  the  Manchester  geological    Society,  etc  ;  voi.  XX,3  parts    18  Soc.  geologica 

91    Manchester,  I890;  in-8^  di  Mancheaier. 

*  Memorias  de  la  Sociedad  cientifica  «  Antonio  Alzate  »;  t  III,  cuad    n   7  SocìeU  sciemifica 

8,  9,  10  11,  19.  Mexico,  1890;  in-S".  .Ani.  ^iiate, 

(Mestico). 

'  Atti  della  Società  italiana  di  Scienze  naturali;  voi  XXXMI,  fase.  1,  fogli  1-7  SocìeU luiiaua 

Milano,  1890:  in-8'  <*«  Scieoxe  d»i. 

(Milano). 

*  Pobblìcazioni  del  R.  Osservatorio  di  Rrera  in  Milano,  n.  XXXVI:  —  Deter-  r.  Oaservatorio 

minazione  della  differenza  di  longitudine  tra  gli  Osservatorii  astronomici  .^'  ^rera 

di  Milano  e  di  Torino  mediante  osservazioni  fatte  nel  1885  da  M.  Rajra,  '°  Milano. 
terzo  Astronomo  dell'Osserv.  di  Milano,  e  da  F.  Porro,  Astronomo  del- 
rOsserv.  di  Torino,  sia  Assistente  deirOsscrv.  di  Milano,  calcolate  e  di- 
scusse da  F.  PoBRo.  Milano,  \S\)0;  ìn-4^. 

'Alti  lidia  fondazione  Scientìnca  Gagnola  dalla  sua  istituzione  in   poi;   voi.  Fondatìone  kìco. 

IX  che  abbraccia  l'anno  1889.  Milano,  1890;  in-8*».  Caskcla 

'             '  (HìUdo). 
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socipià  •  Xtti  della  Società  dei  Naturalisti  di  Modena;  serie  3*,  voi.  IX,  anoo  XIIV, 

■"di  «TaT  fa«--  '  •  Modena,  1890  ;  ìd-8». 

K.  Acc.  bavarese  *  AbhandluDgen  dor  matematìsch-pbysicaHschen  Classe  der  k.   bajerìscben 
'tMona'co"*  AkadeiDie  der  Wissenschaften;  XVII  Band,  I  Abtb.,  1889;  in-4**. 

l'I-  Sitzaogsberichte  der  matberoatisch-phjsicaliscben  Classe  der  k.  bay.  Aka- 

demie  der  Wissenschaften  za  Mtknchen;  1888,  Hefl  111;  1889,  Heft  i-n, 
in.  Miincben,  1889;  ìn-«^ 

Reale  Società      *  Proceedings  and  Transaction  of  tbe  R.  Society  of  Canada  for  the  year  1889  ; 
monuJlì)  ^^^'  ^"-  M<>otreal,  1890;  in-8». 

Società  imperiale   «  BoUetin  de  la  Société  imperiale  des  Naturalistes  de   Moscoa,  eie.  ;  année 
'"\uM^u!''  ^8»9,  n.  3.  Moscou,  1890;  in-S». 

>'•  —  Meteorologische  Beobacbtungen  ausgefììhrt  am   mcteorologischen  Obser- 

vatorium  der  Laudwirtliscaftlichen  Akademie  bei  Moskao,  etc.  ;  (das  Jahr 
1889,  1  Halfle}.  Meskaa,  1889:  1  fase,  in  forma  d*aU.  in^"". 

SUI.  Zoologica     *  Mittheilungen  ans  der  Zoologiscben  Station  zu  Neapel'zagleich  ein  Reper- 
Ji  Nopoii.  torium  f&r  Mittelmeerkande  ;  IX  Band,  3  Heft.  Berlin,  1890;  ìd-8*. 

Società  Reale     *  Rendiconto  dell*  Accademia  delle  Scienze  fìsiche  e  matematiche  (Seiione 
di  Napoli.  jgjij^  Società  R.   di  Napoli);  serie  3«,  voi.  IV,  (asc.  5,  6,  7,  8.  Napoli, 

1890;  in-4«. 

R.  Accademia     Bollettino  della  R.  Accademia  Medico-chirurgica  di  Napoli,  ecc.  ;  anno  11, 
"tr^r^*  »   ^'  4'  ^  «>  ''^  ®'  ^'  »<>•  ^•P<>"»  >^5  io.8". 

Sor. di  Natoraiitii   Bollettino  della  Società  di  Naturalisti  in  Napoli;  serie  1,  voi.  IV,  fase.  9.  Na- 
^'  ^"P^"-  poli,  1890;  in.8o. 

socieià         •  Jahresbericht  der  naturbistorischen  Geseliscbalt  za  N&rnberg;  1889,  Alitiasd* 
'ii  NoAbberi"  >"ngen  Vili,  Bd.  Dog.  8-i3.  Niirnberg,  1890;  in.8^ 

La  Direzione     *  The  american  Journal  of  Science,  editors  James  D.  and  Edward  S.  Dana,  etc. 
(New-Haveo).  3  ^^^^  ^^j    xxXlX,  u.  i3l,  W5,  «33,  334.  New  Haven.  Conn.,  1890;  in-S*. 

Accad.  ili  Se.  nat.    *  Transaction  of  tbe  New  York  Academy  of  Sciences;  voi.  IX,  n.  1,9.  New 
diNoovaYork.  ^^^^   |890;  in-8«. 

11.  —  Annals  oftbe  New  York  Academy  of  Sciences,  late  Lyceom,  of  nat.  History; 

voi.  V,  n.  1,  5,  3.  New  York,  1889;  in-8*. 

La  Re<iaxioBe     La  NuovH  Notarìsia.  —  Rassegna  trimestrale  consacrata  allo  studio  delle  alghe, 
(Padova).  Redattore  proprielario  G.  B.  Doli.  Dk-Toni  ;  «iugno-ottobre  l89(>r  Padova; 

in-S*». 
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*  BolleitiDo  della  Socl^Ui  Veneto-Trentina  di  Scienze  naturali»  ecc  ;  t.   IV^  Società 

n.  4.  Padova,  1890;  in-S^  """(T.iJ;""" 

*  Rendiconto  del  Circolo  matematico   di   Palermo;   t.  IV,  fase.  V.  Palermo,  circolo  uaiem. 

4  0AA      •-  oa  —  <*'  Palermo. 

1890;  in-8*  gr. 

Esposizione  nazionale  1891  in  Palermo.  —  Programma  speciale  per  la  Mostra  H  Com.  direiuire 

delle  Arti  liberali.  Palermo,  1890;  1  fase.   in.8°.  "^^iP.kJmo" 

Atti  del  Collegio  degli  Ingegneri  e  degli  Architetti   in  Palermo;   anno  XII,  Collegio 

1889,  Maggio-Dicembre;  anno  Xlll,  Gennaio-Aprile  1890.  Palermo  1889-  ''*?"  pSe^^o""** 
1890;  in-8*  gr. 

OBovres  complètes  d*  Aaguslin  Caucht  publiées  sous  la  direction  scienti-  Miuictero 

6qae  de  TAcadémie  des  Sciences  et  sous  les  auspices  de  M.  le  Ministre  ^"''^{*^ofi"^^' 

de  l'instraction  Publique;  «•  sèrie,  t.  VII,  Vili    Paris,  1889;  in-4».  (Parig"?.' 

*  Aniudes  des  Mines,  etc;  8*  sèrie,  t,  XVII,  1«,  9«  3«  ot  4«  livrais.  de  1890.  &«««>« 

Paris.  1890;  in^-.  """'^pI^'"'" 

'  BoUetin  de  la  Sociótó  géologique  de  Franco,  etc;  3^  sèrie,  t.  XVII,  n.9.  SocioU  geologica 

Paris,  1889;  in.8*.  ^/J^^;^ 

*  Journal  de  Pficole  polytechnique,  etc.;  LIX  cahier.  Paris,  1889;  in-4**.  ««»«>•  poiuecn. 

(P»rlgi). 

*  Ifémoìres  de  la  Sociètè  zoologiqne  de  Franco  poar  Tannèe   1889;  t.   II.  so«.  zoologica 

■k_  •       4AA/^     •     «-  à\  Francia 

Paris,  1889;  in-8».  (Parigi). 

—  Bolletin  de  la  Sociètè  zoologiqne  de  Franco  poor  Tannée  1890^  t.  XV,  n.  9.  id. 
Paris,  1890;  1. 

Com^e-rendn  des  sèances  du  Congrès  international  de  Zoologie,  pabliè  par  i<i. 

Raphael  Blancaid.  Paris.  1890;  1  voi.  in-8*.  S 

*  Bolletin  de  la  Sociètè  philomatique  de  Paris,  etc;  8«  sèrie,  t.   Il,  n.  1,  9  soc.  fiiomatioa 

et  3.  Paris,  1890;  in.8».  ^*  '**^«*' 

Annales  des  maladies  de  Toreille,  du  larynx,  du  nez  et  du  pharynx,  etc;  La  Direxiooe 

pabliées  par  A.  Gouooeniem;  t.  XVI,  n.  6>10.  Paris,  1890;  in>8''.  (P*ri80- 

Bolletin  des  poblications  nouvelles  de  la  Librairie  Ganthier-Villars  et  lils;  Gautiih- 

année  1890,  i"  et  V  trimestre.  Paris,  1890;  io-8*.  rJiri?)* 

Histoir^^^es  plantes.  —  Monographie  des  JscìépiadacéeSy  Convohulacées  et  Parigi . 

Boraginacées ;  par  A.  Baillon,  eie;  pag.  921-402.  Paris,  1890;  in-8o.  *    * 
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Soc  c»ic<Hchim.  Journal  de  la  Société  physico-chiiniqQe   russe  à  l'UDÌversité  de  St.-Péleri- 
drpi«itb^^^^  *>o"«'«;  l-  ^^"'  n   ^'^'  St.-Pélersbourg,  i890;  in-go. 

Comit.  geologico   *  Mémoires  du  Comité  géologìque  de  la  Russie;  voi.  IX,  n.  1  ;  voi.  XI,  d.  l. 
di  Pioiroborgo.  Sl-Pótersbourg,  1890;  in-4". 

M.  —  Balletinjdu  Comité  géologiqae,  etc  ;  Vili,  n.  6-8.  St.-Pélersbourg.  1889; 

in-8^ 


R.  Aceademia     *  Rendiconti  della  R.  Accademia   dei   Lincei,  ecc.;  voi.  VI,  fase.  11,  11;  e 
^o^")!'  '"^"^®  ^®*  V®'»  ^*  semestre;  voi.  VI,  2*»  sera.  1890,  n.  1-9.  Roma,  1890; 

in-8*  gr. 

R.  Com.  geoiog.    *  Bollettino  del  R.  Comitato  geologico   d* Italia;   3%  serie  voi.  1.  n.  S-IL 
f:^**"*  Roma,  1890;  in-8^ 

(Roma).  '  ' 

Società         Memorie  della  Società  degli  Spettroscopisti  italiani  raccolte  e  pubblicate  per 
****'*(RSmÌ)'."*'  cura  di  Pietro  Tacchini;  voi.  XIX,  disp.  6-8.  Roma,  1890;  in-4». 

La  Direziono      *  Rivista  di  Artiglieria  e  Genio;  voi.  Ili,  Luglio,  Agosto,  Settembre;  voi.  IT 
(Roma).  Novembre.  Roma,  1890;  in-8'. 

R.  uffixio  geoiog.   R.  Ufficio  goologìco  —  Memorie  descrittive  della  Carta  geologica  d'Italia; 
(Roma).  yqi    y    _  Descrìzione   geologico-mineraria  della  zona  argentifera  del 

Sarrabus  (Sardegna)  :  di  C.  Db  Castro,  Ing.  nel  R.  Corpo  delle  Miniere. 
Roma,  1890;  in-8''.  gr. 

id.  —  Carta  geol.  miner.  del  Sarrabus  (Sardegna),,  nella  scala  di  1  a  50,000,  re- 

datta da  C.  Dfi  Castro,  annessa  al  voi.  V  delle  Memorie  descritt.  della 
Carta  geol.  d'Italia.  Roma,  1890;  in-8*'  gr.  ^ 

Società         Bollettino  della  Società  generale  dei  Viticoltori   italiani;  anno  V,  n.  ti -90, 
'*"  'Ìr."l;:  "•'•  «,  M-  Roma,  1890;  in-8»  gr. 

Società  iuiiana    *  Memorie  di  Matematica  e  di  Fisica  della  Società  italiana  delle  Scienze; 

^^'cRoma)!""  *®"®  ^''  ^'  ^"-  ^*P®'''   ^®^'  '"■^*- 

Il  Municipio      *  Bullettino  della  Commissione  Speciale  d'Igiene  del  Municipio  di  Roma,  ecc.; 
***  '**'"••  anno  XI,  fase.  4-6.  Roma,  1890;  in-8^ 

Accad.  Ponuficia  *  Atti  dell'Accademia  ponti6cia  de'Nuovi  Lincei,  ecc.;  anno  XLII,  Sess.  IV 
^^^^Romaf**"***  del  19  maggio;  V»  del  14  aprile;  Vi»  del  19 maggio ;VI1«  del  16 giugno 

^  ^"'^''  1889:  P  del  15  dicembre  1889;  ll>  del  19  gennaio  1890.  RomaclS89-90; 

in-4«. 


OsMnraiorio      *  Rovisla  do  Obscrvatorio  —  Publìca^o  mensal  do  Observatorio  do  Rio  de  ^ 

di  Rio  Janeiro.  Janeiro;  anno  V,  n.  5,  6,  7,  8.  Rio  de  Janeiro,  1890;  in-8o. 
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verhantllaDgen  des  deutschen    Wissenscbafllichen   Vereìnes   zu  Santiago  ;  Soci«u  tedeie» 

n  Band,  i  lleft.  Santiago,  1890;  in-8".  1n"k!ibgo" 

*  Atti  della  R.  Accademia  dei  Fisiocritici  di  Siena;  sene  4%  voL  II,  fase.  5-6.  r.  Acc.^iiomu 

Siena,  I890;  in-8»  d«»F.tiocriiici 

•              '  di  Siena. 

Palaeontographica  —  Beilraege  zur  Natorgeschichte   der  Vorzeìl;  herausg.  Stoccarda. 

von  Karl  A.  von  Zittbl,  eie  ;  XXVIl  Band,  i  bis  4  Lief.  Stuttgart,  1890;  *    * 
in-4». 

*  Transaction  of  the  Seismological  Society  of  Japan;  voi.  Xill,  part.  i.  Jo-  soe.  sitmuiugica 

koama,  1890;  in-8".  de]  GjappDoc 

di  Tokio. 

*  Bollettino  del  Club  alpino  italiano,  per  Tanno*  1889,  pubblicato  per  cura  del  il  club  ai|>.  iui. 

Consiglio  direttivo;  voi.  XXIII,  n.  56.  Torino,  1890;  in-8^  (Torino). 

Rivista  roensìle   del  Club  Alpino   italiano;  voi.  IX  ,  n.  6-11.   Torino.   1890  |d. 
in-8». 

*  Alti  della  Società  degli  Ingegneri  e  degli  ^Architetti  di  Torino,  anno  XX  III,  Socieià 

1889,  n    29  della  serie  complela  degli  Atti.  Torino,  1889;  in.4°.  e^d^a'AttKii 

di  Torino. 

*  Giornale  della  R  Accademia  di  Medicina  di  Torino,  ecc.  ;  anno  LUI,  n.  4-10.  r.  Acc.dj  Medie. 

Torino,    1890;  in  8**.  di  Torino. 

Città  di  Torino  —  Ufficio  d'Igiene  —  Rendiconto  per  l'anno,  1888,  e  sunto  Mauicipio 

del  1889.  Torino,  1890;  I  voi.  in-4*'.  *»*  Torino. 

Bollettino  medico- statistico  [deir  Ufficio   d'Igiene    della   Città  di   Torino;  iii. 
anno  XVIII,  n.  37  —  anno  XIX,  n.  4-9  ;  19-96-37.  Torino  1889-90;  in-4*. 

Consiglio  Comunale  di  Torino;  1889-90,  n.  V,  Xll,  XIV  e  XV.  Torino,  1890;  id. 
in-4». 

*  Bolffittino  mensnale  della  Società   meteorologica  italiana,  ecc.  ;  serie  9*,  Sociotà  neteor. 

voi.  X,  n.  6-10.  Torino,  1890;  in.4».  ^^'•^ttj;^» 

*  Notarìsia  —  Commentarium  phycologicum^  Rivista  trimestrale  consacrata  La  Dimione 

allo  studio  delle  alghe,  ecc.,  Redattore   David   Lbvi-Mobenos,  Dott.  in  (^««««ì») 
Scienze  naturali;  anno  V,  n.  19,  90.  Venezia,  1890;  in-8^ 

'  Jabrbocb  der  k.  k.  geologischen   Reichsanstalt  ;   XL   Band,  I  und  9  Heft.  società  geologica 

Wien,  1890;  in-8*.gr.  **'  ^'"*""- 

Verhandiungen  der  k.  k.  geologischen  Reichsanstalt  zu  Wien;  1890,  n.  &-13;  i«>- 
in-8'»  gr. 

Verband^ngen  der  k.  k.  zoologisch-botanischen  Gesellschaft  in  Wien,  etc.  ;  \**°".*' 
XL  Band,  9  und  3  Quartal.  Wien,  1890;  in-S**. 
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d'^ì  ^^^       *  ^^^^  ^c'*  Regiae  Societatis  Scientìariam  rpsaliensis;  serici  (eiiiae,  voi. 
di\jp^u."'  XIV,  fase.  1.  Upsaliae,  MDCCCXG;  ìd-4*. 

H.  .  Catalogae  méthodiqae  dea  Àeta  et  Nova  Aeta  Regiae  Soc.   Sdentiarum 

UpsalieiMÌs\  1744-1889,  etc.  Upsaliae,  1  fase,  in-4^ 

Onerr  meteor.    *  Balletin  monsuel  de  l'Obsenratoire  météorologiqoe  de  ruoivertité  d'Uptal; 
***al  Upili"*^  voi.  XXI,  année  1889.  Upsal,  1889-90;  in-4^ 

Goveroo        Balletin  of  the  United  States  national  Maseam  ;  n.  35-37.  Washington,  18S9: 

degli  St.Uo.d*A«.  *      qo 

{WMhllIgtOB).  '""^   • 

id.  Seventh  annual  Report  of  the  United  Siales  Geological  Survey  to  the  Secre- 

tary  of  the  interior;  1885-86;  by  J.  W.  Po^bl  Director.   Washington, 
1888;  1  voi.  in-4*. 


id. 


Proceedings  of  the  United  States  national   Museam;  voi.  X,   1887;  voi.  XI 
1888.  Washington,  1888-89;  in-8^ 


OMerv.  .Nivale     *  Washington  Obsorvations,  1884:  Appendix  I:  -  Catalogae  of  Stars  ohaenred 
degli  steu  Urtti         at  the  United  States  Naval  Observatory,  daring  the  years  1845   to  1877. 
(WtdiiÉgio.}.  ^^   Washington,  1889;  in.4». 


id. 


—  Report  of  the  Superi ntendent  of  the  U.  S.  Naval  Obsenr.  for  the  year 
ending  Jane  30  1889.  Washington,  1889;  in-8*. 


SocieU         *  Verhandlungen  der  pbysikalisch- medicinìschen  Gesellschafl  zu  Warabarg; 
d^wortuTg.  "®"«  ^oìf^e,  XXIV  Band,  n.  6.  Wiirzbarg.  1890;  in-8**. 

i<>  —  Sitzongs-Berichte  der  physikalisch-medicinìschen  Gesellscbaft  za  WQrz- 

barg;  Jahrg.  1890;  n.  1-5;  in-8**. 

L'Autore.        Dott.  Rodolfo  BBTTAzzi,  Prof.  nel  R.  Liceo  dì  Pisa  —  Teoria  delle  grandeiae 
(opera  premiata  dalla  B.  Accademia  dei  Lincei).  Pisa,  1890,  pag.  180;  lii-4* 

V 

i**^  Apercu  sur  le  Micro-graphophone  de  Gianni  Bbttini,  Lieutenant  de  Gavalerie 

de  TArmée  italienne.  New  York,  1890;  1  fase.  in-4*. 

L*A.  Davide  Caiazzi  —  La  breccia  ossifera  del  Monte  Rocchetta  (Golfo  di  Sp6EÌa\ 

Roma,  1890;  1  fase.  ìn-8o. 

^'^*  Manuale  diagnostico-terapeutico  generale  medico-chirurgico  compilato  a  si- 

stema moderno,  ecc.,  per  cura  del  Dott.  Crescenzo  Conca.  Napoli,  1890; 
1  voi.  in-lO'. 

di  Autori.       Revue  góologique  Suisse    pour  Tannóe  1889  ,   par  Ernest   Favib  et  Hans 
Schaidt;  XX,  Genève,  1890;  in^**. 

L*A.  A  texl  hook  of  Physiology;  by  M.  Fostbi,  Prof,  of  Phyaiology  in  tic  Univer- 

sity of  Cambridge;  parta  I-lll.  London^  l888«-90;  in-8*é 
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Chernische  Analyse  der  Soolquelle  «  Louise  •  im  «  Bad  Oranienplatz  >  (Loiiìse- 
nafer  99).  Fìliiilevoin  Admiralsgarten-Bad  zo  Berlin;  von  Dr.  C.  Bemigius 
FRBSENirs,  QQter  Milwirkotig  von  Prof.  Dr.  II.  Fibsenids.  Wiesbaden, 
1889;  I  fase.  in-8". 

—  Chernische  Analyse  der  Soolqaelle  e  Paul  I  »  in  der  Badeanslalt  «  Sool- 

quelle  Paul  I  •  ^Paulstrasse  6),  Filiale  Ton  Admiralsgarten-Bad  zu  Ber* 
lin;  von  Or.  C.  B.  Fresenios,  etc   Wiesbaden,  1889;  t  fase.  in-S*. 

^  Chernische  Analyse  der  Soolquelle  «  Martha  »  in  der  Badeanstalt  «  Sool- 
quelle Martha  n  (Friedriehstrasse  8),  Oliale  voro  Adroiralsgarten-Bad  /n 
Berlin;  von  Dr   C  B.  FRBSEifirs,  etc.  Wiesbaden,  1890;  1   fase.  in-8*. 

—  Chernische  Analyse  der  Soolquelle    e   Bonifacins   »   in   der  Badeanstalt 

■  Soolqnelle  Bonifacins  »  (Liitzowstrasse),  filiale  vom  Admiralsgarlen-Bad 
zu  Berlin;  von  Dr. C.  B.  Fresenius,  etc^AViesbaden,  1890;  1  fase.  in-8°. 

—  Chernische  Analyse  der  Antonien  -  Quelle  zu  Warmbrunn  in  Sehlesien; 

von  Dr.  C.  B.  FiESBNirs,  etc.  Wiesbaden,  1890;  I  fase.  in-8**. 

On  chronology  and  the  ronslruetion  of  the  Calendar  with  special  renard  to  the 
rhinesfì  computation  of  lime  conopared  vvith  the  european;  by  Dr.  H. 
Fbitschb.  St  -Petersburs,  1886;  1  fase,  litogr.  in-8®. 

The  Study  of  the  Boroan  Law;  Inaugurai  Address  by  Enry  Goudt,  Prof,  of 
eivil  lawìn  the  University  ofEdinborg.  Edinburg,  1890;  1  fase,  in  8*  pice. 

A  K5LLÌKRB  —  Uber  die  erste  Entwiekiung  der  Nervi  olfaelorii  (aus  den 
SUzungtberichte  der  fVurihurger  Phyt.-mfd,  Geselìschaft^  JuW  1890;  1  fase. 
in-8». 


GII  Autori. 


M. 


lU. 


U, 


L'Autore. 


L'A. 


L*A. 


S.  Lauba  —  Medicina  esatta  terapeutica  dosimetrica;  anno  Vili,  n.  G-9-10'       s.laoia. 
Torino,  1890;  in-8«. 

A.Moyi  ->  Sulle  oscillazioni  del   pendolo,  avuto   riguardo  alla  rotazione  i«*a. 

dAa  terra;  i^  edìz.  Jesi,  1890;  in-S». 

Untersuchungen  zur  Naturlehre  des  Menschen  und  der  Thiere;  herausge*  il  Soeio  Senatoie 
geben  von  Jac.  Moleschott;  XIV  Band,  3  Uefl.  Giessen,  1890;  ln.8*.      J»cMotMc«oTr. 

Alcune  esperienze  su  girini  e  rane;  Nola   del   Socio   Aliprando   Mobigoia        L*Autore. 
(Kstr.  dai  Rendiconti  della  R*  Accademia  dei  Lincei;  voi.  VI,  i©   sem  , 
fase    19  ;  1  fase,  in -8*  gr. 

Glorie  expérimentale  sur  un  roouvement  curieux  des  ovoTdes  et  des  ellipsoT-  l*a. 

des,  par  Felix  Lbcontb,  Prof,  à  Gand.  Genève,  1890;  1  fase.  in-8''. 

Udo  exploration  en  11  «die  par  Léopold    Orgbls:  —  Italia  farà  da  sh  —  Le  i^'a. 

comiperce  —  L*Agrlculture  —  L'Industrie  —  Le  Pélrole  en   Italie  — 
Questions  ouvrières.  Gand,  1890;  1  fase.  in-S». 
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L'Auions  Osservazioni  aslroGsiche  solari  eseguite  nel  R.  Osservatorio  di  Palermo:  — 
Statìstica  delle  macchie  e  delle  facole  nell'anno  1887:  Noia  di  A.  Ricco 
(Estr.  dalle  Mem.  della  Soe.  degH  SpeUroseopUU  Ualùmi;  toI.  XVI,  1887); 
I  fase.  in-4". 

la.  —  Sai  giorni  di  sole  privo  di  macchie  nell'anno   1889;  Nota  di  A.   Ricco 

(Estr.  dalle  Mem,  della  Soc.  degli  SpeUr.  italiani  voi.  XIX,  1890);  4  fase. 
in-4«. 

id.  Osservazioni  aslrofisìehe  solari   eseguite   nel   R.  Osservatorio  di    Palermo: 

Slatisliea  delle  macchie  nell'anno  1888:  Nota  dì  A.  Ricco  (Estr.  dalle 
AUm.  della  Soc.  degli  Spettr.  ital,  voi.  XVIII,  1889);  1  fase.  in-4« 

L*A.  Exhìbitions  of  eurves  produced  by  the  vibration   of  straight  wires;   by  Ur 

Edward  Sang.  Edinburgh,  1889;  1  fase,  in-8^ 

1(1.  —  List  of  trigonometrical  and  astronoroical  calculations,  in   manuscript  ;  bj 

Edward  Sang.  Edinburgh,  Ì890;  3  pag.  in-4^ 

L*A.  Le  ligniti  italiane,  loro  modo  di  utilizzarne  con  profitto  nelle  cave  e  nelle 

industrie,  e  di  poterle  sostituire  totalmente  al  carbon  fossile:  Memoria 
popolare  dell'Avv.  Orazio  Sapoii.  Siena,  1890;  1  fase.  in-4\ 

t*A.  l-e  altezze  barometriche  a  Napoli  ed  all'Osservatorio   vesuviano:   Nota  del 

Prof.  E.  Semmola.  Napoli,  i890;  1  fase.  in-4o. 

1^*^  Contribuzioni  allo  studio  dei  graniti  della  Rassa  Valsesia;  Memoria  del  Socio 

Giovanni  Stroever  (Estr.  dai  Rendiconti  della  R.  Accademia  dei  iÀneei, 
1889);  1  fase,  in-8"»  gr. 

VA,  L'essenza  reale  delle  quantità  ora  dette  immaginarie,  la  rappresentaxiooe 

diretta  delle  quantità  complesse,  e  la  le«ge  di  continuità  in  Geometrìa; 
per  Vecchi  Stanislao,  Prof,  nella  R.  Università  di  Parma.  Parma,  1890; 
1  fase.  in-1". 

là,  Giuseppe  Vigenti.  —  Biografia  del  Prof.  Cav.  Antonio   Michela,  seguita  da 

alcune  considerazioni  relative  alla  invenzione  del  suo  sistema  fonogra6co 
universale  a  mano,  e  da  una  monografia  sulla  sua   macchina  sTénogra- 

'^  fica.  Ivrea,  1887;  1  fase.  in-8<». 

L*A.  —  L' insegnamento  del  sistema  fonoìtrafico   universale  a  mano  J.  Michela 

negfi  Istituti  Scientifici  governativi,  per  G.  Vicbnti.  Torino,  1890;  I 
fase.  in-8'*. 

L*A.  Die  HiickLildung  der  Thymus;  von  W.  VValdbtbr  (  Separet-abdr.    zu    Sili: 

der  k.  Preussen  Akademie  der  Wiss.  zu  Berfin,  XXV,  8  Maj  l89ot 
1  fase,  in-8*  gr. 


Torino.  ~  SlAipperta  Reale  della  Ditta  G.  E.  Paravia  e  C.     ^ 
5078  (350)  17  i-91. 
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CLASSE 


SCIENZE   FISICHE,    MATEMATICHE    E   NATUBALI 


Adunanza  del  80  Novembre  1890. 

PRESIDENZA   DEL    SOCIO    COMM.    PROF.    MICHELE    LESSONA 
PRESIDENTE 


Sono  preseatd  i  Soci:  Cossa,  Direttore  della  Classe,  Bruno, 
Berruti,  Siacci,  D'Ovidio,  Naccari,  Spezia,  Giacomini,  Came- 
RANO,  Segre  e  Basso  Segretario. 

Si  legge  Tatto  verbale  dell' adunanza  precedente  che  è  ap- 
provato. 

Il  Socio  Basso  presenta  in  dono,  per  parte  dei  rispettivi  autori, 
un  lavoro  del  Corrispondente  Prof.  Augusto  Kighi  Sulle  forze  eie* 
mentari  elettromngiirtiche  ed  elettrodinamiche  (2*  Memoria),  e  due 
Note  del  marchese  Antonio  De -Gregorio,  su  argomenti  di  geologia. 

Le  letture  e  le  comunicazioni  si  succedono  nell'  ordine  se- 
guente : 

«  Intorno  ad  alcuni  teoremi  della  Geometria  sopra  una 
curva  algebrica:  Nota  del  Corrispondente  Prof.  Eugenio  Bertini, 
della  B  Università  di  Pavia  ,  presentata  dal  Socio  Segre  per 
incarico  dell'Autore  ; 

«  Altra  addizione  alla  Nota  «  Sui  determinanti  di  deter- 
minanti  »   del  Socio  D'Ovidio; 

«  Sulle  specie  europee  del  genere  Chrysotoxum  Meio.  » ,  Studio 
del  sig.  Dott.  E.  Giglio-Tos  ,  presentato  dal   Socio  Camerano. 

11  Socio  Camerano  presenta  una  Memoria  del  sig.  Filippo 
Cantamessa,  col  titolo  «  //  Mastodonte  di  Cinaglio  d'Asti  ed 
il  Mastodon  (Tetrolophodon)  arvernensis:  Osteografia  ed  osser- 
yazioni  » .  Questo  lavoro  essendo  destinato  ai  volumi  delle  Memorie, 
Tiene  dal  Presidente  affidato  ad  una  Commissione  perchè  lo  esa- 
mini e  ne  riferisca  alla  Classe  in  una  prossima  seduta. 

4tti  delia  R.  Accade.ìnia  —  Voi.  XXVI  8 
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Infine  lo  stesso  Socio  Camerano,  condeputato  col  Socio  Spezia, 
legge  una  sua  Relazione  sopra  «  I  Molluschi  dei  terreni  ter- 
ziariì  del  Piemonte  e  della  Liguria  »  descritti  dal  Dott.  Fe- 
derico Sacco,  Prof,  di  Paleontologia  nella  Università  di  Torino, 
parte  Vili,   Galeooliidae^  Doliidae,  Ficulidae  e  Naticidae, 

La  Classe  accoglie  le  conclusioni  della  Commissione,  e,  am- 
messo alla  lettura  il  lavoro  del  Dott.  Sacco,  ne  delibera  Tinser- 
zione  nei  volumi  delle  Memorie  dell'Accademia. 


LETTURE 


Intorno   ad   alcuni    teoremi   della   geometria 
sopra  una  curva  algebrica; 

Nota  del  Corrispondente  Prof.  EUGENIO  BERTINI, 
presentata  dal  Socio  C.  Sbqre 


Nelle  Ricerche  di  geometria  sulle  curve  algebriche  (Questi 
Atti,  Voi  XXIV),  assai  pregevoli  per  novità  di  metodo  e  di  ri- 
sultati, il  Dott.  Quido  Castelnuovo  risolve  un  importante  pro- 
blema della  geometria  sopra  una  curva  algebrica  ;  determina  cioè 
il  limite  massimo  del  genere  p,  noti  i  numeri  n,  r  di  una  serie 
g„''  giacente  sulla  curva.  E  s'intende  per  serie  g/  (riferendosi  ad 
una  curva  piana)  una  serie  di  gruppi  di  n  punti,  r  volte  in- 
finita, segnata  sulla  curva  stessa  da  un  qualsivoglia  sistema  li- 
neare di  curve  (cbe  può  sempre  essere  sostituito  da  un  sistema 
lineare  di  curve  aggiunte  {*)). 

Le  proprietà  che  conducono  il  Castelnuovo  alla  detta  de- 
terminazione, hanno  già  interesse  per  sé  e  possono  essere  util- 
mente generalizzate.  Tale  generalizzazione  è  l'oggetto  del  §  2 
del  presente  lavoro  :  e  di  essa  sono  fatte  due  applicazioni.  Una, 
quella  del  §  3,  è  la  stessa  suddetta  determinazione  del  limite 
superiore  di  p^  ottenuta  qui  in  modo  forse  più  semplice  e  più 
chiaro  :  l'altra  è  l'estensione  agli  iperspazi  di  alcuni  teoremi  di- 
mostrati da  Noether  nella  sua  bella  Memoria  :  Zur  Grundleguag 
der  Theorie  der  algebraischen  Eaumcurven  (Memorie  dell'Ac- 
cademia delle  Scienze  di  Berlino,   1882). 


(*)  Gfr.  Noether  nei  Math,  i4nn.,  t.  XXIU,  pa;/.  *i48.  Veggasi  anche  U 
Memoria  fondamentale  di  Brill  e  Noether  nei  t.  VII  dei  AfeuA.  Ann, 
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§    1. 

Proposizioni  preliminari* 

1.  Una  serie  g^  sopra  una  curva  C  (irriduttibile)  possegga 
la  proprietà  che  i  gruppi  aventi  un  punto  arbitrario  (*)  comune 
abbiano  necessariamente  altri  |0  —  1  punti  comuni.  Allora  è  fa- 
cile dimostrare  che  esiste  sopra  C  una  serie  y  semplicemente  in- 
finita (razionale  o  non)  di  gruppi  di  p  punti,  tale  che  ogni 
gruppo  di  g^''  consta  di  k  gruppi  (n  ==  A;  p)  di  y. 

2.  Escluso  il  caso  precedente,  non  pud  avvenire  che  %  gruppi 
di  una  serie  g^  aventi  s  punti  arbitrari  comuni  (l<5<r) 
abbiano  necessariamente  altri  <j  punti  comuni  (0  <  (7  <  n  —  5) . 
Cioè  non  può  avvenire,  considerando  una  curva  piana  C,  che 
una  curva  9  del  sistema  lineare  00''  che  dà  g„''y  la  quale  passi 
per  s  punti  arbitrarii,  passi  necessariamente  per  altri  e  punti. 
Suppongasi  che  ciò  sia  e  che  sia  s  il  più  piccolo  numero,  per 
il  quale  ciò  avviene.  Le  f  per  s  —  2  punti  arbitrarii  for- 
mano un  sistema  2  lineare  00 '*~ '"♦"*,  cioè  almeno  00';  e  inoltre 
quelle  di  esse  che  passano  per  un  punto  arbitrario,  essendo  s 
minimo,  non  passano  necessariamente  per  altri  punti.  Una  rete 
generica  di  1  può  adunque  servire  ad  una  trasformazione  bira- 
zionale  della  C.  La  curva  C'  trasformata  gode  della  proprietà  che 
le  9'  del  sistema  1'  trasformato  di  2,  le  quali  passano  per  due 
suoi  punti,  passano  necessariamente  per  altri  cr  punti  che  sono 
con  quelli  in  'linea  retta,  perchè  ogni  retta  costituisce  con  una 
parte  fissa  una  curva  y',  e  per  Tipotesi  fatta  sulla  curva  pri- 
mitiva C.  Ora  si  dimostrerà  che  la  curva  C'  non  esiste. 

Sia  X  un  punto  arbitrario  di  C'  e  f'*  una  curva  di  1'  che 
tocca  C'  in  X  :  dovrà  9'*  toccare  C'  in  ogni  altro  punto  co-- 
mime.  Infatti  sia  Y  un  altro  punto  comune.  Le  f  '  passanti  sem- 
plicemente per  X,  Y  costituiscono  un  sistema  lineare  A  (almeno 
00^)  di  cui  altri  7  punti  base  sono  sulla  retta  XY.  Sia  Z  uno 


(*)  Qui  e  in  seguito,  arbitrario  signifìca  scelto  in  modo  assolutamente 
generale. 
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di  essi  (*)  e  X'  un  altro  punto  arbitrario-  Anche  le  ff  per 
i  punti  X',  Z  appartengono  ad  un  sistema  lineare  A'  della  stessa 
infinità  di  A  e  di  cui  sulla  retta  X'Z  sono  altri  a  punti  base 
Y'. . .  Se  (Z  restando  fisso)  X'  si  avvicina  indefinitamente  ad  X, 
i  punti  base  di  A'  devono  tendere  ai  punti  base  di  A,  Y'  ad  Y ... 
e  quindi  segue  che  la  curva  9'*  che,  quando  X  è  successivo  ad 
X\  appartiene  ad  amendue  i  sistemi,  deve  toccare  C  in  T^ 
come  asserimmo.  Ma  se  ogni  curva  di  2'  tangente  in  un  punto 
arbitrario  X  deve  toccare  C'  in  ogni  altro  punto  (variabile),  ciò 
dovrebbe  accadere  (per  nuova  considerazione  al  limite)  anche  di 
quella  curva  di  2'  costituita  dalla  tangente  in  X  e  da  una  parte 
fissa,  il  che  non  può  essere. 

3.  Ne  discende  immediatamente  che  in  una  serie  g.'',  che  non 
presenta  il  caso  del  w''  1,  r  punti,  comunque  presiy  di  un  gruppo 
arbitrario  individuano  il  gruppo,  cioè  appartengono  a  quel  solo 
gruppo.  Perchè  se  in  ogni  gruppo  G  di  ^„'"  esistesse  un  gruppo 
r  di  5  +  (7  punti  tale  che  i  gruppi  di  g^''  per  s  punti  passassero 
necessariamente  per  gli  altri  o",  i  gruppi  F  costituirebbero  una 
oo''~  ^'*~'>r=oo*  :  e  quindi  i  gruppi  di  ^„''  per  s  punti  arbitrarti 
passerebbero  per  altri  7  punti  (**). 


(*;  Il  sistema  a  è  indifferentemente  determinato  dai  punti  X,  Y  ovvero 
X,  Z.  essendo  a  minimo. 

{**)  Un^altra  dimostrazione  delle  proprietà  dei  n.  2,  3,  favoritami  per 
iscritto  dal  Castelnuovo  e  della  quale  sono  una  interpretazione  nel  piano  la 
prima  parte  del  n.  2  e  il  n.  3,  è  la  seguente: 

Per  Tipotesi  fatta  che  i  gruppi  di  g^r  aventi  un  punto  comune  non  hanno 
necessariamente  altri  punti  comuni,  si  può  riferire  unìvocamente  alla  curva 
C  una  curva  C  di  ordine  n  di  uno  spazio  (ad  r  dimensioni)  S^,  gli  spazi  S,^| 
di  questo  segnando  sopra  C  la  serie  g^f  corrispondente  a  quella.  Se  in  ogni  S^ 
esistessero  r  punti  di  C  giacenti  in  un  S,^, ,  gli  spazi  S^_^  r  —  secanti  sa- 
rebbero c»'*"^  ed  avverrebbe  che  ogni  spazio  determinato  da  r— 1  punti  arbi- 
trari di  C  segherebbe  ancora  questa  curva  in  un  altro  punto.  Sia  (come  nel 
n.  2)  s  il  minimo  numero  di  punti  arbitrari,  pei  quali  avviene  che  T  S^_,  da 
essi  determinato  contenga  altri  <y  punti.  Se  5>2,  da  un  S^,.,  passante  per 
s  —  2  punti  arbitrari  di  C  si  projetti  C  sopra  uno  spazio  S^_,^j;  la  pro- 
jezione,  per  essere  s  minimo,  è  univoca  e  la  curva  projezione  C^^  à  tale  che 
ogni  sua  corda  è  almeno  trisecante.  Se  r  — j-|-2>3,  si  projetti  C"  nello 
spazio  ordinario  da  punti  esterni  e  si  avrà  una  curva  C"\  sghemba,  di  cui 
ogni  corda  è  almeno  trisecante.  Tale  curva  non  esiste.  Perchè,  se  X,  Y  sono 
due  punti  qualunque  di  C"  e  Z  un  terzo  punto  che  XY  ha  sopra  C",  questa 
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§  2. 

Serie  speciali  complete  nascenti  da  una  serie  data,  di  cni 
k  gmppi  giacciono  in  nna  canra  aggiunta  di  ordine 
Ufi — 3. 

4.  Sìa  C  una  cur?a  piana  d'ordine  m  :  e  facciamo  Tipotesi 
che  k  gruppi  6',  G", ...  6^*'  di  una  serie  speciale  completa  ^^'"' 
esistano  sopra  una  curva  aggiunta  (p«  _  ^ .  Supponiamo  r^  ^  2 
ed  escludiamo  il  caso  particolare  del  n*"  1.  Allora  sussistono  le 
seguenti  proprietà. 

Sia  B  il  resto  dei  h  gruppi  dato  dalla  considerata  ?«,~3  • 
Per  il  teorema  di  Biemann-Roch  (che  s'indicherà  in  seguito  bre- 
▼emente  con  R-B),  le  (p^_3  perB,  G",  6'",...  G<*>  (ad  es.) 
segnano  la  serie  g^*'\  :  onde  per  B,  per  un  gruppo  qualunque  di 
questa  serie  e  per  G",  G'",  ...  G^*^  passa  una  f^^^.  Bipetendo 
il  ragionamento,  si  conclude  che  k  gruppi  qualunque  di  g/\  sono 
dati  da  una  o^  _ ,  per  il  ;    cioè    costituiscono   un    gruppo   di 

r, 

una  serie  speciale  completa  g^^  che  si  ottiene  variando  ^^_,  per 
B.  Parimenti  i  — 1  gruppi  qualunque  di  g„''t  sono  dati  da  una 
f«_3  per  B  e  per  un  altro  gruppo,  cioè   formano  un   gruppo 

di  una  serie  speciale  completa  g,^Z'__.  contenuta  nella  g^^  :   ecc. 

Si  hanno  cosi  k  serie  speciali  complete  g[  (/  =  !,  2,..,,  A;),  di 
coi  ciascuna  contiene  tutte  le  precedenti. 

5.  Sia  fj-i  il  numero  delle  condizioni  indipendenti  a  cui  deve 
soddisfare  una  ^^^i  che  passa  già  per  i  —  1  gruppi  Q\  G",...,  G^'~*^ 
affine  di  passare  per  un  i"'"**  gruppo  G^"^.  Per  il  teorema  B-B 
è  jtjij  =  n  —  rj  e  manifestamente  [J-i^fx^ ,  cioè  n  —  jtx,  >  r,.  Ma 
troveremo  in  seguito  una  maggiore  limitazione  (n.  9). 

Qui   osserviamo  che  i  gruppi  G',  G'',.. .,  G^'- '^  costituiscono 

un  gruppo  di  ffJ.^J^^^  e   quindi  il   passare   f  «-.3   per  essi  dà 

curva  è  da  Z  projettata  doppiamente  mediante  un  cono  al  quale  appartiene 
XY,  e  nel  piano  tangente  lungo  questa  generatrice  al  cono  giacciono  le 
tangenti  a  C'*'  in  X,  Y.  Adunque  due  tangenti  qualunque  di  C"  ai  incontrano 
e  quindi  (C"  non  essendo  piana)  passano  tutte  per  un  punto,  il  che  non  può 
•awre  (altrimenti  lo  stesso  accadrebbe  di  una  sua  projezione  piana). 
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precisamente  (per  il  teorema  E-R)  n(i  — 1)— r<_,  condizioiu. 
Analogamente  sono  ni  —  r^  le  condizioni  a  cui  deye  soddis- 
fare una  fm^3  eli®  P*ssi  per  Q',  G'',  . . . ,  G^'^  Adunque  dere 
essere 

»*-n  =  ^  +  »*(*'~l)~n-. 
cioè 

(1) ^  =  w  +  r,_,  —  r,  ,     (i=l,2,  ...  i) 

ove  si  porrà,  per  t  =  l,  rQ  =  0.  La  formola  precedente  dimostra 
che  a  è  costante  qualsiansi  i  dati  i  — 1   gruppi  e  IV""**". 
Sommando  le  (1)  si  ha 

(2) r,  =  ni-  (f;.i+^,  +  ...  +/xj 

che  segue  direttamente  dall' osservare  che  /Jt, +|ui,+ ... +a. 
esprime  il   numero   delle   condizioni   indipendenti   per  una  ©„_^ 

contenente  i  gruppi  di  g„''ì,  cioè  contenente  un  gruppo  di  g^ 
e  quindi  (teorema  K-R)  è  eguale  ad  ni  —  r, . 

6.  Ora  si  noti  che  una  <p^_3  passante  per  aj=rw  — r^ 
punti  comunque  scelti  di  un  gruppo  arbitrario  G  della  serie  ^.'"i 
soddisfa  sempre  in  conseguenza  a  juij  condizioni  indipendenti  e  quindi 
passa  necessariamente  per  tutto  il  gruppo  G  ;  cioè  non  può  ao- 
cadere  che  il  passaggio  di  una  <f„,^^  per  certi  ju^  —  1  punti  di 
G  produca  il  passaggio  per  un  altro  punto  di  G.  In  vero,  se 
ciò  accadesse ,  quei  [j,^  punti  formerebbero  (teorema  R  -  R)  un 
gruppo  di  una  serie  speciale  g^^  ,  la  quale  sarebbe  segata  dalle 
r'm-3  passanti  per  gli  n  —  [i^  punti  residui  di  G  ed  inoltre  per  un 
gruppo  delia  serie  residua  di  g„''\:  donde  segue  che  ogni  gruppo 
della  g^^  cogli  n  —  f;.j  punti  nominati  formerebbe  un  gruppo  di  g^''^ 
Si  avrebbero  dunque  in  questa  serie  oo'  gruppi  aventi  n  — jUj^r, 
punti  comimi,  i  quali  starebbero  nel  gruppo  arbitrario  G  :  il 
che  non  può  essere   (n.    3). 

Un  teorema  più  generale,  riguardante  le  y^,^.,  che  contengono 
I  —  1  gruppi  dati  ed  inoltre  f/,  punti  di  un  gruppo  arbitrario 
della  <jr„''»  può  forse  dimostrarsi  con  analoghe  considerazioni.  Qui 
basta  osservare  che  in  un  gruppo  arbitrario  di  quella  serie  si 
posson  sempre  scegliere  /Ji,.  punti  tali  che  presentino  altrettante  con- 
dizioni indipendenti  alle  <p^_3  che  passano  per  gli  /  —  1  gruppi  dati 
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della  g^\   e  che  si  assoggettano    inoltre  a  passare    per   quei    fx^ 

punti  (poiché,  se  una  tal  scelta  non  fosse  possibile,  il  passaggio 

di  quelle  <f^^^  per  tutto   il  primo  gruppo  darebbe  meno   di    pi, 
condizioni  indipendenti). 

7.  Abbiansi  due  gruppi  G',  G"  di  ^„'"'  aventi  r^ —  1  punti  ar- 
bitrari  comuni  P  e  dicansi  P',  P''  rispettivamente  i  residui  n— r^+l 
punti  di  ciascun  gruppo.  Se  G',  G"  si  considerano  come  posi- 
zioni limiti  di  due  gruppi  distinti,  si  ottengono  f„^^  passanti  per 
i  punti  P',  per  i  punti  P"  e  tangenti  nei  punti  P  alla  curva  fon- 
damentale C.  Dico  che  ogni  9,„_3  passante  per  i  punti  P',  P" 
è  necessariamente  tangente  nei  punti  P  a  C.  Giacché,  ricordando 
il  teorema  B-R  ,  la  y^^^  passa  per  G'  (contenendone  n — r^+l 
punti)  e  dà  un  resto  R  tale  che  tutte  le  9m_3  per  R  segnano 
sopra  C  la  serie  g„''ì.  Ma  ad  R  appartengono  i  punti  P"  e  quindi 
queste  q^m-3  passano  per  tutto  il  gruppo  G",  cioè  G''  fa  parte 
di  R.  Una  c^^^g  variabile  per  R  dà  un  gruppo  variabile  G  di  g^\ 
e,  quando  G  cade  in  G',  essa  cade  nella  suddetta  'f  m-3  '  questa 
tocca  adunque  nei  punti  P,  come  doveva  dimostrai^si 

Si  noti  che  in  questa  dimostrazione,  come  nelle  seguenti,  è 
essenzialmente  applicata  la  proprietà  del  n'*  (i  :  onde,  come  già 
aTYertimmo,  resta  escluso  il  caso  particolare  del  n"   1. 

8.  La  precedente  proprietà  si  estende  facilmente,  si  ha  cioè  che 
se  i  gruppi  di  gj^"^  hanno  r^ —  1  {0  meno)  punti  comuni  arbitrari^ 
ciascuna  y„,— 3  passante  per  i  residui  punti  di  ogni  gruppo  ha 
con  C  in  ciascuno  di  quei  punti  comuni  un  contatto  i'*""*^. 

9.  Dalla  proprietà  del  n^  7  discendono  importanti  limitazioni. 
Premettasi  che  deve  essere 

(3) fx,  >  r^  -  1  ; 

perchè,  se  fosse  [J-t'^r^ — 1  ,  ricordando  il  significato  di  jUf  , 
nna  (fm-^  P^r  i—1  gruppi  qualunque  di  g/^  dovrebbe  conte- 
nere ogni  altro  gruppo  che  avesse,  con  uno  di  quelli,  r^ — 1 
punti  comuni,   il  che  è  assurdo. 

Orasieno  G',  G",  ...,G^'  -^^^  gruppi  arbitrari  di  f//-  e  G^'-*\  G^^^ 
due  altri  aventi  r^  —  1   punti  comuni  arbitrarii;   segue  dal  n"  7 

che  la  serie  re'^idua  della  g\  è  data  tanto  dalle  ©«-3  passanti 
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per  i  gruppi  arbitrarii  di  g^''ì  quanto  dalle  9^-3  P©r  Q',G\.... 
(3(«-2)^  qC'-i)^  (jto^  Quelle  soddisfano  precisamente,  per  il  signi- 
ficato delle  [X,  a  |^i  +  f/-2 +•••+/-'<  condizioni,  e  queste,  al  jmù,  a 
i^i  +  Mg  +  •  •  •  +/X;_ 2 -t-  2  jui,  _  j  —  (rj  —  1  )  condizioni.  Ciò  si  di- 
mostra notando  che  una  ^^^3  per  G'.G'',...,  G^*~*^  e  p^r  fz^.^ 
punti  di  G^'—^^  contiene  questo  gruppo  per  intero  e  allora  basta 
che  passi  per  f/<-i  — (»'i — 1)  punti  di  G^'^  perchè  ne  contenga 
i^<-i  e  quindi  certamente  G^'^  per  intero.   Si  ha  dunque 

ossia 

(4) p.<^-.-(r,-l)  , 

che,  per  *:==1,  deve  sostituirsi  colla  |ui,  =  n  — r,. 
Dalle  (8),  (4)  segue  immediatamente 

(5) f*,_.>2(r,-l); 

dalla  (4)  si  rìcaTano,  sommando,  le 

<6) F,<«-'-,-(»-l)(r.-l): 

e  da  queste,  pure  sommando,  le 

(7)  .  .  .     lx,+iJ.,+  .  .  .  +^,<i(n  -r,)  -  ^^^^  (r,~  1) 

(e=l,2,...i). 

Il  confronto  delle  (2),  (7)  dà  un  lìmite  inferiore  per  Vin- 

finità  fi  della  serie  g  .  ;  cioè 

(8) r,>»>.  +  'i^(r.-l); 

e  il  confronto  delle  (5),  (6),  nella  seconda  delle  quali  si  ponga 
i  —  1   al  posto  di  t,  per  i  =  k,  dà  un  limite  superiore  per  il 

numero  k  delle  serie  a  \  ;  cioè 

(9) A<^   . 

rt  —  1 
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Infine  si  può  notare  che  dalle  (1),  (4)  si  ottiene 

10.  Una  condizione  necessaria  e  sufficiente  per  le  proprietà 
esposte  è  chiaramente  la 

Se  i  — l  gruppi  di  g„''^  sono  sopra  una  fm^^^  ^  condizione 
sufficiente  affinchè  i  gruppi  sieno  sopra  una  fn»-i  ^^^  ^*  abbia 

f^i +  /^t+ •  •  • +f^-. -  «+ 2  f^i-i  -  (r, - 1)  <J) . 

Infatti  una  fm^z  ^^®  ^^^^  P^  P®**  *  —  2  gruppi  arbitrarii  e 
quindi  soddisfacente  già  a  //i  +  /ig  +  ... +J^'<-2  condizioni,  può 
condursi  per  altri  due  gruppi  aventi  r, —  1  punti  comuni,  fa- 
cendola passare  per  /ji^_|  punti  di  uno  e  per  U|_4  —  (fj — 1) 
punti  (non  comuni)  dell'altro,  e  tale  op^.3  esiste  per  la  rela- 
zione ammessa.  E  allora  si  trova  facilmente  (cfr.  n**  7)  che  i 
grappi  arbitrari  sono  sopra  una  f^-s- 

Colla  ripetuta  applicazione  della  proposizione  precedente  si 
giunge  al  teorema  di  Castelnuovo  (1.  e.  n'  24,  25):  cioè  se 
sussistono  le 

f^i  +  f^«  +  ...  +  2/x,_i-(rt~  l)<p 

per  i=:2  e  poi  per  i=3,  e  così  via  via  fino  ad  i=k,  la 
serie  speciale  g/^  gode  della  proprietà  che  k  suoi  gruppi  qua- 
ìunque  stanno  sopra  una  ^^.3 ,  ossia  valgono  le  proprietà  dette 
tiel  presente  paragrafo. 

§  3. 
Limite  saperiore  di  p  per  una  data  gru''. 

11.  Esistano  k  gruppi  di  una  g^''^  completa  sopra  una 
?„_3(A;>1,  cioè  sia  la  serie  almeno  speciale)  e  non  ne  esistano 
k-\-\  gruppi.  Mantenute  le  denominazioni  del  §  2,  sussisteranno 
tutte  le  relazioni  ivi  dimostrate.   Inoltre  dovrà  essere 

Px-^l^t  +  •..  +  F*-.  +  2/;.;^-  (r,  -  l)^p  , 
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giacché,  se  fosse  <p,  sarebbero  (n.  10)  k  +  1   i  grappi  giacenti 
sopra  una  fn-^^.  La  precedente  e  la  (7),  per  i=k,  danno 

p^k(n-r,)-  ^•(^-^)(r.-l)+/x,-(r.-l) 
cioè,  per  la  (6),  ove  si  ponga  i  =  k. 


l»SA(n-r,)-^^^-ii(r,-l)  +  n-r,-A(r,-l) 


0  anche 


(10) i><(*+l)  (n^r,-*^^) 


w-r, 


o?e,  per  la  (9),  A;  è  un   numero  intero  minore  di   :r-   Ma 

r  j  —  1 

osservisi  che  si  può  prendere  per  k  il  massimo   intero  inferiore 

ti  —  T 

ad -^  (o,  ciò  che  è  lo  stesso,  il  minimo  intero  non  inferiore  ad 

ti  —  r 

7  —  ^)^  perchè  allora  il  2**  membro   della  (10)  assume  un 

valore  maggiore  di  quello  che  ottiene  attribuendo  a  A;  un  valore 
più  piccolo,  come  è  facile  verificare  (*). 

Il  limite  ora  trovato  vale  anche  per  una  serie  g^''  completa 
non  speciale,    nel   qual   caso  j)  =  n  — r.    Invero   se  n<2r  si  ha 

n  —  r 

r<l   e  però  A;  =  0  e  la  (10)  dà  n—r  per  limite  di  p,  cù^è 

n  —  r 

né  dà  il  valore  esatto.  Che  se  ti>2r,  onde >  1 ,  siccome 

r  — 1 

per  k=zO  la  (10)  sussiste,  sussisterà  a  fortiori,  per  la  osserra- 


(*)  Il  Castelnuovo  ha  già  osaervato  che  il  2^  membro  della  (10)  direata 
massimo  per  A -}- 1  =:—-—* -f- ò  cioè  per  Ar= — irV~9*  Ma,  per  lo  scopo 
suddetto,  basta  notare  che,  se   — --T  — *»  ^  intero  (  ì>h>0)  e  si  prende 


r, 


un  valore  inferiore  .  — «',  ove  w'zi:w-|-ò  (ò  intero  >0),  indicando  con 

rj       1 


\,  ^u'  i  corrispondenti  valori  del  2^  membro  della  (10)  per  quei  valori  di  A, 
si  ha  A  —  ^^t  z 
però  A„  >  4^»  ^ 


y.   {  r  1 

si  ha  A  —  ^^t  =:  -i-^ —  (m —  «'      1  —  w  —  w'  )= ^^ —  ò  (  i  —  2  «  —  ò  ) ,  e 
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zione  già  fatta,  per  k  massimo  intero  minore  di :    ma*  iq 

T —  1 

qu^to  caso  il  limite  non  è  raggiunto. 

Infine  il  detto  limite  vale  per  una  serie  g^  (speciale  o  no) 
anche  non  completa.  Perchè,  se  dicasi  g„''i  la  serie  completa  in 
cui  ^;;  è  contenuta,  dalla  (10)  segue,  essendo  rj>r, 


!)<(*+ l)(n~r-A:I-^^ 


ove  k<. 7-< —  e  si  può  prendere  per  A-,    come   dianzi, 

rj— Ir  —  1 

il  massimo  intero  inferiore  ad  —. 

r-  1 

Concludiamo  adunque  il  teorema  di  Castelnuovo  :  —  Se  sopra 
ttiia  curva  di  genere  p  esiste  una  serie  qualunque  %J  (tale  sol- 
tanto che  i  gruppi  della  serie  che  hanno  un  punto  arbitrario 
comune  non  abbiano  necessariamente  altri  punti  comuni)  si  ha 


J><(A+l)(n-r-A^), 


n  —  r 

ove  h  è  il  massimo  intero  inferiore  ad ^ — . 

r  —  1 

Vedemmo  già  che  il  limite,  se  n<2r,  è  raggiunto.  Se 
»>2f  si  può  pure  affermare  lo  stesso  (per  ^r/  speciali)  appli- 
cando una  formola  di  Segre,  ecc.  (Vedi  Castelnuovo,  1.  e.  n.  27). 


§4. 

Altra  applicazione  alle  curve  piane 
proiezioni  di  enrve  speciali  di  8r  (*)• 

12.  Indichi  g^^^  la  serie  segnata  sopra  una  curva  piana  C  di 
ordine  m  e  genere  p  dalle  rette  del  piano.  Se  g^^  non  è  com- 


(*)  Per  i  concetti  e  le  denominazioni  adoperati  in  questo  paragrafo,  ve- 
dasi Vbronesb  ,  Bekandlung  der  projectimschen  Verhdltnisse  der  Ràume  Vùn 
9ersehiedet%en  Dinunsionen  durch  das  Princip  des  Projicirens  und  Schneidens 
(Maih,  Ann,,  t.  XIX);  Skore,  Recherches  générales  sur  les  courbes  et  Us 
turfacés  réglées  cdgébriques.  (Maih,  A  nn,,  t.  XXX,  e  XXXIV)  ;  Castelnuovo,  1.  e, 
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pietà  (il  che  accade  certamente  se  m — 2>2>),  si  avrà  una  serie 
gj  (^^3)  completa  che  la  contiene  e  che  per  ciò  non  può  pre- 
sentare il  caso  particolare  del  n"  1.  In  virtù  di  questa  wàit, 
alla  curva  C  corrisponde  univocamente  una  curva  (?  normale  di 
uno  spazio  ad  r  dimensioni  S^;  ed  è  chiaramente  C'  la  proje- 
zione  di  G  (o  di  una  curva  omografica  a  C)  dallo  spazio  S^.,  so- 
stegno della  rete  degli  S^.,  corrispondente  alla  g^. 

13.  Se  g^  è  speciale  e  non  completa,  la  serie  completa  gj^ 
nella  quale  essa  è  contenuta  è  pure  speciale  (onde  m — r+l</>) 
e  C  è  la  projezione  di  una  C'  speciale  di  S^ .  Allora  una  curra 
aggiunta  c&^_,  per  un  gruppo  di  g^  deve  spezzarsi  nella  retta 
contenente  quel  gruppo  e  in  una  curva  aggiunta  ^^  .  ^.  Dicasi  joi 
l'ordine  minimo  di  una  curva  aggiunta  ^^  e  pongasi  /jL=fw — 3— i, 
(A;^l).  La  curva  fo^  ^  h  rette  del  piano  costituiscono  una  9«_i 
passante  per  It  gruppi  di  gj[ .  Valgono  quindi  tutte  le  proprietà 
del  §  2  (essendo  ora  n  =  w?,  rj  =  r).  In  particolare  dalla  (9) 
si  ha 


e  quindi 


m — »• 
r — 1 


m — r 

a>m— 3 — . 

*  r — 1 


Adunque  se  una  curva  C,  d'ordine  m,  è  projeeione  di  una 
curva  speciale  dello  stesso  ordine  di  S^  ,  si  ha  per  Voriine 
minimo  [x  di  una  curva  aggiunta  di  C  la  limitazione 

w  — 3>a>m— 3— ^^  (*). 
r  —  1 

14.  Inoltre,  conservando  le  indicazioni  del  §  2,  si  avrà  una 
serie  (speciale  completa)  g  \  (i<A:),  a  cui  appartiene  ogni  gruppo 
formato  di  i  gruppi  di  gj\  La  serie  residua  (secondo  il  teorema 


(*)  Se  r  =  3  si  ha  //>  — ^ —  ,  cioè  /*> — ^-^  :  il  che  è  noto  (e  dimo- 
strato nel  caso  che  la  curva  possegga  soltanto  punti  doppia  Cfr.  (ad  esempio) 
ìNoetbbr,  Raumcurven,  §  1,  n.  4,  (ove  l'ordine  minimo  ^  n  —  1),  e  KOppm 
nei  Moth,  Ann.,  t.XXXl,  pag.  294. 
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R-R)  della  g  .^  una  serie  ^  ^i-mt  '  ^^  quale  può  otte- 
nersi colle  f^_j  passanti  per  i  gruppi  di  gj",  ad  esempio  per  i 
grappi  di  gj.  Ciò  facendo,  la  detta  y^_,  si  spezza  nella  i  rette 
contenenti  gli  i  gruppi  e  in  una  curva  aggiunta  residua  9^«8-i- 
Questa  curva  segna  adunque  la  detta  serie  residua  e  però  varia 
in  una  oc/'"'-"''"*"'''.  Ma,  se  indichiamo  con  d  il  numero  dei  vin- 
coli fra  le  condizioni  che  esprimono  i  passaggi  di  una  curva  ag- 
giunta ?,._3_,  pei  punti  multipli  di  C  (cioè  il  numero  di  queste 
condizioni  che  sono  conseguenza  delle  rimanenti),  l'infinità  delle 

f,^3_i   è    data  anche  dal  numero ~ +p — mi+d— 2- 

2 

Per  conseguenza  abbiamo 

(/+l)(i  +  2)  .     .      ^ 


a=.._iii+^, 


Se  1  =  1,  si  ha  $=r  — 2:  cioè  sono  r — 2  i  vincoli  per  una 
f^^.  Reciprocamente  se  ciò  ha  luogo,  cioè  se  le  curve  aggiunte 
?«-.4  di  una  data  curva  costituiscono  un  sistema  lineare 
^-■t+r-i   ^QU(J0  j^YQ  essere  m — r+  1  </>),  si  ha  su  quella  curva 

una  serie  p^  J", t.^~  '  ,  di  cui  la  residua  è  una  serie  gj',  alla  quale 
appartiene  la  gj  data  dalle  rette  del  piàtio:  e  però  ecc. 
Se  t>l,  applicando  la  (8),  si  trova 

.     .       «*(»— 1),       -.V      «(^+3) 


cioè 


ò>(r— 2) 


Concludiamo  che  la  condizione  necessaria  e  sufficiente  af-- 
finché  una  curva  piana  C,  di  ordine  m,  sia  la  projeaione  di  una 
curva  speciale  normale  di  S^  è  che  per  la  curva  aggiunta  di 
ordine  m  —  4  di  C  Steno  r — 2  i  vincoli  fra  le  condizioni 
elesse  dai  passaggi  per  i  punti  multipli  di  C  (jp^w— r  +  1). 
E,  se  ciò  accade^  per   ogni   altra    curva    aggiunta    di    ordine 
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m  —  3  — i  (quando  esista)  il  numero  dei  detti  vincoli  è  almeno 

(-2)  ^  (•)■ 

Invece  per  una  curva  aggiunta  di  ordine  ^m  —  3  le  condi- 
zioni espresse  dai  passaggi  per  i  punti  multipli  sono  sempre  in- 
dipendenti (se  la  curva  fondamentale  è  irrìduttibile). 

15.  La  curva  aggiunta  di  ordine  minimo  di  C  sia  di  ordine 
m  —  3  —  h  e  bia  F  la  curva  normale  speciale  di  S^  che  ha  per 
projezione  C.  Pongasi  che  per  F  passi  una  oo*  di  varietà  (ad 
r —  1  dimensioni)  di  ordine  ^<  k.  Si  trova  per  h  un  limite  io- 
feriore  nel  modo  seguente. 

Tutte  le  varietà  dello   stesso  ordine  i  segnano  sopra  F  una 

serie  (  )  —  A— 2  volte  infinita,  ciascun  gruppo  essendo  com- 

posto di  fw^  punti.  Ad  essa  appartengono  i  gruppi  formati  di  i 
gruppi  qualunque  di  g^''  (che  è  la  serie  data  sopra  F  dagli  S^,  )  : 

ed  anzi  è  cliiaro  che  (  i  —  A—  1   indipendenti  di  quei  groppi 

la  determinano.  Ne  risulta  che  la  detta  serie  è  contenuta  nella  jj. 
e  però  si  ha  /,'^r\ 

^+)-»-2. 

Ma  f^<i> — li  essendo  ^^^  serie  speciale:  e  quindi,  introducendo 
anche  la  limitazione  di  p  data  dal  n.   10,  si  ha 

;,^C+/)-(»+i){» .'=i)-i. 

ove  H  è  il  massimo  intero  inferiore  ad (e,  per  il  n.  13. 

Ad  es. ,  se  Z;=x,   r=3,  si  ottiene,  per  t  =  x  , 
A>^(x  +  l)|(K  +  2)(x  +  3r)— mi. 
Arenzano  (Riviera  Ligure)  —  Ottobre  1890. 


(*)  Anche  questo  teorema,  se  r=:3,  è  Doto  (e  dimostrato  per  la  sola 
prima  parte  in  modo  analogo  al  precedente).  Cfr.  Nobthbr,  Raumcurven, 
(teor.  1,  II,  del  §  3)  e  KGpper,  1.  e,  pag.  295. 
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Altra   addizione   alla   Nota 
«  Sui   determinanti   di   determinanti  » 

per   ENRICO    D'OVIDIO 


Il  sig.  Em.  Bàrbier,  in  una  comunicazione  all^Académie  des 
Sciences  {^Sur  une  formule  de  Lagrange  déjà  généralisée par 
Cauchy,  Nouvelle  généralisation.  Note  de  M.  Em.  Barbier  — 
Comptes-rendus ,  25  Giugno  1883,  t  96,  p.  1845  »)  recò  tre 
esempi  di  un  teorema,  che  disse  aver  divinato  più  che  inventato, 
e  che  non  enunciò.  Or  quel  teorema  non  è  altro  se  non  il  primo 
che  trovasi  dimostrato  nella  mia  Nota  «  Sui  determinanti  di 
determinanti*  (AttidelVAcc.  di  Torino,  v.  XI,  11  Giugno  1876), 
e  che  già  si  trovava  nella  Memoria  dello  Spottiswoode  :  «  Eie- 
mentary  theorems  relating  to  determinants  »  {Giorn.  di  Creile-' 
Borchardt,  v.  51,  1856),  come  notai  nella  «  Addizione  >*  alla 
Nota  citata  (ibid.,  25  Marzo  1877).  Veramente,  dal  modo  come 
il  Barbier  scrive  certi  esponenti,  parrebbe  eh* egli  non  possedesse 
il  teorema   se   non  in    casi  particolari. 

Il  teorema  era  pure  già  stato  dato  come  nuovo  dal  sig. 
Franke  (Giorn.  di  Borchardt,  1863,  t.  LXI,  p.  350:  «  Ueher 
Determinanten  ans  Unterdeterminanten  »),  e  può  enunciarsi  cosi: 


Dato  un  determinante  A  = 


d'ordine  \  e  preso  Vif^ 

tero  jx  fra  0  e  X,  il  determinante   A^  d'ordine  f     J,    che   ha 
per  elementi  i  minori  di  ordine  X^ix  in  A,  è  eguale  alla  potenza 

Dal  che  segue  :  il  determinante  A^_^  d*  ordine  l     \,  che  ha  per 

-  ]      di  A, 

A  questo  teorema  si  può  aggiungere  un  altro,  del  quale  il 
Barbier  indica  solo  un  caso  particolare  della  prima  parte: 
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Il  determinante^  che  ha  per  elementi  i  prodotti  di  due  e?€- 
menti  omologhi  di  A^  e  Ax__^ ,  è  multiplo  di  A ,  quando  le  linee 
di  A^  e  Ax_^  sono  ordinate  in  modo  che  gli  elementi  di  almeno 
una  linea  di  A^  abbiano  per  omologhi  in  A^^^  i  loro  minori 
complementari  in  A;  invece  è  nullo  quando  gli  elementi  di 
ciascuna  linea  di  A^  hanno  per  omologhi  in  A^_j,  i  minori 
complementari  di  una  linea  parallela. 

Infatti,  se  le  linee  che  si  considerano  sono  le  orizzontali,  basta 
aggiungere  nel  nuovo  determinante  ad  una  verticale  le  altre,  per  ri- 
durre quella  verticale  ad  avere  almeno  un  elemento  eguale  a  A  e  gli 
altri  nulli  nella  1*  ipotesi,  tutti  gli  elementi  nulli  nella  2*  ipotesi. 

In  una  successiva  comunicazione  («  Généralisation  du  théorème 
de  Jacobi  sur  les  déterminants  partiels  du  sy stèrne  adjoint  >, 
ibid.,  9  Luglio  1883,  t.  97,  p.  82)  il  sig.  Barbier  recò  un  esempio 
della  relazione  .^v 

A,4  A^—^  =  A        , 

la  quale  evidentemente  è  contenuta  nel  primo  teorema  (ed  anzi 
è  stata  adoperata  per  dimostrarlo).  Essa  fu  data  da  CArcHT 
{Joum,  de  V Ecole  politechnique^  cab.  XVII,   p.   102). 

Nella  stessa  comunicazione  il  Barbier  diede  due  esempi  (il 
2^  con  qualche  inesattezza)  di  un  altro  teorema,  che  nemmeno 
enunciò,  e  che  è  il  seguente: 

Ordinati  gli  elementi  di  k^  e  A^_^  in  modo  che  due  ele- 
menti omologhi  siano  sempre  due  minori  complementari  in  k, 
un  minore  qualsiasi  di  A^  è  eguale  a  quel  minore  di  À^_^  che 
è  complementare  del  proprio  omologo,  moltiplicato  per  A  elevato 

air  esponente  v  —  f         -  )  ,    ove    v   indica    V  ordine   del   detto 


minore  di  A^. 

Questo  teorema  è  del  Franke  (1.  e).  Esso  si  dimostra  imi- 
tando il  procedimento  che  suol  tenersi  nel  caso  particolare  jul  =  1 , 
che  è  notissimo  e  dovuto  a  Jacobi;  e  cioè:  il  minore  scelto  in 

A^    si    rende  di   ordine  (    '  )  introducendovi    nuove   orizzontali    e 

verticali  convenienti,  indi  si  moltiplica  per  k^_^ ,  e  si  vede  die  il 
prodotto  si  riduce  a  A*  moltiplicato  per  quel  minore  di  A^_^  di 
cui  parla  l'enunciato;  onde  il  teorema. 
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Il  signor  PiCQUET  pubblicò  nei  Comptes^-rendus  (1878, 
t.  LXXXVI,  p.  310)  una  Nota  «  Sur  ìes  déterminants  doni 
les  éléments  soni  tous  Irs  niineurs  jpossihles  d'ordre  donne  d'un 
fMerminant  donne  »,  e  poco  dopo  nel  Journal  de  VÉcole  Poly- 
iechnique  (cahier  45,  t.  XXVIII,  1878)  una  Memoria  dal  titolo: 
^  Anni y se  comhinatoire  des  déterminants»  posteriore  anch'essa 
alle  citate  mie  Note,  delle  quali  tuttavia  l'autore  mostra  di  non 
aver  avuta  cognizione.  In  questi  lavori ,  che  certamente  il  sig. 
Barbibr  ignorava,  sono  esposti  i  vari  teoremi  che  ho  dianzi  enun- 
ciati (tranne  il  2*^),  e  ne  sono  indicati  gli  scopritori:  Cauchy, 
Stlvester  ,  Franke.  Ivi  è  anche  ritrovato  il  teorema  che  costi- 
tuisce il  §  IH  della  mia  prima  Nota,  e  che  non  pare  sia  stato 
da  altri  prima   avvertito. 

Accanto  ad  esso  merita  esser  notato  il  seguente,  che  credo 
del  PiCQrET: 

In  un  determinante  B  d'ordine  n  si  assegnino  X  orizsontali 
ed  altrettante  verticali,  e  sia  B^^  il  determinante  degli  elementi 
comuni  alle  rimanenti  orizzontali  e  verticali  di  B.  Posto  [j.  >  /, 
si  assumano  come  elementi  di  un  nuovo  determinante  di  ordine 

f     )  —  (         ^  )  «  minori  ottenuti  da  B  prendendo  gli  elementi 

comuni  a  [x  verticali  di  B  fra  le  quali  nessuna  o  al  più,  [j.  —  l 
siano  scelte  fra  quelle  X  assegnate.  Il  nuovo  determinante  sarà 
eguale  a 

u 

11  sig.  Pjcquet  dà  poi  altre  proprietà ,  relative  ai  determi- 
nanti formati  con  elementi  di  due  dati  determinanti.  Ma  non 
fa  cenno  dei  teoremi  contenuti  nella   2^  mia  Nota. 

Ho  stimato  non  inutile  analizzare  le  due  comunicazioni  del  sig. 
Barbier  e  quelle  del  sig.  Picquet,  sia  per  rischiararle  e  rimetter 
le  cose  a  posto,  sia  per  Toccasione  che  mi  offrivano  di  completare 
le  due  citate  mie  Note,  nelle  quali  si  trovano  anche  altri  teoremi 
generali  sui  minori  dei  determinanti  del  tipo  di   A^^. 

Torino,  30  novembre  lb90. 


Alti  della  22.  Accademia  -   Voi.  XXVI. 
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Le  specie  europee  del  genere  Chrtsotoxum  Meig. 

Studio  del   Dott.   E.   GIGLIO-TOS; 
presentato  dal  Socio  Camerano 


Sebbene  il  Loew  nel  1841,  e  più  tardi  poi  nel  1856  abbia 
pubblicato  due  layori  assai  pregevoli  intomo  al  genere  Cryso- 
toxum  Meig.,  la  detenninazione  delle  specie  di  questo  genere 
presentasi  ancora  molto  intricata  e  difficile  specialmente  per  gli 
errori  di  sinonimia  in  cui  incorre  il  Loew  stesso  e  per  la  in- 
sufficienza delle  diagnosi  delle  specie. 

Nella  collezione  di  Ditteri  del  Bellardi  ho  potuto  avere  più 
di  duecentocinquanta  individui  di  tal  genere  comprendente  quasi 
tutte  le  specie  europee  finora  descritte ,  eccettuato  C,  parmense 
Bond.  e  C.  sibiricum  Loew  della  Siberia  che  io  credo  di  non 
comprendere  nelle  specie  europee,  contrariamente  al  parere  del 
Loew.  Con  tal  copioso  materiale  ho  creduto  utile  di  fare  una 
nuova  revisione  del  genere,  aggiungendo  alle  già  note,  cinque 
altre  nuove  specie. 

La  maggior  parte  degli  esemplari  nominati  sono  Piemontesi, 
altri  di  Santa  Radegunda  in  Stiria;  ma  è  notevole  ciò,  che  tutte 
le  specie  dell'Europa  finora  conosciute  sono  nel  Piemonte  rap- 
presentate. 

Gen.  CHBTSOTOZUM  Meio 
in  lilìger's  Magazin  11,  259  (1803X 

Musca  Linn.  (2)  p.  9  79-253;   (7)  p.  404-III. 
Conops  Scop.  (1)  p.   351. 

Syrphus  Fabr.  (3)  p.  762-172;  (5)  p.  421-175  ;  (8)  p.  278-232. 
Musca  Degeer  (4)  p.   99-3. 

Mulio  Fabr.    (11)   p.   183-41  -  Fallén  (12)   p.   4    (non  Mile- 
sia  Fabr.). 


Digitized  by 


Google 


tiB    SPECIE    EUROPEE    DEL   GEN,    CH&YSOTOXUM    MEIG.  l35 

Chrysotoxum  Meig.  (13)  p.  166-XCVI  -  Macq.  (14)  p.  196; 
(15)  p.  489-6;  Curtis  (16)  653;  Loew  (17,23);  Schum- 
mel  (18);  Zetterstedt  (19)  p.  633-64;  Bond.  (20)  p.  194; 
(24)  p.  197-32;  Walker  (21)  p.  263-XV;  Schiner  (25) 
p.   252-166. 

Antennis  capite  transverso  circiter  aeque  longis^articulis 
IribìiS  in  tubercolo  impositis  :  tertio  oblungo,  compressot  arista 
darsuali  nuda,  prope  basim  inserta.  Oculis  plerumque  hirtiSt 
saliem  in  mare.  Facie  sub-recla  supra  epistomium  tubercu- 
lata.  Proboscide  carnosa,  palpis  brevissimis.  Scutello  inerme^ 
ihorace  piloso  vel  pubescente  saltem  In  mare.  Abdomine  lato, 
vel  ovato,  vel  sub  lineare^  flavo  fasciato.  Alis  vena  quarta  lon- 
gitudinali extrinsecus  manifeste  sinuosa;  transversa  exteriore 
cantra  apicem  primae  longitudinalis  sita ,  quinta  ad  apicem, 
quartae  conjuncta  centra  apicem  tertiae:  spuria  ordinaria 
integra  et  per  feda,  non  interrupia   Pedibus  non  incrassatis. 

II  capo  è  alquanto  più  largo  del  torace,  emisferico.  La  faccia 
gialla  più  o  meno  rossiccia  è  tubercolata  di  sopra  deirepistomio 
con  tre  strisele   nere  o  nericcie  di    cui  due  vanno   dal   margine 
antere  inferiore   degli    occhi   all'apertura   boccale  ed   una  dalla 
base  delle   antenne  all' epistomio.  La  proboscide   è  in   generale 
nera,  carnosa  e  dilatata   airestremità,  i  palpi  brevissimi,  triar- 
ticolati  ed  inseriti  a    metà  della  proboscide,  esternamente  quasi 
sempre   invisibili.  L'apertura  boccale  è  ovale,  assai   larga  ed  il 
labbro  superiore  intaccato.  Le  antenne  inserite  sopra  un  tuber- 
colo frontale  sono  triarticolate  :  il  terzo  articolo  a  forma  allun- 
gata in  generale  a  punta  più  o  meno  acuta  porta  inserita  quasi 
presso  alla  sua  base  dal  lato  esterno  uno  stilo  nudo,  filiforme. 
Oli  occhi  sono   grandi,  reniformi,  irti  quasi    sempre  di  peli  al- 
meno mei  maschi.  Gli  ocelli  in  numero  di  tre,  di  color  rossiccio 
splendente  sono  disposti  sul  vertice  tra  i  due  occhi  in  forma  di 
triangolo   isoscele   framezzo   a  peli    assai   lunghi    nei   maschi.  Il 
torace  quadrangolare,  armato,  ha  due  striscie  bianchiccie  paral- 
lele mediane  più  o  meno  lunghe  e  due  gialle  ai  margini  interrotte  : 
sui  fianchi  ha   pure  altre   due  macchie   gialle  triangolari   al  di 
sotto  deirinserzione  dell'ali.  Lo  scudetto  è  inerme,  semicircolare. 
Vaddotne^  composto  di  5  anelli  visibili  è  peloso,  glabro  o  quasi 
nudo  e  largo,  ovale  o  quasi  lineare,  fasciato  di  giallo  più  o  meno 
rossiccio  in  vario  modo:  cosi  pure  il  ventre.  Le  ali  sono  o  lim- 
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pide  0  fosche,  col  margine  anteriore  fosco  o  gialliccio  totalmente 
od  in  parte,  con  o  senza  macchia  nereggiante  alla  regione  dello 
stimma.  La  4*  vena  longitudinale  è  più  o  meno  ricurva  e  si  riu- 
nisce alla  corsale  presso  all'apice  dell'ala;  tra  questa  e  la  5' 
vena  longitudinale  esiste  una  venula  spuria,  obliqua,  continua.  I 
bilancieri  sono  sempre  gialli  più  o  meno  ferruginosi,  non  molto 
grandi.  Le  squame  o  calittere,  piccole,  sono  sempre  di  color 
giallo.  I  piedi  di  color  giallo  e  nero,  sebbene  assai  robusti  ;  non 
sono  tuttavia  ingrossati  in  nessuna  delle  parti,  e  le  tibie  sono 
alquanto  curve. 

Caratteri  sessucdi. 

Evidentemente  il  carattere  primario  sessuale  si  è  la  presenza 
nel  maschio  di  un  apparato  copulatore  posto  all'apice  dell'addome 
nella  parte  inferiore  e  capace  di  essere  in  parte  ritirato  nell'in- 
terno in  modo  da  non  lasciar  visibile  che  la  sua  estremità.  Tale 
apparato  è  composto  di  una  parte  arrotondata  breve  per  cui  sta 
unito  all'addome  e  di  un'altra  esterna  visibile,  fatta  di  due  ar- 
ticoli più  o  meno  lunghi,  arcuati,  disposti  a  tenaglia,  che  servono 
al  maschio  per  tenersi  con  efficaccia  congiunto  alla  femmina 
durante  l'accoppiamento.  La  grandezza  e  la  colorazione  sua 
è  variabile  molto  :  in  qualche  specie  è  molto  grande  (C  arcuar 
tum  Panz.  C.  luhricum  mihi);  in  altre,  sebbene  sempre  visibile, 
è  mediocre:  in  talune  è  nero,  (C.  eì egans  Loew,  vernale  Loew, 
fesiivum  Lin.)  in  altre  giallo,  munito  o  no  di  qualche  breve  pelo. 
Come  caratteri  sessuali  secondari  si  possono  annoverare  i  seguenti. 
Le  antenne  sono  sempre  nella  femmina  alquanto  più  lunghe  e 
sottili  che  nei  maschi  e  talora  è  alquanto  diverso  anche  il  rap- 
porto degli  articoli.  Gli  occhi  sono  sempre  nella  femmina  meno 
pelosi  che  nei  maschi  e  nella  maggior  parte  della  specie  affatto 
nudi.  Mentre  nei  maschi  essi  si  toccano  per  quasi  tutta  l'esten- 
sione della  linea  mediana  frontale,  nelle  femmine  sono  sempre 
più  0  meno  distanti,  derivandone  da  ciò  che  la  fronte  in  quelh 
è  piccolissima  e  di  forma  triangolare,  bianchiccia  o  gialliccia  nella 
parte  superiore  e  coperta  di  peli  lunghi  neri  o  fulvi,  mentre  nelle 
altre  è  assai  spaziosa  a  forma  trapezoide  nera,  quasi  sempre  nuda, 
con  due  piccole  macchie  gialle  o  bianchiccie  ben  visibili.  11  to- 
racp  e  lo  scudetto  di  forma  nei  due  sessi  uguali  differiscono  solo 
nella  copertura  pelosa.  Se  questa  è  assai  lunga  e  fitta  nei  maschi 
è  meno  lunga  e  fitta  nelle  femmine  ;  se  breve  nei  primi,  manca 
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quasi  sempre  a&tto  nelle  seconde.  L'addome  è  nelle  femmine 
peloso  {C,  fasciolatum  Deg.,  hortense  Meig)  o  quasi  glabro  o 
affatto  nudo  :  iti  generale  è  in  esse  più  oblungo,  talvolta  però 
alquanto  più  largo  (C.  vernale  Loew). 

Sinonimia.  —  Il  gen.  Milesia  di  Fabricio,  da  quasi  tutti 
i  ditterologi  finora  riferito  come  sinonimo  di  questo  genere,  non 
è  tale  giacché  avendolo  quell'autore  caratterizzato  colle  parole 
«  Antennae  breves,  triarticulatae  :  articuìo  ultimo  ovato,  com- 
presso, setigero  »  appare  evidente  che  comprende  in  esso  la  specie 
a  terzo  articolo  antennale  non  oblungo,  ma  ovale,  o  elittico. 

Caratteri  specifici. 

Il  carattere  specifico  della  uguaglianza  o  ineguaglianza  nella 
larghezza  delle  fascio  gialle  addominali,  mi  è  parso  quello  più 
TÌstoso  che  divide  nettamente  in  due  gruppi  molto  ben  distinti 
tutte  le  specie  di  questo  genere.  Cosi  ho  creduto  pure  di  pren- 
dere per  base  di  una  seconda  divisione  la  presenza  di  fascio  che 
si  estendono  più  o  meno  verso  i  margini  laterali  dell'addome  ed 
anche  questa  ci  permette  di  distinguere  bene  in  due  parti  un 
buon  numero  di  specie.  L'avere  poi  il  margine  anteriore  delle 
ali  nereggiante  fin  dalla  bnse  e  quasi  tino  all'apice  è  un  carat- 
tere assai  costante  e  non  trova  un'eccezione  che  in  una  varietà 
del  C.  itali cum  Rond.;  così  dicasi  di  quello  del' margine  ante- 
riore gialliccio,  della  presenza  o  mancanza  di  macchia  nericcia 
allo  stimma,  delle  vene  delle  ali  a  contorni  limpidi  o  foschi,  ecc. 
Corrispondenti  a  questi  caratteri  si  nota  una  concomitanza  di 
altri  assai  vistosi:  tali  sono  la  forma  del  corpo,  la  lunghezza 
relativa  degli  articoli  delle  antenne,  la  copertura  pelosa  del  corpo 
ed  anche  il  disogno  stesso  dell'addome.  *Ho  voluto  poi  nelle  de- 
scrizioni introdurre  come  elemento  caratteristico'  di  una  certa 
importanza  oltre  alla  lunghezza  del  corpo  già  sempre  usata,  anche 
la  larghezza  dell'addome  presa  nel  punto  dove  essa  si  presenta 
maggiore  cioè  al  margine  posteriore  del  secondo  segmento.  Se- 
guendo quindi  l'esempio  datoci  da  Loew  ho  riportato  puie  per 
ogni  specie  i  rapporti  numerici  degli  articoli  delle  antenne  cor- 
riiipondenti  sempre  ad  altri  caratteri  pure  importanti.  E  final- 
meute  il  disegno  dell'addome  sebbene  molto  variabile  ha  tuttavia 
per  così  dire  un  aspetto  in  complesso  così  caratteristico  per  molte 
specie,  da  non  doversi  trascurare  e  da  essere  anzi  in  talune  cosi 
distintivo  da  divenire  di  molta  importanza.   Perciò   ho  aggiunto 
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a  questa  lavoro  una  tavola  con  alcuni  disegni  rappresentanti  gK 
addomi  ed  i  yentri  di  molte  specie,  particolarmente  di  quelle 
doTe  le  fascie  gialle  e  le  proporzioni  di  larghezza  e  lunghezza  hanno 
un'importanza  notevole:  disegni  che  ho  creduto  quasi  necessari 
giacché  non  ne  esistono  finora  altri,  per  quanto  io  sappia,  se  si 
eccettuano  quelli  pessimi  di  Degeer,  e  di  Meigen,  quello  di  Panzer 
del  C.  arctsatum  e  forse  qualcun  altro. 


.1 


9 


Chiave  analitica. 

Fascie  mediane  dei  segmenti  addominali  tutte  eguali  o 

quasi  fra  di  loro 2 

Fascie  mediane  dei  segmenti  addominali  disuguali    .    . 

C.  bieinctum  Linn.  (1758) 

Ì  Fascie  medie  che  si  dilatano  alquanto  presso  i  margini 
dell'addome  o  che  li  raggiungono 3 
Fascie  medie  non  raggiungenti  il  margine   dell'addome  15 

n  \  Margine  anteriore  delle  ali  nereggiante 4 

I  Margine  anteriore  delle  ali  giallo  o  gialliccio  ....     8 

,  J  Addome  nei  due  sessi  coperto  di  peli  lunghi  e  fitti    .     5 
I  Addome  nei  due  sessi  glabro  o  nudo 6 

i  Margine  anteriore  delle  ali  nereggiante  fino  all'apice  . 
j  )                                              C.  fasciolatum  Deg.   (1776) 
'  Margine  anteriore  delle  ali   non   nereggiante   fino    alla 
estremità C.  hortense  Meig.  (1822) 

^  j  Addome  largo,  quasi  circolare,  depresso  C.  Lessonae  mihi 
I  Addome  stretto,  quasi  ovale,  alquanto  carenato  ...     7 

[  Margini  laterali  delV addome  gialli  e  neri  alternatamente 
„  )  '  C.  italicum  Rond.   (1845) 

'  Addome  tutto  circondato  di  una  fascia  gialla.    .    .     . 


C.  cisalpinum  Rond.   (1845) 

Ì  Scudetto  bruno  o  con  una  una  macchia  nera,  pellucida, 
poco  distinta 9 
Scudetto  giallo  o  con  una  macchia  nera  opaca  distinta  12 

Strìscio  grìgie  mediane  del  torace  che  raggiungono  o  quasi 
il  margine  posterìore 10 

Strisde  grìgie  mediane  del  torace  che  ne  oltrepassano 
appena  la  metà 11 
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I  Terzo  articolo  delle  antenne  quasi  uguale  al  primo.    . 

,^  I  (7.  permanse  Bond.  (1845) 

1  Terzo  articolo  delle  antenne  più  lungo  del  primo    .    . 

f  C.  arcuatum  Panzer  (1796) 

- .  l  Organi  copulatori  maschili  molto  grandi  C.  lubricum  mihi 
)  Organi  copulatori  maschili  poco  grandi  C.  Sackeni  mihi 

19  \  Organi  copulatori  maschili  neri  C,  eìegans  Loew.  (1841) 
)  Organi  copulatori  maschili  gialli 13 


13 


14 


Fascie  addominali  non  congiunte  fra  di  loro  lungo  i 
margini C.    Bigoti    mihi 

Fascie  addominali  congiunte  tutte  o  in  parte  lungo  i 
margini 14 

Fascie  marginali  del  3®  e  4^  segmento  addominali  poco 
larghe C.  chrywpolita  Bond.  (1845) 

Fascie  marginali  del  3^  e  4^  segmento  addominali  molto 
larghe (7.  octoniaculatum  Curt.  (1838) 


i  Ali  a  macchia  stigmaticale  nereggiante  distinta    .    .    •   16 
15  (  Ali  a  margine   anteriore    più  o  meno   giallo-fosco,  ma 
(         senza  macchia  stiinmaticale  nera  distinta   .         .     .    17 

.  ^  \  Femori  a  base  nera  o  nereggiante  C  vernale  Loew.  (1841) 
I  Femori  totalmente  gialli        C,  festivum  Linn.   (1758) 

\  Contomi  delle  vene  delle  ali  ofifuscati     C.  fuscum  mihi 

17     Contomi  delle  vene  delle  ali  limpidi 

/  C.  lineare  Zetters.  (1819) 

C.  fasoiolatum  Dbqger  (4)    p.    124;  14  tay.  7,  fig.  14,15; 

Loew  (23)  pag.  609-3;  Schinek  (25)  pag.   253-3. 
MuUo  fasciolatus  Fallèn  (12)  Syrph.   5-1. 
C.  costale  Meo.  in  Meigen  (13)  pag.   172-7. 
C.  marginatum  ììeìq,  (l^)  171-5;  Schummel  (18)  Zbtterstedt 

(19)  pa«.   633.   1;  Walker  (21)  266-6. 

Mas  -  Corporis  long,  millim.  17-18  -  Abdominis  latit,  millim. 
6-7.  —  Migrum^  pilosulum.  Antennis  nigris,  articulo  ter  Ho 
iuobus  primis  conjunctim  longiore^  arista  fusca.  Fronte  nigra^ 
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luiescente^  pilis  longis  nigris  instructa.  Oculis  hirtis,  Thorace 
nigro,  fusco  piloso,  maculis  lateralibus  flavis.  Scutello  nigri- 
cante,  pilis  longis  nigris  instructOy  margine  antico  lineala  /lava 
transversa,  Abdomine  nigro  flavo  pubescente^  fasciis  quatuor 
interruptis,  duabus  marginis  postici  segmentorum  tertio  et 
quarto  integris  flavis,  apice  flavo.  Ventre  nigroy  pilosulo, 
incisuris,  maculisque  quatuor  parvis  in  tertio  et  quarto  seg- 
mento  flavis.  Pedibus  flavo- ferrugineis,  femoribus  nigrican- 
tibus,  Alis  margine  antico  nigricante  (Tav.  Fig-.  1  e  2). 

Foemina  differì  :  oculis  breviter  hirtis.  fonte  nigra,  macu- 
lis duabus  lutescentibus  ad  marginem  oculorum  contiguis. 

Descrizione.  —  Capo  largo  poco  più  del  torace.  Proboscide 
cornea,  dilatata  e  munita  di  qualche  brere  pelo  airestremità , 
nericcia.  Faccia  di  un  color  giallo  più  o  meno  ocraceo;  protube- 
ranza epistomica  poco  sviluppata.  Tre  macchie  nericcie  la  attra- 
versano :  due  partendo  dai  margini  infero-laterali  degli  occhi  vanno 
a  terminare  sul  margine  boccale,  l'altra  più  grande  e  più  spiccata 
parte  dalla  insenatura  anteriore  dell'apertura  boccale  e  si  esten- 
de fino  alla  protuberanza  su  cui  stanno  inserite  le  antenne, 
senza  però  giungere  al  loro  punto  di  inserzione.  Antenne  nere; 
proporzione  degli  articoli:  1  :  1  :  3  a  un  di  presso:  stilo  lungo 
quanto  il  terzo  articolo,  bruniccio.  Protuberanza  antennaìe  su^ 
riormente  nera,  munita  di  lunghi  peli  neri,  e  di  brevi  peli  gialli 
alla  sua  base  presso  i  margini  interni  degli  occhi.  Occhi  neri,  irti 
di  peli  assai  lunghi  e  neri;  margine  posteriore  biancheggiante. 
Torace  nero  coperto  sopra  e  sotto  di  lunghi  peli  nericci  o 
fulvi:  due  striscie  gialle  sui  suoi  margini  laterali,  interrotte 
poi  da  un  tratto  nero  corrispondente  a  più  di  tutto  lo  spazio 
di  inserzione  delle  ali.  Due  piccole  linee  mediane  parallele,  av- 
vicinate, grigie,  cominciando  dal  margine  anteriore  vanno  un 
po'  oltre  la  metà  del  torace.  Una  macchia  gialla  sta  a  ciascun 
suo  lato  immediatamente  avanti  alla  base  delle  ali.  Scudetto 
bruno  posteriormente  con  lunghi  peli  neri  ;  margine  anteriore 
giallo  con  lunghi  peli  gialli.  Addome  nero  di  forma  ovale,  largo, 
molto  curvo  superiormente ,  incavato  al  di  sotto,  coperto  di  peli 
fitti,  piuttosto  brevi,  uniformemente  gialli,  fuorché  sui  fianchi  dove 
spiccano  due  ciufi5  di  peli  più  lunghi,  neri.  Fascio  di  color  giallo 
citrino  0  giallo  ocraceo  in  numero  di  sei.  Quattro  decorrono  sul 
mezzo  dei  segmenti  addominali,  interrotte  lungo  la  loro  ^inea  me- 
diana, si   dilatano   fortemente    verso  i  margini   laterali,  ma  in 
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generale  non  li  raggiungono:  quelle  del  terzo  e  quarto  segmento 
si  uniscono  o  quasi  colle  fascie  marginali  le  quali  sono  intiere,  e 
si  dilatano  alquanto  a  triangolo  yerso  la  parte  mediana:  quella 
del  quinto  è  separata  dall'apice  dell'addome  giallo  da  una  sotti- 
lissima striscia  nera  in  forma  di  Y.  (Fig.  1).  Ventre  nero,  co- 
perto di  peli  neri  assai  lunghi,  colle  linee  di  unione  dei  segmenti 
gialli  e  due  macchiette  gialle  oyali  più  o  meno  grandi  sul  terzo 
e  quarto  segmento  e  talora  anche  sul  quinto  (Fig.  2).  ^/i  lim- 
pide nel  loro  margine  posteriore,  fnlye  nel  loro  margine  ante- 
riore dalla  base  fino  alla  metà:  nericcie  nell'altra  metà.  Tale 
striscia  fosca  non  oltrepassa  in  larghezza  la  4*  nerratura  longi- 
tudinale, la  quale  è  poco  curva.  Bilancieri  e  calittere  gialle  o 
giallo-ferruginee.  Piedi  gialli  più  o  meno  ferruginei:  anche  nere, 
femori  neri  o  nereggianti  dalla  loro  base  fino  ad  oltre  la  loro 
metà,  coperti  di  peli  fulvi,  assai  fitti  e  lunghi. 

Habitat:  Svezia,  Norvegia,  Gran  Bretagna,  Germania,  Au- 
stria e  Italia.  Ne  esaminai  molti  del  Piemonte,  provenienti  tutti 
dalle  regioni  alpine  fra  cui  dalla  valle  Formazza  nell'  Ossola  e 
dai  dintorni  di  Pesio  nelle  valli  di  Cuneo.  E  comunissimo  pure 
Bei  dintorni  di  santa  Kadegunda  nella  Stiria.  Trovasi  nei  mesi 
di  luglio,  agosto  e  forse  anche  settembre. 

Sinonimia  —  Meigen  descrisse  questa  specie  col  nome  di 
(7.  marginatum ,  ma  d'  accordo  con  Loew  io  credo  che  si 
debba  conservare  il  nome  datole  dal  De  Geer,  giacché  la  descri- 
zione da  costui  fattane  è  assai  chiara  e  determinata.  La  specie 
descritta  da  Meigen  col  nome  di  C.  fasdolatum  De  Geer, 
differisce  da  questa  per  le  ali  immaculate,  e  lo  scudetto  nero 
contornato  di  giallo,  mentre  il  De  Geer  dice  chiaramente  che 
«  le  bord  exterieur  des  ailes  a  une  forte  teinte  de  brun  jaunàtre  » 
e  che  €  Técusson  du  dos,  qui  est  brun  ou  roussàtre,  est  marqué 
d'un  Ugno  transverse  jaune  ».  11  Mulio  fasciolatus  Fallén  cor- 
risponde a  questa  specie,  di  cui  però  non  è  sinonimo  il  Syrphus 
arcuatus  Panzer  come  quest'  autore  riporta.  Il  C.  costale  Me- 
gerle  in  Meigen  differente  da  questa  specie  per  la  statura  di 
poco  minore  è  equivalente  al  C.  fasdolatum  Deg.  trovandomi 
in  ciò  d'accordo  con  Loew  e  con  Schiner.  Non  sono  però  d'ac- 
cordo con  questi  nel  riferire  a  questa  specie  il  Sirphus  vespiformis 
in  €  Entomologia  systematicay^  e  Milesia  vespiformis  in  «  Sy stema 
Anihiatèfum  >  di  Fabricio  e  di  ciò  avrò  occasione  di  parlare  più 
ayanti  per  la  sinonimia  del  C.  arcuatum  Panzer. 
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C.  hortente  Meioen  (13)  pag.  173-8. 

C.  fasciolatum  Mbig.  (13)  p.    170-4;  Zbtters.  (19)  p.  631-2. 

C,  arcuatum  Walker?  (21)    Syrph.    pag.    265-3;    LoEW  (23) 

pag.  609-4;  Schiner  (25)  p.   253-4. 
C.  scoticum,  pubescens  Curtis  (16)  p.   653-7-8. 

Mas  -  Corporis  longit,  millim.  11  -  Abdominis  latit,  4-5. 
Nigrum^  pilosum.  Antennis  articulo  lertio  duobus  primis 
longiore,  Oculis  hirsutis.  Thorace  luteo  piloso.  Scutello  nigri- 
cante  pellucido,  pilis  longis  fusco-flavescentibus  inslruclo, 
margine  antico  lineola  flava  transversa.  Abdomine  sub-globoso^ 
flavo  piloso,  fasciis  flavis  alterne  interruptis,  apice  flavo  Femo- 
ribus  nigricantibus,  tibiis  flavis,  tarsis  ferrugineis.  AUs  mar- 
gine antico  dimidia  costa  flavo-fuscescente  (Tav.  fig.  5) 

Foemina  differì  :  oculis  breviter  albide  hirtis,  fronte  nigra, 
maculis  duabus  lutescentibus. 

Varietas:  nlgropilosa,  mihi:  oculis  magis  hirsutis,  thorace 
scutelloque  pilis  longis,  nigris,  alis  margine  antico  nigricante 

Descrizione.  —  Sebbene  il  carattere  della  statura  debba  con- 
siderarsi in  generale  di  poca  importanza,  tattayia  credo  che  nei 
casi  di  maggior  differenza  non  sia  da  trascurarsi  affatto.  La  spe- 
cie C.  hortense  Meig.  è  assai  simile  al  C.  fasciolatum  Deg.  ma 
ne  differisce  anzitutto  per  le  minori  dimensioni,  e  la  differenza 
in  questa  circostanza  è  tale  che  credo  a  buon  diritto  potere  for- 
mare un  carattere  specifico  non  spregevole  unito  naturalmente  a 
quelli  altri  di  cui  ora  verrò  parlando. 

In  complesso  il  corpo  si  presenta  nero  e  più  peloso  che  non 
nella  specie  antecedente.  Capo  alquanto  più  largo  del  torace. 
Proboscide  faccia  e  antenne  come  nel  C.  fasciolatum  Deg.  Occhi 
nei  maschi  coperti  di  peli  neri  lunghi  e  fitti,  che  nelle  femmine 
sono  più  brevi,  meno  fitti  e  bianchicci.  Torace  coperto  di  peli 
gialli  assai  lunghi  che  sono  neri  nella  varietà  nigropilosa  mihi 
e  delle  macchie  marginali  la  posteriore  alquanto  più  lunga  dei- 
Tal  tra  si  porta  fino  al  livello  dell*  inserzione  del  margine  ante- 
riore delle  ali:  al  disotto  delle  macchie  gialle  laterali  trovasi 
un'altra  piccola  macchia  dello  stesso  colore,  ovale,  mancante  nel 
C.  fasciolatum  Deg.  Scudetto  bruno  scuro  con  una  linea  sottile 
gialla  sul  margine  anteriore  ;  in  qualche  esemplare  tutto  margi- 
nato strettamente  di  giallo  :  in  ogni  caso  la  macchia  mra  cen- 
trale sempre  pellucida  e  non  mai  opaca  e  nettamente   distinta. 
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Addome  tondeggiante  quasi  globoso  :  le  fascia  mediane  dei  segmenti 
raggiungono  i  suoi  margini  laterali  o  quasi  e  si  uniscono  talora 
con  quelle  marginali.  Nel  secondo  segmento  la  fascia  marginale 
presentasi  come  una  sottile  striscia  gialla  ai  lati  che,  gradata- 
mente diminuendo,  scompare  affatto  nella  parte  mediana  Inoltre 
i  ciuffi  di  peli  che  stanno  sui  fianchi  alla  base  dell'addome  sono 
gialli  e  frammischiati  solo  di  qualche  pelo  bruno  nella  yarietà 
nigropilosa.  Le  ali  hanno  il  margine  anteriore  giallo  più  o  meno 
fosco  e  alquanto  nereggiante  nella  varietà  nigropilosa^  ma  tale 
parte  oscura  generalmente  non  si  estende  in  larghezza  ed  in  lun- 
ghezza  oltre  la  seconda  nervatura  longitudinale:  in  ciò  differisce 
massimamente  dal  C.  fasciolatufn  Deg.  In  tutto  il  resto  è  simile 
a  quest'ultima  specie. 

Habitat  :  Germania,  Scandinavia,  Italia,  Stiria,  Gran  Bret- 
tagna? Non  è  molto  comune.  Gli  esemplari  da  me  esaminati 
prorengono  da  santa  Badegunda  in  Stiria,  e  dalle  regioni  alpine 
del  Piemonte,  fra  cui  dalla  Valle  Formazza  neirOssola,  dai  din- 
tomi  di  Pesio  e  di  Valdieri  nelle  valli  di  Cuneo.  Trovasi  nei 
mesi  di  luglio,  agosto  e  settembre. 

Sinonimia.  —  Il  C.  fasciolatum  Deg.  in  Meigen,  e  di 
Zetterstedt  ed  il  C.  scoticf4m  e  pubescens  di  Curtis  sono 
(la  riferirsi  a  questa  specie  e  forse  a  quelle  variazioni  in- 
difiduali  in  cui  lo  scudetto  appare  nero  contornato  di  giallo,  ed 
il  margine  anteriore  delle  ali  di  color  giallo  assai  poco  offuscato. 
Forse  è  sinomino  pure  di  questa  specie  il  C.  arcuatum  Walk.  ; 
tuttavìa  non  è  detto  nella  sua  descrizione  se  il  corpo  sia  coperto 
<li  peli,  e  questo  è  uno  dei  caratteri  più  salienti.  Anche  Loew 
e  Schiner  riferiscono  questa  specie  al  C.  arcuatum  Lin.  :  avrò 
occasione  di  ritornare  sopra  questa  discussione  nel  descrivere  il 
C.  fesiivum  Lin.;  per  ora  mi  limito  ad  affermare  Tinsussistenza 
di  questa  sinonimia  giacché  Linneo  attribuisce  al  suo  C,  arcua^ 
ium  quattro  fascio  addominali  e  non  sette  né  otto,  1*  addome 
glabro  inferiormente  con  quattro  fascio  gialle  ed  i  piedi  intera- 
mente ferruginei. 

Non  ho  potuto  poi  vedere  dove  Linneo  parli  nella  sua  de- 
scrizione deiraddome  peloso,  come  Loew  afferma:  riporto  in  prova 
qaanto  dice  a  tal  proposito  Linneo  stesso:  «  Abdomen  ovatum, 
nigrumy  arcubus  quatuor  luteis  medio  interruptis » 
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0.  LeMonae  n.  sp. 

Mas.  —  Corporis  longit.  millim.  /5-/7  Abdominis  latit. 
milUm.  5-7.  Nigrum,  pubescens.  Antennis,  arista  pallida. 
Oculis  tenuUer  hirsutis.  Thorace  flavo  pilosulo,  Scutello 
flavo  ^  macula  magna  media  nigricante^  pellucida  ^  pilis 
longis  nigris  instructo.  Abdomine  lato  ^  depresso^  ovaio, 
fasciis  quatuor  latis  interruptìs,  duabus  integris^  apiceque 
flavis.  Ventre,  fasciis  tìHbus  flavis, latis,  arcuatis.  Alis margine 
antico  nigricante.  Pedibxis  luteo-ferrugineis^  femoribus  basi 
nigris.  (Tav.  fi^.  3,  4). 

Foemina  differì:  statura  minore  (millim.  i4)  abdominis  mi- 
nore latitudine  (mill.  4  i;2)  fronte  maculis  duabus  albidis,  pilis 
brevibus  tantum  instructa.  Oculis  tomentosis.  Thorace  tenui- 
ter  pubescente.  Femoribus,  pedibusque  luteo  ferrugineis, 

I  Varirtas:  aflliiis  mihi,  corporis  longit.  mill.  i3'i4;  abdo- 
minis latit.  millim.  4-5.  Thorace  flavo  tomentoso.  Scutello  flavoy 
macula  media  nigricante,  parva,  pellucida.  Abdomine  fere 
glabro y  ovato,  fasciis  mediis  segmentorum  latis,  posticis 
subtillimis.  Femoribus  basi  nigricanlibus  vel  ferrugineis. 

II  Varibtas:  hjalipennis  mihi:  simillima  varietati  affinis, 
distincta  tamen  abdominis  fascis  latioribus,  alis  margine  antico 
luteo  non  fusco. 

Descrizione.  —  Questa  specie  è  assai  affine  al  C.  italicum 
Rond.  sebbene  nel  suo  facies  generale  si  presentì  molto  net- 
tamente distinta  da  esso.  E  concorrono  specialmente  a  questa  di- 
stinzione la  maggior  mole  del  corpo,  e  la  larghezza  dell'addome 
relativamente  al  torace.  Capo  alquanto  più  largo  del  torace; 
faccia  gialla  più  o  meno  ocracea  sparsa  di  qualche  pelo 
fulvo,  colle  solite  striscio  nericcie  di  cui  la  mediana  si  tiene  al- 
quanto distante  dalle  radici  delle  antenne  Fronte  coperta  di 
peli  lunghi  neri ,  di  color  bianco  argentino  per  molti  peli  bre- 
vissimi di  tal  colore  che  la  coprono  ;  protuberanza  antennale  nera. 
Antenne  nere  coli'  ultimo  articolo  terminato  a  punta  gradata- 
mente e  collo  stilo  lungo  quanto  questo,  di  color  testaceo  paUido. 
Proporzione  nei  loro  articoli:  1:1:2  Va»  Occhi  irti  di  peli  assai 
fitti  ma  di  colore  cenerino;  margine  posteriore  bianco  argentino. 
Torace  coperto  di  peli  gialli  assai  lunghi  sopra  e  sotto,  colle 
macchie  gialle  marginali  poco  distanti  fra  di  loro  e  di  cui  la  po- 
steriore è  assai  più  lunga  dell' anteriore.  Linee  grigie^  mediane 
assai  visibili,  larghe  e  che  non  vanno   molto  oltre  la  metà,  Al 
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disotto  delle  solite  macchie  laterali  del  torace  dae  piccole  mac- 
chie oTali  assai  distinte.  Scudetto  munito  di  peli  lunghi  neri  o 
nereggianti  ;  nel  mezzo  una  macchia  ovale  assai  grande  e  pellu- 
cida. Addome  largo,  poco  arcuato,  ovale,  leggermente  carenato 
Terso  la  sua  parte  posteriore,  coperto  di  peli  fitti,  gialli  e  corti 
che  vanno  allungandosi  gradatamente  fin  sui  fianchi.  Fascio  ad- 
dominali mediane  larghe  assai,  che  raggiungono  i  margini  laterali 
e  si  uniscono  insieme  alle  posteriori.  Di  queste,  manca  quella  del 
secondo  segmento  ;  quella  del  terzo  assai  sottile  si  allarga  alquanto 
verso  il  mezzo,  terminando  ad  angolo  molto  ottuso,  e  quella  del 
quarto  ha  la  forma  di  triangolo  col  vertice  vicino  assai  alla  linea 
di  interruzione  della  fascia  anteriore.  L'estremità  anale  ha  una 
macchia  a  triangolo  col  vertice  acutissimo,  e  riunita  assai  larga- 
mente alla  fascia  anteriore  dello  stesso  segmento.  (Tav.  fig.  3). 
Ventre  sparso  di  peli  lunghi,  rari,  gialli;  una  striscia  sottilis- 
sima gialla  alla  base,  quindi  si  succedono  alternatamente  delle 
fascie  assai  larghe  nere  continue  e  gialle  quasi  sempre  interrotte 
lungo  la  linea  mediana  (Tav.  fig.  4).  Piedi  giallo- ferruginei  ; 
femori  anteriori  e  mediani  a  base  nera  ed  i  posteriori  neri  o 
nericci  fin  oltre  la  metà;  tarsi  ferruginosi.  Ali  a  margine  ante- 
riore nericcio  come  nel   C  fasciolatum  Deg. 

La  varietà  a /finis  (mihi),  è  la  forma  veramente  di  passaggio 
da  questa  specie  al  C.  italicum  Eond.  In  essa  la  mole  va  di- 
miDueiìdo,  e  Taddome  prende  una  forma  più  oblunga.  I  peli  degli 
occhi  e  del  torace  sono  più  rari  e  più  corti,  così  quelli  dello 
scudetto,  che  non  sono  più  neri  ma  gialleggianti.  Questo  è 
quasi  giallo  del  tutto  e  la  macchia  nera  pellucida  è  assai  pic- 
cola. Addome  quasi  glabro,  fiarissimi  i  peli  del  ventre  e  limitati 
alla  sua  base,  la  quale  è  anche  più  largamente  fasciata  di  giallo. 
Fascie  intiere  posteriori  dell'addome  meno  grandi.  Femori  non 
neri,  ma  ferruginosi  alla  loro  base.  Nelle  femmine  poi  gli  occhi 
ed  il  torace  sono  appena  tomentosi,  lo  scudetto  è  privo  di  peli 
lunghi,  l'addome  è  glabro  sopra  e  sotto  e  le  macchie  frontali 
sono  gialleggianti. 

La  2*  varietà  hyalipennis  (mihi),  è  somigliantissima  a  questa 
prima,  ma  tuttavia  se  ne  distingue  per  le  fascie  addominali  al- 
quanto più  larghe  e  sopratutto  poi  per  le  ali  a  margine  giallo 
e  non  oscuro,  né  fosco. 

Son^  convinto  dell'esistenza  reale  di  questa  specie  giacché 
potei  esaminarne  parecchi  individui  e  porli  a  confronto  con   un 
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numero  assai  considereYole   delle   varietà  affinis,  kyalipennis  e 
del  C.  italicum  Bond. 

Habitat:  Piemonte.  Gli  esemplari  esaminati  provengono  dai 
dintorni  delle  terme  di  Valdieri  nelle  valli  di  Cuneo  :  quelli  della 
varietà  affinis  da  regioni  alpine  o  prealpine. 

C.  italioom  Eond.  (20)  p.   196-1;  (24)  p.  201-2. 

C.  intermedium  LoEW.  (23)  p.  610-5;  Schineb  (25)  254-5. 

C  moni f cola  Schummel  (18). 

C,  graecum  Walker  (22)  p.   219. 

Mas.  —  Corporis  longit.  millim.  Qii.  Abdominis  laULmil- 
lim.  4-5.  Antennis  articulis  duobus  primis  hrevibus,  subaegua- 
libus,  tertio  longitudine  dupla  praecedentium  conjunctim.  Ocu- 
lis  pubescentibus.  Thorace  flavo  pubescente.  Scutello  flavo, 
macula  media  nigricanie  pellucida.  Abdomine  ovato ^  arcuato 
fasciis  quatuor  latis  inten'uptis,  duabus  integris  subtillimis 
apiceque  flavis.  Alis  margine  antico  nigricante.  Pedibus  luteo- 
ferrugineis.  (Tav.  fig.  6). 

Foemina  differì:  thorace  et  scutello  brevissime  pilosis: 
fronte  nigra  maculis  duabus  lateralibus  cinereo-sublatuscen- 
tibus:  oculis,  abdomine  atque  ventre  nudis. 

Varibtas:  grjmnophthalma  mihi  statura  minore,  abdominis 
fasciis  magis  attenuatis,  ocùlis  nudis  etiam  in  maribus. 

Descrizione.  —  Credo  inutile  riferire  qui  una  descrizione 
più  minuta  di  questa  specie.  Rondani  la  descrisse  correttamente 
e  ne  rilevò  in  modo  particolare  i  caratteri  che  la  distinguono 
dal  C  intermedium  Meig.  con  cui  taluni  ditterologi  l'avevano 
confusa  (26,  p.  141),  riferendosi  in  tale  descrizione  alla  diagnosi 
di  questa  ultima  specie  data  dal  Zetterstedt.  In  seguito  Loew  e 
ScHiNER  nei  lavori  sopra  citati  ne  diedero,  specialmente  il  primo, 
una  minuta  ed  accurata  descrizione,  alla  quale  credo  dover  ri- 
mandare colui  che  volesse  maggiori  particolari  intorno  a  ciò. 

La  varietà  gymnophthalma  oltre  al  distinguersi  per  la  sta- 
tura più  piccola,  per  le  antenne  più  strette  quasi  lineari,  per 
l'addome  più  stretto  a  fascio  interrotte  sottili  e  con  mancanza 
quasi  assoluta  di  fascio  marginali  si  differenzia  poi  principalmente 
per  la  mancanza  completa  di  peli  sugli  occhi  non  solo  nelle  fem- 
mine, ma  anche  nei  maschi. 

Habitat:   Italia,  Germania,  Austria,   Francia,   Europa  meri- 
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dionale  fino  alPÀsia  Minore  ed  alla  Siria.  Da  noi  fa  trovata  da 
Bondani  nell'Italia  centrale  e  nella  Meridionale.  Tra  gli  esem- 
plari da  me  esaminati  taluni  prorengono  da  Yaldieri,  altri  dai 
dintorni  d' Ivrea  nel  Canarese,  ed  uno  dair  isola  di  Cipro.  La 
larietà  gymnophthalma  è  del  Piemonte. 

Sinonimia.  —  La  sinonimia  di  questa  specie  diede  molto  a 
discutere  a  parecchi  ditterologi,  onde  penso  propizia  l'occasione 
di  fare  anch'io  qualche  parola  intorno  a  tal  soggetto. 

Mbioen  fece  una  descrizione  di  una  specie  ,  da  lui  chia- 
mata C  intermedium  ,  unendovi  una  figura.  Riferendoci  nella 
determinazione  ai  suoi  dati  descrittivi  e  figurati,  sebbene  sieno 
alquanto  incompleti,  non  possiamo  far  a  meno  di  essere  condotti 
a  riconoscere  nel  suo  C  intermedium  una  specie  affinissima  al 
C.  aretiatum  Linn.  come  vien  da  lui  interpretato  od  al  (7.  fe^ 
siivum  Linn.  secondo  l'interpretazione  del  Loew.  Tanto  è  vero 
ciò,  che  gli  autori  che  vennero  in  seguito  a  lui,  come  Macquart, 
Cartis^  Zetterstedt,  Yalker  e  Bondani  seguendo  la  descrizione  del 
Meigen  vennero  agli  stessi  risultati  finali,  e  ciò  si  può  molto 
bene  scorgere,  dalle  descrizioni  date  da  ognuno  di  essi.  Ma  nel 
1856  il  Loew  nel  suo  citato  lavoro,  pag.  617,  618,  dice  che 
avendo  potuto  avere  da  Oiac.  Sturm  un  maschio  determinato  da 
Meigen  come  C.  intermedium  e  portante  ancora  l'etichetta  scritta 
da  questo,  potè  togliere  ogni  dubbio  che  avesse  sull'autenticità 
della  specie,  ed  in  base  a  ciò  ne  dà  la  descrizione  minuta  di  cui 
già  dissi,  descrizione  che  concorda  perfettamente  con  quella  del 
C.  italicum  Rond.  perciò  moltissimo  diversifica  da  quella  di  Mei- 
gen e  dalla  unita  figura.  Anzi  il  Loew  stesso  fa  molto  bene  ri- 
saltare questa  diversità.  À  questo  punto  due  cose  sole  si  possono 
amidettere  :  o  che  Meigen  abbia  dato,  come  suppone  Loew,  una 
cattiva  descrizione  ed  una  pessima  figura  (herzlich  schlecht  figur) 
del  C  intermedium y  oppure  che  uno  sbaglio  sia  successo,  per  disat- 
tenzione o  per  altro  motivo,  quando  il  Meigen  scrisse  od  infilzò 
nell'ago  l'etichetta  per  l'esemplare  inviato  poi  a  Qiac.  Sturm. 
Quale  delle  due  è  piÀ  ammissibile?  À  parer  mio  la  seconda,  giac- 
ché trattasi  in  tal  caso  di  un  errore  che  può  commettere  ognuno, 
mentre  è  per  lo  meno  inverosimile  che  Meigen  abbia  potuto  dare 
di  una  specie  non  solo  una  pessim'k  figura,  ma  anche  una  cattiva 
descrizione.  E  credo  che  sia  più  nel  vero  la  mia  supposizione 
che  non  Quella  di  Loew.  Ciò  ammesso  la  cosa  si  riduce  ad  una 
questione   semplice  di  priorità.   Il  C.  intermedium    Loew  non  è 
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il  C,  tntermedium  Meig.  :  ma  il  primo  è  identico  al  C.  itali' 
cum  Rondarli:  la  descrizioni)  data  da  questo  nel  1845  antecede 
quella  data  da  Loew  nel  1856,  dunque  si  deve  conservare  a 
questa  specie  il  nome  di  italicum  datole  prima  da  Bondani. 

Sono  d'accordo  del  resto  con  Loew  ad  ammettere  sinonimi  di 
questa  specie,  il  C,  monticala  Schum ,  ed  il  C,  graecum  Walk. 

C.  oisalpinum  Bondani  (20)  p.  197-2;  (24)  p.  200-1;  Loew 
(23)  p.  611-6;  SCHINER  (25)  p.   254-5. 

Mas.  -  Corporis  longit.  millim.  9  ii-Abdominis  latU.  mi- 
lim.  3  Vi"^-  Nigrum  9  pubescens.  Antennis  articulo  tertio 
longitìidine  subaequali  duobus  primis  coniunctim^  arista  tla* 
vescente.  Thorace  sub  nudo,  scutello  loto  flavo  vel  inlerdum 
macula  nigricante,  parva,  pellucida^  pilis  longis  destittcto. 
Abdominenudo,  fa^ciisflavis  interruptis  ad  lateraconfluentibus 
in  fasciam  marginalem  luteo-sub-fulvam  guae  totum  abdomen 
circumdat.  Alis  margine  antico  flavo  rufescente,  maculaapicali 
nigricante  distincta.  Pedibus  flavis.  (tav.  fic?-.  7). 

Foemina  differt  :  fronte  flava^  postice  nigra  et  antice  nigro 
marginata^  oculis  nudis. 

Descrizione.  —  Questa  specie  è  molto  nettamente  distinta 
da  tutte  le  altre  di  questo  genere.  I  caratteri  suoi  differenziali 
sono  i  seguenti.  Bapporti  degli  articoli  delle  antenne:  1:173:2  ^/.^ 
Torace  quasi  nudo  e  così  lo  scudetto  il  quale  è  talora  comple- 
tamente giallo,  talora  invece  con  una  macchia  bruna  nel  mezzo 
piccola  e  poco  distinta.  Addome  quasi  di  larghezza  costante 
dalla  sua  base  fino  al  margine  posteriore  del  quarto  segmento  : 
si  restringe  poi  quasi  d'un  tratto,  e,  specialmente  dopo  il  se- 
condo anello,  la  parte  dorsale  è  foggiata  a  carena.  Fascie  gialle  del 
2"  segmento  assai  largamente  interrotte  che  si  dilatano  moltis- 
simo ai  margini  fino  ad  occupare  quasi  tutta  la  larghezza  del 
segmento:  le  altre  alquanto  più  strette,  ma  tutte  disposte  molto 
obliquamente.  Al  margine  posteriore  del  3"  segmento  vi  è  talora 
una  linea  sottilissima  gialla  dilatata  alquanto  nel  mezzo  :  una  si- 
mile, ma  assai  più  visibile,  sul  4"  segmento,  mentre  sul  5"  essa  si 
restringe  in  una  macchia  triangolare.  Tutte  queste  fascie  sono 
riunite  insieme  da  una  fascia  gialla  assai  larga  che  circonda  tutto 
l'addome  dalla  base  all'ano.  Ventre  nudo  a  fascie  gialle  alter- 
nate e  disposte  come  nel  C.  italicum  Bondani.  Appaf-ato  copu- 
latore  maschile  nericcio,  e  talora  giallo.  Ali  col  margine  ante- 
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fiore  più   o   meno   giallo-ferruginoso;   verso  il  loro  apice  una 
macchia  nereggiante.  Vena  4*  longitudinale  assai  curva. 

Habitat.  Italia,  Austria.  Secondo  il  Loew  si  troverebbe  anche 
in  Corsica.  Gli  esemplari  da  me  esaminati  sono  delle  Alpi  Ma- 
rittime. Non  pare  una  specie  molto  comune. 

C.  parmense  Rond.  (20),  p.  198-3;  (24)  p.  201-3;  Loew 

(23).p.   613-13. 

Vedi  la  descrizione  data  da  Bondani  e  da  Loew  nelle  opere 
succitate. 

Habitat.  Italia. 

C.  arcuatimi  Panzer  (9)  Erst.  Jahrg.   2-10. 

Musca   arcuata  Linn.  ?  (2)    p.    985-39;   (7)    p.    440-88  (non 

Deg.). 
C.  sylvarum  Meig.    (13)    p.    171-6;    Schummel    (18);    Loew 

(23)  p.  608-1- Schiner  (25) -p.   253-4. 
C.  scutellatum  Macq.  (14)-p.   201-4. 
C.  fasciolatum  Bond.  (20) -p.  199-5;  (24))  p.   202-4. 

Corporis  longit,  milHm,  ió-lO-AMominis  latit.  millim.  6-7. 
Nigrum^  pilosulum.  Antennis  articulo  teriio  longiore  duobi^ 
primis  conjunctim.  Oculis  hirtis.  Thorace  fulvo  piloso,  tota 
longitudine  griseo-bivittato.  Scutello  bruneo*  Abdomine  pube- 
scente, depresso ,  lato,  fasciis  sex  luteo -fuscis  alterne  inter- 
ruptiSf  apice  flavo.  Ventre  flavo,  piloso,  fasciis  nigris  arcua- 
tisi Alis  margine  antico  flavescente.  Pedibus  flavo- ferrugineis, 
femoribus  basi  nigris  (tav.  fig.  8,  9). 

Varietas:  impndicnm  Loew.  (V.  descriptionem  in  opere  cit). 

Descrizione.  —  Sebbene  per  l'aspetto  e  per  la  mole  si  av- 
vicini assai  al  C.  fasciolatum  Deg.  se  ne  distingue  tuttavia  assai 
nettamente  per  i  seguenti  caratteri.  Nella  faccia  la  striscia  nericcia 
mediana  è  assai  più  stretta,  e  la  protuberanza  epistomica  alquanto 
pid  spiccata.  Le  antenne  hanno  nei  loro  articoli  le  seguenti  pro- 
porzioni: l:iy3:2.  Nelle  femmine  le  macchie  frontali  soiio  d*un 
grigio  cenerino.  Occhi  meno  pelosi.  Torace  coperto  di  peli  fulvi 
e  gialli,  non  molto  lunghi;  le  due  linee  grigie  longitudinali  lo 
percorrono  per  tutta  la  sua  lunghezza  e  le  macchie  gialle  margi- 
nali e  laterali  come  nelle  altre  specie.  Scudetto  interamente  bruno 
con  peli  lunghi    fulvi  o  gialli  e  talora  con  un   margine   sottile 

Ilo.  Addome  depresso,  largo,  coperto  di'  peli  brevi  néri  sulle 

Atti  della  R.  Accademia.  —  Voi.  XXVI  10 
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fascie  nere,  gialli  sulle  gialle,  e  quelli  che  stanno  sai  fiancbi 
dell'addome  alla  sua  base  lunghi  e  gialli.  Fascie  gialle  inter- 
rotte molto  dilatate  ai  margini  e  congiunte  con  quelle  margi- 
nali assai  sottili  :  prima  fascia  assai  più  largamente  interrotta 
che  non  le  altre  (tar.  fig.  8).  Sul  ventre,  alla  base  di  ogni 
anello,  delle  fasce  gialle  interrotte  nel  mezzo  che  si  continuano 
sul  lembo  posteriore  dell'  anello  antecedente  (tav.  fig.  9). 
Ali  a  margine  anteriore  non  nereggiante,  ma  giallo  e  talora  giallo 
alquanto  fosco  compreso  nei  limiti  della  2^^  vena  longitudinale. 
Piedi  gialli  e  femori  neri  non  oltre  alla  loro  metà. 

Habitat:  Austria,  Germania,  Inghilterra,  Francia,  Italia.  Gli 
esemplari  da  me  esaminati  sono  del  Piemonte  e  provengono  dalle 
selve  lungo  il  torrente  Sangone  presso  Torino,  dai  dintorni  di 
Cuneo  e  dì  Susa.  È  assai  comune. 

Sinonimia.  —  Osservando  la  figura  che  il  Panzer  dà  del  Syrphus 
arcuatus  come  sinonimo  della  Musca  arcuata  Linn.  e  del  Syrphus 
arcuatus  Fabr.  si  è  condotti  indubbiamente  a  riconoscere  in  essa 
la  specie  ora  descritta,  sia  per  le  proporzioni  del  corpo,  sia 
ancora  per  le  fascie  delFaddome,  e  non  il  C,  fasciolatum  Deg. 
come  il  Fallén  crede.  Il  C,  fasciolatum  di  Bondani,  come  ho 
potuto  convincermi  da  due  esemplari  tipi  di  quest'autore  è 
sinonimo  del  C.  sylvarum  Meig.  come  da  Loew  viene  con- 
cluso. Non  riconosco  caratteri  abbastanza  importanti  nel  C.  scuifl- 
latum  Macq.  per  distinguerlo  da  questa  specie.  Quanto  alla  sino- 
nimia della  Musca  arcuata  Lin.  la  questione  è  in  tal  caso  assai 
complicata.  La  descrizione  datane  da  Linneo  è  così  imperfetta,  e 
la  sinonimia  sua  è  cosi  scorretta  che  ho  creduto  bene  di  annullare 
affatto  il  nome  Linneano  e  sostituirlo  con  quello  del  Panzer.  Ho 
già  detto  (V.  sinonim.  C.  hortense)  perchè  non  si  possa  accettare 
la  identità  stabilita  da  Loew  tra  C.  hortense  Meig.  e  Musca 
arcuata  Linn.;  aggiungerò  qui  che  questa  potrebbe  meglio  ri- 
ferirsi al  C.  arcuatum  Panz.  per  il  ventre  giallo  e  per  le  quattro 
fascie  gialle  che  vi  si  trovano,  come  Linneo  accenna,  ma  anche 
da  questo  differenzia  per  avere  i  piedi  totalmente  ferruginom 
(pedes  ioti  ferruginei).  Quanto  alla  sinonimia  stabilita  da  Linneo 
colla  Musca  arcuata  Deg.  essa  è  affatto  erronea  trattandosi  di 
una  specie  molto  diversa.  Taluni  (per  es.  Schiner  (25)  -  p.  253-4) 
riferiscono  a  questa  specie  il  Syrphus  vespiformis  Fabr.  :  io 
non  sono  di  quest'avviso  giacché  la  descrizione  che  egli  ne  dà  è 
afflitto  insufficiente  e  può   applicarsi   tanto  bene  a  questa  come 
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id  altre  specie.  Inoltre  le  sinonimie  che  Fabrìcio  stesso  riferisce 
i  questa  specie  della  Musca  vespiformis  di  Linneo  e  di  Degeer 
he  non  appartiene  neppure  al  gen.  Chrysotoxum  Meig.,  ci  pro- 
rano  ancora  di  più  l'erroneità  di  Schiner.  Aggiungasi  ancora  che 
lel  «  Sy sterna  Antliatorum  eviene  descritta  sotto  il  nome  generico 
Milesia  che  non  è  sinonimo  del  gen.  Chrysotoxum  come  già 
)o  notato.  Lo  stesso  deve  dirsi  ancora  delle  diagnosi  date  da 
Pabrìcìo  ne*  suoi  Tari  larorì  del  Syrphus  arcuatus  che  egli 
fa  sinonimo  della  Musca  arcuata  di  Linneo  :  esse  sono  talmente 
incomplete  che  per  verità  si  potrebbero  applicare  a  quasi  tutte 
le  specie  del  genere  di  cui  trattiamo. 

C.  Inbrioum  n.  sp. 

Mas.  -  Corporis  longit.  milL  i3.  Abdominis  latit.  mUl.4.  -M- 
grum,  pilosulum,  Antennis  articulo  tertio  longitudine  sub- 
acquali  duobus  primis  conjunctim,  arista  flaoescente.  Oculis 
hirlis.  Thoraee  flavo- piloso,  scuiello  nigricante^  flavo  subtil- 
lime  limbato^  pilis  longis  flavis  instructo.  Abdomine  oblungo, 
flam  piloso,  fasciis  quatuor  interrupiis  latis ,  duabus  inte- 
grisi apiceque  flavis.  Ventre  flavo  pilis  longis  flavis  munito, 
fasciis  nigris.  Oenitalibus  flavis ,  maximis,  Alis  margine 
aniicoflavescente,  Pedibus  ferrugineis,  femoribus  medietate 
basali  nigris,  (Tav.  fig.  10,  li;. 

Descrizione  —  Corpo  oblungo,  snello.  La  faccia  ha  la 
strìscia  nera  mediana  assai  sottile,  acutissima  e  distante  dalla 
base  delle  antenne.  Occ1\i  coperti  di  brevi  peli.  Articoli  delle 
antenne  :  1 :  1  7^  :  2  Y^.  Torace  irto  di  peli  assai  lunghi  gialli,  e 
le  dae  Unee  grìgie  mediane  poco  visibili  oltrepassano  appena  la  sua 
linea  di  mezzo.  Scudetto  bruno -nericcio  pellucido  con  un  orlo 
gialleggiante  sottilissimo  e  con  lunghi  peli  gialli.  Addome  coperto 
di  peli  poco  lunghi,  gialli  con  quattro  fascie  gialle  interrotte,  quasi 
diritte  che  si  dilatano  verso  i  margini  laterali  senza  raggiungerli  e 
I  H  congiungono  invece  o  quasi  con  quelle  intiere  marginali  del  3**, 
4' e  5®  segmento.  Queste  sottilissime,  quasi  diritte,  non  dilatate 
nel  mezzo;  solo  quella  del  5^  segmento  alquanto  più  larga  delle 
altre  (tav.  fig.  10.)  Ventre  giallo,  sparso  di  peli  assai  lunghi, 
solcato  da  fascie  nere  diritte  poste  quasi  al  margine  posteriore 
di  ogni  segmento  e  riunite  Tuna  all'altra  anteriormente  lungo 
la  linea  meoiana  (tav.  fig.  11.)  Apparato  copulatore  maschile 
nsibilissimo,   giallo,    molto    grande,    forcuto  e   assai  sporgente 
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all'esterno.  Bilancieri  giallo-ferruginosi;  ali  limpide  col  margine 
anteriore  giallo-fosco  sottilmente:  quarta  vena  longitudinale 
appena  sensibilmente  curva.  Piedi  giallo-ferruginosi  ed  i  femori 
neri  nella  loro  metà  basale. 

Habitat.  Piemonte.  Ne  esaminai  due  individui  maschi  presi 
nei  dintorni  di  Torino. 

C.  Saokeni  n.  sp. 

Mas.  —  Corporis  longit,  millim.  14  —  Abdominis  lai.  millim. 
5.  Nigrumpubescens,  AntennisarticuHs  sub-aegualibus,  OcuUs 
hirtis,  Thorace  flavo -piloso,  scut elio  ferrugineo  macula  nigra, 
pellucida^  parum  dislincta,  pilis  longis  flavis  instructo.  Abdia- 
mine  ovato,  arcuato,  glabro,  fasciis  quatuor  flavis  interruptis 
et  quatuor  integris,  ad  latera  connatis.  Ventre  flavOy  fasciis 
nigris  exilibus.  Oenitalibus  flavis.  Alis  margine  antico  flave- 
scente.  Pedibus  totis  flavis   (Tav.  flg.  12  e  13). 

Foemina  invisa. 

Descrizione.  —  Proporzioni  degli  articoli  delle  antenne: 
1  :  Yfi  •  1  ^/r  Occhi  irti  di  peli  assai  fitti  e  lunghi.  Torace 
macchiato  come  nelle  antecedenti  specie,  coperto  di  peli  lunghi, 
fitti,  gialli.  Scudetto  ferruginoso  con  una  macchia  nera  pellucida 
appena  visibile.  Addome  quasi  glabro,  con  due  soli  ciuffetti  di 
peli  giallo -bianchicci  sui  fianchi  alla  base.  Tutti  i  segmenti  hanno 
due  fascio;  una  mediana  anteriore  interrotta.  Tal  tra  posteriore 
marginale  intiera  congiunte  largamente  fra  di  loro.  Di  queste 
ultime  quella  del  2^  segmento  è  sottile,  ma  sempre  ben  visibile, 
quella  del  3**  più  larga,  quella  del  4"  larghissima,  semicircolare 
appena  disgiunta  dall'anteriore  da  una  sottile  striscia  nera  ad  arco, 
così  quella  del  5".  Tutte  queste  fascio,  fuorché  quelle  del  5" 
segmento,  sono  libere  fra  di  loro  fra  un  segmento  e  l'altro.  (Tar. 
fig.  12).  Ventre y  quasi  tutto  giallo,  sparso  di  peli  lunghi  alla 
sua  base  :  tre  fascio  nere  a  mezzaluna  sul  mezzo  del  secondo,  del 
terzo,  e  del  quarto  segmento,  e  la  loro  larghezza  va  diminuendo 
dalla  prima  alla  terza.  Una  piccolissima  macchia  nera  sul  mezzo 
della  base  4^  segmento  (fig.  13).  Organi  copulatori  gialli  con 
qualche  pelo  nericcio.  Margine  anteriore  delle  ali  e  piedi  gialli. 

Habitat.  Italia  (Piemonte  -  Dintorni  di  Torino). 

Sebbene  non  ne  abbia  potuto  esaminare  che  un  individuo 
solo,  maschio,  ho  creduto  farne  una  specie  nuova,  *  giacché  è 
assai  bene   distinto  da   tutte  le  altre.   Differisce  dal  C.  elegans 
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loew  e  dal  C  Bigoti  mihi  per  la  diversa  colorazione  dello 
scudetto  e  per  le  fascio  dell'adclome,  dal  C,  chrysopolita  Bond. 
e  dal  C,  octomaculatum  Ciirtis  anche  per  il  colore  dello  scu- 
detto e  perchè  le  fascio  dell'addome  non  sono  congiunte  fra  di 
loro  ai  margini  laterali  di  esso.  Aggiungasi  ancora  la  differenza 
nei  rapporti  degli  articoli  antennali,  nella  forma  generale  dell'addo- 
me,  nel  disegno  del  ventre. 

C.  eleganfl   Loew  (17)   1841   pag.   140.   (23)  pag.   613-12. 

Zetterstedt  (19)  pag.  637-5  -  liondani  (olim)  (20)-p.  200  6  ; 

(24)   pag.   203-8  <  Schiner  (25)  -  p.   256-10. 
C.  arcuatum  Schrank  (lO)-III  -  2407. 

Mas.  —  Corporis  longii  millim.  13-14.  Abdominis  laiii, 
millim.  4  V/2-5  V2-  Nigrum,  pilosulum,  Facie  flava,  oculis  hirtis, 
antennis  articulis  subaequalibus.  Thorace  fulvo  pubescente , 
sculello  flavo  macula  nigra,  opaca,  distincta.  Abdomine  fulvo 
pilosulOy  fasclis  quatuor  interruptis,  duabus  integris  apfceque 
fiavO'ferrugineis.  Ventre  fulvo  piloso,  maculis  quatuor  flavo- 
ferrugineis.  Genitalibus  nigris.  Alis  margine  antico  flavo- 
ferrugineo.  Pedibus  ferrugineis  fonoribus  basi  nigra.  (Tav. 
Ho.  14j. 

Faemina  differì  :  Antennis  longioribus^  oculis  nudis,  tho- 
race, scutello^  abdomine  ventreque  subnudis. 

Descrizione.  —  È  simile  al  C  Sackeni  mihi,  per  l'aspetto 
e  per  la  statura  e  ne  differisce  per  i  seguenti  caratteri.  Corpo 
alquanto  più  peloso  e  di  colore  in  complesso  più  scuro.  Pro- 
porzione degli  articoli  delle  antenne  1:1:1  Y^.  Torace  co- 
perto di  peli  alquanto  lunghi,  fulvi:  scudetto  a  margine  più 
0  meno  largo  giallo,  munito  di  peli  lunghi,  fulvi:  nel  mezzo 
una  macchia  opaca,  nera,  hen  distinta.  Addome  di  poco  più 
largo,  più  depresso,  alquanto  più  peloso  specialmente  sui  fianchi 
presso  la  base.  Fascie  di  color  giallo -ferruginoso,  di  cui  quattro 
assai  largamente  interrotte  strette,  raggiungenti  i  margini  dell'ad- 
dome. Nel  2^  segmento  manca  la  fascia  marginale  posteriore 
e  nel  3**  e  4"  segmento  sono  sottilissime ,  appena  alquanto 
dilatate  ad  angolo  nel  mezzo  e  congiunte  ai  margini  con 
quelle  interrotte  :  il  5^^  segmento  ha  sul  margine  posteriore 
una  macchia  giallo  ferruginosa  non  grande,  congiunta  pure 
colla  fascia  interrotta  (Tav.  fig.  14).  Ventre  sparso  di  peli 
J^ssai    lunghi     fulvi  :     nero   nitido ,    con   quattro   macchie    ovali 
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giallo  -  ferruginose  poste  lateralmente  alla  linea  mediana  nel 
3^  e  4*^  segmento.  Apparato  copulatore  maschile  nero  e 
assai  visibile.  Tutti  i  femori  neri  o  nericci  alla  loro  base 
e  alquanto  pelosi.  La  4^  vena  longitudinale  delle  ali  alquanto 
più  curvata.  Nella  femmina  le  antenne  sono  più  lunghe,  gli 
occhi  quasi  nudi,  il  torace  pubescente,  lo  scudetto  privo  di 
peli  lunghi,  l'addome  ed  il  ventre  quasi  glabri  fuorché  sui  fianchi 
presso  la  base,  i  femori  talora  del  tutto  gialli  e  nudi. 

Habitat.  —  Svezia,  Inghilterra,  Francia,  Germania,  Italia. 
Gli  esemplari  da  me  esaminati  provengono  dalle  regioni  alpine 
del  Piemonte,  fra  cui  da  Ceresole. 

Sinonimia.  —  Bondani  che  ammise  prima  questa  specie, 
la  considerò  poi  come  varietà  del  C.  intermedium  Meig.  Ora 
io  non  sono  di  quest'avviso,  giacché  i  caratteri  distintivi  da 
quest'ultima  specie  sono  assai  notevoli.  Il  C.  intermedium  di 
Walker  é  questa  stessa  specie,  riferendo  egli  certamente  il  carat- 
tere degli  occhi  nudi  alle  femmine  e  non  ai  maschi. 

C.  BigOti  n.  sp. 

Mas.  -—  Corporis  longit.  millim.  12-13' Abdominis  lata, 
millim.  4-5.  —  Nigrum^  pubescens.  Anlennis^  articulis  subae- 
qtMlibus.  OcuHs  subnudis.  Thorace  flavo  piloso,  scutello  flavo 
macula  media  nigra  distincta,  pilis  longis  flavis  instructo. 
Abdomine  glabro,  ovato,  fasciis  quatuor  interruptis,  duabm 
integris  apiceque  flavis.  Ventre  nudo,  fasciis  quatuor  flavis. 
Oenitalibus  flavis,  Pedibus  flavescentibus,  Alis  margine  antico 
tenuiter  flavescente. 

Foemina  differì:  Antennis  longioribus,  oculis  nudis,  thorace 
tenuiter  flavo-pubescente,  scutello  sub-nudo,  abdomine  veri- 
treque  nudis. 

Descrizione.  —  Sebbene  questa  specie  sia  assai  somigliante  al 
C.  elegans  Loew,  tuttavia  i  caratteri  suoi  distintivi  sono  tali  che  ho 
creduto  a  ragione  poterne  fare  una  specie  a  parte  secondo  il  signifi- 
cato zoologico  che  oggidì  si  dà  a  questa  parola.  Ecco  in  quanto  diffe- 
risce dalla  specie  antecedente.  In  complesso  il  corpo  appare  più 
slanciato,  e  quasi  nudo  a  primo  aspetto.  I  rapporti  di  lunghezza  degli 
articoli  delle  antenne  sono:  1  :  ^/^:V/^,  Occhi  coperti  di  peli  corti, 
rari  ed  appena  visibili.  Torace  e  scudetto  muniti  di  peli  assai  lunghi 
e  gialli  e  oltre  alle  màcchie  gialle  laterali  vi  é  ancora  ^^na  piccok 
macchia  dello  stesso  colore  posta  tra  il  limite  anteriore  della  striscia 
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gialla  marginale  del  torace  e  rìnserzìone  del  primo  paio  di  zampe. 
Tale  macchia  resta  quasi  nascosta  sotto  al  margine  bianchiccio 
postero-laterale  degli  occhi.  Addome  quasi  nudo;  sui  fianchi 
alla  sua  base  due  ciuffi  di  peli  assai  lunghi,  gialli.  Oltre  le 
solite  fascio ,  interrotte  meno  largamente  qui  che  non  nel  C, 
ehgans  Loew.,  si  hanno  ancora  le  altre  marginali.  Di  queste 
una  si  trova  sul  secondo  segmento  ed  è  sottilissima  risibile  in 
taluni  esemplari  solo  verso  i  margini  laterali,  in  tali  altri  solo 
nel  mezzo.  Le  altre  sono  sempre  visibili  e  alquanto  più  larghe  : 
tutte  poi  sono  congiunte  ai  margini  con  quelle  interrotte.  Ventre 
quasi  tutto  nudo,  a  base  gialla,  a  tre  fascio  gialle  alternate 
con  altrettante  nere,  le  quali  talora  sono  congiunte  più  o  meno 
ampiamente  tra  di  loro  lungo  la  linea  mediana.  Organi  copu- 
latori  maschili  gialli.  La  4^  vena  longitudinale  delle  ali  alquanto 
meno  curva:  margine  anteriore  di  esse  giallo-pallido.  Piedi  gialli, 
così  pure  i  femori,  talora  tendenti  alquanto  al  bruno,  non  mai  neri. 
Habitat.  Piemonte.  Gli  esemplari  esaminati  provengono  dai 
dintorni  di  Ivrea  nel  Canavese,  dai  contorni  di  Pesio  nelle  Valli 
di  Cuneo,  dal  Colle  del  Moncenio,  dalle  valli  di  Lanzo,  dai  din- 
tomi  di  Torino. 

C.  ohryiopolita   Rond.  (20)  p.   199-4;  (24),  p.  203-7; 
(26)  p.   141. 

Mas.  —  Corporis  longit,  millim,  13-14- Abdominis  laiit.  mil- 
lim,  5'Nigrum^  pubescens,  Antennis  ,  articulis  subaequalibus. 
Oculis  sub'hirtis,  Thorace  fulvo  pubescente  :  scutello  flavo 
inocula  nigra  distinta^  pilis  longis  fulvis  insiructo.  Abdomine 
oblungO'Ovato^  sub-nudo,  fasciis  segmentorum  tertii  et  sequen- 
tiwn  exlrinsecus  conjunctis  marginìbus  flavis  antice  et  pò- 
stice:  fascia  marginali  tertii  segmenti  exiliori^quartilatiori. 
Alis  margine  antico  late  lutescente.  Pedibus  omnino  luteis 
(tav.  fig.  15). 

Foemina  differt  :  antennis  longioribus,  oculis  nudis^  thorace 
àbdomineque  subntuiis,  fasciis exilioribus. 

Descrizione.  —  Questa  specie  è  assai  simile  a  quella  antece- 
dente. Ne  differisce  per  i  seguenti  caratteri.  Rapporti  di  lun- 
ghezza degli  articoli  delle  antenne  1  :  ^4  •  1 V5  •  Occhi  alquanto 
più  pubescenti.  Fascie  dorsali  àeWaddome  congiunte  fra  di  loro 
anteriormente  e  posteriormente  lungo  i  suoi  margini  ,  almeno 
nei  segmenti  3**,   4**  e  5°;  talora  quelle  del  2°  segmento  disgiunte, 
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Quasi  sempre  (  nelle  femmine  )  questo  segmento  addominale 
manca  di  fascia  marginale  e  nei  casi  in  cui  è  presente  (qualche 
maschio)  è  solo  una  linea  sottilissima:  nel  3''  segmento  essa  è 
più  larga,  nel  4^  è  semicircolare  ,  la  larghezza  sua  sorpassa  la 
metà  del  segmento  ed  anteriormente  ha  una  piccola  intaccatara 
ad  angolo  acuto  nel  mezzo.  (  tay.  fig.  15).  Nelle  femmine 
quest'  ultima  fascia  è  talora  anch'essa  sottile  o  dilatata  a  trian- 
golo. Ventre  alquanto  peloso  alla  sua  base,  giallo  con  fascie 
nere,  arcuate  ai  margini  posteriori  dei  segmenti,  unite  fra  di 
loro  più  o  meno  ampiamente  lungo  la  linea  mediana  o  disgiunte. 
Ali  largamente  giallo-fosche  al  margine  anteriore  ed  i  pkdi 
totalmente  gialli. 

Habitat.  —  Italia,  Stirìa.  Bondani  ne  ebbe  dai  dintorni  di 
Parma.  Degli  esemplari  da  me  esaminati  taluni  provengono  dai 
dintorni  di  S.  Badegunda  in  Stiria ,  altri  da  località  alpine  del 
Piemonte. 

Sinonimia.  —  Il  C.  iniermedium  Zett.  ed  il  C,  octoma- 
culaium  Curtis,  riferite  da  Loew  e  da  Schiner  come  sinonimi 
di  questa  specie,  ne  sono  invece  assai   distinte,  come  vedremo. 

C.  ootomaoiilatiun  Curtis  (16)  p.  653-5-Loew  (23)  p.  612- 
11.  -  ScHiNBR  (25)  p.  255-10. 

Mas.  —  Corporis  longit,  millim.  12-14' Abdominis  latit. 
millim.  4'5,'Nigrum^  pubescens.  Antennis  articulis  sub-dequa- 
libus.  Oculis  hirtis.  Thorace  fusco-flavescente  piloso.  Scutello 
flavo  macula  parva  nigra  distincta,  pilis  longis  inslructo.  Ab- 
domine  oblungo  ovato ^  sub- nudo,  fasciis  conjunctis  marginibus 
flavis  antico  et  postico:  segmento  secundo  lineola  marginali 
flava^  tertio  fascia  lata,  quarto  latissima,  Alis  margine  antico 
tenuiter  lutescente.  Pedibus  omnino  luteis.  (tav.  fig.  16). 

Foemina  differì:  Statura  paulo  minore,  oculis  nudis,  an- 
tennis longioribus,  thorace  scutelloque  sub-nudis,  abdominis 
fasciis  omnibus  latioribus. 

Descrizione.  —  Questa  specie  fu  identificata  col  C.  chryso- 
polita  Rond.,  giacché  per  verità  essa  le  è  somigliantissima,  non 
tanto  però  che  non  si  possa  ritenere  a  parer  mio  come  una  specie 
distinta.  Eccone  i  caratteri  differenziali.  Rapporti  degli  articoli  delle 
antenne:  1:Y^;1.  Occhi  più  pelosi  sebbene  brevemente  nel 
maschio;  nella  femmina  affatto  nudi.  Torace  coperto  dt  peli  assai 
più  fitti  e  più'  lunghi  di   color  giallo   alquanto  fosco  ;  macchia 
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nera  dello  scadetto  alquanto  più  piccola  specialmente  nelle 
femmine.  Adddome  quasi  glabro  con  due  ciuffetti  di  peli  lunghi, 
giallo-bianchicci  sui  fianchi  alla  sua  base;  quasi  sempre  tutte  le 
fascio  dell*  addome  congiunte  fra  di  loro  ai  margini,  di  modo  che 
In  un  contorno  quasi  continuo  giallo.  Il  secondo  segmento  ha 
sempre  una  fascia  marginale  sebbene  sottile,  il  terzo  una  più 
larga  nel  mezzo  e  con  un* intaccatura  ad  angolo  acuto;  quella 
del  quarto  è  larga,  semicircolare  e  senza  intaccatura.  Caratteri 
cHstintiyi  maggiori  si  vedono  nelle  femmine.  In  esse  le  fascie 
dell'addome  sono  tutte  più  larghe.  La  fascia  marginale  del  2"* 
segmento  addominale  è  più  larga  che  non  nei  maschi,  quella 
del  3**  oltrepassa  in  larghezza  la  metà  del  segmento,  e  quella 
del  4*"  è  larghissima  ed  è  separata  da  quella  interrotta  che  le 
sta  d?nanzi  da  una  sottil  linea  nera  ad  arco.  Il  quinto  segmento 
è  nei  due  sessi  quasi  completamente  giallo  e  le  sue  fascie,  ampia- 
mente congiunte  insieme  sui  margini  posteriori,  sono  appena  se- 
parate da  una  sottilissima  linea  nera  (tav.  fig.  16).  Tanto  nei 
mascbi  quanto  nelle  femmine  il  margine  anteriore  delle  ali  è 
strettamente  di  un  giallo  molto  chiaro. 

Il  Curtis  pone  questa  specie  nel  gruppo  di  quelle  che  hanno 
gli  occhi  nudi  :  ciò  è  improprio  affatto  e  arguisco  che  quell'autore 
abbia  fatto  la  sua  descrizione  sopra  esemplari  femmine,  come 
del  resto  ci  comprova  ancora  la  figura  da  lui  datane  che  è  ap- 
punto di  una  femmina. 

Habitat.  —  Inghilterra,  Svezia,  Francia,  Austria,  Italia.  Gli 
esemplari  da  me  esaminati  provengono  dai  dintorni  di  Torino  e 
di  Bra. 

C.  Temale  Loew  (17).459;  (23)  p.  612-10;  Schummel  (18) 
p.  118;  Zettestedt.  (19)-p.  637-6;  RoND.  (24)  p.  204-10 
ScHiNER  (25)  p.  255-9. 

C.  collinum  Rond.  (24)  p.  202-5. 

Ma3.  —  Corporis  longit.  millim,  12  -iS-  AMominis  latit. 
millim.  5-6  '  Nigrum.  Antennis  articulis  inaequalibus.  Oculis 
sub'hirtis.  Thorace  flavo  pubescente  Sculello  flavo,  macula 
nigra  distincta,  pilis  longis  flavis  instructo.  Abdomine  lato, 
arcuato,  subrotundo,  glabro,  fasciis  quatuor  flavis  arcuatis 
interruptfs,  a  lateribus  paulo  remotis:  apice  fl^vo.  Ventre  sub- 
nudo,  fj^ciis  duabus  flavis  interruptis.Oenitalibus  nigris.  Alis 
margine  antico  flavo  ,  stigmate  nigricante.  Pedibus  flavis , 
femoribus  anticis  et  mediis  basi  nigris  (tav.  fig.  17,  18). 
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Foemina  differt  :  statura  interdum  inajore^  abdomine  la- 
tiare  antennis  longioribus,  ocuHs  nudiSy  thorace  scutelloque 
sufhntidis^  abdomine  glabro. 

Descrizione.  —  S'assomiglia  per  la  colorazione  del  torace 
e  della  faccia  alle  altre  specie  da  cai  differisce  poi  per  i  segaenti 
caratteri.  Proporzioni  degli  articoli  delle  antenne  1  :  Y^  :  1  Y^  nei 
maschi:  1:^/^:1^/^  nelle  femmine.  Occhi  appena  irti  di  peli 
brevi,  rari,  bianchicci.  Torace  e  scudetto  coperti  di  peli  non 
molto  lunghi,  gialli;  nella  femmina  quasi  nudi.  Addome  assai 
largo,  arcuato  e  di  forma  quasi  tondeggiante;  nudo  nelle  fem- 
mine, glabro  nei  maschi  non  che  due  ciuffi  di  peli  giallo-bian- 
chicci sui  fianchi  alla  base.  Le  quattro  fascie  gialle  interrotte 
sono  di  larghezza  costante,  non  raggiungono  i  margini  delPad- 
dome  ed  anzi  ne  sono  alquanto  distanti:  talora,  specialmente 
nei  maschi,  sul  margine  posteriore  del  3*"  segmento,  e  quasi 
sempre  su  quello  del  4"*  notasi  una  sottilissima  strìscia  gialla 
che  appena  arriva  fino  ai  margini  delFaddome,  ma  non  si  con- 
giunge colla  fascia  antecedente.  L'estremità  del  5®  segmento 
ha  una  macchia  talora  sottile,  talora  alquanto  larga  semilunare 
gialla  ed  isolata  (tav.  fig.  17).  Ventre  sparso  solo  alla  sua  base 
di  qualche  pelo;  nero,  talora  giallo  alla  radice,  con  due  fascie 
gialle  alla  base  dei  segmenti  S""  e  4^  più  o  meno  largamente 
interrotte  lungo  la  linea  mediana,  (tav.  fig.  18).  Organi  copu- 
latori  maschili  neri.  Ali  a  margine  anteriore  assai  largamente 
giallo  ed  una  macchia  nereggiante  assai  distinta  presso  il  termine 
della  2*  vena  longitudinale:  la  4*  vena  longitudinale  alquaiito 
curva.  Piedi  giallo  ferruginosi,  la  base  dei  femori  anteriori  e 
mediani  nera,  le  tibie  posteriori  talora  con  una  fascia  bruna 
nel  mezzo. 

Habitat.  —  Svezia,  Germania,  Francia,  Austria,  Italia  fino 
alla  Sicilia.  Gli  esemplari  che  esaminai  provengono  dai  dintorni 
di  Torino  e  di  Valdierì,  dalla  Francia  e  da  Santa  Radegunda 
nella   Stiria 

Sinonimia.  —  Il  C.  collinum  Rond.  è  forse  una  variazione 
di  questa  specie  non  credendo  sufficienti  i  caratteri  dei  primi 
articoli  delle  antenne  quasi  uguali  e  dello  scudetto  tutto  giallo, 
per  distinguerlo  in  una  specie  propria. 

C.  festivum  Lin.  3fusca  (2)  p.  986-45;  (7)  p.  144-94; 
Walker  (21)  p.  264-2;  Loew  (17)  p  612-9;  Schineb 
(25)  p.  255-9. 
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Conops  festivus  Scop.  (1)  p.  355-964. 

Syrphus   festivusì   Pabr.   (3)  p.   769-34;  (5)  p.    430-47;   (6) 

p.   339-54;  (8)  p    300-82. 
Musca  arcuata  Deg.  (4)  p.   125-15. 

Multo  arcuatus  Fabr.  (11)  p.   184-3.  -  Fallén  (12)  p.   5-2. 
C.  arcuatum  Meiq.  (13)  p.    168-2;    Macquart  (14)  p.   199-2; 

ScuMMEL  (18);  Fetterstedt  (19)  p.  636-4;  Rondani  (20) 

p.   201-7;  (24)  p.   203-9. 
C  intermedium  Mbig.  (13)  p.    169-3. 

Mas.  —  Corporis  longit.  milHm,  iS-io-Abdominis  latit,  mil- 
Hm.  5-6  '  Nigrum,  Antennis  articuUs  aequalibus^  arista  flave 
scente,  Oculis  hirtis.  Thorace  fulvo  piloso.  Scutello  flavo  macula 
nigra  distinctay  piHslongis  nigricantibus  instructo.  Abdomine 
glabro^  oblongo  nigro  fasciis  quatuor  arcuatis  interruptis  flavis 
alateribus  paulo  remotis^  apiceque  flavo.  Ventre  sub-nudo, 
fasciis  duabus  flavis  interruptis.  Alis  macula  stigmaticali 
nigricante.  Pedibus  totis  luteo- ferrugineis,  (tav.  figp.  19). 

Foemina  differt  :  corpore  exiliore^  nudo^  antennis  longio- 
ribus,  oculis  nudis,  thorace,  scutello  abdomineque  niuiis. 

Yaribtas:  tomentosa  mihi.  Oculis  suf)'hirtis,  antennis  ar- 
ticulis  sub-aeqiuilibus  thorace  scutelloque  pilis  brevioribus 
flavis  munitis,  statura  interdum  minore. 

Descrizione.  —  Sebbene  assai  simile  al  C  vernale  se  ne 
distingue  per  vari  caràtteri.  Proporzioni  degli  articoli  delle 
antenne:  1:1:1  fuorché  nella  varietà  tomentosa  in  cui  sono 
ali 'incirca  l-^j^il.  L'ultimo  articolo  è  alquanto  elissoidale.  Occhi 
coperti  di  peli  assai  più  lunghi  e  più  fitti,  fuorché  nella  varietà 
accennata.  Peli  che  coprono  il  torace  più  lunghi  assai,  di  color 
fulvo  e  quelli  dello  scudetto  quasi  nereggianti.  Addome  glabro 
anch'esso  con  due  soli  ciuffi  di  peli  lunghi  bianchicci  sui  fianchi, 
con  quattro  fascie  gialle,  arcuate  interrotte,  e  Tapice  macchiato 
di  giallo  a  mezzaluna  più  o  meno  larga;  talora  specialmente  nei 
maschi  sul  margine  posteriore  del  3'  e  4"  segmento  una  linea 
sottilissima  gialla  che  non  raggiunge  i  margini  dell'addome 
(tav.  fig.  19).  Ventre  nero,  sparso  alla  base  di  peli,  con  due 
fascie  gialle  di  cui  la  seconda  largamente  interrotta  :  base  gialla. 
Tièdi  i'^teramente  giallo-ferruginosi.  Capo  della  femmina  intera- 
mente nudo. 
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Habitat.  —  Svezia,  Inghilterra,  Francia,  Germania,  Aostrìa, 
Italia.  Molti  degli  esemplari  che  esaminai  provengono  dalle  regioni 
alpine  del  Piemonte  come  dai  dintorni  di  Alagna  in  Valsesia, 
da  quelli  di  Valdieri  nelle  valli  di  Cuneo,  da  Ceresole  in  Val 
dell'Orco:  alcuni  poi  da  Santa  Radegunda  in  Stiria. 

Sinonimia.  —  D'accordo  con  Loew  e  per  le  ragioni  da  lui 
citate  (Vedi  17-p.  615)  io  credo  che  la  Musca  festiva  descritta 
da  Linneo  si  riferisca  al  genere  Chrysotoxum  Meig.  e  non  al 
gen.  Doros  Meig.  Ciò  posto  tale  specie,  assai  hene  descritta  dal 
naturalista  svedese,  e  attribuita  poi  da  Fallén,  da  Meigen  e  da 
molti  altri  ditterologi  al  secondo  dei  due  generi  ora  detti,  è  da 
riferirsi  ora  alla  specie  descritta  da  quelli  col  nome  di  C.  ar- 
cuatum.  La  sinonimia  stabilita  da  Linneo  col  Conops  festivus 
Scop.  è  giusta,  ma  erronea  affatto  quella  colla  Musca  festiva 
di  Degeer  la  quale  appartiene  al  gen.  Doros  Meig.  La  Musca 
arcuata  Deg  è  sinonima  della  M,  festiva  Lin.  e  non  della  M. 
arcuata  Lin.  come  Degeer  riferisce.  Le  diagnosi  date  da  Fabricio 
del  suo  Shyrphus  festivus  sono  talmente  vaghe  che  possono  be- 
nissimo addirsi  a  questa  specie,  ma  è  pure  erronea  la  sinonimia 
da  lui  citata  colla  Musca  festiva  Deg.  Il  Multo  arcuatus  de- 
scrìtto da  Fabricio  concorda  coi  caratteri  dì  questa  specie 
ed  è  posto  in  sinonimia  col  C,  arcuatnm  di  Meig.  il  quale  evi- 
dentemente si  riferisce  alla  Musca  festiva  di  Linneo.  Viene  quindi 
il  dubbio  che  molto  probabilmente  il  Syrphus  festivus  di  Fa- 
bricio sia  piuttosto  anch'esso  da  riferirsi  al  gen.  Doros,  Quanto 
al  C.  intermedium  Meig.  sono  convinto  non  essere  una  specie 
distinta,  ma  una  semplice  variazione  individuale,  in  cui  il  2**,  3" 
e  4**  segmenti  addominali  hanno  una  sottile  striscia  gialla  al  loro 
margine  posteriore,  la  macchia  apicale  del  5°  alquanto  più  larga, 
e  la  chiazza  nereggiante  stigmaticale  delle  ali  alquanto  più  larga. 
Ciò  ammesso  la  descrizione  datane  dal  Meigen  concorda  pure 
colla  figura  annessa. 

C.  fusoum  n.  ap. 

Mas.  —  Corporis  longit,  mitlim,  13-14.  Abdominis  laiit. 
millim.  5.  Nigrum^  pilosulum  Antennis  articulis  sub-acqua- 
libus.  Oculis  hirtis.  Thorace  fulvo  piloso.  Scutello  flavo,  ma- 
cula nigra  parva.  Abdomine  pubescente,  ovatoy  fasciis  quatuor 
arcuatis,  interruptis,  flavis,  a  lateribus  paulo  remotK;,  apice 
flavo.   Ventre  basi  et  fasciis  duabus  flavis  interruptis.  Alis 
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mactUa  sHgmaticali  nulla^  venis  marginibus  fuscis,  Pedibus 
ferrugineis^  femoribus  omnibus  basi  nigris. 

Foemina  differì:  antennis  longioribus,  oculis  nudis,  cor- 
pare  nudo^  abdomine  lato,  arcuato^  femoribus  ima  basi  nigra. 

Varibtas:  yemaloldes  raihi:  alis  margine  antico  fusco  lu- 
tescente^  venis  marginibus  non  fuscis. 

Descrizione.  —  Questa  specie,  la  quale  sebbene  somigliante 
al  C  vernale  Loew  ho  creduto  di  separare  in  una  distinta,  ne 
differenzia  per  i  seguenti  caratteri.  Bapporti  degli  articoli  delle 
antenne  :  1:1:1  /^  nei  maschi  e  nelle  femmine  1  :  Y^  :  1  ^/^,  Occhi 
irti  di  peli  nericci,  numerosi  e  assai  lunghi:  quelli  del  torace 
molto  fitti,  lunghi,  di  color  fulvo,  così  quelli  dello  «cwd^/^o,  nella 
maggior  parte  dei  casi  nereggianti.  Addome  ovale,  arcuato,  quasi 
glabro;  talvolta  oltre  alle  fascie  gialle  come  nel  (7.  vernale  anche 
due  linee  sottilissime  al  margine  posteriore  del  3^  e  4**  segmento. 
Ventre  quasi  nudo,  con  peli  lunghi  sparsi  dalla  sua  base  fin 
vOTso  la  metà  circa.  Organi  copulatori  maschili  neri.  Piedi 
ferruginosi;  femori  tutti  o  ferruginoso-nereggianti  o  neri  dalla 
loro  base  fin  verso  la  metà,  specialmente  i  posteriori;  tibie  di  un 
bel  giallo  citrino,  ferruginosi  i  tarsi.  Ali  a  margine  anteriore 
molto  hirgamente  ed  intensamente  giallo-fosco,  in  generale  tutte 
offuscate,  perchè  tutte  le  vene  hanno  il  loro  bordo  contornato 
da  una  zona  assai  larga  di  color  giallo  fosco. 

La  varietà  vernaloides,  assai  costante,  si  può  dire  veramente 
l'anello  di  congiunzione  del  C,  vernale  con  questa  specie,  avendo 
in  comune  col  primo  i  caratteri  delle  ali  a  vene  limpide  e  dei 
femori  a  base  nera  e  col  secondo  tutti  gli  altri. 

Habitat.  --  Piemonte.  Si  può  dire  una  specie  quasi  schiet- 
tamente alpina:  gli  esemplari  assai  numerosi,  così  della  specie, 
come  delle  varietà,  cho  ebbi  ad  esaminare  provengono  tutti  da 
regioni  alpine,  molti  dai  dintorni  di  Valdieri,  altri  dal  colle  del 
Moncenisio. 

C.  lineare    Zettbrst.  (19)  p.  639  8;  Loew  (17)  p.  611-7. 

ScHiNBR  (25)  p.   255-8. 
Mulio  linearis  Fall.  (12)  Suppl.  p.   8. 

Mas.  —  Corporis  longit.  millim.  9-10.  Abdominis  latit,  mil- 
lim.  4:41/2.  Nigrum,  pubescens.  Antennis  articulis  inacqua- 
libus.  Oculis  hirtis.  Thorace  fulvo  pubescenie,  scutello  flavo 
macula  lata^  nigra,  dislincla.  Abdomine  ovato,  glabro,  fasciis 
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quatuor  flavis,  exilibus,  interrupiis.  a  lateribus  pauloremotis. 
Ventre  nudo,  fasciis  duabus  flavis  interrupiis.  Alis  macula 
stigmaticali  fusca^  non  nigricante,  Pedibns  flavis,  femoribus 
basi  nigris, 

Foemina  distincta  :  antennis  longioribus,  oculis  et  tato  cor- 
pore  nudis,  abdomine  sub-lineare. 

Descrizione.  —  Questa  specie  dapprima  descritta  da  Zetter- 
stedt  ha  molta  affinità  con  le  tre  ultime  specie  descrìtte,  a  cui  si 
assomiglia  per  i  disegni  e  le  macchie  del  corpo.  Tuttavia  i  ca- 
ratteri seguenti  sono  distintivi.  Anzitutto  statura  assai  minore  e, 
nelle  femmine  specialmente,  forma  del  corpo  assai  snella  e  sottile. 
Rapporti  degli  articoli  delle  antenne:  nei  maschi  1 1^/4: 1  ^?2  ® 
nelle  femmine  :  1  :  *^g  :  1  \.  Peli  degli  occhi  in  proporzione  assai 
lunghi  e  molto  fitti,  quelli  del  torace  fulvi  e  quelli  dello  scudetto 
assai  lunghi  e  nereggianti.  Fascie  déìVaddome  sottili,  gialle, 
quasi  rettilinee  sul  mezzo  deiraddome,  curve  verso  i  margini  e 
distanti  alquanto  da  questi.  Organi  copulatari  maschili  neri  e 
muniti  di  qualche  pelo.  Ali  con  vene  a  contomi  limpidi  ed  il 
margine  anteriore  ferruginoso  intenso  colla  parte  stigmaticale 
non  nereggiante  ma  alquanto  più  fosca  :  la  4^  vena  longitudinale 
è  alquanto  curva.  Piedi  gialli;  base  dei  femori  anteriori  e  medii 
nera,  cosi  talora  anche  quella  dei  femori  posteriori. 

Habitat.  —  Svezia,  Germania,  Francia,  Ungheria,  Stirìa, 
Italia  (Piemonte). 

C.  bioinotum  Link.  Musca  (2)  p.  985-38;  (7)  p.  439-87. 
Deg.  (4)  p.   126-16.  SCHRANK  (10)  III,   2413. 

Syrphus  hicincius  Fabr.  (3)  p.  767-21;  (5)  p.  427-30;  (6) 
p.  337-34;  (8)  p.   293-54.  Panz.  (9)   4,   18. 

Mulio  hicincius  Fabr.  (11)  p.   183-2;  Fallén  (12)  p.   6,    5. 

C.  hicinctum  Weig  (13)  p.  168-1.  -  Macq.  (14)  p.  198-1; 
(15)  p.  489-1:  Zettekst.  (19)  p.  638-7.  —  Rondani  (20) 
p.  202-9;  (24)  p.  205-12  -  Valker  (21)  p.  264-1;  LoEW 
(23)  p.   613-14;  Schiner  (25)  p.  254-255-6. 

a   tricinctum  (var.)  Rond.  (20)    p.   201-8;  (24)  p.   204,   11. 

Mas.  —  Corporis  longit.  millim.  11-12.  Abdominis  latit. 
miUim  3-4.  Nigrum,  pubescens.  Antennis  articulis  inequali- 
bus.  Oculis  ìiirtis.  Thorace  fulvo  pubescente,  scutello  nigro^ 
margine  postico  flavo.  Abdomine  glabro,  sub  lineare ,  )asciis 
duabus  flavis  latis  in  secundo  et  quarto  segmento,  Alis  macula 
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stigmaticali  lata  nigricante.  Pedibtis  flavis^  femoribus  nigris. 
(Tav.  fig.  20). 

Foemina  distincta  :  antennis  longioribus^  oculis  et  tato  cor- 
pare  nudo. 

Varibtas  :  triclnctimi  Rond:  pedibus  flavis. 

Descrizione.  —  Questa  specie  simile  alle  altre  antecedenti 
per  quanto  riguarda  la  colorazione  ed  i  disegni  di  tutto  il  corpo, 
ne  differisce  essenzialmente  per  la  forma  e  la  colorazione  del- 
l'addome Proporzioni  degli  articoli  delle  antenne:  1  :  ^/^:  1  oppure 
1  :  */^  :  1 .  Torace  e  occhi  sempre  pubescenti  nei  maschi,  nudi 
nelle  fenunine.  Addome  nudo  nelle  femmine,  glabro  nei  maschi; 
due  fascio  gialle  larghe  nel  2^  e  nel  4^  segmento;  la  prima 
quasi  sempre  appena  interrotta  e  rilevata  raggiunge  sempre  i 
lati  dell'addome,  la  seconda  continua  o  interrotta  talvolta  è  in 
qualche  caso  poco  distante  dai  margini  laterali.  Il  3^  segmento 
addominale  ha  talora  una  sottilissima  fascia  arcuata  interrotta 
che  si  unisce  lateralmente  con  una  linea  sottilissima  marginale 
posteriore  :  talora  mancano  o  sono  pochissimo  visibili.  Il  5^  seg- 
mento ha  pure  una  fascia  sottilissima  arcuata  interrotta ,  sempre 
yifiìbile.  Ventre  nero  a  base  gialla,  con  una  fascia  larga  gialla 
alla  base  del  3**  segmento,  che  si  prolunga  alquanto  sul  margine 
adiacente  del  2''.  Piedi  gialli  con  tarsi  ferruginosi  e  femori 
quasi  interamente  neri.  Ali  a  margine  anteriore  fosco  con  una 
macchia  stigmaticale  nereggiante  o  nera  grande,  che  si  estende 
dalla  base  della  3^  vena  longitudinale  fin  presso  alla  estremità 
della  2^:  in  larghezza  non  oltrepassa  la  4^  vena   longitudinale. 

Habitat.  —  Tutta  l'Europa  ed  anche  il  Nord-America,  se- 
condo Loew.  Comunissimo.  Degli  esemplari  esaminati  da  me,  20 
provengono  da  Santa  Radegunda  in  Stiria  altri  da  località  al- 
pine del  Piemonte. 

Sinonimia.  —  Avendo  avuto  occasione  di  esaminarne  52  esem- 
plari sono  convinto  che  la  specie  descritta  da  Bondani  col  nome 
di  C.  tricinctum  devesi  solo  considerare  come  varietà  essendo 
troppo  incostanti  i  caratteri  da  lui  citati  come  distintivi.  La  spe- 
cie d'altronde  è  variabilissima  cosi  per  mole,  come  per  colora- 
zione, per  disegno  del  corpo  e  per  proporzione  degli  articoli  delle 
antenne. 


Digitized  by 


Google 


164  E.    GIGLIO-TOS 


BIBLIOGRAFIA. 


1.  ScopOLi  J.  A.  Entomologia  carniolica,  Vindobonae,  1763. 

2.  Caroli  a  Linné  Sy sterna  naturae.  Tom.    I,  part.  II,  Hol- 

miae,   1767  (Editio  duodecima  reformata). 

3.  Jo.  Chr.    Fabricii    Systema     entomologiae,    Flensburgi  et 
Lipsiae,   1775. 

4.  Dbgeer  Ch.  Memoires  pour  servir  à  Vhistoire  des  insectes. 

Tom.  VI,  Stockholm,  1776. 

5.  Jo.  Chr.  Fabricii   Speeies  insectorutn.  Tom.  II.  Hamburgii 

et  Kilonii,   1781. 

6.  Jo.  Chr.  Fabricii  Mantissa  insectorum,  Tom.  I.  Hafiiiae, 

1787. 

7.  Caroli  Linnei  Entomologia,  faunae  suecicae  descriptionibus 

aucta.  Tom.  III.  Lugduni,   1789. 

8.  Jo.  Chr.  Fabricii  Entomologia  sy  stematica.  Hafniae.  Tom.  IV, 

1794. 

9.  Panzer  D.  Fr.  Faunae  insectorum  germanicae  initia.  Nùrn- 

berg,   1796. 

10.  Schrank.  Fauna  Boica.  Nttrnberg,   1804. 

11.  Jo.  Chr.  Fabricii  Systema  Antliatorum,  Brunsyigae,  1805. 

12.  Fallén  C.  F.    Diptera  Sueciae.  Voi.  I.   Syrphici.-Lundae, 

1814-1827. 

13.  Meigen    Joh.    Wil.    Systematische   Beschreihung    der  he- 

kannten  enropaeischen  ziveifluegeligen  Insekten.    Th.  III. 
Hamm,   1822. 

14.  Macquart.  Insectes  diptères  du  nord  de  la  France.  Tom.  IV, 

Lille   1829. 

15.  Macquart.  Histoire  naturelle  des  Insectes.  Tom.  I.  Paris, 

1834. 

16.  CuRTis  John.  British  entomology.  Voi.  III.  London,  1823 

1840. 

17.  LoewHerm.  Ueber  die  Gattung  Chrysotoxum,  in  Stett.  entom. 

Zeit.,   1841,  Tom.  2\ 

18.  Schummel  Th.  E.  Verzeichniss  und  Beschreihung  der  bis 
jetz  in  Schlesien  gefangenen  Zweifluegler  der  Syt^hen  Fa- 
milie  in:  Arb.    schles.    Qesels.  f.   vaterl.  Kultur,   1841. 


Digitized  by 


Google 


13 


10 


14- 


// 


17 


18 


19 


t  Bi^lio  Tal  dis  dai  vero 


L.l 


Digitized  by 


Google 


Digitized  by 


Google 


LE    SPECIE    EUROPEE    DKL    GEN.    CHRYSOTOXUM    MEIG  165 

19.  Zetterstedt  Joh.  Wil.  Diptera  Scandinaviae  disposita  et 
descripta.  Tom.  I.  Lundae,  1842. 

20.  RoNDANi  C.  Species  italicae  generis  Chrysotoxi,  ecc.:  in  Ann. 

de  la  Soc.  entomol.  de  France,  2.  Ser.,  Tom.  Ili,  2.  trim., 
1845. 

21.  Walker  Fr.  Insecta  Britannica^  Diptera.  Voi.  I.   London, 

1851. 

22.  —   Insecta  Saundersiana.  Voi.  I.  London,   1856. 

23.  LoEw  Herm.  Die  europaeischen  Arten  der   Gattung  Chry- 

soioxum  in  :  Verh.  des  zool.-botan.  Vereins  in  Wien.  Band 
VI,   lahr.    1856. 

24.  RoNDANi    C.   Dipterologiae    italicae  prodromus.    Voi.   II. 
Parmae,   1857. 

25.  ScHiNER  J.   RuD.  Fauna  Austriaca.  Diptera.  Wien,   1860. 

26.  RoNDANi  C.  Diptera  italica  non  vel  minus  cognita  in:  Atti 
doUa  Soc.  ital.  di  scienze  naturali  Voi.  Vili.  1865,  Milano. 


SPIEGAZIONE  DELLA  TAVOLA. 

1.  Addome  di  C.  fasciolatum  Deg.  ó    (dorso  visto  di  3/4). 

2.  >                            »                »    6  (ventre). 
•3.  »  »  C.  Lessonae  mihi       6  (dorso). 

4.  *  »  »  6  (ventre). 

5.  *  »  C  hortense  Meig.  (dorso  visto  di  3/4). 

6.  *  »  C.  italicum  Rond.   (dorso). 

7.  »  »  C.  cisalpinum  Rond.  (dorso). 

8.  »  »  (7.  arcuatum   Panz.  9   (dorso  visto   di  3/4). 

9.  «  »  »          »          *     9  (ventre). 

10.  »  *  (7.  luìyricìim  mihi    ó  (dorso   visto    di  3/4). 

11.  >  »  >          »»ó  (ventre). 

12.  »  >  C.  Sackeni  mihi  5  (dorso). 

13.  »  »  »          »»6  (ventre). 

14.  »  »  C.  elegans  LOEw  5  (dorso). 

15.  »  *  C  chrysopolita   Rond.  9  (dorso  di   3/4). 
10.  >.  ^  C.  octomaculatum  Curt.  9  (id.). 

17.  »  ^  C.  vernale  LoEw  9  (dorso  di  3/4). 

18.  »  »  »          »           *9  (ventre). 

19.  »  *  C.  festivum  Link,  ó  (dorso  di  3/4). 

20.  »  »  C.  bicinctum  Linn.  ó  (dorso  di  3/4). 


AtH  della  R,  Accademia  —  Voi.  X.XVI.  11 
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RELAZIONE  sulla  Memoria  «  /  Molluschi  dei  terreni  terziari 
del  Piemonte  e  della  Liguria.  Parte  Vili.  Galeodoliidae. 
Doliidae,  Ficulidae  e  Naticidae  > ,  del  Doti.  Federico  Saccì». 


Nella  Memoria  che  la  Classe  ci  ha  incaricato  di  esaminare. 
l'Autore  continua  lo  studio  dei  Molluschi  dei  terreni  terziari 
del  Piemonte  e  della  Liguria,  studio  che  iniziato,  come  è  noto, 
dal  compianto  collega  prof.  L.  Bellardi  venne  già  in  parte  pro- 
seguito dallo  stesso  dott.  F.   Sacco. 

La  parte  Vili  presentata  ora  dal  predetto  Autore  per  la 
stampa  nei  volumi  delle  Memorie  accademiche,  comprende  lo  studio 
dei  Molluschi  delle  seguenti  quattro  famiglie  :  Galeodoliidae,  Do- 
liidae,  Ficulidae,  e   Naticidae, 

La  famiglia  delle  Galeodoliidae  viene  istituita  qui  per  la  prima 
volta  dairAiitore.  Questa  nuova  famiglia  comprende  il  genere 
Eudolium  con  cinque  specie  del  quale  due  sono  nuove. 

La  famiglia  delle  Doliidae  comprende  il  genere  Malea. 

La  famiglia  delle  Ficulidae  comprende  due  generi  :  genere 
Ficula  con  sette  specie  delle  quali  tre  sono  nuove  e  il  genere 
Fulgoroficus  istituito  qui  per  la  prima  volta  dall'Autore  come 
una  divisione  dell'antico  genere  Ficula,  L'Autore  forma  pui-e  il 
sottogenere  Fuso  ficula  per  le  specie  a  spira  molto  alta  e  fusi- 
forme. 

La  famiglia  delle  Naticidae  comprende  tre  generi  divisi  cia- 
scuno in  vari  sottogeneri  e  ricchi  di  numerose  forme  specifiche. 
In  questa  famiglia  vengono  istituiti  parecchi  nuovi  sottogeneri  e 
vengono  descritte  come  nuove  nove  specie. 

L'Autore  descrive  poi  per  quasi  tutte  le  specie  studiate  nu- 
merose varietà  e  sotto  varietà  nuove. 
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A  tale  proposito  i  sottoscrìtti  notano  una  tendenza  ad  un 
frazionamento,  talvolta  eccessivo,  delle  forme  nella  costituzione 
delle  sottovarietà.  Le  sottovarietà  essendo  divisioni  tassonomiche 
di  valore  troppo  poco  definibile,  il  costituirne  troppe  in  una  data 
specie,  finisce  per  rendere  talvolta  incerta  la  stessa  diagnosi  spe- 
cifica. I  sottoscritti  quindi  credono  che  sarebbe,  nella  maggior 
parte  dei  casi,  più  conveniente  venissero  rese  un  po'  più  com- 
prensive  le    diagnosi  delle  varietà. 

Per  quanto  riguarda  lo  schema  delle  sinonimie,  e  delle  dia- 
gnosi specifiche,  l'Autore  ha  seguito  come  nelle  precedenti  Me- 
morie quello  adottato  dal  Bellardi.  L'Autore  indica  inoltre  per 
ciascuna  forma  la  località  e  Torizzonte  geologico  di  rinvenimento. 
Al  lavoro  vanno  unite  due  tavole  nelle  quali  sono  figurate 
le  forme  nuove  descritte  nel  testo. 

11  lavoro  del  dott.  Federico  Sacco  afiidato  al  nostro  esame 
è  condotto  con  molta  diligenza  e  costituisce  un  ottimo  contri- 
buto alla  conoscenza  dei  Molluschi  dei  terreni  terziari  del  Pie- 
monte e  della  Liguria  ed  è  degna  continuazione  dell'opera  in- 
trapresa dal  compianto  prof.  L.  Bellardi  ;  perciò  i  sottoscritti 
ne  propongono  la  lettura  alla  Classe,  e,  qualora  questa  lo  ap- 
provi, la  stampa  nei  volumi  accademici. 

Lorenzo  Camerano,  Relatore. 
6.  Spezia. 


L'Accademico  Segretario 
Giuseppe  Basso. 
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CLASSE 

DI 

SCIENZE   MOEALI,   STOEICHE    E    FILOLOGICHE 


AdanAnzA  del  7  Dicembre  1890. 

PRESIDENZA    DEL    SOCIO    COMM.    PROF.    MICHELE    LESSONA 
PRESIDENTE 


Sono  presenti  i  Soci  :  Fabretti  ,  Vice-Presidente  dell'  Acca- 
demia, Flechia,  Direttore  della  Classe,  Kossi,  Manno,  Pezzi, 
Ferrerò,  Carle,  Nani,  Cognetti,  Graf,  e  Petron  che  fa  le 
feci  del  Segretario,  Senatore  Gorresio,  assente  per  mal  ferma 
salute. 

Si  legge  l'atto  verbale  dell'Adunanza  del  29  giugno  1890 
che  è  approvato. 

È  presentato  alla  Classe  da  parte  del  Socio  non  residente 
Generale  Luigi  F.  Menabrea,  nostro  Ambasciatore  a  Parigi,  e 
a  nome  del  Socio  Corrispondente  Marchese  de  Nadaillac,  Topu- 
scolo  di  quest'ultimo  che  ha  per  titoto  «  Le  perii  nntional  »: 
Paris,  1890,  in-8**:  ed  in  cui  il  dotto  autore  tratta  una  grave 
questione  sociale  in  rapporto  alle  ultime  statistiche  delle  nascite 
in  Francia. 

Il  Socio  Giuseppe  Carle  o£fre  alla  Classe,  e  questa  accetta 
con  riconoscenza,  il  dono  della  seconda  edizione  della  sua  opera 
«  La  vitfi,  del  diritto  ne  suoi  rapporti  colla  scienza  sociale  » 
(Torino  1890),  e  la  traduzione  spagnuola,  prima  edizione,  della 
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stessa  opera,  fatta  dai  Professori  H.  Giner  de  Los  Rios  e  G.  Fi-ores 
Llamas,  deirUniversità  di  Madrid  (Madrid,   1885,  in-S*"). 

Il  Socio  Cesare  Nani  da  parte  del  Prof.  Zdekauer  offre  k 
seconda  parte  dell'opera  «  Breve  et  ordinamenfa  popuU  Pisiorii 
anni  mcclxxxiii  »  (Milano,  1890).  Ne  espone  brevemente  il 
contenuto,  e  si  sofiferma  a  rilevare  i  pregi  dell'introduzione. 

Il  Socio  Ermanno  Ferrerò  presenta  da  parte  dell'autore  Vit- 
torio Poggi,  Socio  Corrispondente  deirAccademia,  la  parte  seconda 
della  monografia  «  Alhissola,  appunti  storici  ed  artistici  ^  (Sa- 
vona, 1890).  Egli  pone  in  rilievo  anche  l'importanza  di  questa 
seconda  parte,  e  la  sua  connessione  colla  prima,  e  notando  i  meriti 
scientifici  del  collega,  ne  annuncia  in  prova  una  carica  recente- 
mente conferitagli  dal  Ministero  nella  direzione  degli  studi  archeo- 
logici. 

È  air  ordine  del  giorno  la  commemorazione  del  compianto 
Socio  Vincenzo  Promis,  della  quale  la  Presidenza  aveva  incaricato 
il  Socio  Antonio  Manno.  Questi,  che  ne  fu  intimo  amico  e  potè 
così  da  vicino  apprezzarne  le  doti  dell'animo  e  della  mente,  rife 
risce  con  parole  di  aff'etto  e  1  ingegno  e  il  nobile  carattere  tra- 
dizionale in  famiglia,  e  gli  studi  e  le  opere  di  lui  nella  storia 
e  nella  numismatica,  e  le  virtù  del  bibliotecario,  e  la  modestia 
della  vita,  ridestando  insieme  con  la  memoria  di  Domenico  e  Carlo 
Promis  vivissimo  fra  i  colleghi  il  desiderio  del  figlio  e  del  nipote 
dei  due  illustri  (*). 

Da  ultimo  il  Socio  Ermanno  Ferrerò  legge  una  nota  storica 
del  Socio  Corrispondente  Canonico  Carlo  Vassallo  intitolata: 
Un  nuovo  documento  intorno  al  poeta  Gian  Giorgio  Alione, 


(•)  La  commemorazione  del  Socio  Vincenzo  Promis  letta  dal  Socio 
Antonio  Manno  ,  verrà  pubblicata  nel  fascicolo  seguente. 


Digitized  by 


Google 


171 


LETTURE 


Un  nuovo  documento  intorno  al  poeta  astigiano 
Gian  Giorgio  Alione  ; 

Nota  di   CARLO   VASSALLO, 
presentata  dal  Socio  Ferrerò 


La  pubblicazione  di  parte  delle  poesie  di  G.  Giorgio  Alione 
fattii  a  Parigi  dal  Bninet  nel  1830  e  dal  Delapierre  nel  1852, 
e  Tedizione  prima  della  Macheronea  e  poi  di  tutte  le  poesie  per 
P.  A.  Tosi  nella  Biblioteca  rara  del  Daelli  in  Milano  nel  1865 
hanno  dato  luogo  a  molti  scritti  intomo  al  poeta  Astigiano, 
cui  il  Biondelli  (1),  trattando  del  dialetto  milanese  parlato  in  una 
farsa  dell'Alione.  disse  autore  del  piti  antico  monumento  super^ 
stile  della  letteratura  di  quel  dialetto  Ma  con  tutto  ciò  poco 
si  aggiunse  all' intelligenza  de'  suoi  scritti  ed  alle  notizie  della 
sua  vita,  perchè,  nella  mancanza  di  documenti,  fondandosi  un 
po'  troppo  sulla  libera  interpretazione  di  quelle  poesie,  i  critici 
crearono  ipotesi  fantastiche,  le  quali  erano  ben  tosto  da  altre 
ipotesi  soppiantate. 

E  00^,  quanto  all'Alione,  chi  ne  faceva  un  medico,  chi  un 
avvocato,  chi  un  notaio,  chi  un  poeta  spiantato;  tutti  per  altro 
lo  dicevano  vittima  della  S.*  Inquisizione,  benché  io  nel  1866 
dimostrassi  che  quella  persecuzione  era  una  fiaba.  Intanto  però 
vennero  in  luce  alcuni  documenti,  fra  cui  il  primo  del  14  gen- 
naio 1517  gli  dava  una  casa  in  Asti  (2).  Io  lo  trovava  presente 
il   22  maggio  dello  stesso   anno    come  Credendario  al  Consiglio 


(1)  V.  Saggio  sui  dialeUi  gallo-italici^  di  B.  Biondelli.  Milano,  Tip.  Ber- 
nardoni,  1853,  parte  1,  capo  V. 

(2)  V.  Pedinando  Gabotto  e  DomeDico  Barella,  La  poena  macaronica 
e  Ui  storia  del  Piemonte  sulla  fine  del  secolo  XV.  Torino,  La  Letteratura, 
1888,  p.  79. 
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Generale  d'Asti  (1).  Ora  nelle  Carte  Sotteri  esistenti  presso  la 
E.*  Deputazione  di  Storia  patria  in  Torino  (Voi.  XI,  n.  LX)  mi 
fa  dato  incontrare  un  altro  documento  che  gitta  qualche  lace 
sulla  persona  del  poeta,  chiamandolo  nobile  ed  accennando  a  beni 
da  lui  e  da  altri  Alieni  posseduti  in  Asti  poco  lungi  da  S.  Maria 
Nuova.  Trovai  ancora  nei  Verbali  del  Municipio  nominato  fra  i 
Credendari  in  due  altri  anni  TAlione.  Per  la  qual  cosa,  pubbli- 
cando queste  notizie,  prenderò  occasione  di  dare  altre  indicazioni 
che  la  conoscenza  dei  luoghi  mi  mette  in  grado  di  sommini- 
strare. 

n  documento  non  è  originale  ma  solo  una  copia  autentica 
di  esso  fatta,  dairoriginale  in  pergamena,  nel  1708  dal  notaio 
Alessandro  Scipione  De  Ambrosijs,  e  ne  vedremo  appresso  il  mo- 
tivo e  l'occasione.  L'atto  originale  in  pergamena  era  stato  rogato 
il  7  aprile  1503  dal  notaio  Stefano  Parona  nella  chiesa  di  santa 
Maria  Nuova  in  Asti.  Per  esso  il  nobile  Aitone  degli  Alioni, 
cittadino  d'Asti,  espone  di  aver  tenuto  in  enfiteusi  dal  R.  Padre 
D.  Sigismondo  Simoneta  protonotario  apostolico  una  pezza  di 
terra  sulle  fini  d'Asti  nel  luogo  detto  dietro  monte  Rainero 
presso  le  mura  della  città;  alla  qual  pezza  erano  coerenti  da 
due  parti  il  fossato  della  città,  gli  eredi  del  nob.  Antonieto  Pa- 
gano, la  via  vicinale,  il  nob.  Gian  Giorgio  Alione  e  gli  eredi 
del  noh.  Bernardo  Alione,  della  misura  di  giornate  otto  e  mezzo, 
sebbene  nell'instr.  del  15  dicembre  1492  Rog.  Stefano  De  Ve- 
raxijs  essa  compaia  di  nove  giornate.  Aggiunge  eh'  egli  doveva 
perciò  pagare  al  predetto  P.  Sigismondo  l'annuo  canone  di  otto 
ducati  d'oro  cum  pacto  francìiitandi  prò  ducatis  centum  ti 
sexaginta.  Ora,  avendo  il  predetto  Padre  lasciato  per  testamento 
al  Monastero  di  S.*  Maria  Nuova  i  suoi  diritti  di  direttario. 
TAlione,  come  utilitario,  cede,  guarentendone  l'evizione,  al  Mona- 
stero tutti  i  suoi  diritti  per  cinquantadue  scudi  del  sole  auri 
boni  et  justi  ponderisi  dei  quali  gli  sono  in  rogito  pagati  qua- 
ranta in  contanti  dal  Priore  e  dal  Procuratore  del  Convento, 
oltre  altri  12  che  TAlione  dichiara  di  aver  già  prima  ricevuti. 
Interviene  anche  la  nobile  Paolina,  moglie  deirAlione,  alla  quale 


(1)  V.  C.  Vassallo,  Fabrizio  Maramaldo  e  gli  Agostiniani  in  ^sti.  Torino, 
Del  voi.  XKVIII  della  Miscellanea  di  Storia  italiana^  e  separatamente  presso 
G.  B.  Paravia.  Torino  1889  —  Docum.  I,  p.  96. 
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tutti  i  beni  del  marito  erano  stati  ipotecati  per  guarentigia  dei 
suoi  diritti   dotali  ;    ed    anch'es  a    acconsente    al    contratto.    Che 
fosse  nobile  TAlione  non   era  necessario   leggerlo  in    questo  con- 
tratto,  perchè  ciò  era  stato  già  stampato  nella  edizione  delle  sue 
opere  colla   data  di  Venezia   1560;   sebbene  il  suo  cognome  siasi 
in  essa  storpiato  in  Ariane  (1).   Inoltre  il  Grassi  a  p.   208  del 
2^  volume   della  sua  Storia    d*  Asti  annovera  gli  Alieni   fra   le 
famiglie  illustri  d'Asti,  e  ne  accenna  Guglielmo  vivente  nel  1250. 
11  Codice   Malabaila    (Voi.   IV,    pag.    124),    pubblicato    dal 
Sella  e  dal  Vayra,    col   documento  n.   247  ci  conduce   indietro 
fino  al   1242.  Gli  Alieni  erano  nobili    non    de   hospitio    ma  de 
populo  come  è  notato  dal  Gorrini  nella  Storiografìa  d'Asti^  ed 
è  confermato  dallo  stesso  Codice  Malabaila  che  ci  presenta   al- 
cuni membri  di  quella  famiglia  come  rectores  quatuor  società- 
tum  le  quali  erano  popolari.   Lo  stesso  si  legge  in  principio  degli 


(1)  Non  credo  per  altro  che  questo  sia  errore  di  stampa,  perchò  riproduce 
la  pronunzia  del  popolo  d'Asti  e  dei  paesi  vicini,  dove  la  /  si  cambia  gene- 
ralmente in  r,  come  pure  si  fa,  anzi  più  ancora,  a  Mondov).  Così  in  Asti  si 
(licoQo  amoron  e  amorin  quelli  che  a  Torino  suonano  amolon  e  amolint  nel 
senso  di  bottiglione  ed  ampollina.  E  lo  stesso  Aliene,  senza  esservi  costretto 
dalla  rima,  scrìsse  (citerò  sempre  Tedizione  del  Daelli,  come  più  comune)  a 
p.  100  del  voi.  X,  trifora  per  trifola^  e  Nicora  Spranga  nella  farsa  omonima. 
Farmi  anzi  che  questMrton^  aggiunga  una  prova  di  più  a  quelle  già  addotte 
dal  Promis  per  dimostrare  che  l'edizione  del  1560,  anziché  esser  fatta  a  Ve- 
nezia il  cui  nome  porta  in  fronte,  sia  stata  fatta  a  Trino,  cioè  in  luogo  non 
lontano  da  Asti,  ove  era  perciò  facile  conoscerne  la  pronunzia. 

Quest^uso  mi  conduce  a  spiegare  una  parola  ancor  viva  nel  volgo  astigiano, 
e  che  si  legge  neirAlione,  cioè  dercò  (1®  226,  229,  368),  la  quale  nel  piemon^ 
teae  (e  la  registra  il  Zalli)  si  pronunzia  dco^  o  come  la  scrive  il  Ponza  deca 
i)6r  anche.  Come  dea  è  preceduto  dal  segnacaso,  così  lo  ha  dercò^  coiraggiunta 
(leirarticolo  per  del  co^  mutando  solo  la  /  in  r.  Questo  genitivo  è  analogo 
all'uso  toscano,  come  il  Gorticelli  osserva  rispondersi  st ,  o  di  sì  od  anche 
<i«l  si^  e  cosi  pure  no,  di  no  o  del  no,  citando  il  Decamerone ,  G.  4,  N.  10  ; 
G.  1,  N.  6;  0.  9,  N.  1;  G.  1,  N-  7. 

l'^&ggiunta  del  segnacaso  si  fa  anche  nel  mach  che  il  popolo  pronunzia 
dmach,  e  tale  parmi  anche  averlo  incontrato  neirAlione  nel  senso  di  soltanto, 
e  che  il  Biondelli  nota  pronunziarsi  doma  nei  dialetti  lombardi.  Questo  è  il 
ma  che  di  Dante  (/n/:,  IV,  26,  et  alibi): 

Non  %ref%  piinto  ma  che  di  aMpiii. 

E  TAiione  scriveva  (voi.  I,  p.  367)  ma  che  porta  (purché  elU  porti);  le 
quali  voci  sono  identiche  col  mas  que  degli  Spagnuoli  e  dei  Provenzali  e  de- 
rivano tutte  dal  magis  guam  dei  Latini. 
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Statuti  d'Asti  riformati  nel  1379,  dove  fra  i  sei  sapientes  de 
populo  appare  Cathalanus  Alionus  ;  e  fra  i  riformatori  dei 
medesimi  Gasparonus  Alionus  è  messo  fra  i  Capitulatores  de 
populo. 

Da  tale  stirpe  adunque  discendeva  G.  Giorgio  Alione;  ma 
per  quanto  nobile,  egli  poteva  benissimo  essere  povero  in  canna, 
come  da  alcuni,  sebbene  contro  verità,  fu  creduto.  Esercitava 
egli  qualche  professione  ?  Generalmente  si  risponde  di  ^.  Ma  ar- 
gomentando solo  dalla  perizia  nelle  discipline,  della  quale  egli 
dà  saggio  nelle  sue  poesie,  si  fabbricarono  ipotesi  le  une  colle 
altre  contradditorie  ;  come  avverrebbe  a  chi  facesse  a  Dante  pro- 
fessare tutte  le  scienze  e  le  arti  di  cui  egli  si  mostra  profondo 
conoscitore  nel  sacro  poema.  Chi  lo  fa  andare  agli  studi  in 
Francia,  chi  a  Pavia.  Certamente  egli  conosceva  bene  il  francese, 
poiché  in  quella  lingua  compose  molte  delle  sue  poesie.  Egli  si 
serve  del  Decamerone,  cita  Dante  ed  il  Petrarca  (2**,  (55),  parla 
della  regina  Ancroia  (ib.  72),  conosce  gli  autori  latini,  Lucano. 
Tullio  e  Virgilio  (2^,  p.  80),  Plauto  e  Terenzio  (1**,  15);  e 
tuttavia  il  Zannoni  in  un  libro  importante  scrisse  che  egli  sa- 
peva poco  il  latino,  sebbene  masticasse  un  po'  il  tedesco  (1). 
L'Alione  insomma,  senza  essere  un  dotto,  aveva  una  svariata  col- 
tura, che  sapeva  avvivare  con  molto  brio  e  frizzi  pungenti  ed 
acri  maldicenze  contro  preti  e  frati  ;  e  tutto  ciò  condito  di  lin- 
gua salace  e  ridondante  di  frasi  e  di  parole  che  Cicerone  du- 
bitava si  potessero,  almeno  fra  persone  educate,  esprimere  coi 
loro  nomi  proprii. 

Il  Brunet,  nella  Notice  biographique  premessa  alla  sua  bella 
edizione  di  Parigi,  lo  fa  avvocato,  e  si  fonda  non  solo  sulla  co- 
noscenza dei  procedimenti  legali  di  cui  egli  dà  prova  nelle  sue 
farse,  ma  specialmente  sul  Conseglio  burlesco  che  l' autore  dà 
contro  el  fornaro  de  Primello,  dov'egli  si  segna  N,  Jo,  Geor^ 
gius  Alionus    consultus   (P.   357);    ma  il    Zannoni  (ib.  p.    82) 


(1)  V.  Giov.  Zannoni,  /  precursori  di  Merlin  Cocai,  Studi  e  ricerche.  Città 
di  Castello,  ed.  Lapi,  1888,  p.  87 il  latino  non  era  il  suo  fòrte:  ne  sa- 
peva appena  quel  poco  che  tutti  allora^  più  o  meno^  conoscevano.  Per  contro 
F.  Qabotto  e  Dono.  Barella  nelFoperetta  accennata  (p.  66)  ammettono  che 
egli,  quanto  al  latino ,  ne  aveva  un  senso  abbastanza  raffinato,  Ouanto  al 
tedesco,  il  Zannoni  probabilmente  allude  al  basso  tedesco,  perchè  infatti  fra 
le  poesie  deirAlione  ne  abbiamo  una  in  fiammingo. 
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dice  non  solo  vani  ed  insufficienti^  ma  grotteschi  gli  argomenti 
addotti  dal  Brunet  e  dal  Gorrini  per  fare  dell'Alione  un  dot^ 
tare  in  legge;  e  ciò  mi  pare  un  po'  troppo,  tanto  più  che  il 
<iabotto  ed  il  Barella  (loc.  cit.,  pag.  68)  osservano  assai  bene 
che  egli  mostraya  anche  di  conoscere  i  principali  giuristi.  Tut- 
tavia questi  due  autori  non  conchiudono  in  quel  senso  arrestati 
dai  versi  mordaci  che  l'Alio  ne  scrisse  contro  i  giudici  ed  i  pro- 
caratori  (pellucau),  ed  inclinano  a  crederlo  notaio  per  aver  tro- 
vato nella  biblioteca  del  Re  in  Torino  una  lista  di  notai  Asti- 
giani del  quattrocento,  nella  quale  è  segnato  un  Giorgio  Aliene 
(pag.  69).  Il  che  si  conferma  dalla  firma  apposta  dal  poeta  al 
citato  Conseglio,  dove  la  lettera  N.  meglio  che  per  Nobilis  pare 
si  debba  interpretare  come  iniziale  di  Notarius.  A  questa  ipotesi 
adunque,  in  mancanza  di  meglio,  per  ora  si  può  fare  buon  viso. 
Ma  così  non  pare  al  Zannoiii,  il  quale  si  fonda  principalmente 
sul  Prologo  de  lauctore: 

Ne  vorrea  za  chautrui  pensas 
Che  chiel  fus  poeta  ni  doctour. 

Ma  forsechè  l'Alione  negava  sul  serio  di  essere  poeta?  forsechè 
ia  Piemonte  per  Dottori  non  si  intendono  i  medici?  In  sostanza 
il  Zannoni  scrive  (p.  83),  che  la  professione  delV  Alione  non 
fu  che  la  poesia:  egli  visse  come  in  quei  tempi  fortunosi  vi- 
vevano i  poeti,  riducendo  a  mestiere  di  bassa  corte  quella  che 
era  stata  Varte  grande  del  secolo  xiv.  Povero  di  patrimonio... 
E  per  provare  la  sua  asserzione  cita  V  Introito  alla  farsa  del 
Bracho  e  del  Milaneiso,  dove,  al  suo  parere,  T Alione,  facendo 
parlare  il  buffone,  allude  evidentemente  a  sé  stesso,  scrivendo 
(P  p.    292): 

Mi  n'eu  an  regester  vigna  né  prà. 

Ni  cà  ni  teg,  ni  gran  da  vender. 

Ma  la  cosa  è  tutt'altro  che  evidente,  poiché  dai  pochi  do- 
cumenti che  abbiamo  possiamo  conoscere  che  il  poeta  aveva  casa 
e  beni  in  Asti;  onde  deduciamo  che,  se  non  lo  si  può  dire  molto 
ricco,  è  almeno  cosa  arbitraria  il  chiamarlo  povero,  tanto  più 
che  il  suo  libero  modo  di  scrivere  ci  fa  argomentare  in  lui  una 
certa  agiatezza  che  gli  conferisse  una  perfetta  indipendenza  da 
ogni  soggezione. 

Questa  libertà  nello  scrivere,  secondo  la  tradizione,  fu  per 
lui  causa  di   sventura.  E  la  sventura   fu    veramente    grande,  se 
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stiamo  al  Quadrio,  al  Mazzucchetli,  al  Tiraboschi  ed  al  Vallaori, 
e  specialmente  al  Brunet,  il  quale  rincarò  la  dose  con  tal  de- 
scrizione da  impietosire  i  sassi  (1).  Secondo  costoro  adunque  il 
poeta  per  la  sua  sfrenata  libertà  nel  mettere  in  burla  e  clero  e 
buoni  costumi  fu  processato  dall'Inquisizione  e  tenuto  per  lunghi 
anni  in  carcere  a  pane  ed  acqua,  e  non  potè  uscirne  che  facendo 
umile  ammenda  de*  suoi  errori.  Ma  vi  ha  una  diflScoltà  ed  è 
che  tutto  questo  racconto  non  ha  altro  fondamento  che  la  pre- 
fazione del  tipografo  Virgilio  Zangrandi  alla  sua  edizione  casti- 
gata fatta  in  Àsti  nel  1601  ;  la  qual  prefazione  fu  integralmente 
riprodotta  dal  Daelli  nel  1865.  Il  che  mi  porse  occasione  di 
scrivere  nel  1866  due  articoli  sul  Cittadino  d'Asti,  riprodotti 
poi  a  parte,  dove  osservai  che  il  Zangrandi,  o  chi  per  esso,  scriveva 
da  secentista,  e  più  ancora  professava  di  essersi  messa  la  maschera 
e  di  parlare  in,  nuvoli^  quando  nel  1601  restituiva  ai  concit- 
tadini l'Alione  ringiovanito^  vestito  di  nuovo  alla  moderna,  ri- 
formato nella  vita  e  nei  costumi.  Il  che  intesero  ed  espressero 
poi  assai  bene  nel  1888  a  pp.  55-57  del  loro  libro  il  Gabotto 
ed  il  Barella;  poiché,  sebbene  TAlione  non  compaia  nelP elenco 
dei  libri  proibiti,  non  è  da  dimenticarsi  che  questo  elenco  fu 
solo  ordinato  dal  Concilio  di  Trento,  ed  eseguito  poscia  dai  Ro- 
mani Pontefici;  ed  infatti  T Indice  fu  pubblicato  da  P.  Pio  IV 
con  molte  regole,  ed  a  quello  ed  a  queste  aggiunse  un'appendice 
P.  Clemente  VIII,  senza  contare  T  opera  dei  loro  successori 
Quando  adunque  al  Zangrandi  cadde  in  pensiero  di  fare  una  se- 
conda edizione  astigiana  delle  poesie  dell'Alione,  dovette  invocare 
il  Permesso  dei  Superiori  (che  appare  veramente  nel  suo  volume), 
e  questi  lo  negarono  finché  il  libro  non  fu  emendato  in  quanto 
conteneva  di  più  ingiurioso  contro  la  Chiesa  e  gli  ecclesiastici  (2). 
Ecco  tutto.  E  ve  ne  ha  quanto  basta,  perchè  il  Concilio  di 
Trento  e  la  creazione  dell'  Indice  col  divieto  di  non  istiimpare 
senza  il  Permesso  dei  Superiori  bastano  a  spiegare  la  prefazione 
del  Zangrandi  e  tutta  la  sua  allegoria  da  secentista.  Chi  vuole 
ancora  sostenere  e  processo  e  prigionia  panni  debba  addurre  prove 


(1  Vedi  la  Notice  biographique  del  Brunbt  neiredizione  di  Parigi  a  p.  13, 
in  quella  del  Daelli  a  p.  11. 

(2)  Il  che  non  toglie  che  l'AlioDe,  secondo  Tuso  di  quei  tempi,  componesse 
anche  quattro  Louanges  in  onore  di  Maria  Vergine,  ed  un'altra  in  lode  di 
Santa  Caterina,  come  si  vede  nel  voi.  II,  p.  94  e  segg. 
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anteriori^    od    almeno    non    attinte  o  derivanti  da   quella  prefa- 
zione. 

Per  chiarire  meglio  la  cosa  occorre  stabilire  a  un  di  presso 
il  tempo  in  cui  visse  Tautore.  Si  pose  la  sua  nascita  circa  Tanno 
1460.  Infatti  egli  già  poetava  nel  1494  nella  calata  di  Carlo  Vili. 
L'ultima  data  che  in  ordine  di  tempo  lessi  nelle  sue  poesie  è 
quella  del  1515  (2'',  p.  85).  1  documenti  lo  fanno  ancora  vi- 
vente nel  1 6 1  ?  ;  ed  è  probabile  che  egli  spirasse  ancora  le  dolci 
aure  vitali  nel  1521  quando  si  fece  la  prima  edizione  de'  suoi 
scritti  col  Prologo  de  lauctore  ;  ma  il  farlo  vivere  in  carcere  a 
pane  ed  acqua  sino  al  1601  come  scrisse  il  Zangrandi,  e  poi 
famelo  ancora  uscire  ad  allietare  colle  sue  facezie  gli  amici,  la 
è  cosa  che  passa  ogni  verosimiglianza  (1). 

Gli  è  vero  che  il  Brunet  mostra  di  separare  la  data  del  1601 
dalla  sventura  dell' Alione,  credendo  questa  avvenuta  innanzi  (pa- 
gina 12  deir edizione  di  Parigi,  p.  10  dell'edizione  di  Milano). 
Ma  gli  altri  non  fecero  nemmeno  questa  distinzione,  la  quale 
del  resto  non  ha  alcun  valore,  perchè  il  Zangrandi  parla  unica- 
mente del  1601,  e  se  questa  data  è,  come  è  realmente,  impos- 
sibile, cade  tutto  il  racconto  e  si  risolve  in  una  mera  allegorìa 
da  secentista. 

Dopo  avere  di  ciò  scritto,  come  già  dissi,  nel  Cittadino  d'Asti 
fino  dal  1866,  vi  ritornai  sopra  nel  1878  uqìV Archivio  storico 
italiano  (2);  e  mi  reputava  abbastanza  felice  d'avere  incontrato 
il  comune  gradimento,  quando  a  pag.  91  dell'opera  citata  del 
ZaDnoni  vidi  messa  in  dubbio  la  mia  conclusione.  Ma,  a  dire  il 
vero,  credo  che  questi  abbia  conosciuto  solo  indirettamente  quanto 
io  scrissi  su  tale  proposito,  perchè  altrimenti  non  mi  avrebbe 
fatto  dire  (loc.  cit.  in  nota),  che  io  non  nego  che  il  poeta  sia 
siato  perseguitato  e  magari  privato  della  libertà.  No,  mio  si- 
gnor Professore,  io  non  scrissi  mai  questo,  anzi  sostenni  che  TA- 
lione  non  ebbe  mai  nulla  a  fare  cogl'Inquisitori,  e  visse  e  mori 


(1)  F.  Gabotto  e  D.  Barella  (op.  cit.)  discutono  assai  bone  in  nota  alla 
p<  64  il  prò  ed  il  contro  intorno  al  dubbio  se  l'Alione  fosse  ancora  fra  i  vi- 
venti nel  1521.  Io  nel  mio  F.  Maramaldo,  ecc.,  a  p.  35  in  nota,  scrissi  che 
un  Giorgio  AUon  era  introito  nella  Compagnia  del  Sacratissimo  Corpus  Do- 
mini il  1  Junio  1564,  morto  nel  1685.  Ma  vi  osservai  pure  che  questi  sarà 
stato  p^i^babilmente  un  nipote  del  poeta. 

(2)  Vedi  Serie  IV,  CU,  anno  1878,  neirarticolo  :  Gli  Astigiani  sotto  la 
dominazione  straniera  (1379-1531). 
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tranquillamente  in  casa  sua.  Infatti  Àsti  allora,  cangiando  pa- 
drone dalla  state  al  verno,  aveva  ben  altro  a  fare  che  occu- 
parsi del  poeta;  e  la  Chiesa  era  cosi  combattuta  dai  nemici 
estemi  che  non  aveva  ancora  pensato  ad  infrenare  efficacemente 
come  fece  di  poi,  la  maldicenza  de'  suoi  figli  e  dei  tipografi  che 
loro  prestavano  la  mano;  tantoché  l'abate  Gaume  nel  suo  Ver 
rongeur  scrisse  essere  molti  ecclesiastici  allora  caduti  in  pieno 
umanesiwo,  ed  i  Protestanti  accusarono,  ed  accusano  tuttora 
P.  Leone  X,  perchè,  ai  tempi  appunto  in  cui  si  rappresentavano 
in  Asti  le  farse  deirAlione,  assistesse  in  Firenze  alla  recitazione 
della  Mandragora  e  della  Calandria,  e  segnasse  un  documento 
in  favore  deirAriosto  per  guarentirne  i  diritti  d'autore  dell' Or- 
lando  furioso. 

Ma  gli  errori  sono,  come  li  chiamava  Bacone,  idoli,  e  d 
vuol  molto  a  disavvezzarne  gli  adoratori.  Quante  volte  si  è  scritto 
e  si  scriverà  ancora  che  un  altro  astigiano  di  quei  tempi,  Gio- 
vanni Nevizzano,  l'autore  della  famosa  Sylva  nuptialis,  dovette 
fare  solenne  ammenda  delle  sue  maldicenze  innanzi  alle  Dame  di 
Torino,  sebbene  mi  paia  essere  stato  abbastanza  bene  dimostrato 
che  anche  questa  è  stata  una  spiritosa  invenzione?  Cosi  intomo 
air  Aliene,  dopo  aver  veduto  andare  in  fumo  la  prefazione  del 
Zangrandi,  alcuni  insistono  ancora  nel  difenderne  il  processo  e 
la  prigionia;  e  fra  costoro  ducimi  annoverare  il  mio  giovane  col- 
lega prof.  Delfino  Orsi,  autore  di  un  libro  assai  bello  :  Il  teatro 
in  dialetto  piemontese  (1).  Ma  di  ciò  non  si  mostra  contento 
nemmeno  il  Zannoni  in  un  suo  dotto  articolo  sulla  Coltura  (2)  ; 
e  perciò  ha  trovato  im  valente  confutatore  in  Vittorio  Bossi  (3). 

Ma  pare  che  il  Zannoni  non  sia  molto  felice  quando  parla  del 
Piemonte,  poiché  allora  cade  in  molti  errori  (4). 


(1)  Vedi  op.  cit.  Milano,  Tip.  C.  Civelli,  1890,  p.  34. 

(2)  Vedi  La  CoUura,  anno  IX,  1890,  p.  289. 

(3)  Vedi  il  Giornale  della  Letteratura  italiana  (Anno  VI,  fase.  36). 

(4)  Egli  pone  Asti  a  pie  delle  Alpi  (p.  80),  come  se  si  trattasse  di  Salazzo 
o  Pinerolo.  Dice,  sulla  fede  del  Brunet,  che  Tarte  della  stampa  fa  introdotta 
in  Asti  soltanto  circa  il  1519  da  Francesco  de  Silva  (p.  89);  il  che  parmi  non 
si  possa  più  cosi  asseverantemente  affermare  dopo  la  pubblicazione  dell'opera 
postuma  del  Berlan:  Uintrodutione  della  stampa  in  Samgliano,  Saluzzo  ed 
Asti  nel  secolo  X^ (Torino,  1887,  Tip.  Roux).  Cita  come  autentica  in^-notaalla 
p.  166  la  descrizione  dell'assedio  di  Saluzzo,  attribuita  a  Bernardino  Orsello; 
il  che  dubito  assai  possa  farsi  ancora  tranquillamente  ai  nostri  giorni.  Vuol 
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Ho  Iodato  finora  il  bel  lavoro  dei  signori  F.  Gabotto  e  D. 
Barella;  ma  ciò  non  m'impedisce  di  trovare  fondate  le  osserva- 
zioni di  Bruno  Cotronei  (1),  il  quale  combatte  la  loro  asserzione, 
che  cioè  sotto  gli  auspici  del  poeta  si  fosse  dai  disciplinanti  della 
5."  Annunziata  d'Asti  costituita,  ad  imagine  di  quella  di  Francia 
e  di  altre  regioni  una  compagnia  joyeuse  o  des  sots,  o  sottie: 
sebbene  poi  il  Cotronei,  trattando  assai  bene  della  sceneggiatura 
delle  farse  dell'  Alione,  cerchi  di  scemarne  il  pregio,  togliendo 
loro  ogni  originalità  e  facendone  tante  imitazioni  dal  francese. 
Noto  ancora  che  il  Cotronei,  fondandosi  su  alcuni  passi  tutt'altro 
che  chiari  dice  non  solo  che  Jan  peirorer  è  una  persona  sola  col- 
lAhone,  ma  aggiunge  che  forse  questo  nomignolo  era  comune  a 
tutta  la  famiglia  deirautore  (p.  12).  Il  che  non  mi  pare  per 
nulla  verosimile,  perchè  infatti  era  ed  è  uso  di  appiccicarsi  nomi 
faceti  fra  persone  volgari;  che  questo  avvenisse  anche  al  poeta 
che  faceva  professione  di  burlarsi  degli  altri  può  ancora  passare  ; 
ma  che  tutta  una  famiglia  nobile,  agiata  e  numerosa  sia  stata 
in  tal  modo  designata  la  è  cosa  che  non  si  può  concepire.  L*A- 
lione  parla  sovente  di  Jan  peirorer,  Veggansi  ad  es.  Voi.  I, 
pag.  62,  188,  222,  243,  254,  279,  295,  e  lo  fa  medico  o 
meglio  flebotomo  aggiungendo  avere  il  medesimo  studiato  a  Pa- 
rigi; ma  è  poco  probabile  che  l'autore,  il  quale  suole  mettersi 
poco  in  mostra,  volesse  rendersi  ridicolo  dicendo  di  avere  stu- 
diato ferbottomia  a  Parigi,  ed  accennasse  ai  rimedi  a  ceri  sue 
vache,  e  così  dicasi  di  altre  allusioni  inverosimili  (p.  279  e  295), 
massimamente  che  nel  primo  di  questi  passi  mette  Jan  peirorer 
in  scena  con  Avicenna,  Ipocras,  Averrois^  e  poi  colle  donnic- 
ciole e  coi  frati  che  volevano  fare  i  medicastri. 

L'Alione  nomina  molte  persone  de'  suoi  tempi,  e  special- 
mente alcuni  frati,  come  fr.  Louis,  fr.  Zan  Maria,  £r.  Agostino, 
il  quale  ultimo  pare  fosse  la  sua  bestia  nera.  Infatti  la  parroc- 
chia di  S.*  Maria  Nuova,  sotto  cui  era  posta  la  sua  casa,  era 
retta  dai  Canonici  Lateranensi,  i  quali  erano  anch'essi  una  pro- 


correggere a  p.  167  injuriam  Vin  duriam  del  testo,  non  conoscendo  il  signi- 
ficato che  questa  parola  aveva  ancora  alcuni  anni  addietro  in  Torino,  dove 
Tacqua  condotta  dalla  Dora  (la  Duria  di  Plinio  e  Claudiano)  scorreva  a  pu- 
lire e  rinfrescare  le  vie  maggiori,  compresa  quella  che  ai  chiamò  Dora  grossa 
finché  ha  cangiato  poco  fa  il  suo  nome  in  quello  di  Via  Garibaldi, 

(1)  V.  Bruno  Cotronbi,  Le  farse  di  O.  0.  Alione^  poeta   astigiano    della 
fine  del  secolo  XV.  Reggio-Calabria,  1889,  p.  99,  et  alibi. 
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pagine  deHa  gran  famiglia  degli  Agostiniani.  E  colà  abitavano 
anche  altri  Alieni  (1);  la  qual  famiglia  appare  numerosa  da  Tari 
documenti,  e  singolarmente  da  quello  che  ora  si  pubblica,  ed  anche 
dal  fatto  che  l'unica  volta  in  cui  l'autore  scrive  quel  cognome, 
cioè  nelle  due  Cantioni  de  li  disciplinati  de  Ast,  questo  è  posto 
in  numero  plurale. 

Presso  le  case  degli  Alieni  esistevano  un  altro  convento  di 
Agostiniani  (Conventuali)  e  la  confraternita  deU" Annunziata,  dei 
quali  due  argomenti  parlai  in  disteso  nel  già  citato  mio  scritto 
(Fabr.  Maramaldo  e  gli  Agostiniani  in  Asti),  E  qui  appunto 
nota  assai  bene  il  Cotronei  che  non  si  possono  cangiare  quei  di- 
sciplinanti in  una  società  di  pei'sone  che  recitassero  le  farse  del- 
TAlione,  perchè  costoro  avrebbero  piuttosto  rappresentati  dei  mi- 
steri sacri;  e  del  resto  pare  che  TAlione,  benché  poco  amico  dei 
frati,  tenesse  le  loro  parti,  scrivendo  in  principio  della  prima 
Cantione,  che  gli  Agostiniani  litigarono  contro  i  disciplinanti  non 
za  senza  rason. 

Non  pare  nemmeno  che  né  nella  Confraternita  né  nelle  case 
degli  Alieni  si  radunasse  una  vera  accademia,  come  scrissem 
TAiufifi  (2)  ed  il  Vallauri  (3).  Si  saranno  fatte  ailunanze  di  begli 
umori,  questo  è  probabile  ;  ma  da  queste  ad  una  vera  accademia 
ci  corre  un  bel  tratto;  sebbene  non  si  possa  negare  che  la  glo- 
riosa Accademia  della  Crusca  abbia  avuto  origine  dalla  retro- 
bottega del  Lasca  (lo  speziale  Grazzini),  il  quale  vi  mordeva  i 
pedanti,  e  mandava  a  farsi  friggere  l'Infarinato  (L.  Salviati), 
e  minacciava  di  cangiare  il  Ruscelli  in  una  pozzanghera. 

Comunque  sia,  troviamo,  oltre  quella  che  feci  conoscere,  cioè 
nel  1517,  due  altre  \olte  il  poeta  registrato  fra  i  Credendarìi 
del  Consiglio  generale  d'Asti  con  intiero  il  suo  nome  e  cognome. 
Jo.  Georgius  Alionus,  e  questo  nel   1511,   e  nel  1515  (4). 


(1)  Pare  adunque  che  meglio  che  presso  S.  Rocco,  come  si  fece,  il  nome 
di  Via  Alione  dovrebbe  trasportarsi  tra  S.*  Maria  Nuova  e  Monte  Rainero. 

(2)  V.  Memoria  letta  in  occasione  del  solenne  aprimento  delV Accademia 
Filarmonica  scientifico-letteraria  della  città  d'Asti  il  9  maggio  1835.  —  Asti. 
Tip.  Garbiglia,  p.  8. 

(3)  V.  Delle  Società  leUerarie  in  P/emon^tf.  Torino,  Tip.  Favale,  1834  p  44. 

(4)  Vedi  i  verbali  municipali  nelTArchivio  d'Asti:  1511,  f.  52,  r;  151j, 
f.  99,  r.  —  In  quei  volumi  s^incontrano  fino  dal  1385  Bemardus  AOonus^ 
Cathalanus  Aliante  e  Thomas  Alionus.  ^  Alionus  de  Alionibus, che  è prohi^ 
bil mente  quello  del  nostro  documento,  vi  appare  sovente  tra  il  1478  ed  il  14^; 
Nell'anno  1478  vediamo  notato  un  Petrus  Alionus.  Ma  auello  chCoccorre  più 
sovente  (se  pure  si    tratta  di   una   medesima  persona)  e  Bernardus  Alionus 
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Fra  i  vicini  alle  case  degli  Alioni,  come  appare  dal  docu- 
mento pubblicato  dai  Signori  Qabotto  e  Barella  (p.  79  in  nota), 
erano  i  Lupi,  ad  uno  dei  quali  (Baldassare)  il  poeta  indirizzò  la 
sua  Macheronea^  esortandolo,  a  nome  del  padre  e  del  barba,  a 
farsi  un  homuni  (p.  150).  Anche  quella  era  famiglia  numerosa, 
ed  aveva  parte  importante  nei  pubblici  aflfari.  Nell'atto  da  me 
pubblicato  (  F.  Maramaldo,  ecc.,  p.  96)  insieme  con  G.  Giorgio 
Aliene  troviamo  fra  i  Credendari  Stefano  Lupo  ed  Henrieto  Lupo. 
Nella  mia  Nota  inserta  negli  atti  della  R.^  Accademia  delle  Scienze 
su  Matteo  Prandone  (1)  s'incontrano  a  p.  12  Franciscus  Lupus 
e  Jo.  Gecrgius  Lupus;  anzi,  secondo  altro  documento  pubblicato 
nel  mio  Maramaldo^  a  p.  103  questo  Gio.  Giorgio  Lupo  è 
Sindaco,  senza  parlare  di  altri  (2).  Entrambe  queste  famiglie  ap- 
paiono sovente  nei  libri  parrocchiali  di  Santa  Maria  Nuova,  i 
quali  cominciano  ai  tet|ipi  del  Concilio  di  Trento  ;  ma  da  molto 
tempo  ora  sono  scomparsi  da  quei  registri,  come  nessuno  di  quei 
cognomi  si  legge  neirelenco  degli  elettori  d'Asti,  sebbene  essi  ora 
s'incontrino  spesso  nell'alto  Piemonte.  Scomparvero  le  famiglie 
colle  loro  case,  anzi  col  loro  borgo  che  PAlione  designa  col  nome 
di  Cavallazzo  o  Cavallone. 

Il  poeta  accenna  sovente  a  luoghi  e  persone  de'  suoi  tempi, 
e  perciò  i  suoi  versi  devono  riuscire  in  parte  più  intelligibili  in 
Asti,  dove  quei  nomi  o  esistono  ancora,  o  sono  solo  da  poco 
tempo  spariti.  Sono  ancora  in  piedi,  anzi  popolate  assai  le  par- 
rocchie di  Sen  Pè  e  Sen  Pò  (cioè  di  S.  Pietro  e  S.  Paolo; 
P,  p.  291),  il  quale  ultimo  nome  si  allungava  anche  in  San 
Poi  (p.  259),  simile  al  Polo  di  Dante  {Par,.  XVIII,  136).  Tutti 
sanno  che  la  via  di  Sen  Quiri  (ib.  p.  153)  è  ora  quella  che 
si  chiama   Via  Cavour.  Il  borgo  di  S.   Marco  era  sotto  la  pre- 


dai 1482  al  1539.  B  credo  non  si  tratti  della  stesta  persona,  non  solo  perchè 
lo  si  trova  per  ispazio  troppo  lungo  di  tempo,  ma  anche  perchè  nel  docu- 
mento ora  in  questione  appaiono  fra  altri  gli  heredes  Nob,  Bernardi  Alioni* 

(1)  Matteo  Prandone  difensore  d'Asti  nel  1526  contro  Fabrizio  Maramaldo, 
Nota  inserta  negli  AiH  della  R.  Accademia  delle  Scienze  di  Torino.  Voi.  XXV 

(2)  Consultando  i  verbali  dell'Ai^chivio  Municipale  d'Asti,  incontrai  inoltre 
tra  i  Credendari  fra  gli  anni  1471-90  Felix  Lupus,  Jofiannonus  Lupus  (e  questo 
assai  frequentementeX  Jacobonus  Lupus,  Bemardus  Lupus,  Benedictus  Lupus, 
Pantaleo  Lwpus  (anche  sovente),  Michelinus  Lupus,  Bemardus  Lupus,  Ber- 
nardinus^AApus  negli  anni  1492-93;  Segdinus  (Secundinus)  Lupus  nel  1505» 
S^/oni»  Lupus  nel  1506.  Jo,  Ludovichus  Lupus  nel  1531. 

Aui  deUa  R.  Accademia  —  Voi.  XXVI.  12 
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sente  Madonna  del  Portone,  e  lì  quasi  in  faccia,  al  di  là  del 
Borbore,  sorgevano  gli  Apostoli  (ib.).  Io  poi  ho  svelata  l'ar- 
guzia (vedi  p.  20  della  nota  su  Matteo  Prandone)  del  Grenobis 
(P,  49,  199)  per  à  votre  gre  ad  indicare  la  città  di  Grenoble 
da  cui  dipendeva  giudiziariamente  Asti,  e  scopersi  nei  documenti 
il  significato  dell'andare  a  Messine  (P  93,  227,  381-82)  (1). 
E  cosi  si  dovrà  pensare  che  non  senza  malizia  l'Alione  spedisse 
a  Cornili an  {V,  p.  69)  il  povero  Zavatino  Zovan  a  portarti 
una  lettera  del  Vicario,  sebbene  quello  non  sia  nome  inventato, 
perchè  Corniliano  era  allora  paese  dipendente  dalla  Diocesi  d'Asti. 
A  questo  modo,  per  intendere  il  cenno  su  Gavi  (1^,  p.  221)  è 
necessario  notare  che  quel  paese  era  l'emporio  del  commercio 
che  Asti  teneva  coi  Genovesi,  i  quali,  come  scrisse  il  Grassi,  l'a- 
vevano ceduto  agli  Astigiani. 

Ma  nessuno  in  Asti  ricorda  più  il  borgo  del  Cavalace  (T. 
p.  183),  o  del  Caralon  (ib.  373),  sebbene  sia  assai  utile  la  co- 
noscenza di  quei  luoghi  per  intendere  alcuni  passi  del  poeta.  Il 
Grassi  (1**,  199),  parlando  della  distruzione  di  questo  e  di  altri 
borghi  fatta  verso  il  1530  da  Antonio  de  Leva,  dice  che  per 
esso  si  andava  alla  porta  di  Monferrato.  E  così  era  realmente. 
Leggendo  infatti  con  un  po'  d'attenzione  la  prima  Cantione  ci- 
tata si  vede  che  fra  Zan  Maria  dovette  per  derrer  del  mure 
tome  a  cà  da  laron  (p.  374);  onde  si  scorge  trattarsi  di  un 
borgo  intemo;  perchè,  lasciando  anche  che  fuori  della  porta  ac- 
cennata la  ripida  collina  che  le  sorge  di  contro  avrebbe  impe- 
dito la  formazione  di  un  borgo,  fra  Zan  Maria,  se  la  cosa  stesse 
altrimenti,  non  avrebbe   per  tornare  a  casa  dovuto  passare  dietro 


(1)  V.  Fahr.  Maramaldo,  ecc.,  p.  54,  locum  infamie  in  quo  habitahaìit 
meretrices,  II  Dome  de  Messinis  ò  per  altro  ben  più  antico ,  ed  ascende  a 
tempi  quando  non  aveva  ancora  tali  inqniline.  Poiché  fra  le  prebende  cano- 
nicali  della  Cattedrale  ex  antiqua  fundatione  v*è  anche  quella  di  5.  Filippo 
de  Messinis.  E  Tantica  divisione  e  denominazione  delle  prebende  fu  fatta  sotto 
il  vescovo  Guidetto,  cioè  prima  del  1219  Onde  segue  che  appunto  in  quel 
luogo  dovesse  sorgere  una  chiesetta  col  titolo  di  S,  Filippo  de  Messinis. 

In  quei  libro  accennai  anche  qualche  francesismo  vigente  allora  in  Asti 
in  fatto  di  lingua.  Qui  noto  solamente  due  cose,  cioè:  1®  che  in  quanto  al 
francesismo  delle  opinioni  dice  assai  bene  F.  Gabotto  nel  suo  scrìtto:  Fran- 
cesismo  e  antifìrancesismo  in  due  poeti  del  quattrocento ,  Panfilo  Sassi  e 
Giorgio  Alione  (estratto  dalla  Rassegna  Emiliana,  1888);  2*  che  in  quanto 
alla  lingua,  rileggendo  TAlione  vi  ho  incontrati  molti  altri  francesif mi,  fra  cui 
quello  di  rua  per  via      ^  360;  2<»,  152),  che  si  ode  ancora  nell'alto  Piemonte. 
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il  muro,  poiché  il  convento  degli  Agostiniani  Conventuali  e  la 
Confraternita  deirAnnunziata  erano  certamente  infra  muros  del 
borgo  di  Santa  Maria  Nuova.  11  che  si  prova  anche  dal  nome 
che  rimane  a  quelle  case  presso  il  popolo  che  le  chiama  del 
Cavallino  (1),  sebbene  la  parte  che  da  S.*  Maria  Nuova  mira 
allantica  porta  di  Monferrato  si  chiami  propriamente  Morino, 
che  è  corruzione  del  nome  del  sovrastante  Monte  Eainero  ;  e 
la  parte  che  si  estende  dal  quartiere  della  cavallerìa  verso  la 
piazza  Alfieri  sia  denominata  la  Svizzera  per  indicare  che  in 
quei  dintorni  si  vive  liberamente  senza  badare  gran  fatto  alle 
prescrizioni  della  polizia  urbana. 

Ma  poscia  il  borgo  del  Cavallone  andò  cogli  altri  distrutto 
per  accrescere  le  fortificazioni  d'Asti;  e  quindi  s'intende  benis- 
simo, che  gli  Agostiniani  nel  1552  esponessero  al  Papa,  che 
erano  stati  demoliti  quasi  intieramente  la  chiesa  e  il  convento 
esistenti  in  burgo  S,te  Marie  Nove  et  non  longe  a  nieniis  ipsius 
Cimiatis,  e  se  ne  erano  usati  i  materiali  in  fabrieat.  prò  parte 
Castri  veieris  et  prò  aliis  partibus  et  propignaculis  factis  ad 
defensionem  ipsius  Civitatis,  etc,  et  in  dies  minantur  paulu- 
lum  ecclesie  et  domorum  extans  penitus  demoliri  (Vedi  il  cit. 
F.  Maramaldo^  ecc.Doc.  X,  p.  116).  Perciò  Monsignor  A  Pe- 
razzi  Vescovo  di  Sarsina  nella  sua  Visita  apostolica  del  1585 
(fol.  108)  accennava  ancora  la  chiesa  S.  Augustini  extra  mce- 
nia  civitatis  in  burgo  Sanctce  Marice  collapsa  et  bellorum  in^ 
iuria  destructa.  Perchè  essa  chiesa  era  posta  invero  extra  mcenia 
civitatis,  cioè  fuori  della  prima  cerchia  di  mura,  mam/raiwa'- 
nia  della  seconda  cerchia  la  quale  cingeva  anche  il  borgo  di 
S.*  Maria  Nuova  ;  della  quale  chiaramente  scriveva  poi  nella  sua 
Visita  il  17  febb.  1588  (f.  53,  r.),  Monsignor  Panigarola:  par- 
rochia  finibus  est  distincta  non  familiis,  sed  extra  moinia  non 
procedit.  Onde  avvenne  poi  che  nel  1700  nel  Thédtre  des  États 


(1)  Questo  CavcUlino  può  essere  beniasimo  una  derivazione  del  Cavalon; 
e  ne  resta  probabilmente  anche  memoria  nella  trattoria  del  Cavallino  bianco 
all'iogresso  della  Via  della  Cattedrale.  Può  anche  darsi  che  tal  nome  pro- 
venisse dai  cavalli  che  si  presentavano  a  gara  dalle  varie  confraternite  alle 
corse  antiche  della  festa  patronale  di  San  Secondo,  come  si  faceva,  anzi  si  fa 
ancora  a  Siena  dalle  varie  contrade.  Per  lo  meno  conosco  documenti,  da  cui 
appare  che  a  quelle  corse,  per  mezzo  di  cavallo  e  fantino  riccamente  addob- 
bato e  acibmpagnato,  concorrevano  le  Confraternite  delia  SS.  Trinità  e  del- 
TAnnunziata. 
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non  se  ne  segnassero  più  in  Asti  al  n.  31  che  poche  vestigia 
col  titolo:  Vestigia  templi  et  Cfenohii  S,  Augustini.  Q,\ìmdìÀ 
capisce  come  la  parrocchia  di  S.  Maria  Naova  scemasse  assai  di 
numero  dopo  quella  distruzione.  Mezzo  secolo  dopo  il  Vescovo 
di  Sarsina  vi  trovava  ancora  500  anime  (f.  72,  v,)\  ma  Mon- 
signor Tornati  nella  sua  Visita  il  19  apr.  1667  (p.  21)  non  ve 
ne  rinveniva  più  che  100,  che  poi  crebbero  lentamente  sino  a 
180  sotto  Monsignor  Millia vacca  nel  1695  (V.  la  sua  Visita, 
p.  157);  mentre  ora  quella  parrocchia  per  le  nuove  fabbriche 
fatte  verso  la  Piazza  Alfieri  conta  circa  2000  abitanti. 

Nel  Cara//onc  adunque  sorgeva  anche  Tantica  Confraternita 
dell'Annunziata  attigua  a  S.  Agostino,  teatro  delle  contese  fra  i 
disciplinanti  e  i  frati,  ed  oggetto  degli  scherzi  delle  Cantioni 
dell'Aliene.  Era  quella  chiesetta  secondo  il  Vescovo  di  Sarsina 
(f.  139,r.)  oratorium  valete  puìchrum  fornice  sub  tecto  communi' 
tum^  et  unicum  adest  altare  ..  ornatum  icona  pulchra...  aliud 
altare  vidit  extra  oratorium  sub  titulo  gloriosae  Virginia  li- 
gneum,..  Essa  adunque  piuttosto  che  chiesa  era  detta  oratorium, 
e  non  aveva  che  un  solo  altare  interno;  il  che  conviene  mira- 
bilmente col  titolo  di  Nuncià  petit  a  datole  dall' Aliene  (ib.  pa- 
gina 373).  Il  qual  titolo  le  fu  dato  probabilmente  anche  per 
altro  rispetto,  per  distinguerla  cioè  àsXl'Annunjgiata  grande,  la 
quale  sorse  appunto  verso  il  1500,  ed  era  Monastero  delle  Ca- 
nonichesse  Lateranensi,  rette  dai  Canonici  regolari  della  parroc- 
chia di  S.  Maria  Nuova  (detti  poi  dall'abito  Rochettini),  i  quaU 
le  rappresentavano  ed  operavano  in  loro  favore,  prò  nostris  iwo- 
nachabus  come  si  legge  nei  documenti  (1).  Ed  ho  detto  antica 
quella  chiesa  dell'Annunziata  ,  poiché  ,  rovinata  anch'essa  alla 
lunga  per  le  stesse  canòe  che  quella  di  Sant'Agostino  ,  fu  poi 
trasferita  nel  luogo  che  ora  occupa  presso  la  Torre  dell'Orologio  ; 
perchè  intra  muros  civitatis,  e  perciò  luogo  più  sicuro.  Onde 
Sebastiano  Provenzale  scriveva  verso  il  1760,  che  l'antica  An- 
nunziata (la  petita  dell' Aliene)  fu  fondata  nel  1386  sotto  il 
Vescovo  Francesco  nel  borgo  di  8.  Maria  Nuova  poco  distante 
dal  quartiere  e  vicino  alla  chiesa  di  S,  Agostino  vechio  ed  al 
prato  (cimitero)  delti  Ebrei;  e  che  il  1  aprile  1641  5Ì  deliberò 
di  trasportarla  in  città  sulla  piazza  della  Torre  dell'Orologio: 


(1)  L'isolato  di  quel  monastero  ora  accoglie  la  Pretura  ^  il  R.  Tribunale, 
la  Corte  d'Asaisie  e  TArchivio  notarile. 
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ed  ottenuto  il  consenso  del  Duca  di  Savoia  e  del  Municipio 
d'Asti ,  Monsignor  Brolia  ne  "benedisse  la  prima  pietra  il 
21  giugno  dello  stesso  anno. 

Possiamo  anche  con  facilità  rintracciare  il  luogo  dei  beni  ac- 
cennati nel  nostro  documento,  poiché  nello  stesso  volume  XI  delle 
Carte  Sotteri  al  n.  LX  sono  con  esso  insieme  cuciti  disordina- 
tamente altri  fogli,  di  cui  il  più  antico  porta  la  data  del  31 
maggio  1671,  e  l'ultimo  del  20  maggio  1716.  Vi  si  parla  in 
tutti  di  una  pezza  di  terreno,  posta  dietro  Monte  Mainerò  di- 
pendente dalla  cascina  del  Oallarino  propria  del  Monastero  di 
S.  Maria  Nuova,  dalla  qual  pezza,  che  era  prima  del  1591  di 
giornate  sei,  stara  uno,  tavole  7,  era  stata  dal  governo  presa, 
senza  dare  né  capitale  né  interesse,  una  giornata  quando  il  duca 
C.  Emanuele  I  eresse  il  Forte  di  S.  Pietro.  Negli  atti  susse- 
guenti si  accenna  l'occupazione  di  altra  giornata  per  Tamplia- 
mento  delle  fortificazioni  fatte  nel  1705.  Laonde,  essendosi  poi 
abbattuto  il  Forte,  si  chiede  la  restituzione  di  tutte  e  due  le  gior- 
nate. Vi  si  parla  ora  di  Forte  di  S.  Pietro,  ora  del  Fortino,  e 
pare  che  talvolta  si  confondano  insieme,  talvolta  si  distinguano. 
U  Forte  di  S.  Pietro  nella  Carta  topografica  del  1639  presenta 
una  stella  con  sei  angoli  molto  acuti;  ed  in  quella  del  1700 
esso  si  vede  sul  cocuzzolo  della  collina  di  fronte  alla  porta  del 
Monferrato  o  dell'Imperatore,  il  qual  luogo  ora  appartiene  alla 
signora  Galletti  nata  Grassi.  Per  contro  un  po'  più  abbasso  a 
ponente  si  trova  la  cascina  del  Fortino^  che  fu  probabilmente 
Tampliazione  del  Forte  primitivo,  ed  ora  appartiene  alla  signora 
vedova  Giovanelli  nata  Musso. 

Vi  ha  fra  quelle  carte  una  dichiarazione  dell'Archivista  della 
dttà  Not.°  6.  Bove  in  data  del  5  luglio  1708,  con  cui  si  at- 
testa che  il  Forte  di  S.  Pietro  con  suoi  Fossi,  Tenaglie^  Para- 
petti,  Controscarpe  si  ritrovava  di  giornate  cinque,  tavole  76, 
piedi  8;  delle  quali  la  maggior  parte  spettava  al  signor  Ago- 
stino Cagna,  ed  una  giornata  al  Monastero  di  S,  Maria  Nuova, 
e  ciò  oltre  quello  gli  è  stato  occupato  nelle  fortificationi  fatte 
nell'anno  1705:  p.  servitio  di  S,  A.  B,  Vi  é  anche  unita  una 
misura  triangolata  del  terreno  fatta  il  2  luglio  1708  di  giornate 
3,  tav.  62,  che  é  quanto  ancor  rimaneva  al  monastero.  Ora,  se 
si  nota  che  la  copia  del  documento  fatta  dal  notaio  De  Ambrosijs 
porta  la  stessa  data  del  giorno  2  luglio  1708;  che  conviene 
la  descrizione  dei  luoghi  ;  e  che  tutte  queste  carte  furono  cucite 
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insieme  sotto  lo  stesso  numero,  pare  non  possa  più  cader  dubbio, 
che,  sebbene  la  quantità  ne  sia  minore  di  circa  un  quarto,  si 
tratti  tuttavia  del  fondo  che  Alione  degli  Alioni  teneva  in  enfi- 
teusi, finché  ne  cedette  ogni  diritto  '  di  utilitario  coli'  accennato 
Instr.  del  7  aprile  1503. 

In  sostanza  i  frati  da  prima  chiedevano  un'indennità  per  una 
giornata,  poi,  neirabbattimento  di  quelle  fortificazioni,  insiste- 
vano per  essere  reintegrati  nel  possesso  di  due  giornate  che  erano 
state  loro  occupate.  Ma  c'era  un  impedimento  nella  donatìone 
dei  fossi  e  fortificazioni^  che  il  Governo  aveva  fatta  al  signor 
Marco  Antonio  Curione,  il  quale  si  teneva  fermo  nel  suo  pos- 
sesso. I  frati  perciò  supplicarono  il  Re  per  la  restituzione  di  quel 
fondo,  ed  il  Re  mandò  ad  esaminare  la  cosa  al  Conseglio  del' 
V artiglieria  fahriche  e  fortificazioni  (in  data  del  21  febb.  1716). 
Ed  anche  a  questo  Conseglio  ricorsero  perciò  gli  Agostiniani  il 
28  marzo  dello  stesso  anno;  ed  il  Conseglio  con  ordine  segnato 
Sol  aro  della  Mar g  Mi  (1)  mandò  a  chiedersi  il  parere  del  primo 
ingegnej-e  di  S.  M.  Gio.  Ignazio  Bertela,  e  questi  diede  il  suo 
parere  favorevole;  onde  il  primo  Segretario  Viretto  prescrisse  che 
quei  beni  si  restituissero  coll'intervento  del  S.  Patrimoniale  Ascanio 
Pola  e  del  signor  Curione,  a  condizione  per  altro  che  i  frati  fos- 
sero obbligati  a  pagare  il  terreno  quando  venisse  a  risultare  che 
già  ne  avessero  altra  volta  ricevuto  il  prezzo,  e  salvo  sempre  il 
diritto  al  Governo  di  rioccuparlo  in  caso  di  bisogno.  In  conse- 
guenza di  quest'ordine  i  frati  ricorsero  per  l'esecuzione  airinteo- 
dente  e  Delegato  CarrAntonio  Cauda,  il  quale  mandò  a  citare 
il  Patrimoniale  Pola,  e  Pietro  Maria  Sattanino  affittavolo  del  Cu- 
rione, aflSnchè  comparissero  alle  ore  11  del  20  maggio  per  la 
misura  del  detto  fondo  ;  e  la  citazione  venne  rimessa  alla  moglie 
di  quest'ultimo,  il  quale  tuttavia  non  comparve.  In  sua  contu- 
macia adunque  ed  alla  presenza  del  Patrimoniale  Pola  e  del  no- 
taio e  segretario  Boschetti  l'agrimensore  Pietro  Francesco  Bron- 


(1)  Riesce  cosa  gradita  l'incontrare  qui  il  nome  dell'ingegnere  Bertola,  a 
cui  sì  deve  in  grao  parte  la  difesa  di  Torino  nel  famoso  assedio;  e  così  pure 
quello  del  Solaro  d^lla  Margarita,  cioè  di  quelPaffiziale  che  stese  il  racconto 
delPassedio  col  cenno  della  morte  eroica  di  P.  Micca,  pubblicato  in  facsìmile 
nelle  sae  dotte  ricerche  nei  volami  della  Miscellanea  di  Storia  italiana  (  il 
facsimile  si  trova  nel  voi.  XXI)  dal  barone  Antonio  Manno,  il  q^ale  si  com- 
piacque di  assicurarmi  che  le  due  firme  del  Solaro  della  Margarita^  le  quali 
occorrono  in  questi  documenti,  sodo  proprio  autentiche. 
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dolo,  ad  istanza  del  Padre  D.  Luigi  Pasteris  economo  dell'abbazia 
di  S.*  Maria  Nuova,  procedette  alla  misura  ed  al  piantamento 
di  otto  termiui,  cominciando  in  vicinanza  della  strada  et  al 
cospetto  della  porta  dell  Imperatore  che  si  vede  chiusa  e  mu- 
rata divìdente  il  fondo  di  d,  Rev.ma  Abbattia  da  un  campo 
posseduto  dal  Sig,  Curione  et  assignato  allo  stesso  in  goldita 
da  S,  M,  Ed  il  sesto  termine  fu  piantato  nelV  angolo  su'  la 
collina  di  dP  Fortino;  onde  si  vede  che  il  possesso  dell'Abbazia, 
partendo  in  basso  dalla  strada,  si  elevava  sino  ad  arrivare  al 
colmo  della  collina  sotto  le  antiche  fortificazioni. 

La  regione  in  cui  erano  posti  questi  beni  si  chiama  tuttora 
del  Fortino^  ed  essa  si  estende  appunto  dietro  Monte  RainerOj 
che  è  uno  dei  tre  colli  chiusi  nelle  mura  d'Asti.  La  qual  posi- 
zione era  di  molta  importanza,  tantoché  nel  secolo  xv  ne  fu  fatto 
governatore  Antonio  Astesano,  autore  del  Carme  de  Varietale 
fortume,  e  segretario  ducale  del  Duca  d'Orleans  da  cui  allora 
dipendeva  la  città  d'Asti  (1).  Essendo  esso  alto  quasi  quanto  il 
Castello  Vecchio,  e  solo  da  questo  diviso  dalla  piccola  Valbrenia, 
era  considerato  come  una  delle  chiavi  della  città  ;  e  perciò  tre- 
marono a  ragione  i  cittadini  quando  lo  videro  nel  1650  per 
sorpresa  occupato  dagli  Spagnuoli,  che  alfine  tuttavia  essi  riu- 
scirono a  cacciare  (2).  Quindi  non  è  a  far  le  maraviglie  che 
A.  Brofterio  come  astigiano,  dimenticandosi  ohe  parlava  a  non 
A«;tigiani.  dicesse  poi  nella  Camera  Subalpina  in  occasione  della 
guerra  di  Crimea,  che  era  tanto  possibile  difender*^  Sebastopoli 
dopo  l'espugnazione  della  Torre  di  Malakoff,  quanto  il  difendere 
Asti  dopo  Toccupazione  di  Monte  Rainero. 

In  conclusione,  Gio.  Giorgio  Alioue  possedeva  dei  beni  dietro 
Monte  Rainero,  coerenti  a  quelli  dell'Abbazia:  e  non  lungi  da 
questi,  cioè  nel  borgo  di  S.*  Maria  Nuova,  aveva  la  sua  casa, 
ed  ivi  pure  sorgevano  il  Convento  degli  Agostiniani  Conventuali, 
e  1  antica  Confraternita  dell'Annunziata;  ed  in  quel  borgo  ap- 
punto gli  amici  dell'Aliene  probabilmente  ne  rappresentavano  le 


(1)  Vedi  Maurice  Fauoon,  Le  Mariage  de  Louis  fVOrléans^  etc.  Paris,  Im- 
prim.  Nationale,  1882,  p.  40. 

(2)  Vedi  il  più  volte  citato  mio  scritto:  F.  Maramaldo^  ecc.,  p.  8. 
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Ecco  ora  nella  sna  integrità  il  documento: 

Carte  Sotteri  —  Voi.  XI,  n**  60   —   In  carta  bollata  da  de- 
nari dodeci. 

1503:   7:  Aprile. 

In  nomine  Domini.  Amen.  Anno  Natiyitatis  ejasdem  mille- 
simo quingentesimo  tertio,  Indictione  sexta,  die  septima  Aprilis 
Actum  est  videlicet  in  Ecclesia  Sanctse  Marìse  Novse  Astensis  PrsBsen 
tibos  respectabili  J.  U.  Doctore  domino  Antonio  de  Henriotis,  ac 
egregijs  Bernardo  de  Fumo,  Jacobino  Gnasio  alias  de  Bazonino, 
et  Carolo  de  Castello  omnibus  Civibus  Ast  :  testibus  ad  infra- 
scripta  vocatis  et  rogatis  quorum  prsBsentia  et  mei  Notarij  pu- 
blici  infrascrìpti.  Cum  Nobilis  Alionus  de  Alionis  Civis  Ast  tenuerit 
ad  fictum  in  emphiteusim  a  R**°  in  X.  Patre  Apostolico  Proto- 
notarìo  domino  Sigismondo  Simoneta  p^tiam  unam  terrse  sitam  sa- 
per finibus  Ast:  ubi  dicitur  retro  Montem  raynerium  prope  muros 
Ciritatis  Ast,  cui  coherent  fossatum  dictae  Civitatis  a  duabus  par- 
tibus,  Heredes  Nobilis  Antonieti  Pagani  via  vicinalis,  Nobilis 
Joannes  Georgius  Alionus,  et  heredes  Nobilis  Bernardi  Alioni,  et 
alij  siqui  sunt,  quam  ipse  Alionus  promisit  esse  per  mensuram 
media  octo  cum  dimidio,  quamvis  in  dicto  Instrumento  scriptum 
reperiatur  esse  modia  novem,  de,  et  prò  qua  reddebat,  et  redere 
tenebatur  omni  anno  prsefato  domino  Sigismondo  prò  fictu  Ducatos 
octo  auri  boni,  et  justi  ponderis  largos,  cum  pacto  franchitandi  prò 
Ducatis  centum  et  sexaginta  auri  boni,  et  justi  ponderis  prout  cod- 
stat  publico  Instrumento  recepto,  et  abreviato  per  Egregium  Stepha- 
num  de  Veraxijs,  quondam  Notarium  publicum  Ast;  Anno  Natiyita- 
tis Domini  1492:  Indictione  decima,  die  decima  quinta  XmbrÌ6 
cumque  post  pr^dicta  ut  Deo  placuit  decesserit  in  Curia  Romana 
prsedictus  domìnus  Sigismondus  prius  cum  condito  suo  nuncupatiro 
testamento  in  quo  et  per  quod  inter  alia  per  eum  ordinata  le- 
gavit  dicto  Monasterio  Sanctse  Marise  Novse  Astensis  dirrectam 
dominium,  et  proprietatem,  ac  omnia,  et  singula  ipsius  domini  Si- 
gismondi  iura  directa  suprascriptse  petiae  terrse  ut  supra  sit«, 
et  coherentiatae  ut  ibidem  infrascripti  domini  Prior,  et  Sindicus,  et 
negotiorum  gestor  dicti  Monasterij  dicebant,  et  asserebant  patrem 
dominum  Sigismondum  decessisse,  et  dictum  legatum  {eckse  dicto 
Monasterio  ecce  nunc  quod  ibidem  personaUter  constitutus  suprascri- 
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ptii8  Nobilis  AHoniis  de  Alionibus  nolens  ampline  stare  seu  remanere 
oblìgatos  eTg&  dìctom  Monasterìum  ad  solvendam  annuatim  fictom 
suprascrìptum,  sed   Tolens  utile  domìnium   et  omnia,  et  singula 
ipsias  Alieni  inra  utilia  dictse  peti»  terr»  Tendere  ipsi  Monasterio 
sponte,  et  ex  eios  certa  scientia,  animoqne  deliberato,  ac  omni 
mdicHi  modo  yia  jure,  et  forma  quibns  meUns  fieri  posdt  per  se 
et  snos  Heredes  dedit,  yendidit,  et  tradidit  B,"^"*  domino  Patri  Ni- 
colo Papiensi  Priori,  et  domino  Matheo  de  Petitis  de  Ast,  Sindico  et 
Procuratori  ibidem  ambobus  praesentibus  ac  mihi  Notano  infra- 
scrìpto  uti  public£e  personse  officio  pnbUco  stipulantibus  ementibub 
et  recipientibus  nomine  et  vice  dicti  Monasterij  et  successorum 
suorum  utile  dominium,  et  omnia,  et  singula  ipsius  Alioni  jura 
utilia  quaacumque   alia,   respectu    quorumque  melioramentorum , 
qnod,  et  qase  ipso  Nobilis  Alionus  babet,  et  qu»  sibi  spectant, 
et  pertinente  spectareque  et  pertinere  potuissent  possunt,  et  pos- 
sent  quoquomodocumque  et  qualitercumque  in  et   super   supra- 
scripta  psetia  terree  ut  supra  sita,  et  coherentiata ,  quod  dictus 
ilionus  promisit  esse  per  mensuram  media  octo  cum  dimidio  ut  su- 
pra ad  habendum,  et  possidendum  et  quidquid  diete  Monasterio  et 
sQOcessoribus  suis  deiuceps  placuerit  proprie  faciendum  cum  omni- 
bQ8  et  singulis  quse  infra  praedictos  centinentur  coniìnes,  rei  alìos 
si  qui  forent,  accessibusque,  ingressibus,  et  egressibus  suis  usque 
in  fias  publicas,  et  cum  omnibus  et  singulis  qusB  dieta  psetia  terrae 
ut  snpra  vendita  respectu  utilis  deminij ,  et  quorumque    melio- 
ramentorum   habet   supra  se  intra  aut    infra   se   in   integrum , 
omnibusque  juribus  rationibus  et  actionibus,  usibus   et   requisi- 
tionibus  eidem  rei  ut  supra  venditae  aut  diete  Aliene  ex  causa 
vel  prò  ipsa  de  medis  aliquibus   spectantibus,    et    pertinentibus. 
Et  hoc  prò  pretie  et  nomine  pretij  dictse  rei  ut  supra  venditae 
scutorum  quinquaginta  duerum  solis  auri  beni,  et  justi  ponderis  de 
qaibiis  praedicti  dominus  Prior,  et  deminus  Matheus  Precurator  no- 
mine et  vice,  et  de  pecunia  prepria  ut  ibidem  asserebant  dicti  Mo- 
nasterij ibidem  in  prsesentia  Testium  suprascriptorum  et  mei  Netarij 
infrascripti  dederunt  tradiderunt,  solverunt,  et  realiter  numera^ 
▼erunt  prsedicte  Alioni  Tenditori  ibidem  praesenti  et  recipienti  et 
ad  se  trahenti,  et  imbursanti  scutos  quadraginta  solis .  in  tanta 
moneta  ascendente  ad  dictam  summam  dictorum  scutorum  qua^- 
draginta  solis  qui  provenerunt  et  receperunt  et  seu  exacti  fue- 
nut  ex  ilènditiene  cuiusdam   sediminis   dicti   Monasterij   Tenditi 
Nicolse  et  Michaeli  fratribus  de  CodcTilla  CÌTÌbu8  Ast  :  constante 
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publico  Instrumento  recepto  et  abreviato  per  me  Notarium  in- 
frascriptum  Anno  et  Indictione  praesentibus  die,  et  mense  in  eo 
contentis,  reliquos  vero  scutos  duodecim  solis  prò  resta,  et  com- 
plemento, et  integra  solutione  suprascriptorum  scutorum  quin- 
quaginta  duonim  solis  prsetij  suprascripti  praedictus  Nobilis  Alionus 
fuit  confessus  et  contentus,  ac  in  ventate  palam,  et  publice  re- 
cognovit  se  realiter  liabuisse,  et  recepisse  a  pre&dictis  domino  Priore, 
et  domino  Matheo  Procuratore  ante  rogationem  praesentis  Instru- 
menti  Benoncians  ipse  Nobilis  Alionus  in  prasmissis  omnibus,  et  sin- 
gulis  ac  etc.  infrascrìptis  exceptioni  non  numeratae  pecuniae,  ac  non 
habitorum,  non  receptorum,  sibique  non  solutorum,  et  realiter 
non  numeratorum  dictorum  scutorum  duodecim  solis  prò  integra 
solutione,  et  satisfactione  totius  praetij  suprascripti,  speique  ha- 
bitionis,  receptionis,  traditionis,  solutionis,  et  numerationis  futors 
et  exceptioni  doli  mali,  metus,  et  infactum  actionis  conditionis 
sine  causa,  et  ex  injusta  causa,  ac  omni  alij  exceptioni,  defen- 
sioni,  et  juri  ac  legum  auxilio,  quibus  se  j  uva  re  et  tueri  possit, 
aut  aliter  praedictis,  vel  infrascriptis  contrafacere  vel  venire,  quam 
quidem  rem  ut  supra  venditam  respectu  utilis  dominis  et  me- 
lioramentorum  praedictus  Nobilis  Alionus  constituit  se  tenere,  et 
possidere  nomine,  et  vice  dicti  Monasteri.]  donec,  et  quousque 
ipsum  Monasterium  seu  Agentes  prò  ipso  de  dieta  petia  terrse  ut 
supra  vendita  corporaliter  acceperit  possessionem,  quam  accipiendi, 
et  aprehensam  retinendi  corpore  et  animo  eius  propria  auctori- 
tate  sine  licentia  alicuius  dominorum  Potest^tis,  Vicarij,  ludids, 
Offitialis  et  cuiuslibet  alterius  Magistratus  contradixione  ipsius  No- 
bilis Alionis  et  Heredum  suorum  et  omnium  aliarum  Personarumin 
aliquo  non  obstante.  Ipse  Nobilis  Alionus  eisdem  domino  Priori,  et 
domino  Matheo  Procuratori  ibi' lem  ut  supra  praesentibus  ac  mihi 
Notarlo  infrascripto  uti  publicae  personae  officio  publico  stipulanti 
et  recipienti,  nomine,  et  vice  dicti  Monasterij  licentiam  omni- 
modam  contulit,  atque  dedit.  Et  insuper  titulo,  et  ex  causa 
praesentis  venditionis,  ac  tenore  praesentis  publici  Instrumenti  et 
prò  praetio  suprascripto  praedictus  Alionus  dedit,  cessi t,  transtulit 
atque  mandavit  praedictis  domino  Priori  et  domino  Matheo  Procura- 
tori ibidem  ut  supra  praesentibus  ac  mihi  praedicto  et  infrascripto 
Notarlo  uti  publicae  Personae  stipulanti  et  recipienti  nomine,  et 
vice  dicti  Monasterij,  et  successorum  suorum  omnia,  et  singula 
ipsius  Alieni  jura,  rationes,  et  actiones  reales  et  persoifeles  utiles, 
et  dirrectas,  meras  mistas  et  hippotheccarias,  et  rei  persequtorias 
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et  alias  quascamque,  realia  et  personalia  utilia,  et  dìrrecta  mera 
mista  et  hipotheccaria  ac  persequtoria  et  alia  qusecumque    quse 
et  quas  ipse  Alionus  habet,  et  quse  sibi  spectant,  et  pertinent, 
spectareqae  |et  pertinere  potuissent,  possint,  et  possent  quoinodo- 
cumque  et  qaalitercumque  in  et  supra  suprascrìpta  psetia  terrse 
tam  reepectu  ,  et    occasione  utilis    dominij    et   melioramentorum 
quam  qaaris  alia  occasione,  ratione,  modo,  et  caasa,  qu»  dici, 
et  excogitarijpo88it    quomodocumque  qualitercumque.   In   quibus 
qaidem  iuribus,  rationibus  et  actionibus  ut  supra  cessis  et  venditis 
praedictas  Àlionus  Procuratorem   suum   constituit  yidelicet   prae- 
dictam   Monasterium  taniquam  in    n^m    suam   propriam,    ponens 
eum  in  locum  suum  proprium,   ita  quod  amodo  in    antea  pr»- 
dictum   Monasterium,  ac  successores  sui  possint,  et  yaleant  pr»- 
ilictis  juribus  ractionibus,  et  actionibus  ut  supra  cessis  utiliter,  et 
dinrecte   agere,    experiri,    excipere,  replicare,  consequi  et   modis 
omnibus  se  juvare,  et  tueri,  ac  omnia,  et  singula  alia  facere,  et 
adimplere  prout,  et  quemadmodum  facere  poterat,  et  potuisset  ipse 
Alionus  ante    praesentem    venditionem,    ac   iurium    rationum,    et 
actionum  cessionem,  et  contractum,  asserens,  promitens  et  predicta 
iura  vera  essejet  nulli  alij  cessisse,  vendidisse,  seu  alienasse,  nec 
non^  promitens  ipse    Alionus   per   se    et  suos   Heredes   preedictis 
domino  Priori  et  domino  Procuratori  ibidem  ut  supra  praesentibus, 
ac  mihi  praedicto   et  infrascripto  Notano   ut  supra  stipulanti    et 
recipienti  nomine,  et  vice  dicti   Monasterij  de  dieta  paetia  terrae 
ut  supra   yendita    respectu    utilis  dominij,  ac   iuribus   praedictis 
ut  supra  cessis  nullo  unquam  tempore  litem ,   questionem  mole- 
stìam  aut  controyersiam  eidem  Monasterio,  aut  successoribus  suis 
non  inferro,  nec  inferenti  consentire,  sed  praedictam  petiam  terrae 
ut  supra  cessam  eidem  Monasterio,  et  successoribus  suis  semper  et 
perpetuo  legitime^defendere,  et  auctorizare.  disbrigare  et  manu- 
tenere  ab  omni  persona  et  personis  communi    Collegio,  et  Uni- 
rersitate  tam  in  proprietate  quam  in   possessione   yacuamque  et 
expeditam,  ac  corporalem  possessionem  eiusdem  rei  ut  supra  ven- 
dite respectu  utilis  dominij  et   melioramentorum    eidem   Mona- 
sterio tradere,  et  in^ipsa  prae  ceteris  alijs  favore  potiorem,  et  si 
quo  tempore  lis,  causj»,  questio,  diferentia,  aut  controversia  tam 
per  libelli  oblationem   quam    alio    quocuraque    modo    moveretur, 
seu  movebitur   in   futurum    eidem    Monasterio ,   et   successoribus 
suis  de  ticta  re  ut  supra  vendita,  aut  aliqua  parte  ipsius,  ipsam 
litem,  questionem,  molestiam  aut  controversiam,  ac  omnem  cau- 
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sam  quandocumque,  et  quotiescumque  eidem  Tenditori,  aut  He- 
redibus  suis  denonciatum  fuerìt,  in  se  suscipere  et  in  ea  causa, 
vel  caosis,  ac  ipsius  rei,  et  dicti  Monasterij  defensioni  se  offerre, 
et  in  causa,  et  causis  tam  prìncipalibus ,  quam  appellationum 
sistere  nsque  ad  finem  omnibus  ipsius  Alionis  sumptibus  et  ex- 
pensis  quod  si  non  fecerìt,  et  propterea  prò  ipsa  re  defendenda 
dictum  Monasterìum,  aut  successores  sui  damnum  aliquod  pate- 
rentur,  yel  expensas  aliquas  facerent  in  iudicio  et  extra,  ipsum 
damnum,  et  expensas  ad  integrum  eidem  Monasterìo,  et  succes- 
sorìbus  refioere  tam  si  res  ipsa  aut  aliqua  pars  ipsius  faerit 
evicta  quam  non,  quia  sic  inter,  et  prsedictas  Partes  actu  extitit, 
et  conventum  per  pactum  expressum;  Beinissa  etiam  ex  nane 
per  pactum  expressum  dicto  Monasterìo  necessitate  denouciandi, 
et  appellandi  si  supra  evictione  pronunciare  contigerit  contra  id, 
et  acto  etiam  inter,  et  praedictas  Partes  per  pactum  exprcssam 
ut  supra  ut  non  possit  dicere  Venditor  quod  eidem  Monasterìo 
facta  fuerìt  iniurìa,  yel  iniustitia,  aut  quod  eius  culpa  vel  ne- 
gligentia  fuerìt  evicta,  quod  si  contra  eumdem  Monasterium  lata 
fuerìt  sententia  super  evictione  infra  tertiam  diem  postquam  eidem 
Alieno  Venditori,  aut  Heredibus  suis  denontiatum  fuerìt  prsedi- 
ctum  prsetium  cnm  poena  dupli,  et  omnis  interesse  eidem  Mo- 
nasterìo aut  successorìbus  suis  restituat,  atque  solvat.  Eo  tamen 
salvo,  et  reservato  quod  si  aliquo  tempore  moveretur  questio  ipsi 
Monasterìo  aut  successorìbus  suis  per  Heredes,  aut  successores  pr»- 
dicti  domini  Sigismondi  de  dirrecto  dominio,  et  proprietate  dicto  pe- 
ti» terrae  quod  tunc  ipse  Alionus  non  teneatur  de  evictione  contra 
dictos  Heredes,  et  successores  prsedicti  domini  Sigismondi,  quia  sic 
actum  extitit,  et  conventum  inter  et  prsedictas  partes  per  pactum 
expressum;  Item  convenerunt  ipsad  Partes  per  pactum  expre^um 
quod  si  aliquo  tempore  moveretur  seu  movebitur  questio,  8eu 
diferentia  eidem  Nobili  Alieno  aut  Heredibus  suis  de  dirrecto 
dominio  et  proprietate  dictae  petise  terree  ac  de  fleti  bus  solatis 
ipsi  Monasterìo  per  dictum  Alionum  post  mortem  dicti  domini  Si- 
gismondi, aut  de  aliquibus  fictibus  venturìs  quod  tunc  dictum 
Monasterìum  teneatur  et  obligatum  sit  et  ita  promiserunt  dicti 
dominusPrior  et  dictus  Procurator  nomine  dicti  Monasterij  rellevare 
indemnem,  et  sine  damno  ipsum  Alionum,  ac  eius  Heredes  res, 
et  bona  a  prsddictis  Heredibus  et  successoribus  prsedicti  domini  Si- 
gismondi tam  praedictis  dirrecto  dominio  et  proprìetate  (fkam  prsB- 
dictis  fictibus  dictse  peti»  terrse  per  ipsum  Monasterium  receptis 
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post  mortem  dìcti  Sigismondi,  et  etìam  prò  tempore  secuturo,  et 
ad  prsemìssa  omnia  faciendum  et  ad  relleyandum  indemnem  ipsum 
AlìoDom  prsedicti  dominus  Prior  et  dominus  Procurator  obliga- 
Terunt,  et  hippoteccayerunt  expresse  ipsi  Alieno  ibidem  ut  supra 
prsBsenti,  et  acceptanti  omnia,  et  singula  ipsius  Monasterij  bona 
mobilia  et  immobilia  praesentia,  et  futura,  et  quia  una  pars  dictae 
petiae  terr»  est  piena  messe,  ideo  conyenerunt  ipse  Partes  quod 
dieta  godia  sit  dicti  Monasterij  salva,  et  reservata  parte  Massanj, 
sen  Laboratoris;  ad  base  omnia  prsesens  Nobilis  Paulina  uxur  dicti 
Nobilis  Alieni,  qu»  suprascriptse  vendìtioni,  et  omnibus,  et  sin- 
galis  supra  et  infrascriptis,  et  in  presenti  Instrumento  contentis, 
insertis,  et  descriptis  consensit,  et  certificata  per  me  Notarium 
infrascriptam  prsedictam  rem  ut  supra  venditam  ac  omnia  alia  bona 
dicti  Alieni  ejus  mariti  sibi  fore  prò  dotibus  suìs  bippoteccatam 
et  obligatam,  ac  bippoteccata,  et  obligata  sponte,  et  ex  eius  certa 
scientia,  animoque  deliberato  renonciavit  omni  iurì  suo  bippotec- 
carum  quod  habebat  vel  habere  poterat  in  dieta  re  ut  supra  ven- 
dita, tam  ratione  et  occasione  dotium  suarum  quam  etiam  quavis 
alia  occasione  ratione,  modo,  vel  causa,  qu»  dici  et  excegitari 
posàt,  imme  omne  ius  sibi  competens  in  dieta  re  ut  supra  ven- 
dita eisdem  domino  Priori  et  diete  Procuratori,  ibidem  ut  supra 
praesentibus  ac  nubi  prsedicto  et  infrascrìpto  Notario,  ut  Personse 
publicse  officio  publico  stipulanti  et  recipienti  nomine,  et  vice 
dicti  Monasterij  S.  Mari»  Nov»  libere  remisit,  dedit,  et  cessit, 
promittens  ipsa  Nobilis  Paulina  prò  se,  et  suis  Ueredibus  pr»- 
dictis  domino  Priori  et  diete  Procuratori  dictis  nominibus  ibidem 
ut  supra  praesentibus,  ac  mihi  prsedicto  et  infrascripto  Notario 
uti  publicae  Personae  stipidanti  et  recipienti,  nomine,  et  vice  dicti 
Monasterij  de  dieta  re  ut  supra  vendita  eidem  Monasterio,  aut 
saccessoribus  suis,  ullo  unquam  tempere  litem,  questionem,  me- 
lestiam,  aut  controversiam  non  inferro,  nec  inferenti  consentire, 
sed  prsesentem  venditionem  ut  supra  factam,  ac  omnia,  et  sin- 
gola supra  et  infrascripta  ac  in  prsesenti  Instrumento  contenta, 
inserta,  et  descripta  se  semper  et  perpetuo  habere,  et  tenere  ra- 
tam,  firmam,  et  gratam,  ac  rata,  firma  et  grata,  atque  attendere, 
et  observare,  et  nullo  tempore  contrafacere,  vel  venire  per  se, 
Tel  alium  seu  alios  aliqua  ratione,  modo,  vel  causa  de  iure,  vel 
de  facto;  quam  quidem  venditionem  ac  omnia,  et  singula  supra 
et  infrascfipta,  ac  in  presenti  Instrumento  contenta,  inserta  et 
descripta  dictus  Alionus  et  Paulina  lugales  ex  una,  et  prsedicti 


Digitized  by 


Google 


194  CARLO    VASSALLO 

DD.  dura  Prior  et  dum  Procurator  dicti  Monasterji  nomine 
ipsius  Monasterij  ex  altera,  Partes  ante  dictae  solemniter  pro- 
miserunt,  et  convenerunt  sibi  inyicem  et  vicissìm  solemnibus  et 
legitimis  stipulationibus  bine  inde  intervenientibus  singula  singulis, 
congrue  refferendo,  ac  mihi  praedicto  et  infrascrìpto  Notario  ut 
supra  stipulanti,  et  recipienti  nomine,  et  vice  dicti  Monasterij, 
ac  omnium  et  singulorum  quorum  interest,  intererit,  et  interesse 
potest,  et  poterit  quomodolibet  in  futurum  se  semper,  et  per- 
petuo babere,  et  tenere  ratam,  firmam,  et  gratam,  ac  rata,  firma, 
et  grata,  atque  attendere  et  observare,  et  nullo  tempore  contra- 
facere,  vel  venire  per  se  vel  alium,  seu  alios,  aliqua  ratione 
modo,  vel  causa  de  iure,  vel  de  facto  sub  reffectione,  et  restì- 
tutione  omnium,  et  singulorum  damnorum,  expensarum,  et  inte 
resse  litis,  et  extra  quae,  et  quas  proinde  una  pars  occasione  alte- 
rius  si  ne  culpa  faceret,  vel  substineret  in  iudicio,  et  extra,  de 
quibus  et  super  quibus  sibi  invicem,  et  vicissim  credere  promi- 
serunt  verbo  simplici  sine  testibus,  et  sacramento  Judicis  taxa 
tioue,  et  qualibet  alia  probatione:  Et  insuper  quia  dieta  Nobilis 
Paulina  mulier  est,  et  ad  maiorem  omnium,  et  singulorum  prae- 
missorum  corroborationera  et  firmitatem  ipsa  Nobilis  Pauliun 
iuravit  ad  sancta  Dei  IJvangeìia  corporaliter  tactis  scripturis  in 
manibus  et  ad  delationem  mei  Notarij  infrascripti  praemissa 
omnia,  et  singula  supra,  et  infrascripta,  ac  in  presenti  Instru- 
mento  contenta,  inserta,  et  descripta  esse  vera,  et  ea  omnia 
attendere,  et  observare,  et  nullo  tempore  contrafacere,  vel  venire, 
adversusque  praemissa,  vel  aliquod  praemissorum ,  absolutionem. 
seu  relaxationem  a  iuramento  non  petere.  seu  postulare,  impe- 
trataque  non  uti  per  se  vel  alium  seu  alios,  aliqua  ratione  modo, 
vel  causa  de  iure,  vel  de  facto,  renonciantes  Ipsi  Alionus  et 
Paulina  ,  ac  praedicti  D"'.  dum  Prior,  et  dum  Procurator  in 
praemissis  omnibus  et  singulis,  ac  etiam  infrascriptis  exceptioni 
doli,  mali,  metus  et  infactum  actioni  conditioni  sine  causa ,  et 
ex  iniusta  causa,  reique  sic  non  gestae  vel  aliter  scriptas  quam 
gestae,  seu  simulato  modo  gestae  ,  dictaque  Paulina  benefficio 
Valeriani  Senatus  -  consultus  autbenticae  si  qua  mulier,  ac 
Jul.:  S.  de  fundo  dotali,  ac  omni  alij  exceptioni,  defeubioni,  et 
iuri  ac  legum  auxilio,  quibus  se  iuvare,  et  tueri  possint  aut  aliter 
praedictis  contrafacere,  vel  venire,  et  prò  praemissis  omnibus  et 
singulis  firmiter  attendendis,  et  observandis  praedicti  ^lionus  et 
Paulina  iugales  de  Alionis,  et  praedicti  domini  dum  Prior,  et  dum 
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Procurator  dicti  Monasterij  Sanctae  Marise  Novse  bona,  mobilia 
et  immobilia  pr«sentia  et  futura  sibi  invicem,  et  yicissim,  ac 
raihi  prffidicto  et  infraecripto  Notano  ut  8upra  stipulanti  et  re- 
cipienti nomine,  et  yice  dicti  Monasterij  pignori,  et  hippotecse 
obligaverunt,  et  hippoteccaverunt,  et  de  praecìictis  dictse  Partes, 
et  quaelibet  ipsarum  prseceperunt,  et  rogayerunt  me  Notarium 
infra«?criptum  fieri  publicum  Instrumentum,  et  plura  dictamine 
sapientis  si  fuerit  opportunum. 

Et  Kgo  Joannes  Stephanus  de  Parona  Cìyìs  Ast  publicus 
Imperiali  auctoritate  Notarius  de  Collegio  DD.  Notariorum  diete 
(*i?itatis  Àstensis  praemissis  omnibus  et  singulis  dum  sic  ut  prse- 
mititur  agerentur,  et  fierent,  vocatus  interfui,  et  rogatus  supra- 
scriptum  Instrumentum  recepi,  et  sic  iilud  in  protocollo  meo 
8cripsi,  notavi,  et  protocolavi,  de  quo  quidem  protocollo  meo 
illud  per  alium  Notarium  mihi  fidum  fideliter  extrabi,  et  trans- 
cribi,  et  in  prsescriptam  publicam  formam  redigi  feci,  alijs  me 
occupato  negotijs,  In  cuius  rei  testimonium  me  subscripsi,  si- 
gnumque  meum  apposui  consuetum. 

(D'altra  ih  ano) 

Exemplum  suprascriptum  sumptum  fideliter  fuit  per  mei  fide 
dignom  a  quodam  Instrumento  tabelionali  signo  munito,  et  in  carta 
pergamena  scripto  caractere  antiquo  mibi  exhibito  ex  parte  ad 
RR.  Canonicorum  Regularium  Lateranensium  Monasterij  S**  Ma- 
ria NoTse  buius  Civitatis  cum  quo  facta  debita  collatione  con- 
cordare in  veni  prout  (?)  sic  attestor  Ego  Alexander  Scipio  De 
Ambrosijs  Notarius  Collegiatus  ,  et  Cancellarius  Episcopalis 
Àstensis,  et  per  fidem  Ast»  die  secunda  mensis  Julij.    1708. 

De  Ambrosijs  Not'   (segno   tabellionale) 

Asti,  93  Novembre  1890. 


Il  Segretario  della   Classe 
Gaspare  Qorresio. 
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DONI 

FATTI 

ALLA  REALE  ACCADEMIA  DELLE  SCIENZE 

DI      TORINO 

B 

OPERE  ACQUISTATE  PER  LA  SUA  BIBLIOTECA 
Dal  15  al  30  Novembre  1890 


Classe  di  Seienze  Fisiche,  Natematieiie  e  ktorail 


iNB.  Le  pubblicazioni  notate  con  un  asterisco  si  lianno  in  camlrio; 
quelie  notate  con  due  asterisclii  si  comprano  ;  quelle  senza  asterisco  si  ricevono  in  dooo 


DoDfttorl 

K.susiooe       *  R.  Stallone  enologica  Spcrimenlale  d*Asti.  —-Annuario  1889.  Asti,  1890, 

vaologtca  «perlm.  Ìn-8  '. 

a*Asti. 

Lniveniià       *  Amerìcan  Chemical  Journal  edited  by  ira  Rbmsen   voi.  XI,  n.  8,  vol.Xil, 
j.  HoFKiNf  n.  1.5.  Baltimore,  1890;  in-8". 

(Baltimora). 

id.  General  Index  of  volumes  l-X  (1879-1888)  of  the  amerìcan  cheinical 

Journal,  VV.  R.  Orfidorpf,  Assist.  Prof.  of.  Chemystry.  Baltimore,  i890; 
in-8«. 

id.  —   Johns  Hopkins  University   Circulars,   eie;   voi.   X,   n.  83.   Baltimore. 

1890;  rn-4». 

SocirU  '  Natuurliundig  Fijdschrift  voor  Nederlandsch-lndie,  uilgegeven  iloor  de  K. 

**•  ^i^Bau^^ìi^''  Nalunrkundige  Vereeoing  in  Nederlandsch-lndié  eie;  Deci  Xl.lX  ^acliWe 

serie,  Deel  X).  Batavia,  1890;  in-8". 

B.  Accademia     *  Sìtxangsberichte  der  K.  Preussen  Akademie  der  Wissenschafftn  zu  Berlin  : 
delle  Sciente  XX  XL,  17  Aprii;  31  Juli  1890.  Berlin,  1890;  in-S**  gr 
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Hatérìaax  poar  la  Carle  géologiqae  de  la  Saisse,  publìés  par  la  Commis- 
sioD  géologiqae  de  la  Sociélé  heWetique  des  ScieDces  naturales  aux  frais 
de  la  Con^dAration:  XVI«  HTrais.  (Monographie  des  Uaates-Alpes  ran- 
doises,  par  E.  Rbnbvibr).  Berne.  1890;  ìq-A*». 


Committ.   geol. 
della  8oc.ftU«tiM 

(Berna). 


Journal  of  Morpboloffy  ediled  by  C    O.  Whitman,  with  Ibe  cooperation  of 
E.  Phblps  Allis;  yoI.  IV,  n.  I.  Roslon,  V.  S.  A.,  1890;  in-S»  gr. 


Bocloii. 


*  Annales  de  la  Société  belge  de  Microscopie;  1.  XIII,  1  et  S  fase.  Bruxelles, 

1889;  in-So. 

*  Bolletin  of  Ibe  Museam  of  Comparative  Zodlogy  al  Harvard  College;  voi. 

XX,  D    1.  Cambridge,  V.  S.  A.,  1890;  iu-8^ 

The  Collected  mathematical  Papers  of  Artbar  Catlbt;  voi.  HI.  Cambridge, 
1890;  in-4*». 


Società  belga 

«li  Microscopia 

(Brutaello). 

Muieo 
Zool.   eompar. 
(Canbridge). 

Cambridge. 


*  Bollettino  mensile  dell'  Accademia  Gioenia  di  Scienze  naturali  in  Cata- 
nia, ecc;  nuova  serie,  fase.  XIV.  Catania,  1890;  in-8*^. 


Accad.  Gloooia 
di  CaUoia. 


*  Annali  del  Museo  civico  di  Storia  naturale  di  Genova  pubblicati  per  cura 
di  G.  DoBiA  e  R.  Gestbo;  serie  3*,  voi.  VII.  Vili,  IX.  Genova,  1889-90; 
in-8». 


MiMoo  civico 

di  Storia  oatoraU 

di  Gè  Dova. 


Uotersachongen  iiber  zweites  oder  wiederholtes  Rliihen;  Inaugural-Disser- 
iation  zur  Erlangung  der  Doclor^iirde  bei  der  philosopbischen  Facultàt 
xu  Giessen;  eingereicbt  von  G.  Jacob    Giessen,  1889;  1  fase,  in-8"* 


UoivertiU 
di  GieMCo 


Ueber  eine  Attweiiduiig  der  Wasaerdampfungswàrmen ;  Inaug.-Diss.  der  pbi- 
los.  Fac.  der  Ludwigs-Univ.  Giessen  etc.  vorgelegt  von  K.  Wibtz.  Leipzig, 
1890;  1  fase.  in-S». 


id. 


Die  Forstliche  Bedeutung  der  Vdgel;   Inaug.-Diss.  etc,  der   hohen  pbilos. 
Pac.  eie,  vorgelegt  von  A.  Schònhoth.  Giessen,  1890;  1  fase  in-8®. 


id. 


Ueber  die  Eiowirkung  von  Schwefel  aufGlycerin;  Inaug.-Diss.  etc,  der  hohen 
philos.  Fac.  etc,  vorgelegt  von  C.  U.  Kbutgbn.  Berlin,  189U;  1  fase. 
in-8«. 


id 


Ueber  eine  Reproduction  der  Siemensschen  Queckailber-einheìt;  Inaug.-Diss. 
etc,  der  bohen  philos.  etc,  vorgelegt  von  U.  Passavant.  Leipzig.  1890; 
1  (ascin^S*. 


id. 


Beitrag  zar  Kenntbiss  des  Feineren  Baues  der  Pruchtschale  der  Kompositen; 
Inaug.-^ss.  etc,  der  hohen  pbilos.  Facete,  vorgelegt  von  O.  IIeinbck. 
Leipzig,  1890;  1  fase  in-8®. 


ÀtU  delia  R.  Accademia  -  Voi.  XXVI. 
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Unuerwtà        Ueber  eine  transcendenle  ^lininialflfiche ,  welche  einc  Schar  algebraiscfaer 
****"'  Raamcurven  vierten  Grades  entbSIt;  Inaug.-Diss.  eie,  der  hobeo  pbi- 

lo9.  Fac.  etc. ,  vorgelegt  von  W.  Thibnbmann.  Leipzig,  1890;  !  fise» 
in-8». 

1(1.  UntersQchang  der  Flàche  dritter  Ordnung  hinsichilich  der  projectìv  verallge- 

meinerten  Mittelpunkts-EìngeDScbaften;  Inaug.-Diss.  eie,  der  hoben 
philos.  Fac.  etc,  vorgelegt  von  K.  Stoltz.  Mainz,  1890;  t  fase,  in-4^ 

^^'  Ueber  verschiedene  liarstellangendeskorrespoDdierendeD  Regelschoitlbascbeli 

Inaug.-Diss.  eie.,  der  hohen  pbilos.Fac.  eie, vorgelegt  von  O  Weimìi. 
Giessen,  1890;  1  fase.  in-4^. 

14.  Beilrage  zar  Histoiogie  des  Echinococcus  muliilokiilaris;  Inaugaral-Disserta- 

lion  der  Erlangung  der  Doclorwiirde  der  hohen  mediciniscben  FacoltSi 
der  Grossberzoglicb  Hessischen  Lodevigs-Universitàt  zu  Giessen,  vorge- 
legt von  H.  Mabenbach.  Giessen,  1885;  1  fase.  in-8o. 

id.  Drei  Beobachtungen  von  Sarcoma  ovarii;  Inaag.-Diss.  etc. ,  der  bohen  mei 

Fac.  etc.  vorgelegt  von  O.  Fbesbnhs.  Biidingen,  I889;  1  fase   in-8*. 

id.  Das  Fibrorayom  des  Colliim  Uteri;  Inaag.-Diss  etc.  der  boben  roed.  Fac.  etc, 

vorgelegt  von  H.  Fbank.  Giessen,  1889;  1  fase  in-8®. 

id.  Ein  Fall  congènitaler  Atresie  der  A.   palmonalis,   combinirt  mit  Trìcospi- 

dalsténose,  bei  geschlossener  Kammerscheidewand;  Inaug.-Diss.  etc,  der 
bohen  med.  Fac.  etc. ,  vorgelegt  von  L.  Wagnbb.  Darmstadt,  1889;  1  fase. 
in-8«. 

id.  Ueber  die  Beweglichkeit  pleuritischer  Exsudate;  Inaag.-Diss.  etc,  der  boheo 

med.  Fac.  etc,  vorf?elegt  von  K.  Nicolat.  Giessen,  1889;  1  fase  io-8'. 

l'I  Die  Grofshirnrinde  in  ihrer  Stellung  zur  Speichelsecretion;  Inaag.-Diss.  etc, 

der  bohen  med.  Fac.  etc,  vorgelegt  von  G.  Fldck.  Giessen,  1889;  1  fosc 
^  in-8o. 

>d.  Zar  Casuistick  der  yom  Pharynx  ausgebenden  Aktynomykose;  Inaug.-Diss  eie, 

der  hohen  med.  Fac.  eie,  vorgelegt  von  R.  Hofmann.  Giessen,  1889; 
1  fase  in-8*. 

id  Zar  Casuistik  der  Spina  bifida;  Inaug.-Diss   etc,  der  bohen  med.  Fac.  eie 

vorgelegt  von  A.  Wibbbb.  Giessen,  1889;  1  fase  in-8*. 

id.  Die  Operationsmethoden  des  Rectumcarcinoms;  Inaag.-Diss.  etc. ,  der  bobeo 

med.  Fac.  etc,  vorgelegt  von  C  H.  Heydeb.  Giessen,  1890;  1  fase  in-S^. 

U.  Zur  Casuistik  der  Haematosalpinx  ;  Inaug.-Diss.  etc.,  der  hohen  nftd.  Fac.  eie. , 

vorgelegt  von  11.  Waltheb.  Giessen,  1890;  1  fase  in-8». 
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Zor  Aetiologìe  und  Syniptomatologie  der  chronischen  continuìrlichen  Saflse-  UnV»er«ità 

cretion  des  Magens  ;  Inaug  -Diss.  eie,  der  hohen  raed.  Fac.  eie,  vorgelegt  *  oieweD. 
▼OD  A.  Vbnte.  Giessen,  1890;  i  fase.  in-8". 

Zor  Lehre  vom  Ulciis  venlricali  retundam  und  dessen  Beziehungen  zur  Chlo-  ih. 
rose:  Inaug.-niss.  eie,  der  hoben  med.  Fac.  etc,  vorgelegt  vod  A.  GrOnb. 
Amberg,  1890;  1  fase,  in-8^ 

*  Bidrag  till  KSnnedom  af  Finlands  Nalur  och  Folk;  algifna  af  Finska  Veteo-  Società 

skaps-SocieleIen  ;  48  Hàftel.   Helsingfors,    1889;in-8o.  ""d.^ehàn^ÒM.'' 

—  OTversìgt  af  Finska  Vetenskaps-Socieletens  Forhandiingar;  XXXI,  1888-  la. 
1889;  in  8\ 

*  Jeoaische  Zeitschrifl  fiir  iNalurwissenschaft-herausgegeben  von  der   medi-  società 

zioisck-nalarwissenscbafUichen  Gesellschafl  zu  Jena;  neue  Foige,  Band  '    ai  jeoa^  "^ 
XXIV,  Hefl  4.  Jena,  1890;  in.8^ 

*  Zoologìscber  Anzeiger  herausgegeben  von  Prof.  J.  Victor  Carus  in  Leip-  Prof.  J.  v  Xaids 

zig.  eie;  Xlll  Jahrg.  n.  349.  Leipzig,  J890}  in.8o.  (Lipsia). 

*  Moolhly  NoUces  of  the  R    astronomical  of  London;  voi.  L,  n.  9  (Supple-  r.  soc.  astron. 

mentary  narober}.  London,  I89<»,  in-8".  •"  Londra. 

—  Appendix  lo  voi.  L  of  Ibe  Monlhly  Notices  et  e  :  Comparison  of  Ihe  ". 
places  of  the  Moon  deduced  from  Burckardl's   and    llansen's  tables  for 

every  Greeu^ich  inean  Midnighl  during  Ihe  years  1847-69,  eie  London, 
1890;  in-8". 

Bollelin  of  the  Minnesota  Academy  of  naturai  Sciences,  eie  ;  voi.  UT,  n.    1.  Acead.  dì  Sc.  nat. 

Minneapolis.  U.  S.  A.  1889;  in-8\  <*'  Minoewia. 

*  Horlas  bolanicus  panormìtanos,  sive  plantae  novae  vel   criticae  qiiae  in  Orto  botaoico 

Borio  bolanico  panormitano  coluntur,  descriplae  et  iconihus  illuslratae;  **'  P^iiermo 
auctore  Angustino  Todaro:  lomos  H,  fase  7.  Panormi,  1890;  in-fol*". 

Annales  des  maladies  de  Toreille ,  du  larynx,  du  nez  ol   du  pharynx ,  eie  .  La  Direnfiif 

publiées  par  A.  Gougubnbeim  ;   t.  XVI,  n.  11.  Paris.  1889;  in  8o.  (p»»^'»»). 

*  Mémoires  de  l'Acadéroie  ìmp.  des  Sciences  de  St.-Pétershourg  :  7«  sèrie,  Accademia  imp. 

t.  XXXVII,  n.  6.7.  St.-Pélersbourg,  1800;  in-4^  ;^"r  ^'!'"" 

«Il  rictrouorgo. 

Journal  de  la  Société  physico  chimique   russe  a  PUniversité  de  Si  -Pélers  soc.  iia-chimic 

boorff,   1890;  in-8o.  dell' Unitoraità 

^              '  di  Pietroborgo 

*  Annales  de  l'Observatoire  de  Rio  de  Janeiro  publiées  par  L.  Cruls,   Di-  Oiscvatorio 

recleur;  L  IV,  \*  et  2«  parlies.  Rio  de  Janeiro,  1889;  in-4».  **'  **•*»  Ja.eiro. 

—  Annuario  pnblicado  pelo  Observatorio  aslronomiro  do  Rio  de  Jnneiro  id. 
anno  IV,  V  e  VI,  1888-90.  Rio  de  Janeiro,  1888  90;  in-8"  pice 
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R.  Accademia     *  ReDdìcooti  della  R.  Accademia  dei  Lincei,  ecc.  ;  voi.  Vi,  Iìmc.  1,  «;  ysem. 

del  Lincei 

(Roma).  iB90.  Roma.  1890;  in-8<>  gr. 

La  Direiioiie      *  Rivista  di  Artiglieria  e  Genio;  Giugno  (voi  11).  Roma,  1890:  iii-8°. 

(Roma). 

Univertiu        *  ^^  Urbìiffel  von  Celébes  :  Anoa  Deppressicornis  (fl.  Smith);  Versac  eioer 
di  Rosiock.  MoDOgraphie  ;  Inaug.-Dìss.  der  hohen  philosophischen  Facaltàt  der  Uni- 

versi liiRoslock  zur  Erlangung  der  philosophischen  Doctorwilrde  vorgelegt 
von  K.  M.  Ubllkb.  Dresden,  1889  j  1  fase.  ìn-é'*. 

id.  Ueber  Carbonylsalicylamid  ;  Inaug.-Diss.   etc.  der  hohen  philos.  Fac    eie, 

vorgelegt  von  A.  Bogisch.  Stuttgart,  1889;  1  fase.  in-8o. 

!«>•  Ueber  die  Monoyer^schen  dioptrischen  Cardinalpunkte  eines  Sistems  centrirler 

brechender   sph^rìscher  Flàchen;  Inaag.-Dìss.  ctc. ,  der  behen  philos. 
Fac.  etc.,  vorgelegt  von  Christian  Drbws.  Miinchen,  1889;  I  fase.  in-r. 

id.  Ein  Beitrag  zur  Theorie  der  Gentralbewegungen ;  Inaug.-Diss.  etc.  der  phi- 

los. Facete,  vorgelegt  von  R.  Fbantz.  Rostock,  1889;  1  fase.  in-8<>' 


Id. 


BeitrSge  zur  Kontnniss  der  Aethyldimethylbenzole;  Inaug.-Diss  etc.,  der 
hohen  philos.  Fac.  etc,  vorgelegt  von  J  Stahl.  Rostock,  1889;  1  fase 
in-8^. 


Einige  Beitràge  zur  Kenntniss  des  Apiols;  Inaug.-Diss  ,  eie,  der  hoben 
philos.  Fac.  etc,  vorgelegt  von  Is.  Ginsberg.  Rostock,  1889;  1  fase. 
in.8». 


Id. 


Ueber  einige  Derivato  des  Àlhylbenzols;  Inaug.-Diss.  eie,  der  hohen  philos. 
Fac.  etc,  vorgelegt  von  L.  Sbmpotowski.  Rostock,  l889;  1  fase,  in-8^ 


Id,  Beitnlge  zur   Kenntniss   des  Formaldehydes ;  Inaug.-Diss.,  etc  .  der  hobea 

philos.  Fac.  etc,  vorgelegt  voti  W.  Eschwbiler.  Darmstadt,  1889;  1  fase 
in-8<». 


Id. 


Zur  Kenntniss  von  Macroeystis  und  Thalassiophyllum  ;  Inaug.-Diss.  etc,  der 
hohen  philos.  Fac  etc,  vorgelegt  von  O  Rosbnthal.  Marburg,  1890; 
1  fase.  ìn-8«. 


Ueber  die  Oxydationsprodocte  des  Pseudocumois,  des  simmetrischen  und  des 
benaebbarten  Monobrompseudocumois;  Inaug.-Diss.,  etc,  der  hohen 
philos.  Fac  etc,  vorgelegt  von  G.  Walckbb.  Rostock,  1890;  1  fase 
in-8o. 

Beitrag  zur  Kenntniss  des  p.  -  Tolylhydrazins  ;  Inaug.-Diss.  elcf,  der  hohen 
philos.  Fac.  etc,  vorgelegt  von  R.  Raab.  Rostock,  1890;  1  fase.  in-S°. 
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Uebep  die  Einwirkan^  von  Kohlenciìoryd  aaf  eìnige  monsalkylierte  Dioryben-        uoiveniià 
sole»  ond   Qber  eioige    Condensalionsprodakte   der   Earanthongruppe  ;       di  Rotiock. 
Inaug.-niss.  eie,  der  hohen  phiios.  Pac.  etc,  vorgelegt  vonC.  Gentsch. 
Rostock,  1B90;  1  fase.  ìd-8''. 

Ceber  die  àthjlirten  Benzolo;  Inaog.-Diss.  etc,  der  hoben  phiios.  etc,  vor-  i^- 

gelegt  von  J.  Walzberg.  Rostock,  1890;  1  fase,  in-8^ 

Ceber  Homologe  der  Hippursllure  and  analog  Konstituierte   Verbindangen  ;  id* 

Inaug.-Diss.  etc,  der  hoben  pbilos.  Fac.  etc,  vorgelegt  von  H.  Mobller. 
Gràfenhainichen,  1890;  t  fase,  in-8^ 

Ueber  einìge  unsyrnmelriscbe  secandilre  aromatische  Hydrazine  mit  angesiìt-  '<*• 

tigten  Aikoholradikaien;  Inaog.-Diss.  etc. ,  der  hohen  phiios.  Fac  etc, 
vorgelegt  von  G.  Glabssen.  Aachen,  1890;  1  fase  in-8^ 

Oeber  einige  Derivate  des  Tetradecylaldehyds;  inang.-Diss.,  etc,  der  hohen  i<i- 

phiios.  Fac    etc,  vorgelegt  von  G.  Prbsspiiich.  Rostock,  t890;  1  fase 

ÌD-8*. 

Beitràge  zar  Kenntniss  der  pyrophosphorsaaren-Salze  ;  Inaug.-Diss.  etc,  der  i<i- 

bohen  phiios.  Fac.  etc,  vorgelegt  von  W.  Hbwel.  Rostock,  1890;  1  fase. 
in-8**. 

Beilrìge  zar  Kenntniss  der  Laorole;  Inaug.-Diss.   etc,   der   bohen   phiios.  la. 

Fac.  etc,  vorgelegt  von  E.  Uhlborn.  Rostock,  1890;  1  fase  in-8^ 

Uber  das  Harnstofichlorid  des  Benzylamin's  und  einige  Derivate  desselben .  là. 

Inaag.-Diss.  etc,  der  hohen  phiios.  Fac.  etc,  vorgelegt,  I.  Riesbnveld. 
Beilin.  1890;  1  fase  in-8«. 

Ueber  das  ^Methyl-Pyridylketon  ;  Inaug.-Diss. ,  etc. ,  der  hohen  phiios.  Fac.  i<^ 

etc,  vorgelegt  von  vv.  Ribt.  Karisruhe,  1890;  1  fase  in-8". 

KeitrUge  zar  Kenntniss  des  symmetrischen  und  des  unsymmetrischen  Aethyl-  M- 

meladimethylbenzols;  Inaus^.-Diss.  etc,  der  hohen  phiios.  Fac.  etc,  vor- 
gelegt von  A.  Gbtgbr.  Rostock,  1890^  1  fase  in-H"*. 

Beitràge  zur  Kenntniss  des  Pentamethylbenxols;  Inaug.-Diss.  etc,  der  hohen  la. 

phiios.  Fac.  etc,  vorgelegt  von  Ottomar  Friedrich.  Rostock,  1890:  1  fase 
in-8^ 

ARsfUhrlicbe  Untersachung  der  Nitrouvitinsàuren  sichere  Bestimmang  ihrer  i<i- 

Beziebangen  za  den  Beiden  Oxyuvitinsàuren ;  Inaug.-Diss.  etc,  der 
hohen^hilos.  Fac.  etc,  Aorgelegt  von  G.  Muller.  Rostock,  1890;  ì  fase. 
in.8*. 
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Die  Characeen  der  Provinz  Scbleswig-Holsteiii  und  Laoenbarg  nebst  einge- 
scblosseneri  ffemden  Gehietstheiien;  Inaug.-Diss.  etc,  der  hohen  pbilos. 
jac.  eie,  vorgelegi  von  C.  Sondbr.  Gbiel,  1890;  1  fase.  ìd-S*". 


H.  Experìmentelle  Untersuchungen  tiber  das  Thoinson*sche  Gesetz  der  Wellen- 

bewegung  aof  Wasser;  iDuug.-Oiss.  etc,  der  bohen  pbilos.  Fac.  etc, 
vorgelegt  von  O.  Ribss.  Miincben,  1890  ;  1  fase,  in'8^ 

id.  Beitràge  zar  KenDtniss  der  Kobaliokiaminsalze;  Inausr.-Diss.  etc,  derhoheo 

pbilos.  Fac.  eie  ,  vorgelegi  von  O.  Blasbbbg.  Rosloek,  1890;  1  fase. 
in-8o. 

id.  Isokreosol,  Isobomobrenzeatechin,  Xylobrenzcaleehìn,  ein  Beìtrag  zar  KennU 

niss  des  Verbaltens  homolofzer  Amidopbenole  beiro  Ersalzder  Amidgroppe 
darcb  flydroxyl;  Inaug.Diss.  eie.,  der  bohen  pbilos.  Fac.  eie,  vorgelegi 
von  L.  l.iMPACH.  Tiibingen,  1890;  I  fase.  in-8o. 


M. 


Beitr^e  zur  Frage  ùber  die  Bestimmung  von  geringen  Mengen  KubballerfHl 
in  der  Margarine;  eie.  Inaug-Dlss.  eie  ,  der  boben  pbilos.  Fac. eie,  vor- 
gelegt von  W.  von  Libbbbmann.  Berlin,  1890;  1  fase.  in-8*. 


id. 


id. 


id. 


•  id. 


Stoccolmt 


Beilrage  zur  Kenntniss  der  Cbolesterine  ;  Inaag.-Diss.  zur  Erlangong  der 
Uoctorwiirde  der  mediciniscben  Facullàl  der  Univ.  zu  Hoslock,  vorgelegi 
von  H.  BuRCHABD.  Rostock,  1889;  1  fase.  in-8®. 

Ueber  das  Epitbel  und  die  Driisen  der  Obrlronnpele  nord  Paukenbdble;  Inaog.- 
Diss.  eie.,  der  med.  Fac.  eie.»  vorgelegt  von  F.  Fischer.  Rostock,  1889; 
1  fase.  in-8*. 

Ueber  den  Canalis  Peliti  des  Menseben;  Inaug.-Diss.  ele.,der  med.  Fac.  etc 
vorgelegt  von  F    Haase.  Rostock,  1889;  1  fase.  in-8". 

Ein  Beitrag  zur  Kenntniss  des  Granuloma  fongoides;  Inaug.-Diss.  etc,  der 
^med.  Fac.  etc,  vorgelegt  von  P.  H  Lbnschow.  Rostock,  1890;  1  fase. 
in-8^ 

Ueber  acute  und  cbroniscbe  Intoxicalionen  durcb  Nitrokorper  der  Benzoireibe; 
eie,  Inaag.-Diss,  eie,  der  med.  Fac.  etc,  vorgelegt  von  M.  Rohl. Bageo 
i.  W.,  1890;  1  fase  in-8". 

Die  Markràume  in  den  ExtremiUllenknoeben  eines  funfnndzwanzigjshrìgeo; 
und  eines  zweiundacbtzigjàbrigen  Mannes;  Inaug.-Dìss.  eie,  der  med. 
Fac.  etc,  vorgelegt  von  Hans  Fbiedbich.  Rostock,  1890;  1  fase  in-8<>. 

Bibliotbeca  matbematica  Zeitscbrifl  fiir  Gescbicbte  der  Malbematik  heraos- 
gegeben  von  Gustaf  Ebnestrom;  neue  Folge,  4.  Stockolm,   1890;  in-S*. 


Soe.di  Se.  natar    *  labresbefle  des  Vereins  Tir  valerlàndiscbe  Naturkunde   in  Wi^ttemberg  i 
***\sS^")*.''^  etc,  \LVI  Jabrgang.  Stuttgart,  1890,  in-8^ 
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The  Journal  of   the  College  of  Science,  imp   University,  Japon;  voL  VII,    ""j*lJ^ky"P* 
part   4,  Tokyo,  Japan,  1890  ^  in  8*  gr.  (Gbppooe). 


Effeinerìdi  astroDomico-nautiche  per  T  anno    1892,   pubblicate  per  incarico     Ace.di  comn. 
deiri.  R.  Governo  roarìtlìno  dalla  I 
tica  in  Trieste,  1890;  1  voi.  in-8''. 


deiri.  R.  Governo  roarìtlino  dalla  I.  H.  Accademia  di  Commercio  e  Nau*        *„  xViMte 


*  Annual  Report  ot  the  Board  of  Regents  of  the  Smithsonian  Institntion,  etc.;   iit  smithtooiuo 

for  the  year  ending  June  30,  1888,  part  lì:  for  the  year  ending  Jone  30,     (WMhington). 
1887,  part  li.  Washington,  1889;  in-8^ 

Proceedìngs  of  the  United  States  national  Museum;  voi  XI,  1888.  Wa-  u. 

shington,  1889;  in-8o. 

—  Smithsonian  Conlrihution  to  Knowledge;  voi.  XXVI.  Washington,  1890;  u, 
in.4«. 

*  Merooirs  of  the  national  Academy  of  Sciences;  voi.  IV,  part.  S.  Washington,   a^^j,  Naiiooaie 

1889;  in-4*.  <leiìe  Scieoie 

di  Wathingtoo. 

Contributo  alla  dottrina  delle  Localizzazioni  cerebrali  e  della  Epilessia  Jack-  lu. 

soniana;  del  Dott.  Bartolomeo  Bacilo.  Napoli,  1890;  1  fase.  in*8<*. 

—  Centri  termici  :  Ricerche  sperimentali  del  Dolt.  B.  Bacllo.  Napoli,  1890  id. 

1  fase,  in-8^ 

Deoiièroe  Snpplément  ao    Dictionnaìre  de  Chimie  pure  et  appliqnée  de  il  Soeio  Corritp. 
Ad.  Woaxz,  publiée  sous  la  direction  de  Ch    Friedbl;  4*  fase,  p.  84l-      ^-  '•»«»««'. 
3«0.  Paris;  in-8**. 

Salta  influenza  della  qualità  delle  acque  usate  nella  trattura  dei  bozzoli;  Me-        L'Amore 
morìa  premiata  con  medaglia  d^oro  dal  Ministero  d'Agricoltura,  Industria 
e  Commercio,  del  Prof.  E.  Rotondi.  Roma,  1890;  99  pag.  in-8^ 

Louis  Bellardi  :  Note  biographique  par  F.  Sacco  (con   ritratto   in   fototipia,  l'a. 

dis.  dal  Cav.  L.  Cantò)  (Extr.  du  Bulletin  de  la  Société  belge  de  Geolo- 
gie, etc;  t.  Ili,  1889);  I  fase.  in-8». 

• 
Influenza  delle  masse  che  si  muovono  di  moto  alternativo  nelle  macchine  a  l*a. 

vapore;   Memoria  dell*  Ing.    Francesco  Sinigaglia   (Estr.  dagli  Alti  dei 
R,  Istituto  d'Incoraggiamento  di  Napoli;  aprile  1890);  t  fase.  in-4^. 

—  Diagrammi  previsti  delle  macchine  a  vapore;  Memoria  dell* Ing.  Fran-  i.i. 
Cesco  Sinigaglia  (Estr.  dagli  Mti  del  R.  Istituto  d'Incoraggiamento  di 
Napoli;  aprile  1890);  1  fase.  ìn-4^ 


Digitized  by 


Google 


204    DONI  FATTI  ALLA  R.  ACCADEMIA  DELLE  SCIENZE  DI  TORINO 

Classe  di  Scienze  Horali,  Sterkhe  e  Fy«k»gkke. 

dal  l"*  Luglio  al  7  Diceml^re  1890 
Donatori  ~ 


Aee.  di  Sci6flM    AUi  e  Rendiconti  dell*  Accademia  di  Scienze,  Lettere  ed  Arti  dei  zelanti  e 

lettere  ed  Art 

(li  Acireale. 


Lettere  ed  Arti  pp  j^n^j  ^{^^\q  jì  Acireiile;  ouova  serie,  voi.  I,  1889.  Acireale,  1890; 


in-8». 

AccdiScedArU   *  Rad  Ittgoslaveiiske  Akaderoije  Znanosti  i  Umjetnosti  :  Knjiga,  C,  CI(Razredi 
degli  si.fl  merid.  fifolog  -hist.  i  Glosoecko  jurid  ):  XXIX,  XXX.  U  Zagrebu,  1890;  in-8^ 

di  Agram. 

id.  Starine  na  svìet  ìsdaje  iugoslavenske,  etc.  ;  Knjiga   XXII.  U  Zagrebu, 

1890;  in -So. 

id.  Monomenta  spectantìa  historiain  Slavorum   meridionalioin;   voi.  XX: 

Acta  historiam  conGnìi  railitarìs  croatici  illustrantia  ;  tomas  Ili  (ab  anno 
1693-1790,  et  in  supplemento  ab  anno  1531-1730).  Zagrabìae,  1889; 
in-8". 

Società  Archeoi.  •  viestnik  hrvatskoga  arkeologickoga  Dmztva:  Gadìna  XII,  Br.   1-4    U  Za- 

dì  Agra».  g^^^y^    jgg^j.   .^  go 

R.Aceademia      *  Verslagon  en  Mededeelingen  der  k.  Akademie  van    Wetenschappen :  Af- 
delle  sdmie  deeling  Letlerkundei  3  Reeks,  VI  DeeI    Amsterdam,  1889;  in-8**. 

di  Amsterdam.  °  '  ^ 

Id.  Amor;  Carmen   elegìacum    Rudolph!    van   Oppbnraaij   Bcmmela  Gelri 

in  certamtne  Hoéufftiano  praemìo  aureo  ornatum.  Amstelodami  : 
MDCCCLXXXX;  I  fase.  in-8". 

uuivertitit       *  The  american  Journal  of  Philology,edited  by  Basii  L.  Gildbrsleetb,  Prof. 
(BnUimòwV  ®^  ^^^^^  ^"  ^^^  ^^^^^  Hopkins  Univorsìty;  voi.  X.  n.  4-4;  voi.  XI,  n.  l. 

n  imora).  Hallìmore,  1889-90}  in-8«. 

^  I.  Hopkins  University  Studies  in  historical   and  politicai   Science,  Herbert 

B.  ADAifg,  Editor;  -  Seventh  series,  X-XI-XH:  eight  series,  I,  11,  III, 
IV.  Baltimore,  1889-90;  in-8". 

Id.  Johns  Hopkins    University  Circulars,  etc;  voi.  IX,  n.  89.  Baltimore,  1890; 

in.4«. 

it.  Accademia     *  Abbaudlungcu  der  k.  Akademie  der  Wissenschaften  zu  BeHio;  1889.  Berlio, 

delle  Scienie  jggQ     5^.40. 

di  Berlino.  ' 

i<i  Politische  Correspondenz  Friedrich*s  des  Grossen;  XVlIl  Band,  1  ^lfle(Ja- 

nuar  bis  Juni  1759).  Berlin,  1890;  in-8®. 
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AHgenaiiie  Getcbicfate  in  eìnzeldarstelloogen,  etc.  :  Geschichte  derdeutschen  Berlino 
ReformaHon;  voti  Dr.  Friedrich  von  Rbzold.  Berlin,  1890;  1  voi.  in-8* 

Bibliotheca  philologica  classica,  etc;  XVII  Jahrgang,  S  and  3  Quartal.  Berlin,  Berlino. 

1890;  in-S«.  *     * 

^  Transaction  of  the  anierican  philological  Association:  1889;  voi.  XX.  Bo-  amoc.  filologie» 

sten,  in-8*.  •merictaa 

(BosIod). 

*  Docomente  privìtóre  la  Storia  romànilor  calese    de   Ludoxia  de  Horma-  Accad.  Runem 

ZAii,  etc;  voi  I.  parlea  n  (1346(450^,;  eie.  Bocuresci,  1890;  in-4*.  delie  ScieoM 

'  (Bokerett). 

*  Joamal  of  the  Asiatic  Society  of  Bengal;  voi.  LVUI,  part.  I,   Sapplement,  Società  Atiaiict 

1889:  voi.   LIX.  part.  I,  n.  I,  8,  1890.  Galeotta,  1890;  in-8*.  *»•!  »"8*** 

*  Hémoires  de  l'Académie  des  Sciences,  Belles-Lettres  et  Arts  de  Savoie;  società  Sav. 

4«  sèrie,  t.  II.  Chambéry,  1890;  in-8".  '*'(al.mb<Ì^J'**' 

*  Proceedings  of  the  R.  Irish  Academy;  3*  serie»,  voi.  1,  n.  3.  Doblin,  1890;  R.  Acced.  irUnd. 

in-8*>.  (Dublino). 

*  Vocabolario  degli  Accademici  della  Crusca  ;  5*  impressione,  voi.  VII,  fase.  r.  Accademia 

t  (G.  GloiXAUERo)   Firenze,  !890  ;  in.4*.  ^•!|*  ^^f* 

^                                   /                    »              »  (Firenie). 

Biblioteca  nazionale  centrale  di    Firenze   —   Bollettino  delle   Pubblicazioni  Bibiiot.  naaionaie 

italiane  ricevute  per  diritto  dì  stampa;  1890,  n.  l08-tt9:  —  delle  opere  •*'  f**'*"**- 
moderne  straniere  acquistate  dalle  Biblioteche  pubbliche  governative  del 
Begno  d'Italia  ;  voi.  V,  n.  1.  Firenze,  1890,  in-8®  gr. 

—  Indici  del  Bollettino  delle  Pubblicazioni  italiane  ricevute  per  diritto  di  u 
stampa,  ecc.  nel  1889;  fogli  19;  in-8®  gr. 

*  Balletin  de  la  Société  d'Étndes  des  Haotes-Alpes;  IX*  année,  Jnillet-Septem-  soc.  df^gi^studi 

bre  1890,  n.  3,  4  (3i,  36).  Gap,  1890;  in-8^  »»•"«  Alt?Alpi 

(Gap). 

*  Ateneo  Ligure  —  Rassegna  mensile  delia  Soeietà  di  Lettere  e  Conversa-  La  Direiione 

zioni  scientifiche  di  Genova;  anno  Xlll,  Aprile-Settembre  1890.  Genova;  (<>«'>«v>)- 


Dr.  A.  Pbtbrmanns.  Mitteiinngen  aus  Justos  Pertbes'  geographischer  Anstalt,         Gotha. 
berausg.  von  Prof.  Dr.  A.  Sopan;  XXXVI  Band,  n.   7-19.  Gotha,  1890;  * 

in-4®. 

" —  ErgàiMDgshefl  n.  08,99:  Dr.  Joseph  Partsch,  Kepballenia  und  Itbakai  la. 

Bine  geograpfaifohe  MoBOgraphie.  Gotha,  1890;  in-4®. 
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Società  oitodett   *  Verhaiidelingen  rakende  den  Naluurlijken  en  Geopenbaarden  lìodsdiesd. 
''^"Harlem)**  uitgegfìven  door  Teylers  Godgeleerd  Genootschap;  nieawe  serie,  twaalfde 

Deel.  Harlero,  1890;  in-8^ 

Museo  TiTLit     •  Archives  du  Musée  Teyler;   i»  sèrie,   voi.    111.   4»  parile.   Harleni,  1890  ; 
<""'•"»)•  ÌD^«  gr. 

id.  Calalogae  de  la  Biblìothèque  dressé  par  C.    Ekama  ;   Il   voi.,  aoteon 

grecs  et  latins,  l*  livrais.  (Poéles,  Oralears  et  Rhétorìciens,  HislorìeDS 
et  Géographes):  9*  livrais.  (Philosophes,  Physicieiis,  Mathématiciens,  Mè- 
dici ns  ;  Grammairiens,  Ecrivains,  Philologaes,  eie;  Collections):  3«  li 
vraìs.  (Uibles;  llistoire  ecclésiastìque;  Pères  Ecclésiasliqaes,  etc.).  Harlem, 
1889;  10-8*»  gr. 

R.  soe.  SasMue    *  Abhandlungen  der  philologisch-historìschen  Classe  der  k.  SScbsischeD  Ge- 
delie  Seieote  sellschaR  der  Wissenschaften  ;  Bd.  XI.  n.  7.  Leipziit,  1890;  in-8^  gr. 

(Lipsit). 

Soc.  di  GeograBa  Mitteilungen  des  Vereins  fiir   Erdkunde  zu    Leipzig;    1889.   Leipzig,   1890; 

di  Lipsia.  j    y^ji     in.go. 


Lipsia.  Allgeineine  deutsche  Biographie:  149  und  150  LieferuQg  (Band  XXX,  Lfg.4 

und  5),  eie;  151  Lieferang  (Band  XXXI.  Lfg.  I).  Leipzig,  1890;  ìd-8*. 


»    « 


Società  Reale     ^  Proceedings  of  the  R.  Society  of  London;   voi.   XLVIII,  n.  f9%,  Londoo, 

di  Londra.  jg^.    .^  g^ 

Uoiversità        *  Société  littéralro  de  TUniversité  calholiqae  de  Louvain.  Choii  de  Mémoires: 
di  Lotranio.  ^   ,    ,g^j  .  ^   jy^  ^g^g.  ^   j.„^  jg^^   Louvaìn,  184l.l8'77;  in-8". 

i^**  Annuaire  de  rUniversilé  catholique  de  Louvain;  VI  année,  1849;  XXVI 

année.  186i;  XLVI  année,  1883.  Louvain;  3  voi.  in-l6*. 

R.  Accademia     *  Bolctin  de  la  R.  Academia  de  la    llistoria;  t.   XV|,    cuaderno  6;  t.  XVII, 
(Ma^dHd)*  cuadernos  1-5    Madrid,  1890;  in>8o. 

R.  istit.  Lomb.    *  Memorie  del  R.  Islilulo  Lombardo  di  Scienze  e  Lettere  (Classe  di  Lettere 
(Milano).  e  Scienze  sloriche  e  morali);  voi.  XVII  e  XVIll,  vili  e  IX  dellaserie3*. 

fase.   3   Milano,  1890;  in-4^ 

id.  Rendiconti  del  R.  Istituto  Lombardo  di   Scienze   e   Lettere;  serie  !*, 

fase.  IMG.  Milano,  1890;  in•8^ 

Società  Storica    *  Archivio  Storico  Lombardo:   Giornale  della  Società  Storica   Lombarda; 
Lombarda  )•  g^rie,  fasc.  Ì6-37.  Milano,  1890;  in-8o 

(Milano).  ' 

La  Direzione     (Nuovo)  Giornale  Arcadico  di  Scienze,  Lettere  ed  Arti,  ece.  ;  serìl'  3*,  voi.  1* 
(MUano).  ^^^    j  3.  ^^j  y  ^^^  4^  ^^  g.  ^^j   |,j^  ^^^   ^    Milano.  1890;  in-»*. 
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*  AbhaodlungeQ  der  hìitorìschen  Classe  der  k.   bayerischen   Akaderoie  der   b.  acc  bavtre»« 

vvissenschaften  ;  XIX  Band,  %  Abtheilatig:  der  pbilosophisch-philologi-     ^^homc^"' 
schen  Classe,  XVIII  Band,  3  Abtb   Miinchen,  1890;  in-4». 

-     Sitzangsberichte   der    philosophisch-philologischen    and    historìschen  M. 

Classe  der  k.  bay.  Ak.  d.  Wiss.  zu  Miìncben  ;  1889,  Bd  11,  Ueft  9;  1890, 
fleft  I.   MQDcben,  1890;  in-8o. 

Almanach  der  k.  bay.  Akademie   der   Wissenschaften   fttr  das  Jahre  1890.  i<i. 

MoDcbeo;  1  voi.  m-16o. 

*  Comptes-rendus  de  lAthénée  Louìsianaìs,  etc.  ;   4*  sèrie,  t.  I,  livrais.  4*.      Lt  Direzione 

Nouvelle-Orléans,  1890;  in-8".  (»»<>*»  ^«'M. 

Infentaìre  sommaire  des  Archives  départementales  anléneares  k  1 790,  eie.  ;   Governo  (nmct$e 
Ardennes,  t.  I;  —  Archives  civiles  :  séries  A  (36  art)  et  B  art  t-l668\        ("*"»§*'). 
Cbarleville,  1890;  in-4'' 

—  Mearlhe-et-Moselle;  t  VI,  V  partie       Tables  des  nonas  de  personoes.  id. 
Nancy,  1890;  in  4". 

—  Supplément  è  Tlnventaire  soromaire  des  Archives  hospitalières  anté>  id. 
rìeores   à    n90,  etc.   —    Département  de  la  Seine  —  Administration 
generale  de  Tassistance  publìque  à  Paris;  )  fase.  Paris,  1889;  10-4". 

*  Mémoires  de  la  Société  nationaie  des  Antiquaires  de  France  ;  5»  sèrie ,  socieii  msionaie 

t  IX.  faris,  1888;  in-8«.  degli  AnUquiti 

'  '  di  Francie 

(P.rigi). 

—  Bollelin  de  la  Sociélé  des  Antiquaìres  eie,  1889.  Paris  j  in-8**. 

id. 

*  Aanales  du  Musée  Gaimet;  t  XV  ;  t  XVI  l^'  el  9«  parties;  t  XVlt  Paris,    Meeeo  Gejnei 

1889;  in-4**.  (p«"«ì). 

Revae  de  PHisloìre  des  Religions,  publtée  sous  la  direction  de  M.  Jean  Rt-  id. 

viLLB,  etc;  X«anDée,  t  XX,  n.  l,  i.  Paris,  1889;  in-8®. 

*  Bollelin  de  la  Société  de  Géograpbie,   etc  ;  7«  sèrie,   t.  X  et  XI,  1  et  «  s^,^  ^i  Geografia 

•em.  1890.  Paris,  1890;  in  8®.  (p««»rO. 

Compte-rendo  des  sétnces  de  la  Commìssion  centrale  de  la  Société  de  Gèo-  \^^ 

grapbie,  etc;  1890,  n.  19,  13,  14  et  15,  pag.  349- 533*  in•8^ 

Revue  géographiqae  ìnlemationale  —  Journal  mensuel  illustre  des  scìences     La  Direttone 
géogr^phiques,  etc,  Directeur-gérant  Georges  Rbnauu;  n.  174-177,  Avril-        (p*'»»')- 
Joillel  1890.  Paris  ;  in-4\ 


Digitized  by 


Google 


208     DONI  PATTI  ALLA  R.  ACCADEMIA  DELLE  SCIENZE   DI  TOBINO 

Accad.  impitriaie   Mémoìres  de  l'Académìe  imperiale  des  Sciences  de  S(.-Pé(er$boorg;  (  XVI, 
dmefroH^rgo.  "•  ^'^  «^  demlcr;  t.  XVII,  n.  I  5.  Sl.-Péterebourg,  1 88990 i  io-4«. 

id.  Bulletin  de  rAcadémie  imperiale  des  Sciences  de  St.-Pétersboarg-,  noafelle 

sèrie,  I  (XXXlil),  D.  i,  3.  St.-Pétersboorg,  1889;  ÌD-8«  gr. 


Iti.  tior.  e  geogr.   ^  Revista  trìmestral  do  Instituto  hislorico  e  geografico  brazileiro,  fundado 
ài  n'iV'jiMiro  "®  ^^^  ^®  Janeiro;  t.  LUI,  parte  i  (1**  e  3*  trimestres).  Riodo  Janeiro, 

1890;  in-8«  gr. 

MioUtero        Annuario  dei  Ministeri  delle  Finanze  e  del  Tesoro  del  Regno  d'Italia;  1890 
delle  Finanze  _  Parte  Statistica.  Roma,  i890;  l  voi.  inS*'  gr. 

(Roma). 

id.  Statistica  del  Commercio  speciale  di  importazione  e  di  esportazione  dal  l* 

gennaio  al  30  ottobre  1890.  Roma,  1890;  4  fase,  in-8®  gr. 

i<i.  Rollettino  della  Legislazione  e  Statistica  doganale  e  commerciale;  anno  Vii, 

maggio-ottobre  1890.  Roma,  in-8"  gr. 

Id.  Supplemenilo  al  fascicolo  di  setlembre-ottobre  1890.  Roma,  1890;  pag. 

549-816;  in-8*»  gr, 

id.  Relazione  soli  Amminbtrazione  delle  gabelle  per  T  esercizio  1888-89.  Romif 

1890;  177  pag.  in-4**. 

U.  Movimento  commerciale  del   Regno  d' Italia  neir  anno  1889.  Roma,   1890; 

1  voi.  in-»®. 

id.  Movimento  della  navigazione  nei  porti  del  Regno  nell'anno  1889.  Roma,  l890i 

I  voi.  in-4". 

Mi»i»tero di  Af r..  Statistica   industriale,  fase.   94  ~   Notizie  sulle   condizioni  industriali  della 
fcd.  e  Coroni.  provincia  di  Verona,  con  una  carta  stradale  e  industriale.  Roma,  1890; 

";•-•■  in-8.. 

(a  Statistica  industriale,  fase.  XXII  —  Notizie  sulle  condizioni  industriali  della 

provincia  di  Padova,  con  una  carta  stradale  e  industriale:  -  fase.  XXlll 
—  Notizie  sulle  condizioni  industriali  delle  Provincie  di  Ferrara  e  di 
Rovigo,  con  una  carta  strad.  ecc.  Roma,  1890;  in-8^  gr. 

Id.  Serie  4*,  fase.    XXV,  Statistica   industriale .   Notìzie  sulle  condiztODi  inda- 

striali  delta  provincia  di  Alessandria,  con  una  carta  stradale  e  ìndostriak. 
Roma,  1890;  in-8o. 

M.  Memorie  di  Statistica  del  Prof   F  Fbbbaba,  Senatore  del  Ré|no.  Roma, 

1890;  1  voi.  in-8*. 
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Atti  della  Commissione  per  la  8tatis(icn  giudiziaria  civile  e  penale  -—  Mioitiero  ii'Agr., 

Sessione  ordinaria  e  straordinaria  del  1889.  Roma,  \S\\0;  1  voi.  in-H".        ''"'jr*^^,**/'""' 

Statistica   giudiziaria  penale   per  l'anno    1888.   Roma,   i890;    l  voi.  id. 

iii-8»  gr. 

—  Popolazione;  —  Movimento  dello  slato  civile;  anno  XXVii,  anno  1888.  i«). 
Roma,  1890;  1  voi.  in-8^  gr. 

—  Statistica  delle  Opere  pie  al  31  dicembre  1880 ,  e  dei  lasciti  di  benefi-  i«i. 
cerna  fatti  negli  anni  1880-8'7;  Introduzione  —  Lazio  e  Umbria.  Roma, 

1890;  1  fase,  in-4''  gr. 

—  Atti  della  Commissione  istituita  dal  Ministero  di  Agricoltura,  Industria  i^i. 
e  Commercio  col  Decreto  del  4  febbraio    1889  per  l'aggiudicazione  di 

premi  alle  Società  di  mutuo  soccorso  :  Tavole  della  frequenza  e  durata 
delle  malattie  presso  gli  inscritti  alle  Società  di  mutuo  soccorso  divìsi 
per  sesso,  età  e  professione.  Roma,  1890;  I  fase.  in-8o. 

Statistica  dell' Emigrazione   italiana  avvenuta  nell'anno  1889.    Roma,  1890;  i"*- 

1  fase,  in-8®  gr. 

Sane  Associazioni  cooperative  in  Italia  ;  Saggio  Statistico:  Relazione  presen-  ^^» 

tata  dal  Direttore  (generale  della  Statistica  alla  Commissione  consultiva 
sulle  Istituzioni  di  Previdenza  e  del  Lavoro  nella  seduta  del  S6  febbraio 
1890.  Roma.  1890  ;  l  fase.  in>8''. 

Bollettino  di  Notìzie  sul  Credito  e  la  Previdenza;  anno  Vili,  n.  5-8.  Roma»  u. 

1890;  in-S*  gr. 

—  Appendice  al  Bollettino  n.  6  —  Regi  Decreti  di  istituzioni,  atti  costitu-  i^* 
tivi  e  Statuti  delle  Casse  di  risparmio.  Roma,  1890;  in-8®. 

Ministero  della  Pubblica  Istruzione  —  Indici  e  Cataloghi:  XI,  Annali  di  Ga-  MUUtiero 

briel  Giolito  db' Ferrari;  voi.  I   fase.  1-12  —   Disegni   antichi  e  mo-  ^•"'i*^'^-  ^*^^^^- 
derni  posseduti  dalla   R.  Galleria  degli  Uffìzi  di    Firenze;  voi.  unico, 

fase.  1.  Roma,  1890;  in-8''.  « 


*  Memoria  della  R.  Accademia  dei  Lincei;  serie  4",  Classe  dì  Scienze  mo-     r.  Acca«iemia 
ralì,  storiche  e  fliosofiche,  voi.  VII,  parte  9*,  Notizie  degli  Scavi:  gen-       ***nÌÌ"r* 
naia-giugno,  1890.  Roma,  1890;  in-4®. 


(Roma). 


*  Studi  e  documenti  di  Storia  e  Diritto;  f^ubblicazione  periodica  dell'Acca-     Acnd. di  conr. 

demia  dì  Conferenze  slorico-giuridiche  ;  anno  Xl,  fase.  9,  3.  Roma»  1890;  •toHco-giurìdicb* 
in.4o.  (««"»•)• 

Biblioteca  nazionale  centrale  Vittorio  Emanuele   di    Roma;  Rollettino  delle  BibUot.  nuiooait 

opere  moderne  straniere  acquistate  dalle  Biblioteche  pubbliche  gover-  Viu.  Emanuele 
nati^  del    Regno  dMtalia;   voi.  IV,  n   6;  voi.  V,  n.  9.   Roma,  1890;         ^'^'""•^* 
in-8»  gr. 
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isUiuio  di  diritio  *  Bullettino  deiristìtuto  di  diriUo  romano,  pubblicato  per  cara  del  Segretario 
romano  perpeluo  Vittorio   Sculoja;  anno  Ili,  fase.  l.   3,  3,   4.   lionaa,  1890; 

(Roma).  r^_^o  '  '  ♦ 

La  Direiione      Giornale  degli  Economisti  —  Rivista  mensile  degli  interessi  italiani  (fondalo 
(Roma).  3  Padova  nel  1875.  proseguito  a  Bologna  nel  1886  dal  Prof.  A.  Zoili  ; 

serie  9",  anno  I,  luglio  1890.  Roma,  1890;  in-8».~ 

Il  Cnram.        ^  Bollettino  di  Archeologia  cristiana   del   Cororoendatore  G.   B.  De  Bossi; 
^*  %?ma)'!*'"'  *®"®  "**•  «""®  V'»  "•  ^'  ^'  ^®"^»'  1888-89;  in-8*'  gr. 

(Roma).         Raccolta  ufficiale  delle  Leggi   e  dei    Decreti   del  Regno  d*  Italia,  serie  3', 
voi.  XCVI,  n.  6599-6849;  voi.  XCVll,  n.  6850  6853.  Roma,  1890; in-8^. 

G.  Coa&        *  Cosmos  —  Comunicazioni  sui  progressi  più  recenti  e  notevoli  della  Geo- 
(Torino).  grafia  e  delle  Scienze  affini,  del  Prof.  Guido  Cora;  voi.  X,  n. 4.  Torino, 

1890;  10-8"  gr. 

Toriato.         Rivista  storica  italiana  —  Pubblicazione  trimestrale  diretta  dal  Prof.  C.  Ri- 
NAUDO,  ecc.;  anno  VII,  fase.  3.  Torino,  1890;  in-8^. 

Iitit.  Canaditno    Proceodings  of  the  Canadian  Institute,  Toronto;  being  a  contiouation  ofthe 

{  orooto).  ^  Canadian  Journal  of  Science  ,  Lìterature  and  Uistory  »  ;   Ihird  series, 

voL  VII,  fase.  3;  whole  series,  voi.  XXV,  n.  153.  Toronto,  1890;  ìd-8". 

^11  ^i.'"'""* .     ''  Rosario  e  la  Nuova  Pompei  ;  Periodico  mensuale  benedetto  tre  volle  dal 

(Val  e  di  Pompei)  ^^^^  y^^^^^  ^j^    ^^^^  ^^     ^^^^    ^    j  ^     ^^^^  j.  p^^^p^j     jggQ.  j„.g. 

R.  i.tit.  Veneto   •  Atti  del  R.  Istituto  Veneto  di  Scienze,  Leltere  ed  Arti;t.  XXXVni,serie7', 
(Vene.,.).  ^   ^   ^.^^   ^^^   Venezia,  1890;  in-8^ 

Ateneo  Veneto     •  L'Ateneo  Veneto:  Rivista  mensile  di  Scienze,  Lettere  ed  Arti,  diretta  da 
enexia).  ^    ^    ^^  KiBiAKi  e  L.  Gambabi  ;  Serie  14,  voi.  1,  fase.  5-6;  voi.  Il,  fase. 

1-S.  Venezia,  1890;  in-8^ 

Venexia.         |   diarii  di   Marino   Sanuto,  ecc.;   t.  XVIII,  fase.    IÌ8-135.  Venezia,  1890; 
in-4«. 

Bibliot.  comnn.    *  La  Riblioteca  comunale  e  gli  antichi   Archivi  di  Verona.  nelP  anno  1889. 


di  Verona. 


Verona,  1890;  1  fase,  in-8''  gr. 


istit.  Smiih».      *  FIfl  and  Sixt  annual  Report  of  the  Rureau  of  Ethnology  lo  the  Secretary 
(Watbington).  ^^  ^^^  Smithsoniau  Inslitution:  1883  84,  1884-85;  by  1.  W.  Powell  Di- 

rector. Washington,  1887-88;  2  voi.  in-4o. 

id.  Riblìography  of  the  Iroquoian  languages;  by  James  (.onstantifte  Fiuiiffi. 

Washington,  1888;  308  pag.  in-8''. 
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— —  Bibliograpby  of  Ihe  Muskbogean  languages  ;  by  J.  0.  Pillino.  VX'nsh-     l«u^-  smìUis. 
iogtoD.  1889:  114  pag.  in  »-.  (w..hi«gtoo). 

—  The  circolar,  square   and  oclagonai   earthworks  of  Obioj  by  Cyras  l^- 
Thomas.  WashiogtoQ,  1889;  1  fase  in-8* 

—  Texilefabrìcs  ofancìent  Perù  ;by  William  H.  Holmbs.  Washioglon,  1889;  '*'• 
1  fase.  ìn-S''. 

—  Tbe  problem  of  the   Ohio  monnts  ;   by   Cyrus    1  homas    Washington ,  id. 
1889;  1  fase.  tn-S*". 

Camera  dei  Deputati  —  Discorsi  pronunziati  dal  Ministro  Paolo  Bosblli  nella  §.  e.  p.  Boskui 
discussione  del  bilancio  del  Ministero  della  Pubblica  Istruzione  per  Tanno 
1890-91.  Roma,  1890;  1  voi.  in-8''  picc. 

Sol  Pietro  yerri  del  signor  Bouw;  Nota  del  Dott  Gaetano  Sangiobgio.  To-  la. 

rìno,  1890;  1  fase.  in-8<». 

Opere  postume  di  Pietro  Cebetti  —  Sinossi  dell'enciclopedia  speculativa;     Sigoora  Argu 


per  cura,  con  note  ed  introduzione  di  Piisquale  D'Ebcolr.  Torino,  1890; 
1  voi.  in-8'  gr 


Fbaksosini- 

CttlTTI. 


Dott  Costantino  Coda  —  Nuovo  aiuto  agli  studiosi  dì  Lettere  italiane  nelle  ^'^ 

scQole  ginnasiali  e  liceali.  Torino,  1889;   1  voi.  in-8*'  picc. 

Opere  postume  di  Pietro  Cbbbtti,  !  -  Poesie  giovanili,  precedute  da  un'av-  id. 

vertenza  generale   Torino,  1890;  in-1Go  picc. 

—  n  —  Grullerie  poetiche,  voi.  1,  con  ritratto  e  prefazione   dell'  Autore.  u. 

Torino,  I89Q;  in-IG»  picc. 

Popis  arkeologickoga  odjela  nar.  zem.   Muzeia  uZagrebu;  uredio  Prof.  Si  me  ^^.^^ 

Ui}Bic;  Odsiek  I,  Svezak  1;  Ods.  11,  Sv.  1   U.  Zagrebu,  1889-90;  in-8'' 

Ud  viaggio  a  Nias,  di  Elio  Modigliani.  Milano,  1890;  1  voi.  in-8®  gr.  ^^^ 

Dott.  G.  Battista  Pbllegbini  —  Versioni  da  Ovidio  —  Catullo  —  Orazio        g  b  PiLLietiifi 
Mimneono  ;  Canti  :  Tramonto  —  Giuseppe   Parini,  ecc.   Mortara,   1890, 
1  volumetto  in- 16*. 

Risaltali  delPiocbiesla  istituita  da  Agostino  Bertani  sulle  condizioni  sanitarie  l'a. 

dei  laioratori  della  terra  in  Italia;  liiassunto  e  considerazioni  di  Mario 
Hanizza,  Deputato  al  Parlamento.  Boma,  1890;  1  voi   in>8°  gr. 
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L'Anure        Dott.  Alfonso  Propbssionb,  del  R.  GiDDaslo  di  Siena  —  Gialio  Albemni,  éal 
n08  al  1714.  Siena,  1890;  89  pag.  ìn-8o. 

id.  Dott.  AHonso  PsoFESSioiiB,  del  R.  Ginnasio  di  Siena  —  Dalla  baiUglia  di 

Pavia  al  sacco  di  Roma:  parte  1:  Dalla  battaglia  di  Pavk  al  IraMate  di 
Madrid.  Siena,  1880;  80  pag.  in-8^ 


ir 


I  orino.  —  Slami  erta  Reale  della  Dilla  C.  B.  Fararia  e  C.    4r 
134  (850)  6  11-91. 
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CLASSE 


SCIENZE    FISICHE,   MATEMATICHE   E   NATUEALI 


Adanania  del  14  Dicembre  1890. 

PRESIDENZA   DEL    SOCIO    COMH.    PROF.    MICHELE    LBSSOKA 
PRESIDENTE 


Sono  presenti  i  Soci:  Cossa,  Direttore  della  Classe,  Bruno, 
BiRRUTi,  D'Ovidio,  Ferraris,  Naccari,  Mosso,  Spezia,  Qiacomini, 
Camsrano,  Segre  e  Basso  Segretario. 

Letto  ed  approvato  Tatto  verbale  della  seduta  precedente,  il 
Socio  Segretario  presenta  in  dono  air  Accademia,  a  nome  dei  ri- 
spettivi aatori,  le  pubblicazioni  seguenti: 

1"  Un  libro  intitolato:  /  cervelli  dei  microcefali  del  Socio 
Prof.  C.  Qiacomini: 

2^  Il  voi.  V  del  Bollettino  dei  Musef  di  ^Zoologia  ed 
Anatomia  comparata  della  R.  Università  di  Torino  (dal  n.  74 
al  n.  92): 

3**  Dieci  opuscoli  intorno  ad  argomenti  di  geologia,  idro- 
logia e  paleontologia  del  Prof.  Federico  Sacco. 

Il  Socio  Ferraris  presenta  e  legge^una  Memoria  delllnge- 
gaere  Elia  Ovazza,  Assistente  nella  R.  Scuola  d'Applicazione  per 
Atti  dtUa  R,  Accademia.  —  Voi.  XXVI.  14 
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gl'Iugegneri  in  Torino,  intitolata:  Sulla  resistenza  di  attrito  fra 
vite  e  madrevite. 

Il  Socio  Basso  presenta  una  Nota  del  Dott.  Guido  Valle, 
Assistente  per  la  Geometria  proiettiva  e  descrittiva  nell' Univer- 
sità di  Torino,  intitolato:  Sopra  un  caso  particolare  di  trasfor- 
mazione delle  funzioni  ellittiche. 

Il  Socio  Cambrano  presenta  un  lavoro  del  Dott.  Fr.  Saverio 
Monticelli  che  ha  per  titolo:  Osservazioni  intorno  ad  alcune 
forme  del  genere  Apohlema  Dujard, 

I  tre  scritti  ora  menzionati  saranno  pubblicati  negli  Atti, 

Infine  il  Socio  Camerano,  condeputato  col  Socio  Spezia,  legge 
una  Relazione,  che  sarà  inserita  negli  Atti,  sopra  il  lavoro  del 
signor  Filippo  Cantamessa,  intitolato  :  //  Mastodonte  di  Cinaglio 
d'Asti  ed  il  Mastodon  (Tetrolophodon)  arvernensis  ;  Osteografia 
ed  osservazioni. 

Accogliendo  le  conclusioni  della  Belazione,  Li  Classe  ammette 
il  lavoro  del  signor  Cantamessa  alla  lettura,  e  poscia  ne  approva 
rinserzione  ne*  volumi  delle  Memorie  dell' Accademia. 
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LETTURE 


Sulla  resistenza  di  attrito  fra  vite  e  madrevite; 
Memoria  dell'Ingegnere  Elia  Ovazza. 


Assmito. 


1.  Argomento  della  presente  Nota  è  lo  studio  della  resi- 
stenza dì  attrito  che  viene  provocata  nel  moto  relativo  degli 
elementi  costituenti  la  coppia  cinematica  vite  e  madrevite. 

Partendo  dal  concetto  che  i  perni  non  costituiscono  che  un 
caso  speciale  di  tale  coppia,  si  estenderanno  alle  viti  le  teorie 
oggidì  in  uso  circa  la  resistenza  di  attrito  nei  perni;  questo  studio 
dell'argomento,  più  rigoroso  di  quello  che  ordinariamente  si  suol 
&re  nei  corsi  di  meccanica  generale,  varrà  a  stabilire  il  grado 
di  approssimazione  dei  risultati  dedotti  dalle  arbitrarie  ipotesi 
che  in  tali  corsi  vengono  fatte  al  solo  fine  di  appianare  le 
difficoltà  della  trattazione. 

2.  Assumeremo  come  caso  generale  quello  in  cui  la  vite 
ha  pane  triangolare,  cioè  tocca  la  madrevite  secondo  due  por- 
zioni di  elicoidi  a  direttrice  rettilinea,  del  resto  comunque. 
(Secondo  che  entrambi  questi  elicoidi  sono  retti,  oppure  è  retto 
uno  solo  di  'essi,  si  hanno  rispettivamente  i  casi  speciali  della 
vite  a  pane  rettangolare  e  della  vite  a  pane  trapezioidale). 

Di  più  supporremo  sempre  in  seguito  che  la  chiocciola  sia 
fissa,  la  vite  invece  mobile,  con  asse  verticale,  e  soUecifafa  da 
un  peso   Q  secondo  Tasse. 

In  tali  ipotesi  ci  proponiamo  i  seguenti  due  quesiti: 

A)  Determinazione  del  momento  M  della  coppia,  agente 
in  piano  normale  all'asse  del  meccanismo,  capace  di  vincere 
la  forza  Q  e  le  resistenze  di  attrito  che  1  accompagnano,  sia 
portando  il  meccanismo  allo  stato  prossimo  al  moto,  e  sia  man- 
tenendolo in  moto  uniforuje  quando  abbia  abbandonato  lo  stato 
dì  riposo. 


Digitized  by 


Google 


216  ELIA    OYAZZA 

B)  Determinazione  delle  condizioni  geometriche  cui  àett 
soddisfare  il  meccanismo,  affinchè  rimanga  in  riposo  al  cessare 
della  potenza,  permanendo  la  resistenza  principale  Q, 

Equazioni  generali. 

3.  Per  un  elemento  qualunque,  A,  di  area  d«,  della  su- 
perficie elicoidale- di  contatto  fra  vite  e  chiocciola  (fig.  l'è  2') 
conducansi  :  la  verticale  A  F,  la  generatrice  A  G  dell'elicoide,  la 
tangente  A  T  all'elica  intersezione  dell'elicoide  col  cilindro  coas- 
siale passante  per  A,  la  normale  ART  all'elicoide,  e  la  proiezione 
A  0  della  ^T  sul  piano  orizzontale  per  A.  Si  indichino  rispet- 
tivamente con  a,p,0,x  gli  angoli  VAG,  VAI,  VAN  eà  NAO,  e 
con  r  la  distanza  dell'elemento  A  dall  asse  del  meccanismo. 

Considerata  la  vite  come  sistema  invariabile  in  equilibrio  di- 
namico sotto  razione  della  coppia  motrice  M,  della  resistenza  Q 
e  delle  reazioni  e  resistenze  offerte  dalla  chiocciola,  applichiamo 
il  Principio  delle  velocità  virtuali  attribuendo  alla  vite:  1**  una 
traslazione  virtuale  infinitesima  Sh  secondo  lasse  ed  a  ritroso 
del  peso  Q;  2^  una  rotazione  virtuale  infinitesima  di  attorno 
all'asse  della  vite  e  pel  verso  della  coppia  M, 

Indicando  con  p  la  pressione  normale  unitaria  &a  rite  e 
chiocciola  in  corrispondenza  deirelemento  superficiale  qualunque  i 
e  con  f  il  coefficiente  di  attrito,  si  ottengono  le  equazioni  di 
equilibrio  dinamico: 

i  ^  Q  ,dh  +  dh.\\p  cosO  ,dcù  —  f.dh.U  p  cos  ^,d(ù  —  0 

I      M  .d  e  +  (h  .  uprcosx,  dw  —  /*.  rif  £  .  1  ji^rsenP  .  rf(i)  =  0  , 

ove  i  doppi  integrali  vanno  estesi  a  tutta  la  superficie  di  con- 
tatto fra  vite  e  madrevite. 

Da  queste  equazioni  deduconsi  le  seguenti: 

^=|T|)(cose  — /'cos|3)rf(»  (1) 

M=:  {{ pr  {fseu ^  —  cos x) d(ù  (2), 

che  risolvono  il  quesito  A),  quando  sia  nota  la  legge  di  varia- 
zione della  pressione  normale  unitaria  p  lungo  la  superficie  di 
contatto. 
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4.  Fatto  Jf  =  0,  e  cambiato  di  segno  il   coefficiente  /*, 
le   (1)   e  (2)  trasformansi  nelle: 

Qz=:jjp{c0H6  +  fC0B^)d(i)  (3) 

j  Ip^(/^8^l3  +coBx)dù>  =  0  (4) , 

che   risoìvono  il  quesito  B),  previa  eliminazione  di  p. 

5.  Alle  equazioni    (1)   a    (4)  vanno   aggiunte   altre   due, 
relazioni  geometriche  necessarie  fra  gli  angoli  a,|3,9  ed  x. 

Tracciata  con  centro  A  una  superficie  sferica  qualunque, 
(fig.  1),  e  segnatavi  la  figura  che  le  rette  AT.AG^AN  ed  -4F 
vi  determinano,  dalla  considerazione  dei  triangoli  sferici  rettila- 
teri   NVT  ed  NVG  risulta: 


onde  poiché 


eoa  Y  =  —  cotg  5 .  cotg  |3 
cos  0  ==  —  cotg  6 .  cotg  a  ; 


<I>+^=2''' 


tg  e  =  V^cotg«a  +  cotg«^  (5). 

Per  altro  dalla  considerazione  dei  triangoli  rettilateri  ONV, 
ONT',  (fig.  2*),  ricavasi: 

—  cos  re  =  sen  5 .  cos  X 
cosS.cos^  =:8en9.cos  X.8en/3  . 

Di  qui  la  2*  delle  cercate  relazioni  geometriche: 

cos  x  =  —  cos  0 .  cotg  S  = — ,  ,  ,      /(}\^ 

V^l+cosec»a.tg*^  ^ 


6.  Posto  «  =  J  le  (5)  e  (6)  danno: 


6+^  =  1,        x  +  ^  =  n; 
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e  le  (1)  a  (4)  rìduconsì  alle  seguenti,  valevoli  per  vite  a  super- 
ficie di  contatto  elicoide  retta: 

1  Q=(fp  (sen (3  -  fcos^)  da  ...  (1') 

i  3f- ffpr  (/"sen  (3  4- co8p)d«  .    .(2') 

1  Q=j\p(sen^  +  fco6^)da  ...(3') 

/  0  =  (Tpr (/"sen ^  -cos^)dta  ••-('*')• 

7,  Posto  nelle   (1)  e  (2)      |3  =  ^  (  =  costante)  , 
deduconsi  le  forinole  relative  ai  perni  conici  di  spinta  : 

i     Q=:  rjpsena.dcj  .  .     (l") 

j    M  =  f.jjpr.dG)  .  .  .(2'') 

da  cui  per  a  =i  -  si  hanno  le  forniole  relative  ai  perni  di  spinta 
cilindrici  : 

}    M=f,(jprdG)  .  •.  (2^^ 

Trattazione  approssimata  ordinaria. 

8.  Suppongasi  costante  la  pressione  unitaria  p,  e  detta  Q 
l'area  totale  della  superficie  elicoidale  di  contatto  fra  vite  e 
chiocciola,  assumasi  in  via  di  approssimazione: 

j|cos9.dca  =  i2.co8  9„  ,   jrrcosa;.d(»  =  r^.Q.cosa;^      J 
rco8j3.d&)  =  Ì2.co8|3^  ,   j jrsenj3.d«=:r„.i2.8en|3^     \ 

contrassegnando  con  Tindice  w  i  valori  delle  varie  quantità  cor- 
rispondenti ad  elementi  superficiali  giacenti  lungo  l'elica  di  raggio 
medio  della  superficie  di    contatto,  cioè    lungo   l'elica    generata 
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dal  punto  raedio  del  segmento  rettilineo  generante  detta  superficie. 
Kliminando  p  fra  le  (1)  e  (2),  e  dalla  (4),  avremo: 

/^sen;3,,-co8.r^ 

Aen(3^  =  — cosa:^  (9) 

E   nel  caso  di  vite  a  superficie  di  contatto  elicoidale  retta 
(che    d'ora   in   avanti,   per   brevità,   diremo   vite   rettanr/oìare), 


Hi)- 


posto   f=  tg  f  : 


)    /3«  =  |-?  (90 

9.  Posto  /'=0,  e  quindi  y  =  0,  si  ottengono  le  relazioni  cor- 
rìspondeuti  all'ipotesi  che  non  sìeno  provocate  resistenze  dì 
attrito  : 

1    M^  =  Qr^.coie^^  (8,) 

)  ^^  =  1  (9.)r) 

lì  coefficienie  di  rendimento  del  meccanismo  ha  quindi  per 
espressione  : 

Fer  vite  a  pane  triangolare 

cos  0^  —  /'cos  S-         ^ 

f^  =  ^      1      ^cotg^^  (10) 

/^8en/3^-co8a;« 

E  per  vite  rettangolare 

,x  =  tg(^„-?).cotgP„  (10') 

10.   Le  relazioni  ricavate  ai    numeri   8  e    9    e   le   conse- 
guenze che  ne  derivano,  sono  quelle  ordinariamente  esposte   nei 

(*)  11  meccanismo  cessa  di  essere  vite. 
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corsi  di  meccanica  generale.  Esse  si  possono  direttamente  dedurre 
mediante  Tapplicazione  del  principio  delle  velocità  virtuali,  sup- 
ponendo le  reazioni  e  resistenze  offerte  dalla  madrevite  concen- 
trate in  corrispondenza  dell'elica  di  raggio  medio  r„,  ed  at- 
tribuendo alla  vite  un  opportuno  movimento  virtuale  elicoidale 
attorno  al  suo  asse,  si  che  restino  immediatamente  eliminate 
dall'equazione  di  equilibrio  tali  reazioni  e  resistenze.  Il  valore 

del  parametro  r  =  v-   di  questo  moto  risulta  dalle  (8)  ed  (8'): 

0£ 

Per  vite  a  pane  triangolare 


^_M__  /"senp^-  cos^ ^ 
Q       cos5^^/-cos|3^  " 


(11) 


E  per  vite  rettangolare 

T  =  r„.cotg(|3„-9)  ...(11'). 

A  guida  di  tale  moto  virtuale  elicoidale  può  assumersi  lelica 
di  raggio  r^  coassiale  col  meccanismo,  la  cui  inclinazione  de- 
terminasi come  segue:  Per  un  punto  A  della  elica  intersezione 
della  superficie  di  contatto  col  cilindro  coassiale  di  raggio  r^ 
conducansi:  la  tangente  A  2'  a  quest'elica,  la  normale  ^-N'al- 
Telicoide,  e  la  retta  AR^  giacente  nel  piano  NAT  eà  inclinata 
ad  ^^  dell'angolo  cp  di  attrito,  secondo  la  quale  agisce  la  ri- 
sultante della  reazione  normale  elementare  della  madrevite,  e 
della  resistenza  elementare  di  attrito.  L'intersezione -4  D  dei  due 
piani  condotti  per  A,  uno  tangente  al  cilindro  di  ^raggio  r„ 
Taltro  normale  ad  AB,  ha  Tinclinazione  dell'elica  direttrice 
cercata.  (*) 


(*)  É  facile  verificare  in  via  puramente  geometrica  che  il  valore  della  tan- 
gente trigonometrica  dell'angolo  i  che  la  retta  AD  fa  con  l'orizzonte  colo- 

cide  con  quello  del  rapporto   — ,  che  si  deduce  dalla  (11). 

Segnate  su  una  superficie  sferica  di  centro  A  ^^fìgura  3*)  le  intersezioni 
R,  N,  r,  D,  G,  V  delle  rette  AR,  AN,  AT^  AD,  della  generatrice  AG  deir eli- 
coide e  della  verticale  AV^  detto  y  l'angolo  TAD,  si  ha  dalla  considerazione 
dei  triangoli  sferici  rettilateri  NYT  e  TRD;  tralasciando  per  semplicità  gli 
indici  m: 

cos  e=:8en  p.  cosY        ,        tg  5>:=— tgy.  cosY 
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Nel  caso  di  vite  rettangolare  quest'elica  direttrice  e  l'elica 
di  raggio  medio,  r^,  si  incontrano  sotto  angolo  eguale  alFan- 
golo  di  attrito  (f  =  artgf. 

11.  Definiscasi  elica  media  di  una  vite  quell'elica  lungo 
la  quale  devonsi  supporre  concentrate  le  reazioni  e  resistenze 
della  madrevite  affinchè  si  consumi  per  attrito  una  quantità  di 
lavoro  eguale  a  quella  effettivamente  consumata. 

Ciò  poeto,  le  ipotesi  su  cui  fondansi  gli  sviluppi  ai  numeri 
8,  9  e  10,  si  possono  condensare  nella  seguente,  la  cui  arbi- 
trarietà è  di  evidenza  immediata,  che  cioè  Velica  media  coin- 
cida con  quella  di  raggio  medio. 

Oli  sviluppi  che  seguono  determineranno  il  grado  di  appros- 
simazione, praticamente  invero  notevole,  di  questa  ipotesi. 

Nuove  teorie. 

12.  Yolendo  stabilire  ipotesi  meno  arbitrarie  circa  la  legge 
di  Tariazione  della  pressione  normale  unitaria  p  lungo  la  super- 
ficie di  contatto  fra  vite  e  madrevite,  distingueremo  le  viti  in 
nuove  ed  usate  od  in  servizio  corrente  [*). 

13.  Per  le  viti  nuove,  fra  cui  vanno  poste  quelle  che  ser- 
vono come  organi   di   collegamento  e  lo  viti  di  trasmissione  per 


Gode 

^^"^      cos»^''""      'coso* 
Ma 

qaiadi 

^^^i~tg^tgy_ /•  Ben  ^  — cosa;  _  _t_ 
tgp-f  tgy         cosd  — /-cos^        r^  ' 

(^)  La  cognizione  esatta  del  modo  di  ripartizione  della  pressione  p  sulla 
saperflcis  di  contatto  dipende  dalla  teoria  dell'elasticità,  la  quale  fornisce, 
p«r  la  determinazione  della  passione  p  in  un  punto  qualunque,  delle  equa* 
lioni  differenziali,  la  cui  integrazione  supera  ancora  le  forze  attuali  del- 
Tanalisi. 

Cfr.  A.  Castioluno,  Manuale  pratico  per  gli  Ingegneri.  Parte  2«,  p.  102, 
Torino. 
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un  tempo  più  o  meno  breve  del  loro  servizio,  ammessa  un'ac- 
curata lavorazione  del  meccanismo,  del  resto  non  difficile  cogli 
odierni  mezzi  dell'arte,  l'ipotesi  piti  ammissibile,  data  la  ristretr 
tezza  dei  limiti  fra  cui  varia  l'angolo  0  nei  casi  della  pratica,  è 
che  la  pressione  normale  unitaria  p  non  varii  da  punto  a  punto 
della  superficie  di  contatto  (*). 

Quest'ipotesi  coincide  con  quella  proposta  pei  perni  nuovi 
dal  Weisbach  (**).  che  la  proiezione  sull'asse  del  nteccanismo 
della  pressione  normale  elementare  in  corrispondenza  dun  eie- 
mento  qualunque  della  superficie  di  contatto  sia  proporzionak 
alla  proiezione  delV elemento  su  un  piano  normale  alVasst. 
Tale  ipotesi  verrà  perciò  da  noi  detta  ipotesi  del  Weisbach  (***). 

14.  Trattandosi  di  viti  di  trasmissione,  è  noto  che  c(m 
Vuso  va  diminuendo  la  quantità  di  lavoro  che  consumasi  per 
vincere  le  resistenze  di  attrito,  onde  l'artificio  di  fare  andare  a 
vuoto  per  qualche  tempo  il  meccanismo  prima  di  porlo  defini- 
tivamente in  opera.  Questo  fatto  può  spiegai^si  come  segue.  Am- 
messa l'ipotesi  suesposta  del  Weisbach  ed  il  principio  di  Morin 
circa  la  proporzionalità  fra  resistenza  di  attrito  e  pressione  nor- 
male, quando  una  vite  nuova  comincia  a  fimzionare,  in  causa 
della  diversa  velocità  che  assumono  i  punti  del  meccanismo  posti 
a  differenti  distanze  dall'asse  di  rotazione,  si  consumano  diverse 
quantità  di  lavoro  per  attrito  in  corrispondenza  dei  punti  posti 
a  differenti  distanze  dall'asse.  Onde  un  logoramento  che,  misu- 
rato in  direzione  normale  alla  superficie  di  contatto  è  wontini- 
formé,  si  che  in  alcuni  punti  va  crescendo  la  pressione  normale 
unitariii  a  scapito  di  altri  punti  della  superficie  di  contatto.  Con 
l'uso,  a  poco  a  poco  le  parti  in  contatto  vengono  ad  adattarsi 
cosi  da  stabilire  un  regime  di  pressioni  normali,  variabili  in  senso 
radiale,  dipendente  dalla  forma  iniziale  del  meccanismo  e  dal 
materiale  onde  questo  è  costituito.  E  poiché  generalmente  ap- 
punto queste  pressioni,  e  quindi,  per  la  legge  di  Morin,  le  re- 


(*)  Cfr.  A.  Ca STIGLIANO,  1.  e,  pag.  103.  —  Nota  sul  calcolo  dUi  perni, 
(**)  Cfr.  Weisbach,  Lehrbuch  der  Ing.und  Maschinen-Mechanik.  —  Die 
ZwiscU  enmasch  inen . 

(***)  Cfr.  Th.  Reye,  Zar  Theorie  der  Zapfenreibung.  —  Civilingenieur^ro- 
lume  VI,  1860.  —  S.  Cappa,  Lezioni  di  Meccanica  applicata  alle  macdùne, 
riasauote  dairassiatente  ing.  Elia  Ovazza,  1890.  Torino,  Tip.  e  Lit.  C.  Giorgia. 
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sistenze  dì  attrito  che  le  accompagnano,  risultano  maggiori  lad- 
dove è  minore  la  velocità  relativa  degli  elementi  in  contatto, 
viene  a  consumarsi  una  quantità  totale  di  lavoro  minore  di  quella 
che  consumasi  verificandosi  l'ipotesi  di  Weisbacg. 

Per  altro,  data  la  costanza  della  direzione  in  cui  agisce  la 
resistenza  principale  Q^  a  regime  il  logoramento  deve  avere  nella 
direzione  dell'asse  del  meccanismo  grandezza  costante;  siccome 
poi  è  da  ritenersi  la  quantità  di  lavoro  consumata  pel  logora- 
mento crescente  con  la  quantità  di  lavoro  consumata  per  attrito, 
di  cui  è  parte,  assumeremo  proporzionali  queste  due  quantità 
di  lavoro. 

Laonde  il  calcolo  delle  viti  usate  verrà  fatto  in  base  alle 
seguenti  ipotesi,  coincidenti  con  quelle  assunte  dal  Bete  pei  perni 
usali  [*),  e  che  diremo  appunto  ipotesi  del  Rete: 

n  logoramento  delle  parti  in. contatto  abbia  grandeena  co- 
stante  in  direzione  dell'asse  del  meccanismo. 

H  volume  di  materia  esportato  in  direzione  delVasse  ed  in 
corrispondenza  di  un  elemento  qualunque  della  superficie  di 
contatto  sia  proporzionale  al  lavoro  consumato  contemporanea^ 
mente  dalla  resistenza  di  attrito  provocata  in  corrispondenza 
del  medesimo  elemento. 

Heceanismi  naoTl. 

15.  Supposto  p  costante,  ed  eliminato  p  fra  le  (l)  e  (2), 
si  ha: 

1  r  (fsen  S  —  cos  a;)  do) 

^i=4r — ■ —^        •••(^2). 

I  j  (cose—  fcosp)dcò 

E  dalla  (4) 

^ir{fsen^  +  cosx)d(a  =  0  .  .  .  (13)  , 

Tenendo  conto  delle  (5)  e  (6)  ed  osservando  die,  detto  de 
raìii;alo  elementare  dei  due  piani  passanti  per  l'asse  della  vite 
e  limitanti  l'elemento  superficiale  do),  può  porsi: 

r .  dr . de 

^<"  =  ^^^^rr^  ...(14). 


cob6 


(*)  Cfr.  Ih.  Reyi;,  J.  c,  e  Cappa-Ovazza,  1.  e. 
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mentre  per  altro  r  e  (3  sono  indipendenti  da  £,  le  (12)  e  (13) 
trasformansi  nelle: 

/•  

I  r*  (  fsen  |3  .  ^cosec*  a  +  cotg*  |3  +  cotg  ^)dr 

M,  =  -i ^ Q     ...(12') 

I  r  (1  —  /*cos  /3  .  J^cosec* a  +  cotg*  ^)  dr 


I  r* (/'sen  |3  .  [/cosec*a  +  cotg* |3  —  cotg (5)  d r  =  0 


.(13') 


ove  r,  ed  r,  sono  i  valori  estremi,  maggiore  e  minore,  della  ya- 
riabile  r  (*).^ 

A 
16.  Dicasi    h  il  passo,  -ff  =  — -  il  passo  ridotto  dell'elicoide 

di  contatto,  5'=^J?*  +  r^  la  lunghezza  ridotta  d'una  spira  del- 
Telica  sezione  dell'elicoide  medesimo  col  cilindro  coassiale  di  rag- 
gio r.  Si  ha: 

r  ^5^ 

senp=-,  008^  =  ^  ...(15), 

Quindi,  posto  per  semplicità: 

^1    I  cos*p.^l  —eoe* a  .  co8*/3 


^,    I  C08*  ^ .  ^  1  —  eoe'  a  .  cos'  | 

Pi 

?/     I  cos* j3  .  J^l  —  cos*  a .  cos* | 


(16) 


f 


i^/    1^1—  cos*  a .  cos*  [j 


K*)  Poichò  dalle  (12')  e  (13')  scompare  la  variabile  e,  deduceii  che  nti  ri- 
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^v®  Pe  Pi  sono  i  valori  di  ^  per  le  eliche  estreme,  estema  ed  in- 
terna, dell'elicoide  di  contatto,  alle  (12)  e  (13)  può  ancora  darsi 
la  forma  seguente: 

M,^W  +  ^-^— li 1 QH   ...(17) 

sena  /-^  ^  ^^'^^ 

\r.dr^- W"  -  C^'cos*a 

J  sen  a  [    ?i         ?i  J 


ove  Jf'  conserva  il  significato  ed  il  valore  che  ha  nella  (8J. 

Ci  riserbiamo  di    eseguire  in  seguito  gli  integrali  (16),  che 
ricompariranno  ulteriormente. 

Meccanismi  usati. 

17.  Detta  da  la  grandezza  del  logoramento  del  meccanismo, 

a?venuto  in  un  tempo  infinitesimo,  misurata  in  direzione  dell'asse 

della  vite,  il  volume   di   materia  esportato  in  corrispondenza  di 

r.dr  (/s     ^  ..  /.  .     ,.  ,      . 

un  elemento   d(,)  = -r —  della  superficie  di  contatto  e  misu- 

cosfi  ^ 

rato  da  r.dr.ds.da.  Se  quindi  indicasi  con  ds  lo  spazio  rela- 
tivo simultaneo  delle  due  superficie  di  contatto  in  coirispondenza 
dell'elemento  dcù,  e  con  A  una  costante  di  proporzionalità,  le 
ipotesi  del  Bete  vengono  algebricamente  espresse  dalla  relazione  : 

r  .dr  .di  .  da  =  Afp —  ds 

cos5 

per  rfa= costante. 


stiUali  de]  calcolo  non  influisce  il  numero  delle  spire  di  contatto  fra  vite  • 
chiocciola,  come  ordÌDariamente  suoUi  ammettere  come  diretta  conseguenza 
del  priocipio  di  Moein  che  la  resistenza  di  attrito  è  indipendente  dall'esten- 
alone  della  superficie  di  contatto. 
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Eliminata  la  variabile  s  mediante  la  relazione  geometrica 

dh 
ds  =  — ^  ; 
cosp 

ove  dh  è  il  valore  comune  delle  proiezioni,  suH'asse,  degli  spazii 
relativi  in  corrispondenza  dei  singoli  elementi  di  contatto,  rica- 
vasi la  nuova  più  semplice  relazione: 

p=  CcqbO .co8^  »...  ...  (19, 

C  essendo  una  costante  da  determinarsi. 

18.  Se  facciamo  crescere  [3  a  partire  da  -?ero,  e  cioè  con- 
sideriamo sulla  superficie  di  contatto  eliche  coassiali  i  cui  raggi 
crescano  a  partire  da  zero,  il  prodotto  cos^.cos^S  cresce  a  par- 

tire  da  zero  fino  a  raggiungere  un  massimo,  — ,  m  cor- 

1  +  sen  a 

rispondenza  del  valore  /5j  di  ^  per  cui 


C08|3i=:  1/— , 

*         r   1  +  sen  a 

per  decrescere  nuovamente  tendendo  a  zero  col  tendere  di  |3  a  -r- . 

Mediamente  avendosi  a=62^30'  (viti  triangolari),  risulta: 
|3j=43**10't-o,  quantità  da  cui  discostansi  notevolmente,  supe- 
randola, gli  ordinari  valori  dell'angolo  ^, 

Per  a=-—  (viti  rettangolari),  risulta  |3j  =  45^ 

Segue  che  praticamente  può  ritenersi  che  il  prodotto  eoe  5. 
cos|3,  e  quindi  la  pressione  normale  unitaria  jp  sia  decrescente 
col  crescere  del  raggio  r  (*),  onde  si  deduce  quanto  fu  pre- 
messo a  numero   14. 


{*)  Crediamo  vaoo  il  riportare  qui  la  ricerca  dell'angolo  ^,.  Ci  limitiamo 
ad  esporre  nella  figura  4'  la  costruzione  grafica  di  una  coppia  di  segmeuti, 
AB  e  CD,  il  cui  rapporto  misura  il  valore  del  prodotto  costì  cosp  per  fissati 
valori  degli  angoli  a  e  j3.  Da  tale  figura  deducesi  facilmente  in  via  sintetica 
rindicato  modo  di  variazione  del  prodotto  di  cui  trattasi.  Invero  pel  variare 
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È  notevole  che  il  valore  di  p  nel  caso  delle  viti,  dietro  le 
ipotesi  del  Bete,  non  può  assumere  valore  infinito,  anomalia  che 
invece  presentasi  nella  trattazione  dei  perni  di  spinta  (*). 

19.  Eliminata  p  fra  le  (1)  e  (2)  mediante  la  (19),  si  ot- 
tiene per  valore  di  M: 

j  1  r .  cos  0 .  cos  |3  (  fsen  (3  —  cos  a?)  d  « 

^t^-T? ' ^      ...(20). 

I   cos6,cos|3.(co86—  fcos^)d(ù 

E  la  (4)  per  la  (19)  trasformasi  nella: 

Il  r  .C08  6.COS/5.  (fsen^  +  cosx)d(»)=0      ...  (21). 

Le  quali  relazioni  (**)  tenendo  conto  delle  (5),  (6),  (14)  e  (16) 
ridnconsi  alle  seguenti: 


jr.dr 

^t=^'+| p; Q        ...(22) 

K'-C^'isena./^Llf^. 


b'^-c''=-L 


r^dr 


h         ?i      ff*senalr*+fl* 


..(23). 


^»  ?  <J*  y  a  0,  il  segmento  AB  cresce  da  0  ad  jÉF^  mentre  il  segmento  CD 
CFMce  da  AC^  ad  oo. 

La  figui-a  5*  è  caso  speciale  della  precedente  per  «=  -l"  (vite  rettangolare) 

Aia 

ed  indica  in  modo  ovvio  che   il   rapporto  -tt^^  :=  cos  |3  cos  9  è  massimo  e 

(«)  Cfr.  Th.  Rb^b,  1.  e. 

(M)  Sta  ancora  qui  la  osservazione  fatta  in  nota  a  pag.  12? 
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Integrazioni. 

20.  Eseguiamo  gli  integrali  (16).  Essi  appartengono  alla  ca^ 
tegoria  degli  integrali  ellittici;  li  esprimeremo  anzitutto  in  fun- 
zione degli  integrali  ellittici  fondamentali. 

Indichiamo  con  A,  B^  C  \  corrispondenti  integrali  indefiniti  : 

]  cos*(3  .  ^1  —  cos*a  .  cos*  ^    1 

B=\ ^    ,        ^   ,    2    ^  ...(16'). 

J  cos*  p  .^  1  —  cos*  a .  cos*  p    . 

;_r     ■'p  \ 

j  j/l  — cos*a.cos*P  ( 

Pongansi  inoltre  i 

i 


A  ^  cosa 

A  =  Vl-A;'8en»7 


(24). 


Avremo: 

J  A.sen*7  J  à  .sen'y  J   A       ^      ' 

Con  tali  posizioni  i  primi   due   integrali  ellittici  fondamen- 
tali, seguendo  le  notazioni  di  Lboendre,  assumono  la  forma: 

=jA.d7,         ^-[^  •    -(25). 

C=-F  ...(26). 


E 
Avremo  intanto 


Per  altro  avendosi:  (*) 

,  cos7.l^l  —  ft*sen*7           ^     ,         dy          dy 
d '—^ ^r=  -  A.rfyH-— ^  — ^ '- 


—  —  I.* .  it  y  -r  —- —  , 

sen  y  '        A       A .  sen'  y 


(*)  Ctr.  Serrbt,  C'a/cw^  diff'érentiel  et  integrai.  Voi.  II,  1868,  pag.  341. 
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risnlta: 

B  =  JE-F+Acotg7  . . .  (27). 

Analogamente,  poiché 


^co8Y.y/l-ysen*Y_2(l  +  A;*)(f7      ^^d-^     ^      dy 

sen'  V  ^  •  sen* y  A  A . sen*-/  * 

risulta: 

A=l(l  +  l^)B+^F+^^A  .  .  .  (28) 

3  3         Ssen'y 

Onde: 
4-Bco8«a=  i  [(2-A*)  (E- J')+**F-f-(3~^-*+cotg«7)  A  .cotgYJ 

B-Cco8*«  =  (JE:-F)+A:*F-f-A.cot7 

)...(29). 

i-B=- |(2  A»- 1)  (J5:- J'j+Z:»  F4-(2  **-f-cotg*7)  A  .  cotg7] 

B-C=J5-f  A  cotg7 

21.  Pel  calcolo  ^U  integrali  definiti  E  \  F    *  si  appli- 
cheranno  le  relazioni: 

£j'  =  £(YJ-E(7,)] 
"  '  ...  (30) 

^''  =  -P'(7.)-^(7.) 
u 

indicando  con  £(7)  ed  ■^'(7)  i  corrispondenti  integrali  definiti 
fra  i  limiti  0  e  y,  i  cui  valori  dedaconsi  dai  noti  sviluppi  in 
serie: 

Eh)  =  7  -  i  A»Z'- 14  **'^'-  ÌA^  1(^Z<'-  ecc. 
^"      '      2  2.4  2.4.6 

,    (31) 

F(7)  =  7  +  ^i«Z'+l^**Z''+il|^*«Z«'+ecc. 

posto: 

y  y  y 

Z'=r8en«7.d7,    Z"=fBem'y.dy  ,    Z^=f^sen'y  .dy^ecc.iSl'). 

o  e  o 

iittt  (iiOa  i2.  AocaéUmia  ^  Voi  KXVI.  15 
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I  valori  numerici  di  questi  integrali  Z  per  speciali  valori 
della  variabile  7  sono  dati  dalle  note  Tabelle  del  Lbgbndrb  (*). 

22.  Praticamente  per  viti  metalliche  {**)  7^  varia  fra  1* 
circa  e  3°  circa,  e  corrispondentemente  7^  fra  P  circa  e  4®  circa, 
sicché  la  differenza  7^  —  7,  resta  sempre  minore  di   1^. 

Dalle  succitate  tabelle  di  Legendre  le  differenze  tabulari, 
per  variazioni  di  l**  della  variabile  7,  sono  rispettivamente,  ar- 
rotondando alla  5*  cifra  decimale,  per  Z\  Z'\  Z'^^  : 

per  7=1^  0,000  01  0  0  -    - 

per  7  =  4"  0,000  07  0  0 

Segue  che  con  sufficiente  approssimazione  potremo  senz'altro 
assumere  : 

E=F=^y  ...(31'), 

con  che  le  (29)  si  modificano  nelle  seguenti: 

^-Bco8*a  =  -  I  A:*7  +  (3  —  A*  +  cotg*7)A.cotg7] 

B  —  Ccos*  a  —  A*  7  +  A  cot  7 

j  >(29'). 

A-Bz=  -|fc»7  +  (2A:«+cotg«7)A.cotg7] 
B  —  (7  =  7  +  A  .  cotg  7 


(1)  LsaBNORB,  Exercices  de  calciU  integrai.  Tome  3*,  1816,  pag.  178. 

(2)  Assunto  come  medio  il  tipoWiTHwoRTB,  si  haa=62''?0',  oiideA'=0,213  -^ 
iDoItre  mentre  r^  — r.  =0,64  A,  la  somma  r^  4-r,  oscilla  fra  15  A  (grosse  nti 
e  5/1    piccolissime  viti).  Onde  risalta: 

Per  viti  piccolissime:  ^^zuartg  -~  =86^46'    e    y^zzS^lV 

2Trr,  =850  50'    e    y,  =  4oiO' 
ft  =  artg_J.  "' 

Per  grosse  viti:  |3^  =  88o50'  ,  7^  =  IMO'  ,  p.  =  88o43'  ,  v,=lM7'  . 
Cfr.  a  proposito  A.  Castiqluno,  L  e,,  pag.  114. 
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23.  Di  più  entro  i  limiti  fra  cui  varia  l'angolo  y,  con  gran- 
dissima approssimazione  può  ritenersi  costantemente  A^l  (*). 
Onde  le  (2 9')  modificansi  nelle  più  semplici: 

^~Bco8«a  =  -[A«(7-tg|3)  +  3tg|3  +  tg»| 

B-Ccos««  =  *»7  +  tg^  ^(29,^ 

^~B  =  ^[A:«(y  +  2tgl3)  +  tg«/3] 

JB-C=7  +  tgj3 

Laonde,  posto  r^^r^^:^ 2o,  i  corrispondenti  integrali  definiti 
fra  i  limiti  |3j  e  |3«,  assumono  la  forma: 


^:;-::=H(i'-'^-w)-«+'^l 


...(32). 


<'-<'=^'-(^-w 


o        A=f/i-co.*«co.«p=yi-j^g 

Onde  restando  col  tipo  Withwobtb,  arrotondando  alla  4*  cifra  decimale 
ti  ha: 

Per  piccolissime  viti: 
^ 


-Vi «ai^=0,9997  ,    ^=l/l «|1L,  =  0,9994 

'     \  1+IV2»  r  1+13,70' 

growe  viti: 

'     y         1+49,14'  '      '     J'         1-45,12' 


Digitized  by 


Google 


I 


232  BLU    OTÀZZA 

24.  Quindi  le  forinole  generali  (17),  (18),  (22)  e  (23)   ri- 
duconsi  alle  seguenti: 

Viti  nuove: 

r_  sen  a      ,      a.—  atH     , 
J2 1  j.  tu — il      C08*  a 


8ena.cotg9  =  (l  +  gy-j|tg(3„-      i 


.  .  (34). 


Titi  asatet 


Jf.  =  M'+ ^ Qr„     ... (35) 


[2^_(j3,-p,)ff|8en«-/-fl-log 


sen  a .  cotg  »  =  — 5 .  .  .  (36) , 

2--(^,-^,) 


nelle  quali— f-  è  il  rapporto  fra  le  lunghezze  delle  spire  dellV 

liche  estreme,  esterna  ed  interna,  limitanti  la  superficie  elicoidale 
di  contatto. 


Viti  rettangolari. 

25.  Fatto   nelle  precedenti  formolo  a  =  —,  se  ne  deducono 
le  corrispondenti  pel  caso  in  cui  il  contatto  fra  vite  e  chiocciola 
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aTYenga  secondo  un'elicoide  retto,  forinole  che  in  via  rigorosa 
ottenemmo  pure  direttamente  dalle  (12')  e  (13'),  (21)  e  (22): 

Yiti  nuove: 

cotgy  =  (n-^,)tgP„  ...(34'). 


Viti  asate: 

M,  =  M'  + ^ -Qr„     ...(35') 

cotg 9=  — ^ '-  .  . .  (36'). 

2--(p,-^,) 

Viti  in  legno. 

26.  Per  le  dimensioni  delle  viti  in  legno  non  si  danno  re- 
gole fisse.  Dall'esame  di  parecchie  di  tali  viti  però  noi  deducemmo 
che  mediamente  si  assume: 

3  5 

r,=  —r„,r,=  —  r^,  A=2d,  onde  «  =  63''30'<-^ 

4  4 

Con  tali  proporzioni  risulta  A^  =  0,199,  /3,=  86''  22' o^, 
Pi=83»57'.^;  onde  7,  =  3''38',  7,  =  6»3',  7,-7,  =  2''.^. 

Per  7=6°  le  differenze  tabulari  per  1°  delle  quantità  Z',  Z",Z"', 
arrotondate  alla  5*  cifra  decimale,  risultano  rispettivamente: 

0,00022,        0,        0 

In  oltre  si  ha  A,=0,9996  Aj  =  0,9990. 

Laonde,  sebbene  con  alquanto  minore  approssimazione,  pos- 
siamo anche  per  le  ordinarie  viti  in  legno  assumere  le  stesse  for- 
molo (33),  (34),   (35)   e  (36)   ottenute   per  le   viti  metalliche. 
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Avuto  riguardo  alla  maggiore  incertezza  con  cui  si  hanno  ira* 
lori  del  coefficiente  o  di  attrito,  non  si  ritiene  opportuna  la  ri- 
cerca di  speciali  formolo  per  le  viti  in  legno. 

Perni  conici  di  spinta. 

27.  Posto  |3  =  — -    (=  costante)  la  (12')  riducesi  alla  nota 
formola:  ^ 

3  sena  r/  —  r,.  ' 

che  dà  il  momento,  rispetto  all'asse,  della  resistenza  di  attrito 
in  un  perno  conico  di  spinta  a  generatrici  inclinate  di  a  sul- 
l'asse (*). 

Posto  ancora   poi  |3  =  —   (=  costante)    nella   (19)  si  ha  la 
formola: 

p  =  Osea  a  ...  (19') 

esprimente  la  legge  di  ripartizione  della  pressione  normale  uni- 
taria p  sulla  superficie  dei  perni  conici  usati.  Da  essa  deducesi 
la  nota  relazione  (*). 

che  dà  il  momento  della  resistenza  di  attrito  in  un  perno  conico 
usato  con  generatrici  inclinati  di  a  sull'asse  e  premuta  secondo 
Tasse  da  una  forza  Q, 


Yiti  di  pressione. 

28.  La  vite,  quando  funziona  come  organo  di  pressione  ap- 
poggia oltreché  sulla  superficie  elicoidale  della  madrevite,  anche 
contro  un  piano,  destinato  appunto  a  ricévere  la  pressione.  Allo 
strisciamento  sopra  questo  piano  si  oppongono  altre  resistenze  di 
attrito,  da  calcolarsi  come  se  si  trattasse  di  un  perno  di  spinta 


(*)  Cfr.  Des  Ingegnieurs^Taschenbuch  herausgegeben  von  dem  Verein  HuUe. 
Kdizione  IS*,  pag.  124. 
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cilindrico.  Laonde  in  tal  caso  il  momento  M  della  potenza  si 
ha  sommando  quelli  dati  dalle  formole  (33)  e  (33"),  ovvero  (85) 
e  (35"),  secondochè  il  meccanismo   va   considerato  nuovo  od  in 

servizio  corrente,  posto  a=— -  nelle  (33")  e  (35''). 

Che  se  la  potenza,  invece  che  sotto  forma  di  una  coppia 
agente  in  piano  normale  all'asse  del  meccanismo,  si  applica  coif^ 
centrata  all'estremità  di  un  braccio  solidale  con  la  vite,  vanno 
ancora  considerate  altre  resistenze  di  attrito  opponentisi  al  moto 
della  vite  funzionante  in  tal  caso  ancora*  comQ  perno  a  collare  (*). 


Osservazione. 

Da  alcuni  risultati  numerici  ottenuti  applicando  rispettiva- 
mente per  diversi  casi,  limiti  fra  quelli  della  pratica ,  le  ordi- 
narie formole  approssimate,  quelle  da  noi  trovate  per  meccanismi 
nuovi  e  quelle  da  noi  pure  trovate  per  meccanismi  usati,  dedu- 
cesi  (e  questo  dipendentemente  dalla  poca  sporgenza  del  verme 
sol  corpo  della  vite  nei  casi  considerati)  che  le  formole  ordina- 
riamente adottate  sono  grandemente  approssimate. 

Lo  scarto  massimo  tra  i  valori  del  momento  M  della  potenza 
corrispondenti  ad  uno  stesso  caso  speciale  è  di  1:60,  quantità 
trascurabile,  data  Ti  «certezza  con  cui  le  esperienze  offrono  il  va- 
lore del  coefficiente  di  attrito. 


(1)  Cfr.  R«Yi,  L  e,  e  Cappa-Ovazza,  l  e. 
Torino,  16  novembre  1890. 
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Sopra  un  caso  particolare  di  trasformazione 
delle  funzioni  ellittiche; 

Nota  del   Doti.   Quido  Valli 


Fra  le  varie  trasformazioni  di  2^  ordine,    per   cui  è  soddi- 
sfatta l'equazione  : 

dy  1  dx 


otto  sono  del  tipo: 


^  a  +  hx  +  ca? 


sei  del  tipo: 

e  quattro  del  tipo: 


!/  = 


ax 


in  tutto  diciotto  trasformazioni  distinte,  che  Abel  segnalò  pel 
primo  in  una  sua  lettera  a  Legendrk  [Oeuvre^  1 88 1 , 1. 1°  pag.  568]. 

Orbene  a  queste  diciotto  trasformazioni  quattro  altre  vaono 
aggiunte  non  state  finora  indicate  da  alcuno. 

Infatti  supponiamo  che  si  debba  soddisfare  airequazione: 

dy  adx  . 


mediante  la  relazione: 

y^-^f-  (2) 
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Differenziando  la  (2)  e  poi  sostituendo  in  (1')  yiene: 


K(l-y«)(l-XV)  ,    ^3j 

a  (1  —  bx*)  dx 
^yìrZ[a^  —  2b)x^  +  Vx'][\  —  Q}a^  —  2b)a?  +  vW\ 

Ed  affinchè  i  secondi  membri  delle  (!')  e  (3)  coincidano, è 
necessario  che  il  prodotto  posto  sotto  quest'ultimo  radicale  sia 
divi'sibile,  per  (\—bx^f,  ed  inoltre  il  quoziente  sia  una  funzione 
in  a;  di  4**  grado. 

Ora  a  questa  condizione  si  può  soddisfare  in  vari  modi; 
infatti  ponendo  per  brevità: 

Acri  — (a«  — 26)a:«  +  ft*a;*  (4) 

B  =  l  — (X«a«  — 26)a?«  +  5*a;*  (5) 

potremmo  supporre  che  sia: 

k  =  (\—ba?y  (6) 

onero 

B  =  (l— 6a:«)«  (7) 

ovvero  anche  che  A  e  B  siano  entrambi  divisibili  per  1 — bx*. 

Tuttavia  quest'ultima  ipotesi  non  è  ammissibile,  poiché  essa 
porterebbe  per  conseguenza  che  la  differenza: 

A_B=:(X«  — l)a*:r« 

sarebbe  divisibile  per  1 — b7?y  mentre  evidentemente  non  lo  è, 
tranne  il  caso  che  fosse  A  —  B  =  0  ,  ciò  che  del  resto  non  può 
mai  avvenire,  essendo  X  diverso  da  1  ed  a  diverso  da  zero.  Ei- 
mangono  dunque  ad  esaminare  le  due  prime  ipotesi,  ciascuna 
delle  quali  ci  fortiisce  una  coppia  di  trasformazioni  distinte. 
Supponiamo  dapprima: 

A  =  l  — 26a;«  +  ò»a:*  (6) 

sostituendo  nella  (4)  viene 

\  —  {a^  —  U)x^-\-Wx'=\^2bx'  +  h''x' 
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donde  si  trae: 

o'  =  46  (8) 

Ponendo  questi  valori  di  A  e  di  a^   nel    2°  m.    della  (3), 
diviene  : 

adx 


yì  —  2b(2l*-l)ii^  +  b*x* 
ichè  il  radicando  assuma  la  forma  canonica: 

{l—x'){l—¥a^)  =  l—{\+k*)x*  +  k*x* 
IO  porre: 

26(2X'  — l)  =  l+;fc' 

[uali  deriva: 

b  =  ±k 

Hr  4  k 

ii 

2yk  2i\/k 

itituendo  nelle  relazioni  (2)  ed  (8)  successivamente  i  valori 
s  X,,  avremo  i  due  seguenti  sistemi  di  relazioni: 

«1/7  2yk.x  .       1+* 

'  ^       l  +  ka»  2yk 

«1/7  2iyk.x  -       1  —  k 

^  ^       l-k3?  2iyk 

invece  supponiamo: 

B  =  l  — 2òa;'  +  i'a;* 

confrontando  questa  con  la  (5),  si  trae: 

l_(X»a»  — 26)«5»  +  6a;*=l  — 26«»  +  6*«* 


...(9) 
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donde  derìra: 

X*a*  =  46  ..    ..(10) 

Sostituendo  nel  2^  m.  della  (3),  questo  diviene: 

adx 


r-»'(-i>-^^ 


01* 


Ed  affinchè  ria  identicamente: 


l_a«/l_^*)a;.  +  ^*a;«=l_(H.t.)a.«  +  Jfc«x* 


doTr&  essere: 


^i^-ì)=^^^ 


4 * 

dalle  qaali  ri  deduce: 

2  — X*      1+*» 


(11) 


X.     -^2.  (^2) 


donde 


^•=(^       »'" 

e  quindi 

a=l±k  (14) 

Se  ora  nella  (1 2)  ri  assume  il  segno  +  e  ri  aggiunge  una  Tolta 
+1  ed  un'altra  — 1  ai  due  membri,  avremo: 

1  _  (1+^)' 
X«~     4* 

\'*_(l—ky 
X'~      4* 
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Dividendo  m.  a  m.  ed  estraendo  la  radice  quadrata,  vime: 

Volendo  inyece  assumere  il  segno  —  basterà  mutare  il  segno 
SL  ky  ed  operando  come  prima  si  trova: 

**'=i^*       ('«) 

Dalle  relazioni  (15)  e  (16)  si  taraggono  i    quattro   seguenti 
valori  di  k: 

1— X'     1  _i±l'_  1      i_   i— 1'_ 

l  +  X'  1 


l-X'         *, 
.D'altra  parte  si  ricava  dalla  (13): 

Sostituendo  questi  valori  di  X  nella  (10),  indicando  con  p 
una  radice  dell'unità  e  tenendo  presente  la  (14),  si  ricaveranno 
le  due  seguenti  serie  di  relazioni: 


per 


2]/  Jc 
X  =  db-i^      si  ha:      a=:(l+k)p     e     b  =  ^k 

per     \:=z±:.  si  ha:      a  =  (l  —  k) p     e     6==:  —  k 

1  — —  iC 

e  quindi  le  due  trasformazioni  distinte: 

(l+k)px 
^       1+kx* 

{l-k)px 
*       1—kx* 
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Biassumendo  potremo  quindi  formare  la  seguente  tabella: 


X 

k 

a 

y 

1+* 

i^k 

1-k 
2i^ 

±2yk 
1—k 

1     ±2iY~k 
1  —  k 

li 

x±a' 

±X'— tX 
1±X' 

1:t:X' 

X'dbl 

X'qzl 

2^1 

2iyk 

(l+k)p 

{l-k)p 

2\k.x 
!+*«• 

2iYk.x 
1-ka? 

{l+h)px 
l  +  Ax» 

{l-k)px 
l-ka? 

Queste  sono  le  quattro  traeformazìoiu  date  p«r  la  prima  volta 
da  Abel  (loco   citato)  dipendenti  dalla  trasformazione  generale: 


y= 


ax 


l+ba^ 


(2) 


Ma  è  alquanto  notevole  che  l'illustre  autore  non  abbia  avver- 
tito il  fatto  che  Tequazione  (1')  è  pure  soddisfatta  mutando  in 

essa  y,  >  ed   a  risp^tivamente   in:  — -  ,  -r-  e  Xa,   e   che   per 

conseguenza  quattro  altre  trasformazioni  distinte  saranno  fomite 
dall*equazioxie  : 


y^— 


alx 
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le  quali  io  registro  nella  seguente  tabella: 


x 

a 

y 

2yk 
i+k 

.2*^1 
1-k 

2yk 

.l-k 
^'2\f-k 

1  +  k 

1  —  k 

±2|/1 

±2iyic 

l+ks* 
2f/*.« 

.!  —  *«» 
*2J/T.a; 

l  +  k3? 

1  —  ka? 
"^{l-K^x 

Si  avrebbero  adunque  quattro  trasformazioni  di  più  che  Abel 
non .  abbia  sguaiato.  Ora  se  l'asserzione  è  vera,  a  richiede  die 


pel  medesimo  modulo,  per  es. 


2V5 
l+jfc 


,  si  abbia  simidtaneamente  : 


1+kìà       ^  (!+*)« 

y=-     ■■  ed      y=z- — 

2Ykx  1+ka^ 


e  che  quindi  ponendo  : 

l  +  ke'_{l+k)x 
2yk.e~  l+k3^ 

à  possa  esprìmere  z  in  fimzione  di  x   mediante   relazioni    note. 
Orbene  rìsolrendo  l'equazione  precedente  rispetto  a  ^   si   trova: 


_  J_  {l+k)x±iy{ì  -a;')(l-;fcV) 
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Ora  è  noto  che  ponendo: 

z  =  S{u)  (*) 
à  ha: 

5/t,-t,.n^  1   (l  +  h)S{u)±iC{uyii(u) 
\  2/      yk  1+hS^u) 

per  conseguenza  sì  avrà: 

Il  che  conferma  che  alle  diciotto  trasformazioni  di  A  bel  vanno 
aggiunte  le  quattro  precedenti:  sicché  si  ayranno  in  tutto  ventiiue 
trasformazioni  del  second'ordine  tutte  quante  distinte. 

Torino,  NoTembre  1890. 


(*)  Ponendo  per  brevità  S  (u)  =  sen  (amu). 
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RELAZIONE  intorno  alla  Memoria  del  sig  Filippo  Gantamessa 
intitolata  :  «  11  Mastodonte  di  Oinaglio  d'Asti  e  il  Mastodon 
(Tetralophodon)  arvernensis  ». 


Il  signor  Filippo  Oantambssa,  Autore  della  Memoria  affidata 
al  nostro  esame,  troTÒ  nel  gennaio  del  1884,  uno  scheleko  in- 
tiero di  Mastodonte  nelle  sabbie  plioceniche  marine  soyrasta&ti 
alle  marne  azzurre  nelle  vicinanze  di  Oinaglio,  piccolo  villaggio 
a  undici  chilometri  circa  da  Asti.  Egli  scavò  i  preziosi  resti  con 
gran  cura  e  con  grande  diligenza  ricompose  lo  scheletro.  Ne  ri- 
sultò uno  scheletro  quasi  completo  ed  in  mirabile  stato  dì  con- 
servazione. 

Il  Oantamessa  ne  imprese  in  seguito  lo  studio  visitando  per 
gli  opportuni  confronti  i  principali  Musei  d'Europa  e  studiando 
diligentemente  i  numerosi  lavori  riferentisi  ai  resti  di  Mastodonti 
fino  ad  ora  conosciuti.  Nello  scritto  sopradetto,  che  l'autore  pre- 
senta per  essere  stampato  nelle  Memorie  della  nostra  Accademia, 
egli  ha  riassunto  le  sue  osservazioni  intorno  alla  determinazione 
della  specie  alla  quale  appartiene  lo  scheletro  del  Mastodonte 
trovato  a  Oinaglio.  sopratutto  per  quanto  si  riferisce  al  cranio 
che  è  la  parte  più  importante  per  lo  studio  dei  Mammiferi  in 
discorso. 

Le  principali  conclusioni  alle  quali  è  giunto  l'Autore  sono 
le  seguenti  : 

l''  Le  dimensioni  dello  scheletro  del  Mastodonte  di  Oinaglio 
superano  notevolmente  quelle  del  Mastodonte  di  Dusino  illu- 
strato dal  Sismonda  e  così  pure  quelle  di  tutti  i  resti  di  Ma- 
stodonte fino  ad  ora  conosciuti.  Questo  carattere  unitamente  a 
quello  presentato  dagli  incisivi  inferiori  fanno  vedere  nel  Masto- 
donte di  Oinaglio  una  qualche  analogia  col  Mastodonte  ohioiicus 
sebbene  esso  indubitatamente  si  debba  riferire  alla  specie.  M, 
(Tetralophodon)  arvernensis  Oroiset  e  Jobert. 
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2^  Lo  stadio  ilei  cranio,  notevolmente  ben  conservato,  del 
3f.  di  Cinaglio  concede  airAutore  di  dare  una  diagnosi  :più  si- 
cura e  completa  del  Jkf.  arvernensis;  il  che  fino  ad  ora  non 
era  stato  possibile  di  fare  per  Finsufficienza  dei  resti  conosciuti. 
3**  L'affinità  del  M,  arvernensis  col  M,  sivalensis  accen- 
nata dal  Falconer  e  dal  Leydekker  viene  confermata  collo  studio 
del  M,  di  Cinaglio. 

4**  Lo  studio  del  cranio  del  M.  di  Cinaglio  porta  un  con- 
tributo importante  per  determinare  il  valore,  come  carattere  dia- 
gnostico, della  sinfisi  del  mento  dei  Proboscidati  fossili. 

5**  Finalmente  il  rinvenimento  del  Mastodonte  di  Cinaglio 
ha  particolare  importanza  per  lo  studio  della  geologia  del  Pie- 
monte confermando  l'esistenza  in  esso  di  proboscidati  nelle  sabbie 
gialle  plioceniche  marine;  il  che  era  stato  contestato  pel  Pie- 
monte dal  Sismonda  e  dal  Gastaldi.  Esso  serve  pure  a  confer- 
mare il  sincronismo  del  terreno  fluvio-lacustre  (alluvioni  plio- 
c^icbe)  col  pliocene  superiore   marino. 

I  sottoscritti,  considerata  Timportanza  dei  fatti  nuovi  annun- 
ciati nella  Memoria  dell'Autore  in  ordine  alla  Paleontologia  dei 
Proboscidati  fossili  in  generale,  e  in  particolar  modo  in  ordine 
alla  geologia  e  paleontologia  Piemontese,  ne  propongono  la  let- 
tura alla  Classe,  e  qualora  questa  lo  approvi,  la  stampa  nei 
Tokmi  Accademici, 

G.  Spezia. 

L.   Camerano.  Relatore, 


V Accademico  Segretario 
Giuseppe  Basso. 


M  déla  R.  AccatUmta  —  Voi.  XXVI.  16 
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CLASSE 


DI 


SCIENZE  MORALI,  STORICHE  E  FILOLOGICHE 


Adunanza  del  21  Dicembre  1890. 

PRESIDENZA    DEL    SOCIO    COMM.    PROF.    MICHELE    LESSONA 
PRESIDENTE 


Sono  presenti  i  Soci:  Fab retti,  Vice-Presidente,  Flechia, 
Direttore  della  Classe,  Petron,  Rossi,  Manno,  Bollati  di  Saint- 
Pibrre,  Pezzi,  Ferrerò,  Nani. 

11  Socio  Peyron,  a  nome  del  Segretario  Gaspare  Qorresio, 
legge  il  processo  verbale  della  seduta  precedente,  il  quale  viene 
approvato. 

n  Socio  Antonio  Manno  offre  da  parte  deirautore,  Canonico 
Ulisse  Chbvalier,  il  volume  Oeuvres  complètes  de  Saint^Avit, 
évéque  de  Vienne,  2*édit.  (Lyon,  1890),  dandone  dotti  ragguagli. 

Lo  stesso  Socio  annuncia,  che  S.  E.  la  Contessa  Isabella  Sclopis 
diSàLERANO  nata  Avo-  adko,  vedova  deirillustre  Presidente  dell'Ac- 
cademia, testé  deceduta,  nelle  sue  disposizioni  testamentarie  destinò 
airiccademia  alcuni  manoscritti,  l'intero  epistolario  del  compianto 
marito  e  le  carte  e  i  libri  concernenti  l'arbitrato  dell'Alabama. 
Delle  quali   disposizioni  lasciò   esecutore  lo  stesso  Socio  Manno. 

La  Classe  accoglie  con  vivo  gradimento  questa  notizia. 

Il  Socio  Domenico  Pezzi  presenta,  richiesto  dall'autore,  il 
libro  del  Dott.  Prof.  Gerolamo  Curto  Die  Figur  des  Mephisto  im 
Goethe' 8che  Faust  (Torino  1890)  e  fa  una  particolareggiata  esposi- 
zione del  concetto  arditamente  nuovo,  che  il  Curto  si  formò,  espresse 
e  sostenne  nello  scritto  suo ,  della  figura  del  Mefistofele  gòthiano. 

Il  Socio  Ermanno  Ferrerò  offre ,  da  parte  del  Sodo  Corri- 
apondente  Roberto  Mowat,  un  opuscolo  di  questo  col  titolo  :  No^ 
iice  sur  quelques  bijoux  d'or  au  noni  de  Constantin  (Parigi, 
1890),  nel  quale  principalmente  è  illustrata  ima  fibula  d'oro 
posseduta  dal  R.  Museo  d'antichità  di  Torino  con  iscrizione,  che 
l'autore  ingegnosamente  riferisce  a  Costantino  Cesare  prima  della 
sua  esaltazione  all'impero. 
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LETTURE 


VINCENZO  PROMIS 

NUMISMATICO    E   BIBLIOTECARIO 

ricordato 

da  Antonio  Manno 

nel  primo  anniversario  della  sua  morte 


Rammemoro  con  afifetto  grandissimo  e  con  semplicità  e  bre- 
vità di  parole  Vincenzo  Promis  ,  nostro  collega  giustamente 
rimpianto,  lavoratore  onesto  ed  infaticabile,  amico  mio  intimo  e 
dilettissimo. 

La  vita  di  lui  è  presto  narrata.    Nacque    in  Torino  l'S  di 
luglio   1839  da  Domenico    e   da  Marianna  Borbonese;   fu  lau- 
reato nelle  leggi  (1)  e,  dati  gli  esami  per  gli  uf&ci  del  Ministero 
degli  affari  esteri  (2),  vinse  il  concorso  e  vi  lavorò  (3)    sino  a 
quel  Ministero,  colla  capitale,  a   Firenze,  il 
mere  con  sé  (4)  e  lo  introdusse  nella  Biblioteca 
governo  gli  succedette  (6)  e  della  quale,  finchò 
)remuroso  ed  intelligente  custode  e  promotore. 
}ue  aggregazioni  alla  nostra  Accademia  (7),  alla 

.  di  Torino  il  1°  giugno  1859. 

),  di  4»  classe  (30  novembre  1862),  di  3*  (25  luglio  1864). 
rVì  esteri  (1865;,  dimissioni  (21  luglio  1866). 
novembre  1865\ 

Bibliotecd  e  Medagliere  di  S.  M.  (1»  marzo  1874) ,  bi- 
itore  del  Medagliere  (28  dicembre  1875). 
0,  morì,  in  Torino,  addì  6  febbraio  dol  1874. 

della  Classe  di  scienze    morali ,  storiche  e  filologiche 
ille  scienze  di  Torino  (27  giugno  1875). 
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Deputazione  di  storia  patria  (l),  e  a  molte  società  scientifiche 
d'Italia  e  di  fuori  (2)  ;  ricordato  il  suo  ufficio  d'ispettore  degli 
scavi  (3),  ed  accennate   le  distinzioni  equestri  (4)  da  lui  otte- 


(1)  Cornspondente  della  R.  Deputazione  sovra  gli  stadi  di  Storia  patria 
per  le  antiche  province  e  la  Lombardia  (7  giugno  1870)  e  poi  Socio  effettivo 
(21  sprile  1874). 

(2)  Società  Ligure  di  Storia  patria,  socio  corrispondente  (24  maggio  1871). 
Société  Académique  du  duché  d*Aoste,  membro   effettivo   non   residente 

(15  giugno  1874). 

Membro  del  Comitato  del  Museo  civico  di  Torino  (12  gennaio  1875). 

Membro  d.  Società  d'Archeologia  e  Belle  Arti  di  Torino  (1«  maggio  1875). 

Société  SavoisieuDe  d*Histoire  et  d'Archeologie,  membro  onorario  (13  gen- 
naio 1876). 

Numismatisehe  Gesellschaft  di  Vienna,  membro  corrìsp.  (25  maggio  1876). 

Académie  des  Sciences,  Belles-Lettres  et  Arte  de  Savoie,  membro  corri- 
ipondente  (14  dicembre  1876). 

Commissario  provinciale,  Conservatore  dei  monumenti.  Rappresentante  il 
Manìcipio  di  Torino  (27  luglio  1876). 

Sociéfé  de  Numismatique  Belge,  associato  straniero  (5  gennaio  1877). 

Académie  des  Sciences,  Belles-Lettres  et  Arts  de  Savoie,  membro  aggre- 
gato (24  maggio  1877). 

Società  didascalica  Italiana,  socio  onorario  (21  settembre  1878). 

Istitatum  Archeologicum  Imperli  Germanici,  Berolinì ,  Romae,  Athenis; 
socio  corrispondente  (21  aprile  1879). 

Membro  della  Commissione  dell'Esposizione  d*Arte  antica  in  Torino  (1880). 

Ateneo  di  Scienze ,  Lettere  ed  Arti  di  Bergamo,  socio  onorario.  (20  a- 
prile  1880). 

Société  d'Histoire  et  d'Archeologie  de  la  Maurienne  ^Savoie),  membro  cor- 
rispondente (20  novembre  1880). 

The  Numismatic  and  Antiquarian  Society  of  Philadelphia,  membro  cor- 
rispondente (3  marzo  1881). 

Accademia  Lucchese  di  Scienze,  Lettere  ed  Arti,  socio  corrispondente 
(3  febbraio  1882). 

R.  Deputazione  di  Storia  patria  per  la  provincia  di  Romagna,  socio  cor- 
rispondente (31  ottobre  1882). 

Conseil  Héraldique  de  Franco  à  Paris,  membro  onorario  (1°  maggio  1888). 

R.  Istituto  Veneto  di  Scienze,  Lettere  ed  Arti,  socio  corrispondente  (14  lu- 
glio 1889) 

(3)  Ispettore  degli  scavi  e  monumenti  di  antichità  e  belle  arti  della  pro- 
vincia di  Torino  (23  maggio  1875). 

(4)  Oav.  della  Corona  d'Italia  (5  settembre  1869). 
(3av.  dei  SS.  Maurizio  e  Lazzaro  (30  dicembre  1877). 
UC  della  Corona  d'Italia  (30  giugno  1881). 

Comm.  (con  stella)  dell'ordine  austro-ungarico  di  Francesco  Giuseppe 
(28  febbraio  1882). 
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nate,  non  procurate ,  apprezzate,  non  ostentate  ;  della  sua  fit& 
pubblica  ogni  cosa  sarebbe  detta. 

Ma,  per  conoscerlo  neirintimo,  debbo  rifarmi  sulla  sua  fa- 
miglia, sulla  educazione  ricevuta,  sull'ambiente,  come  oggi  si  dice, 
in  che  crebbe  e  prosperò. 

Vengono  i  Promis  dal  Mondo?!,  dove  diramarono  nella  città, 
in  Roburent  ed  altrove  ;  nome  antico  che  già  trovasi  fra  i  con- 
siglieri del   Comune  nel   12''  secolo  (1). 

Una  loro  branca,  ora  finita,  consegui  nel  secolo  18°  Toiiore 
vassallatico  e  qualche  punto  di  giurisdizione  feudale  sopra  Viola, 
per  le  nozze,  celebrate  nel  1748,  da  Pier  Paolo  Promis  con 
Marianna  dei  marchesi  di  Ceva. 

I  nostri  erano  già  in  Torino  nel  1700,  dove  vi  nacque  il 
tritavo  di  Vincenzo  lasciando  tre  figliuoli  :  Giambattista  che  spo- 
sossi  a  Marianna  Curti  figlia  di  un  antiquario,  assai  noto  agli 
archeologi  e  cercatori  di  Londra  e  di  Parigi;  e  due  religiosi. 

Così,  fin  da  questa  generazione,  l'amore  per  le  antichità,  ed 
il  culto  alla  religione,  radicavansi  nella  famiglia  Promis. 

Nella  generazione  seguente  furonvi  due  fratelli  :  Michele  e 
Matteo. 

Michele  andò  a  Napoli  e  vi  divenne  ufficiale  in  quella  Segre- 
teria di  Stato  per  gli  affari  esteri.  Accompagnò  il  re  Ferdi- 
nando IV  che,  il  24  dicembre  1798,  fuggiva  inorridito  da 
Napoli  per  riparare  a  Palermo;  ma  nel  fortunoso  tragitto  peri 
in  mare,  con  parecchi  del  seguito;  e  ne  mori  il  principino  Alberto, 
terzogenito  del  Ile. 

L'altro  fratello  procreò  Domenico  e  Carlo.  Era  Matteo  un 
realista  di  antico  stampo,  di  quelli  che  i  Giacobini  sberteggia- 
vano come  assorti  nell'aspettazione  della  settimana  prossima. 
Egli,  fra  gli  entusiasmi  del  maggio  quattordici,  profferse  i  soci 
servigi,  dapprima  gratuitamente  come  segretario  dell*  Annona,  e 
poscia  in  Zecca  con  ufficio  di  tesoriere. 


Comm.  della  Corona  di  Rumenia  (13  luglio  1883). 

Gomm.  deirOrdine  bavarese  di  S.  Michele  (13  settembre  1883). 

Comm.  della  Corona  dMtalia  (31  marzo  1884). 

(1)  Alzano  lo  stemma:  d'oro  al  pino  nodrito  sai  la  pianura  erbosa,  al  na- 
turale, col  capo  d*azzurro,  carico  di  tre  stelle  d'argento  ordinate  in  Àscia; 
col  cimiero  d'un  pino  movente  dalla  cresta  del  morione. 
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L'edacazione  dei  zecchieri  d'allora  non  era  ristretta  alle  me- 
schine pratiche  del  carteggio  ed  alle  procedure  cancelleresche  ; 
ma,  per  la  necessità  dei  cambi,  per  la  sterminata  varietà  dei 
tipi  e  dei  titoli,  per  la  diversità  dei  ragguagli,  per  le  mutevoli 
ragioni  in  monete  di  conio  e  di  conto;  dovevano  fare  studi  ed 
osservazioni  che  formavano  un  istradamento  felice  e  pratico  alla 
conoscenza  della  numismatica. 

Domenico  Promis,  che  pure  s*era  avviato  in  zecca  (1),  colla 
patema  istituzione  e  col  maneggio  delle  monete  che  portavansi 
al  crogiuolo,  e  delle  importanti  collezioni  della  B.  Zecca  di  To- 
rino (2),  prese  quelFamore  all*interminabile  studio  della  nu- 
mismatica che  poi  lo  fece  celebre.  Ed  egli,  a  sua  volta,  riversò 
le  proprie  inclinazioni  e  la  patema  tradizione,  nell*  animo  del 
nostro  Vincenzo  che,  fin  da  giovanotto,  come  mi  narrava,  amò 
radunare,  ordinare  e  descrivere  monete  e  medaglie,  specialmente 
delle  due  nostre  antichità  e  delle  tante  zecche  italiane. 

Fu  colla  provvida  direzione  del  padre  che  Vincenzo  intra- 
{Hrese,  perfezionò  e  pubblicò  la  sua  prima  opera  numismatica, 
quella  che  rimarrà  e  sempre  sarà  consultata  dagli  studiosi  e 
dagli  amatori;  intendo  le  Tavole  sinottiche  delle  monete  battute 
in  Italia^  o  da  Italiani  alVestero,  illustrate  con  note  (3). 

Tra  le  numerose  pubblicazioni  numismatiche  di  Vincenzo 
Promis  (4) ,  i  periti  preferiscono  quelle  che  informano  sopra 
nuove  medaglie,  tessere  e  sigilli  dei  prìncipi  di  Savoia.  Ma  solo 
chi  Io  conobbe  potrà  attestare  come  la  sua  pronta  erudizione 
superasse,  di  molto,  quella  che  comparìsce  ne'  suoi  scrìtti.  Egli 
ri  metteva  meno  di  ciò  che  sapeva;  proprio  a  rovescio  dei  va- 
nerelli che,  malgrado  lo  sfolgorare  della  crìtica  odierna,  riescono 
por  sempre  ad  appollaiarsi  sulle  cime. 


(1)  Cassiere  (1824),  Commissario  (1836). 

(2)  Per  i  conii  ora  si  conservano  nel  Museo  civico  torinese,  per  ì  libri  e 
per  i  codici  nella  Libreria  della  R.  Accademia  delle  scienze. 

(3)  Torino,  Stamperia  Reale,  1869,  in-4o. 

(4)  Ne  diedi  l'elenco  nella  mia  Opera  cinqttantenaria  della  R.  Deputaiione 
di  Storia  patria  (Torino,  1884)  ed  in  un  libriccino  di  Bibliografia  Promisiatia 
(Torino.  1884).  Quest'elenco  fu  compiuto,  sino  agli  ultimi  lavori,  dalPegregio 
collega  Ermanno  Ferrerò  in  una  sua  affettuosa  commemorazione  di  V.  P. 
néìì' Archivio  storico  italiano  (Firenze,  1890,  S.  V,  t.  V).  Qui  ne  tralascio  la 
ripetizione. 
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Ho  detto  che  fa  ammirabile  e  singolare  la  prontezza  di  eru- 
dizione numismatica  in  Vincenzo  Promis.  Quando  gli  si  presen- 
tavano monete,  egli,  squadratele  con  occhio  esperto  e  sicuro,  senza 
esitare,  tosto  ne  dichiarava  il  paese,  Tetà,  le  circostanze,  i  pregi 
e  la  rarità;  imbroccando  ventinove  volte  su  trenta. 

I  numismatici  fecero  coniare  a  Domeuico  Promis,  dopo  la 
morte,  una  medaglia  onoraria  (1).  Intendevano  specialmente 
esprimere  la  loro  gratitudine  a  chi,  coltivando  ed  indirizzando 
le  generose  intenzioni  di  Carlalberto,  dopo  avere  cedute  a 
quel  Re  le  sue  private  raccolte,  formava  con  quadragenaria  cara 
lo  stupendo  medagliere  reale  di  Torino. 

I  numismatici  sentirono  dolorosamente  la  perdita  immatura 
di  Vincenzo  Promis  ;  di  colui  che,  colla  sua  affabilità,  genero- 
sità e  premura,  rendeva,  per  cosi  dire,  il  regio  medagliere,  pa- 
trimonio comune  degli  studiosi.  Anche  dei  lontani;  perchè  non 
si  ricorreva  giammai  a  Vincenzo  Promis  per  notizie,  senza  che 
tosto  egli,  con  indagini,  con  lettere,  con  calchi  e  getti  di  su^ 
mano  lavorati,  tutti  cercasse  non  che  di  soddisfare  ma  di  spia* 
gere  eziandio  a  nuove  ricerche  ed  animarli  a  fargli  nuove  do- 
mande. 

0  tu,  caro  Vincenzo,  fosti  il  modello  dei  custodi  di  pubbliche 
collezioni  ! 

Quel  continuo  ragionare ,  in  famiglia ,  di  erudizione  ;  qud 
ricordare  le  tradizioni  piemontesi  e  sabaude  ;  quelle  dottissime 
conversazioni  del  padre  e  dello  zio  Carlo;  quell'avergli  il  padre 
affidata  la  lunga  e  tediosa,  ma  istruttiva  compilazione  dei  ma- 
noscritti della  ficaie  ;  tutta  questa  minuta  preparazione  spi^a 
le  molte  edizioni  da  lui  procurate  di  testi,  di  documenti,  di 
cronache,  di  lettere;  le  illustrazioni  di  cimeli  d'antichità  e  di 
arte  e  le  ristampe  di  opuscoletti  fatti  rari  ;  spiega  la  inclinazione 
di  Vincenzo  agli  studi  che,  in  Piemonte,  dove  la  patria  piccola 
è  tanto  gloriosa  e  cara,  noi,  con  giustificata  antonomasia,  chia- 
miamo di  storia  patria. 


(1)  D,  Busto  a  destra:  D.  Promis  nvmophvlacii  Regu  Taurin.  Costos, — 
Natvs  4  martii  1804.  Obiit  6  fbbr.  1874.  —  Pieroni,  Firenze. 

R,    Ob     EGREOfA    I    IN    REM    LITTBBARIAM    |     PFAESERTIM    |     IN    SCIINTIAM 
NVMISMATICAM    I    MERITA. 
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Egli  a  questi  stadi  si  preparò  con  qaelli  ingloriosi  e  fa- 
ticosi deir  archeologia,  della  bibliografia,  dell*  araldica  e  della 
genealogia  e  vi  acquistò  tale  perizia  che  sempre  era  pronto  a 
rispondere,  senza  aprire  libri. 

Addito,  ai  non  Piemontesi,  il  Memoriale  di  Giovannandrea 
SaluzBO  di  Castellar  (1),  che  fornisce  buone  notizie  per  gli  ay- 
yenimenti  nostri  dal  1482  al  1528;  e  ne  sono  quasi  la  con- 
tinuazione i  Memorabili  di  Giulio  Cambiano  di  Buffia  (2),  che 
protraggono  le  informazioni  sino  al   1611. 

Il  suo  Memoriale  di  Diego  Colombo  (3)  sarà  ristudiato 
nelle  prossime  solennità  Colombiane  che,  si  può  essere  certi,  non 
rioscìranno  di  sole  feste  e  chiacchiere. 

Alla  storia  d*Asti,  miniera  largamente  esplorata  e  profon- 
damente coltivata  dai  medievalisti,  egli  arrecò  un  notevole  sus- 
fidio  colle  Cronachette  astesi  inedite  (4)  e  coi  Documenti  spet- 
tanti a  tre  Monasteri  d'Asti  (5).  Avvantaggiò  pure  le  storie 
genoTesi  con  alcune  pubblicazioni  e  specialmente  colla  notevole 
edizione  degli  Statuti  della  Colonia  genovese  di  Pera  (6). 
Dtìi  e  curiose  le  Cento  lettere  concernenti  la  storia  del  Pie- 
monte dal  1544  al  1792  (7),  fra  le  quali  famose  quelle  di 
Andrea  Provana  che  informa  sulla  battaglia  di  Lepanto.  Un 
pò*  affrettata  la  trascrizione  delle  Lettere  di  illustri  italiani  (8), 
ma  con  scelta  felice. 

De*  primi,  in  Piemonte,  diede  importanza  agli  inventari;  due  ne 
procurò  del  secolo  17  ''(9)  e  quello  cosi  notevole  e  gustato  dei  Meu'^ 
bks,  ornements  religieux,  vaisselle,  tapisseries,  etc,  »  empruntés 
par  le  pape  Felix   V  à  V hotel  de  la  Maison  de  Savoie  (10). 


(1)  MisceU.St.JtaL,  1860,  VII.  409. 

(2)  Ibid.,  1870.  IX,  18'. 

(2)  Con  note  sulla  bolla  di  Àlesianiro  VldeUi  4  maggio  1493;  in  Misceli, 
f.  M,  1870,  IX,  1. 
(4)  ÒSiscell  SI.  hai,  1879,  IX,  125. 
.5)  Ibid.,  1871,  XI,  345. 
(6)  Ibid,  1871,  XI,  513. 
0)  Ibid.,  1870,  IX,  543. 

(8)  Ibid.,  1871,  XI,  345. 

(9)  ibid.,  1880,  XIX,  209. 

(10)  Mém.  doc.  Société  Savoisenne,  1875,  XV,  297. 
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Fra  le  edizioni  spiccano  alcune  di  gran  lusso  e  per  occasiom. 

I  Documenti  e  Memorie  (1)  che,  d'ordine  del  Ee,  diede 
fuori  per  solennizzare  le  auguste  nozze  dei  duchi  di  QenoYa, 
dimostrano  nel  Promis  un  fine  gusto  d'arte  per  la  giudiziosa 
scelta,   non  che  dei  documenti,  delle  tavole. 

Splendida  nella  veste  e  per  Toccasione  di  un  regalo  del  Be  al 
Figlio,  la  Divina  Commedia  (2) ,  il  cui  commento  fu  letto  dal 
Promis  e  dal  collega  Carlo  Negroni  e  finora  si  è  attribuito  ad  un 
maestro  monferrino  che  insegnava  in  un  villaggio  del  Saluzzese. 

Importante  per  conoscere  le  costumanze  e  le  vicende  del 
teatro,  nei  tempi  di  mezzo.  La  passione  di  N.  S.  Gesijf>  Cristo  (3), 
rappresentata  nel  secolo  15"  in  Revello,  che  Vincenzo  Promis 
fece  trascrivere  da  un  codice  asburniano  proveniente  dalle  troppo 
famose  collezioni,  del  troppo  famoso  vLibri.  Gastone  Paris,  di 
tanta  autorità  in  cosifatti  studi,  segnalò  ai  dotti  il  valore  dd 
documento  (4).  Che  se  accennò  a  distrazioni  di  copia,  non  s'ha 
forse  da  scusare  se,  trascrivendo  undici  mila  fastidiosi  versi,  ali- 
quando  bonus  dormitat  amanuensis? 

Ho  già  narrato  (5)  come  in  lui  ed  in  me  nascesse  Tidea 
della  Bibliografia  storica  degli  Stati  della  Monarchia  di  Sa- 
voia, Bipeto  che  le  collezioni  di  libri,  a  stampa  ed  a  penna,  della 
Biblioteca  del  Be,  regis  opus  ma  vanto  e  merito  di  Domenico 
e  di  Vincenzo  Promis,  resero  possibile  quel  minuto  e  faticoso 
lavoro,  che  non  avrei  intrapreso  e  proseguito  senza  le  eccezio- 
nali e  fiduciose  larghezze  ch'ebbi,  e  mi  si  continuano  (6),  in 
quel  santuario  della  scienza,  in  queirarsenale  della  nostra  stona. 
Già  ho  accennato  (7),  e  ritorno  ad  affermare  che,  in  questa 
compilazione,  Vincenzo  Promis  mi  aiutò  nelle  ricerche,  ma  per 
non  ispezzare  la  tradizione  del  sistema  nei  criteri  e  negli  alloga- 


(1)  Le  auguste  alleanze  fra   le   Case  sovrane   di  Savoia  e  di  Baviera  mi 
secoli  XV,  XVII  XVIII  (Torino,  1883). 

(2)  Torino,  1886,  e  Milano,  1888. 

(3)  Patta  pubblica  a  spese  dei  fratelli  Bocca,  librài  di  S.  M.  (Torino,  1888). 

(4)  Journal  des  Savants,  1888 

(5)  Prefazione  alla  Bibliografia  storica  (Torino,  1884). 

(6)  Dairamorevole  illustre  collega  Domenico  Carutti,  cui  fu   provvisoria- 
mente affidato  il  governo  della  Biblioteca  e  del  Medagliere, 

(7)  Nella  prefazione  suddetta. 
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menti;  con  nobile  disinteresse  continuamente  mi  lasciò  libero 
neiriniziatira,  nella  scelta  e  nell'applicazione.  Cosicché,  coiranimo 
pieno  di  commozione,  a  lui  lascio  il  merito  che  viene  dalla  ric- 
chezza del  materiale,  ed  io  rispondo  per  l'architettura  e  per 
raddobbo  di  questo  grandioso  edifizio  che  sto  rassettando  a  be- 
nefizio comune  e  che  ogni  giorno  mi  rammenta  le  dolcezze  di  una 
serena  amicizia,  ed  i  sussidi  di  una  alleanza  di  buon  conto  che, 
senza  nubi,  irradiò  i   migliori  anni  della  mia  virilità  declinante. 

Domenico  Promis,  uomo  eruditissimo  di  antichità  e  di  numisma- 
tica, con  lunga  pratica  di  ogni  ragione  di  storia,  sicura  conoscenza 
di  quella  italiana  ed  intima  della  piemontese  (1);  affettava,  più 
che  non  avesse,  una  certa  trascuranza  per  Tabbigliamento  dello 
stile  ed  esagerando  soleva  dire  che  nella  sua  Biblioteca  non  ci 
areva  messi  neppure  i  quattro  Poeti  italiani,  e  si  che  vi  si  tro- 
vano in  esemplari  di  insigne  preziosità. 

Dal  suo  esempio  Vincenzo  attinse  uno  stile  sobrio,  una  frase 
spogUa;  che  era  semplicità  e  poteva  parere  deficienza. 

Come  usava  Domenico,  cosi  soleva  Vincenzo  badare  assai 
alla  scelta  dei  documenti;  ma  entrambi  erano  forniti  di  cosi 
ricco  corredo  di  cognizioni  storiche  che  giudicavano  superfluo 
sminuzzarlo  in  noterelle  ed  in  illustrazioni.  Essi  conoscevano  cosi 
a  fondo  i  casi  ed  i  personaggi  delle  storie  che,  quasi,  temevano 
d'offendere  i  lettori  col  supporre  che  li  ignorassero. 

Cosi  quelle  graziosissime  Memorie  aneddotiche  (2)  che  sulla 
nostra  Corte  lasciò  scritte  il  Blondel  segretario  francese  e  che 
Vincenzo  opportunamente  pubblicò  ;  con  un  po'  di  arredo  e  di 
attillatura  sarebbero,  non  solamente  consultate  dagli  eruditi,  ma 
lette  con  curiosità  e  profitto  dalle  persone  di  mondo  e  di  svago. 

Della  memoria  dello  zio  Carlo  fu  tenerissimo  e  di  lui  rac- 
colse, e  pubblicò  con  diligenza,  i  lavori  inediti.  Ma  mi  domandai 
più  volte  come  lo  zio  non  avesse  influito  più  sulla  penna  e  sul 
pensiero  del  nipote. 


(1)  V.  una  mia  anonima  biografia  di   D.  P.  in   Supplemento   perenne  al'^ 
V Enciclopedìa  popolare    Torino,  1875. 
(2)AfwceW.  St,  hai.,  1871,  XllI,  458. 
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Uomo  straordinario  fa  Carlo  Pronais,  anzi  tipo  d'uomo:  an- 
titesi della  volgarità,  carattere  ferreo,  volontà  adamantina  in 
corpo  sottile  e  delicato.  Schivo  di  infingimenti  di  convenzione, 
svogliato  per  le  comuni  compiacenze,  difficile  di  contentatura, 
severo  con  sé,  paziente  o  noncurante  dei  mediocri  ;  non  mai  spar- 
latore ed  incurioso  di  maldicenze  e  di  minutaglie.  Grave,  serio, 
burbero  e  salvaticene,  quasi  a  discacciarsi  i  fastidiosi.  Credente 
e  filosofo  con  vampi  di  giambica  energia  contro  ogni  ragione  dì 
ciurmadori  (1). 

Fu  dei  primi,  fra  noi,  a  sposare  alla  erudizione  archeologica 
una  schietta  eleganza  di  forme,  venutagli  dal  lungo  studio  dei 
classici.  Ed  anche  Vincenzo  si  compiacque  dei  classici,  special- 
mente latini.  Anzi,  e  non  credo  si  sappia,  ebbe  facilità  di  det- 
tato nello  stile  epigrafico  ed  in  talune  circostanze  mi  facefa 
leggere  certe  sue  iscrizioni  latine,  argutamente  facete,  che  di- 
mostravano come  facile  avesse  il  maneggio  di  quella  lingua  e 
ne  conoscesse  le  intime  bellezze.  Ma,  negli  scritti,  preferi  queUa 
brevità,  un  po' asciutta  che,  quando  è  unita  alla  precisione  ed 
air  aggiustatezza  del  linguaggio,  è  pur  sufficiente  nelle  esposi- 
zioni erudite. 

L'opera  di  Vincenzo  Fromis  fu  insuperabile  nel  governo  della 
Biblioteca  del  Be ,  ricchissima  di  cimeli  radunati  con  industre 
solerzia  dai  due  Promis.  Non  posso  mettere  il  piede  in  quella 
vasta  e  tranquilla  galleria  senza  vedermelo,  1*  amico  Vincenzo, 
tutto  gaio  e  premuroso. 

In  quella  Biblioteca  egli  visse.  Quei  libri  erano  per  lui  titoU 
di  vanto,  erano  mezzi  per  largheggiare  e  beneficare. 

Passò  venticinque  anni  in  quella  Biblioteca,  ed  in  questo 
quarto  di  secolo  non  un  solo  giorno,  non  uno,  di  vacanza. 

Una  volta  il  Ke  chiamoUo  a  Monza,  un'altra  a  Roma.  Non 
appena  v'udì  i  reali  comandi,  fece  tacere  ogni  curiosità  di  anti- 
quario e  volossene  a  Torino  per  rientrare    nella  sua  Biblioteca. 

Alle  incessanti  richieste,  egli,  pur  di  rispondere,  non  rispar- 
miava ricerche  talora  faticose,  studi  anche  penosi;  sempre  era 
premuroso  con  amici  e  colleghi,  paziente  coi  curiosi,  sofferente 
cogli  importuni,  sereno  cogli  invidiosi  e  coi  maligni  che,  non  tutti, 
stanno  cogli  sfaccendati. 


(1)  V.  la  mia  Opera  cinquant^aria  suddetta,  p.  338. 
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Aiutato  da  memoria  tenacissima,  teneva  in  testa  non  solo  il 
catalogo  della  librerìa,  ma  le  materie  contenute  nei  libri.  Cosic- 
ché era  guida  amorevole,  paziente  e  perita  nei  laberinti  di  quella 
immensità  di  libri  e  di  codici.  Largo  e  generoso  non  pativa 
i  Tizi  che  s'appongono  ai  bibliotecari:  la  gelosia,  la  diffidenza, 
la  tenacità. 

Con  non  larga  dotazione  ingegnavasi,  non  solamente  di  tenere 
a  giorno  le  maggiori  serie  di  libri  e  specialmente  quelle  patrie; 
ma,  accorgendosi  di  avere  un  frequentatore  serio,  gli  suggeriva 
e  gli  provvedeva  libri  opportuni  e  recenti. 

D'animo  candido  e  sincero  :  riguardoso  e  timidetto,  ma  pieno 
di  nobile  cortesia  e  di  afifettuose  sollecitudini.  Non  conobbe  che 
amici.  La  fede  religiosa,  sempre  salda  nella  sua  famiglia,  in  lui, 
da  grazia  s'era  fatta  convinzione,  conforto  e  speranza. 

In  tempi  agitati  visse  calmo  e  ritirato.  La  cosa  pubblica  non 
lo  seduceva  coll'ebbrezza  delle  lotte,  colla  necessità  degli  sfoghi, 
col  pungolo  dell'ambizione. 

Non  già  die  nascondesse  le  sue  preferenze,  o  che  non  pal- 
pitasse per  le  vicende  del  paese.  Ma,  da  me  che  con  lui  aveva 
unanimi  i  sentimenti  ma  più  viva  la  passione,  Vincenzo  Promis 
non  si  lasciò  mai  persuadere  che,  quando  le  menti  sono  divise, 
nell'inazione  non  media  sed  nulla  vìa  est  (l). 

Breve  di  statura,  complesso  ma  agile,  collo  sguardo  buono, 
col  sorriso  sulle  labbra,  florido  nelle  guance.  Sembrava  che  per 
lai  gli  anni  non  corressero  di  dodici  mesi.  Eppure  un  morbo  re- 
pentino, misterioso  e  violento  gli  strozzò  il  respiro  nella  fatai 
notte  sul  19  dicembre  1889,  essendo  in  età  d'anni  cinquanta 
e  mezzo. 

Cod  era  rapito  ai  dolcissinii  affetti  della  madre  e  di  due 
sorelle  che  sconsolate  gli  sopravvivono  (2).  Cosi  era  tolto  alla 
soave  consuetudine  dei  tanti  amici:  così  alle  continue  occupazioni 
dei  suoi  studi;  cosi  alle  cure  ed  all' incremento  della  sua  Biblio- 


(1)  Liv.,  XXXII,  21. 

;2)  Fanny  e  Teoflla.  Un  fratello  minore,  l'avvocato  Enrico,  morì  di  32  anni 
il  9  d'ottobre  del  1873,  quando  dava  speranze  di  promettente  carriera, 
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teca  ;  di  quella  Biblioteca  che  tanto  amò,  tanto  avvantaggiò  ;  di 
quella  Biblioteca  che  fu  la  prima,  la  maggiore,  la  costante  sua 
sollecitudine  esteriore  ;  di  quella  Biblioteca  nella  quale  e  per  la 
quale  visse,  formandola  palestra  di  forti  studi  e  riunione  simpatica 
di  serene  amicizie. 


L'Accademico  Segretario 
Gaspare  Gorresio. 
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DONI 

FATTI 

iLLA  REALE  ACCADEMIA  DELLE  SCIENZE 

DI      TORINO 

■ 

OPERE  ACQUISTATE  PER  LA  SUA  BIBLIOTECA 
Dal  30  NoTexnbre  al  14  Dicembre  1890 


Glasse  di  Scienze  Fisiche,  Matematiche  e  Naturali 


NB.  Le  pubbUcazioni  notate  con  un  asterisco  si  hanno  in  cambio; 
((udla  notate  con  due  asterischi  si  comprano  ;  quelle  senza  asterisco  si  ricevono  in  dono 


*B0rgeDS  MuseaiDs  Aarsberetning  for  1B89.  Bergen,  1890;  1  voi.  io-8^.         Direi,  dei  noteo 

di  Bergeo. 

*  BoUetio  de  la  Société  belge  de  iMicroscopie;   t.  XVIII,  n.   1.  Bruxelles*     società  i>eig« 

1890;  Ìn-8^.  di  Hìcrotcopia 

(Bnuselle). 

*  Hesoltados  del  Observatorio  Nacìonal  Argentino  en  Cordoba,  eie  ;  voi.  XII,  acc.  nai.deiiese. 

Observaclones  del  ano  1879.  Buenos  Ayres,  1890:  in-4".  '"  Cordova 

(Rep.  Argeotina). 

*  Proceedings  of  the  Cambridge  philosophical  Society;    voi.   Vii,  part.  9.    socìeiè  filosofica 

Cambridge,  1890;  in-8*.  **'  c«mbri^e. 

*  The  probable  cause  of  the  displacement  of  beacb-lìnes;  by  Axel  Blytt  acc.  delie  sciente 

(Cbristiania  Videnskabs  -  SeIskabs'ForhandIinger  1889,  n.  1).  Cbristiania,     "*'  cnstiaaia. 
1889;  in-8«. 

—  Bidrag  tei  Kundskaben  om  Norges   Hemipter-og   Orthopter-Fauna,  af  id. 
W.M.  ScHdVBN  (Cbristiania  Vid.  -  Seiskabs  Forbandl.  1889,  n.  5).  Cbri- 
stiania, 1889;  in-8®. 

—  Ein  Fandamentalsatz  in  der  Theorie    dei-  unendiicben  Gruppen  ;  von  là, 
Sophus  LiB  rChristiania   Vid.  -  Seisk.   Forh.    1889,   n.  7).  Cbristiania, 

1889;  in-8o. 
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Acc  delle  scieose   qd  soiDe  Froshwater  Ostracoda  and  Copepoda,  raised  from  Drìed  Ao- 

'  slralian  Mud-  by  G.  O.  J 

Chrislianìa,  1889;  iii-8''. 


di  cruiiio.a.  slralian  Mud-  by  G.  O.  Sabs  (ChrisUania  Vid.  -  Seisk.  Forh.  1889,  n.8). 


i.i  Od  a  small  Collection  of  Fresh water   Rntomostraca   from  Sydney,  bj 

G.  O.  Sabs  (Chrìstìania  Vid.  -  Seisk.  Forh.  1889).  ChrisUania,  1889; 
in.8^ 

II.  Professor  Chrìsten  Smìths  Dagbog  paa  Reisen  til  de  Canarìsche  Oer  i 

1815,  ved.  F.  C.  KuEa  (ChrisUania  Vid.-  Seisk.  Forh.  1889,  ii.  10). Chri- 
sUania, 1889;  in-8^ 

id.  Addenda  et  Corrigenda  ad   Enuroeralionem    Bryinearum    Dovrensiom. 

auctore  N.  C.  Rindbebg  (ChrisUania  Vid.  -  Selk.  Forh.  1888,  n.  6); 
auctore  Ch.  Kaurin  (Christiania  vid.  •  Selk.  Forh.  1889,  n.  11}.  ChrisUa- 
nia, 1889;  in-8''. 

^^-  Supplement  til  H.  Siebke's  Enumeratio  Insectorum  Norvegicoram,  fase. 

IV.  (Diptera);  af  W.  M.  Schotrn  (ChrisUania  Vid.  -  Seisk.  Forh.  1889, 
n.  19).  Christiania,  1889;  in-8^ 

id.  Oversigt  over  Videnskabs-Seiskabets  Moder  i  1889.    Christiania,  1890; 

in.8''. 

Soc  irta  geologica  *  TransacUons  of  the  Edinburgh  geological  Society;  voi.  Vi,  part  1.  Edio- 
di  Ed.mborgo.  |,^pg^,     ,390.  j^^go. 

R.  Accademia     *  Atti   della  R.   Accademia  economico-agraria  dei  Georgofili  di  Firenze; 
d,M  ocorgoGii  4,  gerie  yjji    XIII,  disp.iV  Firenze,  1890;  in-8^ 

di  FircDxe.  '  >         r  •  > 

j.  V  Carvs      *  Zoologischer  Anzeiger  herausgegeben  von  Prof.  J.  Victor  Cabcs  in  Leipzig, 


(Lipaia). 


etc;  XIII  Jahrg.  n.  359.  Leipzig,  1890;  in-8*. 


Soc.  scieiiti6ca  *  Memorias  y  Rovista  de  la  Sociedad   cientilìca   e  Antonio   Alzate  •  :  t.  IV, 

A«ur.io  AL«.T.  cuadernos  1  y  «.  Mexico.  1890;  in-8^ 

(Messico).  J                                       » 

OMerv.  meteor.  *  Observatorìo  meteorológlco-magneUco  centrai  de  Mexico  ;  BoleUn  mensual 

del  He»ico  j   f,    q,  7., 3    México,  1890;  in-4'. 

A.  Osservatorio  *  Pubblicazioni  del  R.  Osservatorio  di  Brera  in  Milano;  n.  XXXVII.  —  Ao- 

èiiroD.di  Brera  damonto  annuale  e  diurno  della  pioggia  nel  clima  di  Milano  perE.  PiRi- 

'""•■"'^-  Milano,  189. ,  in.4''- 

Ou.  fisico -centr.  *  Annalon  des  Physikalischen  central-Observatoriams   heraasgegebeo  von 

di  Pietfoborgo.  Il   vViLD;  Jahrg.  1889,  Theil  1.  St.-Petersburg,  1890;  in-4». 

R.  Oss.  astroDom.  Magnetìsche  und  meleorologische  Beobachtungen  an  der  k.  k.  Stero warleia 

di  Praga..  pp3g  j^  j^i^^^   jgg^    p,.ag^   iggQ.  in.4. 
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^    Alti  dell*  Accademia  poDtiBcia  de' NooW  Lincei,  ecc.;   anno  XLIII,  Se»-    Acead.  PontiBou 
siooe  II!  del  83  febbraio  1890.  Roma,  1«90;  in-4*.  '"•^r^JIIL^*"'*' 

Imperiai  University  of  Japan  (Teikoku  Daigaku)  —  The  Calendar  for  the  year    umveniU  imp. 
1889-90.  Tookyo.  1889;  I  voi.  ln-8*'  picc.  di  Tokio 

(Giappone). 

Internationale  Erdmessang  —  Das  Schweizerische  Dreiecknelz  herausgegeben    comm.  geodetu: 
von  der  Schweìzerischen  geodMischen  Comroission:  V  Band,  -  Astrono-         S'^iwra 
miscbe  Beobachtongen  im  Tessiner  Basìsnetze,  auf  Gà'brìs  und  Simpion 
definitive  Dreiecksseltenlàngen  ;  geograOsche  Coordinaten.  Zuricfa,  1890 
in-8*. 

Sar  un   théorème  de  M.  Mannheìm,  par  E.  Catalan.  Rome,  1890;  1  fase.        L'Antora 
in-8''  gr. 

Una  gita  sulle  Madonie  e  sull'Etna;  di  Antonio  DbGibgorio.  Torino,  1889;  l'a. 

1  fase.  in-8". 

Nei  dintorni  di  Palermo;  di  Antonio  DBGaEGORio.  Torino,  1889;  1  fase.  i<** 

in-8°. 

Conférence  faite  à  la  Société  de  Géographie,  h  Laon  ;   par  J.  Hinrivaux*  i^'a. 

Directeur  de  la  manufacture  des  glaces.  —  Étude  sur  Saint-Gobain  : 
P  Descrìption  historique,  géologique  du  pays;  Un'Origine,  développement 
de  la  manufacture  des  glaces.  Tours;  1  fase.  in-8*. 

Le  Verre  et  le  Cristal,  par  M.  J.  Uenkivaux  (Extr.  de  divori  jeamaox  i«i 

techniques  fran^is  et  étrangers,  rendant  compte  dePouvrage  de  M.  Hen- 
RiVAOx  t  Le  Verre  et  le  Cristal  »):  1  fase.  in-8"». 

—  -    Sur  les  dévitri6ca(ions  des  verres  ordinaires  du  commeroe;  par  MM.  !^* 

Appebt  et  Heneivacx  (Extr.  des  Cotnptei^rendui  de  l'Académie  des 
ScieneeSf  Institut  de  Franco);  4  pag.  in-i**. 

Résamé  météorologique  de  Tannée  1889  pour  Genève  et  le  Grand  Saint-  l*a. 

Bernard,  par  A.  Kammbbmann.  Genève,  1890;  1  fase.  in-8o. 

La  gamme  musicale  majeure  et  mineure,  par  Charles  Mbbbbns.  Paris,  1890;  I''a- 

1  fase.  in.8**. 

Il  coccodrillo  fossile  (Stencosaurus  Barettoni,  Zigno)  di  Tresche,  nei  Sette  i^'a. 

Comuni;  Cenni  del  Prof.  Giovanni  Omboni.  Venezia,  1890;  i  fase. 
in-8«. 

Sulle  forze   elementari  elettromagnetiche  ed  elettrodinamiche;  II.  Memoria  Vk 

del  Prof.  Augusto  Righi.  Bologna,  1890;  1  fase,  in-4^ 


AIU  déOa  IL  Accademia  ~  Voi.  XXVI.  17 


Digitized  by 


Google 


262     DONI  FATTI  ALLA  R.  ACCADEMIA  DELLE  SCIENZE  DI  TOKINO 

Classe  di  Scienze  Morali,  Storiche  e  Filologiche. 

dal  7  al  21  Dicembre  1890 


Donatori 


B,  Acc.  delle  Se. 
di  ClirisiiiiDia. 


*  Dipìomatiske  Aktslykker  vedkommende  Norges  Opgjor  med  Danmark,  1S18- 
1819,  eie,  udgivet  af  Dr.  Yngvar  Niklsbn  (Christiania  Videnskabs-Se- 
Iskabs  Forhandlinger  1889,  d.  i).  Christiania,  1890;  in-8o. 


id. 


De  gamie  loves  inynding,  af  Ebbe  Hebtzbbbg  (Christiania,  Vid.-Selsks.,e(^, 

1889,  n.  3).  Christiania,  1889;  in-S*». 


1,1  BeitrSge  zur  etymologischen  Erlàuterung  der  armenischen  Sprache,  yod 

Dr.  Sophus  BuGGE  (Christiania  Vid.-Selsk.,  eie,  n.  4).  Christiania,  1889: 
in-8^ 

w.  Om  et  myntfund  fra  Imsland  i  Ryfylke,  af  Dr.  L.  B.  Stenbbsen  (Chri- 

stiania Vid.-Selk.  Forh. ,  1889,  n.  6).  Christiania,  1889;  io-8®. 


UnWortità 
di  Insprak. 


Akadenaische  Behòrden,  Personalstand  und  Vorlese-Ordnung  an  der  L  L. 
Leopold  Franzens-UniversilSt  zu  Innsbruck  im  Winler-Semester  1 890-91. 
Innsbruck,  1890,  1  fase.  in-4''. 


R.  Soc.  Saisooe 

delie  Scienze 

(Llptl.). 


*  Berichte  iiber  die  Verhandlungen  der  k.  SSchsischen  Gesellschaft  der 
Wissenschaften  zu  Leipzig;  philologisch-historìsche  Classe  1890,  I.  Lei- 
pzig. 1890;  in^^ 


n.  Islil.  Lonib. 
(Milano). 


*  Uendiconti  del  R.  Istituto  Lombardo  di  Scienze  e  Lettere  ;  serie  9*,  voi. 
XXllI,  fase.  17,  18.  Milano,  1890;  in-8''. 


Mioiftero  di  Agr. 

Ind^  Comm.  ' 

(noma). 


*  Bollettino  di  Notizie  sul  Credito  e  la  Previdenza ,  anno  Vili,  n.  9, 10.  Roma, 
1890;  in-8^ 


(Venezia). 


I  diarìi  di  Marino  Sanuto,  ecc.:  t.  \\\,  fase.  133.  Venezia,  1890;  in-é". 


UnÌTor»iU 
di  Gicsien. 


Personal-Bcstand  der  Grosslierzoglich  Messischen  Ludwigs-UniversitSt  Gies- 
sen:  Winter-Semester,  von  Oktoher  1889  bis  Oslern  1890:  —  Sommer- 
Semester,  von  Oslern  bis  Knde  Seplember  1890.  Giessen,  1889-90;  S  fase. 
in-80. 


Verzeichniss  der  Vorlesungen  welche  auf  der  Grossherzoglich  hessischen 
Ludewi^s-Universitiit  zu  Giessen,  im  Sommerhalbjabre  189f»,  und  Wìd- 
lerhalbjahre  1890-91.  (iiessen,  1890;  2  fase.  in-8». 
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FesUchrift  Sr.  k  Hoheit  dem  Grossherzoge  von  liessen  und  bei  Rhein  Lu- 
dewì^  IV,  zuin  95  Ausust  1889  gewidmet  von  Rector  und  Senat  der 
LaodesQoi versi tàt  :  Remerkungen  zar  Kriminalstatìstik  der  Grossherzog- 
thams  Hessen,  besonders  zur  Statistìk  des  Rettels  und  der  Landstrei- 
cherei;  von  Dr   Hans  Bennecke.  Giessen,  1889  ^  t  fa*c.  in-4**. 


Uui  versila 
ili  Giesseo. 


Die  politische  Slellung  der  deutschen  Stàdie  von  1131-1431,  mit  besonderer 
Beiiìckticbtìgung  ihrer  Belheiligung  an  den  Refornibestrebungen  dieser 
Zeit;  lnaug.-Diss.  zur  Erlangung  der  Doclorwiirde  der  hohen  philosoph. 
hacaltàt  der  Cross  Hess.  Ludew.-Univ.  zu  Giessen;  vorgelegt  von  Fritz 
DiRTz.  Giessen,  1889;  1  fase.  in-8''. 


id. 


De  partìcalamm  <  OTI  et  'Q2  >  apud  Demostbenem  usu;  Dissert.  inauguratisi 
quam  ad  summos  in  Philosopbia  honores,  etc,  rite  impetrandos  scripsit 
Guilelmus  Rbbb.  Gissae,  MDCCCXC  ;  1  Tasc.  in-8^ 


l'i. 


De  malatis  centuriis  Servianis  :  Diss.  inaug. ,  qoam  ad  suromos  in  Philos. 
honores,  etc,  rite  impetrandos  scripsit  Fridericus  Schhidt.  Gissae, 
MDCCCXC;  1  fase.  in.8". 


M. 


*  Index  Lectionum  in  Acad.  Rostochiensì  Semestri  hiberno  A.  MDCCCLXXXIX- 
XC,  ab  die  XVI  m.  Octobris  publice  privatimque  habeudarum  :  Inter- 
pretationum  hexada  alteram  Friderìcus  Marx  praemisit.  Rostochii  ;  1  fase 
in-4^ 


Univenlà 
di  Roslock. 


Semestri  aestivo  A.  MDCCCXC,  ab  die  XVI  m.  Aprilis  publice  privatim- 
que habendarum  :  Quaestiones  Herodoteas  Edvardus  Schwartz  praemisit. 
Bostochii;  1  fase,  in-4^ 


id. 


Verzeichniss  der   Behórden,  Lebrer,  Institute,  Beamten  und  Studiren- 

dea  auf  der  Cross.  Univ.  Rostòck,  Winter-Sem.  1889-90,  und  Sommer- 
Sem.  1890.  Rostock,  1890;  2  fase,  in-8^ 


id 


Lehrplan  der  Juristen-Pacultdt  zu  Rostock  ;  9  pag.  in-8*. 

Der  Einfluss  der  Konkurseroffnung  auf  die   Erfìillung  der  Recbtsge- 

schàfle  des  Gemeinscbuidners  mit  besonderer  Beriicksicbtigung  von  Pachi 
uod  Miethe;  Inaug-Diss.  zur  Erlangung  der  Doct  der  hohen  jurist. 
Fac.    etc,   vorgelegt   von   Friedrick    Belck.   Rostock,    1889;    1    fase. 


Id. 

Id. 


Die   Handiungsvollmacbt  unter   Beriicksichtigung  der  Vollmacbt    des 

Frokuristen,  Korrespondentrheders  und  Schìffers  ;  Inaug.  Diss.  etc.  ;  von 
Johannes  Buchka.  Rostock,  1890;  1  fase.  in-8*'. 


Id. 


Ueber  den   Tausch;   lnaug.-Diss.,  etc;  von  H   Seeger.  Uostock,  1890; 

1  fase.  in-8*. 


Id. 
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Uoiteniu Neukirch  ara  Hohwalde  bis  zum  Brefeiungskriege  ;  lDaa9.-Diss.  elc.der 

di  Rottoci.  ij^jjg^    pjjjj^^    Pg^    gjj.      y^jn    Qg^jrg  WiLK.   Giessen,    1869;    I  fase. 

iii-8<». 

((>•  Heinrich  der  Lòwe  vou  Mecklenbarg;  1.  Seine  BeziehuDgen  za  Brande- 

borgi  11.  Seine  KUrapfe  gegen  Wisroar  und  Rostock  ;  Inaug.-Diss.  etc^ 
der  pbilos.  Fac.  etc ,  von  Theodor  Fischkr.  Schwerein  i.  M.,  1889^  1  fase. 
io-8*^. 

><)  Liibecks  Stellang  in  der  Hanse  bis  zur  Mitte   des  \1V.  Jahrhunderts; 

Inaug.-Diss.,  ctc,  der  philos.  Fac.  etc,  von  Gustav  Beig.  Rostock,  (889; 
1  fase.  in-8». 

Id.  Zur  Metrìk  des  deutschen  Rolaodsliedes  :  Inaug.-Diss.,  eie.  der  phik>s. 

Fa3  etc.,  von  Franz  Spencker.  Rostock,  1889 ^  i  fase.  in-8*. 

Id.  Der  Gote  Gerhard  von  Rodolf  von  Ems  in  seiner  Bedeatong  for  die 

Sittengeschìchte;  Inaag.-Diss.«  etc,  der  philos.  Fac,  eie.;  von  Angnst 
DoBBBiTiN.  Rostock,  1889;  1  fase   in-8'*. 

Id.  Der  Versbaoim  Reinke  ^os.  Ein  Beitrag  zur  Metrick  des  Mittelnieder- 

deutschen;  Inaug.-Diss.,  etc.  der  philos.  Fac  ,  etc. ,  von  Helmuth  SsLTr 
Rostoek,  1890;  1  fase.  in-8o. 

^^'  —  Heinrich iFerdinand  Mdller  ein  Schauspielldichter  des  XVIII.  JahrhnD* 

derts;  Inaug.-Diss.,  etc,  der  philos.  Fac,  etc;  von  Max  von  ScBRom. 
Berlin,  1890;  1  fase   in-8*. 

Id.  Wernhers  Marìenleben  in  seinem  Verhàltnisse  zum  e  Liber  de  infiBtìa 

sanctae  Mariae  et  Christi  Salvatoris  »,  nebsteinem  metrischen  Anhange: 
Inaug.-Diss.,  etc,  des  philos.  Fac  ,  etc.  ;  von  Paul  Stbinbacseb.  Bei^o, 
1890;  1  fase  in-8^ 

L'i^r^  La  Vita  del  Diritto  nei  suoi  rapporti  colla  vita  sociale]:  Studio  comparativo 
di  fliosofia  giuridica,  per  Giuseppe  Cable,  Prof,  ordinario  di  FilosoBa 
del  Diritto  nella  R.  Univeriitè  di  Torino  ;  9*  ediz.  riveduta,  ampliata 
e  messa  in  correlazione  cogli  studi  contemporanei.  Torino,  1890;  1  voi. 
ln*8». 

Id.  La  Vida  del  Derecho  en  sus  relaciones  con  la  vida  social  ;  Estudio  comparado 

de  filosofia  del  derecho  por  Giuseppe  Cablk:  version  castelana  de  H.  Gì* 
NEB  de  Los  Rios,  y  Germén  Flóbez  LLmas.  Madrid,  1889;  1  voi.  in  8^ 

■ 
L'A.  Le    Perii    national  ;    par  le  Marqois   de   Nadaillac    Paris,   1890;    1  fase 
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Albissola  —  Apponti  archeologici,  storici  ed  artistici  di  Vittorio  Poggi,  Pre-  ^'^^ 

sìdeote  della  Sezione  archeologica  ed  artistica   della  Società  Savonese; 
parte  seconda.  Savona,  1890;  in-8<^. 

Dionigi  RoMANBTTi,  Capitano,  già  professore  alla  Scuola  di  Guerra  —  Isti-  l*a. 

tuzloni   ed  esempi   di   Letteratura  militare;  4*  edizione.  Torino,  1890; 
1  voi.  io- 16*. 

Breve    et   Ordìnamenta  populi  Pistoni  anni   MCCLXXXIIII   nunc  primum     l.  zdikaq». 
edìdit  Lndovicus  Zdbkaobr;  praecedit  de  ordinamentis  populi  pistorien- 
si8  saeculi  Xlll.  Dissertatio.  Mediolani,  MDCCGXCI  ;  1  voi.  in  4o. 


ì 


T 


rotino.  —  Stamperia  Reale  della  Ditta  G.  B.  Paravia  e  G. 
187  i96%)  18  11-91. 
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CLASSE 

ti 

SCIENZE   FISICHE,   MATEMATICHE   E  NATUBALI 


Adnnansa  del  28  Bfeembre  1890. 

PRESIDENZA   DSL   SOCIO   COMM.    PROF.    MICHBLB   LBBSONA 
PRESIDENTE 


Sono  preseati  i  Soci:  Cossa,  Direttore  della  Classe,  Bruno, 
Bbrruti,  Succi,  D'Ovidio,  Bizzozero,  Ferrari^,  Naccari,  Qia- 
coHiNi,  Segre  e  Basso  Segretario. 

Il  Segretario  legge  Tatto  verbale  deiradunanza  precedente  il 
quale  viene  approvato. 

Il  Socio  SiACCi  presenta  in  dono  un  volume  del  Prof.  Ridberq 
intitolato  «  Recherches  sur  la  constitution  des  spectres  d*e^ 
mission  des  életnents  chimiques.  »  Questo  lavoro  fu  inviato  dal- 
l'Autore al  compianto  Socio  Prof.  A.  Qenocchi,  che  negli  ultimi 
anni  di  sua  vita  copriva  Tufficio  di  Presidente  dell* Accademia. 
Vengono  letti  ed  accolti  per  la  pubblicazione  negli  Atti  i 
quattro  lavori  seguenti: 

V  ^  Su  di  un  muscolo  a  fibre  liscie  osservato  nella  zona 
ciliare  dell'occhio  del  Thynnus  vulgaris  (  Clinica  oculistica  della 
Università  di  Pisa)  ;  Nota  del  dott.  Emilio  Fara  velli,  presentata 
dal  Socio  Bizzozero; 

2*  «  Le  trasformazióni  razionali  dello  spazio  determinato 
da  una  superficie  generale  di  terz  ordine;  >  Nota  del  Prof.  Gino 
Loria  della  Università  di  Genova,  presentata  dal  Socio  D'Ovidio  ; 

3*^  «  Sopra  alcune  curve  regolari;  >  Nota  del  Profes- 
sore Giuseppe  Peano  della  Università  di  Torino,  presentata  dal 
Socio  Segre; 

4**  «  Suir accelerazione  di  second' ordine  nel  moto  roton 
torio  intomo  ad  un  punto  ;  »  Nota  del  Dott.  Enrico  Novarese, 
Assistente  presso  la  Facoltà  matematica  deir  Università  di  Torino, 
presentata  dal  Socio  Basso. 

Atti  déUa  R.  Accadèmia  -  Voi.  XXVI.  18 
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LETTURE 


Su  di  un  muscolo  a  fibre  liscie 
osservato  nella  sona  ciliare  delVocchio  del  Thynnus  yulgaris; 

NoU  del  Dott.  EMILIO  FARA  VELLI 


Durante  alcune  ricerche  anatomiche  comparative  che  intra- 
presi al  principio  di  questo  anno  scolastico  sull'occhio  dei  pesci 
richiamò  la  mia  attenzione  ima  particolarità  anatomica  abbastanza 
importante  che  riscontrai  nel  segmento  anteriore  dell' occhio  del 
tonno  {thynnus  vulgaris).  Indugiai  finora  a  descriverla  anzitutto 
perchè  il  materiale  che  potei  raccogliere  nell'inverno  era  troppo 
scarso  per  poterne  fare  uno  studio  ;  in  secondo  luogo  perchè  trat- 
tandosi, come  dirò  tosto,  d' una  forma  anatomica  visibile  ad  occhio 
nudo  dietro  un  esame  un  po'  accurato  dell'occhio,  dubitava  fosse 
già  stata  da  qualche  autore  descritta.  Non  avendo  però  trovato 
dopo  indagini  bibliografiche,  per  quanto  potei  accurate  (1),  alcuna 
notizia  in  proposito,  mi  decido  a  dame  un  cenno. 

Non  sarà,  credo,  inutile  che  per  maggiore  chiarezza  esponga 
in  brevi  parole  quanto  è  noto  per  studi  antecedenti  su  quella 
parte  del  segmento  anteriore  del  bulbo  che  ha  attinenza  coll'oi^ano 
sul  quale  dovrò  intrattenermi. 

Esiste  nell'  occhio  dei  pesci  un  legamento  anulare  il  quale 
unisce   la    cornea  all'  iride ,    corrispondente ,   secondo    Leuckart, 


(1)  Sento  il  dovere  di  rìngraziara  qui  il  chiarissimo  prof.  Richiardi  il 
quale  in  questa  ed  in  altre  occasioni  con  squisita  gentilezza  e  liberalità  miss 
a  mia  disposizione  la  sua  ricchissima  biblioteca. 
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Angelucci  e  Berger ,  al  legamento  pettinato  degli  animali  supe- 
riori. La  sna  forma  e  le  sue  dimensioni  variano  assai  nelle  di- 
verse specie. 

Dal  mai^e  sclerale  anteriore  poi  ed  all' estemo  del  detto 
legamento,  ne  parte  un  altro  che  copre  la  superficie  estema  della 
porzione  anteriore  della  coroidea.  Si  chiama  legamento  ciliare  ed 
è  costituito  di  fibre  connettive  compatte  che  all' indietro  vanno 
diminuendo  di  volume.  Berger  (1),  il  quale  fece  uno  studio  assai 
interessante  sull'occhio  dei  pesci,  Leuckart  e  Leydig  non  riscon- 
trarono mai  nello  stesso  delle  fibre  muscolari. 

Ecco  ora  quello  che  io  ho  osservato:  separando  con  un  taglio 
praticato  un  po'  allindietro  dell'equatore,  la  parte  anteriore  dalla 
posteriore  di  un  occhio  di  tonno,  e  staccando  con  cautela  nel- 
l'emisfero anteriore  la  coroidea  dalla  sclerotica,  si  incontra  presso 
a  poco  in  corrispondenza  dell'equatore,  nel  quadrante  superiore 
posteriore  dell'occhio  (che  corrisponderebbe  al  quadrante  superiore 
estemo  dell'emisfero  anteriore  dell'occhio  umano)  un  nervo  abba- 
stanza voluminoso  (diametro  di  poco  inferiore  ad  1  mm.)  il  quale 
dopo  aver  perforato  dall'esterno  all'interno  una  delle  due  valve 
ossee  che  costituiscono  lo  scheletro  dell'occhio  del  tonno,  si  dirige 
verso  la  cornea.  Dopo  breve  decorso,  dividendosi  di  solito  in  due 
rami,  si  immette  in  un  tessuto  d'aspetto  biancastro,  quasi  lardaceo, 
soccolento,  il  quale  viene  messo  assai  bene  in  evidenza  staccando 
con  leggera  trazione  tutta  la  periferia  dell'iride  dalla  cornea.  Si 
presenta  allora  come  un  rialzo  leggermente  convesso,  che  per  una 
lunghezza  di  22-25  mm.  dal  margine  periferico  dell'iride  si  porta 
all'indietro  per  circa  7  mm.  diminuendo  progressivamente  di  spes- 
sore per  confondersi  col  tessuto  coroideale.  Ai  lati  diminuisce 
pure  a  poco  a  poco  di  spessore  finche  si  continua  nel  legamento 
ciliare  del  quale  fa  parte. 

Staccati  dei  frammenti  di  questo  tessuto  in  parecchi  punti  ed 
esaminati  al  microscopio  trattandoli  prima  con  carmino,  ma  meglio 
con  ematossilina,  si  trovano  costituiti  da  un  intreccio  di  fibre  le 
quali  hanno  tutti  i  caratteri  delle  muscolari  liscie.  Hanno  una 
forma  fusata  ed  una  lunghezza  che  varia  da  0,066-0,110  mm.; 
sono   provvedute  di  un  nucleo  spiccatissimo  di  forma  ora  ovale,  ora 


(1)  £.  Bbrqer.  Beitrdge  zur  AnaU  des  Seìiorganes  der  Fische.   Morpho- 
logiicheB  Jahrbucb,  1883,  S.  97. 
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a  bastoncino,  talora  rotondeggiante,  il  cui  diametro  longitudinale 
oscilla  tra  0,005-0,007  ram.,  il  trasverso  tra  0,002-0,004  mm. 
alle  cui  estremità  si  notano  delle  granulazioni  fine  e  rifrangenti 
(V.  fig.  1«). 

Tra  queste  fibre  si  trovano  qua  e  là  dei  nervi  midollati,  ora 
isolati,  ora  a  fascio.  Avendo  acquistato  la  sicurezza,  in  seguito  a 
numerose  preparazioni  di  tali  forme  elementari,  che  il  tessuto  in 
discorso  era  di  natura  muscolare  a  fibre  liscie ,  passai  allo  stadio 
più  esatto  della  forma  di  tale  muscolo  e  dei  suoi  rapporti. 

Decalcificai  perciò  la  sostanza  ossea  della  sclerotica  in  solu- 
zione di  acido  cromico  ali*  1  ^/^  o  in  soluzione  preparata  secondo 
la  formola  di  Ebner,  e  della  metà  anteriore  del  bulbo  praticai 
col  mìcrotomo  sezioni  in  tutti  i  meridiani. 

Tralascio  per  brevità  di  descrivere  il  legamento  anulare  corneo- 
irideo,  perchè  poco  avrei  da  aggiungere  alla  descrizione  data  da 
Berger  (1)  e  da  altri,  limitandomi  solo  al  legamento  ciliare. 

Distinguerò  dello  stesso,  per  maggiore  semplicità,  una  parte 
occupante  circa  i  ^/^  della  periferia  del  bulbo  di  natura  connet- 
tivale,  ed  una  parte  corrispondente  al  rimanente  tratto,  che  a 
presenta,  come  dissi,  modificata,  ingrossata  e  di  natura  evidente- 
mente muscolare. 

Per  la  prima  porzione  è  perfettamente  esatto  quanto  ne  dicono 
Berger,  Leuckart,  ecc.;  cioè  sulle  sezioni  meridiane  si  appalesa 
come  un  piccolo  fascetto  di  fibre  connettivali  compatte,  che  si 
inserisce  al  punto  in  cui  la  superficie  intema  della  cornea  si  con- 
tinua nella  sclerotica,  e  va  all' indietro  sotto  forma  di  una  sottik 
laminetta  perdendosi  nel  tessuto  sopracoroideale.  Ha  uno  spessore 
che  varia  tra  0,110-0,137  mm.  Come  prima  per  dilacerazione, 
cosi  pure  sulle  sezioni  meridiane  non  incontrai  mai  delle  fibre 
muscolari  (V.  fig.   2*). 

L'altro  tratto,  che  comprende  il  terzo  posteriore  superiore  della 
zona  che  forma  questo  legamento,  ha  l'aspetto,  anche  ad  occhio 
nudo,  di  un  piccolo  muscolo  con  una  parte  mediana  più  sviluppata 
la  quale  va  assottigliandosi  gradatamente  alle  due  estremità  ante- 
riore e  posteriore.  Lo  spessore  massimo  del  ventre  muscolare  è 
di  circa  1,5  mm.  La  superficie  rivolta  verso  la  coroidea  è  molto 


(1)  hot.  cit..  pag.  103. 


Digitized  by 


Google 


su    DI    UN    MUSCOLO    A    FIBBE    LISCIE  271 

più  conTessa  di  quella  che  guarda  la  sclerotica;  questa  anzi  in 
talune  sezioni  riscontrai  perfettamente  piana.  Esaminando  una 
serie  di  tagli  meridiani  del  tratto  suddetto,  si  osserva  che  tale 
forma  caratteristica  va  perdendosi  dalla  parte  mediana  verso  i 
Iati  per  un  progressivo  assottigliamento  del  ventre  finché  alla  fine 
a  confonde  nel  legamento.  La  lunghezza  del  muscolo,  dall'attacco 
corneale  al  punto  opposto  in  cui  si  perde  nel  tessuto  sopraco- 
roideale,  è  di  7  mm.  circa. 

Nelle  sezioni  meridiane  si  vede  che  le  fibre  muscolari  sono 
tutte  dirette  dall*  indietro  all' avanti,  stipate  le  une  accanto  alle 
altre.  Poco  numerosi  sono  i  vasi,  numerosi  invece  i  nervi,  i  più 
voluminosi  dei  quali  si  trovano  di  solito  alla  parte  intema  e  po- 
steriore. La  faccia  esterna  del  muscolo  è  parallela  ed  attigua 
alla  lamina  intema  del  cercine  osseo  scleroticale,  la  quale  è  ri- 
vestita da  un  sottile  strato  intermedio  di  connettivo  lasso.  La 
fa^^cia  intema,  partendo  dall'inserzione  corneale  per  un  tratto  che 
faria  alquanto  nei  singoli  occhi  da  1-2,5  mm.,  è  in  rapporto  col 
legamento  irido-coraeale  ;  per  il  resto  della  sua  estensione  colla 
superficie  e^stema  della  coroidea,  dalla  quale  viene  separata  so- 
lamente da  una  strìscia  di  pigmento  che  si  continua  con  quello 
della  superficie  anteriore  deiriride.  Noto  qui  per  incidenza  che 
lo  spazio  compreso  tra  la  periferìa  della  cornea  e  la  base  del- 
l'iride, occupato  dal  legamento  irìdo-comeale,  varìa  alquanto 
per  forma  e  dimensione  nei  diversi  occhi.  Talora  è  ampio  ed  ha 
la  forma  di  un  trìangolo  equilatero  (V.  fig.  3*  d) ,  tal  altra  an- 
gusto per  una  maggiore  convessità  della  parte  anterìore  intema 
del  muscolo  e  protrusione  dell'irìde  (V.  fig.  "  4*  rf). 

La  cagione  di  questo  fatto  non  saprei  dire;  potrebbe  forse 
attribuirsi  alla  diversa  età  degli  animali,  ovvero  al  diverso  stato 
di  conservazione  dei  bulbi;  non  è  però  improbabile  che  si  tratti 
di  differenze  individuali,  le  quali,  come  è  noto,  si  presentano  di 
frequente  e  nel  modo  più  bizzarro  neir  occhio  dei  pesci.  Basta 
citare  a  questo  proposito  la  campanula  d'Haller,  la  (^uale  in 
alcune  specie  appare  notevolmente  più  voluminosa  in  im  occhio 
che  nell'altro  dello  stesso  animale  (1). 

L'inserzione  alla  periferìa  corneale  non   differìsce    da  quella 


(1)  Lbtdig,  Beit,  z.   mikr,  Anat.  u.  ErUwick    der  Rochen  u.  Hate  1857, 
p.  27. 
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di  tntto  il  legamento,  si  fa  però  su  una  superficie  più  estesa 
(0,5  mm.  circa)  in  ragione  del  maggior  spessore  del  settore  cor- 
rispondente. Ivi  il  tessuto  ha  un  aspetto  fibroso  assai  compatto. 
Le  fibre  più  esterne  si  inseriscono  alla  faccia  posteriore  della 
cornea  appena  al  davanti  ed  all'indentro  dell'attacco  di  questa 
all'anello  osseo;  le  centrali  e  le  in  teme  fanno  al  punto  d'inser- 
zione una  leggera  curva  colla  concavità  all'interno.  Questa  di- 
sposizione è  visibile  anche  nella  sostanza  corneale  per  brevissimo 
tratto,  poi  le  fibre  si  intrecciano  colle  lamine  corneali  e  non  mi 
riusci  di  stabilire  con  sicurezza  ulteriori  rapporti  di  quelle  con 
queste. 

L'estremità  posteriore  assai  assottigliata  si  confonde  collo 
strato  sopracoroideale  costituito  da  connettivo  a  larghe  maglie. 
L'iride  in  corrispondenza  del  descritto  settore  muscolare  pre- 
senta uno  spessore  notevolmente  maggiore  che  non  in  corrispon- 
denza del  resto  della  zona  legam ontosa  (V.  fig.   2*,   3*,   4*). 

Come  dissi,  questo  tessuto  è  assai  ricco  di  nervi  provenienti 
dal  tronco  cui  sopra  ho  accennato.  Non  mi  fu  possibile  finora, 
come  avrei  desiderato,  fare  delle  ricerche  sulle  loro  ultime  t^- 
minazioni,  per  la  mancanza  di  materiale  abbondante  e  fresco 
quale  si  esige  per  tali  sorta  di  ricerche. 

Conoscendo  ora  nei  loro  tratti  principali  l'ubicazione,  le  di- 
mensioni, i  rapporti  e  la  struttura  di  questo  muscolo  è  ovvio  il 
domandarsi  quale  possa  essere  la  sua  funzione.  Una  risposta  sod- 
disfacente a  questa  domanda  è  assai  difficile,  poiché  le  attuali 
cognizioni  anatomiche,  ma  specialmente  fisiologiche  suirocchio  dei 
pesci,  sono  troppo  piene  di  lacune  e  di  contraddizioni.  E  ciò  non 
deve  meravigliare  se  si  pensa  alle  varietà  grandi  che  esistono 
nella  forma  anatomica  di  questo  organo  nelle  singole  specie  alle 
quali  per  abitudini  di  vita  le  più  disparate,  deve  occorrere  un 
corrispondente  vario  modo  di  adattamento  dell'organo  visivo. 

Il  punto  fisso  d'inserzione  del  muscolo  essendo  alla  cornea,  è 
naturale  il  supporre  che  dovrà,  contraendosi,  far  sentire  la  sua 
azione  sulla  coroidea  stirandola  all'innanzi.  Se,  come  si  ammette 
da  Leuckart  (1)  e  altri,  l'azione  della  campanula  di  Haller  (la 
cui  struttura  a  fibre  muscolari  liscie  primamente  dimostrata  da 


(1)  Band  der.  gés,  Aug,  Bd.  11,  p.  227. 
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Leydig  (1)  è  da  altri  contestata  (2))  si  esercita  sulla  lente  in 
modo  da  appiattirla,  o  da  avvicinarla  alquanto  alla  retina,  o  da 
prodarre  questi  due  fatti  insieme,  per  cui  ne  risulterebbe  che,  al 
contrario  di  quanto  avviene  negli  altri  vertebrati,  rocchio  dei 
pesci  sarebbe  allo  stato  di  riposo  adattato  per  oggetti  vicini,  du- 
rante Taccomodazione  per  oggetti  lontani,  si  potrebbe  pensare 
che  questo  muscolo  possa,  stirando  leggermente  airinnana  la  co- 
roidea e  la  retina,  combinare  la  sua  azione  con  quella  della 
campanula.  Ma  oltreché  è  poco  probabile  che  la  retina  possa 
subire  senza  soffiime  dei  movimenti  per  quanto  leggeri  durante 
la  sua  funzione,  quest'ipotesi  appoggerebbe  su  un  fatto  che  è 
ben  lontano  dalFessere  dimostrato.  Ad  ogni  modo  ho  voluto,  ac- 
cennarla attendendo  che  da  ulteriori  studi  venga  colmata  questa 
lacuna. 

Concludendo  dunque  : 

Neirocchio  del  thynnus  vulgaris  il  legamento  irido-ciliare 
non  ha  la  stessa  forma  e  struttura  in  tutta  la  sua  estensione; 
mentre  nei  "^/^  circa  di  questa  è  costituito  da  una  sottile  lamina 
di  tessuto  connettivo,  nella  rimanente'  porzione  e  precisamente 
nel  quadrante  superiore  posteriore  (come  ho  constatato  in  due 
esemplari  intatti  del  pesce  in  discorso  che  ho  potuto  avere  a 
mia  disposizione),  si  trasforma  in  un  organo  assai  pib  voluminoso 
e  di  natura  muscolare  (fibre  liscie).  Non  so  se  lo  stesso  fatto  si 
verifichi  nelle  altre  specie  di  tonno. 

Circa  all'azione  fisiologica  di  quest'ultima  porzione  è  impose 
sibile  ora  pronunciare  un  giudizio. 

Al  Prof.  N.  Manfredi  i  cui  autorevoli  consigli  non  mi  man- 
carono mai  durante  queste  ricerche  mi  è  caro  porgere  qui  i  più 
vivi  ringraziamenti. 

Pisa,  18  maggio  1890. 


(1)  Hittologie,  p.  234. 

(2)  Bbaurbgaro,  Réch,  sur  les  plexus  vasculairés  de  la  chambre  post,  de 
V<eil  des  vertébrés,  Ann.  dea  scienceB.  nat.  (Zoologie)  1876,  serie  6,  t.  IV,  p.  116. 
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Le  trasformazioni  ragionali  dello  spazio 
determinate  da  una  superficie  generale  di  ter z*  ordine 

Nota  di    GINO  LORIA 


Come  è  noto,  nel  modo  di  studiare  le  trasformazioni  razionali 
dello  spazio  dal  Prof.  Cremona  proposto  e  ampiamente  svilup- 
pato (*) ,  sì  prendono  le  mosse  da  una  superficie  omaloide  ^  di 
coi  si  conosce  una  rappresentazione  su  un  piano  TI  e  si  studia 
se  e  di  quali  sistemi  omaloidici  essa  possa  far  parte.  In  tal  modo 
ogni  saperficie  omaloide  suscettibile  di  essere  elemento  di  un  si- 
stema omaloidico  si  presenta  come  ente  generatore  di  un  gruppo 
—  il  quale  può  anche  essere  costituito  da  un  solo  membro  — 
di  trasformazioni  razionali  dello  spazio  (**).   È  sempre  di  grande 


[*)  Nelle  due  note  SuUe  tnuformazioni  raùonali  nello  spazio  ioBerìte 
nei  Rend.  del  R.  Istituto  Lombardo  (T.  IV  della  2'  Serie,  p.  268  e  315)  e 
nella  Memoria  di  egual  titolo  pubblicata  negli  Annali  di  Matematica  (t.  V 
della  2»  serie,  p.  131). 

Per  alcuoe  denominazioni  da  me  adottate  e  certi  teoremi  tacitamente 
iDTocati,  rimando  alle  mia  Nota  SuUa  classificazione  delle  trasform<uioni 
rasionali  dello  spazio  e  in  particolare  stUle  trasformazioni  di  genere  0  (Rend. 
del  R.  Istituto  Lombardo,  serie  2*,  t.  XXIII ,  1890),  alla  quale  la  presente 
serve  di  prima  continuazione. 

(**)  Questo  &tto  non  ha  riscontro  nella  teoria  delle  corrispondenze  razio- 
nali fra  due  piani,  perchè  è  facile  dimostrare  che  una  curva  omaloide  (cioè 
ranonaUt)  dà  origine  al  massimo  ad  una  rete  omaloidica.  Sia  infatti  C  una 
curra  d'ordine  n  con  r^  punti  a  -pli  («  =  2,  3, . . .)  ;  affinchè  essa  possa  en- 
trare come  elemento  di  una  rete  omaloidica  è  necessario  che  sia 

(6)  Vi^-r^r^^Z 

Supposte  verificate  queste  relazioni,  una  rete  omaloidica  contenente  C  dovrà 
avere  un  numero  di  punti  fondamentali  semplici  il  quale  soddisfi  le  condizioni 

(e)         -±^-YSlfl),^-r,=2 

n«— 2«*^«  —  r,  =  1, 
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interesse  il  conoscere  completamente  la  composizione  di  tale  gruppo 
o,  in  altre  parole,  il  sapere  quali  siano  tutte  le  trasformazioni 
razionali  dello  spazio  che  ripetono  la  loro  origine  da  un'assegnata 
superficie.  Per  eseguire  questa  determinazione  hi  possiede  uno 
strumento  conveniente  in  quel  metodo  inventato  dal  Cremona  stesso 
per  costruire  le  trasformazioni  razionali  determinate  da  una  data 
superficie  —  metodo  di  cui  supponiamo  ora  e  in  seguito  nel  lettore 
perfetta  conoscenza  —,  disponendo  in  tutti  i  modi  possibili  del 
luogo  fis.so  e  della  rete  ausiliaria;  onde  applicarlo  fa  mestieri 
però  avere  presenti  quali  siano  tutte  le  reti  omaloidiche  di  cur?e 
piane  d'ordine  assegnato  e  non  dimenticare  che,  quando  la  su- 
perficie omaloide  considerata  è  suscettibile  di  parecchie  rappre- 
sentazioni univoche  fra  loro  equivalenti,  Vi  sono  su  dì  essa  più 
sistemi  di  curve  di  egual  natura  ma  corrispondenti  a  sistemi  di 
curve  piane  fra  loro  differenti  (mutabili  però  gli  uni  negli  altri 
col  mezzo  di  trasformazioni  univoche  lascianti  immutato  Tordine 
della  rappresentazione  piana  della  superficie). 

Ma  per  eseguire  l'anzidetta  determinazione  possono  anche  ser- 
vire ragionamenti  diversi,  i  quali  si  possono  dire  più  diretti,  perchè 
si  fondano  piuttosto  sull'esame  delle  proprietà  specifiche  delk 
superficie  in  questione  che  sullo  studio  esclusivo  della  sua  rap- 
presentazione piana. 

Si  noti  infatti  che,  detto  m  l'ordine  delle  imagini  delle  se- 
zioni piane  di  f  nella  rappresentazione  d'ordine  minimo  e  M  l'fn^ 
dine  di  una  sezione  principale  di  questa  superficie  (cioè  della 
parte  mobile  della  curva  in  cui  essa  viene  segata  da  una  super- 
ficie di  egual  ordine  avente  comuni  con  essa  le  singolarità),  lor- 
dine  V  di  un  sistema  omaloidico  inverso  ad  uno  determinato  da  f 
non  può  essere  inferiore  a  m  né  superiore  a  M;  ne  viene  che 
il  sistema  diretto  avrà  per  linee  fondamentali,  oltre  alle  Unee 
singolari  di  y,  delle  linee  fondamentali  semplici  equivalenti  (*), 
nell'intersezione  di  due  superficie  analoghe  a  f?,  a  una  linea  d  or- 


la seconda  delle  quali  %  ia  causa  della  (a),  conseguenza  della  prima.  Ora  U 
(e),  in  virtili  della  (6),  dà  per  r,  un  valore  determinato  e  non  negativo,  quindi 
è  dimostrato  quanto  erasì  enunciato;  in  pari  tempo  si  vede  che  Vessire  o 
non  C  atta  a  produrre  una  trasformazione  piana  razionale  dipende  daìTes- 
sere  o  non  verificata  la  condi:none  (b),  cioè  daWéiistere  o  non  oJ,  r^2, 
curile  aventi  comuni  con  C  le  singolarità* 

(*)  Ci  esprìmiamo  così  per  includere  il  caso  in  cui  lungo  una  linea  fon* 
damentaie  abbia  luogo  un  contatto  d'ordine  qualsivoglia. 
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dine  n  compreso  fra  ilf— m  e  0.  Sì  prenda  ora  ad  arbitrio  n 
entro  questi  limiti  e  si  considerino  successivamente  tutte  quelle 
corre  di  ordine  equivalente  a  ti,  proprie  o  degeneri,  giacenti  sulla 
data  superficie  ff,  avendo  cura  di  escludere  quelle  che  sono  casi 
particolari  di  altre,  onde  non  porre  ad  uno  stesso  livello  una 
trasformazione  razionale  ed  i  suoi  casi  particolari.  Presa  una  qua- 
lunque, fy  di  esse  per  ulteriore  linea  fondamentale  si  studi  se  e 
in  quali  modi,  sia  possibile  scegliere  sulla  data  superficie  i  punti 
fondamentali  semplici  (punti  i  quali  possono  essere  di  semplice 
passaggio  o  di  contatto  d'ordine  qualunque)  per  modo  che  il  si- 
stema risulti  in  conseguenza  omaloidico  ;  allora  si  avrà  un  sistema 
il  cui  inverso  è  d'ordine  y^M—n.  Cosi  si  otterranno  tutti  i 
sistemi  omaloidici  determinati  dalla  data  superficie  y  e  i  cui  inversi 
sono  d'ordine  M—n:  vaiiando  poi  n  fra  M—m  e  0  si  otter- 
ranno tutti  i  sisteiiii  omaloidici  determinati  da  j. 

Neir applicare  (juesto  procedimento  occorre  determinare  sempre 
la  postulazione  (*)  della  curva  /'  e  talora  anche  il  numero  di 
condizioni  che  vengono  aggiunte  a  questa  postulazione  allorquando 
si  esige  che  f  sia  linea  fondamentale  di  contatto  per  le  superficie 
considerate.  Noti  questi  numeri  si  conoscerìi  anche  il  grado  d'in- 
iìnità  t  del  sistema  costituito  da  tutte  le  superficie  f  che  passano 
per  /"  o  ivi  si  toccano  e  sarà  facile  l'assegnare  il  numero  p  delle 
intersezioni  mobili  di  tre  superficie  qualunque  appartenenti  a  questo 
sistema  oc*.  Ne  viene  che  se  noi  imaginiamo  di  sottoporre  le  su- 
perficie di  tale  sistema  a  passare  per  Xi  punti  dati  e  ad  avere 
con  x^{r=2,  3,  ...)  piani  dati  in  altrettanti  punti  dati  dei  con- 
tatti d'ordine  r—  1  ;  se  inoltre  rammentiamo  che: 

1**.  Per  una  superficie  algebrica  qualimque  l'avere  in  un 
dato  punto  con  un  dato  piano  un  contatto  d'ordine  r  —  1 ,  equi- 
vale a  ir(r+l)  condizioni  lineari  semplici  (**); 

2®.   Sono  riunite  r*  intersezioni  di  tre  superficie  in  un  punto 


{*)  Secondo  la  denominazione  proposta  dal  Caylby  nella  sua  Memoria  On 
the  Rational  Trans formation  betvoeen  two  Spaces  (  Proc.  of  the  Lond  math. 
Society,  1870,  p.  165). 

(**)  Ciò  risulta  dalPosserfare  che  in  coordinate  omogenee  la  forma  gene- 
rale dell'equazione  di  una  superficie  d'ordine  n  avente  col  piano  di  equazione 
?=f>,x,-t-f,flPg  +  f,arg=0  nel  punto  of,  =a?j=fiC5=0  un  contatto  d'ordine  r  è 

ove  in  genere  f  e  una  forma  ternaria  di  grado  t  in  x^  ,  a^,  op, . 
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nel  quale  esse  hanno  con  uno  stesso  piano  un  contatto  d'ordine 
r  —  1 ,  vedremo  che  affinchè  il  sistema  risulti  in  conseguenza  oma- 
loidico  è  necessario  che  i  numeri  x,  Xj  a:,  ...  soddisfino  le  equa- 
zioni seguenti: 

a;,  +  3^,  +  6^,+  .  .     +  iA(*  + l):r*=t  — 3      .  .  .(1), 

ove  k  si  deve  scegliere  in  modo  che  sia 

i*(*+l)<t-3,         *«<p-l  (*). 

Lo  scegliere  i  numeri  x  in  questo  modo  è  in  generale  anche 
sufficiente  per  Tomaloidicità  del  sistema  ottenuto:  lo  è  sempre 
ad  eccezione  di  quei  casi  (alcuni  dei  quali  ci  si  presenteranno 
più  innanzi)  in  cui  le  condizioni  imposte  alle  superficie  z  del  si- 
stema oo'  producano  uno  spezzamento  in  una  parte  fissa  e  una 
mobile  della  linea  d 'intersezione  di  due  qualunque  fra  esse. 

Le  ovvie  osservazioni  esposte  ci  serviraimo  ad  ottenere  tutte  le 
trasformazioni  razionali  dello  spazio  determinate  da  una  superficie 
generale  di  terzo  ordine  cp  (**);  per  ciascuna  daremo  i  caratteri 


(*)  Per  determinare  tutte  le  soluzioni   intere  e  positive  delle  equazioni 
(1)  e  (2),  se  ne  deduca  per  sottrazione  la  seguente 

(3)     «,-+-305,^... -♦.  |-ifc(ifc  — l)a?^=:p— 1  +  2; 

si  vedrà  allora  che  gli  unici  valori  ammiisibili  per  x  sono  quelli  non  ne- 
gativi ne  maggiori  a  (p  — 1-*-2):  -^  k(k — 1).  Attribuito  ad  x  ,    successiva- 

mente  ciascuno  di  questi  valori  si  otterranno  altrettante  equazioni  indeter- 
minate con  le  incognite  a;,  ,  o^g  » . . .  »  od       ;  in  ognuna  di   queste  ti  potrà 

liberarsi  da  x       colla  stessa  considerazione  con  cui  si  è  fatto  scomparire 

X    dalla  (3)  ;  così  continuando  si  otterranno  tutti  i  sistemi  di  valori  di  ff, 

a?g . . .  07  che  soddisfano  la  (3)  :  sostituendoli  nella  (IX  o  nella  (2),  si  avranno 

altrettante  soluzioni  intere  delle  date  equazioni  ;  escludendo  quelle  p<>r  cai 
^i<0  sì  sarà  sciolto  il  problema  di  risolvere  completamente  in  numeri  ìd- 
teri  positivi  le  equazioni  (1)  e  (2). 

{**)  Esse  mi  hanno  già  servito  a  determinare  tutte  le  trasformazioni  ra- 
zionali dello  spazio  prodotte  o  da  una  superficie  di  4**  ordine  con   conici 
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essenziali  e  dimostreremo  che  esse  esauriscono  il  grappo  generato 
da  una  superficie  cubica  senza  singolarità  (*)  :  in  alcune  note 
abbiamo  dimostrate  certe  proposizioni  generali,  forse  nuove,  che 
ci  occorse  invocare. 

Per  risolvere  il  problema  che  ci  siamo  proposti  notiamo  anzi- 
tutto che  un  sistema  omaloidico  contenente  una  superficie  f  ge- 
nerale di  terzo  ordine  avrà  un  sistema  inverso  il  cui  ordine  y  sarà 
non  inferiore  a  3  né  superiore  a  9  ;  epperò  le  sue  linee  fonda- 
mentali dovranno,  nell'intersezione  di  due  superficie  del  sistema, 
equivalere  a  un  luogo  il  cui  ordine  non  può  oltrepassare  6  ma 
può  discendere  fino  a  0.  Basterà  quindi  passare  in  rassegna  le 
curve  essenzialmente  distinte  (**) ,  proprie  o  degeneri ,  contenute 
in  $  e  per  ciascuna  esaminare  se  possa  fungere  da  linea  fonda- 
mentale (di  intersezione  o  contatto)  di  un  sistema  omaloidico; 
conviene  per  ciò  tenere  presente  la  classificazione  delle  curve  alge- 
briche sghembe  e  i  risultati  concementi  la  geometria  su  una  su- 
perficie cubica  :  quella  si  rileva  dalla  memoria  del  N5ther  Zur 
Grundìeyung  der  Theorie  der  algebraischen  Raumcurven  (***), 
questi  si  trovano  nel  lavoro  dello  Sturm  Ueber  die  Curven  auf 
der  allgemeinen  Fldche  dritter  Ordnung  (****). 

1.  Una  curva  semplice  di  6*^  ordine  e  genere  inferiore  a  3 
posta  su  una   superficie    cubica,  ha  almeno   una  quadrisecante : 


doppia  (propria),  o  da  una  superficie  di  5"  ordine  con  quintica  razionale 
doppia  (cfr.  il  n.  3  della  presente  Nota),  o  finalmente  da  una  superficie  pure 
di  5®  ordine  dotata  di  una  retta  tripla  incontrata  da  due  rette  doppie  (cfr. 
il  n.  4). 

{*)  Ad  eccezione  deirultima,  queste  trasformazioni  furono  rapidamente 
iodicate  dal  Cremona,  a  p.  274-277  del  T.  IV  ,  2*  Serie,  dei  R^ind.  del  R. 
Istiluio  Lombardo^  fra  gli  e«iempi  di  applicazione  del  metodo  citato  nel  testo. 

{**)  Perciò  resta  inteso  che  dalla  nostra  collezione  vengono  escluse  tutte 
quelle  trasformazioni  che  sono  casi  particolari  di  altre;  esse  nascono  sup^ 
ponendo  che,  nelle  trasformazioni  che  incontreremo ,  le  curve  fondamentali 
assumano  forme  speciali  (p.  es.  ai  spe/.zino  in  curve  d^ordine  inferiore  f  per 
modo  che  nella  curva  composta  l'ordine  e  il  numero  dei  punti  doppi  appa- 
renti siano  gli  stessi  che  nella  curva  primitiva). 

(***}  Math,  Abh.  nicht  zur  BerLAkademie  gehòr.  GeUhrter,  1882,  I. 
Preferisco  questa  Memoria  a  quella  di  eguai  tema  deirHALPHKN,  perchè 
contiene  i  risultati  che  ci  son  necessari  sotto  forma  più  conveniente  ai  nostro 
Kopo. 

(****)  Math.  AnnaUn,  T.  XXI,  1883,  p.  457-514. 
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Ogni  superficie  di  3®  ordine  contenente  la  curva  contiene  in  con- 
seguenza questa  o  queste  quadrisecanti  ;  epperò  la  cur\a  stessa 
non  può  da  sola  fare  l'ufficio  di  lìnea  fondamentale  di  un  sistema 
omaloidico.  Come  tale  può  dunque  servire  soltanto  una  sestica  gobba 
di  genere  3  o  4.  Ora  siccome  quest'ultima  è  intersezione  completa 
di  una  superficie  di  3*^  ordine  con  una  di  2^,  così  due  qualunque 
fra  le  oo^  superficie  cubiche  che  le  contengano  s'incontrano  ancora 
in  una  cubica  piana;  affinchè  questa  sia  razionale  devono  quelle 
superficie  toccare  in  un  pimto  dato  un  piano  dato;  ora  questa 
condizione  riducendo  a  oo^  le  superficie  passanti  per  la  detta  curva, 
toglie  ad  esse  la  possibilità  di  produrre  un  sistema  omaloidico; 
quindi  nemmeno  una  curva  di  6®  ordine  e  genere  4  può  fun- 
gere da  linea  fondamentale  di  un  sistema  omaloidico. 

Ci  resta  quindi  soltanto  da  esaminare  se  lo  possa  quella  / 
di  genere  3.  Ora  questa  è  completata  da  una  cubica  gobba  che  la 
sega  in  8  punti  nella  intersezione  di  due  superficie  cubiche  (*): 
per  ciò  tre  qualunque  superficie  di  3*^  ordine  passanti  per  /*  si  ta- 
gliano in  un  solo  punto  ad  essa  esterno.  D'altronde  sono  oc^le 
superficie  di  3**  ordine  che  contengono  f.  Dunque  da  sola  in- 
dividua un  sistema  omaloidico  di  3**  ordine  il  cui  inverso  è  pure 
di  8*^  ordine.  La  Jacobiana  del  sistema  diretto  è  una  superficie 
di  8**  ordine  avente  f  per  linea  tripla;  siccome  per  ogni  punto 
di  f  passano  tre  rette  appoggiate  alla  curva  in  altri  due  ponti 
e  siccome  ognuna  di  queste  rette  sta  sulla  Jacobiana  anzidetta, 
così  questa  non  è  altro  che  il  luogo  delle  trisecanti  di  /*.  Per 
conseguenza  è  una  rigata  di  genere  3  segante  in  6  rette  (^ 
superficie  del  sistema  omaloidico;  emerge  da  ciò  che  il  sistema 
inverso  ha  una  linea  fondamentale  di  ordine  6  e  genere  3,  epperò 
è  identico  al  sistema  diretto. 

Per  ottenere  una  trasformazione  (3,  3)  (**)  di   genere  1  si 


{*)  Si  rammenti,  ora  e  in  seguito,  che  allorquando  rintersezioDe  di  due 
superficie  degli  ordini  /^  e  v  ,  si  decompone  in  due  parti  degli  ordini  m'  • 
tn'\'  dei  generi  p'  e  p^',  aventi  comuni  s  punti,  si  hanno  le  relazioni: 

2  (p'—p^O  »(»"'— wi"j  (/.4.V  — 4) 

5=:m^(/»+  V— 4)— 2(p'-l)  =  m'V-hv~4)-2(/^— 1) 

(**)  Gol  simbolo  (,u,  v)  si  designa  una  trasformazione  in  cui  u  e  *  sono 
gli  ordini  delle  superfìcie  dei  due  sistemi  omaloidici;  dicendo  poi  sistema 
(j*,  y)  s'intende  indicare  un  sistema  omaloidico  d'ordine  /a  ,  il  cui  io?erto  t 
d'ordine  v. 
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potrebbe  creder  lecito  dì  prendere  una  linea  fondamentale  degenere  ; 
ma  quelle  curve  di  6^  ordine  le  quali  non  rientrano  come  casi 
particolari  in  quelle  di  genere  3,  hanno  una  postulazione  com- 
presa fra  20  e  24  epperò  non  possono  servire  {*);  similmente 
à  esclude  l'ipotesi  che  nel  sistema  vi  siano  linee  fondamentali  di 
contatto.  Talché  possiamo  dire  che  le  uniche  trasformazioni  razio^ 
naif  (3,  3)  di  genere  1  sono:  quella  che  ha  in  ogni  spazio  una 
linea  fondamentale  unica  di  ordine  6  e  genere  3  ed  i  casi 
particolari  di  essa. 

2.  Su  una  superficie  generale  di  terzo  ordine  f  si  trovano 
curve  gobbe  di  5®  ordine  e  dei  generi  0,  1,2;  quelle  razionali 
ammettono  ciascuna  almeno  una  quadrisecante  onde  non  possono 
servfa«  da  sole  di  base  a  un  sistema  omaloìdico  :  vediamo  se  lo 
possono  quelle  di  genere  2.  Vi  sono  oo^  superficie  cubiche  con- 
tenenti una  linea  sghemba  f  di  ordine  5  e  genere  2  ;  due  qua- 
lanqne  di  esse  si  tagliano  ancora  in  una  quartica  gobba  razionale 
segante  /*  in  8  punti,  mentre  tre  hanno  comuni  4  punti  mobili: 
ciò  basta  per  potere  concludere  l'impossibilità  di  estrarre  un  si- 
stema omaloidico  da  quel  sistema  cxJ*, 

Invece  vi  sono  oo*  superficie  di  terzo  ordine  contenenti  una 
linea  sghemba  f  di  ordine  5  e  genere  1  :  due  qualunque  di  esse 
si  tagliano  ancora  in  una  quartica  gobba  razionale  la  quale  ha 
1 0  punti  comuni  con  f:  emerge  da  ciò  che  qtwlle  fra  le  super^ 
fide  avzidette  che  contengono  imo  stesso  punto  F  formano  un 
sisfema  omaloidico.  Il  quale  é,  per  quanto  si  è  detto,  Vunico 
(3.  4)  di  genere  1  con  una  sola  linea  fondamentale.  Gli  altri 
astemi  analoghi  con  parecchie  linee  fondamentali  ne  sono  casi 
particolari,  perchè  le  curve  di  5**  ordine,  non  casi  speciali  di  quelle 
di  genere  1 ,  hanno  una  postulazione  cosà  alta  che  impedisce  loro 
di  fungere  da  linee  fondamentali,  e  d'altronde,  è  agevole  Tesclu- 
dere  la  possibilità  di  linee  fondamentali  di  contatto. 

Per  determinare  le  proprietà  della  trasformazione  (3,  4)  di 
cui  ora  si  è  avvertita  l'esistenza,  notiamo  che  la  Jacobiana  del 
sistema  costituito  dalle  superficie  cubiche  contenenti  il  punto  F 
e  k  linea  f  è  una  superficie  di  8^  ordine  avente  F  per  pasta 


(*)  D'altronde  la  maggior  parte  di  eaae  sarebbe  da  escludersi  anche 
perchè  ogni  superficie  cubica  contenente  una  di  esse  contiene  in  conseguenza 
qualche  altra  linea. 
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doppio  e  /*  per  lìnea  tripla.  Essa  comprende  quindi  il  luogo  delle 
trisecanti  di  /*,  il  quale  è  di  5^  ordine  (*),  ha  f  per  linea  doppia, 
è  di  genere  1,  e  sega  in  5  rette  ogni  superficie  del  sistema.  La 
parte  residua  della  Jacobiana  è  di  3^  ordine,  ha  /"per  linea  sem- 
plice e  F  per  punto  doppio,  onde  non  è  altro  che  quella  superficie 
dei  sistema  omaloidico  per  la  quale  F  è  punto  doppio  ;  osser- 
vando che  essa  contiene  le  oo^  coniche  cinque-secanti  di  /*  e  passanti 
per  f  si  riconoscerà  che  la  sua  intersezione  con  una  qualunque 
superficie  del  sistema  (3,  4)  si  compone  di  due  fra  queste  coniche. 
Da  ciò  emerge  che  il  sistema  inverso  consterà  delle  oo^  su- 
perficie di  4^  ordine  aventi  comuni  una  conica  F  doppia  per  tutte 
e  una  curva  Q  di  ordine  5  e  genere  1  (segante  F  in  5  punti) 
semplice  per  tutte.  La  Jacobiana  di  questo  sistema  consta  del 
piano  di  F  preso  due  volte  :  e  del  luogo  delle  corde  di  Q  appog- 
giate a  F,  il  quale  è  d'ordine  10  e  ha  Q  per  linea  tripla  e  F 
per  linea  quintupla  :  la  prima  parte  corrisponde  al  punto  F,  alla 
linea  f  la  seconda. 

3.  Una  superficie  generale  di  3°  ordine  contiene  quarticbe 
gobbe  tanto  di  1*  quanto  di  2*  specie.  Per  una  quartica  di  1*  specie 
passano  oo^  superficie  cubiche  di  cui  due  qualunque  si  tagliano 
ancora  in  una  curva  di  5**  ordine  e  genere  2  segante  la  quartica 
in  8  punti,  mentre  tre  qualunque  hanno  7  intersezioni  mobili. 
Ne  viene  che  per  dedurre  da  questo  sistema  oc~  un  sistema  oma- 
loidico si  devono  conoscere  due  numeri  Xx  e  a:,  che  soddisfino  le 
equazioni  a^t  +  3  x,  =:  4  ,  o^i  +  4  a;,  zn  6  ;  ma  queste  non  hanno  solu- 
zione positiva,  perciò  una  quartica  gobba  di  1*  specie  non  può 
da  sola  fungere  da  linea  fondamentale  di  un  sistema  omaloi- 
dico di  genere   1   e  ordine  3. 

Invece  ima  quartica  di  2*  specie  è  contenuta  in  oo^  super- 
ficie cubiche  di  cui  due  qualunque  si  tagliano  ancora  in  una  curva 
di  5®  ordine  e  genere  1  segante  la  quartica  in  1 0  punti ,  mentre 
tre  qualunque  hanno  5  intersezioni  mobili.  Per  conseguenza  a 
fine  di  dedurre  da  questo  sistema  oo^,  un  sistema  omaloidico,  si 
devono  far  passare  le  superficie  considerate  per  a-,  punti  e  si  de- 
vono far  toccare  re,  piani  dati  in  altrettanti  punti  dati,  ove  Xie  x^ 
sono  numeri  soggetti  alle  condizioni  seguenti 


(*)  ^*  P*  ®*'  Saimoh 'FiKDLER ,  Analytisché  Geometrie  des  Raum^s,  II  Band. 
1880,  p.  299. 
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Ora  da  queste  segue  a?i  =  0,  a?,  =  l,  quindi:  TMtk  le  superfìcie 
di  3*  ordine  passanti  per  una  quartica  gobba  razionale  f  e 
tangenti  in  un  punto  dato  ¥  a  un  piano  dato  9  formano  un 
sistema  omaloidico,  il  quale  è  Vunico  (3,  5)  di  genere  1  con 
una  sola  linea  fondamentale. 

Per  iscoprìre  le  altre  proprietà  che  caratterizzaDO  la  trasfor- 
mazione (3,  5)  ora  stabilita,  notiamo  che  la  Jacobiana  del  sistema 
cubico  è  una  superficie  di  8*^  ordine  di  cui  /  è  linea  tripla  e  F 
è  ponto  quadruplo  il  cui  cono  osculatore  contiene  come  ingre- 
diente il  piano  (f  (*).  Per  ciò  essa  comprende  la  quadrica  luogo 


{*]  Come  si  comporti  la  Jacobiana  di  un  sistema  lineare  in  un  punto 
T'plo  per  tutte  le  superficie  di  un  sistema  lineare  neWipotesi  che  ivi  il  cono 
ùteulatore  sia  fisso.  Chiamando  f  una  forma  ternaria  di  grado  r  in  x^  so^ 
^^  f  9    ^.  A    <^®11^  forme  analoghe  di  gradi  eguali  ai  relativi  indici,  il  si- 

itema  lineare  di  cui   è  parola  ei   potrà   ritenere  individuato  dalle  quattro 
superficie 


1»— r  .  ir^       .        n-i 

f^^w,      +>     f^m,       =0 
/i=fa?^*"''-hV   h^  a?4      =0 

fcrr+i 


*=rr-4-i 

Ora  se  ti  calcola  il  Jacobiano  delle  quattro  forme  /*,  g^h^k  e  lo  ai  or- 
dina secondo  le  potenze  discendenti  di  x^  si  ottiene  come  primo  termine 

-^-^ifr^t  9r^,    *r-*..)-'^(/'r-f.|   ^r+i   *r-M)j    • 

ove  in  genere  J  {a  he)  rappresenta  il  Jacobiano  delle  tre  forme  ternarie  a 
h  e.  Per  conseguenza  :  Se  tutte  le  superficie  di  un  sistema  lineare  hanno  co^ 
mune  un  punto  r-plo  e  il  relativo  cono  osculatore^  la  Jacobiana  del  sistema 
avrà  ivi  un  punto  multiplo  secondo  4  r  nel  quoU  il  cono  osculatore  comprende 
il  cono  osculatore  comune  a  tutte  le  superficie  del  sistema. 

Per  ef.  (cfr.  Cremona   Rend.  del  R.  Ist.  Lomb. ,  T.  IV,  p.  321)  le  super- 
ficie (di  Steiner)  di  4**  ordine  aventi  comuni  tre  rette  doppie  d^   d,  cf,  con- 

AtU  della  R.  Accademia  -  Voi.  XXVI.  19 
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delle  trisecanti  di  f;  il  resto  è  una  superficie  di  6®  ordine  arente  f 
per  linea  doppia  e  in  i^  la  singolarità  anzidetta.  È  facile  vedere 
che  quella  quadrica  seca  in  due  rette  ogni  superficie  del  sistema, 
mentre  questa  superficie  di  6^  ordine  la  seca  in  5  coniche  tan- 
genti in  9  a  JP  e  quadrisecanti  di  f. 

Scaturisce  da  ciò  che  il  sistema  inverso  è  costituito  da  su- 
perficie di  5**  ordine  aventi  comimi  una  conica  F  semplice  per 
tutte  e  una  curva  di  5*  ordine  Q  doppia  per  tutte;  la  prima  è 
incontrata  in  2  punti  e  in  6  la  seconda  dalle  cubiche  gobbe 
corrispondenti  alle  rette  del  primo  spazio. 

La  Jacobiana  del  sistema  inverso  comprende  ima  quadrica. 
da  contarsi  tre  volte,  passante  per  Q  e  una  superficie  di  1 0**  ordine 
avente  Q  per  linea  quadrupla  e  F  per  tripla.  La  natura  di  queaite 
superficie  risulta  più  determinata  osservando  che  da  F  escono  tre 
corde  di  f:  c^  e,  e,.  Due  qualimque  di  queste  compongono  una 
conica  corrispondente  a  un  punto  di  Q,  onde  le  tre  coppie  di 
rette  da  esse  risultanti  corrispondono  a  un  medesimo  punto  I 
triplo  per  Q,  Questa  curva  è  pertanto  razionale  e  la  quadrica 
che  fa  parte  della  Jacobiana  del  sistema  (5,  3)  in  questione  non 
è  altro  che  il  cono  proiettante  Q  da  T.  Invece  l'altra  parte  di 
Jacobiana  è  il  luogo  delle  corde  di  Q  appoggiate  a  F:  talché 
^  e  r  hanno  comuni  4  pimti.  —  Le  corde  e,  e,  e,  sono ,  per  le 
cose  dette,  rette  doppie  della  parte  di  6**  ordine  della  Jacobiana 
del  sistema  (3,  5).  Da  ultimo  osserviamo  che  a  una  retta  r  del 
secondo  spazio  condotta  per  T  corrisponde,  prescindendo  dalle 
tre  corde  Cx  c^  e, ,  ima  conica  passante  per  F  e  quadrisecante 
di  f;  siccome  tale  conica  taglia  in  due  punti  ogni  piano  del  primo 
spando,  cosi  r  sega  in  due  soli  punti  diversi  da  T  la  superficie 
di  5**  ordine  corrispondente  a  questo  piano.  Ciò  ne  abilita  a  con- 
cludere che  il  punto  T  è  triplo,  non  soltanto  per  la  curva  §, 
ma  eziandio  per  tutte  le  superficie  del  sistema  inverso. 

4.  Fra  le  curve  di  .4*^  ordine  composte,  che  non  sono  casi 


correnti  in  un  punto  0  e  tre  punti  0,  0,  0,,  hanno  0  per  punto  triplo 
(triplanare)  col  cono  osculatore  fisso;  il  punto  0,  per  il  teorema  dimostrato, 
dev'essere  12-plo  per  la  Jacobiana  e  infatti  questa  è  costituita  dai  tre  piani 
^1  ^s>  ^8  ^1)  ^1  ^t  P^*i  ciascuno  due  volte  e  dei  tre  coni  quadrici  circo- 
scrìtti al  triedro  d^  d^  d^  e  passanti  ciascuno  per  due  de*  punti  fondames- 
tali  semplici. 
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particolari  delle  quartiche  gobbe  di  1^  o  2^  specie,  non  si  possono 
assumere  per  curre  fondamentali  di  un  sistema  omaloidico  cubico  : 

a)  Quella  formata  da  quattro  rette  a  due  a  due  sghembe, 
giacché  ogni  superficie  di  3*^  ordine  che  le  contenga,  contiene  pure 
le  due  rette  che  le  incontrano  tutte; 

6)  Quella  formata  da  una  conica  e  due  rette  sghembe, 
perchè  ogni  superficie  di  3**  ordine  che  le  contenga,  contiene  pure 
la  congiungente  delle  tracce  delle  due  rette  sul  piano  della  conica  ; 

e)  Quella  formata  da  due  coniche  che  non  s'incontrano, 
perchè  Tintersezione  dei  piani  di  queste  appartiene  ad  ogni  su- 
perficie di   3^  ordine  passante  per  esse; 

d)  Quella  formata  da  una  cubica  piana  e  una  retta  che 
non  la  taglia,  perchè  due  tali  linee,  se  stanno  su  una  superficie 
di  3*^  ordine  non  degenere,  si  devono  incontrare. 

Resta  da  esaminare  se  lo  possa  una  curva  composta  di  una 
retta  r  e  di  una  cubica  gobba  V. 

Due  qualunque  fra  le  oo^  superficie  di  3**  ordine  passanti  per 
r  e  r  si  segano  ancora  in  una  curva  razionale  di  5^  ordine  , 
segante  r  in  4  punti  e  F  in  8  ;  quindi  tre  qualunque  hanno  sol- 
Unto  3  intersezioni  mobili.  Per  estrarre  da  questo  sistema  oo^  un 
SBtema  omaloidico  fa  d'uopo  conoscere  due  numeri  x^  e  a?,  soddi- 
sfacenti le  equazioni  a^i  +  3  ^j  =  2  ,  o^i  +  4  a;,  =  2 .  Ora  queste 
danno  a:i  =  2,  a-j— 0  ;  perciò:  tutte  le  superficie  di  terzo  ordine 
passanti  per  la  retta  r,  ìa  cubica  gobba  F  e  due  punti  asse^ 
gnaiiad  arbitrio  F,  ^  F, ,  formano  un  sistema  omaloidico  (3,  5) 
ài  genere  1 .  Di  questo  sistema  la  Jacobiana  è  una  superficie  di 
8**  ordine,  avente  r  e  T  per  linee  triple,  F^  e  F^  per  punti  doppi. 
Una  corda  di  T  appoggiata  a  r  sta  evidentemente  sulla  Jaco- 
biana :  la  quale  pertanto  comprende  la  superficie  rigata  di  4''  grado 
B  avente  V  per  linea  doppia  e  r  per  retta  semplice  ;  tale  super- 
ficie sega  in  5  rette  ogni  elenaento  del  sistema  omaloidico.  Con- 
sideriamo poi  il  piano  ;rt=JFir  e  in  esso  il  fascio  di  coniche  di 
cui  sono  punti  base  F^  e  le  tracce  di  F;  ogni  conica  di  questo 
&SCÌ0  sega  la  Jacobiana  (da  cui  si  sia  già  separata  B)  in  9  punti 
e  quindi  sta  su  di  essa.  Talché  la  Jacobiana  comprende  il 
piano  ;:,;  similmente  si  vede  che  essa  comprende  il  piano  7ri=JFir. 
Tolti  iJ,  TTi  e  7r,  resta  della  Jacobiana  una  superficie  di  secondo  or- 
dme  contenente  P,  JPt,  F^  (e  determinata  inconseguenza)  ;  la  quale 
interseca  qualsia  superficie  del  sistema  omaloidico  in  una  cubica 
gobba  contenente  i  punii  JFi  e  2^,,  segante  F  in  5  punti  e  r  in  2. 
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Da  queste  proprietà  della  Jacobiana  del  sistema  diretto,  emerge 
tosto  che  il  sistema  inverso  ha  per  linee  fondamentali  una  retta 
tripla  t^  due  rette  doppie  di  e  dt^e  una  curva  razionale  di  5^  ordine 
S  semplice  per  tutte  le  superficie  del  sistema;^  incontra  d^ed^ 
mentre  d^  e  d,  sono  fra  loro  sghembe.  S  ha  t  per  bisecante,  d^  e  (/, 
per  trisecanti:  ciò  risulta,  ad  es.,  dalla  rappresentazione  uniyoca 
di  una  superficie  di  5^  ordine  del  sistema  inverso  che  si  desume 
dalle  cose  anzidette. 

La  Jacobiana  del  sistema  inverso  (^)  comprende  i  piani  td^ 
e  td^  (da  contarsi  ciascuno  due  volte)  ;  poi  la  superficie  di  4^  ordine 
di  cui  tit^d  sono  rette  doppie  e  S  è  linea  semplice  ;  finalmente 
la  superficie  di  8^  ordine  che  ha  t  per  linea  quintupla,  di  e  (/, 
per  linee  triple  e  8  per  linea  doppia. 

5.  I  due  sistemi  (3,  5)  ora  ottenuti  sono  gli  unici  di  questi 
ordini  e  genere  1,  perchè  è  facile  escludere  resistenza  di  sistemi 
analoghi  con  linee  di  contatto. 

Per  dedurre  ora  un  sistema  (3,  6)  di  genere  1,  tentiamo  di 
prendere  per  linea  fondamentale  una  cubica  piana  C.  Sono  oo^ 
le  superficie  di  3"*  ordine  contenenti  C;  due  qualunque  di  esse 
si  tagliano  ancora  in  una  curva  di  ordine  6  e  genere  4  segante  C 
in  6  punti.  Per  ciò  si  otterrà  da  questo  sistema  oo^<>  un  sistema 


{*)  Per  rendersi  ragione  di  alcune  fra  queste  asserzioni,  nonché  di  altre 
analoghe  che  seguiranno,  è  necessario  conoscere  (almeno  il  primo  fra)  i  m- 
guenti  teoremi  : 

ì\  Il  numero  dei  punti  con  cui  la  curva  C  corrispondente  a  un  punto 
qualunque  P  di  una  linea  fondamentale  f  deUo  spatio  S  incontra  una  Uma 
fondamentale  V  dello  spazio  S' ,  è  uguale  alla  molteplicità  della  linea  f  per 
la  superficie  corrispondente  alla  linea  V. 

2^.  La  molteplicità  di  un  punto  fondamentale  F^  di  S'  per  la  curta  Cf 
corrispondente  a  un  punto  qualunque  P  di  una  linea  fondamentale  f  di  S^ 
è  uguale  alla  molteplicità  della  linea  f  per  la  superficie  corrispondente  al 
punto  F'. 

Queste  proposizioni,  le  cui  analoghe  nel  piano  sono  notissime,  si  poi» 
sono  dimostrare  con  ragionamenti  analoghi  a  quelli  in  uso  per  rendere  palese 
la  verità  di  queste.  Si  osservi  infatti,  riguardo  al  !<>  teorema,  che  ai  p  ponti 
comuni  A  C  e  f^  deve  corrispondere  un  egual  numero  di  puQti  rianiti  in 
P;  onde  P,  il  quale  è  un  punto  qualunque  di  f  dev'essere  p-plo  perla  in- 
perfide  corrispondente  a  f.  E,  per  il  2<>,  si  noti  che  ai  p  punti  di  C  riasiti 
in  /^  devono  corrispondere  sulla  superficie  relativa  a  F' ,  altrettante  canre 
coincidenti  con  f 
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omaloidico  solo  quando  si  conoscerà  una  soluzione  in  numeri  inten 
e  positivi  delle  equazioni  Xi-\- 3 a:,  +  6 a:, = 7 ,  Xi+4Xf-{-9x^=zlì\ 
ma  una  tale  soluzione  non  esiste,  dunque  una  cubica  piana  non 
può  servire  come  unica  linea  fondamentale  di  un  sistema  oma- 
loidico composto  di  superficie  generali  di  3"  ordine. 

Se  invece  si  considerano  le  oo®  superficie  di  3®  ordine  che  con- 
tengono una  cubica  gobba  f  e  si  nota  che  due  qualunque  di  esse 
s'intersecano  ancora  in  una  curva  di  6*^  ordine  e  genere  3  ta- 
gliante  la  cubica  in  8  punti,  si  perverrà  alle  equazioni 

a?i+3a;,  +  t>rtr,=6,  Xx-\- 4x^  +  9 x^-=^9 , 

le  quali  animettono  una  e  una  sola  soluzione  in  numeri  interi  e 
positivi,  cioè  a?i=a:,=0,  it,=  l.  In  conseguenza:  tutte  le  super- 
ficie  di  terjsf'ordine  passanti  per  una  cubica  gobba  f  e  aventi 
«m  un  piano  f  in  un  punto  F  un  contatto  di  second'  ordine, 
formano  un  sistema  omaloidico  il  cui  inverso  è  di  sesf  ordine. 

A  fine  di  caratterizzare  la  trasformazione  razionale  indivi- 
duata da  questo  sistema,  conviene  ricorrere  alla  rappresentazione 
su  un  piano  II  di  una  delle  superficie  del  sistema.  Se  Ai...A^ 
SODO  i  punti  fondamentali  della  rappresentazione  e  si  assume  come 
linea  fondamentale  del  sistema  una  cubica  gobba  f  di  cui  Tima- 
gine  sia  (-4,'...  A^^)^  e  per  punto  fondamentale  F  quello  avente 
per  imagine  G,  allora  la  rete  ausiliaria  sarà  {Ai...  A^G^)^.  Sic- 
come la  Jacobiana  di  questa  rete  consta  delle  sei  rette  A^G 
(t  =  l,...,  6)  e  della  cubica  {Ai„.  -4,0*),  e  siccome  ad  esse  cor- 
rispondono sulla  superficie  sei  coniche  e  una  cubica  gobba,  così 
il  sistema  omaloidico  inverso  è  costituito  da  oo'  superficie  di  6**  or- 
dine dotate  di  una  comune  retta  tripla  A  e  di  una  comune  curva 
doppia  di  6^  ordine.  La  Jacobiana  di  questo  sistema  si  compone 
di  una  superficie  di  3^  ordine  (presa  4  volte)  avente  A  per  linea 
doppia  e  F  per  semplice,  e  di  una  di  8^  ordine  avente  A  e  F 
per  linee  triple. 

Le  altre  proprietà  della  corrispondenza  si  possono  dimostrare 
nel  modo  seguente  (*).  Consideriamo  nel  primo    spazio  una  su- 


(*)I1  ragionamento  seguente  è  applicabile  in  un  gran  numero  di  casi  e 
conduce  a  conseguenze  su  cui  mi  riserbo  ritornare  in  altra  occasione.  Qui 
voglio  rilevare  come  l'analogo  nel  piano  porga  delle  dimostrazioni ,  diverse 
dalle  consuete ,  per  alcune  formolo  concernenti  le  corrispondenze  razionali 
d'ordine  qualunque  n  fra  due  piani  «  e  ^.   A  tale  scopo  chiamiamo  r,  r, . . 
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perfide  *  d'ordine  §  la  quale  abbia  f  per   linea  x—  pia  e  f 
per  punto  y—  pio;  supponiamo   che  le  corrisponda  nel  secondo 


r^  le  molteplicità  delle  curve  della  rete  omaloidica  di  a  nei  relativi  punti 
fondamentali  A^  A^, , ,  A  f^x  s^  j,  . . .  5^  le  molteplicità  delle  curve  della  rete 
omaloidica  di  ^  nei  relativi  punti  fondamentali  B^  B^  ,  .  .  Bj^  \  chiamiamo 
finalmente  l^j  quel  numero  che  esprime  tanto  le  molteplicità  di  A  ■  per  la 
curva  corrispondente  a  Bj  ,  quanto  le  molteplicità  di  Bj  per  la  curva  cor- 
rispondente a  il  j  .  Consideriamo  poi  nel  piano  a  la  curva  : 

X»       .    Xm  X\ 

e  quella  che  le  corrispoode  nel  piano  fi  -. 

Eguagliando  fra  loro  il  numero  dei  punti  non  fondamentali  comuni  area 
una  retta  supposta  prima  arbitraria  e  poi  passante  per  uno  dei  punti  il,  al 
numero  dei  punti  non  fondamentali  comuni  are  alla  linea  che  corrisponde 
a  quella  retta,  si  ottengono  le  A  + 1  equazioni  seguenti  : 

irr*  fcr/t 

(1)  i  =  n>3-^yiyi,       ^j  =  r.^-S\j.y.        /J»  1,2, . . ,,  *). 

Ripetendo  lo  stesso  ragionamento  dopo  avere  scambiati  fra  loro  i  due  piani, 
si  ottengono  le  altre  k-hì  equazioni 

(2)  in  =  nl^S\rjXj  ^  y^  =  *i  5-V  >y^x..     (i  =  l,  2,.  .  . .  *) 

Ora  le  (1)  si  possono  considerare  come  un  sistema  di  il^  -i- 1  equazioni  fra  le 
quantità  ^  ^i  •  •  •  ^j^  :  dico  che  il  determinante  di  questo  sistema  non  è  nullo ^ 
Infatti,  ove  esso  lo  fosse  il  sistema  sarebbe  o  impossibile  o  indeterminato; 
la  prima  ipotesi  è  da  escludersi  perchè  il  modo  in  cui  furono  ottenute  le(l) 
assicura  che  esse  sono  fra  loro  compatibili  ;  la  seconda  ipotesi  si  può  pure 
rigettare  perchè  essa  trarrebbe  seco  che,  comunque  si  scegliessero  i  numeri 
i  a?f  rvg  . . .  jT^ ,  alcuni  dei  numeri  »j  S^i  ^t  •  •  •  Va  s^robbero  conseguenze  degli 
altri,  cioè  alcune  delle  singolarità  dì  ^  in  B^  B^  . .  .  Bf^  sarebbero  dipendenti 
dalle  altre,  e  ciò  non  è  vero  perchè  per  ^  =a  1,  a;,  =  0, ...  ,  a7|^=:0  si  ottiene 
per  curva  A  un  elemento  della  rete  omaloidica  di  B  del  quale  le  singolarità 
nei  punti  fondamentali  sono  fra  loro  indipendenti. 

Basendo  pertanto  diverso  da  0  il  determinante  del  sistema  (i)  questo  si 
potrà  risolvere  rispetto  alle  quantità  »  y,  y, . .  .  ^j^  :  il  risultato  di  tale  ope- 
razione è  il  sistema  (2).  Talché  (i)  e  (2)  sono  sistemi  equivalenti  j  ed  essendo 
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spazio  una  superficie  ^  d*ordine  §'  ayente  T  per  linea  a;'  — pia 
e  A  per  j/—  pia.  Alla  intersezione  di  <b'  con  una  retta  qualunque 
r  del  secondo  spazio,  corrìspoudono  i  punti  non  fondamentali 
comuni  a  4>  e  alla  curva  che  corrisponde  ad  r'  nel  primo  spazio  ; 
siccome  questa  è  di  6^  ordine,  ha  F  per  punto  triplo  e  sega  f 
in  8  punti,   così  si  ayrà: 

§'=6|-8a:-3^. 

Sì  seghi  inyece  ^'  con  una  retta  appo^ata  in  un  punto  a  F  ; 
notando  che  al  punto  d'appoggio  corrisponde  una  conica  passante 
per  F  e  trisecante  /*,  e  ragionando  come  dianzi  si  perverrà  a 
un'equazione  che,  tolta  dalla  precedente,  porge 

ar'=2§~3a;-y. 

Si  seghi  da  ultimo  $'  con  una  retta  appoggiata  in  un  punto  a  A  ; 
tenendo  conto  del  fatto  che  al  punto  d'incontro  corrisponde  una 


i  loro  coeflScienti  interi ,  i  determinanti  dei  due  sistemi  saranno  fra  loro 
ftgaali  e  varranno  taztrl  (qaesto  segno  è  realmente  indeterminato,  dipen* 
èiodo  dalFordine  in  cui  si  considerano  i  punti  fondamentali)  :  siccome  questi 
determinanti  non  differiscono  fra  loro  che  per  lo  scambio  delle  verticali  con 
le  orizzontali,  così  basterà  che  scriviamo 


(3) 


'14 


'•    ^2t    ^»« 


^k    ^kl    ^k'%     ^kk 


Ogni  termine  di  uno  fra  gli  anzidetti  determinanti  differisce  dal  complemento 
algebrico  del  suo  omologo  nell'altro  pel  fattore  &  :  scaturisce  da  quesfosser- 
razione  anzitutto  Teguaglianza 


(4)n  = 


'Il 
'il 


'«  •  ^i* 


'*,     ^H 


inoltre,  chiamando  \'  il  complemento  algebrico  di  i,.y  in   quest'ultimo  de- 
terminante, sarà 


izsk 


(5)  ,^.  =  (-l/e  "^^ij^i 

Le  (3)  (4)  (5)  sono  le  relazioni  che  intendevamo  dimostrare. 
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cubica  piana  trisecante  f  e  avente  F  per  punto  doppio,  si  ottiene, 
procedendo  come  dianzi, 

y'  =  3§-3aj-2y. 
Bisolyendo  le  tre  equazioni  precedenti  rispetto  a  ^,  x,  y  si  trova: 

y  =  3§'-6^-.3j/. 

Ora  queste  tre  equazioni  si  sarebbero  potute  ottenere  diret- 
tamente scambiando  le  veci  dei  due  spazi  nel  ragionamento  pre- 
cedente: soltanto  sarebbe  stato  necessario  conoscere  che  cosa  corri- 
sponda nel  secondo  spazio  a  una  retta  qualunque  del  primo,  a  una 
retta  segante  /*,  a  una  passante  per  F;  ma  tutte  queste  infom»- 
zioni,  che  si  potrebbero  ottenere  non  senza  difficoltà  direttamente, 
sono  offerte  '  dalle  tre  equazioni  ultimamente  scritte.  Infatti  se 
esse  si  imaginano  ottenute  in  modo  analogo  a  quelle  in  cui  furoiM) 
stabilite  le  tre  precedenti,  riusciranno  palesi  i  significati  geome- 
trici dei  loro  coefficienti,  sarà'  chiaro  cioè  che  a  una  retta  qua- 
lunque del  primo  spazio  corrisponde  nel  secondo  una  cubica  gobba 
segante  F  in  7  punti  e  A  in  1,  che  a  un  punto  di  /*  corrisponde 
una  trisecante  di  F,  che  finalmente  a  un  punto  delVintomo  di  F 
corrisponde  una  cubica  avente  A  per  corda  e  T  per  6  —  secante. 
Ne  deduciamo  che  la  parte  di  8^  ordine  della  Jacobiana  del  si- 
stema inverso  non  è  che  il  luogo  delle  trisecanti  di  I\  onde  questa 
curva  è  di  genere  3  ;  ne  desumiamo  ancora  che  la  Jacobiana  del 
sistema  diretto  è  formata  dal  piano  ^ ,  toccato  da  tutte  le  su- 
perficie del  sistema,  e  da  una  superficie  di  7^  ordine  di  cui  /*  è 
linea  tripla  e  JP  è  punto  triplo  uniplanare  con  <f  per  relatìro 
piano  tangente  {^). 


{*)  Come  si  comporti  la  Jacobiana  di  uft  sistema  lineare  in  un  punto 
nel  quale  tutte  le  superficie  del  sistema  hanno  con  un  piano  fisso  un  contaito 
d'ordine  superiore.  Sia  f  una  forma  lineare  delle  x^  x^  x^  e  f^  una  fórma 
di  grado  t  delle  stesse  variabili  ;  allora 

rappresenterìi  una  superficie  d'ordine  n  avente  col  piano  7  =  0  nel  punto 
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Tali  proprietà  sono  sufficienti  per  determinare  come  sia  rap* 
presentata  su  un  piano  del  primo  spazio  la  superficie  di  6^  ordine 


g^r=w^sssB^saO  un  contatto  d'ordine  r  —  1  (che  tapporremo  maggiore  di  1); 
siano  ^=0,  A:=0,  h^O  le  equazioni  di  altre  tre  superficie  analoghe.  Se 
calcoliamo  il  Jacobiano  delle  quattro  forme  ft  g,  h^  h  e  l'ordiniamo  secondo 
le  potenze  discendenti  di  a^  otterremo  come  termini  di  grado  più  elevato  il 
segaente 


F  = 


f^.-' 

'^3*,** 

D(*,f)    , 

3?     ,-. 

D-;*.f)  , 

0«j      * 

(n-iVoT^r'*  (n 

„     3 

-2)ffifar,         (n- 

-2)'ii  ?*»""' 

n-2)k,fXt 

e  i  tre  che  da  esso  derivano   con  scambi   di  ff  g,  hy  k  e  cambiamenti  di 
segno  del  secondo  e  quarto.  Ora  si  trova  facilmente  essere 


3f      d9i 

3*1 

3*1 

39< 

3  A, 

3*1 

3*1     Da^i 

3«i 

3*1 

3^1 

3^1 

3*1 

df       d9x 

3*. 

3* 

3  Pi 

3*1 

3*1 

3^1     3*« 

3*» 

3«, 

=  — flf  «4 

3^. 

F« 

3^ 

3?»      dQi 

3  A, 

3*. 

3^1 

3*i 

3*1 

3*.     3*D 

5*. 

3». 

3  «3 

3*8 

3^3 

{•»-!)?  -Pi 

-»i 

-\ 

^=4?*», 


quindi  intanto  si  vede  che  il  punto  :o,t=ap^=:Xs=:0  à  quadruplo  per  la  Jaco> 
bianaeche  il  relativo  cono  osculatore  e  il  piano  f  sO  preso  quattro  volte. 
Ma  per  vedere  meglio  il  modo  di  comportarsi  della  Jacobiana  in  detto  punto» 
determiniamo  di  quale  molteplicità  esso  sia  per  la  sezione  di  questa  superficie 
col  piano  anzidetto;  basterà  perciò  porre  ^  =  0  nell'equazione  della  Jacobiana 
d  snluppare  il  risultato  secondo  le  potenze  discendenti  di  9^ .  Ora,  supponendo 
anzitutto  r<^n^  si  ha 

^4 


l-r+1  '^'ifc-f 


+  5^«» 


3«. 


U'l=. 


(n-r)/;<r," 


3C 

-^(.=  1,2,3 
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che  gli  corrisponde  nel  secondo.  Alle  sezioni  piane  di  questa  cor- 
rìspoudono  cx/'  cubiche  circoscritte  a  un  triangolo  AìA^A^;  alla 
retta  tripla  A  corrisponde  una  retta  del  piano  di  rappresenta- 
zione; e  alla  curva  doppia  F  una  curva  di  7"  ordine  avente 
AiAfA^  per  punti  tripli.  Le  sezioni  principali  delle  superficie 
corrispondono  alle  rette  del  piano  di  rappresentazione  ;  emerge  da 
ciò  che  tutte  le  superficie  di  6""  ordine  avente  comuni  con  quella 


quindi  per  ?  =  0  nella  Jacobiana  i  termini  di  grado  più  alto  in  w^  sono 


in-r)fx^ 


4n-.4— Ir 
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ed  i  tre  analoghi.  Segue  da  ciò  che  : 

In  un  punto  nel  quale  tutte  le  superficie  d* ordine  n  di  un  sistema  Umart 
hanno  con  un  piano  dato  un  contatto  d* ordine  r  — 1,  ooe  2  <r<n,  lak- 
cobiana  del  sistema  ha  un  punto  quadruplo  ;  il  relativo  cono  osculatori  è  H 
piano  tangente  comune  alle  superficie  del  sistema  preso  quattro  volte,  pieno 
il  quale  taglia  la  Jacobiana  in  una  curva  avente  quel  punto  per  ùV-plo, 

Dei  due  casi  esclusi,  r=:2  e  r  =  n,  il  primo  fu  già  studiato  in  una  nota 
precedente,  mentre  Taltro  esige  una  considerazione  a  parte.  In  vero,  m 
r:=n,  ò 


^=,i(n-l)/;V 


■(n-2)f,x;   V...^2/;^_^a?, 


-C. 


dg      dh      dh 
e  simili  espressioni  hanno  - — ,  -—  ,  -—  .  Ne  viene  che  il  Jacobiano  ha  psr 

0^4       U^i       U^A 

fattore  ? ,  epperò  :  Qualunque  sia  n  il  piano  col  quale  tutte  le  superficie  di 
ordine  n  del  sistema  hanno  un  contatto  d* ordine  n  —  1,  fa  parte  della  JacO' 
biana  del  sistema  ;  se  nT=i2  la  parte  residua  di  Jacobiana  ha  in  generale 
il  punt  >  di  contatto  comune  per  puvuo  triplo  conico  (ed  è  in  consegueou  m 
cono  cubico  avente  per  vertice  quel  punto),  mentre  se  n  >  2  la  patte  residua 
di  Jacobiana  ha  il  punto  di  contatto  comune  per  punto  triplo  unipolare  in 
cut  U  piano  tangente  è  il  piano  anzidetto. 

Un  esempio  del  caso  n=  2  è  offerto  dal  sistema  omaloidico  composto 
delle  quadricbe  passanti  per  tre  punti  0^  0,  O3  e  tangenti  in  un  quarto 
punto  0  a  un  piano  m  :  la  Jacobiana  consta  allora  di  o  e  dei  tre  piani  00^% 
00^  0|  ,  00|  0^  (Cremona,  Annali  di  Matematica^  t.  V,  p.  151). 
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rappresentata  gli  elementi  singolari  formano  un  sistema  omaloi- 
dico;  talché  ìa  detta  superficie  fa  parie  di  un  solo  sistema 
omaloidico^  il  quale  è  da  essa  individuato. 

6.  Per  determinare  le  trasformazioni  (3,  6)  che  non  sono  casi 
particolari  della  precedente,  considereremo  le  saperficie  cubiche 
passanti  per  tre  rette  a  due  a  due  sghembe  e  poi  quelle  che 
passano  per  una  retta  e  si  toccano  lungo  un'altra. 

Nel  primo  caso,  chiamiamo  Tir^r^  le  tre  rette  fondamentali 
e  notiamo  che  esse  stanno  su  oo^  superficie  di  3*^  ordine.  Due 
tali  superficie  si  tagliano  ancora  in  una  curra  di  6"*  ordine  e 
genere  1  avente  per  quadrìsecanti  rir^r,,  onde  tre  hanno  6  inter- 
sezioni mobili.  Segue  da  ciò  che  per  desumere  da  questo  sistema 
00^  un  sistema  omaloidico  si  deve  conoscere  una  soluzione  intera 
positiva  delle  equazioni  a:i  +  3a:,  =4,  Xi  +  4xt=^b\  tale  solu- 
zione è  unica  ed  è  a:i  =  l,  a;,=  l.  Epperò  tutte  ìe  superficie  di 
3°  ordine  contenenti  tre  rette  rtr^r,,  passanti  per  un  punto  F 
e  tangenti  a  un  piano  ?  in  un  punto  T  costituiscono  un  si- 
sterna  omaloidico  il  cui  inverso  è  di  6®  grado. 

La  Jacobiana  di  tale  sistema  è  una  superficie  di  8**  ordine 
avente  r^  r,  r,  per  rette  triple,  F  per  punto  doppio  e  T  per  punto 
quadruplo  nel  quale  il  cono  osculatore  comprende  il  piano  t.  Ne 
Tiene  che  le  oo*  rette  secanti  rir^r^  appartengono  alla  Jacobiana: 
il  loro  luogo  è  una  quadrica,  secante  in  altre  3  rette  ogni  su- 
perficie del  sistema  omaloidico.  Inoltre,  se  consideriamo  una  conica 
bisecante  r^ ,  incontrante  in  un  punto  tanto  r,  quanto  r,  e  tan- 
gente in  T  al  piano  r,  essa  starà  completamente  sulla  Jacobiana, 
la  quale  pertanto  contiene  il  piano  Tr^  ;  similmente  essa  contiene 
i  piani  Tr,  e  Tr,:  ciascuno  di  questi  piani  taglia  ogni  saper- 
ficie del  sistema  in  una  conica  variabile.  La  parte  residua  di 
Jacobiana  è  la  superficie  di  3"  ordine  individuata  dalle  condizioni 
di  contenere  le  rette  rtr,r,,  di  avere  F  per  punto  doppio,  di 
toccare  in  T  il  piano  t  :  tale  superficie  si  può  considerare  come 
il  luogo  delle  oo*  cubiche  gobbe  di  cui  Tir^r^  sono  corde,  di 
cui  F  è  un  punto,  di  cui  r  è  piano  tangente  in   T. 

Da  ciò  risulta:  P  ai  piani  del  primo  spazio  corrispondono 
superficie  di  6°  ordine  aventi  comuni  una  conica  tripla  F,  tre 
rette  doppie  Aj  ^,  ^l,  e  una  cubica  gobba  semplice  A;  2"  alle 
rette  del  primo  spazio  corrispondono  cubiche  gobbe  seganti  F  in 
3  punti,  ogni  retta  A  in   1   punto  e   A  in  2  punti. 
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La  situazione  rdativa  degli  elementi  fondamentali  del  seocMido 
spazio  si  palesa  rilevando  la  struttura  della  Jacobiana  del  sistenui 
inverso.  Questa  superfìcie  consta  del  piano  dì  F,  preso  2  volte; 
di  una  quàdrica  contenente  I^AiA^A),  presa  3  volte;  e  di  tre 
rigate  di  4*"  grado  aventi  tutte  per  linee  semplice  A  e  due  delle 
rette  A  e  per  linee  doppie  la  terza  di  queste  rette  e  la  conica  F. 

Ogni  superficie  del  sistema  inverso  è  rappresentata  univoca- 
mente sul  corrispondente  piano  in  modo  che  alle  sezioni  piaae 
delle  superficie  corrispondono  oo'  cubiche  piane  circoscritte  a  an 
triangolo:  una  determinata  fra  queste  cubiche  rappres^ta  la 
conica  tripla,  mentre  le  rette  doppie  corrispondono  a  tre  r^tte 
uscenti  dai  vertici  di  questo  triangolo.  Sulla  superficie  si  trovano 
sei  rette  semplici,  ognuna  delle  quali  ne  incontra  altre  due  soltanto. 

7.  Per  studiare  Taltra  trasformazione  (3,  6)  di  g^ere  1  che 
lUfìcora  rimane,  consideriamo  le  oo^  superficie  di  3"*  ordine  tan- 
genti fra    loro   lungo   la  retta  t  (*)  e  segantisi  in  una   retta  $ 


(^)  Numero  delle  condifioni  lineari  a  cui  eqmv<il4  per  una  superficie  iZ 
dovere  toccarne  un* altra  della  stessa  spene  lungo  una  retta  data.  In  coordi- 
nate omogenee  x^  Vequazioue  generale  dì  una  superficie  d*ordine  n  conteoeote 
la  retta  a;,  =  a?,  =  0  è  a?,  /i  -♦-  a? ,  ^  =»  0 ,  ove  /l  e  ^  sono  forme  quaternarie 
di  grado  n  —  1.  Se  in  ogni  punto  di  quella  retta  la  superficie  possiede  od 
piano  tangente  assegnato  dovranno  /i  e  /^ ,  quando  si  ponga  in  esse  d?,  :=d^sO; 
differire  da  due  date  forme  binarie  7,(0;,  x,),  7,  (or,  o^^per  un  fattore  costante, 
ne  viene  che  l'equazione  generale  di  tale  superficie  sarà 

ove  /      è  una  forma  binaria  di  grado  /in  ^^  e  x^  ;  0  più  aemplieeniente 

(2)        a|  ar,f,-i-»,f,  I  4-Fr=o 

ove  F  è  una  forma  quaternaria  di  grado  n  soggetta  alla  condizione  di  man- 
care dei  termini  che  sono  in  Xi  e  J*,  di  grado  inferiore  a  2.  Il  numero  delle 
costanti  che  si  trovano  nella  (1)  è  : 

l^l.(n-i-l)+2.n-^3(n— l)4-...-4-(n  — 1)3  = 
=  |l.(n-hi)-i-2.n-H3  (n— 1)  4. ..  .-+-(n— i).3-Hn.2  ^(tH-l).lj-3w 
_(n4-l),n4-2)(n-^3)     . 

tT273 ^**' 
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(sghemba  con  t).  Due  qualsivogliano  fra  tali  superficie  8Ì  tagliano 
ancora  in  una  curva  razionale  di  6®  ordine  5— secante  ài  t  e 
4— secante  di  s;  mentre  tre  arbitrarie  hanno  4  intersezioni  mo- 
bili. Per  conseguenza,  a  fine  di  separare  da  questo  sistema  oo^  un 
sistema  omaloidico  è  necessario  e  sufficiente  considerare  le  super- 
ficie di  esso  che  contengono  tre  punti  arbitrari  F^F^F^, 

La  Jacobiana  del  sistema^omaloidioo  (3,  6)  ora  costruito  è 
di  8"  ordine,  ha  F^  F^  F^  per  punti  doppi,  s  per  linea  tripla  e  t 


qaindi  :  per  una  superficie  d'ordine  d  il  doverne  toccare  un*aUra  lungo  una 
retta  equivale  in  generale  a  3q  condizioni  lineari  semplici. 

Ma  questo  numero  subisce  in  molti  casi  delle  modificazioni  le  quali  si 
possono  determinare  nel  modo  seguente. 

Consideriamo  due  superficie  l  %  1'  d'ordine  n  aventi  comuni  delle  linee 
semplici  o  multiple  e  di  più  una  retta  a  appoggiata  a  queste  in  punti  i, 
.i,.../^  che  per  entrambe  le  superficie  siano  multipli  secondo  i  numeri  t»t, 
m, ...m^;  per  ciascuna  della  superficie  il  dovere  contenere,  oltre  quelle 
linee,  questa  retta  implica  (n  -4-1)  —  (m,  -+-  m,  -«- . . .  -^m^^)  condizioni.  Ora 
ogni  piano  tr  per  r  taglia  ciascuna  delle  superficie  in  una  curva  d'ordine 
n— 1  avente  per  i  punti  Ixl^-h  P^"*  multipli  secondo  risp.  m,  — 1,  m,— 1, 
...,mk  —  1  curva  che  incontra  a  in  un  numero  di  punti  dato  da  (n — 1)  — 

~j(ni,— 1)-»-  (m,  — !)-♦-. ..  -♦-(m/^  — l)j=(n  — 1)— (m,  +  w,4-..  .  -4-mjt)-i-^. 

Variando  -x  attorno  ad  a,  nascono  in  tal  modo  su  a  due  involuzioni  proiet- 
tive di  punti  di  ordine  eguale  a  quesfultimo  numero  ;  i  punti  comuni  a  due 
loro  gruppi  corrispondenti  sono  punti  di  contatto  delle  due  supei'flcie  :  tolti 

i  contatti  che  hanno  luogo  nei  punti  /,  /^ .. ./  ne  rimangono  2  |  (n  — 1)  — 
— (iii,-4-m,-v^  ...-»-m  )  j  -4- A.  Ne  viene  che  affinchè  le  due  superficie  si 
tocchino  lungo  a  è  necessario  e  sufficiente  abbiano  2  |  (n  — 1)— (m^ -hm,  ^^ 

-»-...H-m)  I  ^.|r4-l  punti  di  contatto  su  a  in  località  diverse  da'  punti  7. 
Questo  numero  è  quello  delle  condizioni  lineari  semplici  assorbite  dal  dovere 
le  due  superficie  £  e  £'  toccarsi  lungo  la  retta  a  supposta  già  comune  ad 
ene.  Talché  possiamo  concludere  : 

Se  due  superficie  d*  or  dine  n  hanno  comuni  delle  linee  che  siano  incon^ 
troie  da  una  data  retta  in  punti  i  quali  siano  per  entrambe  multipli  secondo 
i  numeri  m,  m, . ..  m    ,  allora  il  dovere  una  di  esse   toccare  V altra  in  t%ati 

i  punti  di  quella  retta  equivale  a  3  \  n  — (m,  -4-m,  -«-... 4-m  )  {  -4-k  con» 

disioni  lineari  semplici. 

Se  si  suppone  A  =  0  si  ritrova  la  proposizione  dimostrata  dianzi  anali- 
ticamente. 
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per  lìnea  quintupla  (*).  La  composizione  di  essa  si  determiiui, 
ad  esempio,  ricorrendo  alla  rappresentazione  univoca  su  u;i  piano  fi 
di  una  superficie  i  del  sistema.  Detti  infatti  A^.^.-A^  i  ponti 
fondamentali  di  questa  rappresentazione,  se  (AiA^A^AiA^)ik 
rimagine  di  ^  e  (^1^3  ^4  ^5^),  quella  di  5,  se  inoltre  G,  G,(j, 
sono  le  iraagini  di  F^F^F^\  alle  sezioni  di  f  colle  altre  super- 
ficie del  nostro  sistema  omaloidico  corrisponderanno  le  oc-  cune 
(^1*  A^  G^  Gt  (?,), .  Perciò  Tintersezione  di  s  colla  Jacobiana  del 
sistema  si  compone 

a)  della  quartica  gobba  rappresentata  dalla  conica  ili  il]  6, 
f^i  Gì  »  quartica  la  quale  passa  pei  punti  F^  FnF^  e  ha  per  tri- 
secanti  5  e  ^; 

p)  delle  coniche  rappresentate  dalle  rette  A^G^  (/=1,2, 3), 
coniche  passanti  per  Fi  e  seganti  in   1   punto  «  e  in  2  punti/ 

7)  dalle  rette  rappresentate  da'  punti  A^A^A^A^  e  dalla 
retta  A^  A^ ,  rette  appoggiate  tutte  alle  rette  5  e  /. 


(*)  Una  retta  di  contatto  per  ttute  le  superficie  di  un  sistema  lineare, 
di  quale  molteplicità  è  per  la  Jacobiana  del  sistema  ?  Per  rispondere  a  tà 
questione  applichiamo  il  risultato  espresso  dalla  equazione  (2  della  noti 
precedente  e  supponiamo  che  il  sistema  lineare  che  consideriamo  eia  iodi- 
viduato  dalle  quattro  superfìcie 

a  (a?,  f^  -4-  or,^,)  -♦-  Fa  0  ,  &(a?t  h  -^  ^a?«)  -^0  =  0,  c(T^f,  -4- r,y,)  +  H=0. 
rf(T, '^,  -»-a?,^,)-»-^=0. 

Con  una  semplice  trasformazione  del  determinante  dei  primi  membri  di 
queste  equazioni  si  trova  che,  come  equazione  della  Jacobiana,  si  può  prendere 

OF       OG       0«       0^ 


0^. 
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0^, 
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d 

—  1 

=rO. 


Ora  nello  sviluppo  di  questo  determinante  ogni  termine  è  almeno  di 
50  grado  nelle  coordinate  x,  ,  x^  .  Perciò  è  lecito  asserire  che  :  una  rdtc 
lungo  la  ([uale  si  toccano  tutte  le  superficie  di  un  sistema  lineare  è  in  gene- 
rale quintupla  per  la  Jacobiana  del  sistema  medesimo^ 
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Ora  il  luogo  della  quartica  a)  è  la  quadrica  stF^F^F^  e  i 
luoghi  delle  tre  serie  dì  coniche  |B)  non  sono  altro  che  i  piani 
ìF^,  tF^.  tF^;  per  conseguenza  il  luogo  delle  rette  7)  è  una 
superficie  di  3*^  grado  avente  8  per  direttrice  doppia  e  t  per  di- 
rettrice semplice:  siccome  questa  rigata  non  sega  altro  che  in 
queste  sette  rette  la  superficie  f ,  così  essa  deve  toccarla  lungo 
la  retta  ^,  epperò  essa  rigata  è  definita  dalle  condizioni  di  avere  8 
per  direttrice  doppia  e  di  toccare  lungo  f  una  e  quindi  tutte  le 
superficie  del  sistema  omaloidico. 

Il  sistema  inverso  risulta  di  superficie  di  6"  ordine  aventi  a 
comune  una  retta    quadrupla  q,  tre  rette  doppie  d^d^d^  e  una 
curva   razionale   di  5"   ordine  A.g   è   incontrato  dalle  tre  rette 
rf,(/=*l,  2,  3)  e  il  piano  qdi  corrisponde  al  punto  F(\  di  A, 5 
è  bisecante    mentre   le    rf,   sono   trisecanti.    Oltre   ai  tre    piani 
anridetti ,  presi  due  volte  ognuno  ,  della  Jacobiana  del   sistema 
inverso   fa  parte  la  rigata  di  4*"  grado  della  quale  q  è  retta  tripla 
e  gli  altri  elementi  fondamentali  del  sistema  sono  linee  semplici  ; 
e  ancora  un  luogo  di  10"  ordine  il  quale  non  è  se  non  la  su- 
perficie  di  5"  ordine  avente  q  per  retta  tripla,  d^d^d^  per  doppie 
e  A  per  linea  semplice,  da  contarsi  due  volte. 

I>a  rappresentazione  univoca  per  una  superficie  ^  del  sistema 
inverso  che  scaturisce  da  quanto  precede  è  tale  che  le  sezioni 
piane  di  ^  hanno  per  imagine  00*  cubiche  passanti  per  un  punto  M 
e  tangenti  in  un  altro  punto  N  a  una  retta  n;  la  retta  qua- 
drupla corrisponde  a  una  conica  passante  per  i  punti  Me  N; 
delle  rette  doppie  sono  imagini  tre  rette  per  N  e  della  quintica 
semplice  una  cubica  piana  tangente  a  n  in  iV  e  avente  per  punto 
doppio  M, 

Quanto  precede  dimostra  che  le  trasformazioni  (3,  6)  diverse 
dalle  precedenti  ne  sono  casi  particolari.  Cerchiamo  se  esistano 
delle  trasformazioni  (3,  7):  bisognerà  perciò  considerare  le  su- 
perficie di  3°  ordine  passanti  per  una  conica  0  per  una  coppia 
di  rette  oppure  tangenti  fra  loro  lungo  una  retta.  Per  ottenere 
in  corrispondenza  un  sistema  omaloidico  si  deve  risolvere  il  primo, 
il  secondo  o  il  terzo  dei  seguenti  sistemi: 

a:t+  3j?,+  6a:,=  8  Xi+  4xj+  9x^  ^  12 

Xi+ 3a:,+ 6flp,=  7  Xi+ 4x^+9x^=^10   . 
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Ora  i  primi  due  sistemi  non  hanno  alcuna  soluzione  intera 
e  positiva,  mentre  il  terzo  ha  Tunica  aJi  —  a;,  =1.  In  tal  caso,  se 
si  rappresenta  una  superficie  9  del  sistema  omaloìdico  sul  piano  11 
per  modo  che  le  sue  sezioni  piane  corrispondano  alle  cQr?e 
{Ai,,,  A^)^  e  si  suppone  che  (^5^)1  rappresenta  la  retta  t  lungo 
cui  ha  luogo  il  contatto,  le  sezioni  di  f  con  le  altre  superficie 
del  sistema  corrisponderanno  a  una  rete  del  tipo  seguente 

{A\,„A\Aa,MN'),; 

ma  tutti  gli  elementi  di  questa  rete  si  spezzano  in  una  parte 
fissa,  che  è  la  conica  A^,,,  A^Ne  una  parte  mobile:  quella  rap- 
presenta la  sezione  prodotta  nella  superficie  f  dal  piano  che  con- 
tiene la  retta  ^  e  il  punto  avente  per  imagine  N^  questa  nna 
curva  di  5""  ordine  e  genere  1  non  incontrante  l'anzidetta  conica. 
Ciò  dimostra  che  il  sistema  ottenuto  non  è  omaloidico. 

Similmente,  la  ricerca  delle  trasformazioni  razionali  (3,  8)  di 
genere  1,  si  fa  dipendere  dalla  risoluzione  del  sistema 

e  siccome  esso  non  ha  alcuna   soluzione  intera  positiva,  cod  si 
conclude  la  non  esistenza  di  trasformazioni  delTanzidetta  specie. 
Da  ultimo,  poiché  il  sistema 

Xt+ 3  Xt+ 6x^+10x^+15x^=16 
fl?i+4a;,+  9a:,-f-16ar4+25a?,=  26  . 

ha  la  soluzione  (unica)  a;i=a?5=l,  oc^z=iXi=^x^=:0  ^  sembra  che 
esista  una  trasformazione  (3,  9)  determinata  da  una  superficie 
generale  di  3°  ordine.  Ma  notiamo  che  rappresentando  nel  modo 
consueto  una  delle  superficie  dal  sistema,  le  00*  curve  in  cui  essa 
è  tagliata  dalle  altre  superficie  del  sistema  corrispondono  a  una 
rete  del  seguente  tipo  {A^i,,.A\MN^)^;  ora  tutte  queste  curve 
si  spezzano  nella  parte  fissa  (^1...  A^N^)^  e  in  una  parte  mobile; 
la  prima  delle  quali  è  Timagine  della  sezione  fatta  nella  super- 
ficie considerata  dal  piano  che  la  tocca  nel  punto  rappresentato 
da  N^  mentre  la  seconda  rappresenta  una  superficie  di  6**  ordine 
e  genere  1  non  segante  l'anzidetta  sezione.  Ciò  prova  che  il  si- 
stema ottenuto  non  è  omaloidico  e  ci  abilita  a  conxdudere: 
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Non  esistono  trctsformagioni  ragionali  nelle  quali  in  uno 
dei  due  spazi  il  sistema  omaloidico  sia  formato  da  superficie 
generali  di  3*"  ordine  e  nell'altro  spazio  consti  dd  superficie 
d'ardine  superiore  a  6. 

Genova,  20  Dicembre  1890. 


Sopra  alcune  curve  singolari. 
NoU  dei   Vrot  GIUSEPPE  PEANO 


Lo  Staudt ,  nel  §  1 1  della  sua  Geometria  di  posizione , 
tratta  per  via  sintetica,  di  alcune  proprietà  della  tangente  e  del 
piano  osculatore  ad  una  curva  qualunque.  Queste  proprietà  si 
dimostrano  in  calcolo  infinitesimale  colla  formula  di  Taylor  ; 
quindi  si  suppone  che  le  funzioni  che  si  considerano  siano  svi- 
luppabili con  questa  formula.  Invece  lo  Staudt  non  assoggetta 
le  curve  ch'egli  considera  ad  alcuna  condizione,  salvo  quella  della 
continuità.  Io  mi  propongo  di  dimostrare  con  esempi  che  quelle 
condizioni  restrittive  sono  necessarie,  e  che  quindi  le  proposizioni 
enunciate  dallo  Staudt  non  sono  rigorosamente  vere  ;  e  pubblico 
questi  esempi,  che  credo  nuovi,  colla  speranza  di  invogliare  qual- 
cuno a  rendere  rigorose  le  proposizioni  e  dimostrazioni  di  Staudt, 
senza  abbandonare  il  campo  sintetico. 

Lo  Staudt  al  N.  144  enuncia  una  proposizione,  che  in  lin- 
guaggio ordinario  suona:  «  Se  P  e  P'  sono  due  punti  d*una 
curva  piana,  avente  tangente  in  ogni  suo  punto,  col  tendere  di 
P'  a  P,  il  punto  d'incontro  delle  tangenti  /  e  /'  in  P  e  P'  ha 
per  limite  il  punto  P  *. 

Si  possono  invece  dare  delle  curve,  per  cui,  col  tendere  di 
P'  a  P,  il  punto  t  t'  non  tenda  ad  alcun  limite.  Sia  V  equa- 
zione y  =  x^  sen  —  (e  per  a;  =  0 ,  sia   y  =  0)  ;  la  y  è  funzione 

X 

continua  di  x\  perciò  questa   equazione   rappresenta   umj   curva 
Aui  deUa  R.  Accademia,  —  Voi.  XXVI.  20 
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continua,  passante  per  l* origine,  e  poiché  lim^  =  0,  aTente 
ivi  per  tangente  Tasse  delle  a;.  Considerando  un  altro  punto  qua- 
lunque di  ascissa  x^  si  avrà  -^p-  =  y'  =  2a?  sen cos  — ,  e  il 

dx  X  X 

punto  d'incontro  della  tangente  ivi  colla  tangente  all'origine  avrà 

per  ascissa  . 

a^  sen  - 
y  X 

X—  h  =^x  — 


y  .^11 

2  a?  sen cos  - 

x  X 

y 

e  per  ordinata  0.    Facendo  tendere  x  verso  0,  l'ascissa  a:—-, 

y 

non  tende  ad  alcun  limite,  ma  ha  per  estremi  oscillatorii  —  oc 
e  +  oo.  Quindi  il  punto  d'incontro  della  tangente  in  P  colla 
tangente  in  0  non  tende  alcun  limite  ;  ma  preso  ad  arbitrio  ud 
punto  A  sull'asse  delle  x ,  in  ogni  arco  di  curva ,  arbitraria- 
mente piccolo,  avente  un  estremo  in  0,  ci  saranno  sempre  da 
punti  in  cui  la  tangente  viene  a  passare  per  A.  In  questa  curva, 
y  \  col  tendere  di  x  a  zero,  non  tende  ad  alcun  limite,  ma  ha 
per  estremi  oscillatorii  —  1  e  +  1  ;  quindi  la  tangente  in  P  non 
tende  ad  alcun  limite  col  tendere  di  P  verso  0. 

Nell'esempio  precedente  la  curva  è  incontrata  dall'asse  delle 
X  in  infiniti  punti  nelle  vicinanze  dell'origine.  La  curva 


y=a?M2+sen-j 


è  incontrata  da  ogni  retta  in  un  numero  finito  di  punti  ;  ed  ha 
le  stesse  proprietà  della  precedente. 

Si  possono  dare  delle  cuiTe  per  cui  col  tendere  di  P'  a  P, 
la  tangente  /'  abbia  per  limite  f,  senzachè  il  punto  tt'  tenda 
ad  alcun  limite.  Sia  la  curva: 

,       1 
^  X 

Essa  passa  per  rorigine,  ed  ha  ivi  per  tangente  Tasse  delle  x. 

Si  ha  y'  =  Sx*  sen x  cos  -,  e  lim  y'  =  0  ;  onde  la  tangente 

X  X         ,.^ 


Digitized  by 


Google 


ALCtJNB    CUftVE    SINGOLARI  301 

nel  punto  di  ascissa  x  ha  per  limite   la  tangente    nell'origine. 
Ma  l'ascissa  del  punto  d'incontro  delle  due  tangenti 

X*  sen  - 

y  X 

X —  -z  =  a:  — 


3  a;  sen cos  •- 

X  2 

col  tendere  di  a;  a  zero  non  tende  ad  alcun  limite,  ed  ha  per 
estremi  oscillatorii  —  oo  e  +  cxj  . 

Si  possono  dare  delle  curve  per  cui,  col  tendere  di  P'  a  P, 
la  tangente  V  abbia  per  limite  ^,  e  il  punto  t  t'  tenda  ad  un 
limite,  senzachè  il  limite  di  questo  punto  sia  P.  Sia  la  curva 
di  equazione 


yz=x^+ar  f  sen^  —  —  cos^  —  I 


Essa  passa  per  l'origine,  ed  ha  ivi  per  tangente  l'asse  delle 
y.  Si  ha  : 

n  il 

^        ^  cos^-  +sen^  — 

,      2  12  x^  -' 


^       3^^       3       x«         ,. 

cos*-;  sen  ^-: 
x^  X 


__^+2.^sen3--cos^.j 


Il  terzo  termine  in  y'  tende  a  0  ;  la  somma  dei  due  primi  ter- 
mini si  può  scrivere 

1/2     l        cos^^+seJ^Ny 
.--(3-^-^         ^1        n      )• 

Entro  le  parentesi,  il  primo  termine  tende  a  zero  ;  nel  secondo 

termine  il  numeratore  è  compreso  fra  1  e  |i/ 4  ;  il  denominatore 
è ,  in  valor  assoluto  minore  dell'  unità  ;  quindi  il  secondo 
termine    è    in    valor    assoluto    maggiore    di    2.      Moltiplicando 

per   -,  che  tende  ad  00,  si  deduce  lini  y'=:  00;  e  si  ha  pure 

X^  XJ=M 
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lim  xy  =.  oo.  Quindi  la  tangente  nel  punto  di  ascissa  a;  ha  per 

limite  Tasse  delle  y,  cioè  la  tangente  nell'origine  ;  il  punto  d'in- 
contro delle  due  tangenti,  il  quale  ha  per  ascissa  0 ,  e  per  ordi- 
nata y—  xy\  col  tendere  di  re  a  zero,  poiché  limy  =  0  e 
lim  a;y'  =  oo,  tende  verso  il  punto  ali* infinito  dell'asse  delle y. 
Analogamente,  ammessa  puramente  la  continuità  d'una  cor?» 
gobba,  se  P  e  P'  sono  due  punti  di  essa,  ^  e  ^'  le  tangenti, 
71  e  7r'  i  rispettivi  piani  osculatori,  non  si  possono  enunciare, 
con  Staudt,  le  proposizioni: 

«  Il  piano  71  è  il  limite  del  piano  passante  per  /  e  pa- 
rallelo a  /'  »   (N.   146). 

«  Il  piano  7r  è  il  limite  del  piano  P/'  »  (N.  148). 

«  La  retta  ^  è  il  limite  della  retta  tttt'  »       (id.). 

«  Il  punto  P  è  il  limite  del  punto  ^tt'  *       (id.). 

€  Il  punto  P  è  il  limite  del  punto  ^';r  »       (id.). 


Suir accelerazione  di  second'ordine  nel  moto  rotatorio 
intomo  a  un  punto; 

Nota  di   ENRICO   NOVARESE 


Abbiasi  una  figura  invariabile  la  quale  ruoti  intomo  ad  un 
punto,  e  si  consideri  l'accelerazione  di  2"  ordine  che  un  punto 
qualunque  della  figura  ha  in  un  istante  qualsiasi.  W.  Schell,  nel 
suo  ben  noto  trattato  Theorie  der  Bewegung  und  der  KrafU. 
si  è  proposto  di  determinare  le  proiezioni  di  detta  accelerazione 
sopra  tre  assi  coordinati  speciali  particolarmente  notevoli  (V. 
!•  ediz.,  pp.  479-480.  2"  ediz.,  pp.  562-563  del  Voi.  I).  Egli 
è  giunto  a  certi  risultati  nella  1*  edizione  del  libro  e  a  risultati 
un  po'  dififerenti  nella  2"  edizione.  Ora  a  me  non  sembrano  pie- 
namente esatti  né  gli  uni  né  gli  altri:  e  perciò,  considerato 
l'importanza  e  la  notorietà  dell* opera  del  Prof.   Schell,  stimo 
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non  inopportuno  Tesporre  qui  una  soluzione  della  questione  ac- 
cennata, soluzione  ottenuta  con  un  metodo  affatto  diverso  da 
quello  dello  Schell  e,  per  quanto  mi  pare,  sicuro  da  ogni  ob- 
biezione. 

Nella  Nota  che  ho  l'onore  di  presentare  all'Accademia,  do 
altred  qualche  formola,  che  ritengo  nuova,  intorno  alla  curvatura 
ed  alla  torsione  della  trajettoria  di  im  punto  qualunque  del  si- 
stema mobile. 


Siano  Ox,  Oy,  Oz  tre  assi  ortogonali  immobili  uscenti  dal 
centro  della  rotazione.  Siauo,  per  la  fine  del  tempo  /,  0/  la 
farle  positiva  dell'asse  istantaneo  di  rotazione  (*),  a,  6,  e  i 
coseni  direttori  di  01  \  6)  il  valore  assoluto  della  velocità  ango- 
Iftf^i  J>«  9«  ^  lo  proiezioni  di  questa  sugli  assi.  Avremo 

e,  derivando  rispetto  a  t  (**), 

f/=(J(i^  +  oi(f!  ^     ecc.  ...(2), 

e 

j]P=i(J*(1  +  2(JqI+(ù(ì^  ,     ecc.  ...(3). 

Consideriamo  due  segmenti  (Streeken,  vettori)  ci  e  ;{ ,  le  cui 
proiezioni  sugli  assi  siano  uguali  rispettivamente  ad  a',  6',  e'  e  ad 
a\  b\  e".  Il  segmento  ^  è  ciò  che  lo  Schell  chiama  la  Wechsel^ 
geschwindigkeit  dell'asse  istantaneo  01  e  che  io,  adottando  una 
denominazione  che  ho  usato  altra  volta  (***),  preferisco  chiamare 
la  velocità  sferica  dell'asse  medesimo  nel  suo  moto  assoluto. 
Se  immaginiamo  una  sfera  di  centro  0  e  di  raggio  1 ,  e  diciamo 
(',  r  le  linee  secondo  cui  la  superficie  di  tale  sfera  interseca 
rispettivamente  il  cono  immobile  ((7)  e  il  cono  mobile  (F)  degli 
assi  istantanei  di  rotazione,  (//  è  la  velocità  con  cui  il  punto  P 


(*)  Cioè,  la  parte  a  cui J deve  addossarsi  un  osservatore  avente  i  piedi 
in  0  per  vedere  la  rotazione  istantanea  farsi  da  sinistra  a  destra. 

(^)  Qui  ed  in  seguito  indico  con  accenti  le  derivazioni  rispetto  al  tempo. 

(***)  V.  il  mio  Studio  stdla  accelerazione  di  ordine  n  nel  moto  di  una 
T9Ua  (Atti  della  R.  Accad.  delle  Sciente  di  Torino,  24  febbraio 
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di  contatto  delle  due  linee  si  sposta  tanto  sulla  C  quanto  sulla  T. 
Analogamente,  il  segmento  /  è  V accelerazione  sferica  di  P  or- 
dine dell'asse  istantaneo  (nel  suo  moto  assoluto)  o,  in  altri  termini, 
l'accelerazione  di  P  ordine  del  moto  del  punto  P  sulla  linea  C 
Ritenendo  le  lettere  '^  ^  X  P®^  designare  i  valori  assoluti  dei 
due  segmenti  considerati,  scriveremo  come  segne  le  (2)  e  (3) 

q'z=oJb  +  Oi^cos{ibi/)     '  .  .  .(2'). 

r'=:&)'c  + C.)^COs(t//ir)       ] 

y =©V+ 2  Ci)'(/^cos  ((//a?)  +  w/cos  (/a:) 


^=cJ'b  +  2co'^cos{^y)  +  (ùxcos{xy)  ^  ...(3')(***) 
r''=Ci)*c  +  2ci)'t//  C08((/'4?)  +  Ci)XC0s  (xz) 


\ 


Notiamo  ancora  le  relazioni    seguenti,   che   ci  occorreranno 
più  innanzi 

^    ,.       <ìl<^+llh''+é<?      2    dt        ip'  ^^. 

«<>«(X'f)= Yy. "l^"x      ■■■^^' 

come  può  anche  vedersi  immediatamente  avvertendo  che  il  pro- 
dotto ;(  cos  (x^)  esprime  Taccelerazioiie  tangenziale  di  1"  ordine 
del  moto  assoluto  di  P  ;  e 

co8(x,0/)  = ^ = =-1.    (5). 

A.  A 

Ciò  premesso,  riesce  facilissima  la  ricerca  proposta.  Si  con- 


(*}  Qaette  forinole  sono  suscettive  di  una  notevole  interpretazione. 

Le  (2')  dicono  che  l'accelerazione  angolare  di  t**  ordine  dei  aiatema  mobile 
p  la  somma  geometrica  :  1°  di  un  segmento  =«',  parallelo  all'asse  istantaneo, 
volto  pel  verso  01  o  pel  verso  opposto  secondochè  «»'è  ^  0 ,  2®  di  un  segmento 
=  <M<f,  avente  la  direzione  ed  il  verso  di  ^,  Questa  proposizione  è  oonoscinta 
(Rbsal,  dnématique  pure^  p.  114;  Schbll,  op.  cit,  2^^  ediz. ,  p.477  del  voli). 

Le  formole  (3')  esprimono  il  teorema  analogo  per  l'accelerazione  angolare 
di  2^  ordine,  teorema  che  non  credo  notorio.  E  ognun  vede  come  si  estende- 
rebbe il  teorema  all'accelerazione  angolare  d'ordine  n,  introducendo  le  ac- 
celerazioni sferiche  successive  (fino  all'ordine  n — 1  incl.)  dell'asse  istaptaneo, 
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Sideri  on  punto  qualunque  della  figura  mobile;  e  siano,  alla  fine 
del  tempo  t ,  M  {x,  y,  z)  ìb.  posizione  da  esso  occupata,  v  la 
sua  Telocità,  J^*^  la  sua  accelerazione  di  2®  ordine.  Derivando 
due  Tolte  le  formolo  notissime 

v^=qe-ry 
VyZ=rX'"pz 


si  ottengono  le  proiezioni  di  J^'^  sugli  assi  : 

JJ'^=  -  3  (qg!+rf^)x  +  (ra)«+  2p^+t/q-r^)y  + 

'h{p<a'+2qr'+gfr'-p')z 

/  w  =  (ga>«+  2  rpf+  f'p-^g/')x  + 

+  (-p»'+?r'+2g'r+/)y-3(pp'+g3')^ 

Supponiamo  ora  che  gli  assi  coordinati,  fin  qui  arbitrar] » 
siano  quelli  adottati  dallo  Schell.  E  cioè  :  per  semiasse  positivo 
ddle  2  prendiamo  01;  per  semiasse  positivo  delle  x  la  retta 
condotta  da  0  nella  direzione  e  pel  verso  della  velocità  sferica  ift  ; 
per  semiasse  positivo  delle  y  la  posizione  che  assumerebbe  il  se- 
miasse positivo  Ox  dopo  aver  ruotato  intomo  ad  01  di  90^  pel 
Terso  della  rotazione  istantanea.  (L'asse  delle  y  sarà  parallelo 
alla  normale  comune  ai  due  coni  (  C)  e  (P)  nel  punto  P).  La 
questione  da  risolvere  è  ridotta  a  vedere  che  cosa  valgano  per 
questa  scelta  particolare  di  assi  le  quantità  p,  q^  r,  p\  q\  r\ 
p'\  q'\  r"  '  ^  prime  sei  si  hanno  immediatamente:  attualmente 

a  =  0  ,  cos(^a:)  =  1  , 

J=0,  cos{^y)  =  0, 

c=  1  ,  cos{^js)  =  0  ; 

e  però  [form.(l)  e  (2')] 

p  =  0  ,  rf  =  oi^, 

r  =ci)  ,  f* z=zj    . 
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Per  avere  p",  q\  r''  occorre  conoscere  i  coseni  direttori  di  / 
rispetto  agli  assi  attuali:  ora,  nell'ipotesi  fatta, 

GO%(y^x)  =  C08  (;((//)  =  -  [per  la  form.  (4)] , 

A. 

co&(Xz)  =  co8(;(,  01)  =  — y      [por  la  form.  (5)] , 


A» 

e  quindi  [form.  (3')] 


Il  radicale  Kx*~^'*""^*  ^  ^^  prendersi  positivo  o  n^atìvo 
secondochè  Taccelerazione  /  fa  angolo  acuto  od  ottuso  coll'asse 
delle  y,  vale  a  dire  secondochè  il  cono  immobile  (C)  è  nel 
punto  P  concavo  o  convesso  verso  le  y  positive.  Ma  possiamo 
trovare  delle  espressioni  più  semplici  di  ;^cos  [xv)  ^^  P^r  con- 
seguenza, di  q".  Poiché  ^'  esprime  l'accelerazione  tangenziale 
del  moto  assoluto  del  punto  P,  /*— V*  esprimerà  il  quadrato 

dell'accelerazione   normale    /„    del    moto    stesso:    ma  y^^  =  ^— 

detto   r  il  valore  assoluto  del  raggio  di  curvatura  della  linea  C 

nel  punto  P;  dunque  |/;^*  — t/;'* —  (/;* :=(/;*  |/~i~  ^*  ^^  ^^^^^ 

/  cos  (;{y)  rappresenta  la  proiezione  sull'asse    Oy  dell'accelera- 
zione /,  la  qual  proiezione  si  riduce  a  quella  dell'accelerazione 

y^  e  però  vale    —  cos(/„j/).  D'altra  parte,    se  denotiamo  con 
r 

B  il  raggio  di  curvatura  principale  del  cono  {C)  nel  punto  P  (*), 
abbiamo,  pel  teorema  di  Meusnier  , 

r  =  -Rcos(x,y) 


(*)  Cioè  il  raggio  di  carvatura  della  sezione  fatta  dal  piano  condotto  per  P 
normalmente  alla  generatrice  01, 
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Uguaglianza  che  è  sempre  vera  in  grandezza  e  in  segno,  purché 

si  convenga   di   prendere  R  positivo   o   negativo  secondochè   il 

cono   (  C)    volge  nel  punto  P  la  concavità  verso  le   y    positive 

oppure  verso  le  y  negative.  Quindi  /cos  (;{y)  è  anche  uguale 

a  -^  .   Biaosumendo  : 

XV 


Di  queste   varie  espressioni  adotteremo  l'ultima. 

Sostituendo  nelle  eq.  (6)  i  valori  trovati  di  |>,  g,  ecc.,  ot- 
teniamo 

JJ^^=:  -S(a(ù'x+((J'-(a^+Cùf)y  +  oi^i(ù  +  ^\js  1 
J/^^=  -(cù^-(ii^+(ù^lf*)x-SoiOìy-(2(J^  +  (ù^)a       (7). 

Queste  sono  le  formole  richieste  che  esprimono  le  projezioni 
di  J^^  sugli  assi  speciali  assunti  dallo  Schell.  Panni  inoppor- 
tuno il  rilevare  le  varie  dififerenze  che  esistono  tra  queste  for- 
inole e  quelle  analoghe  date  nelle  due  edizioni  della  Theorie  ecc. 
Osservo  soltanto  che,  delle  quantità  qui  usate,  non  comparisce 
neWe  formole  dello  Schell  il  raggio  R:  vi  figurano  per  contro 
quantità  da  noi  non  introdotte  e  cioè  Taccelerazione  angolare  di 

di 
V  ordine  a,  la   derivata  -7-,  essendo  di   «  l'angolo    compreso 

dv 

tra  le  direzioni  diaedia  +  dy.  »  e  l'angolo  x  che  il  piano 
di  queste  due  rette  fa  col  piano  zx.  Tale  divario  proviene  dal- 
Tespressione  di  q"  adoperata  dallo  Schell,  espressione  assai  di- 

versa  dalle  nostre:  g"  =  a  sen  >c  — • .  Quest'espressione  è  esatta. 

dt 
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II. 


Farò  un 'applicazione  delle  formole  (7)  a  determinare  la  tor- 
sione in  M  della  trajettoria  descritta  dal  punto  considerato. 

Siano  0  il  raggio  di  curvatura,  r  il  raggio  di  torsione 
della  trajettoria  prerletta  nel  punto  M .  Considerando  raccele- 
razione  di  P  ordine,  si  può  determinare  p  in  funzione  di  a>,  di  t|> 
e  delle  coordinate  di  M.  Ecco  l'espressione  di  p  data  dallo 
ScHELL  nella  1^  edizione  (p.  411)  del  suo  trattato  (posto,  per 
brevità,  M'  =  rc*  +  y*): 


P  = 


|/(a>ti*+(/^y^)«+t/^Vt**  ' 


ohe  si  può  scrivere,  chiamando  a  la  distanza  invariabile  del  ponto 
che  si  considera  dal  centro  0  della  rotazione, 

p  =    ^  . . .  8). 

Analogamente,  valendoci  deiraccelerazione  di  2*"  ordine,  po^ 
siamo  determinare  r  in  funzione  ài  (ù,  ^,  R  e  delle  coordinate 
del  punto  M.  Infatti,  dalle  eq.  (  7  )  si  deduce  facilmente  la  pro- 
jezione  J^,^^  di  J^*^  sulla  binormale  in  M  alla  trajettoria  con- 
siderata (*),   D'altra  parte,  per  la  teoria  del  moto  di  un  punto, 

pz        px 

sostituendo   quivi  a  J^'^^  l'espressione    dedotta    dalle   (7)  e  a  |9 
l'espressione  fornita  dalla  (8),  si  trova 

c.>(//l  2o—  -^  \xu^  +  {(ù^^oJ^)yu^+S(òìlt^xys 
Le  formole   (8)  e  (9)  sono  suscettibili  di  una  trasformaaone 


(*)  I  coseni  direttori  di  questa  binormale  sono  proporzionali  a 
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legna  di  menzione.  È  noto  {*)  che,  se  i2|  è  il  raggio  di  curvatara 
principale  del  cono  mobile  (F)  nel  punto  P, 

i/; "■  B "  Ri' 

[Quest'uguaglianza  è  vera  in  ogni  caso,  purché  si  estenda  a  R^ 
ift  convenzione  già  fatta  per  R,  cioè  si  consideri  ciascuno  dei 
doe  raggi  R  e  R^  come  positivo  o  negativo,  secondochè  il  cono 
rispettivo  è  (nel  punto  P)  concavo  verso  le  y  positive  ovvero 
verso  le  y  negative).  Mecliante  questa  relazione,  possiamo  elimi- 
nare dalle  (8)  e  (9)    o)  e   (//.  Designando  con  K   la    curvatura 

relativa  -5-  —  -:5 ,  con  a  l'arco  della  linea  C,  e  avvertendo  che 
R  Ri 


Ai) 


f        ~~  il>    dt     ~      y  ~  ~  dff  ' 
le  eq^dom  di  jo  e  dì  r  prendono  qaesta  forma  notabile 


P  = 


K*u*+2Kyzu*  +  a*y* 


(*)  ScHiLL,  op.  cit.,  2*  ediz.,  p.  268  del  voi.  L 


L'Accademico  Segretario 
Giuseppe  Basso. 
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CLASSE 


SCIENZE  MORALI,  STORICHE  E  FILOLOGICHE 


Adananza  del  4  Gennaio  1891. 

PRSSIDBNZA   DEL   SOCIO    COMM.    PROF.    MICHELE    LE9S0NA 
PRESIDENTE 


Sono  presenti  i  Soci:  Pabretti,  Vice-Presidente,  Rossi, 
Pezzi,  Cognetti  e  Pbyron  che  fa  le  veci  di  Segretario. 

II  Socio  Petron  legge  il  verbale  della  seduta  precedente  il 
quale  viene  approvato. 

Presenta  poi,  per  incarico  del  Presidente,  la  splendida  opera 
che  S.  E.  il  Generale  Menabrea,  Socio  nazionale  non  residente, 
invia  alla  Classe  da  Parigi,  eà  k  Le  Mémorial  des  Saints  par 
A.  Pavet  de  Corteillk  (Paris,  1889),  in  due  volumi  in-folio, 
magnificamente  stampati,  dei  quali  il  primo  contiene  il  testo  ara-* 
bico,  ed  il  secondo  la  traduzione  francese,  col  titolo  Le  Mé- 
morial des  Saints  traduit  par  le  manuscrit  ou'igur  de  la  Bi-^ 
hliothèque  nationale,  Airillustre  Socio  così  sempre  zelante  della 
nostra  Accademia  pur  tra  le  sue  gravi  occupazioni,  saranno  rese 
grazie  per  un  dono  che  e  dall'Autore  e  da  chi  lo  trasmise  ha 
singolare  pregio. 

Il  Socio  Giuseppe  Carle,  per  incarico  del  chiarissimo  Pro- 
fessore Emilio  Brusa  della  R.  Università  di  Torino,  fa  omaggio 
all'Accademia  di  varie  sue  pubblicazioni,  accennando  al  loro  con- 
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tenuto ,  e  notando  la  estesa  e  tarìa  operosità  •  scientifica  dimo- 
strata in  esse  dall'egregio  Autore,  operosità  di  cui  son  pro?a  le 
opere  recate  in  dono,  e  singolarmente  registrate  nella  bibliografia 
a  stampa  in  calce  alla  dispensa^  5^  degli  Atti  deirAccademia. 

Il  Socio  Domenico  Pbzzi  offre  da  parte  dell'Autore,  cav.  Gio- 
vanni Ormezzano,  il  libro  Cenni  storici  sul  R.  Collegio  Cario 
Alberto  per  gli  studenti  delle  provine  te .  e  sulle  varie  fonda- 
zioni  al  medesimo  annesse.  Torino,  1891,  1  toI.  in-8*^.  Il  Socio 
Pezzi  pone  in  rilievo  l'importanza  e  la  specialità  del  lavoro  nella 
storia  subalpina;  accenna  come  egli  stesso  potè  valersene  prima 
della  sua  pubblicazione  per  cortesia  dell'Autore,  e  ne  riassume 
i  pregi  notapdo  un  grande  studio  di  esattezza  e  amore  dell'ar- 
gomento. 

Il  Socio  Francesco  Bossi  presenta  la  trascrizione,  con  la  tra- 
duzione italiana,  di  un  testo  copto,  nel  quale  sono  ricordati  i 
principali  fatti  del  Divin  Salvatore;  ma  il  loro  racconto  è  in- 
terrotto ad  ogni  pagina  da  lacune  dovute  a  rotture  del  papiro. 
Con  questo  lavoro  ha  termine  la  pubblicazione  dei  papiri  copti 
pervenuti  al  nostro  Museo  di  Antichità  colla  celebre  collezione 
dei  monumenti  egizi  del  Drovetti.  Il  lavoro  del  Socio  Prof.  Rossi 
è  approvato  ad  unanimità  per  la  stampa  nei  volumi  delle  Memorie, 
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LETTURE 


Del  processo  formativo  dello  Stato  moderno  ; 

Nota  del  Socio  Prof.  GIUSEPPK  CARLE 

(  Letta  nell'aduiumia  del  4  Maggio  4890). 


SOMMARIO. 

1.  Del  Medio  Bvo,  qual  periodo  di  incubazione  di  una  nuova  forma  di  or- 
ganizzazione sociale.  --  2.  Insufficienza  del  feudo  e  dei  municipio  per 
l'uomo  dell'età  moderna.  —  3.  Tendenza  del  feudo  e  dei  municipi  a 
riunirsi  in  aggregazioni  più  vaste.  —  4.  Delle  Leghe  o  SocieicUes  dei 
Comuni,  in  quanto  servirono  a  preparare  quest'aggregazione  più  vasta. 
—  5.  Come  all'uscire  del  Medio  Evo  esistessero  allo  stato  diffuso  ed 
incoerente  gli  elementi  primordiali  dello  Stato  moderno.  —  6.  Leggi  che 
ne  governarono  la  naturale  formazione.  —  7.  Origine  pressoché  con- 
trattuale del  potere  sovrano  nel  primo  formarsi  dello  Stato  moderno  e 
conseguenze  che  ne  derivarono.  — ^  8.  Contributo  speciale  arrecato 
dall'Italia  alla  formazione  dello  Stato  moderno. 

1.  Se  un  tempo  si  parlava  soltanto  del  Medio  Eyo  come  di 
UQ*epoca  di  tenebre  e  di  confusione,  ora  tutti  son  concordi  nel 
riconoscere  la  sua  importanza  nella  storia  della  convivenza  sociale, 
e  nel  considerare  il  Medio  Evo  come  un  periodo  di  transizione 
della  città  antica  allo  Stato  moderno.  Sotto  un  aspetto  il  Medio 
Evo  fu  un  crogiuolo,  in  cui  la  civiltà  antica  si  venne  dissolvendo 
ne'duoi  elementi  primordiali,  e  sotto  un  altro  esso  fu  un  perìodo 
di  incubazione  di  una  nuova  forma  d'organizzazione  sociale.  Quella 
stessa  varietà  degli  elementi,  che  vennero  a  trovarsi  di  fronte 
durante  V  Evo  di  Mezzo ,  mentre  fece  durare  più  lungamente 
questo  periodo  di  incubazione,  contribuì  a  rendere  più  ricca,  ar- 
monica e  coerente  la  nuova  organizzazione  sociale. 

Questo  è  certo,  che  nel  Medio  Evo  si  incontrarono  non  solo, 
ma  dovettero  convivere  insieme  sulla  medesima  terra  stirpi,  che 
avevano  dimenticata  Torigine  comune,  e  che  si  trovavano  in  con- 
dizioni sociali  completamente  diverse.  Ne  consegui,  che  fra  i  popoli 
moderni  non  ve  ne  ha  forse  alcuno,  il  quale  appartenga  esclusiva- 
mente a  questa  o  a  quella  stirpe  originaria;  ma  tutti  uscirono 


Digitized  by 


Google 


314  GIUSEPPE    CARLE 

dairintreccio  e  dalla  mescolanza  di  stirpi  diverse,  che  si  sovrap- 
posero le  une  alle  altre  per  modo,  che  i  varii  popoli  in  tante» 
si  possono  assegnare  piuttosto  ad  una  che  ad  un'altra  stirpe, 
in  quanto  si  riguardi  airelemento,  che  ebbe  prevalenza  in  cia- 
scuno di  essi  (1). 

Questa  mescolanza  e  questo  intreccio  di  stirpi  produsse  poi 
eziandio  uno  scambio  ed  un  immedesimarsi  reciproco  delle  atti- 
tudini originarie  proprie  di  ciascuna  stirpe ,  come  pure  un  incon- 
trarsi ed  un  contemperarsi  a  vicenda  dei  concetti  e  delle  istita- 
zioni  sociali,  che  erano  stati  specialmente  svolti  da  ciascuna  stirpe 
nei  periodi  anteriori  di  convivenza  sociale.  Di  qui  derivò,  che  cia- 
scun popolo  moderno  perdette  bensì  quelle  fattezze  caratteristiche 
e  decise,  che  distinguevano  nettamente  il  tipo  Ellenico  dalllta- 
lico  e  dal  Teutonico  (2),  ma  venne  ad  un  tempo  guadagnando  in 
quelle  facoltà,  che  poco  esplicate  nella  sua  stirpe  originaria  si 
trovavano  invece  maggiormente  sviluppate  nelle  altre  stirpi,  con 
cui  venne  a  trovarsi  in  contatto.  Frattanto  si  vennero  eziandio 
incontrando  i  concetti  della  città  e  dello  Stato,  che  già  si  erano 
sviluppati  in  Grecia  ed  in  Koma,  i  concetti  delle  individualiìè 
e  della  nazione  armata,  che  erano  sopratutto  vigorosi  presso  le 
popolazioni  germaniche  (3)  e  il  concetto  infine  di  una  grande 
repubblica,  riunita  nella  medesima  religione  e  raccolta  sotto  il  me- 
desimo impero,  da  cui  uscirono  poi  le  grandi  concezioni  della 
Chiesa  e  deirimpero.  Per  tal  modo  il  cristianesimo  somministrò 
la  nuova  base  etica  e  morale,  V antichità  classica  arrecò  una 
larga  messe  di  concetti  civili  e  politici^  mentre  Veleniento  ger- 
manico  pose  in  comune  il  sangue,  Tardor  giovanile,   la  labo- 


(i)  È  anche  degno  di  nota,  che  siccome  le  varie  genti,  che  dovettei*o  con- 
vivere insieme  sul  medesimo  suolo  nel  Medio  Evo,  discendevano  per  la  mtg 
gior  parte  dalla  medesima  stirpe  Aria,  così  esse ,  non  trovandosi  a  troppa 
distanza  fra  di  loro  nella  loro  costituzione  fìsica  e  mentale,  poterono  impa- 
rentarsi fra  di  loro  con  reciproco  vantaggio. 

(2)  Ho  cercato  di  richiamare  le  differenze  caratteristiche  fra  le  genti  El- 
leniche, Italiche  e  Germaniche  ad  una  facoltà  psicologica  costitutiva  dell'u- 
mana natura  nell'opera:  La  vita  del  diritto  nei  suoi  rapporti  colla  ìHta  sociale. 
2*  Edizione,  Torino  1890,  libro  II,  cap.  I,  pag.  50  a  77. 

(3j  L'esistenza  contemporanea  presso  i  primitivi  Germani  dei  concetti  della 
individualità  e  della  nazione  armata,  ì  quali  a  prima  giunta  sembrano  es- 
sere in  antitesi  fra  di  loro,  trovasi  dimostrata  nelTopera  sovra  citata,  lib.  II, 
cap.  IV,  n.  93,  p»g.  171. 
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riosità  instancabile  e  certi  concetti,  i  qaali,  non  essendosi  ancora 
syolti  nel  periodo  anteriore,  erano  chiamati  a  ricevere  un  grande 
sriluppo  nell'avvenire. 

Infine  nello  stesso  Medio  Evo,  in  uno  spazio  di  tempo  rela- 
tivamente breve,  si  ricorsero,  come  in  compendio,  tutti  quegli 
stadii  di  convivenza  sociale,  che  l'umanità  aveva  già  attraversato 
nei  perìodi  anteriorì,  e  per  tal  modo  i  popoli  vennero  in  certa 
guisa  rinnovando  e  rinfrescando  tutti  i  concetti  essenziali,  che 
stanno  a  base  della  convivenza  sociale  ne'  vani  perìodi  del  suo 
svolgimento.  Le  genti,  infatti,  per  porre  un  argine  alla  forza  ed  alla 
violenza,  che  avevano  dominato  nel  perìodo  delle  invasioni,  ave- 
vano cominciato  coli  organizzarsi  nei  feudi  ;  poscia,  per  sottrarsi 
alle  angherie  dei  feudatari ,  avevano  fatto  risorgere  la  vita 
delle  città  e  dei  municipi  con  tutta  quella  serìe  di  concetti,  di 
sentimenti  e  di  affetti,  che  1  avevano  accompagnata  nel  perìodo 
Greco-Romano  (1). 

Fu  rincontrarsi,  il  combattersi  e  quindi  il  contemperarsi  di 
questi  vani  elementi ,  die  produsse  nella  umanità  un  nuovo  e 
potente  nisus  naturar^  il  quale,  una  volta  che  giunse  a  perva- 
àe^  la  compagine  sociale,  non  doveva  più  arrestarsi,  finché  non 
fosse  riuscito  a  produrre  ed  a  svolgere  una  nuova  forma  di  or- 
ganizzazione sociale. 

2.  A  questo  proposito  è  degno  di  nota,  che  mentre  Tanti- 
chità  Greco-Roinana,  allorché  pervenne  al  grande  concetto  della 
città,  concentrò  in  essa  tutte  le  sue  energie  e  tutti  i  suoi  en- 
tusiasmi, così  invece  non  accadde  nel  Medio  Evo,  allorché  accanto 
ai  feudi  si  riesci  a  far  risorgere  la  vita  della  città  e  del  muni- 
cipio. Quasi  si  direbbe,  che  mentre  la  città  antica  per  il  Greco 
ed  il  Bomano  ra))presentava  il  grande  ideale  dell'avvenire;  per 
Tuomo  invece  del  Medio  Evo  la  città  e  il  municipio  non  erano 
{»ù  che  la  rimembranza  e  come  la  sopravvivenza  di  un  passato 
grande  e  glorioso  ;  sopravrivenza,  che  per  quanto  viva  e  vigorosa 
non  avrebbe  mai  potuto  competere  col  ricordo,  che  ancora  gi- 
ganteggiava, di  Atene  e  di  Koma.  Ben  altro  era  il  cumulo  di 
idee  vaghe  e  confuse,  che  fermentavano  e  si  combattevano  nel 
cervello  immaginoso  del  cittadino  del  Medio  Evo,  che  non  quello 


(1)  Cfr.  La  vita  del  diritto,  lib.  Ili,  cap.  III. 

ÀtH  della  R.  Accademia  ^  Voi.  XXVI.  21 
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che  ispiraya  il  cervello  assestato  ed  equilibrato  dei  cittadini  di 
Atene  e  di  Boma.  Questi  ayeyano  fermo  e  ben  delineato  nelU 
loro  mente  l'ideale  della  città^  non  yedeyano  altro  che  la  sua 
grandezza  e  la  sua  gloria,  erano  disposti  a  far  cedere  qualsiasi 
dissidio  interno  di  fronte  ad  un  pericolo  esterno,  mentre  il  cit- 
tadino del  Medio  Eyo,  per  necessità  di  difesa,  adattayasi  bensì  a 
yiyere  rinchiuso  fra  i  fossi  e  fra  le  mura  della  propria  terra,  ma 
intanto  col  proprio  pensiero  oltrepassaya  la  cerchia  delle  mura, 
partecipava  alle  lotte  fra  Chiesa  e  Impero,  prendeva  parte  vira 
alle  vicende  ed  alle  sorti  dei  paesi  vicini,  intratteneva  commerci 
con  remotissimi  paesi ,  e  sentivasi  cosi  a  disagio  nella  cerdiia 
ristretta  della  propria  città.  Se  a  ciò  si  aggiungono  ralteroarsi 
al  comando  delle  varie  fazioni,  le  cacciate  in  esilio  del  partito 
soccombente,  l'aggirarsi  dei  fuorusciti  di  una  in  altra  città,  Te- 
stensione  sempre  maggiore  dei  commerci,  ed  il  fascino  singolare, 
che  esercitò  sopra  le  più  alte  intelligenze  dell'epoca,  l'idea  ben^ 
metafisica  ed  astratta,  ma  pur  sempre  attraente  e  grandiosa  di 
una  monarchia  universale^  si  potrà  comprendere  facilmente  come 
più  non  esistesse  la  necessaria  rispondenza  fra  la  mente  del  cit- 
tadino del  Medio  Evo,  piena  ancora  dei  ricordi  grandiosi  di  Boma 
e  del  suo  impero,  e  la  cerchia  ristretta  delle  mura  della  città 
medio-evale.  Di  qui  proviene  in  gran  parte  una  singolare  con- 
traddizione, che  presentano  le  repubbliche  italiane  dell'Evo  di 
mezzo.  Mentre  esse  da  un  lato  pervengono  ad  un  maravigliosn 
svolgimento  di  coraggio,  di  operosità  e  di  senno,  dall'altro  in- 
vece appariscono  pressoché  insoddisfatte  delle  loro  istituzioni  so- 
ciali e  politiche,  poiché  mancano  delle  due  condizioni  indispen- 
sabili per  il  mantenimento  di  qualsiasi  organizzazione  sociale,  cioè 
della  quiete  e  sicurezza,  e  di  un  graduato  sviluppo  delle  loro 
istituzioni  sociali.  In  esse  infatti  il  corso  degli  eventi  non  con- 
duce più  a  quello  svolgimento  della  libertà  e  a  quel  progresso 
graduale  delle  istituzioni,  che  erasi  più  o  meno  avverato  nelle 
città  antiche,  ma  tende  invece  sempre  più  a  restringere  questa 
libertà  e  a  concentrare  il  potere  nelle  mani  di  un  solo  o  in 
quelle  di  un  piccolo  numero  di  persone  (1). 

É  questa  condizione  psicologica  e  mentale  deiruomo  di  mezzo 
che  può  spiegarci,  come  le  intelligenze  più  elette  e  più  amanti 


(1)  QuizoT,  OivUisation  en  Europe.  Le^n  VII. 
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della  patria  e  della  libertÀ  giungessero  in  quest*epoca  a  deside- 
rare coirAIighierì  la  venuta  in  Italia  di  Alberto  Tedesco;  e  come 
il  Segretario  fiorentino,  ispirandosi  alle  gesta  di  un  prìncipe  ener- 
fi^co  e  senza  scrupoli,  quale  il  duca  Valentino  Borgia,  andasse  poi 
in  cerca  di  un  altro  prìncipe,  a  cui  potesse  apprendere  l'arte  di 
notare  le  signorie  in  principati  ed  in  regni,  e  cercasse  di 
far  balenare  agli  occhi  di  lui  Talto  ideale  di  cacciare  dall'Italia 
tatti  gli  stranierì,  mettendola  in  condizione  di  provvedere  alla 
sua  difesa  con  armi  proprìe  e  non   con  truppe  mercenarìe  (1). 

3.  A  queste  cause  psicologiche,  che  preparavano  gli  animi  a 
vagheggiare,  pressoché  inconsapevolmente,  un'aggregazione  sociale 
pia  vasta,  che  non  fosse  il  feudo  e  il  municipio,  si  aggiungevano 
poi  altre  cause,  le  quali  aiutavano  e  preparavano  la  formazione 
di  questa  aggregazione  più  vasta.  Benché  i  feudi  ed  i  comuni 
nel  fatto  si  trovino  in  lotte  pressoché  incessanti  fra  di  loro,  essi 
tuttavia  in  idea  si  rì tengono  far  parte  di  una  universale  Repub- 
blica crìstiana,  e  come  tali  sono  talvolta  presi  da  entusiasmi 
comuni,  che  li  inducono  a  strìngersi  insieme  per  compiere  qual- 
che grande  intrapresa,  quale  fu,  ad  esempio,  quella  delle  Cro- 
ciate. Furono  queste  temporarìe  rìunioni  ed  alleanze  in  un  intento 
comune,  che  cominciarono  a  preparare  lentamente  la  forma- 
zione di  aggregazioni  più  vaste.  Si  notò  a  questo  proposito  dal 
Quizot,  che  in  seguito  alle  Crociate  cominciarono  a  scomparìre 
1  piccoli  feudi ,  i  quali  vennero  assorbiti  ed  incorporati  nei 
feudi  estesi  e  più  vasti  (2).  Nelle  Crociate  infatti  i  piccoli  feuda- 


(1)  Machiavelli,  Principe^  capo  ultimo.  VaoUi  notare  al  rìgaardo  che  la 
speranza  riporta  dal  Machiavelli  nel  duca  Valentino  Borgia  dovette  essere  ab- 
bastanza comune  ai  suoi  tempi,  in  quanto  cbe  la  morte  del  Valentino  avrebbe 
dato  argomento  ad  una  specie  di  ballata  popolare  col  seguente  ritornello  : 

OgnoB  cridi  e  piufft  forte 
Cesar  Borgia  Valeatino 
Cho  tra  in  terra  on  Dio  divino, 
Non  fporar  più,  Italia,  Corto. 

Questa  ballata  trovasi  riportata  nel  volume  III  della  Raccolta  dei  lamenti 
storici  dei  secoli  XIV,  XV,  XVI,  fatta  dal  Mbdin  e  dal  Frati,  di  cui  può 
vedersi  la  recensione  nella  Nuova  Antologia  del  16  aprile  1890,  p  760.  Quanto 
poi  al  principe,  a  cui  si  indirizzavano  le  speranze  del  Machiavelli  dopo  la 
morte  del  duca  Valentino,  è  da  vedersi  il  Villari,  Nicolò  Machiavelli,  voi.  Il, 
lib.  2*.  cap.  4. 

(2)  QuiZOT,  op.  cit.,  Leyon  Vili,  verso  il  fine. 
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tari,  che  da  sé  non  poteyano  bastare  airìmpresa,  doTettero  poni 
al  seguito  dei  più  ricchi  e  dei  più  potenti,  adattarsi  a  ?ÌT€rie 
eoa  essi,  dividerne  la  fortuna  e  le  sorti.  Allorché  poi  questi  grandi 
feudatari  tornarono  nelle  loro  terre,  essi  cominciarono  a  tenor 
corte  aperta,  e  si  vennero  atteggiando  a  sovrani  di  fronte  ai 
loro  vassalli,  attirando  nella  propria  orbita  anche  i  piccoli  fea- 
datari,  i  quali  si  vennero  cosi  dileguando  e  scomparendo.  Cosi  pure, 
in  seguito  alle  Crociate,  accanto  a  quei  piccoli  comuni,  che  si 
erano  formati  all'ombra  e  sotto  la  protezione  dei  castelli  feudali, 
cominciarono  a  svolgersi  quei  grandi  comuni,  in  cui  risorse  Tantica 
vita  municipale,  e  in  cui  la  borghesia  potè  prendere  un  graude 
sviluppo  ed  esser  posta  in  condizione  di  esercitare  i  grandi  com- 
merci coir  Oriente  e  coU'Occidente. 

Ciò  tutto  attesta,  che  fin  d'allora  cominciava  ad  arrestarsi 
quel  movimento  di  dissoluzione^  che  aveva  frantumato  T  impero 
romano  in  tante  piccole  aggregazioni  feudali  e  municipali,  e 
cominciava  invece  ad  operarsi  un  movimento  in  senso  conti-arìo, 
un  movimento  cioè  di  integrazione,  per  cui  i  piccoli  gruppi  feu- 
dali e  municipali  tendevano  ad  incorporarsi  in  aggregazioni  pii 
vaste  (1). 

4t.  Questo  movimento  d'integrazione  ebbe  poi,  specialmente  nel 
nostro  paese,  ad  essere  aiutato  da  un'altra  causa  esteriore,  che  con- 
sistette nelle  lotte  che  i  Comuni  italiani  ebbero  a  sostenere  contro 
rimpero.  A  questo  proposito  ebbe  a  notare  acutamente  il  profes- 
sore Cipolla  nelle  sue  lezioni  di  storia  moderna,  che  questi  conflitti 
contro  un  nemico  comune  indussero  i  Municipii  italiani  a  strin- 
gersi in  leghe  od  in  socieiates,  le  quali  debbonsi  considerare  come 
un  primo  passo  per  il  loro  incorporarsi  in  aggregazioni  più  vaste  (2). 
Vero  è,  che  queste  leghe  avevano  soltanto  uno  scopo  transitorio, 


(1)  Quanto  alle  forze  di  dissoluzione  e  di  integrazione  deirorganiamo  so- 
ciale, che  trovansi  alle  prese  fra  di  loro  dui'ante  il  Medio  Evo,  vedi  la  Vita 
del  diritto,  lib.  III.  cap.  I. 

(2)  Ricavo  questo  concetto  dalle  Lezioni  litografate  di  storia  modei-oa  del 
prof.  Cipolla,  fatte  all'Università  di  Torino  nell'anno  scolastico  1885-86,  che 
devo  alla  cortesia  stessa  dell'autore.  Tale  concetto  trovasi  svolto  in  deUe 
Lezioni  da  pag.  9  a  21,  ove  sono  anche  citati  alcuni  dei  documenti,  sui  quali 
si  appoggia,  fra  cui  importantissimo  quello  relativo  al  giuramento  dei  Bt- 
ctores. 
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che  era  quello  della  comune  difesa,  ma  siccome  il  pericolo  era 
permanente,  e  perdurava  ancora  quando  la  lotta  era  finita,  poiché 
questa  poteva  sempre  rinnovarsi,  cosi  queste  leghe  acquistavano 
ancor  esse  un  carattere  permanente,  e  finivano  per  dare  origine 
ad  un  ente  collettivo  ,  il  quale  aveva  un'  esistenza  propria  e 
distinta  da  quella  dei  singoli  Comuni,  che  entravano  a  costituirlo 
eil  era  governato  da  un'autorità  diversa  da  quella,  che  imperava 
Dci  singoli  Comuni ,  autorità  che  era  affidata  all'assemblea  dei 
rectorrs.  Per  tal  guisa,  anche  negli  esordì  dell'età  moderna,  sa- 
rebbesi  manifestata  una  legge  storica,  non  dissimile  da  quella, 
che  aveva  governato  il  foimarsi  della  città  antica  frammezzo 
alle  primitive  comunanze  di  villaggio.  A  quel  modo  infatti,  che 
la  città  antica  sarebbe  uscita  dal  confederarsi  di  vari  gruppi 
gttitilizì  in  un  intento  di  comune  difesa,  confederazione  che  col 
tempo  condusse  alla  incorporazione  e  alla  fusione  di  questi  varii 
grappi  in  un'unica  città  (1) ,  così  anche  nell'età  moderna  la 
prima  formazione  degli  enti  collettivi  superiori  ai  Comuni  e  delle 
assemblee  dei  loro  rappresentanti  sarebbe  pure  il  frutto  di  una 
sperie  di  confederazione,  in  un  intento  parimente  di  difesa,  con- 
federazione, che  col  tempo  doveva  poi  proparare  il  terreno  alla 
fosione  ed  incorporazione  di  queste  varie  terre  sotto  una  me- 
desima signoria.  Le  leghe  infatti  e  le  assemblee  dei  rectores , 
che  dapprima  si  formano  in  un  intento  di  comune  difesa,  fa- 
cendosi pressoché  permanenti,  si  vengono  eziandio  estendendo  ad 
altri  scopi,  e  cominciano  così  a  costituire  quell'anello  della  tra- 
dizione, che  ha  sempre  avuto  così  grande  importanza  nella  for- 
mazione delle  aggregazioni  sociali.  A  ciò  si  aggiunge,  che  siccome 
il  formarsi  e  l'estendersi  di  queste  leghe  e  delle  loro  assemblee 
era  anche  aiutato  da  quella  tendenza  inconsapevole  alla  forma- 
zione di  aggregazioni  più  vaste  ,  che  cominciava  in  certo  qual 
modo  a  preludere  al  formarsi  del  sentimento  nazionale^  così  esse 
finirono  per  preparare  a  poco  a  poco  il  terreno  a  queste  aggre- 
gazioni più  estese,  le  quali  a  ragione  si  potrebbero  considerare 


(l)  Cfr.  il  FusTKL  DB  CoULANGEs,  La  cité  antique^  liv.  IH;  Schobmann,  An- 
tiquUés  grecqutiSy  li  ad.  Galuski,  W  pai'tie,  chap.  1%  ed  anche  il  mio  lavoro 
»uUe  Origini  del  diritto  romano^  lib  I,  cap.  I,  nel  quale  ho  cercato  di  dimo- 
itrare  che  Roma  cominciò  dalTesìatere  come  città  federale  fra  varie  comunanze 
di  villaggio,  e  solo  più  tardi  si  cambiò  io  una  città  chiusa  e  fortificata  nelle 
proprio  mura. 
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col  Cipolla  come  embrioni  di  piccoli  Stati  (1).  Quando  poi  i 
Comani  e  le  Repubbliche  ,  dopo  aver  percorso  rapidamente  lo 
stadio  del  loro  rapido  risorgimento,  finirono  per  cadere  sotto  la 
signoria  di  questa  o  di  quella  famiglia  prevalente,  era  naturale 
che  questa  famiglia  non  dovesse  più  starsi  paga  a  prim^^are 
nella  cerchia  ristretta  della  città ,  ma  cercasse  di  estendere  il 
suo  potere  a  quella  aggregazione  più  vasta,  di  cui  era  entrata 
a  far  parte  la  città  caduta  sotto  la  sua  signoria.  È  in  questa 
guisa,  che  cominciarono  a  formarsi  le  signorie  ed  i  principati^ 
che  già  si  possono  considerare  come  altrettanti  piccoli  Stati,  i 
quali,  malgrado  Torigine  diversa,  presentano  in  ciò  un*analogia 
colle  Corti  di  quei  grandi  feudatarii,  che  si  erano  formati  assi- 
milando ed  assorbendo  i  piccoli  feudi,  da  cui  erano  circondati. 
Ciò  dimostra,  che  quel  movimento  di  integrazione^  che  erasi 
iniziato  fin  dal  periodo  delle  Crociate,  non  venne  più  ad  inter- 
rompersi ,  né  fra  i  feudi ,  né  fra  i  municipi.  A  quel  modo  che 
nei  paesi,  ove  prevaleva  Tordinamento  feudale,  vennero  scompa- 
rendo i  piccoli  feudi  per  dar  luogo  a  dominii  più  estesi,  die 
prendono  il  nome  di  contee,  di  ducati,  di  marchesati  e  persino 
di  regni  ;  cosi  nei  paesi,  ove  prevaleva  il  sistema  municipale,  ora 
col  prevalere  di  una  città  sopra  le  altre,  ed  ora  collo  stringersi 
delle  varie  città  in  leghe  ed  alleanze,  si  vengono  delineando,  al 
disopra  delle  singole  città,  le  signorìe  ed  i  principati.  Solo  hawi 
questa  differenza,  che  mentre  nelle  Corti  dei  grandi  feudatari, 
che  già  cominciavano  ad  atteggiarsi  a  sovrani,  continuano  a  do- 
minare i  gusti  e  le  aspirazioni  del  Medio  Evo,  nelle  signorie  e 
nei  principati  invece,  che,  sopra  tutto  in  Italia,  vennero  a  so- 
vrapporsi allo  splendido  svolgimento  dei  mumcipii,  viene  a  rina- 
scere il  culto  deirantichità,  e  cosi  anche  il  gusto  delle  lettere  e 
delle  arti,  che  già  opera  una  specie  di  reazione  contro  il  Medio 
Evo  (2). 

5.  Di  qui  è  lecito  inferire,  che  per  letà  moderna  né  il 
feudo,  né  il  municipio  potevano  essere  la  forma  definitiva  della 
organizzazione  sociale;  ma  che  Tuno  e  Taltro  dovevano  invece 
servire  di  transizione  ad  una  nuova  forma  di  convivenza  civile  e 


(1)  Cipolla,  Lezioni  sopra  citate,  pag.  10. 

(2)  Cfr.  Lemonnibr,  Les  origines  dés  temps  modemes,  nella  Revtu  tnl«r- 
naiionale  de  V EnseignemetU  supérieur,  15  jaDvier  1890. 


Digitized  by 


Google 


DEL   PROCESSO    FORMATIVO    DELLO    STATO    MODERNO  321 

polìtica.  All'uscire  del  Medio  Evo  si  cercherebbe  indarno  quest'ag- 
gregazione sociale  più  vasta  ;  ma  si  trovano  già  di  fronte  gli  ele- 
menti, che  dovevano  concorrere  alla  sua  formazione,  i  quiUi  solo 
abbisognavano  di  un'occasione  per  stringersi  e  coordinarsi  insieme. 
Nella  società  medio-evale  coesistevano  la  nobiltà,  il  clero ^  la 
borghesia,  le  arti  ed  i  mestieri,  ma  questi  elementi  erano 
ancora  in  quello  stato  di  lotta,  che  suol  precedere  il  coordi- 
namento, e  quindi  non  potevano  ancora  meritarsi  quel  nome  di 
popolo ,  il  quale,  fin  dai  tempi  antichi,  non  aveva  indicato  una 
agglomerazione  qualsiasi  ,  ma  un  complesso  di  ordini  e  di  ceti 
«  iuris  consensu  et  utili tatis  comunione  socintus  »  (1).  Nel  Medio 
Evo  parimenti  si  trovavano  contrapposti  poteri  di  carattere  civile , 
militare ,  ecclesiastico  ,  e  poteri  di  origine  feudale ,  munici- 
pale,  pontificia,  imperiale,  sovrana,  divina;  ma  tutti  questi 
poteri  si  aggiravano  confusi  ed  indistinti,  contendevano  fra  di  loro 
quanto  ai  rispettivi  confini,  e  non  riuscivano  ancora  a  coordinarsi 
e  ad  armonizzarsi  per  modo  da  meritare  il  nome  di  un  vero  e 
proprio  governo.  Da  ultimo  vi  esistevano  bensì  dei  feudi,  dei 
municipii,  delle  leghe  o  soeietates  di  Comuni,  delle  signorie,  dei 
principati  e  cominciavano  perfino  già  ad  abbozzarsi  delle  monar- 
chie e  dei  rrgytì,  ma  tutti  questi  elementi  erano  ancora  in  cozzo 
fra  di  loro,  agivano  ciascuno  per  proprio  conto,  senza  cooperare 
ad  un  intento  comune,  o  senza  riuscire  così  a  costituire  un  vero 
e  proprio  Stato,  Vi  esistevano  perciò  gli  elementi  primordiali 
di  un  organismo  più  vasto,  ma  essi  esistevano  ancora,  per  usare 
l'espressione  dello  Spencer,  allo  stato  diffuso  ed  incoerente,  si 
agitavano  ciascuno  nel  proprio  interesse  particolare,  senza  riuscire 
a  coordinarsi  in  un  interesse  collettivo  e  comune,  ed  a  formare 
nn  tutto  organico,  che  potesse  meritare  il  nome  di  popolo,  di 
Stato  e  di  governo. 

Non  è  già,  che  mancassero  le  aspirazioni  e  i  tentativi  per 
riunire  questi  elementi  dispersi.  Questi  tentativi  furono  anzi  ri- 
petuti a  più  riprese,  ora  per  parte  della  Chiesa  e  ora  per  parte 
dell'Impero,  i  quali  contendevano  fra  loro  per  giungere  alla  su- 
premazia universale  (2).  Nella  realtà  tuttavia  né  l'una  né  l'altro 
poterono  riuscire  nel  proprio  intento,  perché  mentre  essi  erano  in 


(1)  CiCBR.,  De  Rep„  I,  25 

(2)  GuizoT,  Civilisation  en  Europe,  Ley.  X»'. 
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lotta  fra  di  loro,  le  minori  aggregazioni  sociali,  e  quelli,  che  le  go- 
vernavano, proseguirono  gradatamente  ([uella  opera  d'integrazione, 
che  già  avevano  iniziata,  e  finirono  cosi  per  riuscire  ad  una  for- 
mazione novella,  che  cercò  di  svincolarsi  ad  un  tempo  dalla  Chiesa 
come  dall'Impero. 

L'età  moderna  infatti  non  si  arrestò  allo  sminuzzamento  feu- 
dale e  municipale,  e  non  pervenne  neppure  a  quella  universale 
monarchia,  tanto  vagheggiata  nell'Evo  di  mezzo,  ma  fini  per  de- 
lineare e  tratteggiare  presso  a  poco  una  concezione  di  mezzo,  che 
è  quella  dello  Stato  moderno;  il  quale  da  un  lato  riusci  ad 
organizzare  nel  proprio  seno  i  feudi  ed  i  mnnicipii,  senza  as- 
servirsi né  alla  Chiesa,  né  air  Impero  .  e  dall'altro  entrò  a  far 
parte  di  una  società  più  vasta,  la  quale  aveva  un'esistenza  più 
morale  che  giuridica,  che  è  quella  àeWumanità  civile.  A  quel 
modo  pertanto,  che  la  città  antica  venne  ad  essere  costrutta 
coi  ruderi  di  un  periodo  anteriore,  che  fu  il  periodo  genti- 
lizio e  patriarcale,  eoa  anche  lo  Stato  moderno  fu  costrutto 
coi  ruderi  del  Medio  Evo  e  fu  determinato  dal  coordinarsi  dei 
feudi  e  dei  municipi  sotto  una  medesima  autorità  sovrana.  A 
quel  modo  parimenti  che  la  città  antica  stentò  lungamente 
prima  di  spogliarsi  affatto  da  quell'impronta  gentilizia,  che  era 
propria  di  quell'organizzazione,  che  l'aveva  preceduta  e  prepa- 
rata (1),  cosi  anche  lo  Stato  moderno  dovette  subire  una  lunga 
evoluzione  e  ricorrere  perfino  a  vere  e  proprie  rivoluzioni,  prima 
di  svincolarsi  affatto  da  quell'involucro  feudale,  e  da  quell'at- 
mosfera di  idee  e  di  concetti,   fra  cui  era-^i  venuto   formando. 

6.  Questa  formazione  dello  Stato  presentasi  in  ogni  paese  con 
certi  caratteri  peculiari  ,  che  dovrebbero  essere  desunti  dalla 
storia  e  ilaUambiente  particolare,  in  cui  venne  a  formarsi  ogni 
singolo  Stato:  ma  ciò  non  impedisce,  che  frammezzo  alla  varietà 
•lei  particolari  si  possano  disco{)rire  certe  leggi  comuni  e  co- 
stanti, che  governarono  il  processo  formativo  dello  Stato  moderno. 

Nel  medio  evo,  frammezzo  a  quell'aureola  di  unità  vaga  ed 
indeterminata,  che  era  niantenuta  dai  concetti  di  Chiesa  e  d'Im- 
pero, gli  elementi  veramente  vivi  e  vigorosi  erano  i  feudi  ed  i 
municipi,  i   quali  erano  in  antitesi   o  in  lotta  fra  di  loro  e  si 


(1)  Cfr.  Carle,  Le  origini  del  diritto  romano^  lib,  I  e  II. 
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jspiraTano  a  concetti  compiotamente  diversi.  Mentre  i  fetidi 
erano  derivati  dal  disperdersi  deiresercito  conquistatore  sul  ter- 
ritorio conquistato ,  i  comuni  invece  erano  provenuti  dal  formarsi 
di  nuove  plebi  intomo  ai  castelli  feudali.  I  primi  si  erano  svolti 
sopratutto  nel  contado^  ed  avevano  dato  origine  dXV aristocrazia 
feudale,  mentre  i  secondi  si  erano  svolti  fra  le  mura  della  città, 
e  avevano  dato  origine  a  quella  borghesia,  che  doveva  poi  co- 
stituire il  terzo  stato.  Quelli  erano  il  portato  diretto  del  medio 
evo,  mentre  i  comuni  avevano  già  fatto  risorgere  l'antica  vita 
municipale,  e  rappresentavano  una  specie  di' reazione  contro  l'or- 
ganizzazione fondale.  Era  quinrli  impossibile,  che  i  feudi  ed  i 
monicipii,  avendo  aspirazioni  diverse,  potessero  coesistere  in  pace 
fra  di  loro. 

Ne  consegui  pertanto,  che  gli  albori  dello  Stato  moderno 
cominciarono  a  comparire  in  un'atmosfera  di  lotta  e  di  conflitto. 
Furono  prima  le  lotte  fra  Chiesa  ed  Impero ,  clie  porsero  oc- 
caàone  allo  svolgersi  autonomo  ed  indipendente  dei  feudi  e  dei 
municipi^  poscia  furono  le  lotte  fra  i  feudi  e  più  tardi  quelle 
fra  i  municipi ,  che  cominciarono  ad  eliminare  i  piccoli  feudi 
ed  i  piccoli  comuni,  facendoli  entrare  a  far  parte  di  aggrega- 
zioni più  vaste;  da  ultimo  furono  le  lotte  fra  il  feudo  ed  il 
municipio^  che  resero  possibile  lo  svolgersi  di  quel  potere  so- 
TTano,  che  doveva  poi  coordinare  gli  elementi  in  conflitto  ed  essere 
il  centro  unificatore  dello  Stato  moderno. 

A  questo  proposito  vuoisi  notare,  che  cosi  i  feudi  come  i  wiw- 
nicipii,  ancorché  in  realtà  si  fossero  del  tutto  svincolati  da  qual- 
siasi autorità  superiore,  non  avevano  tuttavia  la  pretesa  di  essere 
del  tutto  indipendenti  e  sovrani.  Gli  uni  e  gli  altri  conserva- 
Tano  ancor  sempre  il  ricordo  confuso  di  un  sovrano  di  diritto, 
da  cui  dovevano  dipendere  in  altri  tempi,  cosicché  essi  non  solo 
non  avevano  riluttanza  a  collocarsi  sotto  la  protezione  di  un 
sovrano,  ma  erano  invece  propensi  ad  invocarne  Taiuto.  La  ri- 
costruzione di  questo  potere  sovrano,  il  cui  ricordo  non  era  an- 
cora del  tutto  scomparso,  era  da  una  parte  il  pensiero  riposto 
di  quelle  grandi  famiglie  feudali,  clie  per  la  loro  potenza  pote- 
yano  aspirarvi,  e  dall'altra  era  anche  l'aspirazione  inconsapevole 
de'  popoli  stanchi  di  vivere  fra  le  lotte  e  le  violenze.  Questo  so- 
vrano, che  era  lungi  e  che  era  circondato  da  una  aureola  di  le- 
gittimità, da  una  parte  appariva  come  il  capo  e  il  principe  dei 
feudatari,  e  dall'altra  come  il  protettore  dei  deboli,  come  il  di- 
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fensore  delle  plebi,  come  un  giudice  di  pace  universale  (1).  Di 
qui  conseguì,  che,  frammezzo  alle  lotte  dei  feudi  e  dei  comuni, 
venne  lentamente  idealizz indosi  la  figura  di  questo  sovrano,  il 
quale,  ora  appoggiandosi  ai  comuìii  ed  ora  ai  feudatari,  ora 
come  capo  àQÌVarisiocrajsia  feudale,  ed  ora  come  protettore  della 
borghesia  della  città,  finì  per  cambiare  la  propria  persona,  la 
propria  autorità  e  la  città,  in  cui  risiedeva,  in  un  centro  potente 
di  unificazione.  Sarebbe  certo  di  grande  interesse  il  seguire  le 
vicissitudini  e  le  perQgrinazioiìi  di  questo  sovrano,  più  di  nome 
che  di  fatto,  il  quale  cerca  in  tutti  i  modi  di  ricostruire  e  di 
riafferrare  un  potere  ormai  ridotto  ad  una  semplice  rimembranza 
del  passato.  Egli  non  ha  dapprima  una  sede  fissa,  ma  va  pe- 
regrinando per  i  paesi,  a  cui  si  estende  la  sua  sovranità  nomi- 
nale, come  per  ricordare  ai  suoi  sudditi  la  propria  esistenza  e 
il  compito,  che  egli  crede  essergli  direttamente  affidato  dalla  di- 
vinità. Sonvi  di  questi  re  feudali,  la  cui  vita  è  una  peregrinazione 
non  interrotta  (2)  ;  ed  è  notabile  la  quantità  di  atteggiamenti 
diversi,  talora  pressoché  contraddicentisi  fra  di  loro,  che  essi 
cercano  di  assumere  per  giungere  alla  ricostruzione  del  proprio 
potere.  Essi  si  presentano  ora  come  delegati  della  divinità,  ma 
intanto  sono  custodi  gelosi  delle  prerogative  del  potere  civile 
di  fronte  al  potere  spirituale  ed  ecclesiastico  ;  ora  si  atteggiano 
a  vicari  dell'imperatore,  il  che  non  impedisce  che  si  presentino 
al  cancelliere  dell'Impero  colla  spada  sguainata,  come  avrebbe 
fatto  Pietro  I  di  Savoia  ;  ora  infine  si  presentano  come  capi  della 
gerarchia  feudale,  il  che  non  vieta  che  siano  ad  un  tempo  i  pro- 
tettori del  popolo  e  della  plebe  contro  le  angherie  dei  feudatari. 
Tuttavia  fra  questi  atteggiamenti,  che  assume  il  sovrano,  esercita 
certamente  una  massima  influenza  sui  popoli  quello  per  coi  egli 
appariva  qual  depositario  e  protettore  dell'ordine  pubblico  e 
quale  amministratore  della  giustizia.    È  sopratutto  sotto   questo 


(1)  Questa  singolare  ricostruzione  del  potere  sovrano  cominciò  principal- 
mente  a  verificarsi  quanto  air  amministrazione  deUa  giustizia,  e  le  vicende 
di  essa  possono  essere  seguite  nelle  sue  diverse  fasi,  sopratutto  nella  storia 
della  Francia.  É  a  vedersi  in  proposito   Hbnrion  de   Pansbt,  De  VavUorité 

judicìaire^  Introd.  chap.  IV  et  V;  Guizox ,  dvilisation  en  France,  IV,  Paris, 
1846,  pag.  185  ;  Pardessus,  Essai  sur  Vhistoire  de  VorganisaUon  judiekàre^ 
pag.  129. 

(2)  Una  descrizione  veramente  magistrale  di  questo  re  feudale  io  pere- 
grinazione occorre  nel  Summbr  Maine,  Early  Law  and  Cusiom,  London,  1883. 
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afipetto,  che  il  soTrano  fini  per  essere  in  certo  modo  idealizzato  dal 
popolo,  e  per  assumere  tutti  i  caratteri  di  una  magistratura  so- 
frana,  centro  e  yincolo  della  società,  imposta  da  Dio  e  desiderata 
dai  popoli,  appoggiata  dalle  tradizioni  del  passato  e  resa  neces- 
saria dalle  esigenze  del  presente. 

7.  È  sopratutto  questo  concetto  ideale,  che  si  erano  formati 
del  soprano,  i  fetidi  ed  i  municifi,  il  contado  e  la  ciiià^  Vari- 
stocraaia  e  la  borghesia^  che  serve  a  spiegare  le  sottomissioni  vo^ 
lontarie  dei  feudatari  e  le  dedizioni  spontanee  delle  città  e  dei 
municipi.  Vuoisi  tuttavia  notare,  che  così  le  une  come  le  altre 
non  solevano  essere  incondizionate,  ma  erano  il  più  spesso  accom- 
pagoate  da  stipulazioni  e  da  accordi,  che  determinavano  da  una 
parte  i  diritti  e  le  obbligazioni  del  sovrano^  e  dall'altra  le 
prerogative  dei  feudatari  o  le  franchigie  e  le  libertà^  che  do- 
Tevano  esser  riconosciute  nei  popoli.  Di  qui  deriva  questa 
importantissima  conseguenza,  che  il  potere  sovrano  nell'età  mo- 
derna non  compare  più  illimitato  e  senza  confine,  come  il  potere 
regio  neirantìchità,  il  quale  erasi  dapprima  modellato  sul  po- 
tere del  patriarca,  ma  viene  invece  ad  avere  un'origine  pres- 
soché contrattuale,  in  quanto  esso  è  temperato  dai  poteri  locali, 
limitato  dalle  assemblee  dei  grandi  e  dei  rappresentanti  dei 
Comuni,  ed  è  contenuto  anche  in  certi  confini  da  speciali  patti 
ed  accordi. 

Finché  il  sovrano  attende  a  raccogliere  i  poteri  dispersi, 
esso  si  sottopone  di  buon  grado  a  questi  limiti  e  confini;  ma 
appena  esso  riesce  a  consolidarsi  e  ad  affermarsi  fra  gli  elementi 
in  contrasto,  ora  per  ambizione  di  potere,  ed  ora  per  la  necessità 
di  giungere  ad  una  pronta  e  rapida  unificazione  dello  Stato, 
e$||i  dimentica  talora  i  patti  e  gli  accordi,  e  tenta  pressoché 
dappertutto  di  realizzare  la  formola  di  Luigi  XIV  :  <c  lo  Stato  sono 
io  ».  È  soprattutto  in  questo  periodo  di  assoluta  prevalenza  del 
potere  sovrano,  che  si  opera  la  pronta  unificazione  dello  Stato 
moderno;  È  in  questo  periodo  infatti,  che  a  quelle  soldatesche, 
che  formavano  il  contingente  posto  a  carico  dei  singoli  feudi  e 
dei  municipii,  sottentrano  gli  eserciti  stanziali,  i  quali  continuano 
per  qualche  tempo  ad  essere  composti  di  truppe  mercenarie, 
finché  più  tardi  si  introduce  poi  una  leva  generale,  la  cui  forma- 
zione finirà  per  essere  governata  da  leggi  uguali  per  tutto  lo 
Stato.  È  allora  parimenti,  che  alle  prestazioni  de*  vassalli  ed  ai 
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sussfdii  dei  Comuni,  che  presentano  ancora  qualche  analopacoi 
(inflativi  corrisposti  ai    re   primitivi    deirantichità,  sottentra  una 
organizzazione  regolare  dei   trihnti  e  delle   imposte    E  allora  in- 
fine, che  ad  un   numero   indefinito  di  giurisdizioni  laiche,  eccle- 
siastiche,   feudali,    municipali,  privilegiate    e    speciali,    viene  a 
surrogarsi  a  poco   a  poco   un^ìmica  giurisdizione,  organizzata  in 
base  a  certe  leggi  ed  inspirata  al  principio  che  la  giustizia  pmnm 
dal  Re,   Questo    pertanto  è  il   vero    momento    storico ,    in   cui 
quegli  elementi,  clie  esistevano  allo  stato  diffuso  ed  incoerente, 
vengono  attraendosi  fra  di  loro  e  componendosi  insieme  in  ana 
nuova  forma  di  organizzazione  sociale.  Tutti  i  poteri^  così  d'ori" 
gine  feudale  come  di  origine  municipale,  cominciarono  dal  ri- 
conoscere un  unico  potere  sovrano,  che  prende  il  nome  di  go- 
verno  ;  così  pure  i  ceti,  le  classi,  le  corporazioni,  che  prima  erano 
in  lotta,  cominciarono  a  riguardarsi  come  parte  di  un  tutto,  che 
con  vocabolo  antico  chiamavasi  popolo,  e  che  con  vocabolo   più 
moderno  si  chiamerà  poi  anche  nazione.  Infine  i  feudi  e  i  mM- 
nicipii  e  tutte  le  aggregazioni    minori  cominciarono    a   perdere 
gradatamente   le    funzioni    di    carattere    esclusivamente    politico, 
civile  e  militare,  le  quali  finiscono  per  accentrarsi  in  un  orga- 
nismo più  vasto  e  complesso,  che    viene  ad  essere  Y organo  del 
diritto  e  a  prendere  Tappellazione  di  Stato, 

Intanto  però  questo  periodo,  che  da  un  lato  favorì  grande- 
mente l'unificazione  dello  Stato  moderno,  da  un  altro  fu  anche 
quello,  in  cui  gli  Stati  rao  lerni  corsero  grave  pericolo  di  cadere 
sotto  il  potere  assoluto  del  sovrano:  quando  gli  stessi  precedenti 
storici,  fra  cui  erasi  formato  lo  Stato  moderno,  non  avessero 
preparato  il  terreno  ad  una  potente  riscossa  per  parte  dei  po- 
poli. Questi  infatti,  mentre  furono  disposti  a  subire  un  potere 
pressoché  assoluto  finché  si  trattò  della  unificazione  dello  Stato, 
cominciarono  più  tardi  a  ricordare  i  patti  e  gli  accordi,  che  erano 
intervenuti  fra  essi  ed  il  sovrano,  e  presero  a  guardare  con  am- 
mirazione la  costituzione  politica  dell'Inghilterra,  che  pressoché 
sola  fra  gli  altri  Stati  moderni  era  riuscita  a  formare  lo  Stato, 
senza  concentrare  tutti  i  poteri  in  un'unica  mano.  Per  tal  modo 
l'Inghilterra  porse  ai  popoli  moderni  un  modello  di  costituzione, 
analogo  a  quello  che  lloma  aveva  offerto  alla  città  antica,  in  cui 
la  vita  pubblica  non  fu  determinata  dal  sovrapporsi  di  un  solo 
elemento  su  tutti  gli  altri,  ma  bensì  dalla  cooperazione  e  dal 
reciproco  controllo  del  Re,  dei  Lord   e    dei    rappresentanti  dei 
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Comuni  (1).  Essa  somministrò  come  una  specie  di  esemplare  ti- 
pico di  quella  costituzione  politica,  che  poteva  convenire  allo  Stato 
fnoderno.  Di  qui  il  lungo  studio,  che  posero  costantemente  nella 
costituzione  inglese  i  popoli  moderni,  i  quali  cominciarono  dal- 
l'ammirarla  in  teoria,  dietro  la  descrizione  ideale,  che  ebbe  a 
farne  il  Montesquieu  (2)  ,  poi  cercarono  di  tradurla  nei  fatti, 
dopo  che  la  Rivoluzione  francese  dimostrò  che  anche  in  tema  di 
costituzione  conveniva  tener  conto  dei  precedenti  storici. 

Per  tal  modo  nella  età  moderna  anche  Tassolutismo  rap- 
presenta un  periodo  di  transizione,  che  potè  forse  essere  opportuno 
per  giungere  all'unificazione  dello  Stato,  ma  che  non  avrebbe  mai 
potuto  perpetuarsi  fra  popoli,  i  quali,  riandando  la  propria  storia, 
venivano  a  riconoscere,  che  il  potere  sovrano  era  uscito  da  con- 
venzioni e  da  accordi  fra  essi  ed  il  sovrano,  e  clie  il  potere  di 
quest*ultimo  nelle  sue  origini  era  limitato  dalle  assemblee  dei 
Grandi  e  da  quelle  dei  rappresentanti  dei  Comuni. 

Di  qui  intanto  deriva  la  conseguenza  importantisssima,  che 
nello  Stato  moderno  anche  le  forme  di  governo  furono  in  certo 
modo  preparate  dai  precedenti  storici,  fra  cui  ossecrasi  formato: 
precedenti,  che  dovevano  condurre  a  poco  a  poco  allo  svolgimento 
di  una  forma  di  governo,  che  fini  per  convertirsi  neiraspirazione 
comune  di  tutti  i  popoli  moderni.  Questa  forma  di  governo  chia- 
masi opportunamente  costituzionale,  perchè  fissa  in  un  patto  o 
statuto  fondamentale  i  diritti  essenziali  dei  popoli  e  i  confini 
da  cui  è  circondato  il  potere  sovrano  ;  dicesi  mista,  perchè 
suppone  rintreccio  e  il  concorso  di  tutti  gli  elementi,  che  par- 
teciparono alla  formazione  dello  Stato,  per  l'esercizio  del  potere 
sovrano;  ed  è  da  ultimo  rappret^etitaiiva,  perchè  le  vaste  pro- 
porzioni dello  Stato  moderno  avrebbero  impedito  a  questi  vari 
elementi  l'intervento  diretto  nel!' esercizio  del  potere  sovrano. 
11  re  pertanto  ed  anche  il  presidente  costituzionale  neiresercizio 
del  suo  potere  viene  ad  essere  rappresentato  dai  ministri^  Vari'- 
stocraeia  dal  senato^  ed  il  popolo  dalla  camera   dei   deputati» 

8.  A  compimento  del  quadro  vuoisi  qui  porre  in  rilievo  il 
contributo    del  tutto   speciale,  che  l'Italia  ebbe  a   recare   nella 


(1)  Cfr.  BouTMY.,  Le  développement  de  la  constitution  et  de  la  société  pò- 
litiqué  en  Angleterre,  Pari»,  i889. 

(2)  Montesquieu,  Esprit  des  lois,  liv.  XI,  chap.  6. 
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formazione  dello  Stato  moderno.  Questa  posizione  speciale  del 
nostror  pmm  dipende  da  ciò,  che  mentre  nel  resto  di  Europa 
preralse  il  sistema  feudale,  iieti*I4iJù  invece  ricevette  ano  svol- 
gimento del  tutto  peculiare  Tordinamento  munfcrpslfr.  Hantrr  i 
Comuni,  che  si  svolsero  sopratutto  nei  paesi  del  Nord,  farono, 
per  dir  cosi,  come  un'emanazione  e  corno  un  ulteriore  sviluppo 
dello  ste^o  ordinamento  feudale,  i  Comuni  invece,  che  si  svol- 
sero in  Italia,  dopo  aver  avuto  pressoché  le  stesse  origini,  fini- 
rono per  rannodarsi  alle  tradizioni  del  loro  passato,  e  giunsero 
cosi  a  far  risorgere  e  rifiorire  tutto  quel  complesso  di  concetti 
civili  e  politici,  che  già  si  erano  svolti  nella  città  antica.  L'Italia 
a  questo  proposito  era  in  una  condizione  tutta  sua  propria,  come 
quella,  che  aveva  subito,  più  che  accettato,  Tordinamento  feudale, 
e  perchè  in  essa  duravano  più  vive  e  vigorose  le  tradizioni  del 
passato.  Essa  pertanto  restituì  allo  Stato  moderno  la  coltura 
antica;  contribuì  a  diffondere  il  gusto  delle  arti  e  delle  let- 
tere in  tutte  le  corti  di  Europa  ;  e  per  tal  modo,  mentre  il  resto 
dell'Europa  era  ancora  nel  medio  evo,  essa  aveva  già  ravvivati 
i  commerci,  la  letteratura  e  Tarte,  e  aveva  cominciato  a  ser- 
virsi deirantichità  per  combattere  il  medio  evo.  A  quel  modo 
infatti,  che  furono  le  città  e  le  repubbliche  italiane,  che,  fram- 
mezzo alia  complicazione  delle  leggi,  delle  consuetudini  e  degli 
statuti  del  medio  evo,  cominciarono  a  far  risorgere  lo  studio  della 
giurisprudenza  romana,  cosi  orgmica  e  coerente  in  tutte  le  sue 
parti,  cosi  fu  eziandio  la  copiosa  letteratura  politica  italiana, 
che  cominciò  a  rimettere  in  onore  ed  in  circolazione  quella  messe 
copiosa  di  concetti  civili  e  politici,  che  si  erano  svolti  nell'an- 
tichità, e  che  non  potevano  essere  trascurati  nel  primo  formarsi 
degli  Stati  moderni. 

Non  è  improbabile,  che  questa  condizione  speciale,  in  cui  si 
trovò  ritalia,  possa  essere  stata  una  delle  cause,  che  abbiano  ri- 
tardato la  propria  unificazione,  perchè  quanto  più  si  manteneva 
vivo  e  vigoroso  il  ricordo  della  città  antica,  tanto  più  era  dif- 
ficile operare  la  transizione  allo  Stato  moderno  :  ma  intanto  e^a 
fini  per  arrecare  all'opera  comune  certi  elementi,  che  ancor  man- 
cavano negli  altri  Stati,  cioè  il  senso  della  proporzione  e  della 
misura,  il  gusto  delle  lettere  e  delle  arti,  Tamore  delle  libertà 
pubbliche  e  municipali,  e  per  meritarsi  cosi  un  posto  dèi  tutto 
suo  proprio  nello  svolgimento  di  alcuni  concetti,  che  pur  do- 
vevano esser  messi  a  contributo  nella  formazione  dello  Stato  mo- 
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derno.  Di  qui  la  ricchezza  della  letteratura  politica  italiana  in 
questo  periodo  storico,  e  Tinflueiiza  dalla  medesima  esercitata 
presso  quei  soyrani,  che  mentre  in  teorìa  ne  ripudiavano  le  dot- 
trine, le  YeniTano  invece  adottando  nella  pratica  (1). 

Di  qui  intanto  derivò  una  differenza  importantissima  fra  la 
formazione  dello  Stato  in  Italia  e  quella  degli  altri  Stati  di 
Europa.  Mentre  gli  altri  Stati  escono  direttamente  dairordinamento 
feudale  e  la  loro  formazione  è  determinata  da  una  specie  di  ac- 
centramento lento  e  graduato,  che  si  opera  intorno  ad  un  sovrano 
di  origine  feudale  ;  l'Italia  invece,  sia  per  la  parte  maggiore,  che 
prese  alle  lotte  fra  Chiesa  e  Impero,  e  sia  anche  perchè  aveva 
nel  proprio  seno  molte  grandi  città,  di  cui  una  sola  poteva  avere 
una  incontrastabile  preponderanza  sopra  tutte  le  altre,  e  questa 
era  la  sede  del  Papato,  sia  infine  perchè  a  nessun  principe  italiano 
riuscì  di  sovrapporsi  a  tutti  gli  altri,  non  potè  giungere  così 
prontamente  alla  propria  unità  di  Stato.  Essa  dovette  prima  at- 
traversare come  un  periodo  di  transizione,  in  cui  riuscì  soltanto 
alla  formazione  di  piccoli  Stati,  di  cui  alcuni  di  origine  feudale, 
come  il  regno  di  Napoli  e  quello  del  Piemonte,  ed  altri  invece 
di  origine  municipale,  come  le  signorie,  che  finirono  per  sovrap- 
porsi alle  Repubbliche  italiane.  Fu  questa  spartizione  in  Stati 
diversi,  che  fece  di  essa  una  facile  preda  per  Toccupazione  stra- 
niera, e  fu  anche  essa  che  produsse  un  maturarsi  più  lento  del 
sentiwenfo  nazionale.  Questo  tuttavia,  ancorché  compresso  più 
volte  dalle  occupazioni  straniere,  ebbe  sempre  ad  erompere  più 
vivo  e  vigoroso  dopo  le  medesime  (2),  e  condusse  ad  una  rapida 
e  solida  formazione  dello  Stato  Italiano,  appena  potè  qui  verifi- 
carsi quel  processo,  che  già  erasi  avverato  in  altri  Stati  d'Europa, 
per  cui  un  principe  di  stirpe  italiana  percorse  in  certo  modo 
tutti  i  gradi  della  gerarchia  feudale,  finché  non  giunse  ad  affer- 
marsi re  d'Italia  per  grazia  di  Dio  e  per  volontà  della  Nazione. 


(1)  Non  potrei  quindi  dividere  ropinione  del  Lbmonnier  nell^articolo  sovra 
citato,  nel  qaale  sostiene  che  Tltalia,  mentre  ebbe  parte  nel  far  risorgere  il 
culto  delle  lettere  e  delle  arti,  non  avrebbe  invece  partecipato  alla  formazione 
dello  Stato  moderno,  il  quale  sarebbe  uscito  per  intero  dairordinamento  feudale. 

(2)  Cfr.  il  notevole  articolo  pubblicato  dall'onorevole  Franchbtti  nella 
Nuova  Antologia  del  V*  aprile  1890,  col  titolo:  L* unità  italiana  nel  1799, 
voi  26,  pag.  404  a  438. 
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Il  Socio  F.  Rossi  presenta  la  trascrizione,  con  tratluzione 
italiana  dal  copto,  di  un  sermone  sulla  Passione  di  Nostro  Signore 
Gesù  Cristo,  pronunziato  da  un  patriarca  ed  arcivescovo  di  Koma, 
che  il  testo  designa  come  il  secondo  dopo  Pietro,  il  grande 
apostolo.  Ma  il  nome  è  andato  perduto  nella  rovina  delle  prime 
linee,  che  col  titolo  del  sermone  portavano  anche  il  nome  del- 
Tautore.  Il  testo  si  compone  oggi  ancora  di  trentanove  fogli  di 
papiro,  ma  tutti  ridotti  in  così  cattivo  stato,  che  i  meno  dan- 
neggiati sono  quelli  che  presentano,  nel  principio  e  nel  fine  delle 
loro  pagine,  lacune  di  solo  due  o  tre  linee. 

È  degna  tuttavia  di  speciale  menzione  la  data  ricordata  nella 
prima  pagina  con  queste  parole:  fu  pronuv^iafo  (il  sermone) 
nel  giorno  che  fu  battezza  io  Didinìo  Giudeo  ed  Arehisinagogo, 
sotto  il  consolato  del T Imperatore  Claudio,  in  cui  renne  decre- 
tata la  cacciata  di  tutti  i  Giudei  da  Boma,  risparmiando  solo 
Didimo  a  causa  delle  sue  grandi  ricchezze.  Cosicché  l'espul- 
sione dei  Giudei  da  Roma,  menzionata  anche  da  Svetonio  nella 
vita  di  quest'Imperatore,  e  posta  da  Orosio  coi  più  antichi  scrit- 
tori neiranno  nono  deirirapero  di  Claudio,  sarebbe  avvenuta,  se- 
condo il  nostro  testo,  nell'anno  settimo,  in  cui  fu  quest'Impera- 
tore per  la  quarta  volta  console. 

A  questo  sermone  fanno  seguito  parecchi  frammenti,  appar- 
tenenti a  testi  diversi,  ed  in  ultimo  la  traduzione  italiana  del 
vangelo  apocrifo  di  Nicodemo,  già  da  lui  pubblicato  nel  solo 
testo  copto. 

Con  questo  lavoro,  che  venne  approvato  per  la  stampa  nei 
volumi  delle  Memorie,  Tautore  termina  la  pubblicazione  dei  pa- 
piri copti,  pervenuti  al  Museo  di  Antichità  di  Torino  dalla  celebre 
collezione  dei  monumenti  egizii  del  Drovetti. 


L'Accadew ico   Segretario 
Gaspare  Gobrksio. 
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GIUNTA  ACCADEMICA  PER  IL  PREMIO  BRESSA 


Programma  per  TottaTo  premio  Bressa 

• 


La  Beale  Aooademia  delle  Scìense  di  Torino,  uniformandosi  alle 
disposizioni  testamentarie  del  Dottor  Cesare  Alessandro  Bressa, 
ed  al  Programma  relativo  pubblicatosi  in  data  7  Dicembre  1876, 
aimimma  che  col  31  Dicembre  1890  si  chiose  il  Concorso  per 
le  opere  scientifiche  e  scoperte  fattesi  nel  quadriennio  1887-90, 
a  coi  erano  chiamati  Scienziati  ed  Inyentori  di  tutte  le  nazioni. 

Contemporaneamente  essa  Accademia  ricorda  che,  a  cominciare 
dal  1"*  Gennaio  1889,  è  aperto  il  Concorso  per  Tottavo  premio 
Bressa,  &  cui,  a  mente  del  Testatore,  saranno  ammessi  solamente 
Soienxiati  ed  Inventori  Italiani. 

Questo  Concorso  sarà  diretto  a  premiare  quello  Scienziato 
italiano  che  durante  il  quadriennio  1889-92  «  a  giudizio  deirAc- 
«  cademia  delle  Scienze  di  Torino,  ayrà  fatto  la  più  insigne  ed 
«  utile  scoperta,  o  prodotto  Topera  più  celebre  in  fatto  di  scienze 
«  fisiche  e  speriiàentali,  storia  naturale,  matematiche  pure  ed 
«  applicate,  chimica,  fisiologia  e  patologia,  non  escluse  la  geo- 
«  logia,  la  storia,  la  geografia  e  la  statistica.  > 

Questo  Concorso  yerrà  chiuso  col  31  Dicembre  1892. 

La  somma  destinata  al  premio,  dedotta  la  tassa  di  ricchezza 
mobile»  sarà  di  lire  10416  (diecimila  qnattrocentosedid). 

AUi  dsUa  R.  Àecadetma  —  Voi.  XXVI.  22 
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Chi  intende- presentarsi  al  Concert  dorrà  dichiararlo,  enko 
il  termine  sopra  indicato,  con  lettera  diretta  al  Presidente  del- 
r Accademia  e  inviare  l'opera  con  la  quale  concorre.  L'op^^a 
dovrà  essere  stampata  ;  non  si  tiene  alcun  conto  dei  manoscritti. 
Le  opere  dei  Concorrenti,  che  non  venissero  premiati^  saranno 
loro  restituite,  quando  ne  venga, fatta  domanda  entro  sei  mesi 
dal  giorno  dell'aggiudicazióne  del  premio. 

Nessuno  dei  Soci  nazionali  residènti  ò  non  residenti  dell'Ac- 
cademia Torinese  potrà  conseguire  il  premio. 

L*  Accademia  dà  il  premio  allo  Scienziato  che  essa  m 
giudica  più  degno i  ancorché  non  si  sia  presentato  al^  dm- 
corso. 

Torino,  V  Gennaio  1891. 

Il  Presidente!  dell' AgcadAiiia 
M.  LESSONA. 


Il  Sxoritario  dilla  Giunta 
A.  NACCARI. 


^^M^3&5^<^^ 
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DONI 

FATTI 

ALLA  REALE  ACCADEMIA  DELLE  SCIENZE 

DI      VORIN9 

B 

OPERE  ACQUISTATE  PER  LA  SUA  BIBLIOTECA 
Dal  14  al  28  Dicembre  1890 


Classe  dì  Seieme  Fisieii«,  Natenatìehe  e  Nstiinli 


NB.  Le  pubbUcaxionl  notate  con  od  aaterlsco  si  hanno  in  cambio; 
queOt  notate  con  due  aaterbchi  ti  comprano;  quelle  senza  asterisco  si  ricevono  in  dono 


Donatori 

*  Anales  de  la  Socìedad  cientiflca  ArgentÌDa  ;  t.  XXX ,  enlrega  5,  BaeQOS  soc.  scientirica 

Ajres,  1890;  iD-S*.                                                                      ^  i.  ^•^'*""""  . 

*  BalletiQ  International  de  l'Académie  des  Sciences  de  Cracovie  —  Comptcfs  acc.  «letie  ScUMne 

reodas  des  séances  de  Tannée  1890;  ^ovembre.  Cracovie,  1890;  in-8o.  di  crteo%ìi. 

*  Annales  de  TBcole  polytecbnique  de  Pelft;t  VI,  Mlivraison.  Leide,  1890;  scuoia  polii. enic* 

Iq^o,  dì  Delft. 

*Moothly  Notices  of  the  R.  astronomica!  Society  of  London;  voi.  LI,  n.  1.  r.  soc.a$t?on. 

London,  1890;  in  8^  di  Lnmira. 

*  Transactions  of  the]Manchesler  geological  Society  ;  etc  ,  voi.  XXL  part.  1.  soc.  geologica 

Manchester,  1890;  inS».  ***  M.ncheiicr. 

Geologica!  and  naturai «History  Survey  of  Canada,  Alfred  R.  C.  Selwyn'  Di-  comiuto 

reclor  :  List  of  Canadian  Hepaticae,  by  Wm.  Hy.  Pbarson.  Montreal,  1890;  «*»  5^^'ct„'Ìdà"'' 

1  fase.  in-8».  (Montreal). 

—  Catalogne  of  Canadian  plants;  pari.  V,  Acrogem;  by  John  Macoun.  '*'* 
Montreal,  1890  ;  in  8«. 
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Soeleià  BeaW 
di  napoli. 


*  Rendiconto  deirAccademia  delle  Scienze  Gtlche  e  matematiche  (Sez.  della 
Società  Reale  di  Napoli);  serie  9>,  voi.  IV,  fase.  9-11.  Napoli,  1890; 
in-4». 


a    Aeeademia 

Medico-chi  ni rg. 

di  Napoli. 


Resoconto  delle  adunanze  e  dei  lavori  della  Reale  Accademia  medìco-cbi- 
nirgica  di  Napoli,  etc.;  t.  XLIII  (gennaio-dicembre  1889).  Napoli,  1890; 
in-4». 


La  Bcdatione 
(PtrigI). 


Annales  des  maladìes  de  l'oreille,  da  larynx,  da  nez  et  da  pbaryox,  etc , 
publiées  par  A.  Gou«obnhiiii  ;  t.  XVI»  n.  ì%.  Paris,  1890;  in  8«. 


SocieiJi 

dogli  Spettr.iul. 

(Rona). 

R.  Accademia 
dai  Fiaiocritici 
di  Siena. 

Maeeodl  Zoo!. 

oAoatooiiaconp. 

(Torino). 

Soc.  BBetcor.  Ila!, 
Torino. 


Soc.   aisnologlca 

del  deppone 

(Tokoama). 

L'Amore. 


Memoria  della  Società  degli  Spettroscopisti  italiani,  ecc.  ;  voi.  XIX,  dlsp.  tO. 
Roma,  1890;  in-4«. 

Atti  della  R.  Accademia  dei  Fìsiocrìticì  di  Siena  ;  serie  4*,  voi.  Il,  fase.  7-8. 
Siena,  1890;  in-8». 

Bollettino  dei  Musei  di  Zoologia  ed  Anatomia  comparata  della  R.  Università 
di  Torino;  voi.  V,  n.  74-9Ì.  Torino,  1890;  in-O». 

*  Bollettino  mensaale  della  Società  meteorologica  italiana,  ecc.  ;  serie  1% 

voi.  X.  n.  11.  Torino,  1890;  in-4«. 

*  Transaction  of  the  scismological  Society  of  Japan;  voi.  XV.  Jokoama,  1890; 

in-8«. 

Ptùf.   G.  OfACOMiNi  —  I  cervelli  dei  Microcefali.  Torino,  1890;  1  voi 
in-8«. 


t^'A.  Principes  de  Geologie  ;  explication  de  l'époqae  qaaternaire  sans  hypothèses; 

par  H.  HinnTB.  Nenchatel,  1891  ;  1  voi.  in-8«. 

L'A.  Stadio  geologico  delle  colline  di  Cberasco  e  di  La  Morra  in  Piemonte,  del 

Dott  Federico  Sacco  (Estr.  dal  Bollettino  del  H.  Comitato  geol,  anno 
1888,  n.  3-4]  ;  1  fase.  in-8o. 

L'A.  I  Colli  Braidesi;  Stadio  geologico  del  Dott.  Federico  Sacco  (Estr.  dagli  An- 

nali della  H.  Accademia  di  Torino,  voi.  XXXI,  1888);  1  fase.  in-8». 

L*A.  Il  Pliocene  entroalpino  di  Valsesia;  Stadio  del  Dott  Federico  Sacco  (Estr. 

dal  Bollettino  del  B.  Comitato  geoL  italiano,  anno  1888,  n.  9-10};  1  fosc. 
in-8».  . 

L*A.  Las  conglomerata  da  Flysch,  par  le  Dr.  F.  Sacco  (Extr.  da  BulUtin  de  la 

Soc,  belge  de  Géol.,  de  Pùleont.  et  <f  Hydrologie,  t.  Ili,  I889,séaiice  da 
94  mars,  pp.  149-169):  1  fase.  in-8*. 
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La  conca  tertSaria  di  Vat^  (S.  Seba^Hafio):  Stodk)  geologico  del  Do/tt.  Fede^       l*amioi«. 
rico  Sacco  (Ettr.  dal  Bollettino  del  R,  Camitnto  geol ,  aoM  I88d,  d.  9- 
10):  1  fase.  ìn-8«. 

9«r  la  poaitioa  stratigraphifie  ées  charboiis  tossiles  àn  Piéoiotit,  par  M.  Fred.  la. 

Sacco  (Extr.  da  Bulletin  de  la  Soc.  Gioì,  de  Frmeet  3«  sèrie,  t  XVIII, 
pag.  S35)|:  1  fase.  ìd-8<». 

Sopra  an  progetto  di  serbatoio  in  Valle  Usseglia  presso  Torino  ;  Ossenrazioni  l*a. 

geologiche  del  Dott.  Federico  Sacco.  Torino,  1889;  1  fase.  in-8*. 

Sopra  due  tracciati  per  un  tronco  delia  linea  ferroviaria  Torino^bieri-Piovè-  la. 

Casale  ;  Osservariani  geolagicbe  del  Dott.  Federico  Sacco.  Torino,  1889; 
I  fase.  ln-8^. 

Ikrtt.  Federico  Sacco   -  La  GaTema  ossifera  del  bandito  in  Val  Gesso.  To-  la. 

rino,  1890;  I  Imc.  in«8«. 

Città  di  Torino  —  Relazione  sopra  un  progetto  di  derivasione  d' acqua  dal  |^  ^ 

torrente  Giandone;  del  Dott.  Federico  Sacco.  Torino.  1890;  t  fa8c.ln-4o. 


OkiM  «  Molte  linti,  StMTNhe  e  rMtgidln. 

Dal  21  DIoombro  1890  al  4  Oennaio  1891 

donatori 

*  Johns  Hopkins  University  Girculars,  eie;  voi.  X,  n.  84.  Baltimore,  1890;        UoWeniià 

in-4*.  ^*  Ho»Kiiit 

(Baitlmon). 

Allgemeine  Geschicbte  in   Binzeldarstellungen  etc;  IV,  3.  Geschichte  des        Beriioo. 
zweiten  Kaiserreiehes  ond  des  Kónigreiebes  Italien;  von    Const.  Bi'lls 
Berlin,  1890;  1  vol.in-8«. 

^  Boletin  de  la  R.  Academia  de  la   Historìa;  t.  XVU,  caaderno  6.  Madrid,     n.  Accaiiomu 
1890;  in-8«.  di  stori. 

*  di  Madrid. 

*  Bulletin  des  séances   de  la  Société  des  Sciences  de  Nancy;    n.  3-5;  soc d«iie scieme 

ÌD-So.  .  di  Nancy. 

"  Mémolres  de  la  Société  nationale  des  Antiquaires  de  Franco;  5e  sèrie,  t  X    Soe.  naiinnaie 
Paris,  1890  ;  in-8«.  <»•«»•'  Auiiquan 

di  Francia 
(Parigi). 

Bulletin  de  la  Soc.  nat.  des  Antiquaires  de  France,  1888   Paris,  1  voi.  u 

in-8«. 
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Circolo        Gercle  de  la  Librairie,  Boaìevard  Saiùt-Germaio,  117,  Paris.  BolletiD  bibUo- 
''**'V*'iKi^"''^  grapblque  de  La  Librairie  francaise,  paraiuaotcfaatre  foia  par  anr  4*  an- 

née,  n.  4.  Paris»  1890;  Iq-8*. 

MiDittero       statistica  del  commercio  speciale  di  importuioniB'  4>1  1^  gennaio  al  30  im- 
(Roma).  vembre  1890.  Roma,  1890;  I  fase.  in-8«  gr. 

R.  AceadeniA     *  Rendiconti  della  R.  Accademia  dei  Lincei;  voi.  VI,  fase.  U,  9*  sem.  1890- 
de.  LiDcoi  i^^a    1890;  in-8*  gr. 

(Ronft).  . 

Ribiiot.  oasiontio  Biblioteca  nazionale  centrale  di  Vittorio  Emanuele  in   Roma  —  BollettìDO 
^'%omaL"*'*  ^^^  ^P^^®  moderne  straniere  acquistate  dalle  Bibliotecbepabblicbe  go- 

vernative, del  Regno  d' Italia  ;  voi.  V,  n.  3,  marzo   1890.  Roma,  1890; 
in-8«  gr. 

L'Editoro.  Oenvres  complètes  de  Saint  Avit«  Éveqne  de  Vienàe;  noavdle  édition  p«- 
bliée,  ponr  les  Pacai  tés  catholique  de  Lyon  en  témoignage  de  lenr  piété 
filiale  envers  S.  S.  Leon  XIII,  par  le  Gbanoine  Ulysse  Ghsvalieb,  Prof, 
d'bistoire  ecclesiastique  aox  mèmes  Facnltés,  Gorr.  de  T  Inttitot.  Lyon, 
1890;  1  voi.  in-8«. 

L*Aiitore.  Pfof.  Dr.  H.  GoKTO  —  DÌO  Figor  des  Mephisto  in  Goethe  scben  Faost.  Tarn, 
1890  ;  1  voi.  in-8<'. 

Il  Cornai.      *  Bullettino  di  Arcbeologia  crisHlana.  diel  Comm.'Giovanni  Battista  !>«  Rossi, 
g.b.De  Roiti  gerie  5%  anno  I,  n.  I.  Roma,  1890;  in-8*»  gr. 

(.'A.   .        Notice  de  qnelques  bijoux  d'or  an  nom  de  Gonstantin;  par  M.  Mowat.  Paris, 
1890;  1  fase,  in•8^ 

L'A.  Antìgfiedades  de  Gesta  Rica,  por  el  Dr.  H.  Pòlakowskt  (Péginas  ^cadasde 

los  Anales  del  Museo  NacionaL  San  José,  1890  ;  t  fase.  in-8<»  gr. 

L*A.  Prof  Ugo  Rosa  —  Aggiante^a  «  L'Elemento  tedesco  nel  dialetto  piemontese  m. 

Bra,  1890;  1  fase.  in-8o. 

id.  ~—  Ugo  Rosa  —  Arrivo  in  Sasa  della  Princ^ipessa^Gh^ara. Gonzaga,  e  pas- 

saggio del  Moncenisio  nel  1481.  Torino,  1890;  3  pag.  in- 16». 


Torino.  —  Stamperia  RMle  della  Ditta  G.  B.  Paravia  e  C. 
249  (S60)  5  iu-91. 
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CLASSE 


DI 


SCIENZE  FISICHE,    MATEMATICHE   E   NATURALI 


Adunanza  dell' 11  Gennaio  1891 

PRESIDENZA    DEL    SOCIO   COMH.    PROF.    MICHELE    LESSONA 
PRESIDENTE 


Sono  presentì  i  Soci:  CosSA,  Direttore  della  Classe,  Bruno, 
Berruti,  Succi,  D'Ovidio,  Bizzozero,  Ferraris,  Naccari,  Mosso, 
Spezia,  Girelli,  Qiacomini,  Camerano,  Segre  e  Basso  Segretario. 

Il  Sodo  Segretario  legge  Tatto  verbale  dell'adunanza  pre- 
cedente che  viene  approvato. 

Il  Presidente  ricorda  con  parole  di  vivo  rimpianto  la  re- 
cente perdita  del  Professore  Antonio  Stoppani,  Socio  Corrispon- 
dente dell'Accademia  per  la  sezione  di  Mineralogia,  Geologia  e 
Paleontologia,  e  dell'illastre  estinto  commemora  le  molte  bene- 
merenze scientìfiche  e  le  insigai  virtù  civili. 

Fra  le  opere  stampate  che  giunsero  recentemente  in  dono 
all'Accademia  viene  segnalato  un  lavoro  del  Socio  corrispondente 
Emesto  Haeckbl,  col  titolo:  Plankton  -  Studien;  Vergleichende 
Untersuchungen  uber  die  Bedeutung  und  Zusammensetzung  der 
Pelagischen  Flora. 

Vengono  Ietti  ed  accolti  per  la  pubblicazione  negli  Atti  ì 
cinque  lavori  seguenti: 

AUi  dcUa  R.  Accademia  -  Voi.  KKVI  23 
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V  €  Le  proprietà  focali  delle  coniche  nella  metrica 
proiettiva;  »   Nota  del  Socio  D'Ovidio; 

2^  Osservazioni  meteorologiche  fatte  nelV  anno  1890 
alV Osservatorio  della  B.  Università  di  Torino^  calcolate  dai 
Dott.  G.  B.  Rizzo,  Assistente  alV Osservatorio  stesso;  {*) 

3*  «  Sulla  sostituzione  degli  alogeni  negli  idrocarburi 
aromatici;  »   Nota  del  Dott.  G.  Errbba,  presentata  dal  Sodo 

COSSA. 

4**  «  Sulla  terminazione  delle  fibre  nervose  nelle  capsule 
surrenali  dei  mammiferi;  »  Studio  del  Dott.  Bomeo  Fusari, 
Prof,  di  Anatomia  umana  normale  nelF  Università  di  Ferrara, 
presentata  dal  Socio  Bizzozero; 

5®  «  Ricerche  anatomo-fisiologiche  intorno  alV apparato 
uditivo  dei  Toleostei;  »  del  Dott.  Pietro  De- Vescovi,  presen- 
tate dal  Socio  Camerano. 

Infine  lo  stesso  Socio  Camerano,  condeputato  col  Socio  Biz- 
zozero, legge  una  sua  Relazione  sopra  un  lavoro  dei  Dottori 
Saverio  Monticelli  e  Cesare  Crett,  intitolato:  «  Ricerche  iì^ 
torno  alla  sottofamiglia  delle  Solenophorinae.  »  La  Classe, 
accogliendo  le  conclusioni  favorevoli  della  Relazione,  ammette 
prima  questo  lavoro  alla  lettura,  e  poscia  ne  delibera  la  pub- 
blicazione nei  volumi  delle  Memorie. 


(*)  Queste  Osservationi  sono  pubblicate  in  un  fascicolo  separato,  che  va 
unito  agli  Atti  dell' Accademia. 
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LETTURE 


Le  proprietà  focali  delle  coniche  nella  metrica  proiettiva; 
Noto  di  ENRICO  D'OVIDIO 


§.  1.  Due  coniche  ^  e  (7  di  un  piano  ammettcmo  in  gene- 
rale uno,  ed  un  solo,  triangolo  autoconiugato  comune,  che  è 
triangolo  diagonale  cosi  del  quadrangolo  completo  dei  4  punti 
/o,  Zi,  /,,  7,  comuni  a  -4  e  C  come  dd  quadrilatero  completo 
delle  4  tangenti  /q,  ^„  ^„  ^j  comuni  a  -4  e  C.  Lo  chiameremo 
triangolo  principale,  e  ne  indicheremo  con  Oj,  0„  0,  i  vertici, 
con  0^,  o„  0%  ì  lati. 

Siano  0?!,  0^,  a;,  e  ^i,  ^s,  l,  le  coordinate  omogenee  di  un  punto 
P  e  di  ima  retta  r  del  piano  rispetto  al  triangolo  principale. 
Le  equazioni  di  ^  e  (7  come  luoghi  assumono  allora  la  forma 
canonica  (*) 

a,^  =  2à^a:^^  =  0,     c^^^1ch(x?h  =  Q     (A=1,2,3)  ; 

e  le  equazioni  delle  polari  di  P'(a/i,  a/„  cé^  rispetto  &  Ae  C  saranno 

e  i  discriminanti  di  a^x  «  c^x 

a  =  ai  ai  ai ,     e  =  c^  C|  C|  . 

Posto  af,af,^=2\  ,(?yiyyi  =  l  ,  le  equazioni  di  A  e  C  come  in- 
riluppi  saranno 


(*)  Questo  ipotofì  nulla  detrae  alla  generalità  delle  fonnole,  poicbà  i  coef- 
ficienti della  equazione  di  una  conica  ridotta  a  forma  canonica  ei  tanno  espri- 
mere mediante  i  coefficienti  della  equazione  dato  nella  forma  più  generale. 
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e  le  equazioni  dei  poli  di  «^(|'i,  ?'i,  |'i)  rispetto  s,  A  e  C 

e  i  discriminanti  di  ot^,  7^ 

1  1 

a  =  aia,as  =  -,     7  =  717,7,  =  -   . 
a  e 

Se  P,  P  sono  poli  di  r,  r'  rispetto  a  J.  0  C,  si  ha 

e  in  particolare 

«a^x  =  a«     o     c^^  =  7^  . 

Per  due  punti  P,  P'  si  hanno  [ponendo  {xaf)h=x^afi — «^a/i, 
e  indicando  con  hkl  le  permutazioni  pari  123,  231,  312] 
le  identità 

(^xx(X^xix'  —  <^*xx*=^(^iM^^^h=(^OC^xx*)(xx^)  »  CxxCjr':r^C*xjr^=C7(jra^(^, 

mente  per  due  rette  r^t' 

'vv  ""  ^\v = ^  %5o  («')  '    7k  Ver  """  V  «' = 7  ^cko  a?)  » 
,  se  P.r^  son  fissi  e  P,r  variabili, 

(^xx  (^x'x'  —  a^x*  =  0  ,      %  or^/^ —  a*^^,  =  0 

lazioni  delle  tangenti  da  P'  a  -4  e  dei  punti  rA\  e 

te  per  C. 

nica  qualunque  del  fascio  -4C,  del  quale  Iq,  /j  ,  /j*  h 

ti  base,  ha  come  autoconiugato  il  triangolo   O^Ofi^, 

lazione 

Sii 

bicolare  l'equazione  della  coppia  di  rette  (  /q/a  ,  W) 
in  Oa  è 
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e  disponendo  sempre  le  coordinate  di  punti  o  rette  nell'ordine 
hkl,  abbiamo 

Io  [V(ac)*  ,  Yiac),  ,  Yiac)]  ,      I,  [-  VM,  ,  y{ac), ,  y(ae),]    , 
Io  i*  [O  ,  -  Yiac), ,  y{ae),]    ,      I,  J.  [O ,  Y{ac), ,  V(oc),]  . 

Una  conica  qualunque  della  schiera  AC^  che  ha  per  rette 
basi  ^oi'ii^i^f  ha  come  autoconiugato  il  triangolo  Oi,Os,o„  ed 
ha  l'equazione 

In  particolare,  l'equazione  della  coppia  di  punti  (^o^At^A^i)* 
posti  su  Oa  «  ^ 

ed  abbiamo 

'.  [K(«7)* .  V(«7)* .  V(«7)i]    .      h  [-  V(«7)*  .  V(«7)* .  V(«7)«  ]  . 
<.  **  [0  .  -  Yiuy), ,  V(«7),]    ,      Ut,  [0  ,  K(«7)* .  K(«7)*]  (*)• 

Gl'invarianti  simultanei  di  a^^x  i  Cjrx  sono 
e  l'equazione  delle  tre  coppie  di  rette  {I^I/^^I^Ii)  è 
del  pan  gl'invarianti  simultanei  di  ot^t^yn  sono 


(*)  Supposti  reali  i  coeffieidnU  delle  equazioni  generali  delle  due  coniche 
A^Cj  ossia  supposti  reali  i  dne  sistemi  polari  che  determinano  A  e  (7,  i  pnnti 
/q,  /f,/,,/s  possono  essere  tatti  reali  distinti,  2  reali  distinti  e  2  imaginart 
eoniugatiy  tatti  imaginart  a  due  a  due  coniugati.  Nel  1^  caso  il  loro  qua- 
drangolo ha  3  coppie  di  lati  reali  distinte,  nel  2*  e  nel  3*  una  coppia  reale 
e  due  imaginarie  coniugate. 

Lo  stesso  dicasi  delle  rette  <oi^«^t^  ^  ^^^^  tre  coppie  di  vertici  del  loro 
quadrilatero. 
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e  l'equazione  delle  tre  coppie  di  punti  { ^o  ^a  •  ^  'i  )  è 

E  si  noti  che 

a"~7  'e      a  ' 
Il  covariante  simultaneo  di  aj^x^c^^  è 

SI 
(«A 7/  +  «/Va) A  =  -, 2j**^a ( a* c,  +  a,c* ) x\  ; 

e  quello  di  a^  .y  ^  (ossia  il  controvariante  simultaneo  di  a^.,  »  <^jrjr)  ^ 

Le  coordinate  delle  rette  a^^ai^  e  Co,Ca  tangenti  risp.  a  -4  e  C 
nei  punti  /o,/a,  sono 

Co[cky(<^c)M.Cty(ac)k.CfY(ac)t]  ,  c^  [- CAV(ao)A,CA|/(ac)4,C|^(ac)^, 

e  le  coordinate  dei  punti  A^^Af,  e  Co.Cj^  ài  contatto  delle  ^o»<à 
con  A  e  C 

Ao  [aAV(«7)*,«.V(«7)*^^iK(«7)/]  ^  ^4-^*V(^7)a>«*K(«7)ì^.«iV(^7)/^ 

Co  [7.V(«7)i^'7i^K(«7)*'«/V(«7)i]  '  C'/[-7,V(a7).rAV(«7)*^7/V(«7)/]- 

I  polì  CoC,, ,  CjjCi  delle  rette  /o/*  ,  J|/|  rispetto  a  C  stanno 
su  Oa  ed  hanno  le  coordinate 

CoCa[0,  — e, y(ac)i  ,  c^Vlac)^]    ,    e* e, [O , e, V(ac),  ,  c^y(ac),]  ; 

e  le  polari  0^0^  ,  CtC,  dei  punti  toh  »  ^*^/   passano  per  0^  ed 
hanno  le  coordinate 


Digitized  by 


Google 


LE    PKOPKIETi   FOCALI    DELLE    CONICHE  343 

La  conica  C  polare-reciproca  di  C  rispetto  a  -4  ha  l'equa- 


zione 


Ih 

passa  per  A^^A^^A^^A^,  tocca  ao,a,,a,,a,,  ed  ha  per  triangolo 
autoconiugato  0,  0, 0,  . 

Come  covariante  delle  forme  a^^  e  Cj^^ ,  deve  é^x  esprimersi 
linearmente  per  mezzo  di  esse  e  di  u^^.  ;  e  lo  stesso  vale  per  y^ 
rispetto  a  ««,  7«,Xkì  xsd^Xiì 

c(ì^^  =  ^axx  —  (^<^^xx  ,  liw^^^w  —  ^lULvi.  • 

§.  2.  Assumiamo  la  conica  A  come  assoluto  per  una  deter- 
minazione metrica  proiettiva  nel  suo  piano,  e  ricordiamo  le  for- 
mole  che  definiscono  la  distanza  (segmento)  fra  due  punti  P,P', 
U  distanza  (angolo)  fra  due  rette  r,  r\  e  quella  fra  im  punto  P 
e  una  retta  r:  (*) 


pp,_J_^a^x   +^\<^xxO'x'x 


'i   a^x'  — »Ya^,ajrx»— < 


cosPP'—    .-  ,       senPP— ^^ 


l/axx«xx  '  V«* 


r^x'jr' 


(*)  Cfr.  Studio  sulla  Geometria  proiettiva  dì  E.  d^Otjdio  (Annali  di  Mate- 
matica, i  VI,  8.2,  1873),  ovvero  Le  funzioni  metriche  fondamentali  negli  spazi 
di  quante  si  vogliano  dimensioni  e  di  curvatura  costante  (Memorie  dei  Lincei, 
V.  I,  1877). 

La  qaantità,  di  cui  nell'espressione  della  distanza  PP^  si  prende  il  loga- 
ritmo, è  uno  dei  due  rapporti  anarmonici  (recìproci  fra  loro)  dei  due  punti 
P  e  P  e  dei  due  punti  che  la  retta  PP*  ha  comuni  con  A,  Scelto  questo 
rapporto  anarmonico,  è  definita  la  distanza  PP'  a  meno  di  un  multiplo  di 
^,  e  però  rimane  ambìguo  il  segno  di  cosPP^,  senPP'.  Lo  stesso  dicasi  per 
rr^  e  Pr,  Di  qui  segue  che  nelle  relazioni  metriche  che  noi  troYei*emo  il  segno 
prspoato  ai  aeni  e  coteni  sarà  fino  a  un  certo  punto  arbitrario.  Qualche 
disaccordo  nei  segni,  che  potrà  riscontrarsi  fra  le  nostre  relazioni  e  quelle 
note  della  Geometria  euclidea,  è  spiegato  da  questa  osservazione:  che,  se  si  per- 
corre il  contorno  del  triangolo  principale  nel  verso  indicato  dall'ordine  O^O^O^^ 
quando  poi  i  vertici  0,  e  O3  vanno  all'infinito  e  i  lati  0^0^^  0^0^  divengono 
due  assi  cartesiani,  uno  di  questi  due  lati  non  viene  più  percorso  in  quel 
verso  ma  nel  verso  contrario. 
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21   «^E-^Y^a^'^.-aV 


cosicché  due  rette,  o  due  punti,  coniugati  rispetto  a  -4  si  diranno 
ortogonali  o  normali  o  perpendicolari,  come  pure  un  punto  e 
la  sua  polare  rispetto  ad  A, 

Ciò  premesso  :  5  =  0,  ovvero  a'  =  0 ,  è  la  condizione  per 
resistenza  di  una  e  quindi  oo  teme  di  punti  di  C  mutuamente 
ortogonali  ;  e  s'  =  0  ,  ovvero  e  =  0  ,  è  la  condizione  per  resistenza 
di  una  e  quindi  oo  teme  di  tangenti  di  C  mutuamente  ortogonali. 
11  luogo  dei  punti  comuni  a  due  tangenti  ortogonali  di  (7  è  la 
conica  U  di  equazione  w^-j^.  =  0  ,  che  passa  per  gli  8  punti 
-4o,...,Co,...  ed  ha  il  triangolo  principale  Oi  0,  0,  come  auto- 
coniugato ;  e  rinviluppo  delle  rette  unienti  due  punti  ortogonali 
di  C  è  la  conica  V  di  equazione  ;(^  =  0 ,  che  tocca  le  8  rette 
«oi  —  i  Covi  ed  ha  il  triangolo  principale  O^O^O^  come  auto- 
coniugato. 

Più  generalmente:  il  luogo  dei  punti,  da  cui  escono  due 
tangenti  di  C  formanti  un  angolo  9,  è  la  quartica  (*) 

4«^xtg*?  +  a(?a^^c^;r  =  0  ; 

e  variando  9  si  ha  un  fascio  di  curve  passanti  per  -4o,..,,  Co,... 
ed  ivi  tangenti  U  (**).  Del  pari  l'inviluppo  delle  rette  secanti  C 
in  due  punti  di  distanza  d  è  la  curva  di  4^  classe 


4x*«*g^*  +  «7%7«  =  0 


vando   che     -^ =  itff?. 


(*)  Cfr.  Glabsch-Lindemann  YorUswigén  iih$r  Geometrie^  pag.  281,  ( 

'  +  1' 

(**)  Cfr.  Salmon  fiigher  piane  curves,  cap,  QtMrticSf  per  le  proprietà  delle 
qoartiehe  dedotte  dalla  equazione  UW=z  V\  ove  t/=0,  7=0,  W=0  rap- 
presentano coniche.  La  nostra  quartica  è  l'inviluppo  della  conica  /'a(ijp^  + 
-|-4Au,jptgf  —  cc--=zO  variabile  con  X. 
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e  Tarìando  d  sì  ha  una  schiera  di  curve  tangenti  a  «o,...  ,Co,... 
dove  queste  toccano   F. 

Due  triangoli  coniugati  rispetto  a  J.  si  diranno  ortogonali 
e  sono  omologici.  Vi  sono  oo'  triangoli  autortogonali. 

Uno  fra  essi,  il  principale,  è  autoconiugato  rispetto  a  C. 

OxO^Oi  e  OiO,  0,  costituiscono  rispettiyamente  l'unica  tema 
di  punti  0  di  rette  mutuamente  ortogonali  e  coniugate  rispetto 
a  C.  Le  rette  per  0^  sono  ortogonali  a  Oj^;  e  in  particolare  le 
tangenti  rA,^^^  da  Oj,  a  (7,  che  toccano  nei  punti  COk-  Per  C, 
come  per  A,  Oj^  e  O/^  sono  centro  ed  asse  di  omologia  armonica. 
È  facile  vedere  che  le  corde  di  G  passanti  per  0^  sono  bisecate 
ivi  e  da  Oj^.  Diremo  Oi,OtiO,  e  o^^o^.o^  centri  ed  assi  prin- 
cipali dì   C. 

Per  due  punti  P(0, — oct.Xi)  P(0,XjiXi)  armonici  rispetto  a 
0^  e  Og  si  ha 

^      —  aitx\  +  atx\  ,       f        4  a^  a^x^x^ 

cosP-P^r -—  ,  sen' PP'  = 


atx\ 


tg'|PP'=^*; 


e  si  noti  che  PF=O^P,Oi,P, 

Pei  punti  Co, ,  cioè  P^  [O,-  yc, ,  |/-  e,]  ,  P'*  [O,  Ve,  V-  e,]  , 
che  diremo  vertici  di  C,  si  ha  (*) 

T>  xy  a^ci-haic^      «A 7/ +  0^/7* 

COS  PLFf,=: = , 

^.j,  -pi  _         ia,aic,ci    __        4g,«rA7/ 
2  «/Ca         «*7' 


(*)  Occorrono  sovente  le  identità  che  qui  registriamo  una  volta  per  tutte: 


«*•//  +  «/'/*  = 


"*'/'**''/ 
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e  quindi 

tg'ip,i^.tg'ìp.P'..tg'JP,P',  =  -l  . 

Si  noti  che  P,,P,,  =  r^f^,^  . 

Sia  P  un  punto  di  C:  la  retta  coniugata  di  O^P'  rispetto 
a  C  e  passante  per  Ox  forma  fascio  con  Oj^  e  con  la  tangente 
il  in  P',  ha  l'equazione  CtaftXt'\'CiafiXt=^0  ,  e  incontra  0  in 
due  punti,  uno  dei  quali  è  P'^i^af^yctCì  ^  Cij/i , — e^Xt)  .  Ora 
si  ha 


e  *^* 


onde  le  relazioni 

tg'0»P'  +  tg'O.P"=-^^i^if^±^)  =  co8t.  , 

à'kCkCt 
generalizzazione  di  due  noti  teoremi  di  Apollonio. 

§.  3.  Essendo  ^oi  •••  tangenti  a  C  ed  all'assoluto  A,  diremo 
fuochi  di  C  i  loro  6  punti  d' incontro  /^ ,  ^, ,  ...  ,  e  porremo 
P'a  =  ^0 J^a  » F'h  =hh  '  È  chiaro  che ,  mentre  Tinroluzione  delle 
coppie  di  rette  coniugate  rispetto  a  C  e  passanti  per  un  punto 
fisso  possiede  una  sola  coppia  ortogonale,  T  involuzione  diviene 
ortogonale  quando  il  punto  è  un  fuoco,  e  solo  allora. 

Consideriamo  una  retta  r(|,  fl,,!,),  i  suoi  poli  rispetto  a 


'k  Mk  -+-  «I  («v)| =  —  «A  («y)A  =  -~ 


ac 

«*(«y)A  — «/Mi=3«A«r/A  — '= ^^ —  » 

«»vV«y)i4-«,A(«y)A=(«v)AC^«A/Ayi-0=^,<»A<^A(^^^^ 

ed  altre  analoghe,  io  tutte  le  quali  è  lecito  scambiare  le  lettere  greche  con 
le  italiche. 
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AeC,  egretta  di  questi  poli  p  [(«7)4$,  |,,(ay),f,|4,  (ay),§i§J  , 
dok  la  perpendicolare  a  r  dal  suo  polo  rispetto  a  G\  sicché 
reciprocamente  r  passa  pei  poli  di  p,  I  punti  ^•^^(O,^,,  — §|i) , 

P<^k  [0  »  (^)i  §*  »  ""  (^7)*  ?ij  faauuo   costante  il  prodotto  dei  rap- 

porti  delle  loro  coordinate,  che  è  — -V  ;  e  però  sono  coniugati 

(«7)* 
in  un  mfoluzione,  i  cui  punti  doppi  sono  Fj, ,  F\ .  0  altrimenti  : 

rotando  r  intomo  a  un  punto  di  o» ,  i  suoi  poli  rispetto  a  ^  e  0 
descriyono  sulle  due  polari  di  quel  punto  due  punteggiate  pro- 
iettire  di  cui  0,|  è  un  punto  unito,  e  quindi  prospettìre;  ossia 
p  roterà  intomo  a  un  punto.  E  siccome  quando  r  passa  per  0* 
la  p  diviene  o^ ,  cosi  quel  punto  sta  su  O;^ .  Si  hanno  coi^  su  o^^ 
coppie  di  punti  in  corrispondenza  uniyoca  ed  evidentemente 
reciproca,  cioè  in  involuzione  ;  ed  è  chiaro  che  Ft, ,  2^'*  ne  sono 
i  punti  doppi.  Quindi  le  r,  p  sono  in  armonia  con  le  rette  unienti 
il  punto  r|)  a  JF\  e  F\\  e  in  particolare,  la  tangente  e  la 
normale  in  un  punto  P  di  C  sono  in  armonia  coi  raggi  focali 

Tutte  le  coniche  della  schiera  AC,  incluse  le  3  coppie  di 
ponti  {Ff^,F\),  sono  confocali  a  C  Ciascima  è  individuata  da 
una  Umg^nte;  e  per  ogni  punto  ne  passano  due,  le  cui  tangenti 
in  quel  punto  sono  ortogonali  ed  in  armonia  con  le  tangenti 
tirate  a  ogni  altra  conica  della  schiera,  nonché  con  le  rette  che 
vanno  a  J\  e  F\. 

Si  ha 


cobF,F', 


,  _  «*(^7)*  — Q^<(^V)<  _  ^  —  ^^à(xr/M  _  ^a^c^Ci  —  s^ 


«1  (07)* + ^i  i^y)i       ^h  («7)a         ^k  (a<^)h 


^2    *     *-«,(«7),-c.(ac),' 
tgÌF,n.tg|j',f"..tglF,n  =  l   . 
tg»  I F,  F\  :  tg»  l  Pi  P',  =  -  y,  (ccy),  :  7,  (ay)*  =  -a,  (oc),  :  a,  (ae),  . 
E  d  noti  che  F,F',=  0^,~Òi~r,. 
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Diremo  direttrici  le  rette  CaCt,...  polari  dei  fuochi  rispetto 
a  (7,  e  porremo  d»=  Ce  C*  polare  di  Fi ,  <ii  =  (7*  Q  polare  di  f  V 
Due  rette  r,i>  perpendicolari  in  jP^  formano  con  di^  un  triangolo 
autoconiugato  rispetto  a  (7;  ogni  retta  W  pel  punto  pd^  ha  il 
polo  su  r,  e  però  questi  due  punti  sono  ortogonali,  e  le  rette 
da  F^  ai  due  punti  r'C  sono  armoniche  con  r,j>.  Ed  altre  pro- 
prietà si  potrebbero  dimostrare. 

Si  ha 

coso,,  di  = p- r— j- r-  , 

sen*  a*  a'^  =  : j— — r— j— — r-^  , 

.  ,  1  j  j»  _ ?iVÌ>7l«  _  fV*Mj 

tg|d.d'..tg-Jrf,(?..tgl  «!,(?.  =  1   , 

tg'  i  d»  d\  tg'  I  P^P**  =  —  y,  (ay),  :  -/,  (07),  =  —  a,  (ac),  :  o*  (oc),  . 

tg|i^*n:tg|d*d',  =  tg'lp,P',  . 

Le   direttrici    d^  »  d'/,   sono   ortogonali   a    Of^   nei    due   punti 

D,  [0  , 7,  V(«7)» .  7i  V(«7).]  .    ■0'*  [0 ,  7*  V(«7)* .  -  7«  V(«7)J  5  «  » 
ha  DJ)>i  =  did\  . 

§.  4.  Per  una  retta  qualunque  r  si  ha 

„_.^      g.K(«7)«-g«K(«7). 

senrxji  = .  , 

onde  le  relazioni 

y\  Ck  ((^c)h  sen  rFh  =  0  , 

Ck  (ac),,  sen  rF^  —  e^  {ac),^  sen  rjF'^  +  Ci  {ac)i  sen  r JF',  =  0  , 

Ch  (ac)H  (sen  rF,,  +  sen  rJF';^)  +  e*  (ac)*  (sen  rF*  —  sen  r-F'*)  =  0  , 

sen  ri^^/,  +  sen  rF'A        sen  rF/^  —  sen  rF'/,  _ 
sen  rF*  —  sen  rF'^        sen  ri*  i  +  sen  rF't   "" 
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Inoltre  si  ha 

*u[o*(a7)*  +  ««la7)»J 
onde 

2c»»(ac)%8enrjFA8enrf"A=0  . 
Si  ha  pure 

aen  rF^  +  sen  r J",  = 2y(«Y)«  g^  ^ 

V«aK«»(«7)/  +  «/(«7)* 

sen  ri?;- sen  rl^'*  =  ; pÌM^=|,  . 

r««K«»(«7)/  +  «/(«7)* 

Sappongasì  che  r  sia  una  tangente  di  C:  allora  (§  1  ) 
•/ia{5  =  (ay)*  |*/  —  («7)/  ?% ,  e  però  sussisterà,  oltre  alle  precedenti, 
la  relazione 

senrJ-.senrn  =  fi^  =  -  fi^  =  cost.  (con  h)  , 
analoga  ad  una  ben  nota,  e 

y. ^^*^=0,y;c,(ac)*8enrJ',senrF',  =  y  . 

^^  sen  rFf^  sen  rJTf^  ^^ 

V^i^(senr2^,.senrn)«  =  0. 

Si  noti  che  invece  di  Cf,{ac)k ,  c^{ac)i ,  Ci{ac)i ,  in  quelle  re- 
lazioni che  sono  omogenee  rispetto  ad  esse ,   si   può  .  scrivere  le 

quantità  proporzionali  1  »  tg'  g  FtF\ ,   cot'  ^  jF*  F\  ,  nonché  quelle 
che  si  deducono  permutando  circolarmente  hkl;  del  pari  si  può 
scrivere   —1,  tg^^P/P'/,     cot^gP^l^^i  ,   o  le  analoghe  teme, 
invece  di  aj^c^Cija^CiC/,,aiCf^c^\  come  pure  si  può  scrivere  ah(or/)f,,.. 
invece  di  ^^(ac)*,...  (mutando   insieme   5'  in  —  s-);  «^V/Ya,... 

invece  di  a^c^c,,...;       /  ;  ^^  ,...   mvece  di       /  \   ^  , ...; 

(«7)*  («^M 

«±A(p)^,...  invece  di   ?^*1(^,... 
(«7)<  (ac), 
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Suppongasi  r  tangente  a  C:  sarà 

V     ^^f      (8enrF,  +  8enrnr  =  0  , 

dorè  può  scnversi  — ^-^^7 — -  ,  .  .  .  invece  di  r- — r- 


.  .  invece  di      \, 


Sia  ora  P  un  punto  qualunque.  Detta  r  la  sua  polare  rispetto 

ad  ^,  ed  osservato  che  Pi^^  —  rF=Pr  =  -^   potremo  in  tutte 

2 

le  relazioni  teste  trovate   sostituire   cos  P2^^   a   senrP^  ,  e  cosi 

pure    cosPJF'y,  a  senrZ^'y^  .  Allora  le  ipotesi  che  r  sia  tangente 

di  C  0  C'  si  mutano,  nelle  ipotesi  che  P  sia  un  punto  di  C'  o  di  C. 

Avremo  anche 

.1.     '^'  ("^'^Z^''  ""^^  +  "^^  ''^  I  ?'V(«7)*-?*V(«-/)fl' 

sen*  PFf,  =  cos*  rFf,  = -^— : '- 

^  «h  («7)a  ^xx  +  Qg»  «/  [  g/  g^/  V(«7)*  —  ^»  ^k  V(«7)/ 1* 

«A  («7)*  «XX 

e  analogamente  per  sen*  PF'/,  =  cos*  rF'^i  . 
§  6.  Per  un  punto  qualunque  P  abbiamo 

ya„  |/«»  7*,  («7),  4-  «,  7*«  (07)» 

Voxx  Va*  7*1  («7)/  +  «1 7'*  («7)*  ' 
ne  deduciamo 

f» ("f^')* y * — 2  o, o, C/i .  sen Pd,,  —  at{ac)tYs  —  2  a, a* e, .  sèn  P^i 
+  ai {00)1^8 — 2 a^aji e,. sen Pa',—0  , 
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a,x  [  «,  v',  («7),  +  a,  -/*,  (ay)t  ] 
2  «'a  (««)'*  (»  —  2  a»  O/  -a)  sen  FJ^  sen  P*/'*  =  0  , 
senP^A+senPef»  — r- :  x,  , 

K»«  r  a»  v'*  («y)/ + «/'/«'(oy)* 

Se  P  è  un  punto  di  C,  sarà  anche 


a,  (ac)i 


V  ?i(?fkiiz4^i^  (  sen  Pd,  -  sen  Pd*,  )•  =  0 


Se  invece  P  è  un  punto  di  C\ 

^..,ac).(.-2a.a,..)  __ 

Si  noti:  che  inrece  di  c/;i(ac)A,...  si  possono  scrirere  le  quan- 
tità loro  proporzionali 

nonché  quelle  che  se  ne  ottengono  permutando  UTcl  circolarmente; 
invece  di  s  — 2a|a,CA,...  le 

-l-tg»lp,P,-cofiP,P,.H-tg»iP,P,-coflp,P',  . 

l-tg»lp,P,  +  cofiP»P',. 

od  altre  proporzionali;  invece  di 

«iiM»!/*  — 2o,a,CA  ,  .  . .  le  7»(«7)»|/2«»y,7t-a' ,  ...  ; 

invece  di 

«t  («<)*(*- 2  OtO,CA)  («7)*(2«*7«Y'— g')  ^^ 

z    T  »  •  •  •  *^  /     V  »  •  •  •  t  ecc. 

«*(«c)*  7»  («7)* 
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Sìa  ora  r  una  retta  arbitraria:  potremo  in  queste  relazioni 
mutare  senPdf,,  senPd'^  in  cos  rd/^,  con  réti,,  bastando  portare? 
nel  polo  di  r.  Ai  casi  che  P  stia  su  C  o  C  corrispondono  i  casi 
che  r  tocchi  C  o  C. 

§.  6.  Dalle  date  espressioni  di  sen*PP\  e  sen^Pd^  si  trae 
sen'PF^  __ 
sènTPdA  "" 

[^/7*K(«7)a— ^*7/V(«7)J*  «A 

Se  P  è  un  punto  di  (7,  e  solo  allora,  la  1*  frazione  del 
2^  membro  risulta  costante  e  vale  1  jy^yi;  dimque  sarà 

senapi'",       sen*PF'^      ^         (/  «  «         ^ 

— r^  = r?r^  =  2 = 2  =  cost.  , 

8en»Pd,        sen^PefA  «a  7*  7/      «*«/^a 

relazione  analoga  ad  una  ben  nota. 

Da  questa  conseguono  altre  relazioni;  p.  e. 


sen^PF. 


zz:l+tg4/^/P'/  +  coflp,P',  , 


sen*  Pdf, 

S(?A  sen*  PF*  _  s  ^  «a  sen'  PF,,  _  ^ 

Oa  sen'Prfyi        a  ■^7*  sen'Pd*        7 

nelle  quali  si  può  porre  i^'^j, ...,  d'^, ...   invece  di  JV,...,^»,.. 
Tenendo  poi  presenti  le  relazioni  già  dianzi  trorate  fra  sen  Pài,.,., 
otteniamo  le  seguenti,  sempre  quando  P  sia  im  punto  di  C- 

]2K^*K)A8enPP*  =  0  , 

yi^niac),  sen  PF»  -  ^^^{ae\  sen  PF, + j/^(ac),8en  PP',= 0 

2  a*  e*  (ac)*»  sen  Pj;  sen  PP'«  =  0  , 

\'^H{ac),  (sen  P,+8en  PP'*)  +^'^(oc),(8enPP^-8enPP',)=0, 
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V  ^jM  (sen  PF,  +  sen  P J"J'  =  0  , 

^^  «/  (ac), 

Invece  di  r  a^C/i  (ac);^, ...,  si  pos^sono  scriyere  le  quantità  pro- 
porzionali 

«,tg*ÌF,FV.tgAp,P',,tg|P,P',:tg'|F,n. 
nonché  quelle  che  se  ne  deducono  permutando  circolarmente  hhl; 
invece  di  ya,,Ck{ca)f,,,..  le  KofA7A(ay)A, ...  ;  invece  di  — 7— r»- 

le^\...;ecc. 

Si  noti  che  in  tutte  le  relazioni  qui  accennate  in  luogo  di 
senPF^,  senPd^i, ...,  si  può  sostituire  cosrJF^,  cosrd/,,...  All'i- 
potesi che  P  stia  su  C  corrisponde  l'ipotesi  che  r  tocchi  C. 

§  7.  Vogliasi  la  podaria  <I>  di  un  punto  fisso  F  rispetto  a  C, 
Una  retta  mobile  uscente  da  F  seca  C  in  due  punti,  cui  corri- 
spondono come  polari  rispetto  ad  A  due  tangenti  di  C  ortogonali 
alla  retta,  e  quindi  due  punti  mobili  della  podaria  4>.  Inoltre  su 
ciascuna  tangente  da  jP  a  C  due  punti  di  0  cadono  in  F.  Dunque  4> 
è  una  quartica.  Essa  ha  un  punto  doppio  in  F;  tocca  altrove 
le  tangenti  da  JP  a  C  ;  passa  per  -4^ , . .  ;  ed  ha  altri  due  punti 
doppi  nei  contatti  G,  &  delle  tangenti  da  J"  ad  -4  (giacché  per  G 
passano  due  tangenti  di  C  coi  poU  sulla  FG^  e  del  pari  per  (7'). 
Dnnque  4>  é  razionale. 

Siano/,,  fi,  fz  le  coordinate  di  F.  Una  retta  r,  la  cui 
papendicolare  da  F  contenga  il  polo  di  r  rispetto  a  C,  invi- 
luppa (com'è  facile  vedere)  la  conica  2//,(a7)/,£jj?^=0,  la  quale 
è  iscritta  nel  triangolo  principale  (e  quindi  in  infiniti  triangoli 
coi  tre  angoli  retti).  Le  normali  da  J?'  a  C  hanno  i  piedi  nei 
punti  di  contatto  di  C  con  le  tangenti  comuni  a  C  ed  a  questa 
conica,  e  però  sono  quattro.  Questi  punti  di  contatto  sono  i 
punti  comuni  a  $  e  C;  in  essi  dunque  *  e  C  si  toccano. 

Ma  cerchiamo  l'equazione  di  4>.  La  perpendicolare  da  JP  a 
una  retta  qualunque  r  (|i  Xx  +  §j  a:,  +  Is  a;,  =  0)  é 

a,  a^  a, 

Atti  diUa  R.  Accad4mMa  .-  Voi.  XXVI.  24 
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e  ^e  {x^.XijXi)  è  l'intersezione  di  queste  due  rette,   sarà 

posto 

e  però,  supponendo  r  tangente  a  C,  si  avrà  l'equazione  di  $: 

la  quale  prova  che  $  è  una  quartica. 

I  punti  comuni  alle  tre  coniche  g^^^^rx  =  0»  Q^%x  =  0,  g<\,=:0 

8on  dati   dalle  equazioni  iM^  =(^  =  {1^==  ±  =  1  -, 

«1^1  «1^1  «3^3  «XX  «A 

sicché  le  tre  coniche  han  comuni  i  tre  punti  F,  6f,  G\  e  quindi 
appartengono  a  una  rete. 

Ciascuna  conica  della  rete  corrisponde  univocamente  alla  coppia 
di  punti  in  cui  seca  A  (oltreché  in  G  e  6?'),  od  anche  alla  loro 
retta  r{B^,  §,,  f,),  od  anche  al  polo  P  di  questa  retta  rispetto 
ad  A.  L'equazione  di  una  tal  conica  Q^  può  ricever  la  forma 
«xx+^'fl/rlx=  0  ,  ove  é  posto  èj,=l^jiXk  e  k  k  dato  dalla 
l  +  A'|/-=0;  e  quindi  la  richiesta  equazione  sarà 


^fx^xx 

^1  Xt  x^ 

«1^1  «t^^f  «»  ^i 

Ùs 

AAA  ' 

1.  1.  1, 

2(/r)* 

(ia 

t)„  . 

Essa  mostra  che  Q^  passa  per  P,  e  che  le  rette  r,  G  G'  fanno 
fascio  con  le  sue  tangenti  in  F  e  P. 

A  rette  r  di  un  fascio  corrispondono  coniche  Q^  di  un  fascio; 
e  però  a  un  punto  corrisponde  un  punto,  e  ai  punti  di  una  retta  r 
corrispondono  univocamente  i  punti  della  conica  corrispondente  Q^ 
I  punti  di  A  sono  i  punti  uniti  della  corrispondenza. 

Siano  ora  ^i,  ^j,  ^8  e  y,,  y,,  g\  le  coordinate  di  6r  e  G': 
saranno  a/jr  =  0,  o^=0,  a^'j^^O  le  equazioni  di  GG',  FG,FG\ 
e  si  avrà  l'identità 

e  polarizzando  rispetto  a  un  punto  P'(a/i,  a;',,  a/,), 
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e  applicando  al  punto  P  polo  di  r, 

onde 

l^'«/x ^gx  +  ^g «A (^y'x  =  2 {arr afj, §^  +  Ir a^ a^^  —  arr^/aj^j,)  , 

oyyero 

^a/r^^xx  =  —  ^^/a9xa^x  +  ^9'a/xagx  +  ^ga/xajfx  ; 

la  quale  relazione  conferma  che  Q^  è  circoscritta  al  triangolo 
FGG\ 

Le  tangenti  nei  yertici  di  questo  triangolo  secano  i  lati  opposti 

sulla  retta  — j7t^+-7^  +  -|t  =  0,  e^^si  potrebbe  far  corri- 

2  §/  ^g  %g 

spendere  unirocamente  a  questa  retta,  variando  r.  Mediante  le 
saddette  identità  l'equazione  della  medesima  retta  prende  la 
forma  {a/fO^  +  3 Vf^ af^  —  4a//£/§^=:  0. 

Ritornando  alla  corrispondenza  fra  Q^  e  r,  vediamo  che  alla 
retta  o^  corrisponde  la  conica  Qo^,  la  quale  passa  pei  due  punti 
Adi,  e  per  0^,'-  essa  non  è  altra  che  la  ^^^^j^jr  —  O.  Alle  rette 
GG\  FG,  F&  corrispondono  le  coppie  di  rette  {FG,  JPG'), 
(FG,  G6'),  (FG\  GG'),  Alla  polare  di  F  rispetto  a  C  corri- 
sponde la 

(^fxC/x—Crr(ÌTx  =  0=,l(fx)M{€f,  ax)^  . 

Alla  polare  di  F  rispetto  a  C  corrisponde  la 

Al  punto  0/,  corrisponde  il  punto  o,, ,  0^  F, 
Essendo 

fl^*  *X  =  <^fx  ^h  —fk  «XX  =  <^x  %  fxi^-^f^x     » 

2ar^ff<\,  =  — 2/4a^a^.,  +  5^Aa/x  V  +  ^'A^A^y'  ' 
l'equazione  di  0  può  scriversi  sotto  una  2*  e  una  3*  forma  : 

<*V^  ^xx  —  2  ay^  a^rx  <Ìfx  +  ^//^*jra  =  0  =  (^xuf^^fa^^  i  xafj,-^fa^,^   • 

4  (/^  a*^^  o*^^  +  (Z^^,  a%  a  Vx + ^5,^,  « Vx  «  V' 

-2(2  C';-^.  «^^  -i-  2  f  Vy  «y'x  -  ^' yy'  «/x)  «/x  «yx  «y'x  =  0     . 
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Ed  essendo 

l'equazione  di  <P  può  assumere  una  4*  forma: 

(«"„)• +(«"'U*+W'„)'=o  , 

«A  «A  «A 

siano  proporzionali  ai  coefficienti  di  una  sostituzione  ortogonale. 

§  8.  Ciascuna  delle  quattro  forme  dell'equazione  di  ^  mette 
in  evidenza  che  la  podaria  ha  per  punti  doppi  F,  G,  ff,  e 
però  è  razionale.  La  2*  forma  mostra  che  4>  passa  per  i  punti 
AO,  ossia  ^,...;  che  le  tangenti  da  i*'  a  C  incontrano  tin 
punti  per  cui  (af^^  éf^  —  c^fa^^xY  =  0,  e  però  toccano  <&  nei  due  ponti 
diversi  da  G  e  G'  che  essa  ha  comuni  con  la  conica  della  rete 
che  corrisponde  alla  polare  di  F  rispetto  a  C;  e  che  questi  rima- 
nenti due  punti  comuni  a  *  e  ^^  appartengono  alla  coppia  di  rette 

le  quali  passano  per  F  e  rispettivamente  pei  due  punti  CV. 

Poniamo 

1 

vale  a  dire  indichiamo  con  j^i,  y,,  y,  le  coordinate  del  punto 
P(Xx,  a;,,  x^  rispetto  al  triangolo  F&O:  allora  la  3*  forma 
della  equazione  di  <&  diviene 

(fffy\y\+  (fg9y\  y\ + <^9yy'iy\+  2  (V^^yi+ (//^y, + (^rgyòyxViyF^^^ 

Se  ora  poniamo  la  corrispondenza  birazionale  {^) 

ove  -?„  Zx,  Zi  son  coordinate  di  \m  pimto  rispetto  al  triangolo 
FG'G ,  la  <I>  corrisponderà  punto  per  punto  alla  conica  Cf  di 
equazione 

<^/rz\  +  (fggz\  +  c/^^-e*,  +  2((f^^ZxZi  +  (/fy>z^z^  +  (^fgZ^Zt)^'^ 


(*)  Cfr.  Salmon,  Higher  piane  curveSf  cap.  Quartics, 
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osda 

A  una  retta  yi^^'i +>3i-e^i  + vJs ^8  =  0  corrisponderà  una  conica 
della  rete  dianzi  considerata  >5iyiy8  +  >;iy8yi  +  y'syiyi  =  0;  e  pre- 
cisamente: a  jeri  =  0  corrisponderà  y,ys  =  0  e  cosi  via,  vale  a  dire 
che  a  GG\  FG,  FG'  corrisponderanno  le  coppie  di  rette  (FG,F&), 
(F&,  GG\  {FG,  GG')\  e  in  generale  la  Q^  corrisponderà  alla 
retta  r  di  equazione  ^/^i  +  ^^^i  +  ly^^s^O  ossia  l/s|-».5,«,-»-y's,=  0- 

Insomma  questa  corrispondenza  è  diversa  da  quella  cbe  ab- 
biamo considerata  per  la  prima;  ma  le  due  rette  r,  r\  cui  cor- 
risponde in  esse  una  stessa  Q^  sono  rette  corrispondenti  fra  loro 
néOa  omografia  definita  dalle 

od  anche  dalle 

^l  =  «/r«»/)r«    ^t^^9>x-(^gg'  ^    ^9  =  <^gx' O'gg" 

In  questa  omografia  JP  è  un  punto  unito  e  GG'  una  retta  unita, 
a  G  corrisponde  (?'  e  viceversa,  a  FG  corrisponde  FG'  e  vice- 
versa. Inoltre  a  C"  corrisponde  C^;  cosicché  noi  potremmo  far 
corrispondere  <I>  a  C  pimto  per  punto. 

A  una  retta  per  F,  rj^^t  +  rj^z^-zzO  ,  corrisponde  un'altra 
retta  per  F,  Ti^yi  +  x^y^^O,  oltre  la  retta  GG^;  a  un  punto 
di  GG'  un  elemento  di  direzione  uscente  da  F,  e  così  via. 

Alle  coppie  di  punti  d'incontro  di  C^  rispettivamente  con 
G0\  FG,  FG'  corrispondono  le  coppie  di  tangenti  a  $  nei  punti 
doppi  F,  G\  G.  Queste  tre  coppie  di  tangenti  inviluppano  una 
conica 

la  quale  è  l'inviluppo  delle  rette  >;jyi  +  .  ..  =  0 ,  cui  corrispon- 
dono coniche  y5i^,ir,  +  ...z=0  che  posseggono  triangoli  circoscritti 
autoconiugati  rispetto  a  C". 

Le  stesse  coppie  di  tangenti  secano  le  GG\  FG,  FG'  in 
tre  coppie  di  punti  di  una  conica 
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Anche  le  coppie  di  rette  che  vanno  dai  tre  punti  doppi  a 
toccare  altrove  4>  inviluppano  una  conica. 

Le  equazioni  delle  quattro  tangenti  doppie  della  quartìca4 
sono  compendiate  nella 

Myi\^99y^^ff+y^y<^iry<^ff9^+y^y<fif\<fs9)  =  ^  • 

prendendo  per  ciascun  radicale  Tuno  o  Taltro  suo  valore. 

§  8.  Se  2^  cade  su  una  delle  ^o)-^  e  sia  ^o)  ^  diviene  ^, 
e  la  <1>  si  scinde  nella  retta  ^o  (perchè  f©  tocca  C  e  coincide  con 
la  retta  ci  e  unisce  F  al  polo  A^  di  t^  rispetto  ad  ^)  e  in  una 
cubica  ;  la  quale  passa  per  jF,  ha  un  punto  doppio  in  6r,  passa 
per  ^0»  -.»  tocca  le  tangenti  da  J'  a  C\  e  tocca  C  in  tre  punti, 
piedi  delle  tre  normali  condotte  da  i'^  a  C  (oltre  la  Q. 

L'equazione  della  cuhica  si  ottiene  dalla  8^  forma  dell'equa- 
zione  di  $  osservando  che  adesso  c'^y  =  0,  sicché  nell'equazione 
compare  il  fattore  a^/^ ,  soppresso  il  quale,  rimane 

^^ir^V  ^y  +  ^99  ^*A  ^y*' 
—  2  (2c'yy  ttg^  +  2(ify  ag,^—  ég^  ap)0's^a^  =  0  , 
ossia 

^sfy^y%^-<i99y^^y^^'^^^9<fy^'^^f9^y^'^^f9ytìy^y^='^' 

Se  poi  F  cade  in  un  fuoco  ì^ai  G  diviene  -4/^,  e  0  si  scinde 
nelle  due  rette  ^o^  ^^  ^  ^"^  ^uia  conica;  la  quale  passa  pei  quattro 
punti  Av..,  e  tocca  C  nei  due  punti  P^,  F\  (piedi  deUe  due 
normali  da  F^\  cosicché  la  stessa  conica  è  podaria  anche  del 
fuoco  F^i,. 

L'equazione  della  conica  é 


ossia 


2  (c'^yyi+4'y«+4y«)yi+^iry»y8  =  o . 


e  mediante  le  identità  adoperate  nel  §  precedente  la  equazione 
prende  la  forma 

2 o^ c/^a^,—  4  aj^af^  ^^^  +  (2c'^+  é^^) aj/  =  0  , 
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dove 

^,  «aMa       /  o     i     \      J       i     \  3aA»/7A— ^ 

«A«/  «A   ^/ 

aA=-a*^AK(«7)/  +  »/^/VMA  » 

c'/r=— a%7*^*V(a7)/+a*/7/^/K(«7)*  • 

L^equazìone  complessiva  delle  coniche  podarie  dei  fuochi,  essendo 
un  covariante  di  -4  e  C,  deve  potersi  porre  sotto  la  forma 

ore  X  è   un  numero  e  // ,  v ,  jO  interi  positivi    di  somma  3  ;  ma 
non  intendiamo  di  occuparcene. 

§    IO-  Supponiamo  ora  che  Tassoluto  A,  come  inviluppo,  si 
riduca  ad  una  coppia  di  punti  L,L'.  Basterà  supporre  6(,=  0,  onde 

a  =  0,  a,  =  oo,  aa,^=ata,a:,*,  (a7)t  =  a,73,  (ay),  =  — a^y,  . 

Allora  due  delle  ^01  ^n  Ui  ^si  P  e.  i^^  e  t^,  saranno  le  tangenti 
da  L  a  C,  e  le  altre  due  t^ ,  t^  le  tangenti  da  V  a  C.  1  punti 
A^,  -4,,  JP,  cadranno  in  L,  e  Ai,  -4,  -F',  in  V,  La  o,  s^*  l» 
LL'.  L'assoluto  luogo  sarà  la  retta  LL'  contata  due  volte. 

11  punto  0,  sarà  il  centro  al  finito,  e  o^  o^  gli  assi  al  finito 
di  C.  Le  d|,  d,  s'incontreranno  al  finito  in  0,. 

Le  espressioni  di  cos rr',  sen rr'  sussisteranno;  ma  la  distanza 

di  due  punti  e  quella  fra  un  punto  e  una  retta  saran  definite  dalle 

formole 

r.-m      .•     senPP'      ,.     tgPP'       ^       ,.    sen  Pr      ,.     tgPr 
PP'  =  lim— t; —  =  lim  -5^ —  ,    Pr=  hm  -.-. —  =  1^°^  "^^  » 

per  a,  =  0  . 
Quindi  sarà 


onde 


«!«  i78  a  iai7s 

0,P'*  +  0,P^'  =  cost.  ,  0,  <'.  0,P"=^  cost.  ; 


--^,_   4(6(7)3   y^i_  ^H)> 
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onde 


F,r,  =  -  i\F'i  =  p,p\  -  p,pv  ; 


e 


onde 


/wy_(«7),  /^'.V__M' 

Per  una  retta  qualuni^ue  r  si  avrà 

(rF,  +  rF\)-irF,-rF\ì  =  0  , 

(rF,-rF\)  : {rF,  +rF',)  =  i^,  V«,: 5.  Va. . 
sicché 

{rF,  -  r  J-'O  :  (rF,  -  r2^',)  =  cost. 

per  le  rette  passanti  per   uno   stesso    punto   di  Li'.  E  se  r  è 
tangente  a  C,  sarà  pure 

rF. .  rF',=i  PJ^* ,  rF, .  rF',  =  ^  J^F.* . 

L  punto  qualunque  P  si  avrà 

Pd,  +  Pd\  =  V^D',,  Pd,-Pd!,  =  D,iy,, 

\  —  Prf„  Pd^-\-Pd\  variano  con  x,:a?,,  e  Prfj  +  Pd'i, 
,  con  a?i  :  a'a  ;  e  però  son  costanti  pei  punti  di  una  retta 
ispettivamente  per  0,. 
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Per  un  ponto  di  (7  si  avrà 

/  PF,\*_  iPFW  _  (»Y).  _  /P.PA 

\pdj-\pd'j  —^-  '^\p^y 

ed  anche 

Notiamo  che  si  è  supposto  a^  non  0 ,  a,  non  0 .  Siccome  a  =  otiOL{^% , 
cod  (7  non  contiene  teme  di  ponti  ortogonali  se  non  è  7s  =  0, 
ossia  se  C  non  si  scinde  in  doe  ponti  di  Os  .  E  siccome 
y=(ai7, +a,7i)78,  cod  C  non  avrà  teme  di  tangenti  ortogo- 
nali, se  non  qoando  i  punti  Co^  sono  in  armonia  con  LqL\  e 
quando   C  si  scinde  in  due  punti  di  o,. 

La  conica  TJ  è  ora  (a,  re*!  +  «i  a?^  a;',  +  /,  (a^  7,  +  a,  71)  a:*, = 0  , 
che  passa  per  L,  L\  e  può  dirsi  on  circolo  di  centro  0|  . 

La  conica  V  è  e?,?*i  +  Ci|*,=  0  ,  e  però  consta  de'  doe  ponti 
Co,. 

La  C,  come  inviloppo,  si  ridoce  a  a*i<5i§*i+aSc,|*,=0,  che 
è  una  coppia  di  ponti  di  0,;  e  come  loogo  si  ridoce  a  :z^|  =  0, 
cioè  alla  retta  0,  contata  due  volte. 

La  podaria  4>  di  un  punto  F  arbitrario  è  una  qoartica  ra- 
zionale, che  ha  per  ponti  doppi  F,  Z,  Z',  tocca  le  rette  da  F 
ai  doe  ponti  coi  si  è  ridotta  C,  ecc.  La  sua  equazione  è 

Le  coniche  (circoli)  Q^  ,  ^0  divengono  le  coppie  di  rette 
(•F0„  Oa)i  (FO^,  0,);  la  ^Og  passa  per  0„  FO^.o^,  FO^.o^\  ecc. 

Se  F  cade  in  -Fj,  la  0  si  scinde  nelle  ^0»  ^1  e  in  on  circolo, 
che  tocca  Cin  P„  P\  ed  ha  per  eqoazione  a,C;rjr  +  (^c)i^\=0. 

§  11.  Accenniamo  qoel  che  avviene  nel  caso  che  la  conica  C 
tocchi  l'assoluto  A  in  un  punto,  sicché  possa  chiamarsi  una  |)a- 
raiola.  In  questo  ponto  cadono  Jo,  Jj,  Aq,  A^,  Ci,  Ci;  to  e  t^ 
divengono  la  tangente  comone  ivi  ;  Fi  cade  pure  in  Jo,  JP,  coincide 
con  F'j  e  F\  con  F^.  La  Oj  passa  per  7o;  Oj,  0,  divengono 
^oi  Osi  0|  cadono  in  io. 


Digitized  by 


Google 


362  BNRICO    D'OVIDIO 

Non  vi  sarà  più  un  triangolo  proprio  0, 0, 0,  ;  ma,  riferen- 
doci al  triangolo  di  vertici  F\y  JF,,  1^,  e  di  lati  /©i  'si  Ui  se 
leqnazione  del  punto  di  contatto  è  «j^s  +  ^s  li  =0  »  potremo 
assumere  : 

<5^«=  2(ai §,£,  +  «, la §i+«s§i§i)  ,  a  =  2aia,a,  , 

755  =  2(ct|,fs  +  «il3?i  +  aslili)   ,   7  =  2c,a,a,  , 

-  aa^^  =  a*,a;'i+.  .  .~  Za^a^x^x^  —  .  .  .  , 

— 7Cjr^=  c\a:', 4- «larS-f  aja:',— 2a,asa:,a;,— 2a,c,a:,Xi— 2cia,a;,x, , 

aa=  1  ,  C7  =  l   , 

-  «  a^^,={a^  x^  -  «j  ^1  —  a«  ^s)  a^  j/i  + .  . ,  ^^^z  =«1  (|,  |,  + 1,  |',)  + . .. , 

—  7  ^xx* ^  (Ci Xt  -  a, a;,  -  a,  a:,)  Cj  a/,  +  . .  ,  7^'=  c^  (|,  £,+1, |\) + ... , 

essendo  fij.ji>=«^   se  P,  P'  sono  i  poli  di  r,r  rispetto  ad  -4,  ecc. 
Inoltre  potremo  assumere 

a      7  ttj        ^    e      0L~~       Cx 

ifxx = «1  Ci  x\  +  (o,  a:,  -  a,  ^r,)*  -  (aj  +  e»)  ^1  (a,  a:,  +  a,  a:,)   , 

+  2(ai  +  Ci)a,a,[(ai  +  c.)|,^,  +  2a,|,S,  +  2a,?i£,]  , 

c'^jr=«*i  (^1  —  2  aj).r*i—  e»!  'a,.rj  — aja-j)*  +  2  a\a:i(a,a:,  +  aja;,)  , 

y^  =  (aj  — c,)*(a3li  +  ai?3)*  — 2c?i(a,?,  +  a,?,)— 2aai|,|,  ; 

P'i (4a,  a, ,  asCi ,  e^ a,) ,  rf', (—  c^ ,  a, ,  a,) .  D'i (2a,a, ,  «i  Cj ,  e, a,) , . . . 


Sarà  quindi 


^  *  1  T>/    TV   _  ^  i 


8en*P'i-F',=-7— 7^^? r  ,  sen^P^iIVi 


4ai(ai— e,)'  *     *  4(aj— c,)(at— 2ci)' 

sen^P'iJ'^^gC, 


sen'P'iD'i 
Per  una  retta  qualunque  r  si  avrà 

genrjp  j  =  — rr —   ,   senrJ,=  — r^ —   ,    senri^jm- 


«iK^55  ««K^«  «»r«« 
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e  se  r  è  tangente  di  C,  si  avranno  le  relazioni 

e,  sen  rF^  sen  r J",  +  aj  sen  rF^  (sen  rF,  +  sen  rF\)  =  0   , 

__  _,  tti 

sen  ri^,  sen  rl^,  = =  cost. 

Ci— a, 

o.  ..  ,.  '..'.'.  sen^P'iJ", 
Si  noia  che  a  e, ,  n^ ,  d — aj  si  può  sostituire  1 .  _,  _ ,    , 

sen»P\-F\  sen»  P'iD'i 

2  ,  —  1 <  i>/  TV*  »     6    ft    sen  r2^'i ,  . . .  i    si    può   sostituire 

sen  JL  i-Lf^i 

cosPl^i ,  . . .  ,  essendo  P  polo  di  r  rispetto  a  -4,  e  quindi  arbi- 
trario o  su  C. 

Per  un  punto  qualunque  P  si  avrà 

a\x\  +  ... 
sen' i^i',  = —    ,    sen' -Pi', 1= — j— —    , 

ed  anche 

—  €1X1  +  0^X1  + a^x^ 


senPd',= 


C|Xi— a,x,  +  a,a;,  ,      c,a;i  +  a,ar,— a,x, 

sen  Pd,= : —  ,  8enPa',=: = — 

ya\x\  +  ...  \fa\x\  +  ... 

e  se  P  è  un  punto  di  C, 


(1  — 2-*)sen«Pd',  +  4J  senPd'il/ 1  —  2-^+ sen Pd, 


senPd'i|/l-2l*  +  senPd',    =0  , 


'.|/'-i 


8en'PJ\_  Ci  _  sen' P2^,_  sen' PJ^,_Ct 

sen'Pd'i  """  aj"~         '  '    sen»  Pd,  ""  sen»  Pd',  ""aj 

Quanto  alla  podaria  $,  notiamo  che  la  2^  e  la  3*  forma 
che  demmo  alla  sua  equazione  nel  §  7  son  valide  indipenden- 
temente dalla  scelta  del  triangolo  di  riferimento,  e  quindi  servono 
anche  nella  ipotesi  presente, 
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§  12.  Se,  rimanendo  nel  caso  della  parabola,  supponiamo 
Tassolato  A  ridotto  a  una  coppia  di  punti  L ,  Z';  allora  ^ ,  t^ 
divengono  la  retta  LV\  J,,  J„  Pj,  P„  P'„  P,,  P',  cadono  an- 
ch'essi in  F^\  Aty  Fi,  Ft  in  L;  ^,,  JP',,  j;  in  L\  Basterà 
supporre  ai  nullo,  e  Ci,  a^ ,  a,  nulli  ma  proporzionali  a  tre  numeri 
dati  7i,  7„  7,   .  E  potremo  assumere 

^7^=20,1,1,  ,  a=0   ,  — aa^^=a\x*t  ,  aa=l  , 
7«  =  2(7,|,|,  +  7,|,|,  +  7,S,|,)  ,  Y=27,7,7,  , 
c^^=7*iS\+. .  .—27,7,1,15— .. .  ,  C7=l   ,  ecc. 

Ciò  posto,  sarà 
Sarà  pure 

(Pf/,  +  Pd'„»  =  -16PVfÀ'  ; 
e  se  P  è  un  punto  di  C 

La  podaria  4>  si  scinde  nella  retta  ^0  ^  nella  cubica 

(cj  a;.  +  e,  a;, — e,  a;,)  (fx)^  (fx\ — c^x,  (fx)\ — c^  x^  (fx)\  =  0  ; 

e  se  F  cade  sulla  /q,  si  scinde  nella  to  contata  tre  volte  e  nella 
retta 

fift(CiXi,  +  C^Xt-C:,Xs)  —  cJ'\Xt  —  cJ\x^=0    , 

che  diviene  ^,  o  /,  se  F  cade  in  L  o  L'  ;  se  poi  JF  cade  sulla  /„  4> 
si  scinde  nelle  ^0»  ^  ®  nella  conica 

MCiXi  +  c^x^-'C:,X:,){fx)i  —  €t{fx)\—Ctf\xiX^  =  0   ; 

e  se  da  ultimo  F  cade  in  2^,,  *  si  scinde  nelle  /o»  ^1^  ^j  e  nella 
retta  2cia?i  +  2c,a;,— c,a:,  =  0   tangente  a  C  in  P|. 
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§  13  Qaando  ^  e  C  si  toccano  semplicemente  in  un  punto, 
vi  è  da  considerare  un'altra  scelta  di  triangolo  di  riferimento, 
come  quella  che  ha  il  vantaggio  di  prestarsi  anche  ai  casi  del 
doppio  contatto  e  dell'osculazione. 

Scegliendo  il  triangolo  F'^C^F^  ossia  ìit^oh^  assumiamo 

5)^55  =ai|\  + 2^0?,  §3  — 2(^0  ?3§i  1   n^y^=a^a,=a7^1    , 

e  quindi 

^_^^_floCi  +  2gtgo__2QfoYt  +  gftYo 
^*      Y  ^0^1  YoYi 

—  ^w„=yoYo-^i  +  (^oYi  +  ^iYo)^«^8  +  aoYo*^i^i' 
c^jc3r^a*,c<>a:*,4-ai(2aoC|4-aiCo)6V,4-2a,(aoC,4-aiCo)6a:ia;,4-2aVi^t^3i 

-F'iKyi^'^iYo— ^oYiiO)  ,  -F'iKyi  — »iYo'^  '  2^oYo*)  • 

Per  ogni  punto  di  (7  si  trova 

sen*  PF\  _      ffo  g^  _      g^  yp 
sen'Prf',  ""      a» Co*""      «oYi 

La  podaria  di  F\  si  scinde  in  /p,  /,  e  nella  conica 
Ci{Xi  —  bXiY+ 2 €0X^x^=0  , 

che  tocca  t^  in  J'i  e  tocca  /,  nel  punto  armonico  di  A^  rispetto 
a  J^,  e  C,. 

Ciò  posto,  la  C  abhia  un  doppio  contatto  con  A,  nel  qual 
caso  può  dirsi  circolo.  Allora  /©»  ^1  coincidono  e  F^,  -4^,  -4,,  /o,  /i 
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cadono  in  nn  ponto  di  contatto  di  ^  e  C;  del  pari  ^,  ^  coinci- 
dono e  1^1,  ^t<  ^si  At  ^9  cadono  nell'altro  punto  di  contatto; 
F,,  2^,,  F,,  JP",  cadono  nel  ponto  ^o<„  e  d,,...  divengono  la 
corda  di  contatto. 

Attualmente  6=0.  Rimane  costante  senPJPt  :  sen  Pdt ,  se  P 
è  su  C  La  C  e  la  podaria  di  F^  coincidono  con  la  C. 

Se  A  degenera  in  una  coppia  di  punti,  C  passa  ./per  essi, 
«1  =  0,  ePF^=0. 

Da  ultimo,  C  abbia  un  contatto  di  2^  ordine  con  A.  Allora 
^0  9  ^  f  U  coincidono  ;  il  punto  di  osculazione  assorbe  i  ponti 
Jo ,  7i  ,  /, ,  A  .  ^i  *  ^1  .  C; .  C^i ,  C, ,  -P, ,  F, ,  2^', .  E  si  ha 
e/o=Co,  a|=:Ci,   onde 

8      a'      s!     7      ^ 

-=-  =  -  =  -  =  3  ,  ecc.  . 

a      y      e     a 

Pei  punti  di  C  sarà  8en*PJ^\=r— sen'Pd\. 

Se  A  degenera  in  due  punti  L,  L\  la  C  passa  per  uno  di 
essi  L,  e  iri  tocca  la  retta  LL\  sicché  JP',  cade  in  L'.  Allora 
1  :(i,=0  e  Pi^i  =  oo  . 

JVB.  A  tutto  ciò  che  abbiamo  dianzi  esposto  è  applicabile  il 
principio  di  dualità;  cosicché,  scambiando  fra  loro  gli  elementi 
punto  e  retta,  e  quindi  conica  luogo  ed  inviluppo,  semento  e 
angolo,  si  ottengono  delle  proprietà,  che  sarebbe  superfluo  enun- 
ciare. A  una  sclnera  di  coniche  confocali  sottentra  un  fascio  di 
coniche  aventi  gli  stessi  quattro  punti  sull'assoluto. 

Tori  DO,  P  gennaio  1891. 
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Sulla  sostituzione 
degli  alogeni  negli  idrocarburi  aromatici 

del  doti  Q.  ERRERÀ 


Nel  fascicolo  luglio-agosto  1890  del  Monatshefte  filr  Chéfnie^ 
0.  Srpek  pubblica  un  laroro  sulla  sostituzione  degli  alogeni  negli 
idrocarburi  aromatici  e  non  fa,  senza  accorgersi,  che  ripetere 
quasi  esattamente  una  serie  di  esperienze  eseguite  già  da  me  tre 
anoi  or  sono  sullo  stesso  argomento  e  che  si  trovano  inciden- 
talmente in  una  Memoria  sull'^^tc^n^  delVacido  nitrico  e  del 
calore  sugli  eteri,  pubblicata  negli  Atti  di  questa  R,  Accademia 
delle  Scienze,  voi.  XXII  (1887)  e  nella  Gazzetta  chimica  ita- 
litma,  Tol.  XVII,  pag.  193  e  segg.  Di  questo  mio  lavoro  si 
trova  il  sunto  nel  Chemisches  Central -Blatt  dello  stesso  anno 
Tol.  XVIIIf  pag.  1286  e  una  recensione  più  diffusa  nel  Berichte 
der  deutschen  chemischen  Gesellschaft  delFanno  seg.,  voi.  XXI 
Beferate^  pag.  85. 

Siccome  i  risultati  ottenuti  da  Srpek  e  da  me,  benché  con- 
cordino nelle  loro  linee  generali,  differiscono  in  molti  particolari, 
ho  creduto  bene  fare  alcune  esperienze  che  del  resto  confermano 
quanto  asserii  nella  mia  Memoria  già  citata. 

Allo  scopo  di  preparare  T  etere  parabromobenziletilico ,  io 
avea  cercato  di  giungere  al  cloruro  di  parabromobenzile,  sia 
bromnrando  a  freddo  ed  in  presenza  di  iodio  il  cloruro  di  ben- 
zile,  sia  clorurando  a  caldo  il  parabromotoluene.  NelFun  caso  e 
nell'altro,  invece  del  desiderato  composto  ottenni  una  sostanza 
cristallizzata  in  lunghi  aghi  splendenti  incolori,  le  cui  diverse 
porzioni  fondevano  da  50",  5  a  55"  e  che  mi  diedero  all'analisi 
una  quantità  di  cloro  molto  minore  ed  una  quantità  di  bromo 
assai  maggiore  di  quella  richiesta  dal  cloruro  di  bromobenzile. 
Basandomi  sui  risultati  dell'analisi  e  sul  fatto  che  per  ossida- 
zione non  ottenni  che  acido  parabromobenzoico,  senza  quantità 
apprezzabili  d'acido  paraclorobenzoico,  conclusi  che  cloro  non 
poteva  esistere  nel  nucleo  e  che  quindi  la  sostanza  da  me  otte- 
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nuta  si  doYeya  considerare  come  un  miscuglio  di  cloruro  e  bro- 
muro di  parabromobenzile  {*). 

Nella  sua  recente  Memoria  Srpek  bromura  anch^esso  a  freddo 
il  cloruro  di  benzile  in  presenza  di  iodio  e  clorura  il  parabro- 
motoluene  sotto  l'azione  della  luce  solare  diretta,  azione  che 
secondo  gli  studi  di  Schramm  è  equivalente  a  quella  di  una  eie- 
yata  temperatura.  Arriva  anch*egli  a  cristalli  costituiti  apparen- 
temente da  una  sostanza  unica,  il  cui  punto  di  fusione  cresce 
per  successive  cristallizzazioni  da  36"^  a  59^.  La  determinazione 
totale  degli  alogeni  dà  air  Autore  numeri  analoghi  a  quelli  otte- 
nuti da  me,  però  l'Autore  avendo  dosato  separatamente  gli  alo- 
geni contenuti  nella  catena  laterale,  deduce  che  cloro  deve  esi- 
stere nel  nucleo  e  che  quindi  il  prodotto  da  lui  preparato  è 
«  principalmente  bromuro  di  parabromobenzile  (p.  f.  61")  con 
un  composto  clorurato  nel  nucleo  e  nella  catena  laterale  » 
aggiungendo  che  «  calcolando  in  bromo  la  quantità  di  cloro 
trovata,  si  vede  che  in  tutti  i  casi  i  numeri  oltrepassano  al- 
quanto quelli  richiesti  da  un  toluene  bisostituito  »  e  più  innanzi 
che  «  la  combinazione  ottenuta  in  ambedue  i  casi  altro  non  è 
che  bromuro  di  parabromobenzile,  il  quale  trattiene  impurità, 
più  ricche  in  alogeni,  difficili  da  allontanare  » .  Le  analisi  ripor- 
tate dall'autore  sono  le  seguenti: 


catena  laterale 

alogeno 

totale 

p.  f. 

CI.  7« 

Br.  7o 

CI.  7o 

Br  7o 

i  45»  C 
dal  cloruro     di  J  -no 

benzile  e  bromo  1 

2,20 
3,19 

28,18 
28,12 

7,6 

51,99 

f  58-59" 

3,25 

27,80 

8,01 

51,69 

del    parabrpmo-  \  36" 

1,9 

81,6 

13,8 

43,4 

toluene  e  cloro  |  52^ 

3,26 

27,8 

7,9 

50,76 

Se  le  analisi  sono  veramente  esatte  è  necessario  ammettere  la 
'predeàza  del  cloro  nel  nucleo,  non  vedo  però  in  qual  modo  dai 
numeri  scritti  sopra  si  possa  dedurre,  come  fa  Srpek,  che  calco- 
lando il  cloro  in  bromo  si  ottenga  una  quantità  totale  di  alogeno 
superiore  a  quella  richiesta  da  un  bibromotoluene,  il  che  appunto 
conduce  TAutore  ad  ammettere  la  esistenza,  come  impurità,  di 
un  toluene  più  che  bisostituito. 


{*)  Noto  incidentalmente  che  più  tardi  preparai  il  cloruro  di  parabromo- 
benzile trattando  con  acido  cloridrico  l'alcool  parabromobe  ozi  lieo  (Qats. 
Chim.  Hai.  18,  236). 
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Dato  un  composto  il  quale  contenga  su  cento  parti  in  peso  e 
di  cloro  e  &  di  bromo,  il  composto  che  ne  risulta  sostituendo 
nella  molecola  al  cloro  una  quantità  equivalente  di  bromo,  cour 
terrà  una  quantità  x  percentuale  di  bromo  data  dalla  formula  (*), 

35,5  6+  80  e 


35,5  +  0,445  e 

Ora  sostituendo  in  questa  formula  a  e  successivamente  i  valori 
7,6  —  8,01  —  13,8  —  7.9  trovati  dall'Autor^  pél  cloro  totale,  e 
aéivaloricorrispondenti  del  bromo  51,99—  51,69  —  43,4—50,76 
si  trovano  per  x  i  seguenti  valori; 

p.f. 


52° 

a;  =  Br7„  =  63,10 

68-590 

»         *           63,38 

36" 

63,99 

52° 

»           62,37 

La  teorìa  pel  bromuro  di  parabromobenzile  richiede  una  quan- 
tità un  pò*  maggiore  di  bromo,  cioè 

Br  =  647o. 

Come  si  vede  il  calcolo  esatto  conduce  ad  un  risultato  dia* 
metridmente  opposto  a  quello  ottenuto  da  Srpek,  anzi  i  numeri 
calcolati  differiscono  abbastanza  poco  dalla  teoria  perchè  si  pos- 
sano considerare  come  una  prova  della  non  esistenza  di  derivati 
superiori  ai  bialogenici.  Del  resto  nell'ipotesi  che  vi  sia  real- 
mente cloro  nel  nucleo,  nulla  di  più  facile  che  immaginare  un 
miscaglio  di  bromuro  di  parabromobenzile,  bromuro  di  paraclo- 
robenzile  e  cloruro  di  paraclorobenzìle  il  quale  soddisfi  ai  risul- 


(*)  Infatti  la  quaDtità  q  di  bromo  equivalente  a  e  di  cloro  è  uguale  a 

.w-r;  ma  in  seguito  a  questa  trasformazione  le  100  parti  del  composto  clo- 

robromurato  sono  diventate  iOO-^q  —  c  del  composto  bromurato,  per  avere 

quindi  il  per  cento  totale  di  bromo  x  bisognerà  ricorrere  alla  proporzione 

j-hft:  100 -f  3— c  =  a?:  100. 

80c 
Risolvendo  rispetto  ad  ^  e  sostituendo  a  g  il  suo  valore  ;^r-r  si  ottiene  : 


"(Sì+>) 


cioè  la  formala  del  testo. 

Atti  della  R.  Accademia  -  Voi.  XXVI.  25 
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tati  ottenuti  dall'Autore  senza  bisogno  di  ricorrere  a  derivati  aio- 
genici  superiori.  Per  esempio  nel  caso  dei  cristalli  fondenti  a  52* 
si  ha  per  un  miscuglio  di 

bromuro  di  parabromobenzile  74,59 
bromuro  di  paraclorobenzile  10,92 
cloruro  di  paraclorobenzile  14,49 

100,00 
trovato  7o  calcolato  •/© 

Ed  ora  che  credo  dimostrata  la  presenza  esclusiva  dì  derivati 
bialogenici  del  toluene,  passiamo  a  discutere  la  seconda  questione, 
quella  cioè  che  riguarda  la  esistenza,  o  meno,  del  cloro  nel  nucleo. 

Nel  mio  precedente  lavoro,  per  quanto  riguarda  Tanalìsi  dei 
prodotti,  m'era  limitato  alla  determinazione  del  cloro  e  del  bromo 
totale  arroventando  la  sostanza  con  calce,  ed  avea  escluso  la 
presenza  del  cloro  dal  nucleo,  solo  pel  fatto  di  non  aver  potuto 
trovare  tra  i  prodotti  di  ossidazione  Tacido  paraclorobenzoico. 
Sicoome  questo  metodo  di  ricerca  non  è  suscettibile  di  una  grande 
esattezza,  potendo  facilmente  sfuggire  piccole  quantità  deiracido, 
e  poiché  dalle  analisi  di  Srpek  risulta  precisamente  il  contrarlo 
di  quanto  asserii,  ho  giudicato  opportuno  fare  l'analisi  completa 
di  un  prodotto  ben  cristallizzato  fondente  a  49"  e  ottenuto  bro- 
murando  a  freddo  il  cloruro  di  benzile  nelle  condizioni  descritte 
nella  mia  precedente  Memoria,  e  cristallizzando  una  sola  volta 
dall'alcool  la  massa  solida  spremuta  al  torchio. 

La 'determinazione  degli  alogeni  nella  catena  laterale  fu  fatta 
aggiungendo  a  pochi  decigrammi  della  sostanza  da  analizzare 
sciolti  nell'alcool,  un  eccesso  di  soluzione  alcoolica  di  nitrato 
di  argento  (1  parte  di  nitrato  d'argento,  10  d'alcool  al  75  7») 
facendo  ricadere  per  alcune  ore  neiroscurità,  raccogliendo  sopra 
un  filtro  il  miscuglio  dei  sali  alogenici  dell'argento,  lavandolo  con 
alcool,  quindi  con  acqua,  e  pesandolo  in  crogiuolo  prima  e  dopo 
d'aver  riscaldato  in  una  corrente  di  cloro  (*). 


{*)  La  soluzione  alcoolica  dalla  quale  furono   separati   il   bromuro  ed  il 
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La  quantità  totale  degli  alogeni  fu  determinata  arrorentando 
la  sostanza  con  calce.  Si  ebbero  ì  risultati  seguenti: 

gr.  0,9347  di  sostanza  fatti  bollire  con  nitrato  d'argento  in 
soluzione  alcoolica  diedero  gr.  0,6699  di  cloruro  e  bromuro  di 
argento  e  gr.  0,0063  dì  argento  metallico.  La  perdita  dì  peso 
aynta  nel  trasformare  in  cloruro  il  miscuglio  dei  salì  d'argento 
fu  di  gr.   0,0825. 

E  in  cento  parti 

nella  catena  laterale 

CI  8,63 

Br  16,07 

gr.  0,4474  di  sostanza  dopo  arroyentamento  con  calce  die- 
dero gr.   0,6718  di  cloruro  e  bromuro  d'argento  e  gr.  0,0153 
di  argento  metallico.  La  perdita  di  peso  notata  nel  trasformare 
in  cloruro  il  miscuglio  dei  sali  d'argento  fu  di  gr.  0,1241. 
E  in  cento  parti 

totale 
CI  8,49 

Br  51,68. 

Dai  risultati  delle  due  analisi  si  deduce  che  nella  sostanza 
da  me  analizzata  non  v'è  assolutamente  cloro  nel  nucleo  poiché 
la  differenza  riscontrata  tra  la  quantità  di  cloro  nella  catena 
laterale  8,63  e  quella  totale  8,49  cade  nei  limiti  d'errore  di 
esperienza  e  si  può  considerare  come  nulla.  È  poi  facile  calco- 
lare che  per  un  miscuglio  di  49,5  parti  di  cloruro  di  parabro- 


cloruro  d'argento,  per  aggiunta  d'acqua  lascia  depositare  un  liquido  pesante, 
costituito  a  quanto  pare  da  etere  parabromoben/jletilico  impuro  di  nitropro- 
dotti,  formatosi  in  virtù  delle  equazioni 

CbU.<^    ^         4-C,H.0H-fAgN0,=AgBr-f  HN08-fC6H4<' 

<Br  ^Br 

-fC,H.OH-fA    NOoZiAg  Cl+HNOg-f CòH,  C 
CH,Cl  ^CHjOCjH, 

Infatti  esso  distilla  alla  temperatura  di  circa  240''  e  dà  per  trattamento 
con  acido  nitrico  (vedi  «  Azione  dell'acido  nitrico  e  del  calore  sugli  eteri  »), 
noa  sostanza  solida  cristallizzata  volatile  col  vapor  d'acqua  la  quale,  benché 
fonda  a  temperatura  un  po'  bassa  è  probabilmente  aldeide  parabromoben- 
zoica.  Ad  ogni  modo  arroventandone  con  calce  una  certa  quantità  non  pe- 
tata  ho  ottenuto  esclusivamente  bromuro  di  argento  senza  traccia  di  cloruro. 
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nucleo 

catena  laterale 

CI 



8,56 

Br 

35,61 

16,07 

37"2  G.    ERRERÀ 

mobenzile  e  50,5  di  bromuro  di  parabromobenzile,  la  teorìa 
concorda  assai  bene  colle  quantità  di  cloro  e  di  bromo  deter- 
minate sperimentalmente.  Si  ha  infatti  prendendo  per  il  cloro 
nella  catena  laterale  la  media  dei  due  numeri  8,63  e  8,49: 

,       ,        ,    ,  ^  \49,5C6H,BrCH,Cl 

trovato  calcolato  per  j  ^^^  ^  ^  ^^^^  g^  ^.J^g^ 

nucleo     catena  laterala 

8,55 

35,42  10,16 

Tale  risultato  che  conferma  le  asserzioni  della  mia  prece- 
dente Memoria  è  nel  tempo  stesso  in  piena  armonia  colle  espe- 
rienze di  ossidazione  fatte  da  Srpek  medesimo.  Ànch'eglì,  come 
me,  non  trova  tra  i  prodotti  di  ossidazione  che  l'acido  bromo- 
benzoico,  risultato  questo  che  male  si  potrebbe  spiegare  coli 'esi- 
stenza* del  cloruro  di  paraclorobenzile,  e  in  generale  d*un  prodotto 
clorurato  nel  nucleo.  Non  risulta  dalla  Memoria  dell'Autore  quali 
delle  porzioni  egli  abbia  ossidato,  se  tutte  od  alcune  soltanto, 
ad  ogni  modo  anche  le  porzioni  meno  ricche  in  cloro  nel  nucleo, 
sempre  secondo  le  analisi  di  Srpek,  come  quelle  fondenti  da  50**-60", 
dovrebbero  dare  un  miscuglio  di  acidi  contenente  circa  il  75  7o 
d'acido  parabromobenzoico,  ed  il  25  ^/^  di  paraclorobenzoico,  né 
mi  pare  probabile  che  una  quantità  tale  di  quest'ultimo  addo 
sia  sfuggita  a  chi  aveva  tutto  l'interesse  à  rintracciarlo.  Non 
parliamo  poi  dei  cristalli  fondenti  a  36*  che  dovrebbero  dare 
come  prodotto  principale  di  ossidazione  l'acido  paraclorobenzoico. 

Questa  contraddizione  tra  le  esperienze  di  ossidazione  e  le 
analisi  dello  Srpek  non  si  può  spiegare  che  ammettendo  un  errore 
o  nelle  une,  o  nelle  altre.  Che  se  le  analisi  sono  esatte,  rimane 
però  sempre  la  divergenza  colle  mie  e  allora  è  giuocoforza  am- 
mettere, benché  il  fatto  appaia  poco  probabile,  che  le  piccolis- 
sime diversità  nel  modo  di  operare  la  bromurazione  del  cloruro 
di  benzile,  abbiano  fatto  sì  che  nei  cristalli  analizzati  da  Srpek 
il  cloro  sia  entrato  nel  nucleo,  in  quelli  analizzati  da  me  oche 
fondono  presso  a  poco  alle  medesime  temperature,  non  sia  en- 
trato. Srpek  per  100  grammi  di  cloruro  di  benzile,  ne  adopera 
5  di  iodio,  opera  allo  scuro  e  molto  più  lentamente  di  me, 
perchè  impiega  36  ore  ad  aggiungere  la  quantità  teorica  di  bromo, 
lascia  poi  il  liquido  a  sé  stesso  per  1 2  ore,  finché  cioè  il  colore 
rosso  sia  quasi  scomparso  ;  io  aggiungo  1 0  grammi  di  iodio,  opero 
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alla  lace  diffusa  e  dopo  yersato  il  bromo  (operazione  che  dura 
al  più  dae  ore)  lascio  in  riposo  il  liquido  per  alcune  ore  prima 
di  sottoporlo  ad  ulteriori  trattamenti. 

Doto  è  più  naturale  attendersi  una  diversità  nei  risultati  è 
nel  clorurare  il  parabromotoluene,  poiché  lo  Srpek  opera  sotto 
rinfluenza  della  luce  diretta,  io  sotto  quella  del  calore;  del  resto 
ìd  questo  caso  io  fondo  la  mia  opinione  sulla  non  esistenza  del 
cloro  nel  nucleo  soltanto  sul  non  aver  ottenuto  nella  ossidazione 
acido  paraclorobenzoico,  il  che  non  esclude  a  rigore  la  presenza 
di  piccole  quantità  di  cloro  nel  nucleo,  e  di  più  io  non  ho  mai 
studiato  un  prodotto  fondente  a  così  bassa  temperatura  come  quello 
analizzato  da  Srpek  p.  f.  36**,  nel  quale  prodotto  è  da  presumersi 
come  più  probabile  la  esistenza  del  cloruro  di  paraclorobenzile. 

Riassumendo  io  credo  di  poter  asserire  die  nei  prodotti  solidi 
da  me  ottenuti  bromurando  il  cloruro  di  benzile  non  v'ha  cer- 
tamente cloro  nel  nucleo,  e  che  in  quelli  preparati  clorurando 
a  caldo  il  parabromotoluene  è  probabile  non  ce  ne  sia  neppure, 
0  almeno,  se  pur  ve  n'è,  soltanto  in  piccola  quantità.  Non  escludo 
con  ciò  che  le  porzioni  liquide,  o  quelle  fondenti  a  bassissima 
temperatura,  non  possano  contenere  cloruro  di  paraclorobenzile, 
anzi  credo  probabile  che  sì. 

Srpek  alla  fine  della  sua  Nota,  supponendo  dimostrata  l'esi- 
stenza del  cloruro  di  paraclorobenzile,  e  del  bromuro  di  parabro- 
mobenzile,  fa  alcuni  ragionamenti  intomo  al  modo  probabile  di 
procedere  della  reazione  ;  io  credo  prematura  qualsiasi  ipotesi , 
tanto  più  che,  essendo  gii  alogeni  nella  catena  laterale  molto 
debolmente  legati  al  rimanente  della  molecola  (il  nitrato  d'argento 
alcoolico  li  elimina  già  a  freddo),  possono  benissimo  entrare  in 
giuoco  anche  gli  idracidi  che  si  formano  nel  processo  della  bro- 
murazione  e  della  clorurazione.  Per  uno  studio  completo  della 
reazione,  la  prima  cosa  a  farsi  sarebbe  di  analizzare  i  gaz  che 
si  svolgono  ;  non  è  improbabile  ad  esempio  che  nel  bromurare 
il  cloruro  di  benzile  il  cloro  scacciato  dalla  catena  laterale  , 
anziché  entrare  completamente  nel  nucleo,  si  possa  eliminare  in 
parte  sotto  forma  di  acido  cloridrico ,  che  sarebbe  facile  constatare 
e  dosare  in  mezzo  air  acido   bromidrico  che  si  va  sviluppando. 

Torino,  Laboratorio  di  Chimica  della  R.  Università. 
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Sulla  terminazione 
delle  fibre  nervose  nelle  capsule  surrenali  dei  Mammiferi 


per  il  doU.    ROMBO   POSA  RI 


Il  modo  di  terminare  dei  fasci  nervosi  che  fanno  capo  ai 
corpi  surrenali,  malgrado  le  più  attive  ricerche  fatte  fino  a  questi 
ultimi  tempi,  è  rimasto  tuttavia  nella  più  completa  oscurità.  Se 
noi  infatti  trascorriamo  la  ricca  letteratura  risguardante  la  strut- 
tura degli  organi  surrenali  troviamo  tutto  al  più  fatta  menzione 
della  maniera  di  comportarsi  dei  fascetti  nervosi  nel  contesto 
deirorgano.  Circa  al  contegno  delle  fibre  rispetto  agli  elementi, 
a  nessuno  fu  dato  di  poterlo  studiare,  e  se  Letdig  (1)  considera 
tutte  le  cellule  della  sostanza  midollare  come  elementi  gan- 
gliari nervosi,  ciò  non  di  meno  la  connessione  diretta  di  tali  cel- 
lule colle  fibre  nervose  è  solo  da  esso  sospettata.  E  precisamente 
egli  si  esprime  cosi:  «  Da  nun  dieso  im  Marke  sich  verbreitenden 
<^  Nerven  nicht  mehr  aus  demselben  heraustreten  und  ferner  die 
«  zellige  Elemento  des  Markes  die  Natur  vou  multipolaren  Ganr 
«  glienzellen  an  der  Tag  liegen,  so  darf  man  verniuthen,  dass 
*  die  Nervenfasem  aus  den  Gan^^lienkugeln  entspringen;  und  somit 
«  das  Mark  der  Nebennieren  als  ein  ganglioses  Nervencentrum 
«  wirkt.  Naturlich  kann  nur  von  der  specifisch  nervoser  Natur 
«  des  Markes  die  Rede  sein,  vahrend  die  rein  fetthaltige  Binde 
«  mit  einer  anderen  Function  betraut  sein  mag  > . 

Dopo  Leydig  Gottschau  (2)  è  il   solo    che  asserisce  d  ayer 


(1)  I.  Letdig,  Leherbueh  der  Hisiologie  des  Menschen  und  der  TMere» 
Frankfart  a.  M.  1857. 

(2)  M.  Gottschau,  Struetur  und  embryonale  Entwickeìung  der  Nebennie- 
ren bei  Sangethieren,  Archi v  far  Anat.  and  Physiol.  Annata  1883. 


Digitized  by 


Google 


SULLA    TERMINAZIONE    DELLE    FIBKE    NERVOSE    ECC.  375 

redato  una  connessione  delle  fibre  nervose  coi  prolungamenti  delle 
ceDuIe  nervose,  le  quali,  secondo  l'Autore^  unite  in  gruppi  di 
vario  numero  costituirebbero  dei  gangli  in  mezzo  alla  sostanza 
midollare  delle  capsule.  Queste  cellule  gangliari  abbondantissime 
nell'uomo,  nella  pecora,  e  nel  bue,  sarebbero  rare  nel  riccio, 
nella  faina  e  nella  lontra,  e  mancherebbero  totalmente  nel  coniglio. 
Riguardo  al  rapporto  degli  elementi  nervosi  colle  cellule  del  pa* 
renchima  non  se  ne  fa  parola. 

Se  cosi  poco  finora  si  era  ottenuto,  si  deve  alle  grandi  dif- 
ficoltà che  si  incontrano  nello  studio  dei  corpi  surrenali.  Uno 
fra  gli  ostacoli  più  gravi  è  dovuto  alla  estrema  alterabilità  degli 
elementi,  la  quale  massime  coU'impiego  del  cloruro  d^oro,  fatto 
allo  scopo  di  mettere  in  evidenza  i  filamenti  nervosi,  conduce  fino 
allo  spappolamento  del  tessuto.  11  metodo  dell'oro  fu  perciò  anche 
da  me  tentato  inutilmente  sul  principio  delle  mie  ricerche,  poscia 
fu  abbandonato,  e  fu  fatto  invece  ricorso  alla  reazione  nera 
del  Golgi,  la  quale  anele  in  teoria  rispondeva  al^e  condizioni 
pà  favorevoli  per  una  delicata  ricerca,  avvegnaché  per  essa  si 
ha  un'ottima  fissazione  degli  elementi,  e  con  essa  è  possibile  Tos- 
servazione  miscroscopica  anche  su  tagli  piuttosto  spessi,  l  migliori 
risultati  li  ho  ottenuti  usando  del  metodo  cosi  detto  rapido,  cioè 
immergendo  direttamente  i  pezzi  freschi  nella  miscela  osmio-bi- 
cromica,  dalla  quale  dopo  un* immersione  prolungata  da  tre  a 
dieci  giorni  i  medesimi  venivano  portati  per  uno  o  due  giorni 
nel  nitrato  d'argento  in  soluzione  airi   per  cento. 

Oltre  a  ciò,  non  ho  trascurato  altri  metodi  di  preparazione 
Cosi  ho  tentata  la  reazione  vitale  di  Ehblich  all'azzurro  di  me- 
tilene, ed  i  risultati  ottenuti,  sebbene  molto  parziali,  mi  furono 
tuttavia  utili,  perchè  mi  servirono  di  controllo  agli  altri  ottenuti  col 
metodo  di  Golgi.  Ho  fatto  anche  numerose  preparazioni  colorando 
coi  mezzi  ordinarii  (carminio,  ematossilina,  ecc.)  corpi  surrenali 
stati  preventivamente  fissati  sia  nei  liquidi  cromici  sia  nel  liquido 
di  Kleinenberg.  I  mammiferi  su  cui  si  estesero  le  mie  ricerche 
furono:  l'uomo  (neonato),  il  sorcio  (wus  musctilus)^  il  ratto 
(mus  decumanus),  il  coniglio,  il  maiale,  il  gatto  (neonato),  e  la 
capra  (giovane). 

1  fasci  di  nervi  che  fanno  capo  alle  ghiandole  soprarenali, 
fatta  proporzione  colla  grandezza  di  questi  organi  sono  oltremodo 
numerosi.  Questo  fatto  attirò  ben  presto  l'attenzione  degli  ana- 
tomici, e  Wbarton,    atteso   questo  intimo    rapporto    coi   nervi, 


Digitized  by 


Google 


376  ROMEO    FUSARI 

chiamò  le  capsule  surrenali  glandulae  ad  plexum  (1).  Nagel  (2) 
troTÒ  che  i  nervi  provengono  dal  plesso  celiaco  e  dal  plesso  re- 
nale, e  Beromann  (3)  aggiunse  che  una  piccola  parte  provengono 
anche  dal  vago  e  dal  frenico.  Kolliker  (4)  annoverò  per  ben  83 
piccole  branche  nervose  per  la  capsula  surrenale  destra  deiruomo, 
e  Sappet  (5)  confermò  éenza  citarle  le  osservazioni  di  Bergmann 
nel  senso  che  pur  egli  vide  il  pneumogastrìco  destro  fornire  alle 
capsule  un  ramo  abbastanza  voluminoso. 

I  fasci  nervosi  per  la  massima  parte  provengono  dal  plesso 
solare,  e  si  mettono  in  rapporto  colle  ghiandole  surrenali,  acco- 
standovisi  per  la  parte  intema.  Sulla  membrana  involgente  di 
questi  organi  formano  già  un  plesso  in  cui  non  è  raro  trovare 
dei  piccoli  gangli  nervosi  ;  altri  ganglietti  stanno  nello  spessore 
stesso  delV  involucro  membranoso ,  e  spesse  volte  anche  imme- 
diatamente sotto. 

Non  tutti  i  fasci  nervosi  che  toccano  la  capsula  entrano 
nell'organo,  e  neppure  quelli  che  entrano  si  distribuiscono  tutti 
nel  medesimo.  Alcuni  pochi  fasci  infatti  dopo  essersi  accostati 
alla  capsula  e  dopo  essersi  messi  in  rapporto  colla  sua  membrana 
involgente  se  ne  allontanano  di  nuovo.  Altri,  molto  più  rari,  giun- 
gono a  penetrare  fino  nella  sostanza  corticale,  ma  poi  cambiando 
direzione  fuorescono  di  nuovo.  Questa  particolarità  fu  già  notata 
da  Beromann,  il  quale  dice  :  Passim  unus  vel  plures  horum 
nervorum  per  niarginem  glandulae  suprarenalis  transenni,  ex 
parte  altera  rursus  procedunt,  atque  cui  ganglion  sewilunare 
rursus  redeunt  ita  ut  annulo  conìparari  possint  auricolari^  qui 
nonnumquam  iam  laxus  est  ut  rursum  et  retrorsum  trahi  possiU 
La  stessa  particolarità  fu  poi  constatata  da  Gottschau  nel  gatto, 
e  da  me  venne  confermata  nello  stesso  animale. 

II  maggior  numero  però  dei  fasci  nervosi  dopo  un  decorso 
più  o  meno  lungo  nell'involucro  connettivo  penetrano  perpendi- 
colarmente alla  superficie  nella  sostanza  corticale,  e  si  approfon- 
dano nella  medesima  fino  a  raggiungere  la  sostanza  midollare. 


(1)  Bartolini,  Anatomia  Bartholiniana,  Lugduni  1684,  pag.  188. 

(2)  Nagel,  Ueher  die  Struetur  der  Nebennieren.  Archivio  di  Mollar,  1836. 
(3^  C.  Bbrqmamm,  Dissertano  de  gìanduìis  suprarenalibus.  Gottìogen,  1839. 

(4)  A.  EOllikbr,  Handhuch  der  mikroskopisehen  Anatomie.  Leipiig,  1854, 
pag.  386. 

(5)  Sàppet,  Traité  d'Anatomie  descriptive.  Paris  1878.  Tomo  IV,  p.  565. 
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Facendo  eccezione  di  Nagel,  tutti  gli  altri  osservatori  hanno 
sostenuto  che  la  sostanza  corticale  delle  capsule  è  priva  di  nervi.  In- 
vece io  ho  notato  che  tale  sostanza  ne  è  sufficientemente  provveduta. 
In  primo  luogo  quasi  ciascun  capillare  sanguigno  è  accompagnata 
per  lo  meno  da  un  sottilissimo  filamento  nervoso,  inoltre  si  vedono 
altre  fibre  nervose  che  decorrono  obliquamente  senza  tenere  alcun 
rapporto  coi  vasi.  Queste  fibre  provengono  o  dalla  membrana  in- 
volgente o  dalla  sostanza  midollare,  più  di  rado  dai  fasci  nervosi 
da  cui  la  sostanza  corticale  è  attraversata,  e  vanno  a  terminare 
sia  nella  zona  glomerulare,  sia  nella  zona  fascicolata  senza  pre- 
sentare altra  particolarità. 

I  fasci  nervosi  che  attraversano  le  citate  due  zone  corticali 
giunti  nella  zona  reticolare  cominciano  solo  allora  a  biforcarsi, 
e  le  divisioni,  per  lo  più  dicotomiche,  si  ripetono  in  seguito  nu- 
merose volte  nella  sostanza  midollare.  Il  modo  di  comportarsi  di 
questi  fasci  fu  esattamente  descritto  da  Taruffi  (  ì  ).  Questo  os- 
servatore riferisce  che  detti  fasci  si  dividono  in  rami  e  ramoscelli 
a  guisa  delle  arterie,  colla  difierenza  però  che  i  rami  mandano 
nuove  diramazioni  che  si  uniscono  colle  divisioni  vicine  costituendo 
archi  ed  anse.  Simile  contegno  è  tenuto  anche  dai  piccoli  ramo- 
scelli, i  quali  possono  nascere  tanto  dai  tronchi  che  dai  rami 
principali,  oppure  sono  una  suddivisione  dei  rami  nervosi  minori. 
Io  aggiungerò  che  in  nessun  luogo  altrove  ho  potuto  constatare 
una  irregolarità  di  decorso  delle  fibre  nervose  come  nelle  capsule 
surrenali.  Ho  notato  certi  contegni  così  strani  che  sfuggono  a 
qualunque  descrizione.  Alcune  volte  il  fascio  nervoso  si  biforca 
e  comprende  nella  biforcazione  un  gruppo  di  cellule  midollari,  poi 
le  due  branche  si  ricongiungono  di  nuovo.  Altre  volte  è  un  solo 
fascettino  composto  di  due  o  ti'e  fibre  nervose  che  si  allontana  dal 
tronco  e  fa  un  lungo  giro  ondulato  fra  i  lobuli  della  sostanza 
midollare  per  tornare  poi  vicino  al  punto  di  partenza.  Le  anasto- 
mosi e  gli  incrociamenti  dei  fascetti  nervosi  sono  cosi  frequenti  che 
nei  preparati  bene  riusciti  a  piccolo  ingrandimento  si  vede  in  tutta 
la  sostanza  midollare  un  esteso  plesso  con  fibre  nervose  irregolar- 
mente distribuite,  dove  più,  dove  meno  sviluppato,  dove  formante 
reti  a  grandi  maglie,  dove  stretti  reticoli.  Le  maglie  più  grandi  sono 
occupate  dai  cordoni  di  cellule  midollari,  le  maglie  più  piccole 


(1)  C.  TiRurpi,  Sulla  struttura  delle  capsule  surrenali.  Bollettino  delle 
SdeoM  mediche  di  Bologna.  Voi.  2,  1866. 
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sono  occupate  da  una  o  poche  cellule  midollari,  oppure  da  un  Taso. 
Nella  figura  1^  della  tayola  ho  disegnato  tutta  una  sezione  della 
sostanza  midollare  dei  corpi  surrenali  di  topo  ed  in  questa  yeded 
un  grosso  fascio  che  penetra  e  si  dirama.  Naturalmente  per  farsi 
un*  idea  più  esatta  della  maniera  di  comportarsi  dei  nervi  fa  d*nopo 
esaminare  più  sezioni  disposte  in  serie,  perchè  le  branche  neryose 
ed  in  particolar  modo  i  rami  secondari  occupano  successivamente 
piani  molto  diversi. 

Le  fibre  nervose  di  un  fascio  non  hanno  fra  loro  un  decorso 
parallelo.  Inoltre  Tandamento  di  ciascuna  fibra  non  è  rettilineo, 
ma  a  curve  più  o  meno  strette  ed  irregolari,  e  però  le  varie  fibre 
del  fascio  si  accavallano  e  si  intrecciano  fra  loro  formando  una 
specie  dì  rete  a  maglie  allungate.  Molto  spesso  si  incontrano  andie 
anastomosi  fra  fibra  e  fibra,  particolarità  che  è  nota  per  i  fsed 
nervosi  appartenenti  al  sistema  del  simpatico.  Tale  contegno  delle 
singole  fibre  nel  fascio  nervoso  è  in  certo  modo  paragonabile  a 
quello  che  tengono  i  diversi  fascetti  nervosi  nella  sostanza  mi- 
dollare ,  e  si  potrebbe  dire  che  questo  non  è  che  una  esagera- 
zione di  quello. 

Un'altra  particolarità  presentata  dalle  fibre  dei  fasci  è  che 
ben  di  rado  si  possono  ottenere  colorate  perfettamente  in  nero 
colla  reazione  dì  Golgi  ;  d'ordinario,  ed  in  ispecial  modo  le  più 
grosse,  si  colorano  solo  in  bruno  nerastro  (fig.  1,  2,  3);  solo 
alcune  mostrano  im  contorno  più  nero  molto  distinto. 

Tanto  ì  fasci  nervosi  principali  come  i  piccoli  rami  racchiu- 
dono cellule  nervose.  Il  numero  di  queste  varia  a  norma  degli 
animali  ;  più  frequenti  sono  nel  coniglio,  stanno  in  minor  quantità 
nella  capra,  e  piuttosto  scarse  si  presentano  nel  sorcio.  Nelle 
figure  2  e  3  sono  riportati  alcuni  di  tali  fasci  nervosi  racchia- 
denti  cellule  eli  varia  dimensione,  da  8  a  30  micromillimetri. 
Queste  cellule  sono  fusate  o  sferiche.  Le  cellule  fusate  hanno  due 
prolungamenti y  quelle  sferiche  anche,  ma  ne  possono  possedere 
uno  solo,  almeno  ciò  mi  fu  dato  di  constatare  in  molti  casi. 
Quando  queste  ultime  cellule  posseggono  due  prolungamenti,  d'or- 
dinario l'uno  è  robusto,  l'altro  sottile;  il  primo  in  tal  caso 
continuasi  colle  fibre  del  fascio;  il  secondo  si  fa  divergente  ed 
entra  nel  parenchima  midollare  deirorgano.  È  verosimile  che  tutte 
le  cellule  posseggano  \Àh  d'un  prolungameuto,  e  che  nei  casi  in 
cui  ne  appare  solamente  uno  solo,  ciò  si  debba  alla  raaiicata 
reazione  sul  prolungamento  più  piccolo.  Altre  cellule  hanno  più 
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di  due  prolungamenti;  cosi  nella  figura  3  è  disegnata  una  cellula 
con  tre  prolungamenti,  ed  un'altra  più  piccola  con  quattro. 

Le  cellule  nervose  possono  trovarsi  anche  su  ciascun  lato  dei 
fasci  nervosi,  e  ciò  si  verifica  spedalmente  nel  coniglio  (fig.  2  e). 
Queste  cellule  si  ravvicinano  per  lo  più  alla  forma  sferica  e  pos- 
segone  due  prolungamenti  di  diverso  diametro:  il  più  robusto 
va  a  raggiungere  le  fibre  del  fascio,  il  più  sottile  entra  nel  pa^ 
renchima. 

Altre  cellule  nervose  poligonali  con  prolungamenti  ramificati 
(fig.  1,  fig.  8  e)  si  riscontrano,  sebbene  più  raramente,  lungo  il 
decorso  dei  più  fini  fasci  o  delle  fibre  nervose  isolate  decorrenti 
fra  i  cordoni  della  sostanza  midollare.  Queste  cellule  sono  unite 
alle  fibre  per  uno  solo  dei  loro  prolungamenti,  il  quale  come 
gli  altri  può  portare  delle  divisioni. 

Oltre  le  cellule  nervose,  che  colla  reazione  di  Golgi  appa- 
iono completamente  nere,  si  vedono  nei  diversi  fasci  altri  corpi 
similmente  colorati,  ai  quali  per  ragione  della  loro  piccolezza  non 
potrebbesi  dare  altro  significato  che  quello  di  semplici  varìcosità 
0  di  rigonfiamenti  della  fibra  nervosa.  Non  è  raro  vedere  alcuni 
di  questi  corpiciattoli  interporsi  fra  due  fibrille  nervose  decorrenti 
parallelamente  e  servire  così  come  mezzo  di  anastomosi  fra  le 
medesime. 

In  mezzo  alle  maglie  del  descritto  plesso  nervoso,  vale  a  dire 
fra  gli  elementi  dei  cordoni  della  sostanza  midollare  rilevansi  altre 
interessanti  particolarità.  Bami  numerosi  che  si  staccano  dalle 
fibre  nervose  del  plesso  si  aggiungono  ai  sottili  prolungamenti 
delle  cellule  dianzi  descritti,  e  penetrano  fra  le  cellule  dei  cor- 
doni, dove  si  dividono  e  d  suddividono  in  fine  fibre  varicose, 
n  modo  di  comportarsi  dì  queste  divisioni  varia  notevolmente. 
Alcune  volte  queste  costituiscono  un  fascette,  che  termina  come 
un  pennello,  altre  volte  le  fibre  presentaiio  un  piccolo  rigonfia- 
mento conico  dalla  cui  base  partono  ramificazioni  dicotomiche,  e 
le  fibrille  che  ne  risultano  si  anastomizzano  in  parte  fra  loro 
(fig.  9).  Invece  in  altri  luoghi  tmche  dello  stesso  preparato  (fig.  1) 
6Ì  possono  vedere  filamenti  terminanti  in  una  pallina  od  in  un 
dischetto,  oppure  in  un  corpuscolo  provveduto  di  prolimgamenti 
sottilissimi  ramificati  che  terminano  in  alcuni  casi  in  modo  netto, 
ed  in  altri  finiscono  in  una  serie  di  punteggiature  mal  definite , 
quasi  che  i  filamenti  stessi  si  estendessero  a  formare  una  sottile 
membranella  (fig.  1  e). 
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Ma  si  possono  ayere  anche  immagini  molto  più  interessant 
In  questi  casi  i  filamenti  che  decorrono  attorno  ad  un  groppo 
di  cellule  midollari  ad  un  tratto  si  dividono,  e  formano  un  re- 
ticolo con  punti  nodali  discoidali  o  formati  da  placchette  poli» 
gonali,  il  quale  reticolo  veduto  a  piccolo  ingrandimento  prende 
la  forma  di  un  grossolano  gomitolo,  mentre  esaminato  eoo  forti 
ingrandimenti  appare  in  forma  di  una  sfera  cava  più  o  meno  ampia, 
più  0  meno  regolare  e  completa.  Vari  filamenti  attraversano  in 
diversi  sensi  la  cavità  della  sfera  dividendola  in  tanti  scompar- 
timenti. Nelle  figure  4,  5,  6  io  ho  cercato  di  dare  un'idea  di 
simile  modo  di  terminare  delle  fibre  nervose.  Nelle  figure  4  e 
6  i  rigonfiamenti  nodali  sono  a  forma  di  disco,  nella  figura  5 
sono  a  forma  di  laminette  poligonali. 

Nell'ultimo  periodo  di  queste  mie  ricerche,  ho  ottenuto  pre- 
parati ancora  più  istruttivi.  Contemporaneamente  ad  un  reticolo 
finissimo  ebbi  colorati  in  rosso-bruno  anche  gli  elementi  midol- 
lari (fig.  7);  così  mi  restava  accertato  ciò  che  nella  mia  Nota 
preventiva  (1)  aveva  solamente  potuto  sospettare,  cioè  che  ciascnn 
gruppo  di  elementi  midollari  è  contenuto  in  un  reticolo  nervoso 
i  cui  punti  nodali,  variabili  di  forma  e  grandezza  si  appoggiano 
sul  corpo  degli  stessi  elementi.  Per  i  filamenti  intemi  del  retì- 
colo ogni  singola  cellula  resta  in  rapporto  cogli  elementi  ner- 
vosi. Le  figure  4,5,6  rappresentano  perciò  tante  specie  di 
cestelli  destinati  a  contenere  ciascuno  un  gruppo  di  cellule  mi- 
dollari. 

Per  questi  risultati  resta  anche  molto  probabile  che  le  ter- 
minazioni dianzi  descritte  a  soli  filamenti  liberi  od  a  rare  ana- 
stomosi, come  pure  le  terminazioni  in  placchette  ed  in  corpu- 
scoli stellati  isolati  non  siano  che  un  prodotto  artificiale  dovnto 
ad  una  reazione  parziale ,  vale  a  dire  del  reticolo  in  questi  casi 
si   sarebbero  colorati  solo  certi  filamenti  e  certi   punti  nodali. 

È  noto  che  i  varii  cordoni  cellulari  della  sostanza  midol- 
lare delle  capsule  surrenali  mostrano  una  diversità  di  contegno 
rispetto  all'acido  cromico  ed  ai  suoi  sali,  perchè  mentre  questi 
reattivi  colorano  in  bruno  carico  le  cellule  di  alcuni  cordoni, 
producono   invece   solo    una   lieve    tinta  nelle  cellule  degli  altri 

(1)  R.  FusARi,  Osservazioni  8uUe  tefminationi  nervose  e  sullo  sviluppo 
delle  capsule  surrenali.  Rendiconto  della  K.  Accademia  dei  Lincei  Clisae  di 
80.  fis.  mat.  e  nat.  Voi.  VL  1*  Sem.  fase,  lì,  1890. 
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cordoni.  Ora  riguardo  alla  distribuzione  dei  nervi  queste  due 
specie  di  gruppi  cellulari  non  presentano  alcuna  differenza;  ho 
notato  solo  che  la  reazione  nera  talora  si  verifica  a  preferenza 
sui  gruppi  delle  cellule  brune,  talora  sulle  cellule  chiare,  e  ciò 
a  seconda  delle  diverse  condizioni  deiresperimento.  Quindi  al 
differente  contegno  chimico  dei  vari  cordoni  cellulari  non  deve 
attribuirsi  verosimilmente  altro  significato  che  quello  di  una 
manifestazione  di  un  diverso  stato  di  attività  funzionale.  Ed  in 
vero,  come  già  fece  osservare  Gottschau,  fra  le  cellule  dei  due 
gruppi  esistono  molte  forme  di  passaggio. 

È  noto  anche  che  nei  feti  e  nei  neonati  il  midollo  delle 
capsule  surrenali  presenta  spesso  dei  cordoni  in  cui  le  cellule 
non  appaiono  limitate  fra  loro ,  di  modo  che  sembrano  formati  da 
accumuli  di  nuclei  immersi  in  un  protoplasma  comune.  Spesso  questi 
accumuli  nucleari  si  possono  accompagnare  per  buon  tratto 
anche  attraverso  la  sostanza  corticale  lungo  le  linee  in  cui  questa  è 
attraversata  dai  fasci  eli  fibre  nervose.  Ebbene  la  reazione  nera 
applicata  sulle  capsule  surrenali  dei  neonati  fa  dimostrare  l'in- 
timo  rapporto  cLe  questi  cordoni  di  cellule  apparentemente  in- 
divise hanno  colle  fibre  nervose.  Nel  gatto  neonato  io  ottenni 
colorato  in  nero  il  fascio  nervoso  attraversante  la  sostanza  cor- 
ticale, il  quale  andava  poi  a  disperdersi  in  totalità  in  mezzo  ai 
nuclei.  Più  davvicino  non  si  potevano  seguire  i  filamenti  nervosi 
perchè  anche  il  protoplasma  dei  cordoni  aveva  preso  una  tinta 
rosso- bruna  carica. 

In  un  altro  preparato  delle  stesse  capsule  di  neonato  ottenni 
la  terminazione  dei  nervi  in  un  cordone  cellulare  già  differen- 
ziato. In  questo  cordone  molte  cellule  si  sono  colorate  in  bruno 
e  quindi  si  sono  fatte  ben  evidenti.  Due  fibre  nervose  entrano  fra 
le  medesime  e  suddividendosi  distribuiscono  molti  filamenti  che 
vanno  a  metter  capo  alle  nominate  cellule,  così  nell'insieme  la 
immagine  rassomiglia  ad  un  grappolo  nel  quale  le  cellule  rap- 
presentano.  gli  acii^  (fig.  8).  I  filamenti  nervosi  terminano  sulla 
superficie  della  cellula  espandendosi  in  modo  non  ben  netto.  Si 
vedono  vicino  alle  estremità  loro  molte  punteggiature  e  fili  sot- 
tilissimi e  brevi,  particolarità  dalle  quali  si  può  sospettare  l'e- 
sistenza sulla  superficie  cellulare  di  un  indeterminato  finissimo 
reticolo.  Dove  gli  elementi  cellulari  non  riescono  colorati  appare 
solo  distinta  la  fibra  nervosa  colle  sue  diramazioni  terminali. 
La  figura  9  ,  che  riproduce  questa  particolarità  ,   fu  presa  dallo 
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stesso  preparato  da  cui  fu  ricayata  la  figura  8  ;  confrontando 
le  due  figure  fra  loro  si  può  facilmente  convincersi  che  la  se- 
conda immagine  è  dovuta  ad  una  reazione  parzialmente  riuscita. 
Come  ho  già  accennato  in  principio,  da  me  fu  tentata  sulle 
capsule  surrenali  anche  la  reazione  al  bleu  di  metilene  di  Ehblich. 
Nei  risultati  molto  parziali  che  ho  ottenuti  ebbi  colorate  un  buon 
numero  di  fibre  nervose  ed  anche  alcune  diramazioni  terminali 
nella  sostanza  midollare.  Solo  parecchie  di  queste  finivano  in  una 
specie  di  espansione  più  o  meno  estesa  fatta  da  minute  pim- 
teggiature  od  a  membrana  mal  definita.  Ho  riportate  alcune  di 
così  fatte  terminazioni  nella  figura  10;  esse  si  possono  molto 
bene  mettere  a  riscontro  colle  altre  ottenute  mediante  la  rea- 
zione nera. 

Usando  la  reazione  del  Golgi,  e  specialmente  procedendo  col 
metodo  lento,  vale  a  dire  facendo  precedere  all'immersione  nella 
miscela  osmio-bicromica  Tindurimento  del  pezzo  in  bicromato  di 
potassio,  si  possono  ottenere  colorati  nei  corpi  surrenali  anche  i 
vasi,  le  cellule  connettive,  e  le  fibro-cellule  muscolari. 

Quanto  ai  vasi  ,  nulla  ho  da  aggiungere  a  quanto  si  poee 
già  in  evidenza  mediante  le  iniezioni.  Mi  sono  riuscite  anche  le 
figure  alate  descritte  da  Guarnieri  e  Màqini  (1)  nella  sostanza 
reticolare,  e  ottenute  pure  collo  stesso  metodo.  Queste  non  mi 
sembrano  che  espressione  di  un  finissimo  plesso  di  fibre  connet- 
tivali  che  serve  di  sostegno  airendotelio,  il  quale  plesso  penetra 
anche  in  forma  di  esili  lamine  fra  i  diversi  gruppi  di  cellule 
parenchimali  separandoli  fra  loro. 

Oltre  di  ciò  nello  stroma  di  sostegno  della  ghiandola  tro- 
vasi un  gran  numero  di  cellule  connettivali.  Nella  sostanza  cor- 
ticale, e  specialmente  nella  zona  fascicolata,  le  cellule  connettive 
prendono  per  lo  più  la  forma  di  fuso  col  massimo  asse  disposto 
in  senso  radiale.  T  prolungamenti  che  si  partono  in  vario  numero 
da  qualsivoglia  punto  della  superficie  di  tali  cellule  servono  a 
connettere  le  stesse  cellule  fra  loro  ed  a  delimitare  i  cordoni 
formati  dagli  elementi  epiteliali.  E  precisamente  accade  che  coi 
prolungamenti  degli  apici  le  cellule  si  mettono  in  rapporto  con 

(l)  G.  GoARKiERi  e  G.  Macini,  Studi  sulla  fina  struttura  delle  capsule 
suprarenalù  Kcndiconti  della  R.  Accademia  dei  Lincei.  Classe  di  Se.  fis.  mat. 
e  nat.  Voi.  IV,  V  Sem.,  Serie  4%  1888. 
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quelle  soprastantì  e  sottostanti,  e  coi  prolungamenti  che  partono 
dal  corpo  delimitano  lateralmente  il  cordone  e  si  mettono  in 
rapporto  colle  cellule  connettivali  che  stanno  dalla  parte  opposta 
del  cordone  medesimo.  Nella  figura  11  in  ò  ho  disegnato  un 
gruppo  di  tali  cellule  vedute  secondo  la  loro  lunghezza,  in  e  altre 
cellule  simili  sezionate  trasversalmente.  In  à  poi  ho  riportata  la 
figura  di  altri  due  elementi  connettivali  assai  appiattiti  che  riu- 
scirono colorati  in  bruno  e  che  terminano  in  espansioni  mem- 
braniformi.  Le  cellule  6  e  e  furono  ricavate  dal  sorcio,  le  à 
dair  uomo ,  e  queste  ultime  fanno  passaggio  a  quelle  riportate 
nella  figura  12  a  appartenenti  alla  zona  fascicolata  della  so- 
stanza corticale  delle  capsule  di  maiale.  Tali  cellule  sono  estese 
in  superficie  e  sono  conformate  a  doccia.  In  esse  si  vedono  i 
nuclei  anneriti  da  cui  partono  dei  prolungamenti  ramificati  che 
corrispondono  forse  a  nervature  protoplasmatiche  che  si  sono 
annerite.  La  conformazione  a  doccia  si  vede  meglio  nella  fi- 
gura 1 2  ò,  in  cui  una  serie  di  simili  cellule  stanno  giustapposte 
fra  loro  per  i  margini  a  guisa  di  un  endotelio,  e  compongono 
un  semicanale.  I  limiti  fra  le  diverse  cellule  non  appaiono 
distinti. 

Nella  zona  reticolare  le  cellule  connettive  sono  numerosis- 
sime, piccole,  stellate  ed  anastomizzate  fra  loro.  Nella  sostanza 
midollare  le  cellule  connettive  sono  assai  irregolari ,  ora  grosse 
specialmente  in  prossimità  ai  vasi,  ora  sottili  lamellari  con  molti 
prolungamenti  (fig.   11   a),  ora  fusiformi  molto  allungate 

Le  fibre  muscolari  liscie  furono  da  me  ottenute  nella  mem- 
brana connettiva  della  capsula;  esse  si  fanno  notare  specialmente 
per  il  grande  numero  di  divisioni  presentate  dal  loro  apice. 

Da  questo  mio  studio  appare  ben  evidente  la  differenza  circa 
la  distribuzione  delle  fibre  nervose  fra  le  cellule  del  parenchima 
midollare  e  quelle  del  parenchima  corticale.  Oltre  alla  enorme 
disparità  nel  numero  delle  fibre  che  si  diramano  rispettivamente 
a  questo  ed  a  quello,  vi  ha  anche  una  grande  diversità  nel 
modo  di  terminare  delle  medesime  mancando  nelle  cellule  cor- 
ticali r  intimo  rapporto  colle  estremità  nervose  che  esiste  nelle 
cellule  midollari.  Questo  fatto  può  trovare  una  spiegazione  nelle 
antiche  dottrine  embriologiche  le  quali  ammettono  che  la  so- 
stanza midollare  delle  capsule  derivi  dall'abbozzo  del  simpatico, 
mentre  la  sostanza  corticale  proverrebbe  dal  mesoderma.  Queste 
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dottrine  essendo  state  poste  in  dubbio  da  alcuni  recenti  osser- 
vatori (GoTTSCHAU,  Ianosik,  Mihalkovjch,  Valenti,  ciò  fu  ca- 
gione di  altre  mie  ricerche  a  cui  ho  già  accennato  nella  citata 
paia  Nota  preventiva  e  che  saranno  ben  presto  oggetto  di  un'al- 
tra pubblicazione.  Da  tali  ricerche  io  come  gli  antichi  autori 
fai  tratto  a  conchiudere  che  gli  abbozzi  delle  capsule  surrenali 
hanno  una  doppia  derivazione  e  che  gli  elementi  provenienti  dal 
simpatico  entrano  a  formare  la  sostanza  midollare.  Però  non 
sono  riuscito  a  stabilire  se  questa  sostanza,  almeno  nei  mammi- 
feri, sia  formata  esclusivamente  dagli  ultimi  elementi,  e  quindi 
rimane  ancora  la  questione  se  tutti  gli  elementi  midollari  abbiano 
ugual  valore,  ed  in  caso  negativo  quali  fra  i  medesimi  appar- 
tengono al  simpatico  e  quali  meno. 

Ora  i  risultati  del  presente  mio  studio  possono,  benché  in- 
direttamente, sciogliere  tale  questione? 

Io  sono  inclinato  a  dare  a  questa  domanda  una  risposta 
afifermativa,  perchè  tutti  gli  elementi  del  parenchima  midollare 
avendo  eguali  rapporti  colle  fibre  nervose,  ciò  fa  supporre  che 
essi  debbano  avere  egual  valore  sì  fisiologico  che  morfologico. 
A  ciò  si  devono   anche   aggiungere  le  seguenti  considerazioni. 

Se  noi  trascorriamo  la  letteratura  risguardante  1*  argomento 
che  ci  occupa,  troviamo  le  più  aperte  contraddizioni  nelle  inter- 
pretazioni che  si  fanno  riguardo  alle  cellule  della  sostanza  mi- 
dollare; da  Leydig  che  le  considera  tutte  come  nervose,  andiamo 
fino  ad  ARNOLD  (1)  il  quale  mette  in  dubbio  la  presenza  di 
cellule  nervose  anche  isolate.  Certi  elementi  dagli  uni  considerati 
come  gangliari,  da  altri  non  sono  affatto  riconosciuti.  Così  il 
numero  dei  gangli  iier\osi  e  delle  cellule  nervose  che  si  tiove- 
rebbero  nella  sostanza  midollare  varia  immensamente  per  lo 
stesso  animale  da  autore  ad  autore.  Ad  esempio  mentre  Holm  (2) 
e  DoSTOJEWSKY  (3)  trovarono  nella  sostanza  midollare  delle 
capsule    del    coniglio    molte   cellule    nervose   disposte  a   piccoli 


(  1)  I.  Arnold,  Ein  Beitrag  su  der  feineren  Structur  und  mm  Chimismut 
der  Nebennieren,  Archi?  fttr  path.  Annt.  und  Phys.,  Bd.  XXXV,  1866. 

(2)  Holm,  Ueber  die  nervGsen  EkmenU   in  der  Nebennieren.  Sitnog- 
sberichte  der  Wiener  Akad.  der  Wiss.  1866. 

(3)  A.  DosToiEWSKT,  Ein  Beitrag  zur  mikroskopisehen  Anatomie  der  Ne- 
bennieren bei  Saugethieren.  Arch.  f.  mikr.  Anat.  Bd.  21,  1886. 
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gruppi,  QoTTSCHAU  al  contrario  non  ne  potè  trovare  in  detto 
animale,  trovò  invece  un'enorme  ricchezza  di  gangli  nervosi  nel 
vitello,  il  quale  animale  diede  per  contro  al  Taruffi  risultati 
completamente  negativi.  Per  Giaccio  (1)  la  sostanza  midollare 
è  composta  di  cellule  le  quali  se  non  tutte  almeno  in  gran 
parte  hanno  caratteri  tali  da  farle  considerare  come  cellule  gan- 
glionari;  per  Moeks  (2)  invece  la  sostanza  corticale  e  la  so- 
stanza midollare  sono  formate  dagli  stessi  elementi ,  le  cellule 
nervose  si  presentano  solo  come  rigonfiamenti  dei  nervi  Ekinn  (3) 
considera  le  cellule  brune  midollari  come  elementi  nervosi  ;  Holm 
ne  fa  a  sua  volta  un  gruppo  a  parte  chiamandole  elementi  di 
natura  nervosa  dubbia  (Zellen  von  Zweifelhaft  nervòser  Naiut): 
Bbaun  (4)  le  considera  come  forme  di  passaggio  fra  queste  e 
le  altre  cellule  del  parenchima  midollare.  Basteranno,  io  credo, 
le  citazioni  fatte  ed  i  fatti  con  esse  addotti  per  trarre  la  con- 
clusione che  nella  sostanza  midollare  dei  corpi  soprarenali  oltre 
al  ti'ovarsi  cellule  che  ricordano  perfettamente  per  il  loro  aspetto 
gli  elementi  dei  vicini  gangli  simpatici,  ne  eSistono  altre  che  non 
yi  somigliano  affatto,  ma  che  fra  le  une  e  le  altre  vi  sono  forme 
che  hanno  in  pari  tempo  i  caratteri  di  amendue,  le  quali  forme 
sono  più  0  meno  numerose  a  seconda  degli  animali,  e  molto  pro- 
babilmente anche  secondo  letà  di  questi  ed  i  periodi  di  attività 
o  di  riposo  della  ghiandola.  Da  questa  sola  particolarità  deri- 
verebbe la  grande  diversità  di  giudizi  negli  autori. 

L'aspetto  ed  il  contegno  chimico  non  essendo  sufficiente  a 
caratterizzare  gli  elementi  in  questione,  rimane  allora  unico  cri- 
terio per  giudicare  della  loro  natura  l'esame  dei  loro  rapporti 
colle  fibre  nervose.  Ed  appunto  sui  rapporti  di  certe  cellule  gan- 
glionari  simpatiche  coi  rispettivi  nervi  esistono  oggidì  osservazioni 
bene  accurate  che  fanno  sempre  più   concludere  per  una  rasso- 


(1)  Comunicato  nel  lavoro  di  R.  Vbrardini,  N'uoio  contributo  allo  stiglio 
delia  malattia  d'Addison.  Meinorie  della  R.  Accad.  delle  Scienze  deiristituto 
di  Bologna.  Serie  IV,  Tomo  IX.  1888. 

(2)  A.  MoERS^  Ueber  den  feinerm  Bau  der  Nebennierm*  Arch.  f.  path 
Anat.  and  Phys..  Bd.  XXIX,  1864. 

(3)  A.  Brumn,  Ein  Beitrag  zur  Kenntniss  des  feineren  Baues  und  der 
Entwickelungsgeschichte  der  Nebennieren.  Ardi,  f,  mikr.  Anat.  Bd.  VIII,  1872. 

(4)  Braun.  Bau  und  Eniwickeìung  der  Nebennieren  bei  BeptUien.  Ar- 
WtMi  ans  don  cool.  InstitaU  za  Wflrzburg,  Bd.  V,  1879. 

AUi  della  R.  Accademia  —  Voi.  XXVI.  26    . 
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mìglianza  notevolissima  fra  le  medesime  e  gli  elementi  della  so- 
stanza midollare  delle  capsule  surrenali. 

Già  da  Beale  e  da  Arnold  furono  riscontrati  nel  simpatico 
della  rana  certi  elementi  ganglionari  in  rapporto  con  due  fibre, 
lina  retta,  l'altra  avvolta  a  spirale  attorno  alla  prima  Più  tardi 
col  mezzo  del  suo  metodo  al  hleu  di  metilene  Ehrlich  (1)  trovò 
che  di  queste  parti  si  colora  solamente  la  fibra  spirale,  la  quale 
dividendosi  sulla  superficie  della  cellula  vi  forma  una  rete  ner- 
vosa terminale  che  ricetta  nelle  sue  maglie  una  parte  più  o  meno 
estesa  od  anche  tutta  la  cellula.  Dai  filamenti  reticolari  parti- 
rebbero altre  divisioni  terminanti  in  un  rigonfiamento.  Aronson  (2) 
ripetendo  le  stesse  ricerche  confermò  il  reperto  di  Ebrlich,  e 
cosi  Arnstein  (3)  ;  solo  che  quest'ultimo  trovò  che  i  rigonfia- 
menti corrispondono  sempre  a  punti  nodali  della  rete,  e  che 
quando  sembrano  terminali  ciò  si  deve  ad  una  incompleta  colora- 
zione del  reticolo.  Un  altro  osservatore,  Feist  (4),  aggiunse 
che  il  polo  della  cellula  a  cui  fa  capo  la  fibra  spirale  si  fa 
spesse  volte  distinto  per  una  colorazione  bluastra  di  una  ma- 
teria granulosa,  in  cui  emergono  alcuni  grossi  granuli  dello  stesso 
colore.  Ora  le  qui  riferite  particolarità  della  fibra  spirale  corri- 
spondono ben  dawicino  a  quelle  da  me  descritte  per  le  fibre 
nervose  nella  sostanza  midollare  ;  ma  Feist  è  andato  più  in  là, 
perchè  mentre  Ehrlich  considera  la  fibra  retta  come  centrifuga, 
la  contorta  come  centripeta,  per  esso  la  prima  non  corrisponde 
altro  che  ad  un  semplice  prolungamento  protoplasmatico  nutritizio, 
mentre  il  prolungamento  nervoso,  vale  a  dire  il  solo  che  partendo 
dalla  cellula  continuasi  colle  fibre  del  simpatico  sarebbe  rappresen- 
tato dalla  fibra  spirale.  In  tal  caso  l'analogia  fra  certi  elementi 
simpatici  e  gli  elementi  midollari  delle  capsule  è  anche  maggiore, 
perchè  a  me  non  fu  dato  di  constatare  che  i  brevi  prolunga- 
menti delle  cellule  capsulari  si    continuino  colle  fibre  nervose. 

L'analogia  si  fa  più  grande  ancora  se  si  tiene  conto  di  altri 
fatti    e    soprattutto    delle    recenti  scoperte    di  Smirnow.  È  da 


(1)  P.  Ebrlich  ,  Ueber  àie  Methylenblaufarbung  ah  histoìogisehe  Me- 
ihode   Deatsche  roed.  Wochenschr,  1886,  N.  4. 

(2)  H.  Aromsoh,  Beitrage  eur  Kenntniss  der  eentrcUen  und  per^^keren 
Nervenendigungen,  Inaugurai  dissertation.  Berlin  1866. 

(3^  E.  Arnstein,  Die  Afethylenblaufarhung  ala  histologysche  Methode,  Ana- 
tom.  Anzeiger  1887,  pag.  180. 

(4)  B.  FfiiST,  Beitrage  zur  Kenntmes  der  wMen  Mtihyìeviblaufaithmg 
des  Nervengewebes.  Archir  f.  Anat.  und  Phys.  Anath.  1-2  Hffte,  1890. 
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tempo  che  Mayer  (1)  fra  gli  elementi  del  simpatico  oltre  le 
comuni  cellule  nervose  distinse  delle  forme  speciali  che  chiamò 
Zellennester,  le  quali  sono  costituite  da  un  accumulo  di  piccoli 
corpi  constanti  di  un  nucleo  e  di  poco  protoplasma  fra  cui  si 
trovano  altre  cellule  più  grandi.  Questi  elementi  involti  da  una 
cornane  capsula  connettiva  sarebbero  contigui  ai  nervi  e  non  con- 
tinui. Or  bene  secondo  Mayer  queste  speciali  formazioni  sareb-^ 
bero  rappresentate  anche  nella  sostanza  midollare  delle  capsule 
surrenali.  Dostojewsky  a  sua  volta  fece  notare  che  nei  gangli 
nervosi,  i  quali  stanno  al  di  fuori  delle  capsule  surrenali,  trovansi 
groppi  di  cellide  ohe  hanno  l'aspetto  e  le  reazioni  chimiche  delle 
cellule  della  sostanza  midollare.  Stillino  (2)  affatto  recente- 
mente confermò  le  asserzioni  di  Dostoiewsky.  Nei  gangli  del 
simpatico  addominal^e,  specialÉaente  del  coniglio,  del  gatto  e  del 
cane,  si  trovano  piccoli  corpuscoli  composti  di  cellule  che  come 
gli  elementi  midollari  delle  capsule  si  colorano  in  bleu  col  per- 
solfato  di  ferro  ed  in  bruno  col  bicromato  di  potassio.  Detti 
corpi  hanno  una  tunica  connettiva  comune,  posseggono  piccoli 
vasi  capillari,  e  però  corrispondono  evidentemente  ai  Zeìlen- 
nester  di  Mayer.  Smirnow  (3)  finalmente  studiando  la  strut- 
tura delle  cellule  nervose  del  simpatico  degli  anfibi  col  mezzo 
della  reazione  vitale  di  Ehrlich  è  riuscito  anche  a  mettere  in 
evidenza  il  rapporto  delle  fibre  nervose  coi  nidi  cellulari  di  Mayer. 
Dentro  la  comune  capsula  che  racchiude  le  cellule  brune  esiste 
un  reticolo  nervoso  che  è  in  tutto  simile  al  reticolo  che  si  trova 
sulla  superficie  delle  cellule  ganglionarì  simpatiche.  Le  fibre  nei- 
vose  circondano  in  forma  di  un  reticolo  generale  tutto  il  con- 
glomerato di  cellule  e  penetrano  anche  fra  i  singoli  eleme»  ti. 
La  rete  poi  manda  una,  due  o  più  fibre  che  passano  nei  tronchi 
nervosi.  Smirnow  dietro  questo  particolare  contegno  delle  fibre 
nervose  considera  i  nidi  cellulari  come  cellule  nervose  circondate 
da  una  capsula  generale.  Ora  il  reperto  di  Smirnow  coincide 
perfettamente  con  quanto  io  ho  trovato  nella  sostanza  midollare 
delle  capsule  surrenali.  Anche  qui  i  singoli  gruppi  cellulari  sono 


(i;  L  Mayer,  Beobachtungen  und  Beflexionen  iiber  den  Bau  und  die 
Verriehtungen  des  sympatichen  Nervensj/stetns,  —  Sitznngsberichte  der  Wiener 
Akad.  der  Wiss.,  Bd.  LXVI,  1872. 

(?)  H.  Stillino,  A  propos  de  queìques  expérienees  nauvelles  sur  la  ma- 
ìadie  d'Addison.  —  fievue  de  Médecin,  Année  X.  Octobre  1890. 

i3)  A.  Smirnow  ,  Die  Structure  der  Nervemelìen  im  Sympathicus  der 
Amphibien.  Arch.  f.  mikr.  Anat.  Bd.  35,  1890. 
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involti  da  una  comune  capsuki  connettìya  e  sono  anche  circ(»H 
dati  da  un  reticolo  nervoso  generale,  solo  qualche  fibra  isolata 
penetra  fra  i  vari  elementi.  Se  dunque,  come  fece  Suirnow,  si 
vogliono  considertyre  i  nidi  cellulari  del  simpatico  come  composti 
di  elementi  nervosi,  per  le  stesse  ragioni  tutte  le  cellule  della  so- 
stanza midollare  delle  capsule  devono  entrare  in  questa  categorìa. 


SPIEGAZIONE  DELLE  FIGURE. 

Fio.  1.  —  Sezione  dorso-ventrale  di  una  capsula  surrenale  di 
sorcio.  La  parte  colorata  rappresenta  la  sostanza  midol- 
lare divisa  in  lobuli  o  cordoni  cellulari  che  appaiono 
diversamente  tinti.  —  ^, 'fascio  nervoso  che  attraversa 
la  sostanza  corticale  per  entrare  in  quella  midollare  ; 
e,  cellule  nervose  colorate  in  nero;  v,  vene;  a,  termi- 
nazioni in  espansioni  mal  definite  ;  b,  terminazioni  a  rete, 
(?,  dilatazioni  terminali  delle  fibre  nervose  a  piastrina 
allungata;  Cy  terminazioni  in  corpuscoli  stellati.  —  Zeiss 

—  Oculare  2  Obb.  D. 

»  2  e  3.  —  Fasci  di  fi))re  nervose  decorrenti  nella  sostanza 
midollare  delle  capsule  di  coniglio.  —  C,  C,  cellule 
nervose.   —  Zeiss.  Oc.  3  obb.  D. 

»  4,  5,  6.  —  Varie  forme  di  terminazioni  nervose  a  rete 
(sorcio).  —  Zeiss.   Oc.   3,  Obb.   D. 

»  7.  —  Terminazioni  a  rete  su  due  piccoli  gruppi  cellulari 
nel  topo.   —  Zeiss.  Oc.  3,  Obb.  D. 

>  8.  —  Terminazione  a  grappolo,  e  cellula  nervosa  (gatto 
neonato).  —  Zeiss.  Oc.  3,  Obb.  D. 

»  9.  —  Lo  stesso  modo  di  terminazione  figurato  in  8,  a 
cui  mancano  le  es^pansioni  terminali  (gatto  neonato). 

»  10.  —  Espansioni  terminali  ottenute  nel  coniglio  col  mezzo 
della  reazione  vitale  di  Ehrlich.  —  Zeiss.  Oc.  3,  Obb.  E. 

»  11.  —  Cellule  connettive,  a  della  sostanza  midollare  (co- 
niglio) ;  h,  e  della  sostanza  corticale  (sorcio)  ;  d^  della 
sostanza  corticale  (uomo).   —  Zeiss.   Oc.   3,  Obb    E. 

»    12.  —  Cellule  connettive    della   zona    fiiscicolata  (maiale). 

-  Zeiss.  Oc.   3,  Obb.  E. 
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Bicerche  anatomo-fisiologiche  intorno  alVapparato  uditivo 
dei  Teleostei. 

Note  del  dott.  PIETRO  DE-VESCOVI 


Prima  di  pubblicare  alcune  osseryazioni  morfologiche  e  fisio- 
logiche suU  organo  acustico  dei  Teleostei,  per  non  fare  una  troppo 
lunga  dìsgressione  da  quegli  argomenti  speciali,  mi  determinai  dì 
trattare  separatamente,  con  questa  Nota  critica,  dei  nomi  asse- 
gnati agli  otoliti  per  giustificare  quelli  che  sono  per  proporre  e 
sarò  per  adottare. 

Ad  alcuno  può  sembrare  inconsulto  o  per  lo  meno  inutile  il 
cambiar  denominazione  ad  un  organo,  ed  anzi  y'è  chi  sostiene  che 
allorquando  un  organo,  come  una  specie  animale,  possiede  una 
sinonimia,  sia,  senz'altro  d'accettarsi  come  definitivo  quel  nome 
che  ha  il  primato  del  tempo. 

Questo  criterio  mi  sembra  che  assomigli,  a  quelli,  dirò  così, 
artificiali  che  si  adottarono  per  le  prime  classificazioni  degli  oggetti 
naturali.  Credo  invece  che  un  criterio  più  positivo,  e  che  può 
arrecare  dei  vantaggi,  sia  quello  di  prendere  come  definitiva  quella 
denominazione  che  si  collega  con  un  qualche  fatto  morfologico  o 
fisiologico.  E  allora  che  il  nome  non  rappresenta  una  parola  vuota 
di  senso,  e  serve  non  solo  a  denominare  un  oggetto  perchè  non 
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si  confonda  con  altri;  ma  giova  anche  a  ricordarne  una  parti- 
colarità più  0  meno  saliente  di  forma  o  di  funzione  :  nome  cbe 
in  parte  serve  a  caratterizzarlo. 

Molti  esempi  si  danno  di  termini  che  addirittura  sono  sbagli; 
ed  in  questo  caso  non  solo  sarebbe  opportuna,  ma  necessaria  la 
sostituzione  con  termini  che  corrispondano  al  vero. 

Il  Congresso  internazionale  zoologico  del  1889  ha  stabilito 
le  norme  da  seguirsi  per  la  nomenclatura  binomia  degli  orga- 
nismi, ma  della  nomenclatura  degli  organi  non  si  è  occupato, 
dovendosi  per  questa  seguire  in  modo  assoluto  un  insieme  di  criteri 
più  positiri  e  di  realtà. 

Egli  è  perciò  che  studiando  Tergano  uditivo  dei  Teleostei,  e 
notando  le  varie  denominazioni  usate  dagli  Autori  per  designare 
i  singoli  otoliti,  ed  i  criteri  erronei  che  servirono  di  base  per 
stabilirle,  mi  decisi  d'indicare  e  nello  stesso  tempo  dimostrale,  quali 
denominazioni  sarebbero  le  più  appropriate  per  designare  i  lapilli 
dell'apparato  acustico,  attenendomi  ad  un  criterio  topografico  che 
abbraccia  anche  un  carattere  morfologico. 

Con  esse  nella  sintesi  dei  trattati  si  potrebbero  risparmiare 
agli  studiosi  le  difficoltà  d'interpretazione  e  le  eventuali  confu- 
sioni (1). 

Gli  otoliti  sono  denominati  in  generale  lapilli^  pieiruzze  udì- 
tive^  concrezioni  litoidi  delV orecchio^  otoliti,  ecc. ,  e  sono  stati 
detti  anche  ossa  et  ossicula  petrosa  (2).  Ma  non  è  dei  termini 
generali  che  voglio  occuparmi,  bensì  dei  particolari. 

Per  la  prima  volta  gli  otoliti  furono  rinvenuti  dal  Càssekio 
(1600)  (3),  che  descrisse  quelli  del  Lucio  [Esoxlucius)  con  ter- 
mini generici  ;  quantunque  si  sappia  che  Eliano  e  Plinio  ne  abbiano 
fatto  menzione. 

Il  Bromel  (1698)  lasciò  un  catalogo  di  otoUti  che  egli  aveva 


(\)  Vedi  C.  Geobmbaur;  Elementi  éC  Anatomia  comparata.  Edizione  te- 
desca e  francese.  ^  Organo  uditivo  dove  parla  degli  otolitì.  Pia  innanzi  trat- 
terò questo  punto. 

(2)  A.  CoupARKTTi,  Observationes  anatomicae  de  aure  interna  comparata* 
Patavii,  1789. 

(3)  I.  GossERics,  Vocis  auditusque  organorum  hiatoria  anatomica,  Fei- 
rarìae,  1600.  Parlando  del  Casserio  alcuni  Autori  citano  anche  il  ano:  Pan- 
taestheseion,  De  quinque  aensibus,  Venetiis,  1609  ;  come  pure  il  Pantaestheaeùm 
pubblicato  a  Francoforte  nel  1610;  ma  certo  deve  qui  avere  V  antecedenza  To- 
pera  del  1600. 
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raccolti  da*  pesci  anatomizzati,  senza  stabilire  dei  nomi  partico- 
lari (1). 

Il  Elsin  (2)  ha  descrìtto  parecchie  di  tali  concrezioni,  egli 
però  le  ha  esaminate  e  figurate  isolatamente  e  non  in  rapporto 
0  connessione  col  labirinto  membranoso. 

Il  CoMPABBTTi  descrivendo  nell'  «  Observatio  LXVI  »  della 
sua  opera  (3)  l'organo  acustico  di  parecchi  teleostei,  prende  anche 
in  considerazione  gli  otoliti  designandoli  quali  «  ossa  et  ossicula 
petrosa  ». 

Oltre  ai  sunnominati  anatomici,  Campeb  (1761),  Eoelbeuteb 
(1773),  Mauro  (1785),  I.  Hunter  (1786),  Duméril  (1800), 
OuviER  (1800)  ed  altri  ancora,  descrìssero  la  forma  e  il  volume 
di  qualcuno  degli  otoliti  dei  teleostei  trattando  sull'organo  uditivo , 
ma  servendosi  di  termini  generali. 

L'HuscHKE  (4)  pel  primo  (1824)  impose  la  denominazione 
di  1ajpillì4S  airotolito  appartenente  airotricolo  e  che  propriamente 
giace  nel  recessus  utricuìi;  chiamò  poi  sagitta  la  più  grande  con- 
crezione spettante  al  sacculo  ed  asteriscus  quella  che  occupa  la 
porzione  lagenare  (lagena)  del  vestibolo  membranoso. 

Il  Breschet  (1836),  pur  conoscendo  le  denominazioni  asse- 
gnate agli  otoliti  daU'HuscHKE,  basandosi  in  parte  sulla  relativa 
l(m)  grandezza,  in  parte  sulla  rispettiva  loro  posizione  nel  labe- 
nnto  membranoso,  designò  col  nome  di  «  mégalithe  »  TotoUto 
maggiore  come  l'indica  il  nome  stesso,  che  trovasi  nel  sacculo,  e 
che  corrisponde  alla  sagitta  di  Huschke.  Chiamò  poi  ^  micro- 
lithe  »  il  lapillo  appartenente  all'otricolo,  prendendo  di  mira  la 
saa  piccolezza;  ed  infine,  tenendo  presente  la  posizione  nominò 
tparalithe  »  la  concrezione  calcare  appartenente  alla  lagena  e 
che  Huschke  aveva  chiamato  asteriscus. 

Si  avrebbero  potuto  accettare  queste  denominazioni  del  Bre- 
schet, come  quelle  che  si  basano  sulla  realtà  dei  fatti;  però  col 
nome  di  microìito  si  potrebbe  comprendere  tanto  l'uno,  quanto 

(1)  Vedi  CuviBR,  Histoire  noi,  dea  poissons,  t.  I,  pag.  459 

(2)  Jac.  Te.  Klein,  Historiae  piscium  naturalis  promovendae  missm  pri- 
mus  de  ìapiUìs  eorumque  numero  in  craniis  piscium,  cum  praefatiane  de  pi- 
tdum  auditu,  Gedani,  1740. 

(3)  And.  Compi  ritti,  Obaervationes  anatomicae  de  aure  intema  comparata, 
PtUYii,  1789. 

(4)  AiM.  HuscHKB,  Beitràge  zur  Phy Biologie  und  Naturgeschiehte,  I  Bd. 
Ueber  die  SiniM.  Weimar,  1824. 
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ralfa*o  dei  due  piccoli  lapilli,  e  perciò  questa  denoininazione  non 
regge;  poiché  per  se  stessa  è  troppo  generica,  data  esclusivamente 
airotolito  del  recessus  utrieuli;  tanto  è  vero  che  il  Costa  0.  G.  (1) 
chiamò  micro-otoliti,  sia  questo,  sia  quel  lapillo  che  trovasi  ndla 
lagena.  Ma  poi  ìI.Bbechet  neirillustrazione  della  grande  figura 
spettante  il  laberinto  membranoso  del  Lophius  piseatorius  e  &tta 
«pour  représenter  les  diverses  parties  constitutives  de  Toreille  »  (2) 
trova  più  opportuno  e  più  giusto  di  designare  gli  otoliti  nel  se- 
guente modo  «  oiolithe  sncculaire  »  quello  del  sacculo ,  «  oto^ 
lithe  cysticulaire  »  quello  della  lagena  (3),  ed  «  oiolithe  utri- 
culaire  »   quello  del  recessus  utrieuli. 

Nel  lavoro  poi  del  1838  suU'organo  uditivo  dei  pesci  (4)  il 
Breschet  non  usa  più  le  surriferite  denominazioni,  ma  designa 
gli  otoliti  semplicemente  coll'epiteto  di  grande  e  piccolo,  o,  meglio, 
otolito  del  sacculo,  della  cisticola  e  dell'estremità  del  seno  me- 
diano (recessus  utrieuli). 

Il  Krieger  (1840)  dice  (5)  che  la  «  sagitta  vulgo  ma- 
ximus  esse  solet  lapillus  » ,  e  che  un  otolito  «  posterior  minor 
asieriscum  »  (vocant).  Egli  poi  accetta  come  specifica  anche  la 
denominazione  di  lapillus  che  rHuscHKE,  non  so  proprio  con 
quali  criteri,  chiama   «  prae  ceteris  »    lapillus. 

Il  Lang  (1863)  nomina  (6)  le  concrezioni  calcari  del  la- 
berinto in  generale  otoliti  e,  come  risulta  dalla  pag.  318  del 
lavoro  citato,  accetta  le  denominazioni  di  Sagitta^  Asteriscus  e 
Lapillus^  che  egli  mette  fra  parentesi. 

Il  Costa  0.  G.  (1867)  nel  già  citato  lavoro  (7)  giunto 
alla  parte  speciale  descrive  soltanto  gli  otolitì  di  tre   specie  di 


(1)  0.  G.  Costa,  Degli  otoUH  in  genere  ed  iconografia  di  queUi  prùpri 
de'  pesci  viventi  nel  Mediterraneo,  ecc.  —  Atti  della  B.  Accad.  delle  Sdense 
Fi8.  e  Mai,  Napoli,  1867.  Voi.  Ili,  N.  15. 

(2)  G.  Brksohbt,  op.  cit.  pag.  266. 

(3)  Il  Brbsohet  chiama  sempre  eysticule  quella  parte  del  laberinto  mem- 
branoso che  poi  ricevette  il  nome  di  lagena. 

(4)  GiL.  Brbschkt,  Reeherches  anatomiq%nes  et  physiologiques  sur  Porgane 
de  Vouie  des  poissons,  Paris,  1838. 

(5)  Ed.  Kbikgkr,  De  otolithis,  Diss.  inaug.  Berolini,  1840,  pag.  21. 

(6)  G.  Lino.,  Daa  Ghhòrorgan  der  Cyprinoiden,  Zeitschrift  f.  witL 
Zool  Xni  Bd.  1863. 

(7)  0.  0.  Costa,  Degli  otoliti  in  generale  ed  iconografia^  ecc. 
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pesci  (senza  alcuna  figura),  otoHti  che  sono  indicati  coi  nomi  di 
wrgaìito,  W  maggiore,  e  di  micro  otolifi,  i  due  più  piccoli. 

11  Betzius.  (1872)  usa  sempre  nel  suo  lavoro  sul  laber in to 
dei  Teleostei  (1)  le  denominazioni:  Sngitia,  AsVriscvs  e  ia- 
piìlus. 

L'Hasse  (1872)  si  accorda  in  certo  qual  modo  col  Bkeschet, 
poiché  non  accetta  i  nomi  stabiliti  dairHrscHKE  ;  ma  usa  invece 
i  seguenti:  Oiolith  des  SaccuJus,  Otolith  dcs  recessus  utriculi^ 
otoìiih  der  SchnecJce  (2),  avvertendo  che  «  die  Schnecke  d«r 
Fische  ist  das  Homologon  der  Lagena  des  haOtigon  Blindsacks.  » 

Il  Kuhn  (18  i  7)  mantiene  in  tutto  il  suo  lavoro  (3)  i  ter- 
mini più  volte  ricordati  di  Lapiììus^  Sagitta  ed  Astericus. 

Il  Rbtzius  (1881)  nel  suo  grande  lavoro  (4)  non  adopera 
più  le  denominazioni  usate  nel  primo  (1872);  ma  trova  più  na- 
turale e  più  logico  di  chiamarle  Otolith  des  recessus  utricuìi, 
Otolith  des  Sacculus,   Otolith  der  Lagena, 

B.  Canestrini  e  L.  Parmigiani  (1888)  dichiarano  (5)  che 
per  gli  otoliti  hanno  adottato  i  nomi  usati  da  altri  Autori,  cioè 
«  chiamiamo,  essi  dicono,  lapilli  quelli  dei  vestiboli  (6),  sa- 
gitte  i  due  maggiori  dei  sacculi,  asterischi  ì  due  minori  pure  dei 
saeculi  »    (7). 

Il  Tafani  (1885)  trattando  dell'organo  uditivo  del  Mullus 
surmuletus  (8),  come  primo  fra  i  numerosi  teleostei  dei  quali 
illustra  l'organo  uditivo,  usa  le  denominazioni  di  Sagitta,  La- 
pili  us  ed  Astericus  pei  singoli  otoliti. 


(1)  G.  Retzius,  Anatomische  Untersuchungen.  Erste  Ueferung.  Studien 
uber  den  Bau  des  Oéhòrìabyrinihes.  Erste  Abtheiìung:  Das  GeMrlabyrinth 
der  Knoehenfisehe.  Stockholm,  1872. 

(2)  C.  Hasse,  Anatomische  Studien,  Das  Gehororgan  der  Fische,  III 
Heft*  Leipzig,  1872. 

(3)  KoHN,  Untersuchungen  ùher  das  hautige  Labyrinth  der  Knoehenfisehe, 
Arcbiv.  f.  milc.  Anatom.  XIV  Bd.  1877. 

(A)  O.  RiTzius,  Das  Gehororgan  der  WirbeUhiere,  I,  Das  Gehororgan 
der  Fische  und  Amphtbien.  Stockholm ,  1881. 

(5)  R.  Canbstriiii  e  L.  PARMiGfARr,  GK  otoìiti  dei  pesci.  Atti  della  So- 
cietà Veneto-Trentina  di  Scienze  naturali,  Voi.  VIII,  fas.  2. 

(6)  Gli  Autori  intendono  di  dire  del  recessiu  utrieuli, 

(7)  Per  il  posto  occnpato  dagli  asterischi  gli  Autori  intendono,  senza  dubbio 
di  dire  della  lagena. 

(8)  Al.  Tafani»  L'organo  deìVudito,  Firenze,  1885,  pag.  120. 
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II  Canestrini  B.  in  an  suo  lavoro  del  1886  (1)  mantieoe 
le  denominazioni  già  usate  trattando  in  particolare  d^li  otoHti 
(1883).  E  dove  accenna  alla  grandezza  relativa  degli  otolìti,  fa 
un  richiamo  alla  seguente  nota  :  «  Per  evitare  confusione  avrerto 
che  il  Qegenbàur  chiama  sagitta  quello  che  qui  è  detto  lapillo, 
ed  asterisco  quello  che  qui  è  denominato  sagitta  »  (2).  Per 
verità  il  Gegenbaur  (3)  cosi  si  esprime:  «  Die  bei  KnocheiH 
fischen  die  Stelle  der  feinen  Krystalle  vertretenden  Otolithen  be- 
sitzen  bestimmte  Gestalten.  Der  im  vordem  Abschnitte  des  Yorhofs 
gelegene  wird  als  «  Sagitta  »  der  vom  hintern  Abschnitt  am- 
schlossene  meist  gròssere  als  «  Asteriscus  »  bezeichnet  (vergi 
Erieger,  De  Otolithis.  Berol.  1840).  »  Pure  nella  traduzioDe 
francese  (4)  è  detto  :  «  Les  otolithes  ,  qui  chez  les  Poissoos 
osseux  remplacent  les  cristeaux  plus  ténus,  ofifrent  des  formes 
définies.  On  designo  sous  les  noms  de  sagitta  colui  qui  occupe 
la  partie  antérieur  du  vestibule,  et  asteriscus,  celui  ordinairement 
plus  grand  qui  se  trouve  dans  la  postérieur  (Krieqer,  de  Otolithis, 
Berol.,   1840).» 

Anzi  tutto  dirò  che  il  Qeqenbaur  ha  omesso  di  accennare 
a  queirotolito  che  sta  nel  recessus  utriculi,  detto  anche  lapìllus, 
del  quale  il  Krieger  cosi  si  esprime  (5)  :  «  In  alvei  commnnis 
parte  anteriori  lapillus  situs  est,  qui  ab  Huschke  prae  ceterìs 
lapillus  nominatur,  colore  albus,  consistentia  perdurus,  subrotundus 
aut  ovalis,  superficie  laevi,  non  plana,  ecc.   ». 

Mi  sembra  poi  che  le  parole  del  Gegenbaur  vogliano  accen- 
nare alla  porzione  anteriore  di  quella  parte  del  vestibolo  che 
costituisce  il  sacculus  e  perciò  a  ragione  egli  dice  che  sagitta 
si  chiama  Totolito  che  essa  contiene,  in  quanto  che  egli  neppnr 
nomina  Totricolo,  e  cosi  la  porzione   del  vestìbolo  posteriore  al 


(1)  R.  Ganbstrini,  Osservazioni  sull'apparato  uditivo  cU  aìami  pesci. 
Atti  della  Società  Veneto-Trentina  di  Sciens«  naturali,  Voi.  IX,  hac.  2\ 

(2)  Loc.  cit. ,  pag.  274.  L'Autore  non  cita  Topera  del  Gegenbaar  da  doM 
ha  appreso  qaesto  qui  prò  quo;  però  si  capisce  che  raol  intendere  il  Mmmak 
d'Anatomia  comparata,  e  forse  il  Canestrini  si  riporta  alla  tradazione  fnmciii 
della  qnale  nella  hibliografìa  fa  mennone. 

(3)  C.  Gbgbmbaur,  Orundziige  der  Vergìeicheuden  Anatomie,  iweite  Aoil. 
Leipiig,  1870,  pag.  772. 

(4)  Tradotto  in  francese  sotto  la  direzione  di  Cari  Vogt.  Paiis  1874,  pi 
gina  7B1. 

(5)  Ed.  Kribqer,  De  otolithis.  Berol.  1840,  pag.  21. 
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saceelo  corrisponde  alla  lagena;  perciò  non  è  erroneo  il  nome 
di  asteriscus  dato  dal  Gegenbàur  alFotolito  da  essa  contenuto. 

Dove  però  il  Gegenbàur  non  è  esatto,  si  è  nell'accennare 
alla  maggior  grandezza  dell' a$teriscf4S  (  «  meist  grossere  als  aste- 
riscus  bezeicbnet  »  )  in  confronto  alla  sagitta;  poiché  la  rela- 
tira  maggior  grandezza  della  sagitta  in  confronto  agli  altri  due 
otolitì  è  questione  di  fatto  costante,  ed  anche  il  Krieger  al 
quale  il  Gegenbàur  rimanda  è  esplicito  su  questo  punto.  Di 
fatto,  trattando  delle  cavità  che  ora  sono  distinte  col  nome  di 
$acculu8  e  lagena^  Ebieger  scrive  (1)  :  «  Uterque  loculus  la* 
pillum  continet,  et  anterior  quidem,  maior,  sagittam  quam  vocant, 
posterior  minor  asteriscum  ».  E  più  innanzi  (2):  «  Sagitta 
Tolgo  maximus  esse  solet  lapillus  »...,  e  «  Asteriscus  plerumque 
molto  minor  est,  quam  sagitta.. ..  ». 

In  ogni  modo  da  questo  fatto  risulta  chiaro  come  non  sia 
difficile  incorrere  in  inesattezze  quando  i  nomi  degli  organi  non 
corrispondono  al  vero,  e  le  loro  indicazioni  sieno  fatte  senza  un 
criterio  positivo  caratteristico.  Egli  è  perciò  che  maggiormente 
mi  persuado  dell'utilità  di  fissare  le  denominazioni  ragionate  per 
gli  otoliti  dei  Teleostei,  come  quelle  di  parti  componenti  un  or- 
gano difficile  a  studiarsi  ed  importantissimo. 

Sicché,  riassumendo,  abbiamo  i  seguenti  modi  per  denomi- 
nare gli  otoliti  in  particolare: 

P         Lapillus,         Sagitta.        Astericm  (Huschie,  ecc.) 
2^         Microlithe.      Mégaliihe    Paralithe  (Breschet) 
3**         MicrO'Otoliti   Megalito  (Costa  0.  G.) 
4**         Otolito   dell'utricolo  {Recessus  utriculi),  Otolito  del 
sacculo,  Otolito  dèlia  lagena,  della  cisticola  (Breschet,  ecc.). 

Se  si  riflette  alle  denominazioni  date  dall*HuscHKE,  si  vede 
chiaro  che  agli  otoliti  dei  teleostei  sono  stati  imposti  nomi  che 
non  si  rannodano  con  un  fatto  costante,  anzi  a  nulla  di  con- 
creto, non  essendovi  in  essi  racchiuso  alcun  criterio  che  in  qualche 
modo  determini  precisamente  Votolito  del  quale  s'intende  parlare. 
Dì  fatti,  egli  ne  chiama  uno  Lapillus  per  eccellenza,  ma  non 
sono  forse  tutti  lapilli  i  grandi  ed  i  piccoli  otoliti  ?  Perchè  spe- 
dalizzare col  nome  generico  di  lapillo  la  concrezione  litoide  ca- 


(1)  Loc  cit.  pag.  21. 

(2)  Loc  cit.  pag.  21. 
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ratteristica  dell'otricolo,  quasiché  le  altre  non  fossero  della  ideiH 
tica  natura? 

Astertcus  e  Sagitta  denomina  gli  altri  due  otoliti  ;  ma  come 
si  convengano  questi  nomi  ai  due  lapilli  in  discorso  non  lo  n 
può  comprendere,  considerando  le  svariatissime  forme  di  otolitì; 
e  se  in  qualche  caso  speciale  potrebbero  passare,  non  possono 
reggere  pei  casi  generali,  né  assolutamente  indicano  la  forma  di 
queste  concrezioni. 

In  vero,  il  Breschet  si  avvide  che  la  nomenclatura  del- 
l'HuscHKE  non  corrispondeva  per  nulla  ai  fatti  e  perciò  tro?iamo 
nella  pregiata  sua  opera  (1836),  già  citata,  che  egli  riferendo» 
in  parte  alla  topografia,  in  parte  alla  forma,  assegna  altri  nomi 
ai  tre  otoliti;  ma  poi  in  un  seguente  lavoro  (1838)  egli  stesso 
li  abbandona,  senza  accettare  quelli  deirHuscHKE,  e  si  accontenta 
delle  denominazioni  generali. 

Le  denominazioni  del  Costa  0.  0.  non  sono  del  pari  am- 
missibili, perchè  a  due  otoliti  spetta  lo  stesso  nome  (<  micro- 
otoliti»)  e  quindi  non  riesce  specifico  né  il  nome  dell' otolito 
deirutricolo,  né  quello  della  lagena. 

Molti  altri  Autori,  come  si  disse  nel  cenno  storico,  non  ac- 
cettarono né  le  denominazioni  deirHuscHKE,  né  quelle  particolari 
del  Breschet,  né  tampoco  quelle  del  Costa  0.  G.;  ma  trova- 
rono, più  opportuno  e  molto  più  giusto  servirsi  di  più  parole  per 
nominare  i  singoli  otoliti  (1). 

Ora  concordando  col  criterio  di  questi  Autori,  e  cercando  non 
già  vaghezza  di  termini,  ma  solo  di  collegare  col  nome  la  posi- 
zione d'ogni  singolo  otolito  nel  laberinto  membranoso,  come  un 
fatto  costante;  poiché  né  forma,  né  relativa  grandezza  posBono 
fornire  un  criterio  stabile,  propongo  tre  nomi  latini  formati  dal 
greco  che  indichino  la  pietruzza  e  le  tre  parti  del  laberinto  che 
costantemente  allogano  i  tre  lapilli. 

Perciò  chiamo  Saccoìithus  (Saccolito)  il  lapillo  che  sta  nel 
sacculo.  Asci  dio!  ithus  (Ascidiolito)  quel  lapillo  che  appartiene 
airotricolo  ed  è  situato  all'estremità  sua  anteriore  [recessus  utri- 


(1)  Anche  il  Wiedrrsheim  nel  suo  tanto  apprezzato  <  Lehrbttch  der  ver- 
gìeichenden  Anatomie  der  Wirbelthiere,  Zweite  Anfl.  Iena  1886  »  a  pag.  446 
accenna  ai  nomi  degli  otoliti  servendosi  dei  termini  genemli:  OtoU^en  (àes 
Recessus  atricali,  des  Sacculus,  and  der  Lagena). 
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culi),  e  Lagenolithus  (1)  (lagenolito)  la  concrezione  calcafea 
spettante  alla  lagena. 

Che  tali  nomi  convengano  decisamente  lo  dimostra  anche  la 
figara  del  laberinto  membranoso  del  Merlucius  escuìentus^  Riss. 
che  ho  disegnato  dal  vero  cogli  otoliti  nella  loro  naturale  posizione 
e  forma,  ingrandendo  convenientemente  tutto  l'apparato. 

Ho  creduto  opportuno  di  fare  questa  figura  perchè  in  tanti 
lavori  con  illustrazioni  che  ho  potuto  esaminare,  sull'organo  udi- 
tivo dei  Teleostei,  in  nessuno  si  trova  una  figura  fatta  espres- 
samente per  dimostrare  con  chiarezza  la  posizione  e  la  forma  esatta 
dei  tre  otoliti  nel  laberinto. 


Il 

Sulla  trasmissione  delle  vibrazioni  sonore 
al  labirinto  membranoso  dei  Teleostei. 

Dalla  conformazione  generale  dell'apparato  acustico  dei  Pesci, 
e  dallo  sviluppo  morfologico  di  ciascuna  sua  parte,  si  viene  ben 
presto  ad  inferire  che  il  meccanismo  della  percezione  dei  suoni 
deve  essere  abbastanza  semplice  in  paragone  a  quello  che  si  co- 
nosce pei  vertebrati  superiori. 

Se  poi  si  considera  il  valore  fisiologico  di  questo  apparato 
in  rapporto  colle  condizioni  biologiclie  tutte  dell*  ambiente,  si 
scorge  che  il  grado  del  suo  sviluppo  morfologico  sta  in  correla- 
zione colla  sua  importanza  fisiologica  ;  correlazione  questa,  che 
basandosi  sui  prineipii  fondamentali  dell'evoluzione,  si  comprende 
esser  determinata  dai  fattori  della  trasformazione  nella  lotta  per 
l'esistenza  e  neiradattamento  all'ambiente. 

Nei  Pesci  teleostei  non  vi  è  apparecchio  alcuno  tra  l'orecchio 
interno  ed  il  mezzo  ambiente,  atto  a  facilitare  la  trasmissione 
delle  vibrazioni  sonore,  cioè:  non  vi  è  alcun  organo  od  apparato 
che  si  possa  riferire  all'orecchio  esterno  e  medio  dei  vertebrati 
superiori. 

Il  laberinto  membranoso  dei  Teleostei  sta  completamente  rac- 
chiuso nell'impalcatura  cranica  lateralmente  all'encefalo.   Egli  è 


(1)  Dal   greco:   aouexod  =:  sàccQ»;  à^i^iov  =:  atriculus;   Xvrpm^  =  lagena; 
e  Xi^cc  =  lapis. 
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adunque  attraverso  queste  pareti  involgenti  (ossa  e  comuni  te- 
gumenti) che  le  vibrazioni  sonore  devono  esser  trasmesse  per  ar- 
rivare all'organo  uditivo. 

E  a  proposito  del  meccanismo  della  trasmissione  dei  suoni 
dall'ambiente  al  laberinto  membranoso  di  questi  Pesci,  fisiologi 
ed  anatonàci,  si  accordano,  stando  però  sulle  generali. 

Cosi,  ad  esempio,  si  esprimono  TAgassiz  e  il  Gould  (1): 
«  In  osseous  Fishes.  .  .  the  sonorous  vibrations  propagated  by  the 
water  are  communicated  through  the  walles  of  the  cranium,  as 
no  openings  exist  for  the  special  reception  of  waves  of  sound.  > 

L'OwEN  dice:  «  In  osseous  Fishes  the  sonorous  vibrations  of 
their  liquid  element  is  communicated  by  the  medium  of  the  solid 
parts  of  their  body .  .  .  to  the  liquid  contents  of  the  laby- 
rinth  >   (2). 

Il  MiLNE  EnwABDS  trattando  delle  disposizioni  di  quest'or- 
gano dei  Pesci  (3)  dice:  «  C'est  dono  directement  à  travers  les 
parois  osseuses  ou  cartilagineuses  de  cette  cavité  (boìte  crànienne) 
que  les  ondes  sonores  doivent  passer.  » 

E  nella  stessa  guisa  si  spiegano  altri  fisiologi  ed  anatonuci 
che  trattano  quest'jirgomento  ;  per  cui  credo  inutile  far  altre  ci- 
tazioni. 

A  prima  giunta  si  potrebbe  supporre  che  la  via  più  facile 
a  percorrersi  dalle  vibrazioni  sonore  sia  la  parete  superiore  cra- 
nica nella  quale  stanno  allogati  i  canali  semicircolari,  essendo 
dagli  Autori  tracciata  soltanto  in  generale  la  via  di  trasmissione 
delle  vibrazioni  foniche. 

Se  cosi  fosse  le  vibrazioni  sonore  dell'ambiente  arriverebbero 
prima  che  ad  ogni  altra  parte  alla  regione  occupata  dai  canali 
semicircolari  e  da  essi  sarebbero  trasmesse  a  tutto  il  laberinto 
membranoso. 

Prima  d'incominciare  l'esame  critico  del  suesposto,  voglio  far 
notare  una  opinione  del  Brkschet  che  si  allontana  dalla  comune, 
riferita  dall'Autore  trattando  deirorgano  uditivo  del  Petromyson 


fi)  AoASSiz  L.,  and  A,  A,  Gould,  OutUnes  of  Comparative  phyiiolo^. 
London,  1870,  pag.  78. 

(2)  OwEN  R.  Lectures  on  the  comparative  anatomy  and  physiologyof  the 
vertebrate  animala.  Voi.  II,  Part  I.  Fishes.  London,  1846,  pag,  211. 

(3)  H.  MiLNE  Edwards,  Lei'ons  aur  la  phy Biologie  et  V anatomie  eomparée 
de  Vhomme  et  dee  animaux.  Tom.  XII.  Prora,  partie.  Paris,  1876,  pag.  71. 
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maximus  L,  (1):  «  La  trasmission  des  vibrations  sonores  a  prin- 
cipalement  lieu,  je  crois,  par  les  branchìes  doni  la  cayité  par- 
?ient  jttsqu'auprès  du  yes<tibule  cartilagineuse  » . 

Ora,  riportandomi  alla  prima  ipotesi,  per  la  posizione  che 
occupa  il  laberinto  uditivo  nel  cranio,  le  vibrazioni  sonore,  prima 
di  arrivare  all'organo  acustico,  dovrebbero  percorrere  una  via  più 
0  meno  lunga  secondo  i  casi,  costituita  da  parecchi  mezzi  etero- 
genei di  densità  differente,  alle  volte  di  una  potenza  abbastanza 
considerevole;  quali  lo  strato  epidermico  e  dermico,  lo  strato 
muscolare,  poi  quello  osseo,  quindi  l'inviluppo  perlinfatico. 

Qui  ofóerverò  soltanto  che  se  le  vibrazioni  acustiche  di  un 
corpo  sonoro  si  trasmettessero  immediatamente  alle  pareti  del 
capo,  stando  con  queste  in  diretto  rapporto,  allora  dal  lato  fisico 
non  sorgerebbero  gravi  difficoltà,  trattandosi  di  mezzo  denso,  e 
quindi  atto  a  mantenere  l'energia  della  vibratone  ed  a  trasmet- 
terla celermente;  ma  se  il  corpo  sonoro  è  ad  una  certa  distanza, 
anche  piccola,  allora  le  vibrazioni  che  si  trasmettono  al  mezzo 
più  denso  (tegumenti  ed  ossa  del  capo),  da  un  mezzo  meno  denso 
(acqua),  come  nel  caso  nostro,  hanno  poca  energia  per  mettere 
in  istato  di  vibrazione  questo  mezzo  più  denso. 

E  perciò  considerata  questa  deficienza  d'energia  da  un  lato, 
e  le  perdite  che  essa  subisce  nell' attraversare  gli  svariati  strati 
di  diversa  densità  che  costituiscono  la  parete  del  capo,  si  dovrà 
indagare  quale  deve  essere  la  via  più  facile,  la  più  breve,  la  più 
sensibile,  in  una  parola,  la  più  appropriata  per  l'arrivo  delle 
vibrazioni  acustiche  al  labirinto,  che  in  ogni  modo  devono  sempre 
attraversare  la  parete  cranica. 

Ma  prima  di  passare  a  queste  condizìor.i  prendo  in  esame  il 
secondo  modo  di  spiegare  la  trasmissione  delle  vibrazioni  sonore 
data  dal  Breschet,  cioè  la  via  delle  branchie.  Questa  vìa  non 
mi  sembra  affatto  confaciente  per  la  disposizione  anatomica  delle 
singole  parti;  poiché  anche  in  questo  caso  le  vibrazioni  sonore 
dovrebbero  fisicamente  lottare,  per  trasmettersi  all'apparato  acu- 
stico, cogV  involucri  epidermico  e  dermico,  colle  ossa  o  cartilagini 
opercolari  (trattandosi  del  Petromizon),  coi  muscoli,  col  rivesti- 
mento intemo  degli  opercoli  stessi.  E  poi  intervengono  le  branchie 
che  certamente  non  devono  favorire  per  la  loro  costituzione,  la 


(Ij  GiL.  Breschbt,  Becherches  anatomiques  et  physioìogiques  sur  Targane 
de  Tonte  des  Poissons.  Paris,  1838,  pag.  5. 
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trasmissione  delle  vibrazioni  foniche,  le  quali  dovrebbero  ancora 
attraversare  la  volta  inferiore  cranica.  Sicché  tutto  considerato 
non  mi  pare  punto  facilitata  la  via  tracciata  nell'opinione  espressa 
dal  Breschet,  ma  piuttosto  resa  difficoltosa. 

E  poi  perchè  ammettere  la  possibilità  di  percepire  i  suoni 
soltanto  colla  dilatazione  della  regione  branchiale?  «  En  voulant 
écouter,  l'animai  doit  dilater  ses  branchies  »  (1).  Ed  i  suoni  che 
giungono  in  tempo  diverso  a  questo    non   dovranno  esser  uditi? 

Ora  non  ammettendo  né  Tuna,  né  l'altra  via  sopradescrìtte, 
ne  resta  una  terza  che  a  me  sembra  più  naturale,  più  semplice, 
più  conforme  alle  leggi  fisiche  ed  alle  disposizioni  anatomiche, 
sulle  quali  precipuamente  credo  di  poter  fondare  le  ragioni  che 
m'inducono  ad  opinare  diversamente  su  questo  punto  rìsguardante 
l'udito  dei  Teleostei. 

A  me  sembra  dunque  che  le  vibrazioni  sonore  si  trasmettano 
direttamente  dal  mezzo  ambiente  (acqua)  alla  vòlta  inferiore  cra- 
nica dove  si  presentano  in  modo  più  o  meno  pronunciate  le  capsule 
auricolari  ossee  rappresentate  da  due  rigonfiamenti  bulbosi  che 
dairOwEN  vennero  designati  col  nome  di    «  otocranio  »  (2). 

Per  mettere  in  rilievo  queste  capsule,  il  diverso  loro  sviluppo 
ed  orientamento  ho  figurato  quattro  cranii  di  Teleostei  spettanti 
a  diverse  famiglie. 

Nella  figura  1  spettante  al  Gadus  minutus  LiN.  si  scor- 
gono le  capsule  auricolari  (ca)  grandissime,  disposte  paralle- 
lamente all'asse  mediano  longitudinale  del  cranio.  Anche  nelle 
specie  affini  le  capsule  auricolari  sono  sviluppatissime  (Vedi 
fig.  5). 

Di  volume  alquanto  minore  sono  le  capsule  uditive  (fig.  2) 
A^W  Uranoscopus  scaber,  Lin.  e  trovansi  orientate  diversamente 
dalle  prime;  vale  a  dire  il  loro  asse  longitudinale  converge 
posteriormente  coirasse  mediano  del  cranio,  ed  all'inanzi  se  ne 
allontana,  formando  cosi,  le  capsule,  un  angolo  acuto  col  ver- 
tice verso  Toccipite. 

Le  capsule  auricolari  del  Mugil  cephalus,  Guy.  (figura  3) 
sono  pure  inclinate  rispetto   all'asse   mediano  longitudinale  del 


(1)  Q.  Brbbohkt.  Op.  dt.,  pag.  6. 

(2;  Questa  porzione  del  laberinto  osseo  yien  pure  indicata  col  nome  àììogiia 
0  camera  labirintica,  e  in  gran  parte  vien  costituita  da  quelle  ossa  che  gli  ana- 
tomici meno  recenti  designarono  in  generale  col  nome  di  ossa  petrose  o  rocciose. 
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capo,  e  conyergono  posteriormente,  ma  sono  molto  più  piccole 
di  quelle  che  si  riscontrano  nell*  Uranoscopo. 

Neir  Esox  lucius ,  LiN.  contrariamente  a  quello  che  si  è 
notato  per  TUranoscopo  e  per  il  Muggine,  le  capsule  auricolari 
(fig.  4),  convergono  anteriormente  verso  l'asse  mediano  del  cranio, 
e  posteriormente  divergono.  Anche  in  questa  forma  Totocranio  è 
ben  distinto. 

Il  grado  di  sviluppo  dunque  al  quale  arrivano  queste  capsule 
nelle  numerose  specie  di  Teleostei  è  vario  (1),  esse  però  rac- 
chiudono sempre  una  massima  parte  del  laberinto  membranoso. 
Per  fissare  la  posizione  topografica  di  queste  capsule,  si  può  tipi- 
camente considerare  la  cavità  cranica  divisa  in  due  porzioni  da 
un  piano  orizzontale,  ed  allora  sotto  la  vòlta  superiore  si  trova 
la  massa  encefalica,  e  nella  porzione  basale  infero-posteriore  stanno 
allogate  le  parti  principali  del  laberinto  membranoso  nelle  ri- 
spettive capsule  ossee,  separate  da  una  cresta  mediana. 

Considerando  la  posizione  loro  in  rapporto  agli  organi  della 
cavità  boccale,  si  può  dire  in  generale,  che  esse  posteriormente 
comiDciano  fra  l'inserzione  degli  archi  branchiali  di  destra  e  quelli 
di  sinistra  all'innanzi  tlell'apertura  esofagea,  indi  si  protraggono 
sulla  vòlta  palatina  ad  un  terzo  circa  della  cavità  boccale,  a 
partire  dal  principio  dell'esofago. 

Ho  figurato  anche  il  cranio  del  Merlucius  esculentus,  Riss. 
(fig.  5)  per  mettere  in  rilievo  particolare  sia  le  sue  capsule 
auricolari,  e  i  loro  limiti,  sia  le  ossa  che  le  compongono,  per 
dichiarare  poi  che  le  vibrazioni  acustiche  trovano  la  via  più 
opportuna,  per  giungere  al  labirinto  membranoso,  attraverso  Tosso 
oiosphenoideum. 

Le  capsule  uditive  considerate  dall'esterno  sono  separate  lungo 
la  linea  mediana  del  capo  dall  osso  hyposphenoideum  (Brììhl),  an- 
teriormente sono  limitate  doìVorbitosphenoideum  (Brììhl),  e  la- 
teralmente dsLÌpost  frontale  s.  frontale  posticum  (Cuvier,  Owen, 
Stannius,  Brììhl),  e  dallo  sqnaniosaìr  (Huxley,  BkUhl)  ;  poste- 
riormente  sono   limitate  à'^XV occipitale  laterale  (Auct.)  s.  plcu- 


(1)  Il  Krieqbr  «  De  Otolithis,  Diss.  inaug.  Berolini,  1840,  pag.  21  »  così 
accenna  all*otocranio  ed  alla  sua  sporgenza:  «  Magnitudo  lapillorum  maxima 
fariat,  interdnm  enimto^i^  (cioè  il  Saocolithos)  tanta  est,  qaae  aroplam  bai- 
losam  eflìciat  inflationein  ossis  occi pi talis  laterali»^  qaemextus  perspicere  possis.  » 

AUi  della  R,  Accademia  -  Voi.  XX VJ.  27 
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roccipitale  (Brììhl).  L^  otocranio  poi  è  formato  in  gran  parte 
AsAVotoaphennoideum  (BrOhl)  s.  prooticum  (Huxley)  che  ne  co- 
stituisce la  parete  mediana  più  o  meno  rigonfia,  ed  è  completato 
nella  regione  laterale  posteriore  dal  adoccipitale  (BrUhl)  s.  opr- 
stoticum  (Huxley)  e  posteriormente  dal  basioccipiiale  (Owen). 

Ora,  basandomi  su  criteri  anatomici  e  topografici,  credo  es- 
sere proprio  Votosphenoideum  Tosso  che  più  facilmente  di  ogni 
altra  parte  può  trasmettere  le  vibrazioni  acustiche  all'  organo 
uditivo  ;  vibrazioni  che  arrivano  alla  superficie  estema  delle  ca- 
psule auricolari  per  mezzo  dell*acqua  che  sempre  bagna  la  cavità 
boccale  e  la  regione  branchiale  in  base  al  meccanismo  della  re- 
spirazione, per  cui  la  regione  occupata  dalle  capsule  uditive 
trovasi  di  continuo  in  diretto  rapporto  coli' ambiente  estemo. 
L'acqua  giungendo  fino  al  principio  dell* esofago  va  a  lambire 
in  estrema  vicinanza  le  capsule  auricolari,  tanto  più  che  nei 
pesci  la  cavità  primitiva  boccale  non  si  separa  in  palatina  e 
boccale  propria,  ma  rimane  unica.  Così  le  vibrazioni  acustiche 
trasmettendosi  continuatamente  per  lo  stesso  mezzo  (acqua)  non 
hanno  da  attraversare  che  uno  strato  di  minima  potenza,  vale 
a  dire  lo  strato  della  mucosa  del  fondo  della  bocca  e  lo  spes- 
sore deìVotosphenoideum  per  giungere  al  saccuìus  del  laberìnio 
membranoso. 

Oltre  alle  ragioni  topografiche  in  favore  della  trasmissione 
delle  vibrazioni  foniche  per  la  faccia  inferiore  cranica,  si  può 
portare  il  fatto  che  lo  spessore  delle  capsule  auricolari  è  di 
minima  potenza  in  confronto  a  quello  delle  altre  regioni  cra- 
niche occupate  dal  laberinto  membranoso,  come  si  può  scorgere 
dalla  figura  8  che  rappresenta  una  sezione  trasversa  verticale 
della  testa  del  Merlucius  escuìenins ,  come  anche  lo  si  può 
dedurre  dalle  figure  3,  4,  5,  G  che  rappresentano  vari  tipi  di 
capsule  auricolari,  le  quali  spiccano  per  la  loro  semi-traspa- 
renza lattea  dovuta  precisamente  al  poco  spessore  delle  pareti 
che  le  costituiscono,  ed  alla  bianchezza  delTotolito  maggiore 
che  racchiudono:  il   saccolithus. 

Inoltre  il  sacchetto  del  laberinto  (saccuìus)  aderisce  alla 
parete  della  capsula  auricolare  e  la  parete  stessa  del  sacculo 
nella  regione  ventrale  inferiore  è  di  uno  spessore  più  debole  che 
negli  altri  punti  del  laberinto  (vedi  fig.  8);  osservazione  questa 
che  riscontrai  in  tutte  le  forme  da  me  esaminate  e  che  trovo 
pienamente  confermata  dal  Retzius  e  dal  Tafani. 
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Di  fatto  il  Betzius  (1)  trattando  della  parete  del  laberinto 
membranoso  dei  teleostei  dice  :  «  In  den  Bogengangen  und 
Ampullen  ist  die  Wand  am  dicksten,  »  e  più  innanzi:  «  Am 
Uiricultis,  Sacculus  und  der  Lagena  ist  die  Wand  diinner.  > 

E  il  Tafani  (2) ,  sullo  stesso  argomento ,  cosi  si  esprime  : 
«  Ho  notato  però  che  la  grossezza  di  queste  pareti  non  è  do- 
vunque alta  ad  un  modo  e  che  è  più  notevole  in  corrispondenza 
dei  punti  nei  quali  si  trova  l'epitelio  sensitivo  e  nei  canali  se- 
micircolari. Una  delle  aree  ove  mi  si  presenta  sottile  in  modo 
costante  sta  nel  sacchetto  contro  la  macchia  acustica.  » 

Ma  v'ha  di  più,  Fotolito  maggiore,  il  saccolithus,  è  situato 
sempre  in  un  piano  marcatamente  inclinato,  e  in  modo  che 
una  sua  faccia  è  rivolta  più  o  meno  di  rimpetto  alla  parete 
ventrale  del  cranio  e  precisamente  verso  Tosso  otospenoideo  (Vedi 
figura  8). 

Farò  ancora  ricordare  che  nel  sacculo  di  questi  vertebrati 
si  trova,  la  più  grande  terminazione  nervosa  àé\'  acustico,  cioè 
la  macula  acustica  sacculi,  e  che  quindi  anche  sotto  questo 
punto  di  vista  morfologico,  la  regione  sacculare  si  appalesa  in 
essi  come  quella  che  occupa  il  primo  posto,  la  maggior  impor- 
tanza,  il  massimo  sviluppo  fra  le  parti  componenti  il  laberinto. 

Ed  anche  considerando  filogeneticamente  il  sacculo,  esso  pre- 
sentasi come  una  parte  integrante  di  primo  ordine  nel  laberinto 
membranoso,  parte  che  si  rinviene  in  tutta  la  serie  dei  ver- 
tebrati. 

Qioverà  inoltre  richiamare  l'attenzione  sul  fatto  che  in  quei 
vertebrati  nei  quali  vi  è  una  qualche  disposizione  per  condurre 
le  vibrazioni  all'  orecchio  intemo  esse  giungono  prima  che  ad 
ogni  altxa  parte  del  laberinto  al  sacculo.  In  vero  negli  Elasmo- 
branchi  è  facilitata  la  via  delle  vibrazioni  sonore  per  giungere 
al  sacculus  mediante  il  condotto  endolinfatico  (ductus  endo- 
lymphaticus,  che  dal  saccolo  si  dirìge  verso  la  periferìa  del  capo 
e  si  mette  in  una  più  o  meno  diretta  comunicazione  coli'  am- 
biente estemo. 

Nei  vertebrati    superìori   poi    le  vibrazioni    trasmesse   dalla 


(1)  G.  RiTzius,  Dos  Gehororgan  der  WirheUhiere.  J,  Dos  Oehdrorgan 
der  Fische  und  Amphibien,  Stockolm,  1881,  pag.  51. 

(2)  Al.  Tafahi,  L'organo  delVudito.  Firenze,  1885^  pag.  178. 
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membrana  timpanica  che  sta  in  rapporto  colla  catena 
ossicini  auricolari  (o  con  la  columella)  dei  quali  la  staffa  è 
in  diretta  comunicazione  colla  perilinfa  che  investe  il  sacculu$ 
(Si,  hemisphaertcus). 

Se  poi  il  fatto  suaccennato  che  il  sacculo  si  presenta  per 
tutto  come  il  ricevitore  primo  dell'ondulazione  sonora,  non  ba- 
stasse, o  non  lo  si  volesse  ancora  generalizzare  ai  Teleostei,  ri- 
tenendo che  in  essi  le  vibrazioni  acustiche  possano  anche  tra- 
smettersi in  prima  linea  ai  canali  semicircolari  e  in  seconda  alle 
altre  parti  del  laberinto,  potrei  far  ancora  valere  in  appoggio 
alle  mie  congetture,  il  valore  fisiologico  attribuito  ai  canali  se- 
micircolari da  valenti  fisiologi. 

Imperciocché,  nei  vertebrati  superiori  ai  pesci,  per  gli  studi 
del  Flourens,  del  Breuer,  del  Vulpian,  del  Goltz,  ecc.  (1) 
si  attribuisce  ai  canali  semicircolari  piuttosto  la  significazione 
di  organi  spettanti  ad  un  senso  di  equilibrio,  anziché  di  un  vero 
senso  acustico. 

E  quantunque,  secondo  T  esperienze  del  Kiesselbach  ,  nei 
pesci  non  si  verifichino  per  la  recisione  dei  canali  semicirco- 
lari (2),  i  disturbi  di  equilibrio  osservatisi  negli  altri  vertebrati, 
pure  non  mi  sembra  giusto  nell'incertezza  della  loro  funzione  di 
attribuir  loro  un  significato  funzionale  totalmente  divedo  da 
quello  che  si  riscontra  negli  altri  vertebrati;  come  implicitamente 
avverrebbe  se  si  ritenesse  giusta  l'opinione  che  le  vibrazioni  so- 
nore si  trasmettano  dalla  superficie  esterna  del  cranio. 

La  trasmissione  delle  vibrazioni  acustiche  per  mezzo  della 
parete  inferiore  delle  capsule  auricolari  fa  scorgere  di  leggieri  il 
vantaggio  che  presenta  questa  via  su  tutte  le  altre,  pel  fatto 
eli  e  le  vibrazioni  possono  giungere  ben  presto ,  direi  quasi  im- 
mediatamente a  tutte  le  altre  terminazioni  nervose  del  vestibolo 
(macula  acustica  recessus  utriculi^  mac.  ne.  lagenae,  in  molti 
casi  la  mac,  ac.  neglecta)  essendo  queste  ben  vicine  a  quelle 
del  sacculo  (mac,  ac.  sacculi).  Ma  anche  le  terminazioni  ner- 
vose delle  ampolle  dei  canali  semicircolari,  le  cristae  acusticaf, 
sono  vicinissime  al  vestibolo,  ed  anzi  la  via  dell'otocranio  stabi- 


(1)  L.  Landois,  Trattalo  di  fisiologia  delViwmo,  trad.  da  6.  Bocci,  Ronui, 
1889,  pag.  720. 

{2)  L.  Landois,  op.  cit.,  lue.  cit. 
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lita  per  le  vibrazioni  sonore  è  più  breve  che  non  quella  dei 
canali  semicircolari  per  giungere  alle  ampolle  stesse. 

Sicché  da  tutti  gli  argomenti  riportati,  e  che  in  fine  rias- 
sumerò, parmi  sufficientemente  dimostrato  esser  la  via  della  bocca 
e  dell'otocranio  la  più  semplice  e  la  più  consona  al  processo 
che  normalmente  si  scorge,  per  gli  altri  vertebrati,  nella  tras- 
missione dei  suoni  dall'ambiente  all'organo  uditivo. 

Qui  mi  giunge  ancora  opportuno  ed  a  proposito  di  fare 
qualche  osservazione  su  una  delle  funzioni  attribuite  alla  vescica 
natatoria  dei  pesci,  tanto  da  fisiologi,  quanto  anche  da  anato- 
mici cominciando  dal  Weber,  e  venendo  al  Trevjranus,  al 
BoiANis,  al  Breschet,  al  MUller,  al  Morreau,  ecc. 

E  per  non  dilungarmi  troppo  su  questo  argomento,  riporterò 
senz'altro,  le  parole  testuali  di  un  valente  fisiologo  moderno,  il 
Chatin,  che  riepiloga  il  valore  funzionale  della  vescica  natatoria 
accennando  anche  ad  esperimenti  fisici  fattisi,  che  dovrebbero 
servire  a  dimostrare  la  verità  dell'asserto,  come  segue  (1)  : 
<  Quant'à  la  vessie  natatoire,  qui  se  rencontre  chez  un  gran 
nombre  de  Poissons,  il  suffit,  pour  apprécier  son  mode  de  fon- 
ctionnement,  de  se  rapporter  à  certains  fait  obsérves  par  Sturm 
et  Colladon,  lors  de  leurs  célèbrès  expériences  de  Genève:  ces 
deux  physiciens  remarquèrent  une  augmentation  considérable  dans 
Tintensité  du  son  lorsque  l'extremit^  du  tube  acoustique,  dont'ils 
faisaient  usage,  se  trouvait  gamie  dune  caisse  raétallique  à  minces 
parois  et  remplie  d'air  ;  or  la  nature  a  realisé  cette  modification 
en  disposant  dans  la  cavitò  abdominal  de  Poissons  un  large  poche 
remplie  de  gaz  et  reliée  au  vestibule  soit  par  un  canal  inter- 
médiaire  (àlose,  Hareng.  V,  Breschet),  soit  par  un  chaìne  d'os- 
selets  se  succédant  sans  interruptions  du  vestibule  à  la  vessie 
natatoire  Siluroides,   Carpe,  Locke,  etc.  V.  Breschet). 

La  vescica  natatoria  che  stando  alla  filogenesi  ha  il  suo  omo- 
logo nel  polmone,  rappresenta  ora  un  organo  che  ha  già  avuto 
il  suo  valore  in  lontane  epoche  ed  in  organismi  diflferenti  dai 
pesci  attuali,  ed  ora  si  presenta  come  un  organo  di  adattamento 
a  pesci  di  vani  ordini.  11  suo  valore  morfologico  attuale,  di  se- 
condaria importanza,  ha  dato  origine,  senza  dubbio,  alle  molte 
interpretazioni    funzionali    attribuite    a    quest'organo.    E    fra    le 


(1)  I.  Chatin,  Leè  arganea  des  sena  dans  ìa  sèrie  animale.  Paris,  1880, 
pag.  380. 
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altre,  come  si  yidde,  quella  di  servire  quale  apparato  irasmet- 
titore,  0  di  risonanza  delle  vibrazioni  acustiche. 

Ma  ciò,  decisamente,  non  può  essere;  poiché  prima  che  le 
vibrazioni  sonore  possano  giungere  alla  vescica  natatoria,  situata 
fra  la  regione  superiore  addominale  e  Tinferiore  dorsale  al  disotto 
della  colonna  vertebrale,  le  dette  vibrazioni  possono  arrivare  molto 
più  presto  al  vestibolo  dell'organo  uditivo  giungendo  al  sacculo 
per  la  via  da  me  tracciata,  e  ciò  pel  fatto  che  la  vescica  na- 
tatoria è  separata  dallambiente  e  mezzo  acqua  non  solo  dai  te- 
gumenti, ma  ancora  da  uno  strato  più  o  meno  potente  di  ma- 
scoli. 

L'Hasse  (1)  ha  già  grandemente  infirmato  colle  sue  ricerche 
anatomiche  sui  varii  modi  di  comunicazione  della  vescica  natatoria 
col  laberinto,  l'importanza  acustica  del  natatoie,  quantunque  egli 
non  neghi  in  modo  assoluto  la  sua  cooperazione  all'udito  spe- 
cialmente in  qualche  caso  particolare;  tanto  è  vero  che  a  pro- 
posito di  questa  questione,  in  un  certo  punto  del  suo  lavoro,  coai 
si  esprìme  (2)  «  Diesselbe  »  (Beziehung  der  Schwimmblase  zum 
Horen)  «  balte  ich  aber  bis  auf  Weiteres  fOr  untergeordneter 
Natur.  » 

In  quanto  poi  alle  classiche  esperienze  di  Sturm  e  Colladon, 
che  oltre  al  Chatin  anche  altri  fisiologi  riportano,  devesi  far  no- 
tare che  la  vescica  natatoria  dei  Pesci  non  si  può  mettere  io 
paragone  funzionale  colla  cassa  metallica  piena  d'aria  del  tubo 
acustico  adoperato  dai  suUodati  fisici,  per  la  semplice  ragione  che 
questa  cassa  aveva  «  pareti  sottili  »,  e  nel  caso  nostro  invece 
le  pareti  sono  tutt'altro  che  sottili  ;  poiché  per  parete  non  si  deve 
intendere  soltanto  quella  della  vescica,  ma  bensì  tutto  lo  spessore 
della  parete  addominale. 

Si  può  qui  ancora  osservare  che  le  pareti  della  cassa  acu- 
stica di  Sturm  e  Colladon  rappresentavano  una  membrana  tesa 
e  quindi  favorevolmente  disposta  a  ricevere  ed  a  trasmettere  l'e- 
nergia fonica;  mentre  le  pareti  addominali  di  un  pesce  a  nulla 
corrispondono  di  tutto  ciò. 

Il  MtiLLBR  I.  in  appoggio  al  lavoro  acustico  della  vescica  na- 
tatoria porta  due  esperimenti,  dei  quali  il  secondo  é  anche  rife- 


ci) C.  Hassi,  Anatomische  Studienj  Beobactungen  ùber  die  Schwirnm- 
blasé  der  Fische.  Viertes  Hefi  Leipaig,  1873. 
(2;  C.  Hasse,  loc.  cit.,  pag.  585. 
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rito  dal  MiLNE  Ebwards  (1).  Detti  esperimenti  tendono  a  di- 
mostrare le  seguenti  proposizioni  :  «  Des  masses  d^air  résonnent 
dans  Teau  par  des  ondes  sonores,  lorsqne  Tair  est  renfermé  dans 
des  membranes  ou  des  corps  solides,  et  prodnisent  par  là  un  ren- 
forcement  considérable  du  son.  »  —  «  Des  membranes  remplies 
d'air  résonnent  dans  Teau,  alors  méme  que  les  ondes  sonores  sont 
communiquées  à  la  yessie  par  des  cordes  solides  »    (2). 

Per  provare  la  prima  tesi  il  Mùller  immerse  nell'acqua  la 
vescica  natatoria  di  un  ghiozzo  tenendovela  coli*  estremità  delle 
dita.  Fece  poi  produrre  delle  vibrazioni  sonore  in  vicinanza  di 
questa,  mediante  im  fischietto.  Queste  vibrazioni  erano  condotte 
airorecchio  ben  turato  per  mezzo  di  una  bacchetta  conduttrice 
situata  in  vicinanza  della  vescica  natatoria,  ed  allora  il  MUller 
osservò  che  «  Dans  ce  cas,  le  son  perceptible  avec  le  conducteur 
devient  beaucoup  plus  fort  que  quand  les  ondes  sonores  ne  par- 
viennent  à  ce  dernier,  tenu  d'ailleurs  à  la  méme  distance,  que 
par  le  seni  intermédiaire  de  Teau  »    (3). 

Per  dimostrare  la  seconda  tesi  questo  fisiologo  sommerse  in 
un  vaso  d'acqua  la  vescica  natatoria  di  un  ghiozzo,  fissata  nella 
fenditura  di  una  bacchetta  che  pose  in  contatto  colle  pareti  del 
vaso.  Fece  quindi  vibrare  la  parete  del  vaso  per  mezzo  di  un 
diapason  e  mediante  un'asticella  funzionante  da  conduttore  acu- 
stico, fece  arrivare  le  vibrazioni  airorecchio  preventivamente  turato. 
Ora,  con  questo  apparecchio  si  ottiene  che  le  vibrazioni  trasmesse 
all*acqua  si  manifestano  molto  più  forti  in  vicinanza  della  vescica 
che  in  ogni  altro  punto  del  liquido  egualmente  distante  dalle  pareti 
del  vaso.  E  quindi  il  Mììllbr  conclude  dicendo  che  «  Des  faits 
précédents,  il  suit  que  la  vessie  natatoire  des  poissons  est  en  mème 
temps  un  appareil  de  resonnance  pour  les  ondes  sonores  qui  tra- 
versent  le  corps  de  l'animai  >    (4). 

Ora,  tutto  ciò  andrebbe  benissimo  se  si  trattasse  di  una  vescica 
qualunque,  ma  non  per  quella  dei  Pesci'  Di  fatto  gli  esperimenti 
del  MiiLLER  e  le  dedottene  conseguenze  applicate  ai  Pesci  non 
reggono,  perchè  egli  mise  la  vescica  natatoria  in  ben  altre  con- 


ci) MiT.Ni  Edwards,  Lecon  sur  la  physiologie  et  Vanatomie  comparce. 
Tom.  XII.  I  part.  Paris  1876,  pag.  72. 

(2;  I.  MOLLER,  Manuel  de  Physiologie,  Paris,  1851,  pag.  417. 
(8!  I.  MdLLiR,  op.  cit,  pag.  417. 
(4)  I.  MOllir,  op.  cit.,  pag.  418. 
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dizioni  che  non  sieno  quelle  in  coi  realmente  si  trova,  stando  nella 
sua  posizione  normale  nell'addome.  Vale  a  dire  egli  pose  il  natatelo 
in  condizioni  favorevolissime  per  ricevere  e  trasmettere  le  vibrar 
zioni  acustiche,  perchè,  lo  immerse  isolato  e  quindi  senza  gVin- 
volucri  costituiti  da  mezzi  di  differente  densità,  mezzi  che  nella 
realtà  delle  cose  ci  sono. 

Ora  se  la  vescica  natatoria  non  può  servire  di  apparato  rice- 
vitore e  trasmettitore  delle  vibrazioni  acustiche,  perchè  esse  più 
presto  e  meno  indirettamente  possono  giungere  per  altra  via  all'or- 
gano uditivo,  come  mai  può  essa  funzionare  da  apparato  di  riso- 
nanza? Ed  ammettendo  anche  la  possibilità  di  una  risonanza,  a 
che  mai  potrebbe  essa  giovare  quando  già  l'organo  acustico  ha 
ricevuto  la  vibrazione  sonora?  A  nuli' altro  che  a  disturbare  la 
percezione  dei  suoni. 

Quindi  nel  caso  nostro,  escluso  il  primo  supposto,  quello^cioè 
della  trasmissione,  rimane  inammissibile  anche  il  secondo.  E  eoa 
anche  per  queste  ragioni  oltre  a  quelle  topografiche  illustrate 
dall'HàSSE  (1)  la  vescica  natatoria  non  può  servire  né  come  appa- 
rato collettore  né  come  trasmettitore  e  rinforzatore  delle  vibrazioni 
acustiche. 

Da  quanto  ho  esposto  panni  sufficientemente  dimostrato  : 

I.  Che  le  vibrazioni  sonore  giungono  al  laberinto  membra- 
noso dei  Teleostei  attraverso  le  capsule  auricolari  e  più  parti- 
colarmente attraverso  l'osso  otosfenoideo  ; 

II.  Che  le  vibrazioni  acustiche  anziché  trasmettersi  per 
mezzo  dei  canali  semicircolari  alle  varie  parti  del  laberinto,  arri- 
vano, direttamente  alla  porzione  vestibolare  del  laberinto,  e  pre- 
cisamente al  sacculusy  come  avviene  in  tutti  i  vertebrati; 

III.  Che  nei  vertebrati  vi  è,  in  linea  generale,  unità  di 
processo  nel  meccanismo  della  trasmissione  dei  suoni,  giungendo 
in  tutti  le  impressioni  dell'ambiente  estemo  prima  al  sacculo  che 
alle  altre  parti  del  laberinto. 

IV.  Che  la  vescica  natatoria  non  può  servire  né  come  appa- 
rato trasmettitore,  né  come  rinforzatore  dell'energia  fonica. 

Le  ragioni  portate  per  dimostrare  i  suaccennati  punti  si  basano 
sui  seguenti  argomenti: 


(1)  C.  Hasbi,  op.  di 
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V  Via  più  breve  che  le  ondulazioni  sonore  possono  tenere 
percorrendo  la  cavità  boccale  e  lo  spessore  della  base  delle  capsule 
auricolari  ; 

2^  Fatto  fisico  per  cui  i  corpi  non  possono  trasmettere 
Tenergia  fonifica  con  grande  integrità  se  non  quando  il  corpo  sonoro 
sta  con  essi  in  diretto  contatto  ;  e  quindi  si  appalesa  la  necessità 
di  una  via  che  faciliti  la  trasmissione  delle  vibrazioni  al  laberinto  ; 

3**  Posizione  delle  capsule  auricolari; 

4^  Mancanza  di  separazione  della  cavità  boccale  in  pala- 
tina e  boccale  propria; 

5"*  Spessore  d^li  invogli  cranici  meno  potente  nella  regione 
deir otocranio  che  nelle  altre  parti  occupate  dalForgano  uditivo; 

6^  Attaccamento  del  sacculo  alla  parete  deirotospenoideo  ; 

7^  Farete  membranosa  del  sacculo  più  sottile  sulla  faccia 
Tentrale  ; 

8^  Orientamento  del  saccolito; 

9^  Innervazione  massima  nel  saccolo  {mac.  oc,  sacculi)  \ 

10®  Criterio  filogenetico  per  dimostrare  che  la  parte  più 
importante  e  prima  nel  laberinto  dei  Teleostei  è  il  sacculo; 

11"  Comparatone  della  via  percorsa  dalle  ondulazioni  so- 
nore negli  Elasmobranchi  e  negli  altri  vertebrati  (unità  di  pro- 
cesso); 

1 2®  Ufficio  problematico  dei  canali  semicircolari  dei  Pesci  ; 

1 3®  La  vicinanza  al  sacculo  delle  varie  terminazioni  nervose 
non  escluse  quelle  delle  ampolle  dei  canali  semicircolari; 

1 4®  Le  condizioni  naturali  della  vescica  natatoria  che  non 
sono  rixK)rtabili  alle  disposizioni  degli  apparati  fisici  di  Sii  km  e 
CoLLADON,  né  a  quelli  di  Mììller  per  dimostrare  l'ufficio  l'cUa 
vescica  natatoria  relativamente  all'udito; 

15*  Negato  alla  vescica  natatoria  il  potere  trasmettitore, 
rimane  inammissibile  quello  di  risonanza. 


Roma,  Gabinetto  d*anatomia  comparata,  giugno  1890. 
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SPIEGAZIONE  DELLA  TAVOLA. 


Le  figure  1  e  2,  disegnate  dal  vero,  rappresentano  il  labe- 
rinto  membranoso  del  Merhcius  cscuJenius  Riss.,  spettante  allV 
recchio  del  lato  destro. 

Nella  fig.  1,  il  laberinto  è  veduto  lateralmente  e  dall'esterno; 
nella  fig.  2  dal  lato  interno,  per  cui,  da  questo  lato,  scorgesi,  nel 
saccolito,  il  solco  dove  espandesi  il  nervo  acustico  (Ramus  Sac- 
cult.  Macula  acustica  sacculi),  come  pure  il  condotto  endolin- 
fatico  (de). 

Nell'una  e  nell'altra  figura  il  laberinto  è  stato  liberato  da 
tutti  i  rami  dell'acustico,  per  metter  meglio  in  evidenza  le  altre 
parti  e  specialmente  il  rapporto  degli  otoliti  con  queste. 

Ingrandimento  delle  fig.  diam.  3,5. 

Le  seguenti  indicazioni  servono  per  tutte  due  le  figure: 


s. 

Sacculus. 

u. 

Utriculus. 

L. 

Lagena. 

ca. 

canalis  ntembranaceus  anterior. 

cp. 

canalis  membranaceus  posterior. 

ci. 

canalis  membranaceus  lateralis. 

aa. 

ampulla  anterior. 

ap. 

ampulla  posterior. 

al. 

ampulla  lateralis. 

ni. 

recessus  utriculi. 

68U. 

sinus  superior  utriculi. 

de. 

ductus  endolymphaticus. 

ass. 

apex  sinus  superioris. 

SI. 

Saccolithus  {mihi). 

AL 

Ascidiolithus  {mihi). 

LI 

Lagenolithus  {mihi). 
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Fio.  3.  Cranio  di  Gadus  minutus,  LiN.  in  grandezza  naturale 
pel  qnale  si  scorgono  le  capsule  auricolari  {cap,  au.) 
molto  grandi  e  disposte  in  senso  parallelo  all'asse  me- 
diano longitudinale  del  capo. 

FiG.  4.  Cranio  di  Vranoscopus  scaber,  LiN.  in  grandezza  natu- 
rale, dove  si  vedono  le  capsule  auricolari  (cap.  au.)  di 
uno  sviluppo  considerevole,  ma  minore  di  quello  che  si  è 
osservato  nel  gadtts  minutuSy  ed  orientate  in  modo  che 
il  loro  asse  longitudinale  converge  posteriormente  colKasse 
mediano  del  cranio. 

Fi6.  5.  Cranio  di  Mugil  cephalus^  Cuv.  nel  quale  le  capsule 
auricolari  (cap,  au.)  relativamente  alle  altre,  finora  con- 
siderate, sono  poco  sviluppate.  Grandezza  naturale. 

Fi6.  6.  Cranio  di  Esox  lucius^  LiN.  di  grandezza  naturale.  Le 
capsule  auricolari  (cap.  au.)  presentano  un  tipo  diverso 
da  quelli  finora  indicati  ;  poiché  il  loro  asse  longitudinale 
converge  anteriormente  coli*  asse  longitudinale  mediano 
del  capo 

Fi6.  7.  Cranio  di  Merlucius  escuhntus^  Kiss.  in  grandezza  na- 
turale, veduto  ventralmente.  In  esso  si  scorgono  nella  re- 
gione posteriore  le  sporgenze  delle  capsule  auricolari  molto 
grandi. 

Le  ossa  che  limitano  e  compongono  dette  capsule  sono 
le  seguenti: 

or.  spb.  orbitosphenoideum, 

pò.  fr.  post  frontale. 

sq.  squamosale. 

oc.  lat.  occipitale  laterale  s.  pleur occipitale. 

ad.  oc.  adoccipitale  s.  opistoticum. 

ot.  spb.  otosphenoideum  8.  prooticum. 

hy.  sph.  hyposphenoideum. 

bas.  oc.  basiocdpitale. 

Fio.  8.  Sezione  trasversa  semiscbematica  della  testa  del  Mer-- 
lucius  esculentus  Riss.  per  dimostrare  che  lo  spessore 
piinimo  delle  pareti  craniche  e  degli  organi  che  lo  riv^- 
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stono  si  trovano  in  corrispondenza  della  faccia  ventrale 
delle  capsule  craniche.  La  sezione  cade  alquanto  più  in- 
dietro della  metà  di  dette  capsule  ed  è  in  grandezza 
naturale. 


ì. 

tegumenti. 

m. 

muscoli. 

ic. 

impalcatura  cranica. 

mp. 

mucosa  palatina. 

cb. 

cavità  boccale. 

en. 

encefalo, 

bt 

branchie. 

cp. 

canalis  membranaceus  posteriore 

cL 

canalis  membranaceus  laUralis. 

u. 

utriculus. 

s. 

sacculus. 

si. 

saccolithus. 

ras. 

ramus  acusticus  sacculi. 

mas. 

macula  acustica  sacculi. 
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BELAZIONE  sulla  Memoria  dei  Dottori  F.  S.  Monticelli  e 
G.  Crbtt  intitolata  :  «  Ricerche  intorno  alla  sottofamiglia 
Solenophorinae. 


Gli  Autori,  premessa  la  bibliografia  riguardante  l'argomento 
del  loro  lavoro,  studiano  anzitutto  la  forma  esterna  e  T  intema 
struttura  delle  specie  dei  generi  Solenophorus  e  Duthiersia  pas- 
sando in  rassegna  tutti  i  sistemi  di  organi.  Da  questo  studio  ri- 
sulta che  i  due  generi  sopradetti,  distinti  per  Tospite  nel  quale 
si  sogliono  trovare,  (poiché  il  genere  Duthiersia  si  trova  costan- 
temente parassita  dei  Varanidi ,  mentre  il  genere  Solenophorus 
lo  è  dei  Boidi)  lo  sono  anche  per  la  loro  interna  struttura  e 
devono  essere  conservati  distinti  nelle  classificazioni 

Gli  A.  studiano  quindi  i  generi  Solenophorus  e  Duthiersia 
nei  loro  rapporti,  zoologici  ed  anatomici  col  genere  Botriocephalus. 
Ne  risulta  che  le  afiìnità  dei  due  primi  generi  con  quest*ultimo 
sono  grandissime  ma  non  tali  tuttavia  da  legittimare  la  riunione 
proposta  dal  Perrier  dei  tre  generi  in  uno  solo.  Anzi  gli  Autori 
della  Memoria  affidata  al  nostro  esame  credono  di  poter  costituire 
pei  due  generi  Solenophorus  e  Duthiersia  una  sottofamiglia  di- 
stinta, quella  delle  Solenophorinae  da  contrapporsi  a  quella  della 
Botriocephalinae. 

Gli  A.  fanno  in  seguito  una  revisione  critica  delle  specie  fino 
ad  ora  conosciute  della  sottofamiglia  Solenophorinae, 

Questa  sottofamiglia  comprende  i  generi  Solenophorus  e  Du- 
thiersia. Pel  genere  Solenophorus  gli  Autori  conchiudono;  che  esso 
contiene  una  sola  specie  il  Sohnophorus  megalocephalus  di 
Creplin  e  che  le  numerose  specie  descritte  sono  semplici  sinonimi 
di  questa.  Anche  pel  genere  Duthiersia  gli  Autori  considerano 
una  sola  specie  la  D.  fimbriata  Diesino,  riunendo  ad  essa  la 
D.  elegans  Pbrrier. 

Per  fare  questo  studio  gli  Autori  hanno  esaminato  i  tipi  delle 
spècie  descritte,  conservati  nei  principali  Musei  d'Europa. 
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Una  tayola  di  disegni  raffiguranti  le  particolarità  più  impor- 
tanti di  struttura  accompagna  questo  lavoro. 

I  sottoscrìtti  ritengono  la  Memoria  presentata  dai  DotUm 
Monticelli  e  Crety  essere  un  buon  contributo  per  la  conoscenza 
dei  Solenoforini,  gruppo  di  Termi  parassiti  fin  ad  oggi  non  ben 
noto,  e  perciò  ne  propongono  la  lettura  alla  Classe,  e  qualora 
questa  lo  approvi,  la  stampa  nei  volumi  accademici. 


Torino,  8  gennaio  1891. 


G.    BlZZOZERO 

L.  Camerano  Relatore, 


L'Accademico  Segretario 
Giuseppe  Basso. 


"^^Slc^  " 


Digitized  by 


Google 


415 


CLASSE 


SCIENZE   MOBALI.   STORICHE   E   FILOLOGICHE 


Adnnanza  del  18  Oennalo  1891. 

PRESIDENZA    DEL    SOCIO    COMM.    PROF.    MICHELE    LBSSONA 
PRESIDENTE 


Sono  presenti  i  Soci:  Fabretti,  Vice-Presidente  dell'Acca- 
demia,  Flechia,  Direttore  della  Classe,  Claretta,  Kossi,  Bol- 
lati DI  Saint-Pierre,  Pezzi,  Ferrerò,  Carle,  Nani,  Cognetti 
De  Martiis,  Qraf  e  Peyron,  che  funge  da  Segretario  pel  Socio 
Senatore  Gaspare  Gorresio,  assente  per  motivo  di  salute. 

Si  legge  Tatto  yerbale  delVadunanza  precedente  che  viene 
approvato. 

Il  Socio  Ermanno  Ferrerò,  condeputato  col  Socio  Antonio 
Manno,  ad  esaminare  il  lavoro  del  Dott.  Carlo  Merkel  ,  inti- 
tolato «  La  dominazione  di  Carlo  I  d'Angiò  in  Piemonte  ed 
in  Lombardia^  ed  i  rapporti  di  essa  colle  guerre  contro  re 
Manfredi  e  Corradino,  »  presentato  per  essere  accolto  nei  vo- 
lumi delle  Memorie^  riferisce  intorno  a  questo  lavoro,  a  nome 
anche  del  collega  assente.  Nota  il  Relatore  Tattinenza  di  questa 
Memoria  con  le  due  dello  stesso  Autore  sopra  «  Il  Piemonte 
e  Carlo  I  d'Angiò,  »  già  stampata  nelle  Memorie  dell'Accademia; 
e  pone  in  rilievo  i  pregi  di  questa  terza,  considerandola  non  così 
sotto  l'aspetto  di^  lavoro  storico ,  come  sotto  quello  di  lavoro 
monografico.  Secondo  le  conclusioni  dei  Soci  Commissari,  la  Classe 
ammette  il  lavoro  del  Dott.  Merkel  alla  lettura,  e  in  seguito 
ne  approva  la  pubblicazione  nei  volumi  delle  Memorie  acca- 
demiche. 


Digitized  by 


Google 


416  CARLO    MERKEL 


LETTURE 


SUNTO  della  Memoria  del  doti.  Carlo  Mbrkbl:  «  La  domi' 
nazione  di  Carlo  1  d' Angiò  in  Piemonte  ed  in  Lom- 
bardia^ ed  i  rapporti  di  essa  colle  guerre  contro  re 
Manfredi  e  Corradino.  » 


Questo  lavoro  si  compone  di  due  parti:  La  prima  esamina 
i  preparativi  fatti  da  Carlo  d'Angiò  innanzi  di  recarsi  alla  con- 
quista di  Sicilia  ;  li  esamina  sia  nelle  trattative  diplomatiche  coi 
pontefici  e  coi  signori  dell'Italia  settentrionale,  sia  nei  negoziati 
per  avere  Tufiicio  di  senatore  di  Roma,  sia  anche  nei  trattati  di 
pace  fatti  coi  comuni  piemontesi,  affine  di  essere  libero  nell'im- 
presa. Questa  parte  termina  colla  descrizione  del  passaggio  del- 
Tesercito  angioino  per  1*  Italia.  In  tale  periodo  la  dominazione 
del  conte  di  Provenza,  limitata  dapprima  solo  alla  parte  sud- 
ovest  del  Piemonte,  servi  di  mezzo  a  numerose  alleanze  anzitutto 
coi  marchesi  di  Busca,  di  Monferrato  e  di  Saluzzo,  poi  coi  Tor- 
riani,  e  cosi  via  via  coi  comuni  e  signori  più  lontani. 

Nel  secondo  periodo  la  dominazione  di  Carlo  d'Angiò  sul 
Piemonte ,  anzi  la  sua  egemonia  suU*  Italia  superiore  non  influì 
più  sui  fatti  del  regno  di  Sicilia;  ma,  all'opposto,  ebbe  in- 
fluenza da  questi.  Qui  l'autore  studiò  le  condizioni,  in  cui  rima- 
sero il  Piemonte  e  la  Lombardia  subito  dopo  il  passaggio  dell'e- 
sercito angioino  ;  allora  i  guelfi  ebbero  dappertutto  il  sopravvento, 
ma  senza  che  perciò  Carlo  acquistasse  su  questi  paesi  maggiore 
potenza.  Cresciuto  poi  il  potere  di  lui  nell'Italia,  ed  aumentate 
pure  le  sue  pretensioni,  i  guelfi  dell'Italia  settentrionale  si  raf- 
freddarono verso  di  lui;  quindi  l'autorità  del  re  sull'Italia  set- 
tentrionale diminuì  ancora,  e  fu  persino  resa  possibile  la  traversata 
di  Corradino  per  la  Lombardia    ed    il   Piemonte.    Allora   Carlo 
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d'Angiò,  fatto  accorto  del  vantaggio  che  per  lui  aveva  la  signoria 
del  Piemonte  e  della  Lombardia,  liberato  altred  dall'opposizione 
dei  papi  all'estendersi  della  saa  potenza  e  cresciuto  in  questa 
per  la  vittoria  riportata  su  Corradino,  chiese  ai  comuni  lombardi 
la  riconferma  dei  trattati,  con  cui  essi  nel  1265  si  erano  im- 
pegnati ad  aiutarlo,  e  riusci  nel  suo  intento.  Cosi  nel  1270, 
anno,  con  cui  si  chiudono  le  ricerche  contenute  in  questo  lavoro, 
tutta  l'Italia  settentrionale  era  sottomessa  a  Carlo  d'Angiò  ;  ma 
in  misura  diversa,  poiché  mentre  sulla  Lombardia  Carlo  ebbe 
solo  una  autorità  morale ,  per  cosi  dire ,  la  quale  poi  ai  primi 
rovesci  da  lui  toccati,  si  sfasciò  ;  nel  Piemonte,  all'opposto,  ebbe 
una  vera  signoria,  la  quale,  sebbene  sia  poi  anch'essa  rovinata 
in  poco  tempo,  ciò  non  di  meno  conservò  tenaci  radici. 


L*  Accademico  Segretario 
Gaspare  Gorresio. 


Atti  della  R,  Accademia,  -  Voi.  XXVI.  28 
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DONI 


ALLA   REALE   ACCADEMIA   DELLE  SCIENZE 

VI    T*»IN* 

OPERE   ACQUISTATE   PBB  LA  SUA  BIBLIOTECA 
dal  38  Dloembre  1890  aU'  11  Gennaio  1891 


Classe  di  Seienie  Fisieho,  Natematidit  «  Natiralì 


NB.  Le  pabblicatloni  noUte  con  un  aiteritco  ti  hanno  in  cambio; 
quelle  notate  con  due  «i  comprano;  e  le  altre  tenta  atteritco  ti  ricevono  in  dono 


Stazione  fnoiog.   *  Le  Slazìonì  Sperimentali  apirarie  italiane  :  Organo  delle  Stazioni  agrarie  e 
'*^'^''  dei  Laboratorii  di  Chimica  agraria  del  Regno,  ecc.,  diretto  dal  Prof.  log 

Mario  Zecchini;  voi.  XIX,  fase.  5.  Asti,  1890;  in-S». 


Accademia 

•li  Scienze  ed  Arti 

(li  Rata  via. 


M. 


M. 


"  Tijdschrift  voor  Indiscbe  Taal,  Land-en  Volkenkonde;  oitgegeveQ  door  het 
Bataviaasch  Genootschap  van  Konsten  en  Wetenscbappen  ,  etc.  ;  DeeI 
XXXIV,  Aflevering  1.  Batavia,  1890;  in-8^ 

Notalen  van  de  Algemeene  en  Restuarg-Vergaderingen  van  het  Bata- 

viaascb,  etc.,;  Deel  XXVlll,  1890,  Afler.  1.  Batovia,  1890;  in-8o. 

Nederlandsch-Indisch  Plakaatboek,  1609-1811,  door  Mr.  I.  A.    van  der 

Chus;  zeveude  Deel,  1755-17G4.  Batavia,  1890;  in-8^ 


L»  Direzione     *  Jahrbach  iiber  die  Fortschritte  der  Mathematik  begri)ndet  von  C  Ohbt- 


(Rcrlioo). 


MANN,  etc,  herausg.  von  Emil  Lamp:  Band  XX,  1888,  Hefl  1.  Berlin,  1890; 
in-8». 


Reale  Accademia  *  Det  kgl.  Dansko  Vìdenskabemes  Selskabs  Skrifler,  6«  Raekke,  nalorvi- 

dciie  sci*«oip  dcnskabelìg  og  mathematisk  Afd.  :  Bd.  VII,  l  —  Studìer  over  nogle  no- 

.1.  Copenaghen.  merlske   Funktioner   af  .1.  I».  Gran  ;  8  -  Methoder  til   korte  Tiders, 
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saerlig  Rotationsliders^  Udmaaling:  En  oxperìroental  Undersdgelse  af 
R.  PiTTZ  :  3  —  Cirolanidae  et  familìae  nonnullae  propinqaae  Musae 
Uaimiensis  ;  et  Bidrag  til  Kandskaben  om  nogle  Faroilier  af  ìsopode 
Krebsdyr  ved  U.  I.  Uansbiv.  KjòlienhavD,  1890  ;  ìn*4o. 

Oversigl  over  det  k.  Danske  Vidensk.   Selsk.    Forhandlìnger  og  deìls  r.acc.  deii«  sc. 

Mellemmers  Arbejder  i  Aaret  1890,  n.  3  (Mare-Mai).  Kìòbenhavn,  1890;  <!>  Copeoagheo. 
in-8r 

Neue  Annaien  der  k.  Sternwarte  Bogenhaosen  bei  Miinchen  ;  aufkoslender  r.  osservatorio 

k.  bater   Akaderoie  der  Wissenscbaflen,  berausg.  von  Hugo  Sbbliger,  ^i  Bogenbaosea 

Director  der  k.  Sternw.;  Band  I.  Miinchen,  1890;  ìn-4''.  ^ 

*  Annales  de  la  Société  belge  de  Microscopìe;  t.  XIII,  3  fase.  Bruxelles,  socieU  belga 

loOfì  .   ìn.Ro  **'*  Microscopia 

I»W  ,   in-»«».  (Brusselle). 

—  Bolletìn  de  la  Société  belge  de  Microscopie;  t.  XVll,  n.  9.  Bruxelles,  là. 
1890  ;  in-8^ 

*  Bolletin  of  the  Moseum  of  Comparative  Zoology  at  Harvard  College  ;  voi  Museo 

XX,  n.  3.  Carnivora  and   artiodactyla,  by  W.  B.  Scott:  Perissodaclyla,  '''J^^'^LTT" 

by  Henry  F.  Osboin   Cambridge,  1890;  n-8^.  ^  *^  " 

*  Annales  de  la  Société  géologique   de  Belgique:   t.  XVII,  l*  et  9*  livrais.  società  geologica 

iJège,  1890;  in.8*.  ^^^«^'{J^ 

"  Berichte  iiber  die  Verhandiungen  der  k.  Sàchsischen   Cesellscbaft  der  r.  soc.  Sassone 

Wissenscbaflen  zu  Leipzig,  math.-pbys.  Gasse  1890;  II.  Leipzig,  1890;  **'*lj,^,^,?" 

in.8^.  ^   ^ 

*  Zoologischer  Anzeiger  berausg.^von  Prof.  I.  V.  Cabus  in  Leipzig,  etc. ,  L  v.  CAtos 

XIII  Jabrg.,  n.  35i.  Leipzig,  1890;  in  8«.  t*-'»»*^*) 

'  Journal  of  tbe  B.  Microscopical  Society  of  London;  1890,  part  6.  London,  r. società 

1890,  in.8«-  -f^r/.l" 


*  Balletin  de  la  Société  imperiale  des   Naturai isles  de  Moscou,  etc.  ;  année  società  impeiiaU 

le'Naturalisl' 
di  Mosca. 


1889;  n.  4;  année  1890,  n.  1.  Moscou,  1890;  in-8«  de'Waiuraiisti 


*  Atti  deirAccademta  Pontaniana;  voi.  XIX,  XX.  Napoli^  1889-90;  in-4*.         acc Poutanboa 

di  Napoli. 

indice  di  tutti  i  volumi  degli  Atti  della  Società  e  dell'Accademia  Pon-  id. 

taniana  pubblicati  dal  1810  al  1890;  1  fase.  ìn-4*. 

• —  Annuario  deirAccademla  Pontaniana,  1891  (anno  CCCCXUX  della  sua  io. 

fondazione).  Napoli,  1891  ;  1  fase.  io-lO''. 
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Circolo  Mttem.    *  Rendiconti   del  Circolo  noatematico  di  Palermo;  t.  IV,   fase.  6.  Palermo, 

di  Palermo.  loon.   :»    Qa  ». 

loyO;  in-o*  gr. 

Società         Joarnal  de  la  Société  physico-cbimiqae  rosse  à  TUniversité  de  S.-Péterbourg: 
a?*pt^*^l;V.  l   XXII.  n.  8.  S.-Pélersbourg,  1890;  in-S». 

osserv.  aitroDom    *  Bepertorìam  Fiàr  Meteorologìe  heraasg.  von  der  k.  Akademie  der  Wisseo- 
dì  pieiroborgo.  schaften,  redigirt  von  Dr.   H.  Wild;  Band  XIII.  St.-Pélersbourg,  1890; 

in.4'. 

socieUi  generale  Bollettino  della  Società  generale  dei  Viticoltori  Italiani;  anno  V,  n.  93,  94. 
del  \iticoi  lui.  i^^jnng    jg9o.  in.8o  gr. 

(Roma).  '  '  ° 

La  Diresione      •  Rivista  di  Artiglierìa  e  Genio;  voi.  IV,  dicembre  1890.  Roma;  in-8^. 

(Rena). 

Club  aipioo  Ita'.  *  Rivista  mensile  del  Clab  alpino  italiano,  ecc.;  voi.  IX,  n.  19.  Torino,  1890; 

(Torino).  j^^  ^ 

La  Direxione     *  Notarìsia  —  CommenlaHam  pbycologicam ,  eie.  Rivista  bimestrale  consa- 
(Vcnexia).  ^^^^   ^^^o  studio   delle  alghe,  ecc.;  anno  V,  n    91.    Veneiia,   1890; 

in-8^ 

Governo         Department  of  the  Interior  ^  Monograpbs  of  the  United  States  geological 

''X^illguio)'"  Survey;  voi.  XV,  part  I,  Texl:  The  Potomac  or  Younger  Mesozoic  Flora, 

by  William  Morhis  Fontaiub  ;  —  pari  II,  liales:  voi.  XVI  —  The  Paleozoic 

Fishes  of  North  America,  by  John  Strong  Nbwbbrìy.  Washington,  1889: 

3  voi.  in-4«. 

M.  Eight  annual  Report  of  the  United  States  geological  Survey  lo  the  Se- 

cretary  of  the  Interior,  1886-87  .  by  1.  W.  Powbll  Director;  parls  I,  II. 
Washington,  1889  ;  in-4'*. 

M.  Balletin  of  the  United  States  geological  Survey  :  n.  54  —  On  the  thermo- 

electric  measurement  of  high  temperatures  :  n.  55  —  Report  of  work 
done  in  the  division  of  Chemistry  and  Physics»  roainly  during  the  fiscal 
year  1886-87;  u.  56  »  Fossil  wood  and  lignite  of  the  Potomac  forroa- 
tion;  n.  57  —  A  geological  reconnaissance  in  southwestern  Kansas. 
Washington,  1890;  in-8^ 

L'Autore.         ^ì®  Thermalquelleii  Wiesbadens  in  cbemiseher  beziehang;  von  Dr.  R.  Fii- 
sBNius.  Wiesbaden,  1890;  1  fase.  in-8^. 

L*A.  Sur  les  lois  des  grandes  épidémies  calarrhales,  la  manière  de  les  vérifier,  et 

sur  quelques  graves  complications  thorachiques  :  Note  adressée  aa  X. 
Congrès  inlernational  de  Médecin  à  Berlin  par  le  Prof.  L.  Calassi.  Rome, 
1890;  1  fase.  in-8''. 
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S.  LAcmA  —  Medicina  esalta  terapeatica  dosimetrica, ecc.;  anno  Vili,  n.  11-19. 
Torino,  1890;  in-8o. 


S.  LftOtA. 


U^  ndoovements  périodìqaes  du  sol  dccusés  par  des  niveaiix  à  bulle  d'  air  ; 
par  M.  Plaktamour  (Exlr  des  Jrchires  des  Sciences  phisiques  et  natu- 
relles   l.  XXIV,  p.  441);  1  fase.  in-8«. 

Recherches  sar  la  consiilution  des  spectres  d'émissìon  des  éléments  chimi- 
j  ques,  par  I.  R.  Ridberg  cMémoire  présente  à  TAcadémie  R  des  Sciences 

de  Suède  le  13  Novembre  1889).  Stockolm,  1890;  155  pag.  ìn-4r 


L'Autore. 


€las8«  di  Scienze  Morali,  Storiche  e  Filologiclie 

Dal  4  al  18  Gennaio  1891 


Donatori 

*  Poblications  de  TCcole  des  Lettres  d^Alger  —  Ballelin  de  Correspondance   gcu<,u  di  Leturt 
Atrìcaine  :  —  Essai  sur  la  vie  et  les  ouvrages  du  chroniquenr  Gonzalo  de        d'Algeri. 
Ayora,  suivi  de  fragments  iuédits  de  sa  Chronique*;  par  E.  Cat     raris^ 
1890;  I  fase,  in-8^ 

Rites  égyptiens  —  Constructìon  et  production  des  édifices;  par  E.  Le-  id. 

rftBvsB.  Paris,' 1890;  1  fase.  in-S**. 

Le  dialect  de  Syouah;  par  René  Basset.  Paris,  1890;  1  fase,  in  8**.  id. 

^  Analele  Academiei  Romane;  Seria  %  tom.  XII,  1889-1890  (parlea  admini-    Acod.  Rumeo» 
slrativa  si  desbaterile).  Rncuresci,  1890;  in-4".  de"»  scieoxe 

'  '  ^  (Biikarest). 

Indice  alfabetici!   alil   cuprinsuluY  volum     XI,  din  sor  l',  si  1-X  din  i^^ 

seria  2«.  Bucuresci,  1890;  1  fase.  in-4*. 

Nonla  la  Romàni;  Sludid  i^toricoetnograficii  comparati  vii  de  S.  Fi.  Mariana. 
Bocuresci,  1890;  1  voi.  in -8". 

"      Lege,  Statuto,  Regulamente  si  Decisiuni;  MDCCCXC.  Bucuresci,  1890; 
!  fase.  in-«6«. 


Id. 


*  Det  kgl.  Danske  Videnskabernes  Selskabs  Skrifter.  6  Raekke,  hìst.  og  Reale  Accademia 
philos.  Afd.  ;  1  Band,  1.  —  Beroringer  nollen   de  fìnske  og  de  baltiske      «ielle  Scienze 

(litaniskletliske)  Sprog;  En  sproghislorisk  Undersogelse  af  Wilh.  Tbom  **'  Copeoaghco. 
SOM.  Kjdbenbovn,  1890;  in-4''. 
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Bihi.  oaiionaie    Biblioteca  nazionale  centrale  di  Firenze  —  Bollettino  delle  Pabblicazioni  H»- 
ili  Fir«nio.  ijgQo  riceyate  per  diritto  di  stampa;    1890,  n.   ItO.   Firenze,  1890; 

in-8®  gr. 

Lipsia.         Allgeroeine  deatsche  Biographie;  (Band  XXXI,  Lfg.  3  and  3)  and  153  1&3 
*    *  Lieferang;  Leipzig»  1890;  in-8®. 

R.  Accademia     Hìstorìa  do  Infante  D.   Daarte,  Innào  de  el-Rei  D.  Joào  IV,  por  Jote 
delle  scienie  Ramos-Coblho  ;  t.  II.  Lisboa,  1890 ;  in-8». 

di  Lisbona.  »?  » 

La  Direziooe     Noovo  Giomale  Arcadìco  di  Scienze,  Lettere  ed  Arti;  serie  3,  voL  111  e  I>\ 
(Milano).  fj^g^.   g_,Q  Milano,  1890;  in-8^ 


(Milano)        Card.  Guglielmo  Massaia  Capp.  —  I  miei  trentacinqae  anni  di  missione  nel- 
l'alU  Etiopia;  voi.  Vili.  Milano,  1890;  in-4^ 


*    » 


8oe.  di  Geografia   ^  Bolletin  de  la  Société  de  Géograpbie,  etc.  ;  7«  sèrie,  t.  XI,  3*  trimestre 
(P«"8»)  1890.  Paris,  1890  ;  in-8^ 

M  *  Gompte-renda  des  séances  de  la  Commission  centrale   de  la  Société  de 

Géograpbie,  etc;  1890,  n.  16  et  n,  pag.  533-584.  Paris  ;  in-S*". 

R.Depuuiione     ^  Indiccs  cbronologici  ad  AnHqmtates  lUU,  M.  jE,  et  ad  opera  minora  Lad. 

di  storia  Patria  Ant.   McRATORii  i  scripscnint  Joannos   MicbSel   Battaglino  et   Joseph 

(Tonno).  Calligaris;  operìs  moderamen  sibi  sosceperunt   Carolas  Cipolla  et 

Antonias  Manno,  Caratores  Taarinenses  stadiis  bìstoriae  patriae  promo- 

vendis;  fase.  Ili  (pag.  131-180).  Aagustae  Taarinorum,  An.  M.D.CCC.XC; 

in-4*'. 

G  coBA        *  Cosroos  —  Comanicazioni  sai  progressi  più  recenti  e  notevoli  della  Geo- 
(Torino).  grafia  e  delle  scienze  affini  ;  del  Prof.  G.  Gora  ;  voi.  X,  n.  5-6.  Torino, 

1890;  in-8*  gr. 

La  Diretiooo     ^'  HosaHo  e  la  Naova  Pompei  —  Periodico  mensuale,  ecc.;  anno  Vll^qaad. 
(\aiiedi Pompei).         13.  Valle  di  Pompoi,  1890;  in-8®. 

LAuiore.  Sopra  la  sorveglianza  speciale,  la  libertà  preparatoria,  e  Pammonisione  re- 
pressiva; Cenni  critici  precedati  da  an  santo  storico  di  alcane  recenti 
proposte  per  rimedii  preventivi  e  repressivi;  del  Dott.  Emilio  Bbcsa. 
Milano,  1866;  1  fase.  ìn-8^ 

LA.  Stadi  salla  recidiva,  del  Dott.  Emilio  Brvsa;  voi    I,  parte  l^  Milano,  1666; 

in.8*. 

U'  Il  Codice  penale  zarigbese  entrato  in  vigore  il  r  febbraio  187f;  versione 

italiana  preceduta  da  un'lntrodazione  critica  dell'Avv.  Emilio  Bbusa,  con 
note  del  medesimo  e  del  Prof.  Francesco  Carrara,  a  servizio  della  Le- 
gislazione patria  e  comparata.  Venezia,  1875;  i  voi,  in-8*. 
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I  pareri  sul  processo  Arnim  in  seconda  istanza,  con  alcune  censì derazioni       L'Amore. 

a  servizio  della  futura  legislazione  italiana;  di  Emilio  Brusa.  Venezia, 
1875;  1  fase.  in-8o. 

Deirodierno  diritto  internazionale  pubblico;  Studi  critici  di  Emilio  Brdsa.  u. 

Prato,  1875;  I  voi.  in-8". 

Des  récidivistes,  par  M.  Emile  Brusa.  Toulouse ,  1876;  1  fase,  in-8^  picc.  u. 

De  la  Science  en   general  et   de  TÉcole  pénale  italìenne  en  particulier;  id. 

Discours  d'entrée  lu  le  l6  février  1878,  par  Emile  Bbusa,  Prof,  à  TUni- 
versité  d'Amsterdam.  Amsterdam,  1878;  1  fase.  in-8®. 

Necrologie  »  Guido  Padelletti;  1843-1878  (Extr.  de  la  Revue  de  droit  inter^  u. 

national  et  de  légUlation  eomparée,  livr.  Ili,  1878);   par  Emile   Brusa; 
1  fase.  in-8®. 

E.  Brusa  —  La  Riforma  penitenziaria  in  Italia.  Roma,  1879;  1  fase.  in-8®.  u. 

Emilio  Brcsa,  Prof,  di  Diritto  penale  nella  R.  Univ.  di  Torino  —  Il  progetto  i.i. 

di  Codice  penale  croato  confrontato  con  quello  austriaco  e  col  codice 
ungherese  da  Emilio  Taopfbr.  Civitavecchia,  1880;  t  fase,  in-8^ 

Emilio  Bbusa  —  Sul  giurì,  ad  occasione  delle  recenti  discussioni  dei  giuristi  u 

svizzeri.  Torino,  1889;  1  fase,  in-8^ 

Codice  penale  olandese,  3  marzo  I88i,  tradotto  e  annotalo  a  cura  della  /N-  ij, 

vUta  penale  \  con  cenni  storici   di  Emilio  Brusa.  Firenze,  1889;  1  fase. 

Emilio  Brusa  —  Del  reato  commesso  all'  estero  (Estr.  dalla  Rwitta  penale,  ,j 

voi.  XVI,  fase.  5,  1889);  pag.  37  in-8". 

Emilio  Brusa  —  Del  reato  commesso  air  estero  (Estr.  dalla  BivUia  penale^  u. 

voi.  XXIII-XXIV,  1889-83);  pag.  7i  ;  in-8«. 

II  terzo  congresso  internazionale  penitenziario  e  quello  antropologico  crimi.  U* 

naie   (Estr.   dalla   Rivista  penale,  voi.  XXIII,    XXIV,   1886);  <H  Emilio 
Brusa;  1  fase.  ìn-8o. 

Emilio  Brusa,  Prof,  di  Diritto  nella  R.  Univ.  dì  Torino  —  Sul  nuovo  positi-  u, 

vismo  nella  giustizia  penale;  Riflessione  di  un  criticista  che  preferirebbe 
il  vecchio.  Torino,  1887;  1  voi.  in-8*. 

Prolegomeni  al  Codice  penale,  di  Emilio  Brusa,  Prof.  ord.  neirUniv.  di  To-  la. 

rino.  Torino,  1888;  1  voi.  in-8''  picc. 
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L'Autore.  Bìblìographìe  pénilentiaire  et  pénale  en  Italie  depais  le  coiDmencement  do 
siècle  jusqu'à  nos  jours,  par  M.  Emile  Drusa,  Prof,  de  Droit  à  l'Uoiv. 
de  Turin.  Rome,  1888;  157  pag.  in-8». 

la.  E.  Brusa  ~  Osservazioni  sul  libro  I,  (itolo  I  del  progetto  di  Codice  penale 

per  il  Regno  d'Italia,  approvato  con  la  Legge  39  nov.  1888;  Analogia 
neirinterpreta/ione  della  l^gge  penale,  efficacia  nel  tempo  e  nello  spazio. 
Milano,  1889;  1  fase.  in-S*". 

i.i  Della  concausa  neiromicidio  (art.  348  del  progetto  di  Codice  penale  italiano) 

Torino,  1889;  1  fase,  in-8^ 

la  E.  Brosa  -  Sul  sistema  penale  del  nuovo  progetto  di  Codice.  Roma,  18^; 

1  fase.  in-8<>. 

L  Autore  Relazione  alla  Commissione  direttiva  dei  festeggiamenti  per  la  commemo- 
razione centenaria  della  scoperta  del  Nuovo  Mondo  nel  1899  (del  Sin- 
daco di  Genova ,  Presidente  della  Commissione,  Comm.  Gastagkou). 
Genova,  1890;  1  fase.  in-4». 

G.Mm»TiKTi.  Dott.  G.  Mazzatinti,  Prof.  nel  R.  Liceo  di  Forlì  -  Inventari  dei  manoscritti 
delle  Biblioteche  d'Italia;  Pubblicazione  bimestrale,  anno  I,  n.  1.  Forlì, 
1891;  in-4''. 

L'A.  Gio.  Ormbzzano  —  Cenni  storici  sul  R.  Collegio  Carlo  Alberto  per  gli  Stu- 

denti delle  Provincie  in  Torino,  e  sulle  varie  fondazioni  al  roedesìoo 
annesse.  Torino,  1891;  1  voi.  in -8®. 

L'A.  Convitto  nazionale  di  Genova  —  Villeggiatura  e  viaggi  d'istruzione  negli  anni 

1888,  1889,  1890;  Relazioni  del  Preside -Rettore  ,  Dott  Paolo  Pavesio. 
Genova,  1890;  1  fase.  in-8<». 

Il  Traduciore  Collection  Orientale  —  l.  XVI  :  2^  sèrie,  t.  Il  —  Tezkereh-ì-Evlié  -  Le  Me- 
morial  des  Saints  traduit  sur  le  manuserit  ouì'gour  de  la  BibtiothèqiM 
nationale,  par  A.  Pavet  de  Courteìllc;  ports  1  and  9.  Paris,  1889; 
in-foP. 

L'A.  Cesare  Correnti,  a  proposito  del  libro  di  Tulio  Massarani;  Parole  di  Gaetano 

Sangiorgio.  Torino,  1890;  1  fase.  in>8<>. 


Torino ,  Stamperia  Reale  della  Ditta  G.  B.  Paravia  e  r. 
258  (350)  10  ni -91 
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CLASSE 


DI 


SCIENZE    FISICHE,   MATEMATICHE   E  NATUEALI 


Adunanza  del  25  Gennaio  1891. 

PRESIDENZA   DEL    SOCIO   COMM.    PROF.    MICHELE    LESSONA 
PRESIDENTE 

I  Sono  presenti  i  Soci;  Oossa,  Direttore  della  Classe,  Bruno, 
Bbrruti,  Succi,  D'Ovidio,  Bizzozbro,  Ferraris,  Naccari,  Mosso, 
Spezia,  Girelli,  Qiacomini,  Camerano,  Segre  e  Basso  Segretario. 
Letto  ed  approvato  l'atto  verbale  deiradunanza  precedente, 
fl  Presidente  partecipa  la  dolorosa  perdita  di  due  Soci  Corri- 
.j^ndenti  deirAccademia ,  cioè  quella  del  luogotenente  generale 
6.  B.  LiAGRE  e  quella  di  Edoardo  Sano,  della  Società  di  Scienze 
ed  Arti  di  Edimburgo. 

Vengono  presentati  in  dono  all' Accademia,    a   nome  dei   ri- 
spettivi  Autori: 

1^  Dal  Socio  Basso,  «  Annuario  meteorologico  italiano 
f^blicato  per  cura  del  Comitato  direttivo  della  Società  me- 
teorologica italiana  (anno  VI,   1891);   1  voi.  in-16°; 

2^  Dal  Socio  Naccari,  «  La  Scuola  tecnica  ed  il  Gin- 
nasio^   »   del  Prof.  Eugenio  Sbmmola  di  Napoli; 

3**  Dal  Socio  Segre,    «  Guida  del  calcolo  delle  coordi^ 
te  geodetiche t  »   del  Prof.  Nicodemo  Jadanza,  dell'Università 
Torino. 

Il  Pocio  D'Ovidio  legge  un  suo  lavoro  che  si  collega  ad  altri 
già  presentati  in  adunanze  precedenti,  col  titolo:  Sulle  coniche 
confocali  nella  metrica  proiettiva.  Questa  monografia  sarà  pub- 
blicata negli  Atti. 


AUi  disUa  R.  Accademia  —  VoL  XXVI  29 
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LETTURE 


Sulle  coniche  confocali  nella  metrica  proiettiva; 
Nota   di    ENRICO    D'OVIDIO. 


§  1.  La  presente  Nota  fa  seguito  a  quella  dal  titolo:  Le 
proprietà  focali  delle  coniche  nella  metrica  proiettiva^  inserita 
negli  Atti  deir Accademia  di  Torino  (voi.  XXVI,  10  gennaio  1891), 
e  presuppone  la  conoscenza  di  una  parte  di  essa,  cioè  dei  §§ 
1,  2,  3,   10. 

La  conica  A  assolato  del  piano  abbia  per  equazioni  in  coo^ 
dinate  di  punti  e  di  rette 

a,,=^a,x's  =  0  ,    of^=2a,|%  =  0  ,     (A=l  ,  2  .  3)  , 

ove  akOCk=^l  ;  e   siano   a^a^a^a^^   oc  =  0CiOCfa^   i   discriminanti 
di  <^xx  »  %  9  onde  a  «  =  1  . 

Una  conica  C  qualunque  del  piano  abbia  le  equazioni 

^xx  =2  ^*  ^**  =^  '    V«  — S  ì'*  ^**  =  ^   ' 

ove  Cjk7jk=l  ;  e  siano  c^c^CfC^,  y=yiy,Y,   i   discriminanti  di 
Cxx»  yci»  oiide  cy  =  l  . 

I  due  invarianti  simultanei  di  a^^,  y^  sono 

ove  hkl  sta  pei  gruppi  123,  231,   123. 

II  covariante  simultaneo  di  a^-r»  ^xx  è 

Wxx=]2(^*'y'  +  ^''y*)^*  • 

Posto  X|  :  X|  =  X,  una  conica  qualunque  C^  della  schiera  con- 
focale a  C  avrà  le  equazioni  (cfr.  la  Nota  citata,  1   e  3) 
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ove 

Le  A  e  C  non  sono  altro  che  Ci,o  e  C^.t . 

Se  si  pone  a^y,— aj;t=(c«!y)* ,  Xj)/,— X,X'i=(XX'),... ,  si  avrà 

(ayx)*=(«7)A  ,     (7xyv)*=(a7)*(^')  • 

Tutte  le  coniche  -4  ,  C  ,  C^ , .  .  .  sono  riferite  al  triangolo 
autoconiugato  rispetto  a  J.  e  C  e  a  tutte  le  altre.  Indicando 
con  Oa  e  Oa  un  vertice  e  il  lato  opposto  di  questo  triangolo, 
con  P^  e  P^  i  punti  Co* ,  con  P^  e  P^k  i  punti  C^Ok ,  con  Pk 
e  |)^  i  segmenti  P*  P'* ,  P^  P'^  nel  senso  della  metrica  proiet- 
tira,  avremo  (Nota  cit.,  2) 

((xyUcospM  =  (Xiyi+(Xiy^  ,     (a7x)*co8|>^=a*7y+a,7u  ; 

e  quindi 

a*(a7)*(cos|>j^—co8|)fc)  =  2 aX= costante  con  X  , 
e 

S ^=0- 

^^COS|?xA — COSjp* 

Àvr«mo  anche 

<^\(oty)\^ìì^Pk  =  '-'i(X(Xkykyt  >  ^\{<^yi)\^rì*p^=—iaat,y^y-^  , 
onde 
«**(a7)**(s«»*J^*— 8en*pJ  =  2aX[2aX  +  2a4a;j7/+a,7*)]  ; 

e  quindi 

y] a% («7)% (8en*|>jk— 8en*j)^)  =  4aX(3aX  +  2a)  =  cost.  con  X  , 

e 

'^<^k{or/)\{sen^Pk-'Ben^p^)=0  . 

La  penultima  equazione  e  1*  analoga  relativa  ali*  indice  k 
porgono 

«%  («7)'*  t^eu* J>A  -  8en»|>  J  -  a**  («7)%  (sen*i>;j — sen*!)^) 
=  4aXa|(a7)^=cost.  con  X; 
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e  le  stesse  due  equazioDÌ,  avendo   nullo  il  risultante  rispetto  a 
2aX,  porgono  altred 

[a%(a7)\(8en*|);,--sen*i?j^)— aVa^')%(sen*j>*— senVu)]* 
a*  («i  7*  +  «*  7/)  «^  (^)**  (sen*l?A — sen' j)^)  H  _  ^ 
-  a*  (a*7/  +  «/7*)  «%(a7)%  (sen^p*—  8en»i>x*)  J 


+  a/(a7), 


Va  notato  che  «^(07)*  ,  a*(a7)*  ,  a/(«7)/  sono  proi)orzionali  ad 
altre  quantità  formate  mediante  le  distanze  tra  i  fuochi  (Nota 
cit.,  3  e  4),  e  quindi  possono  esser  surrogate  da  queste  quantità  \ 
in  quelle  relazioni  in  cui  entrano  omogeneamente.  Del  pari  ataiC,,. 
(^lO'kCk  1  ^A«*Ci  sono  proporzionali  ad  altre  quantità  formate  me- 
diante pk^  Pki  Pi  (ibid.). 

Adoperando  le  denominazioni  adottate  nella  precedente  Nota, 
quelle  ora  esposte  sono  delle  relazioni  fra  le  grandezze  degli  asà 
principali  di  due  coniche  confocali. 

Nel  caso  più  ovvio  che  l'assoluto  A  si  riduca  a   una  cofqdia 

di  punti,  basta  supporre  «,=0  e  ricordare  che  allora  si  assume     , 

sen  t)L  ' 

p*A  =  lim per  ««=0,  e  cosi  via.   Dedurremo  cosi  da  una 

a 

delle  precedenti  relazioni 


aia«78 
P\i  —P\t  =P\  — i>% = cost. 

In  aggiunta  al  §  2  della  Nota  precedente,  osserviamo  che 
per  un  assoluto  qualunque  si  ha 

con»  r      ncn»u  -     ^  ^/V/(^Y)^(^^^*7^^  y^7^^^)    . 
sen  pf^ — sen  p|^ — —  , 

(a7)^(«7)^ 

e  quando  «8  =  0, 

%  2.  Nella  schiera  A,  C,  C^,...  vi  sono  due  coniche  che  pas- 
sano per  un  punto  dato  P'(a\,  x\,  a\).  Le  loro  tangenti  ^,  /^ 
in  P  sono  i  raggi  doppi  deirinvoluzione  delle  coppie  di  tangenti 
tirate  da  P'  alle  coniche  della  schiera,  e  sono  quindi  perpendi- 
colari.  I  valori  del  parametro  X  corrispondenti  alle  due  coniche 
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per    F^  siano  X',  V;  cosicché  saranno  esse  indicate  da  C^»,   Cv». 
Saranno  À'  e  )."  le  radici  della  equazione 

e   però  sarà 

Qy)  (  >;.")  =  2  -^^^  Vx*  7x/  =a  «^'x'  ^*t  +  «^  'x^  Xj  X,  +  7  c^x'  X\  , 

V,>^=7c^,.  ,     X^X^  +  X',X^:=-t*.v  ,     X',X^  =  aa.,,,  ; 

e  per  X,=:7yi,  Xjrr  —  a^  avremo 

7vrA"A=— («7)*(«7)/^*'  • 
Se  poniamo 

»  r 


•*•» 

A       , 

=T»    , 

—  =  r»  , 

7« 

VVA 

7x"A  ^^ 


sarà 


.,„=. ,  ..„.s^-. .  «.»^s^  ^ 


ed   otterremo  per  le  tangenti  ^',  ^"  le  equazioni 

Inoltre  sarà 

e  quindi 

a/,:^,:a/,=:(T'TOt:(T'A:(T'A  . 

Sì  ha  pure 

^*=...=-(«7).(«7).(«y).  , 

'h-ki/viyvkyv'i        («v)i(«7)«(«7)i^*a^/ ' 

§3.  Consideriamo  una  retta  data  o(<i)^  =  0).  Le  coniche, 
rispetto  a  cui  il  triangolo  t't'o  è  autoconiugato,  formano  una 
rete,  e  l'equazione  di  una  di  esse  in  coordinate  di  punti  è 
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yi=T^   ,      y,=T  ^ 


i=W^ 


sostituzione  di  modulo  (t'i^w). 

Le  stesse  coniche  formano  im  tessuto.  E  siccome  i  vertici  del 
triangolo  i' i'  o  hanno  le  equazioni 

cosi  l'equazione  della  precedente  conica,  considerata  come  elemento 
del  tessuto,  in  coordinate  di  rette  sarà 

f^i       /^i       Fi 

Quelle  coniche  della  rete-tessuto  che  passano  pel    punto  O4 
costituiscono  un  fascio:  esse  verificano  la  condizione 

Una  di  queste  coniche   tocca  0^,  e  sia  1{^:  per  essa  si  verifica 
Taltra  condizione 

e  in  virtù  delle  due  condizioni  l'equazione  di  U^  sarà,  in  coor- 
dinate di  punti, 


=  0   . 


Del  pari,  una  conica  del  fascio  tocca  (7/ ,  e  sia  i2|  :  la  sa& 
equazione  sarà,  in  coordinate  di  pimti. 


y*. 

y\ 

y\ 

^i 

A* 

a\ 

t'»t'. 

AA 

Qk^l 

y\ 

y\ 

y% 

r'»' 

A' 

«% 

T'^r', 

AA 

«»w« 

=  0 
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Quindi  le  equazioni  delle  medesiine  JR«,  Bi  in  coordinate  di 
rette  saranno 


>5*. 


VJS 


«s 


A«»(r"«),  ^  T'»ù)»(«t'),     f»T"»(r'T»), 


=  0  , 


>!\ 


«S 


«', 


=  0 


T»»»»  (t"  a))i  ^  t'»«»  (<a  tOi  "^  r>,  A  {^  ^), 

Essendo  f,  f  coniugate  rispetto  ad  A  (perpendicolari),  se  si 
soppone  che  o  sia  la  polare  di  f  rispetto  ad  A,  anche  A  ap- 
parterrà alla  rete-tessuto;  e  si  avrà 


_  1 


y'i    »*i     y*» 

t'»t',  At»»   «»«t 
t'»?'/   At",   «»&), 


=  o^ 


t\ 


r\ 


«'. 


(r'T'w)    t"»(i)»(T"a))» ^  »»t'»(«t')» ^  T'»T"»(T'r»'')\ 


.=«1 


a  ' 


ove  M»  =  o»a;'»  . 

Beata  a  indagare  quando  avriene  che  la  schiera  determinata 
da  Bi  e  12,  sia  confocale,  vale  a  dire  che  A  appartenga  alla  schiera; 
o  ancora  che  esistano  due  numeri  v, ,  v,  tali  che,  moltiplicando 
per  essi  le  ultime  equazioni  di  R^,  R,  e  sommando,  i  coefficienti 
della  nuova  equazione  riescano  eguali  ai  coefficienti  di  v^.  Ciò 
condurrebbe  alla  relazione 

1  1  1 


(T»,(w/)i  (T^aa/),  (Aoa/), 

1              1  1 

(oa/,T^,  (<m/,t'),  (aa/,T'), 

1              1  1 


=  0  , 


(T'r").        (t'A 
Terificata  la  quale,  si  avrebbe 

or  la  detta  relazione  (moltiplicata  per  ^jO?',^,)  è  una  relazione 
fra  X',  X\  ai,.  .,  «1,. .  .,  7i,.  ..  indipendente  da  x\,.,.  e  non 
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identica,  e  però  in  generale  assurda,  finché  A,   Ce  P'  riman- 
gono affatto  arbitrari. 

Ma  non  è  pi£i  così  quando  A  degenera  in  una  coppia  di 
punti  (a;i  =  Ocona^a;i  =  l);  poiché  allora  la  detta  relazione  è 
yerificata  e  si  ottiene  Vi:v,.= — x\:a/i. 

§  4.  Esaminiamo  dunque  il  caso  che  l'assoluto  A  consti  di 
una  coppia  di  punti  L,  L\  Allora  la  retta  LL'  è  una  delle 
Oyi,  e  sia  O3;  sicché  «,  =  0  con  aja,=  l.  E  si  ha 

e  la  polare  di  un  punto  qualunque  P'  é  O3. 

Alcune  delle  precedenti  identità  ed  equazioni  si  semplificano, 

perché  7^,=z7jX,,  r,=: — ^,...;  p.  e.  si  ha 
X'jX",  =  a^ajo;',* ,  7,.i7,„i  =  a*  7,  («7)3^1* ,  7vi7y'i = -  «t 7»(^)»^t' , 

Invece  di   porre  y^^^a^x*^  porremo   ora  y,  =— ^  a;rjr*=^s  ♦ 
modificando  in  conseguenza  le  equazioni  dianzi  ottenute  (l^gendo. 
cioè,     '      invece  del  primitivo  y^.  Ed  osserviamo  che  il  modulo 
dell'attuale  sostituzione 

Analogamente,  useremo  ora  la  sostituzione 

il  cui  modulo  é  (t't")'8  .  (Ciò  equivale  a  leggere   — ^-^  ,  -^ 

invece  di  y>j ,  ri,). 

Le  equazioni  di  i2i,  i?,  saranno 

r''.t",y\-r',r',yS  +  r',A(T'r")iy',  =  0  , 
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e   rispettivamente 

^".t".       t'.t'.  +  r',r",(r'r»).  ""  '      r".r",  +  r'.r',  +  r\r'\(r'z"),       ' 
Quanto  all'assoluto,  sarà 

^^= 777r^ — (^1- 1>5 1— ^i7«>3 1)  . 

Qualunque  forma  quadratica  di  vji,...  si  trasformi  in  un'altr$, 
di  §1,-..  mediante  la  sostituzione  accennata  di  modulo  (t't")*,, 
il  rapporto  fra  il  secondo  e  il  primo  discriminante  sarà  (t't")*,, 
quadrato    di  quel  modulo.  Quanto  al  discriminante  à  di  S-^ ,  esso 

è  nullo    come  a,  ma  ya  ritenuto  —  ^(r'r"),""  *. 

Nella  Kota  precedente  (§  1 0)  abbiamo  trovato  per  gli  assi  della 
conica    C  le  espressioni 

Pt= 5 —  »  i>s=— -i —  ; 

quindi    per  gli  assi  principali  della  Cx  avremo 

e,  in    particolare,  per  quelli  di  Cy,  e  C-^n 

,     _  4Yv,  ,_  ^7xM 


La  distanza  O^P^  h  data  dalla   formola 


(Xtx\*+a^x\^ 


Ora  se  si  considera  la  conica 


,x,\ 


m=' 
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che  ha  il  triangolo  0|  0, 0,  come  autoconìugato  e  come  polare 
dì  P'  la  retta  armonica  di  P'  rispetto  al  triangolo  medesimo,  si 
hanno  per  gli  assi  i2i,  Q,  di  questa  conica  le  espressioni 

sarà  dunque 


-4  0,P''=Q,«+£2,«. 

Tenendo  presenti  le  X'iX'',+X',X''i=— Wj^  x'i  ^!t^i=Oiaj^^:=a^a^^, 
si  troverà  anche 


4  0,P''=i>Vi  +  PVf  =1>Vi+pVì  • 

§  6.  Passiamo  a  considerare  gli  assi  principali  delle  coniche 

E  primieramente  ricordiamo  che,  se  rispetto  a  due  difeni 
triangoli  sono  rispettivamente  j/f,...  e  ^i,...  le  coordinate  di  un 
punto  P',  j;", ,...  e  ^1...  quelle  di  un  altro  punto  P",  ^xx=0 
e  ^^^  =  0  le  equazioni  dell'assoluto,  ^  e  ^  i  discriminanti  dì 

Axf  X*  '^xf'  X**  Ay  y  Ay^  ytt 

Allorquando  l'assoluto  degenera  in  una  coppia  di  punti,  noi 
assumiamo  come  quadrato  della   distanza  dei  due  punti  P*,  P'' 


sen 


PP'  -7     .  .  ,.    sen*  P'P" 


lim per  -4=0,     o  invece     lim = per  -4=0, 

^  A 

secondo  che  ci  riferiamo  al   primo   od  al  secondo  triangolo.  Or 
questi  due  limiti  non  sono  eguali,  ma  il  rapporto  del  primo  fd 

secondo    è  lim  -- ,  che  equivale  al  quadrato  del  modulo  M  della 
A 

sostituzione  con  cui  si  passa  dalle   coordinate  x  alle  y.  Di  qui 

segue  che  non  è  lecito  paragonare  senz*  altro  le  distanze  misurate 

nel  primo  modo  con  quelle  misurate  nel  secondo  modo,  ma  che 

per  far  ciò  occorre  prima  moltiplicare  le  seconde  per  3P,  ossia 

dividerle  pel  quadrato   del  modulo   1  :  M  della  sostituzione  con 

cui  si  passa  dalle  y  alle  x. 
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Ciò  premesso,  siano  tti  ,  ;r,  e  n\ ,  n\  le  lunghezze  d^lì  assi 
principali  delle  coniche  B^,  iZ,,  sempre  nel  caso  dell'assoluto  dege- 
nere. Avendo  noi  le  equazioni  di  ii„  12^  in  coordinate  y  e  quella 
di  ^  in  coordinate  y},  ricorriamo  ad  esse;  e  poiché  la  sostitu- 
zione che  esprime  le  y  nelle  x  ha  per  modulo  (t^t")%,  troveremo, 
ponendo  j0  =  aia,7,(a7),: 


-A 

^.r'.r'.CT'r"), 

^1 

,(t'.T'.)(T»,T».)»(-T',T',) 

ossia 

T 

rS  =  - 

4T».Ct'T»). 

p'(t'.r«.)(t'.t"0'r\(T'T»).  ' 

e  ridncendo 

per 

mezzo 

di  identità  date  nel  §  4, 

sunilmente 

n 

,-.=.  ■"'•^' 


Hi   : 


Confrontando  queste  espressioni  con  quelle  di  j>xri ,...,  ed  ossero 
vando  che 

4t^^_     4  7v,i 


otterremo 

Baccogliamo  i  principali  risultati  ottenuti  nel  seguente  enun- 
ciato: 

«  Abbiasi  una  schiera  di  coniche  confocali  C^  nel  caso  che 
«  l'assoluto  A  del  loro  piano  sia  una  coppia  di  punti  L,  L'\  e 
«  sia  Oa  il  loro  centro  principale  (estemo  alla  retta  LL)  e 
«  Oi,  0,  i  due  a^  principali  per  0,.  Si  considerino  le  due  co- 
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«  niche  C\,^  Cy,  della  schiera  che  passano  per  un  dato  punto 
«  P',  e  le  loro  tangenti  ^,  t"  in  P,  Esisterà  un'altra  schiera 
€  di  coniche  confocali,  ayenti  per  centro  ed  assi  principali  il 
«  punto  P'  e  le  rette  i!,  f;  e  quelle  due  coniche  R^,  JR,  di 
«  questa  schiera  che  passano  per  0,  avranno  ivi  per  tangenti 
«  Oi,  0,.  Gli  assi  principali  delle  due  coniche  R^,  JZ,  saranno 
«  in  un  certo  ordine  eguali  a  quelli  delle  due  (7^,  6V«;  e  pre- 
«  cisamente,  gli  assi  primo  e  secondo  di  m^  eguali  ai  secondi 
«  assi  di  Cy/  e  Cv,  e  gli  assi  primo  e  secondo  di  B",  ai  primi 
«  assi  di  Cy^  e  Cy,^ 

La  prima  parte  di  questo  teorema  si  trova  implicitamente 
contenuta  nella  mia  Nota:  Teoremi  sui  sistemi  di  superficie  di 
2^  grado  (Atti  dell' Acc.  di  Torino,  voi.  XIV,  1879),  nella  quale 
l'analogo  teorema  relativo  alle  quadriche  dello  spazio  a  tre  di- 
mensioni è  dimostrato  sintenticamente  in  modo  applicabile  alle 
coniche  di  un  piano.  La  dimostrazione  qui  data  ha  però  il  van- 
taggio di  condurre  immediatamente  alla  notevole  relazione  fra 
le  grandezze  degli  assi  delle  due  coppie  di  coniche  Cy^  Cy»  & 
i?i,  JZ,. 

§  6.  Il  luogo  dei  poli  di  una  data  retta  r(|i,  ^, ,  |,)  rispetto 
alle  coniche  A,  C,  C-^^,  .  .  .  della  proposta  schiera  confocale  è 
una  retta  perpendicolare  a  r  nel  pimto  ove  r  tocca  una  ed  una  sola 
conica  della  schiera.  La  distanza  fra  Oj  ed  r,  e  la  distanza  fra 
i  poli  P^Pi  di  r  rispetto  9,  C  e  C^,  per  A  qualunque,  son  date 
da 

sen  u^r — ,  sen  x'J'x — -^^ r~^ — v — 1 — S"  ' 

cosicché,  quando  A  si  scinde  in  due  punti,  si  ha 

Oy=  ,  — rT^  = ^-;:r=    t    t    ,  .=|=:co8t.conr, 

«1^1%       ^^        ^laiVMS      a*ia\7s  O^r 

e 

4  PP,=rt  (p\n-p\)  :  0,r  ,    (A=  1 ,  2)  . 

Il  luogo  dei  punti  di  contatto  delle  tangenti  condotte  da  un 
dato  punto  P  alle  coniche  della  schiera  confocale  è  una  curva 
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di  3^  ordine,  che  passa  pei  6  fuochi  ed  ha  P'  come  punto  doppio 

...          .  _,     ixj/)^ 
La  sua  equazione  si  ncava  dalle  =^  cost.  ,  ossia 


ed  è 


Queste  proprietà  sono  una  estensione  di  altre  già  note  delle 
coniche  confocali  ordinarie  (Cfr.  Salmon-Fiedler,  Analytische 
Geometrie  des  Raumes^  testo  e  bibliografia)  ;  ma  ho  stimato  utile 
di  eseguirne  la  ricerca,  segnatamente  in  vista  delle  osservazioni 
che  porgono  il  destro  di  fare,  sia  circa  il  grado  di  generalità  di 
cui  son  suscettibili,  sia  circa  le  cautele  da  usare  nel  paragone 
delle  distanze,  quando  non  tutte  siano  state  misurate  riferendosi 
a  uno  stesso  sistema  di  coordinate. 

E  superfluo  rilevare  la  natura  dualistica  delle  formolo  e  delle 
proprietà  qui  esposte. 

Torino,  24  gennaio  1891. 


L'Accademico  Segretario 
Giuseppe  Basso. 
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CLASSE 


DI 


SCIENZE  MORALI,   STORICHE   E  FILOLOGICHE 


Adunanza  del  l""  Febbraio  1891. 

PRESIDENZA   DEL    SOCIO    COMM.    PROF.    MICHELE    LESSONA 
PRESIDENTE 


Sono  presenti  i  Soci  :  Fabretti,  Vice-Presidente  dell'Acca- 
demia, Flbchià,  Direttore  della  Classe,  Claretta,  Rossi,  Bol- 
lati DI  Sain-Pierre,  Ferrerò,  Carle,  Nani,  Cognetti  De 
Martiis,  Graf  e  Petron  che  funge  da  Segretario  in  luogo  del 
Senatore  Gorresio,  assente  per  motiyi  di  salute. 

Vien  letto  Tatto  verbale  delTadunanza  precedente  che  è  ap- 
provato. 

n  Socio  Giuseppe  Carle  presenta  da  parte  dell'Autore,  il 
Socio  Corrispondente  Francesco  Buonamici,  un  opuscolo  intito- 
lato: Sulla  Storia  del  manoscritto  pisano^fiorentino  delle  Pan^ 
dette  (Bologna,  1890),  ed  informa  intomo  al  contenuto  del 
lavoro. 

U  Socio  Ferrerò  annuncia  la  morte  del  Socio  Straniero 
Giorgio  Bancroft',  e  ricorda  i  meriti  dell'illustre  storico  ame- 
ricano. 

Lo  stesso  Socio  ragguaglia  la  Classe  intomo  agli  scavi  da 
lui  compiuti,  per  incarico  del  R.  Govemo,  al  Gran  San  Ber- 
nardo, nei  quali  si  potè  rintracciare  la  pianta  del  santuario  di 
Giove  Penino. 

Indi  presenta  un  lavoro  da  lui  fatto  in  unione  col  Prof.  Fe- 
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derico  von  Duhn,  dell'Università  di  Heidelberg,  nel  quale  sono 
descrìtte  ed  illustrate  le  monete  galliche  esistenti  nel  medagliai 
dell'Ospizio  del  Gran  San  Bernardo. 

La  Classe  approva  ad  unanimità  la  stampa  del  lavoro  nelle 
Memorie  deirAccademia,  considerando  come  parte  int^rante  di 
esso  una  breve  appendice,  opera  del  Professore  tedesco. 


LETTURE 


GIORGIO  mmn 

PABOI-E     OOMMBMORATIVK 

di 

ERMANNO   FERRERÒ 
»-<9S>-» — ^ 

Il  17  di  gennaio  la  nostra  Accademia  ha  perduto  il  sodo 
estero  Giorgio  Bancroft  ,  che  dal  1873  le  era  ascritto.  Mancò 
nella  tarda  età  di  novant'anni  compiuti,  raggiunta  da  un  altro 
grande  storico,  che  ci  onorammo  pure  di  avere  fra  i  nostri  sodi 
stranieri,  Leopoldo  Ranke. 

Dall'attività  infaticabile  del  Ranke,  che  fino  all'ultimo  con- 
servò la  freschezza  della  mente  e  depose  la  penna  solo  per  mo- 
rire, fu  prodotta  una  serie  di  opere,  di  cui  non  si  può  dire  quale 
sia  la  migliore,  ed  a  cui,  come  degno  compimento,  l'autore  vo- 
leva aggiungere  quella  storia  universale,  che  pur  troppo  non  potè 
condurre  a  termine.  L'operosità  del  Bancroft  si  circoscrisse  ad 
un'opera  sola;  ma  questa  bastò  ad  assicurare  la  sua  gloria,  pe- 
rocché per  la  patria  dell'autore  la  History  of  the  United  States 
from  the  discovery  of  the  American  continent  è  la  più  bella 
storia  nazionale,  per  il  mondo  civile  una  delle  più  grandiose  del 
nostro  secolo. 

Dalla  pubblicazione  del   primo  volume    nel    1834    a  quella 
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dell^undecimo  e  del  duodecimo,  che  la  finiscono,  scorsero  circa 
cìnqaant'anni;  ma,  come  in  tutta  Topera  è  sempre  mantenuta 
l*arte  dì  disporre  la  narrazione  fondata  sui  documenti  raccolti, 
con  ricerca  accurata,  nei  pùbblici  ed  in  privati  archivii  dell'Ame- 
rica e  dell'Europa,  cosi  fra  i  volumi  scritti  negli  anni  piii  belli 
della  virilità  e  quelli  composti  nella  tarda  vecchiaia  il  lettore 
non  trova  differenza  per  la  nobiltà  e  vigoria  dello  stile  e  la  vi- 
vacità del  colorito.  La  larga  educazione  classica  avuta  nella  gio-> 
vìnezza  servi  al  Bancroft  per  riuscire  un  valente  scrittore  ;  egli 
in  fatti  studiò  sotto  illustri  maestri  e  fu  addottorato  in  filosofia 
nell'Università  di  Gottinga;  il  primo  ufficio,  che  tenne,  tornato 
in  x>^^i^  fti  quello  di  professore  di  greco  nel  Collegio  di  Har- 
vard ;  fra  i  suoi  lavori  giovanili  è  la  traduzione  della  Politica 
dell* antica  Grecia  dell'Heeren,  di  cui  era  stato  scolaro. 

Il  Bancroft  servi  pure  il  suo  paese  nei  pubblici  ufficii:  fu 
secretar  of  navy  sotto  la  presidenza  di  Giacomo  Polk,  ministro 
a  Londra  dal  46  al  49,  a  Berlino  dal  67  al  74. 

Gli  Stati  Uniti,  non  paghi  dei  progressi,  che  eccitano  lo 
stupore  del  Vecchio  Mondo ,  vollero  avere  altre^  la  gloria  nelle 
lettere  e  nelle  scienze  positive  e  morali,  e  la  ebbero.  Lo  Sparks, 
il  Prescott,  il  Motley,  il  Bancroft  la  diedero  loro  negli  studii 
storici. 


L'Accademico  Segretario 
Gaspare  Gorresio. 


Atti  ddla  R.  Accademia  —  Voi.  XXVI  '30 


Digitized  by 


Google 


442 


DONI 

FATTI 

ALLA  REALE  ACCADEMIA  DELLE  SCIENZE 

DI       TORINO 

s 

OPERE  ACQUISTATE  PER  LA  SUA  BIBLIOTECA 
Daini  al  25  Gennaio  1801 


Classe  di  Seionie  Fìsiche,  Natematiebe  e  Naturali 


N'B.  I.e  pubblicazioni  notate  con  un  asterisco  si  hanno  in  cambio; 
quelle  notate  con  duo  asterischi  si  comprano  ;  quelle  senza  asterisco  si  riceroao  lo  doao 


Barlino         Die  Forlschrìtte  der  Physik  im  Jahre  1884;  dargestellt  von  der  pbysìkalìscheD 
*    *  Gesellschafl  zu  Berlin  ;  Xi.  Jabrgang,  9  and  3  Abth.  Bertin,  1890;  in -8*. 

SoeieU  Elvetica    ^  Neue  Denkschrlflen  der  allgemeìnen  sckwei7.erischen  Gescllscbnft  fUr  die 
di  8c.  oaturaii  gesammlen  Nalurwissenschaflen;  Band  WXII,  Ahth.  I.  Bern,  1890;  in-4r 

(  Berna).  ^ 

IH.  —  Miltheilongen  der  Naturforscheuden  Gesellschafl  in  Bern,  aas  dem  Jahre 

1889;  n,  1315-1343:  Bedacliun.  Dr.  phil.  J.  li.  Gbaf.  Bem,  1890;  in-8«. 

M.  —  Compte  rendu  des  Travaux  présentés  à  la  suixante-ilouxième  Session  de  la 

Société  helvétique  ties  Sciences  nalurelles  réanie  à  Lugano  les  9,  lO 
et  il  Sept.  1889.  Genève,  1889;   1  fase.  inh*'. 

la.  —  Atti  della  Soclelà  elvetica  delle  Scienze  naturati  adunala  in  Lugano  nei 

giorni  9,  10  e  11  settembre  1885;  7i*  sessione  (conto-reso  1888-89).  Lu- 
gano, 1890;  1  fase.  in-8*. 

Aceaii.Rnmeaa     *  Analcle  Acadomiei  liomane;  Seria  %  t.  XI,  1889-90:  »  Memoriile  seclionei 
"^{bnk^^ZT  scieniifice.  Bucuresci,  1890;  in-l». 

Soe  scientifica     *  Anales  de  la  Sociedad  cienlitica  Argentina,  etc,  t.  XXX,  entrega  6.  Buenos 

Argentina  ^^^^^    jgQj)      j^.g.. 

(Buenos  Aires). 
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*  Rdcords  of  the  geological  Survey  of  India;  voi    XXIII,  part  4,  1890.  Cai-  socieià  Asiatica 

oolta.  1890;  in-8»  gr.  "'i.^^;' 

*  BulMin    of  Ihe   Mirseum   of  comparative   Zoology  at   Harvard  College;  Muupo 

voi.  XX,  n   4,  5:  Crislalella  ;  llie  origin  and  developmanl  of  the  indivi-  ^^'(c^a'I^I^rìdgr/.* 
dual  in  Ihe  Colony,  by  C.  B.  Daverport:  —  The  Eyes  in    Blind  Cray- 
Gshes,  by  G.  II.  Pabkbr.  Cambridge,  U.  S.  A.,  I8(ì0;  in•8^ 

~  Annaal  Reperì  of  the  Curator  of  the  Museum  of  comparative  Zoology  at  u, 
Harvard  College,  lo  the  Presideiil  and  Fellows  of  Harvard  College  for 
1889-90   Cambridge  1890^  I  fase.  in-8*. 

Proceedings  of  the  Academy  of  naturai  Sciences  of  Philadelphia  ;  part  II,  Acc»d.  di  Sc.  nat. 

April-Sept.  1890.  Philadelphia  1890;  in-8°.  ^'^  Fibdeif.a. 

*  The  Journal  of  Comparative  Medicine  and  veterinary  Archives;  edited  by  La  Direzione 

VV   A.  Conklin;  voi.  XI,  n.  19.  Philadelphia,  18!K);  in-S".  (Fiiad.ifia) 

*  Zoologischer  Anzeiger  heraussegeben  von  Prof.  J.  Victor  Cari's in  Leipzig,  j.  v.  c*iio, 

XIV  Jahrgang,  n.  353.  Leipzig,  1891;  in-8'.  (^'i»»*'*)- 

Xenia  Orchìdacea;  —  BeiIrSge  ziir  Kenntniss  der   Orchideen   von    Heinrich  Lipsia. 
fiustav  Beichonbach  fil.,  fortegosetzt  durch  F.  Fraenzlin;  dritte   Band 
vierles  llefl.  Leipzig,  1890;  in  4^ 

'  Monthly  Notices  of  the  B.  astronomical    Society  of  London;  voL  LI,  n.  S  r.  soc.asirooom. 

London,  1890;  in-8*'  d»  l-on«>ra- 

*  .\nQario  del  Observatorio  astron.  nacional  de  Tacubaya  para  el  ano  de  1891,  otterv.  attroDom. 

forroado  bajo  la  direccion  del  Indenterò  A.  Anguiano;  aiìo  XI.  Mexico,  *•'•  Tacubaya 

1890;  I  voi.  in  8^  picc.  ^*''^""^' 

*  Rendiconti  del  II.  Istituto  Lombardo  di  Scienze  e  Lettere;  serie  3*,  voi  XX III,  r.  uui.  Lmnii 

fase.  19.  Milano,  1890;  in-8o.  (M.iauo). 

*  Memorie  della  R  Accademia  di  Scienze,  lettere  ed  Arti  in  Modena;  serie  3^  r.  Accademia 

voi.  VU;  Motlena.  1890;  in-4".  ^''  Sc-  K""* 

'  ed  Arti 

in  Modena. 

La  .^uova  Notarisia  ;  —  Rassegna   trimestrale  consacrata  allo  studio  delle  n  Redattore. 

alghe:  Redattore  e  proprietario  G.  D.  Doti.  Db  Toni  ;  annata  1890,  fase. 4;  (Padova), 
-  serie  2",  9  gennaio  t891.  Padova,  1890  91;  in-8«. 

'  Gomptes-rendus  de  séances  de  TAcadémie  des  Sciences;  t.  CIX,  CX,  t**"  e  uut.  di  Franc49 

2'  sem.  1890:  Table  des  matières  du  l.  CX.  Paris,  1890;  in.4°.  (Parigi). 

Compie- rendu  sommaire  de  séances  de   la  Société   philomatique  de  Paris;  soc.  eiomauca 

n    1-5,  1890;  in  80.  ^^  P"'8''- 

Aui  deUa  R.  Accademia  —  Voi.  XXVI.  30 
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Paiig*.         AuDoaire  poar  Tan  1891,  publié  par  le  Bureau  des  Longltudes,   etc,  Paris, 
*    *  1891;  un  voi.  in- 16". 

Ouorvatorio      *  Revista  do  Observatorìo  --  Publìcacao  mensuai  do  Observatorio  do  Rio  de 
.li  Rio  Janeiro.  Janeiro;  a.  V,  n.  10-11.  Rio  de  Janeiro,  1890;  in-8«. 

Minuterò  di  Agr    Statistica   delle  caldaie  a  vapore  esistenti  nel  Regno.  Roma,  1890;  l  ?ol. 

Ind.  e  Coinm.  :..   go 

(Roma).  • 

R.  Accademia      ^  Rendiconti  della  R.  Accademia  dei  Lincei;  ecc.;  voi.  VI,  fase,  i^  e  Indice 
dei  Lincei  jel  vol.      (i<>  scm.).  Roma,  1890;  in-S»  gr. 

(Roma). 

Società         Bollettino  della  Società  generale  dei  Viticoltori  italiani;  anno  VI,  n.  1.  Rena 

viticoi.  iuiiaoi  ,g9,.  in.gugr. 

(Roma).  '  ® 

Società         Memorie  della  Società  degli  Spettroscoplsti  italiani,  ecc.;  voi.  XIX,  disp.  11. 

degli  Speltr.ital.  ^  ^^^     .„^^o 

(Roma).  '  ' 

UoiTorsitii        Funchal  auf  Madeira  und  sein  Clima;  Inaugurai- Dissertai ion  der  medìciDÌ* 
di  siraaborfo.  scticn  KacultSt  dcr  k.  Wilhelms-Universitfit   Slrassburg  rur   Krlangung 

der    Doclorwiirde,  vorgelegt  von  Ferdinand  Chbistmann.  Attona,  1889 
1  fase,  in  4*. 

id.  Ueber  Alopecia  areata;  Inaugural-Diss.,  etc,,  vorgelegt  von  Peter  Spiivdlii. 

Strassburg,  1889;  1  fase.  in-8o. 

id.  Ueber  Wacbstum  der  menschlichen  Wirbeisfiure  ;  inaug.-Diss.,  etc,  vorgelegt 

von  Ernil  Mosbr.  Strassburg,  1889;  1  fase.  in-8<>. 

id.  Ueber  die  Einwirkung  des  kiinsttichen  Magensaftcs  auf  Essigsà'nre-und  Mil- 

clisàure-Gà'hrung;  luaug.-Diss.  etc.  ;  vorgelegt  von  Felix  O.  Cohn.  Strass- 
burg,  1889;  1  fase.  in^*». 

id.  Ueber  den  KrampR  in   Bereiche  des  Nervus  accessorius  Willisii;  Inaog.- 

Diss.  etc.,  vorgelegt   von  Eugen  Sculìjtbb.  Strassburg,  1889;  I  fase 
in-S^ 

id.  Ueber    Verànderunger  in  den   Lungen  bei   Gehirnerkrankangen  ;  Inang* 

Diss.  etc,  vorgelegt  von  Theodor  Neubebgbb.  Mainz,  1889;  1  fase. ÌD*8*. 

id.  BeitrSge  zur  pharmacologischen  Kenntniss  der  narkatisch  wirskenden  Ver- 

bindungen  der  Feltreihe  ;  Inaug.-Diss.  eie,  vorgelegt  von  Oskar  W.  von 
Lev.  Strassburg,  1889;  1  fase   in-8o. 

id.  Beitrag  zur  Letire  von  der  Dystrophia  muscularis  progressiva  (Erb),  loaog.- 

Dlss.,  etc...  vorgelegt  von  Louis  Mary.  Strassburg,  1889i  l  fase.  in-8*. 


Digitized  by 


Google 


DONI  FATTI  ALLA  R.  ACCADEMIA  DELLE  SCIENZE  DI  TORINO     445 

Zur  MessoDg  der  Beaclioiiszeiti  Inaug.-Diss.,  etc.  ;  vorgelegt  von  Otto  Dum-       Uuiveniià 
RKicBBR.  Slrassburg,  l889;  1  fase.  in-8o.  *^'  simborgo. 

Di«  Therapie  der  cbronischen   Wirbelenlziiodung  mit  besonderer  Beriick-  w. 

sìchtigung  der  operativen  Behandiung  ;  historischer  Ueberblìek  und 
neae  VorschlSge;  Inaos.-Dìss.,  etc,  vorgelegt  von  A.  Elias.  Strassbarg, 
1889;  !  fase.  in-8**. 

Historìsch-kritiscke  Abbandlung  iiber  den  als  delirium  acutum  bezeichneten  la. 

Kraokheitszastand  ;  Inaug.-Dissert ,  etc,  voi-gelogt  von  Wilbelm  Fath. 
Strassbarg,  1889;  1  fase.  ìn-8^. 

Deber  die  Epilepsie  and  das   Fortpflanzangsgeschàft   des   Weibes  in  ihren  u. 

Gegenseitigen  Beziehungen,  etc:  Inaug.  Diss.,  etc  ;  vorgelegt  von  Her- 
mann NsRLiNGBR.  Heidelberg,  1889;  1    fase  in  8^ 

Ueber  Erkrankangen  gewandener  Taben:    Inaug.-Dìss.,  etc,  vorgelegt  von  lu. 

Paul  ScBOBER.  Strassbarg,  1889;  1  fase,  in-8^ 

Ein  Beitrag  zar  Therapie  der  Spina  bìfida  ;  Inaug.-Diss.,  eie,  von  Ferdinand  i.i^ 

SiBGERT.  Lahr,  1889;  1  fase  in^**. 

Ueber  einen  Fati  von  Myocarditis  nach   Coronararterienvcrsclduss  :  Inaug.-  la. 

Diss.,  etc,  vorgelegt  von  Georg  Mannheimer.  Slrassburg,  I889j  1  fase 
iii-8*». 

Die  corticale  Epilepsie  und  ihre  Behandiung  durch  die  Trepanation  ;  Inaug.-  i.i. 

Diss.,  eie,  vorgelegt  von  M.  Mkyer    Slrassburg,  1888;  I  fase  in-8*'. 

LJeber  die  Entstehung  von  llerzkrankheilen  bei  kninkhafter  Enge  der  gròsse-  i«). 

ren  Kòrperarterieii  ;  Inaug.-l>iss.,  ole,  vorgelegt  von  Hermann  Dumant. 
Slrassburg.  1889  i   1  fase  in-8**. 

Fonktìonelle  Ead-Resullate  der  Oberami -kopf-resection   mit  Bezug  auf  die  i.i, 

Methode;  inaug -Diss,  etc,  vorgelegt  von  Victor  Beckmann.  Strassbarg, 
1889;  I  fase  in-8". 

(Jnlersucgungen  iiber  Kohlenstaubmetastase  in  menschlìchen  Kòrper;  Inaug.  m. 

Diss..  etc,  von  Wilhelm  Weintrano.  Berlin,  1889;  I  fase  in  8**. 

Ceber  die  Resultate  der  Wundbehandlung  mit  Creolin  in  der  chìrurgìschen  m. 

Klinik  za  Strassbarg  i  E.;  Inaug.-Diss.,  eie,  vorgelegt  von  Friedrich- 
Rupp.  Slrassburg,  1889;  I  fase  in-8«. 

Epilbel  and  Wanderzelle  in  der  haut  des   Froschlarvenschwanzes  ;  zur  Phy-  id. 

siologie  des  Epilhels;  Inaug.-Diss.,  etc  ,  vorgelegt  von  Theodor  Koois. 
Leipzig,  1889;  1  fase  in-8*. 
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Ucber  einen  Fall  von  Perfora tion  des  processus  vermiformis  in  eìner  Lei* 
stenhernie;  Inauif.Diss.,  eie,  vorgelegt  von  Karl  Weltz.  Strassburg, 
1889;  l  fase.  in-8". 

*  Bollettino  mensuale  della  Soeietà  meteorologiea   italiana,  serie  9*,  voi.  \ 

n.  12.  Torino,  1890;  in-4''. 

*  Atti  del  R  Istituto  Veneto  dì  Scienze,  Lettere  ed   Arti  ;  serie  7*,  tomo  I, 

disp.  10.  Venezia,  1890;  in-8«. 

*  Abbandiunsen  der  k.  k.  geologisehen  Rcichsanstalt  zu   Wien  ;  Band  XIV. 

Wien,  l890i  in-S^. 

Sor  Tanalysc  indéterminée  du  premier  degré  ;  par  M.  E.  Catalan  ;  5  pag. 
in-8^ 

Plankton-Studìen  ;  Vergleichende  l'ntersuehungen  iiber  die  Bedeatang  ond. 
Zusammensetzuiig  der  pelagisehen  Fauna  und  Flora;  von  Ernst  Uabcsel 
Jena,  1890;  105  pag.  in-8^  gr. 

Ueber  Monchiquil,  ein  camptonitisches  Gangsesteìn  aus  dcs  Gefolgschaft  der 
Elliolithsyenile;  von  M.  Ih  nter  und  11-  BosBNBtscH  in  Heidelberg  (Se- 
parat-Abdr.  aus  Tschebmak  Mineralogischen  und  Petrographiseben  Mit- 
theilungen  berausg.  von  F.  Bbcke):  i  fase,  in-8^ 

Zur  Feineren  Anatomie  des  centraien  Nervensystems  ;  zweiter  Beitrag:  Das 
Riiehenmark;  von  A.  Kòlliker  (Separai- Abdruck  aus:  ZeiUchrift  far 
wissenschaflliche  Zonlogie,  LI,  1  Leipzig,  W.  Engehhaisn,  1890);  1  fase 
in-80. 

l^n  annuaire  astronomique  ehaldéen.  utilisé  par  Ptolomée;  par  M.  J.  Oppeit, 
Membro  de  l'Académie  des  Inscr.  et  Belles-Leltres  Extr.  des  CompUt 
rendw  eie.,  t.  XCI,  17  Nov.  1890  ;   I  fase.  in-4°. 

Osservazioni  aslroGsichc  solari  eseguite  nel  R.  Osservatorio  di  Palermo;  — 
Statistica  delle  maccbie  solari  nell'anno  1889:  Nota  dì  A.  Ricco  (Eslr. 
dalle  Afem.  della  Soc.  degli  Spettro^copisU  tto/.,  voi.  XIX,  1890);  1  fase. 
in-40. 

Prof.  F.  P.  RAFFINI.  —  Delle  superfìcie  algebriche  che  hanno  potenza  in  ri- 
spetto  a  ogni  punto  dello  spazio,  ovvero  in  rispetto  ad  alcuni  dei  loro 
propriì  punti  ;  Memoria  presentala  alla  R.  Accademia  delle  Scienze  del- 
l'Istituto di  Bologna  e  letta  nell'adunanza  del  7  die.  1890.  Rologna  1890; 
1  fase.  ìn-4^. 
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ClasM  dì  Seieoze  Noraii,  Storiche  e  Filologiche. 

Dal  18  Gennaio  al  !<>  Febbraio  1891 


Donatori 

*  Bibliolheca  Indica:  a  Coilection  of  orientai  works  published  by  the  Asialic    soei<u  Aiiatica 
Society  of  Bengal;  new  Series,  n.  749-775,  774.  Calcutta  1890;  in-8*.  <«•»  »"«>'• 

Biblioteca    nazionale   centrale  di  Firenze    —   Bollettino  delle  Pahhltcaxioni     bim.  nKionnie 
italiane   ricevute  per  diritto  di  stampa:  1891,  n.  131.  Firenze»  1891;       **'  '''"'"•* 
in-8"  gr. 

-  Indice    degli    Atti   amministrativi   dei    Comuni,    delle    Provincie,    ecc.  i<). 

pag.   145-158  (NovZan);  in-8«  gr. 

—  Tavola  sinottica  delle  Pubblicazioni  italiane  registrale  nel  BolleUino  della  id» 

Biblioteca  nazionale  centrale  di  Firenze,  che  furono  ricevute  dalle  altre 
Biblioteche  pubbliche  governative  italiane  nel  1889  (Lxxxxvij-cxt)  ; 
in-8*  gr. 

Dr.  A.  P«termanns  .Mitteilungen  aus  Justns  Pertbes'  geographischer  Anstalt,         Ooibi. 
heransg.  von  Prof.  Dr.  A.  Supan:  Erg'lnzungsheft  n.  100. 


Monumenta  Gerroaniae  historica,  inde  ab  anno  Chrisli  quingentesimo  usque       Hannow. 
ad  annum   miltesimum  et  quingentesimoro,  edidit  Societas  aperiendis 
foDtibas  Rerum  Germanicarum  medii  aevi  ;   Scriptorum  quivernacula 
lingua  usi  sunt,  tomi  V,  pars  1'.  Ilannoverae,  MDCCCLXXXX;  in-4^ 

—  Libelli  de  lite  imperatorum  et  pontiticum  saeculis   XI  et    XII  conscripti  la. 

tomus  I.  Ilannoverae,  MDCCCXCI;  in-4«>. 

Legum  sectio  li  —  Capitularium  Regum  Francorum,  tomi  11  pars  prior  la. 

Hannoverae,  MDCCCXC;  in-i^. 

—  Indices  eorum   quae   tomis   hocvsque  editis   continentur.    Hannoverae  a. 

MDCCCXC;  in  4". 

*  Abhandiungen  der  philologisch-kistorischen  Classe  der  k.  Sslchsischen  Gè-    r.  soc.  Ssmob* 

sellscbaft  der  Wissenschafien  ;  Band  XII,  n.  1.  Leipzig,  1890;  in-8*  gr.      a«iie  scienv 

(Lipsia). 

*  Proceedings  of  the  R.  Society  of  London  ;  voi.   XLVllI,  n.  995.  London,       a.  società 

1890;  in-8^  «*»  ''«»'»"• 
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Reale  Accademia   *  Boletin  de  la  R.  Academìa  de  la  Historìa;  t.  XVUI,  mad.  1.  Madrid;  1891; 

di  Storia  :„   fto 

(Madrid).  *°"' 

SocieU         •  Archivia  Storico  Lombardo  —  Giornale  della  Società   Slorica  Lombarda: 
^^M^iano)?^*  «•  serie,  fase.  XXVIII.  Milano,  1890  ;  in-S^ 

8o€.  di  Geografia  *  Gompto  reodu  des  séances  de  la  Coromission   centrale  de  la  Société  de 
(P«rtgM.  Géographie,  etc.;  1891,  n.  I,  pag.  1-40;  in-8». 

R. Scuola  normale   *  Annali  delia  R.  Scuola  normale  superiore  di  Pisa;    FilosoGa   e    Filologia 
Tpi^''  ^ol.  VH  (della  serie  voi.  Xlll).  Pisa,  1890:  in-8*. 

Miuiaiero        Bollettino  di   Legislazione   e  Statislica  doganale  e  commerciale  ;  anno  VU, 
'^^"(Romar"  novembre'-dicembre  |890.  Roma,  1890;  in-S*»  gr. 

é 

Miniiiero  d'Agr.  Statistica  delle  cause  delle  morti  avvenute  in  tutti  i  Comuni  del  Regno  nel- 
*"ì'Romar"**  ranno  1888.  Roma,  1890;  l  voi.  in-8«  gr. 

R.  Accademia     ♦  Rendiconti  della  R.  Accademia  dei  Lincei,  ecc.;  voi.  VII,  fase.  1,  !•  sen., 
tJ^T  1891.  Roma.  1891;  in-8o  gr. 

laiiiaio  internaz.   Bullotin  de  Tlostìtut  intematìonal  de  Statistique;  t.  IV,  deuiième  et  deroière 
^'(Roml)I"  livrais.,  année  i889.  Rome,  1890;  in-8*»  gr. 

Bibiioi.  nationaie  Biblioteca  nazionale  centrale  Vittorio  Emanuele  —  Bollettino  delle  opere 
di  Roma.  acquistate  dalle  Biblioteche  pubbliche  governative  del   RegDO   d'Italia; 

voi.  V,  n.  i.  Roma,  1890;  in -8"  gr. 

UniversiUi       Ueber  die  in  altaisyplischen  Texlen  erwuhnteii  Rau-und  Edebteìne  and  deren 

di  Strasburgo.  BesohafTung,  Bearbeitun:;  und   Verwendung  ;   InauguraUDisserlalkw  sor 

Erlaiignng  der  philosophischen  Doctorwiìrde  and  der  Kaiser- Wilhelms- 

Universitàt  Strassburg;  von  Frederick   C.   H.   Wbndel.  Leipzig,  1888; 

I  fase,  in  8" 

id.  Uer  ostmittellàndische  Dialekt;  I.  Vokalismus;  Inaugural-Diss.  etc.,  von  Got* 

thold  Mbnzb.  Gdtken,  1889;  1  fase.  in-8". 

id.  Die  <  Lettres  d'un   OlTìcier   Prussien  »  Friedrichs  des  Grossen  ;  Inaog.- 

Diss.,  etc  ,  von  Georg  Schbrlb.  Strassburg,  1889;  l  fase.  in-8*. 

Id.  Die  PortrStdarstellungen  Karls  des  Grossen;  erster  Theil  ;  Inaug.-Diss.,  etc. 

vhn  Paul  Glembn.  Aachen,  1889;  1  fase.  in-8<». 

14  De  vocativi  usu  plautino  teronlianoque;  ad  summos  in  Philos.  honores,  etc.. 

rite  impetrandos  sorìpsit  Guilelmus  Fbrobr.  Argentorati,  MDCCCLXXXIX; 
1  fase.  ii&-8^ 
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Du  aramXische  Verbam  in  Jerosalemischen  Talmud;  Tnaug-Dìss  ,  etc ,  von       Uotvmiiii 
Moses  SCHLB8IN6BR.  Berlin,  1889;  I  fase.  in-8o.  di  simborgo. 

Die  Beziehungen  xwischen  Brandenburg  und  Pommern  unler  Kurftirst  Frie-  1 1 

drich   il  (ì^yi)  1440-1470;  Inaugurai- Dissertai ion  von  Paul  Gabbtgbns 
Allenburg,  1^90;  I  fase  ìn-S"*. 

Die  Hohenslaufen  im  Elsass;  mit  besonderer  Berucksìchtisuiig  des  Reichsbe-  iti. 

sitzes  und  des  Ftroiliengutes  derselben  im  Elsass  1079-1955;  Inaug.- 
Diss..  etc,  von  Aloys  Meistbr.  Mainz,  1890;  l  fase.  in-8^. 

Frankfurt  a  M.  schmalkaldisken  Kriege;  Inaug. -Di^s  ,  eie,  von  Paul  Colli-  la 

SCHONN.  Strassburg,  1890;  1  fase,  in-8^ 

Untersucbungen  iiber  die  mundartlichen  verbSItnisse  in  den  gedichten  des  m. 

sogenannten  «  wilden  mannes»,  und  Vemhersvon  Mederrheìn;  Inaug.- 
Diss.,  etc.,  von  Karl  K5hn.  Berlin,  1890;  i  fase,  in  8^ 

Uer  Vokalismus  des  ScbwSbiscben  in  der  Mundart  von  Milnsingen,  eie.,  von  la. 

Cari  Bopp.  Strassburg,  1890:  1  fase,  in -8*. 

Uer  Verbfiitnìss  von  Ibn-  El-Atlrs  KAroil  Fil-Ta'rieh.Tabaris  Ahbàr  Errusul  wal  ìà, 

Mulùk;  Inaug.-Diss.,  etc.,  von  Cari  Brockelhànn.  Strassburg,  1890; 
1  fase.  in-8**. 

Die  Fortsetzungen  von  Chrestiens*  Perceval  le  Gallois  naeh  der  Parìser  Hand-  m. 

sehriflen,  ete.,  von  Hugo  Waitz.  Strassburg,  1890;  1  fase  in-8'^, 

Der  Begriff  der  Wahrnohmung  ;  Inaug.-Diss  ,  ete.,  von  Wilhelm   Enoch.  u. 

Hamburg,  1890;  1  fase.  in-8''. 

De  bomericae   interpretationis   antiquissimae   vestigiis    nonnullis;    Dissert.  i*i- 

inaug.  quam,  etc.,  scripsit  Maximilianus  Bodbnrbimbr.  Argentorati, 
MDCCCLXXX;  I  fase.   in-S"». 

Hamburg  and  Ostfriesland  in  der  ersten   Hfilfte  des  15  Jahrhunderts ,  ete.,  i«i 

Inaug.-Diss.,  ete.,  von  Hans  Nirrnheim;  i  fase.  in-8®. 

Die  Reziehnngen  der  Hanse  zu  England  im  letzten   driltel  des   vierzehnten  la. 

Jahrhanderls,  vou  F.  Rbutgbn  ;  zur  Erlang.  der  Doct.  etc.  philos.  Fae.  etc. 
Giessen,  1890;  1  fase,  in•8^ 

Ueber  die  atbeniseben  Schatzverzeiehnisse  des  vicrten  Jahrhunderts  ;  Abhand-  la. 

lung  der  philos.  Fae.,  ete.,  von  Hans  Lehnbr.  Bonn,  1890;  I  fase,  in-8^ 

Die  Reform  der  Ràuerliehen  Verhiiltnisse  in  Livland,  1765-1804;  Inaugurai-  i.i, 

Dissertation  zur  Erlangung  der  Staatswissenschaftlichen  Doctorwiìrde 
eingereicht  bei  der  Rechts-und  Staatswisseuschafllichen  FakulUit  des 
Kaiser- Wilhelms-UniversilSt  Slrasshurg  von  Asiaf  von  Transehb-Rosbn- 
ICK.  Slrasshurg,  1890;  1  fase.in-S*". 
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Uoivenilà 
di  StratUrgo. 


U. 


là 


là. 


Ateneo  Veneto 
(Venexia). 


Des  moment  der  Rechtswidrìgkeil  bei  der  BeleidiguDg;  Tiiaiig.-DÌM-«  eU., 
von  Eugen  Wilhelm.  Slrassburg.  1890;  l  fase,  ia-8^ 

Die  Folgen  maiigelhafler  Beschaflenheìl  der  Letstmig  an  ZahlungssUtt;  Inaug* 
Diss.^  etc,  voD  Rud.  Ghnst.  ZUrich,  1890;  1  fosc.  in-S*". 

Die  Entwìcklung  der  Grosssiadtischen  Bevòikerung  im  Gebiete  de$  deaUcben 
Reiches;  Inaug  -Dtss.,  etc,  von  Nathanael  BrUckner.  Tilbìngen,  1890; 
1  fase.  in-8<^. 

Die  Vindikalion  der  Inharher-und  Orderpapiere  nach  dem  Geltenden  detrt- 
schen  liecht;  Inaug.-Diss.,  etc,  von  Eduard  Rnittel.  Strassburg,  1889; 
1  fase.  ìn-8''. 

Determìnismus  und  Strafe;  von  Theodor  Klippbl,  etc,  Berlin,  1890;  1  fiuc 

in-8o. 

Ueber  den  BegrifT  der  Fahrlàssigkeit  nach  dem  Geltenden  deutschen  Stra^ 
rechle;  Inaug -Diss,  etc,  von  Friedrick  Eccabd.  Strassbarg,  1898! 
in-8<>. 

*  L'Ateneo  Veneto;  —  Rivista  mensile  di  Scienze,  Lettere  ed  Arti,  diretit 
da  A.  S.  DE  KiRiAKi  e  L.  Gambari;  serie  f4>,  voi.  U,  fase.  5,  6  Venem. 
1890;  in-8°. 


Veneiia.         I  diarìi  di  Marino  Sanuto,  ece.;  l.  XXX,  n.  134.  Venezia,  1890;  in-4". 

L'Autore.       Giuseppe  Rarchi.  —  Ai  Reali  di  Savoia.  Torino,  1889;  1  fase   in*16<». 

id.  —  Bomim  oUmn,  Torino,  1890;  1  fase,  ini^o. 

L*A.  Praneesco  Paolo  Garofalo  —  Sui  novem  tribuni  combusti  (Stodto  di  starà 

romana).  Catania,  l890;  1  fase*  ìn-S^. 

G.  PAtit.  Etudes  romanes  dédiées  a  Gaston  Paris  le  i9  Décembre  1890  (35  anniver 
saire  de  son  Dodorat  en  Lettres)  par  ses  élève  fran^ais  et  ses  elevai 
des  pays  de  langue  fran^aise.  Paris,  1891  ;   1  voi.  in-S"^. 


loriDo.  —  stamperia  Reale  della  Dilla  G.  B.  Paravia  e  C. 
297  (350)  19  111-91. 
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CLASSE 


DI 


SCIENZE   FISICHE,   MATEMATICHE   E   NATURALI 


Adunanza  dell'S  Febbraio  1891. 

PRESIDENZA    DEL    SOCIO    COMM.    PROF.    MICHELE    LBSSONA 
PRESIDENTE 


Sono  presenti  i  Soci:  Cossa,  Direttore  della  Classe,  Bruno, 
Bbrruti,  Siacci,  D'Ovidio,  Bizzozero,  Ferraris,  Naccari,  Mosso, 
Spezia,  Girelli,  Giagomini,  Cambrano,  Segre  e  Basso  Segretario. 

Il  Socio  Segretario  legge  Tatto  verbale  dell'adunanza  pre- 
cedente che  viene  approvato. 

Il  Socio  Cossa  espone  verbalmente  i  risultati  delle  ricerche 
da  lui  ultimamente  eseguite  «  Sopra  alcune  nuove  combina^ 
sioni  del  platino  ». 


Adunanza  del  32  Febbraio  1891. 

presidenza    del    SOCl-O    COMM.    PROF.    MICHELE    LESSONA 

presidente 


Sono  presenti  i  Soci  :  Cos^^A,  Direttore  della  Classe,  Bruno, 
Bbrruti,  Slvcci,  D'Ovidio,  Bizzozero,  Ferraris,  Naccari, 
Girelli,  Giacomini,  Camerano,  Segre  e  Basso  Segretario. 

AUi  daUa  R.  Accademia  —  Voi.  XXVI  31 


Digitized  by 


Google 


452 

Letto  ed  approvato  il  processo  verbale  dell'adunanza  prece- 
dente, viene  presentato  in  dono  air  Accademia ,  da  parte  del 
Signor  Architetto  Luca  Beltrami  «  U  Codice  di  Leonardo  da 
Vinci  nella  Biblioteca  del  Principe  Trivulzio  in  Milano^  ira- 
scrìtto  ed  annotato  dal  prefato  architetto  e  riprodotto  in  wo- 
vaniaquattro  tavole  eliografiche  da  Angelo  della  Croce;  Milano. 
1891. 

Il  Socio  Càmbrano  presenta  e  legge  un  lavoro  del  signor 
Dott.  Carlo  Mylius  «  Intorno  ad  alcune  forme  inedite  di  mol- 
luschi miocenici  dei  colli  torinesi  rinvenute  a  S.  Margherita  *. 
Questo  lavoro  verrà  pubblicato  negli  Atti, 

Il  Socio  Sbgre  presenta  uno  studio  intitolato  :  «  Hicerche 
generali  sopra  i  sistemi  lineari  di  curve  piane  »,  del  Dottor 
Guido  Castblnuovo,  Assistente  alla  Cattedra  di  Algebra  e  Geo- 
metria analitica  nella  Università  di  Torino.  Desiderando  l'autore 
che  questo  lavoro  venga  pubblicato  nei  volumi  delle  Memorie, 
il  Presidente  nomina  una  Commissione  incaricata  di  esaminarlo 
e  di  riferirne  poscia  alla  Classe. 
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LETTURE 


Intorno  ad  alcune  forme  inedite  di  Molluschi  miocenici 
dei  colli  torinesi,  rinvenute  a  S,  Margherita; 

Nota  del  Dott.  CARLO   MYLIUS 


Nei  lavori  che  si  eseguirono  due  anni  or  sono  sui  colli  to- 
rinesì^  per  il  prolungamento  di  una  strada  vicinale,  ad  un  chi- 
lometro dalla  chiesa  di  Santa  Margherita  in  direzione  di  S-S-E, 
▼enne  scavata  in  un  rialzo  di  terreno,  presso  la  villa  Cochis, 
una  trincea  poco  profonda,  lunga  una  cinquantina  di  metri.  La 
sezione  presenta  due  strati  principali  concordanti  e  inclinati  da 
E  a  0,  con  pendenza  di  circa  40^:  il  superiore,  grosso  poco 
meno  di  un  metro,  ed  a  contatto  collo  strato  superficiale  di 
terra  vegetale,  consta  di  arenaria  serpentinosa  poco  compatta, 
mentre  il  sottostante,  di  potenza  non  minore,  ma  variabile  in 
diversi  punti,  è  formato  da  un  conglomerato  grossolano  ad  eie-* 
menti  di  mole  mediocre.  Abbondano  in  questo  strato  inferiore 
ciottoloso  gli  avanzi  di  organismi  miocenici,  tanto  che,  termi- 
nato lo  sterro,  chi  attendeva  a  tale  ricerca  ebbe  tra  le  mani  una 
raccolta  copiosissima  di  fossili,  per  lo  più  ben  conservati. 

Questa  raccolta,  acquistata  dal  Museo  Geologico  di  Torino, 
era  composta  quasi  esclusivamente  di  molluschi.  Limitando  il  mio 
stadio  a  questo  solo  tipo  zoologico  feci  la  determinazione  sistema- 
tica di  essi  fossili.  Trovai  rappresentati  i  Cefalopodi  da  una  sola 
specie  {Spirulirostra  Bellardii  d'Orb.),  i  Gasteropodi  da  53  ge- 
neri e  circa  120  specie,  gli  Scaf epodi  da  2  specie  di  uno  stesso 
genere  ed  i  Lafnellibranchiati  da  8  generi  e  12  specie. 

Tra  codeste  forme  ne  rinvenni  17,  le  quali,  scostandosi  per 
alcuni  caratteri  da  quelle  finora  descritte,  o  non  essendo  ancora 
state  trovate  nel  terreno  miocenico  torinese,  mi  paiono  degne  di 
\m  cenno  speciale. 
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1.  Murex  ttriaeformit,  Micetti  (1). 
Var.  hicristata,  Myl.,  fig.   11. 

M.  a  M.  strìaeformi  genuino  his  notis  segregandus:  TeiUi 
minori,  varicibus  in  ultimo  nnfractu  duabus,  magnis,  oppo- 
sitis. 

Un  individuo  di  mole  mediocre  (lungi).:  mm.  31,  largh.:  mm.  22) 
che  diflferisce  dalla  forma  tipica  per  la  disposizione  speciale  delle 
varici  neir ultimo  anfratto.  Sono  due  sole:  Tuna,  molto  promi- 
nente, suir  orlo  boccale;  l'altra,  meno  sviluppata,  diametral- 
mente opposta  alla  prima.  Lo  spazio  intermedio,  con  due  costole 
trasversali  cariniformi,  non  presenta  alcuna  traccia  di  varici.  La 
bocca  ha  caratteri  normali. 


2.  Futiu  multiliratut,  Bell.  (2). 
Var.  ventricosa,  Myl. 

F.  a  F.  multilirato  Bell,  his  notis  segregandus:  Anfracti' 
bus  postice  vix  depressis,  costulis  longitudinaltbus  rarioribus^ 
carina  transversa  minus  perspicua. 

Tre  individui  imperfetti,  mancanti  dell'apice  e  della  coda,  di 
mole  mediocre  (diametro:  mm.  19-24).  Differiscono  dalla  forma 
tipica  descritta  dal  Bellardi  e  dagli  altri  esemplari  del  Museo 
Geologico  di  Torino  nel  numero  delle  coste  longitudinali  (non 
maggiore  di  12),  negli  anfratti  meno  depressi  posteriormente,  eoo 
una  costola  trasversale  maggiore  delle  altre,  ma  non  carìniforme. 
La  forma  tipica  manca  in  questa  raccolta. 


(1)  MiCHELOTTi,  Fossiles  miocènes  de  l'Italie  sept.  p.  241,  tav.  XXIV,  fig.  13 
—  Bella RDi,  MoUuachi  dei  terreni  terziarii  del  Piemonti»^  Voi.  I,  pag.  95. 

(2)  Bellardi,  Ibid.  p.  138,  tav.  IX.  fig.  8. 
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3.  Futut  temirugotat,  Bbll.  et  Michtti  (1). 
Var.  exilicauda,  Myl.,  fig.  10. 

F.  a  F.  semirugoso  genuino  bis  notis  segregandus:  Costuìis 
langitudinalìbus  crebriortbus  ;  extitno  anfractu  antice  magis  de- 
presso: cauda  prope  basim  gracili,  tennis  recta, 

TJn  individuo  di  mole  mediocre  (lungh.:  mm.  40,  diam.: 
mm.  14).  Va  distinto  dalla  forma  tipica  pel  numero  maggiore  di 
coste  longitudinali  (12  anziché  10),  per  la  forma  globosa  del- 
Tultimo  anfratto,  terminato  da  una  coda  sottile  alla  base,  smilza, 
retta  e  profondamente  canalicolata. 

4.  Myrittioa    cornata,  Agass.  (2). 
Var.  tudicloides,  Myl.,  fig.  15. 

M.  a  M.  cornuta  genuina  bis  notis  segreganda  :  Extimo 
anfractu  medio  ventricoso,  antice  paulo,  postice  valde  depresso; 
nodis  obsoletis,  labrum  versus  evanescentibus;  spira  prominul a; 
catida  exili^  longiuscula. 

Un  individuo  di  piccola  mole  (lungb.:  mm.  65,  largb.  : 
mm.  40),  mancante  della  estremità  della  coda  e  dell'orlo  boccale. 
Per  quanto  sia  variabile  nei  caratteri  estemi  della  conchiglia  la 
Myristica  cornuta  {Agass.) ^  i  caratteri  che  si  osservano  in  questo 
individuo  sono  tali  da  doverlo  ritenere  varietà  distinta  dalla 
specie  stessa  :  infatti ,  tanto  negli  esemplari  torinesi  del  Museo 
Geologico,  quanto  in  quelli  del  bacino  di  Vienna,  descritti  e  raf- 
figurati dallo  Homes  (3),  1'  ultimo  anfratto  va  assottigliandosi 
gradatamente  fino  alla  coda,  la  spira  è  breve,  poco  acuta,  dal 
profilo  quasi  rettilineo;  mentre  nel  nostro  è  notevole  la  depressione 


(1)  BiLLARDi,  op.  cit  Voi.  I,  p.  133,  tav.  IX,  fig.  5. 

(2)  BiLLARDi,  Ibid.  pag.  157. 

(3)  HòRNBS.  Fossile  Mollusken  dss  Terliaer -'Beckens  von  Wien^  Voi.  I, 
p.  274,  tav.  XXIX  e  XXX. 


Digitized  by 


Google 


456  CARLO    MYLirS 

anteriore  deirultimo  anfratto  e  la  forma  acuta  dei  primi  giri  della 
spira  :  inoltre,  la  coda  relativamente  sottile  e  liscia  concorre  a  dare 
a  qaesto  fossile  un  aspetto  che  ricorda  il  genere  Tudicla^  Bolien. 


5.  Olavella  striata,  Bell.  (1). 
Var.  ecostata^  Myl.,  fig.   7. 

C.  a  C.  striata  genuina  his  notis  segreganda  :  Testa  majari; 
suturis  profundioribus;  costis  longitudinaìibus  in  ulUmis  aw- 
fractibus  nullis,  in  primis  autem  vix  perspicuis. 

Individuo  imperfetto  (mancante  della  coda),  notevole  per  la 
mole  (lungh.  :  circa  mm.  45,  largh.  :  mm.  19),  per  le  suture 
canalicolate  e  per  le  costole  longitudinali  confinate  ai  primi  tre 
0  quattro  anfratti,  in  cui  sono  appena  visibili. 

6.  Euthria  magna,  Bell.  (2). 

Due  individui  conformi  al  tipo  descritto  e  raffigurato  dal 
Bellardi  (2);  ma  di  mole  poco  minore  (dimensioni  del  maggiore: 
lungh.:  mm.  60,  largh.  mm.  25).  —  Ricordo  la  presenza  di 
questa  forma  tra  i  fossili  di  Santa  Margherita  (terreno  elvC' 
giano)  perchè  dal  Bellardi  fu  creduta  specie  propria  del  torio- 
niano  (Stazzano). 

7.    Anara    Bortoni,    Oené  (3). 
Var.  crassostriata,  Myl.,  fig.  13. 

A.  ab  A.  Borsoni  genuina  his  notis  segreganda:  Testa  majori, 
spira  magis  producta,  cauda  longiori;  striis  latioribus;  carinis 
nullis;  cingulo  tuber  culi  fero  unico,  suturae  posticae  propinquo. 

Individuo  alquanto  malconcio;  ma  con  caratteri  spiccati,  p^ 
cui  facilmente  si  distingue  dalla  forma  tipica  e  dalle  tre  varietà 


(1)  Bell.,  Ibid.  p.  188,  tav.  XI,  fig.  3. 

(2)  Bellardi,  op.  cit,  Voi.  I,  p.  190,  tav.  XIII,  fig.  1. 

(3)  Bellardi,  op.  cit.,  Voi    I,  p.  202. 


Digitized  by 


Google 


MOLLrSCHl    MJOCENICJ    DEI    COLLI    TORINESI  457 

descritte  dal  Bellardì.  È  affine  alla  varietà  B  (v.  parvornata 
Sacc,\  che  ha  pure  un  solo  cingolo  tubercolifero  :  ma  nella  no- 
stra i  tubercoli  corrono  vicinissimi  alla  sutura  posteriore;  inoltre 
la  conchiglia  è  assai  più  smilza. 

8.    Ranella    gigantea,    Lam.  (1). 
Var.  turrito -rdicuìaris,  Myl. 

B.  a  E.  gigantea  Lam.  his  notis  segreganda:  Testa  minori: 
anfractibus  convexiorihus,  ultimo  autem  brevi  ori;  superfìcie  pa- 
pillis  crebris  subspinosi s  ornata. 

Sette  individui  di  mole  diversa  (lungh.:  mm.  31-53,  largh.  : 
mm.  20-31).  —  Questa  forma,  la  quale  mi  pare  corrisponda  a 
quella  trovata  al  Pino  Torinese  dal  Michelotti  (2),  e  da  esso 
descritta  col  nome  di  B,  miocenica,  è  rappresentata  in  questo 
Museo  Geologico  da  alcuni  individui,  pure  dei  nostri  colli.  *Difife- 
risce  dalla  tipica  per  caratteri  abbastanza  spiccati  :  mole  medio- 
cre, forma  più  smilza  e  meno  depressa  lateralmente,  anfratti 
tondeggianti,  regolarmente  crescenti,  costole  longitudinali  poco 
sporgenti,  fuorché  nell'intersezione  colle  coste  trasversali,  in  modo 
da  produrre,  segnatamente  nei  primi  anfratti,  una  superficie  re- 
golarmente granulosa.  Sebbene,  a  detta  di  molti  autori,  la  Ba- 
nella  gigantea  Lam,  sia  specie  assai  variabile,  ritengo  che,  non 
essendo  stata  accettata  dagli  altri  paleontologi  la  divisione  f  di 
ossa  in  tre  specie  distinte  proposta  dal  Michelotti  (3),  con- 
venga distìnguere  questa  nostra  forma  dalla  tìpica,  qusde  varietà 
locale. 

8.  Drillia  orebriootta,  Bell.  (4). 
Var.  majuscula,  Myl.,  fig.   6. 

D.  a  D.  crebricosta  Bell,  his  notis  segreganda:  Testa  ma^ 
Jori,  latiori  ;  costis  longitudinalibus  rarioribus  (undecim)  su- 
perficie sublaem:  striis  transversis  passim  vix  perspicuis. 


(1)  Bill.,  Ibid..  p.  240. 

(2)  MlCBBLOTTI,  op.  cit.  p.  258. 

(3)  HóRNBS,  op.  cit.«  Voi.  I,  p.  211. 

(4)  Bellardì,  op.  cit.,  Voi.  Il,  p.  96., 
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Individao  di  mole  ragguardevole  (langh.  :  circa  mm.  30, 
largh.:  mm.  10  Y^),  mancante  deirestremità  della  coda.  —  Questa 
forma  connette  la  D.  crebrìcosta  Bell.^  colla  D.  raricosia 
(Bon)  (1),  scostandosi  tuttavia  da  entrambe  per  la  maggior  lar- 
ghezza della  conchiglia. 

10.  Clavatala  gothioa,  May.  (2). 
a.  Var.  inermis^  Myl.,  fig.  12. 

C.  a  C.  gothica  genuina  his  notis  segreganda:  Extimo  aiffra^tu 
anUce  laevi,  ecostato;  spinis  marginis  postici  raris^  muticis. 

Un  individuo  di  mole  mediocre,  mancante  deirestremità  cau- 
dale e  del  labbro  estemo.  —  Si  distingue  agevolmente  dalla  forma 
tipica  e  dalla  varietà  A  descritta  e  raffigurata  dal  Bellardi  per 
la  mancanza  assoluta  di  costole  trasversali  nella  parte  anteriore 
deir  ultimo  anfratto.  Inoltre  sono  poco  sviluppate  le  spine  del 
margine  posteriore. 

6.  Var.  bimarginata,  Myl.,  fig.  9. 

His  notis  agnoscenda:  Anfractibus  antice  posticeque  costa 
spini  fera  instructis;  spinis  marginis  postici  vero  majoribus. 

Dieci  individui  di  diversa  mole  (lungh.  :  mm.  30-43,  largh.  : 
mm.  11-16).  —  Differiscono  dalla  forma  tipica  nell'avere  la  carena 
ventrale  scoperta  in  tutti  gli  anfratti,  mentre  in  quella  essa  appare 
soltanto  neirultimo  anfratto,  rimanendo  nascosta  negli  altri. 

In  questa  raccolta  la  forma  tipica  è  rappresentata  da  un 
solo  individuo. 

11.    Oonnt    antiqua»,  Lam.  (3) 
Var.  producta,  Myl.  (4),  fig.  2. 

C.  a  C.  antiquo  Lam.   his  notis  segregandus  :    Testa  lon^ 
giori,  superne  minus  dilatata. 


(1)  Bbllardi,  Ibid.,  p.  111. 

(2)  Bbllardi,  op.  cit.,  Voi.  U,  p.  195  e  196. 

(3)  Lamarck.  Histoire  nat.  dés  Anim,  sans  vert.,  2»  ^ìt,  Voi.  XI,  p.  153* 

(4)  L'individuo  raffigurato  nella  tavola  non  ò  perfetto  :  manca  Tapice  della 
coda,  lungo  circa  2  mm. 


Digitized  by 


Google 


MOLLUSCHI    MIOCENICI    DEI    COLLI    TORINESI  459 

Sette  individui,  di  cai  uno  di  mole  normale  (diam.:  mm.  37), 
gli  altri  più  piccoli  ed  in  parte  malconci.  —  Il  carattere  princi- 
pale di  questa  varietà  locale  (rappresentata  nel  Museo  Geologico 
di  Torino  da  alcuni  esemplari)  sta  nel  profilo  quasi  rettilineo  e 
nella  maggior  lunghezza  dell'ultimo  anfratto,  per  cui  il  diametro 
trasversale  della  conchiglia  è  pari  alla  metà  della  lunghezza  to- 
tale» mentre  nella  forma  tìpica  raggiunge  i  ^3  ^^  6^&* 


18.  Conut  betolinoidet,  Lam.  (1). 
Var.  pusilla,  Mtl.,  fig.   1. 

C.  a  C.  betuUnoidi  genuino  his  notìs  sejungendus  :  Testa 
valde  minori;  spira  magis  acuta;  ultimo  ejus  amhitu  sub' 
camplanato. 

Trentotto  indivìdui  di  piccola  mole,  rispetto  a  quella  cui  giunge 
la  forma  tìpica  (lungh.  :  mm.  85-55).  —  Differiscono  dagli  esem- 
plari pliocenici  di  questo  Museo  (tutti  assai  più  grandi)  nella 
forma  della  spira,  più  alta  e  più  acuta  nei  primi  anfratti;  inoltre 
l'ultimo  di  questi  essendo  spianato  superiormente,  la  sua  carena 
riesce  meno  ottusa.  Si  scostano  pure  sdquanto  nel  carattere  della 
spira  dal  tipo  viennese ,  descritto  e  figurato  dallo  Homes  (2). 
Nel  complesso  sono  conformi  alla  descrizione  del  Lamarck. 


13.  ConuM  Pntohii,  Micht.  (3)  (?),  fig.  3. 

Un  individuo  imperfetto,  che  ascrivo  come  forma  aberrante 
alla  specie  C.  Puschii,  Mieht,  cui  corrisponde  in  tutti  i  carat- 
teri dell'ultimo  anfratto.  È  degno  di  nota  per  lo  sviluppo  anor- 
male della  spira,  la  quale,  aggiungendovi  idealmente  i  primi  giri 
mancanti,  raggiunge  o  supera  ^/^  della  lunghezza  totale. 


(1)  Lamabok,  loc.  cit 

(2)  HòRNBS,  op.  cit.  p.  17,  tav.  I,  fig.  1. 

(3)  MiCHELOTTi,  op.  cit.  p.  340,  tav.  XIV,  fig  6. 
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14.  Oypraea  Brooohii,  Desh.  (1). 
Var.  flatopimctata  Mtl.,  fig.  4. 

C.  a  C.  Broochii  genuina  bis  notis  segreganda  :  Testa  fn- 
peme  magis  globosa^  warginibus  subnullis,  puncticulis  rufth 
flavis  passim  ornata. 

IndÌTÌduo  di  mole  mediocre  (lungh.:  mm.  25),  affine  al  tipo 
torinese  della  C  Brocchn;  ma  contraddistinto,  oltreché  dallo 
sviluppo  scarsissimo  dei  margini  laterali,  dai  punticini  rossicci 
sparsi  su  tutta  la  superficie.  Esaminati  colla  lente  essi  appaiono 
come  piccoli  incavi  riempiti  da  un  minerale  ferruginoso.  I  ca- 
ratteri della  bocca  sono  normali. 

15.  Tnrritella  (Proto)  oathedralii,  Bbong.  (2). 
Var.  trisuìca,  Myl.,  fig.   14. 

T.  a  T.  catbedrali  Brong.  bis  notis  sejungenda:  AnfraeU- 
bus  magis  minusve  complanatis,  antice  tribus  sulcts  latiusculis 
instructis,  postice  late  marginatis. 

Questa  forma,  rappresentata  per  ora  da  soli  sette  esemplari  assai 
imperfetti  e  di  diversa  mole  (15-30  mm.  di  diametro),  si  distin- 
gue facilmente  dalla  tipica  in  grazia  dei  tre  solchi  caratteristici 
che  corrono  sulla  metà  anteriore  degli  anfratti.  Per  quanto 
siano  variabili  i  caratteri  di  questa  specie  (come  ebbe  ad  os- 
servare il  Michelotti  -  op,  cit.,  pag.  188),  ritengo  che  la  forma 
in  parola  si  debba  considerare  come  varietà  distinta,  scostan- 
dosi essa  del  pari  dal  tipo  ad  anfratti  lisci  e  da  quello  confu- 
samente e  uniformemente  solcato,  comuni  entrambi  nei  colU 
torinesi. 


(1)  Lamarcr*  op.  cit.,  Voi.  X,  p.  575.  —  Hòrnis  op.  cit.,  VoU  I,  p.  69, 
Uv.  VII,  fig.  3. 

{Z)  HÒRNM,  op.  oli.,  Voi.  I,  p.  419,  tav.  XLIH,  fig.  1. 
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16.  Turritella  ttrangulata,  Gkat.  (1). 
Var.  mediosubcar inaia,  Mtl.,  fig.   8. 

T.  his  notis  agnoscenda:  Anfractibus  prope  suturam  anti- 
Cam  plica  angusta  praetextis^  medio  autem  obtusissima  carina 
instructis;  superficie  rugulis  sinuosis  ìongiiudinaìibus  ac  mi- 
nutis  striis  transversis  obsolete  ornata. 

Indivìduo  unico,  imperfetto  alle  due  estremità.  Diametro 
magg.:  mm.  18,  lungh.  :  mm.  4  5.  —  Questa  forma,  rappresentata 
nel  Museo  Geologico  da  un  solo  esemplare  di  mole  alquanto  mag- 
giore del  nostro,  va  distinta  da  quella  tipica  del  Grateloup  per 
la  dilatazione  anteriore  meno  sporgente,  e  la  carena  caratteri- 
stica nel  mezzo  degli  anfratti. 

17.  Peoten  tolarium,  Lam.  (2). 
Var.  eìongata  (?)  Myl.,  fig.  5. 

P.  valva  superiori  parva,  obovata,  aequilatera ^  paulo  ar- 
cuata  ;  costis  quindecim  fornicatisi  intus  biplicatis  ;  striis  mi- 
nutissimis  concentricis  obsoletis  passim  perspicuis  ;  auriculis 
parvis,  verticaliter  minutissime  striatis. 

Una  valva  superiore  imperfetta,  di  piccola  mole  (altezza: 
mm.  40,  diametro  trasversale:  circa  mm.  36).  Questo  individuo, 
che  dal  complesso  dei  caratteri  ritengo  giovane,  differisce  dal 
P.  solarium  tipico  per  la  forma  della  conchiglia  allungata  in 
direzione  dorso  ventrale  e  per  la  piccolezza  delle  orecchie. 

11  Museo  Geologico  possiede  frai  Pettini  fossili  dei  colli  tori- 
nesi due  valve  affinissime  a  questa  nella  forma  generale,  nel  numero 
ed  aspetto  delle  coste  radiali  e  di  mole  poco  minore.  Possiede  inol- 


(1)  Gratbloup,  Conchyliologie  fòssile  du  bassin  de  VAdour.  Tav.  XIV, 
fig.  13. 

(2)  Lamarck,  op.  cit ,  Voi.  VII,  p.  ì\ò. 
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tre  parecchie  valve  giovanili  coi  caratteri  tipici  della  specie  più 
o  meno  spiccati,  ed  alcune  altre  di  mole  maggiore  (dìam.:  10 
cent,  air  incirca),  dair  aspetto  adulto.  Accenno  a  questo  fatto 
perchè  finora  il  P.  solarium  Lam.  non  era  annoverato  fra  le 
specie  fossili  dei  colli  torinesi. 

R.  Museo  Geologico  dì  Torino 
febbraio  1891. 


L' Accadentico  Segretario 
Giuseppe  Basso. 
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CLASSE 


SCIENZE   MORALI,    STORICHE   E   FILOLOGICHE 


Adanann  del  15  Febbraio  1891. 

PRESIDBKZA    PEL    SOCIO    COMM.    PROF.    MICHELE    LBS80NA 
PRESIDENTE 


Sono  presenti  i  Soci  :  Fabretti,  Vice-Presidente  dell'Acca- 
demia,  Flechia,  Direttore,  Qorresio,  Segretario  della  Classe, 
Pbtron,  Clarbtta,  Rossi,  Manno,  Bollati  di  Sain-Pierre, 
Pezzi,  Ferrerò,    Carle,   Nani,   Cognetti  Db  Martiis. 

Vien  Ietto  Tatto  verbale  delTadunanza  precedente  che  è  ap- 
provato. 

Il  Socio  Antonio  Manno  ofre  da  parte  degli  Autori  la  «  Com- 
memorazione del  Principe  Amedeo  di  Savoia  letta  dal  Deputato 
Giovanni  Faldella  (Torino,  1890)»  ;  e  il  volume  «  Les  Sa- 
voyards  en  Angleterre  au  XIII  siècìe  et  Pierre  d' Aigueblanche 
di  Francesco  Mignier  (Paris,  1891)  »  :  —  ofifre  altresì  da 
parte  dell'Autore,  Abate  Ulisse  Chevalier,  Corrispondente  del- 
ristituto  di  Francia,  una  serie  di  pubblicazioni,  delle  quali  bre- 
Temente  espone  T importanza  per  la  storia  del  medio  evo:  queste 
saranno  singolarmente  registrate  nella  bibliografia  stampata  in 
calce  agli  Atti  dell'adunanza  del   1**  Marzo  1891. 

Il  Socio  Giuseppe  Carle,  il  quale  nell'ultima  adunanza  aveva 
presentato  in  dono  il  lavoro  del  nostro  Socio  Corrispondente, 
Prof.  BroxAMici  sulla  provenienza  del  codice  pisano  delle  Pan- 
dette, la  quale  il  dotto  Autore  stima  da  Costantinopoli,  ofre 
^E&i  pur  tenendosi  estraneo  alla  questione,  da  parte  delTAutore, 
Prof.  Lodovico  Zdekauer,  l'opuscolo  sullo  stesso  argomento,  col 
titolo  :  €  Su  r  origine  del  manoscritto  pisano  delle  Pandette 
Giustinianee  (Siena,  1890)  »,  intonio  alla  quale  origine  l'Au- 
tore dissente  dal  Prof.  Buonamicj. 
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La  Classe  accoglie  poi  con  gratitudine  il  dono,  che  lo  stesso 
Socio  Cable  fa  del  suo  «  Discorso  commemoraUvo  su  Pa- 
squale Stanislao  Mancini  e  la  teoria  psicologica  del  sentimento 
nazionale  *   letto  all'Accacleraia  dei  Lincei  (Roma,   1890). 

Pari  gratitudine  la  Classe  esprime  al  Vice  Presidente  che  le 
offre  il  3**  volume  delle  «  Cronache  perugine  inedite  »  pubblicate 
coi  proprii  tipi,  e  il  fascicolo  4^  del  volume  Y  degli  «  Atti  della 
Società  di  Archeologia  e  Belle  Arti  per  la  Provincia  di  Torino. 


Adananza  del  P  Marzo  1891. 

PRESIDENZA    DEL    SOCIO    COMM.    PROF.    MICHELE    LES80NA 
PRESIDENTE 


Sono  presenti  i  Soci:  Fabretti,  Vice  Presidente  dell'Acca- 
demia, Flechia,  Direttore,  Gorresio,  Segretario  della  Classe, 
Peyron,  Claretta,  Rossi,  Pezzi,  Carle  e  Nani. 

Il  Segretario,  per  incarico  del  Presidente,  presenta  alla  Classe 
il  dono  che  le  vien  fatto  dall'Autore  Emesto  Schiaparblli,  Pro- 
fessore nell'Istituto  di  Studi,  superiori  a  Firenze,  del  secondo 
volume  «  Libro  dei  funerali  degli  antichi  Egiziani  »  tradotto 
e  commentato.  L* importante  e  dotto  lavoro,  che  osci  in  {splen- 
dida edizione,  ebbe  già  Tenore  del  premio  di  Archeologia  dalla 
B.  Accademia  dei  Lincei,  e  la  Classe  ne  accoglie  con  gratitu- 
dine r  offerta,  conoscendone  i  pregi.  Al  qual  dono  il  giovane 
egittologo  aggiunge  il  primo  volume  de'  suoi  studi  suU*  antico 
Egitto,  che  ha  per  titolo    «  La  catena  orientale  dell'Egitto  ». 

n  Socio  Giuseppe  Carle  offre  da  parte  dell'Autore  l'opu- 
scolo «  Relazione  e  Programma  al  Corso  di  Storia  della  Scienza 
costituzionale  e  politica  italiana  »  dato  da  Luigi  Rossi  nella 
R.  Università  di  Bologna  (Bologna,  1890);  ed  informa  breve- 
mente la  Classe  sul  contenuto. 

Lo  stesso  Socio  Carle  presenta  e  legge  per  la  pubblicazione 
negli  Atti  una  Memoria  del  Prof.  Angelo  Majorana  della  Regia 
Università  di  Catania,  col  titolo;  «  La  funzione  sociale  della 
Monarchia  ». 
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LETTURE 

La  funzione  sociale  della  Monarchia; 
Nota   di    ANGELO    MAJORANA 


Sommario  —  I.  Presunzione  di  antiteei  fra  Monarchia  e  Democrazia.  — -  II.  Li- 
miti essenziali  della  Monarchia.  —  III.  Virtù  d'adattamento  ed  indole 
mediana  della  medesima.  —  IV.  Sua  efficacia  nella  formazione  dei  grandi 
Stati.  —  V.  Sua  indole  concreta.  —  VI.  Sua  importanza  npl  nostro  se- 
colo. —  VII.  Suo  ufficio  di  fionte  alle  odierne  agitazioni  sociali.  —  Vili. 
Suoi  caratteri  psicologici.  —  IX.  Sua  legge  di  sviluppo. 

I.  —  È  comune  coscienza  che  la  democrazia  sia  la  legge  del 
nostro  secolo.  Essa.  oggi,  tutto  investe  o  traveste.  Sentimenti,  teo- 
riche, fatti,  opere,  istituzioni:  tutto  ciò  che  si  svolge  in  politica, 
è  dallo  influsso  della  democrazia  determinato  o  per  lo  meno  mo- 
dificato. Essa  alcune  cose  nuove  vuole,  altre  vecchie  disvuole.  Fra 
queste,  da  molti  scrittori  e  manipolatori  di  cose  politiche,  dicesi 
essere  la  monarchia. 

Parrebbe,  secondo  alcune  scuole  politiche,  che  irrimediabile 
sia  l'antitesi  fra  monarchia  e  democrazia.  Ripetesi  la  sentenza  di 
Tacito,  che  giudicò  dissociabili  il  principato  e  la  libertà.  E  se 
pure  osservasi,  come  oggi  frequentemente  può  e  deve  osseiTarsi, 
questa  e  quello  essere  consociati,  definiscesi  transitorio  tale  con- 
nubio ,  quale  prodotto  di  transazioni  contingenti.  Proclamansi 
alcuni  presupposti  d'ordine  più  o  meno  razionale;  per  esempio: 
—  r^uaglianza  non  consente  un  principe  irresponsabile;  la  so- 
vranità popolare  non  si  accorda  con  un  supremo  reggitore,  ere- 
ditario epperò  perpetuo:  la  libertà  non  è  garantita  da  un  mo- 
narca, capo  del  potere  esecutivo  e  duce  di  eserciti  permanenti; 
la  legge  naturale  e  fatale  del  progi^esso  non  deve  infrangersi  contro 
rigide  e  cristallizzate  forme  politiche. 

Giacche  il  momento  psicologico  del  nostro  tempo  può  age- 
volmente definirsi  con  questa  formola:  «  Tevoluzione  ad  ogni 
costo,  anche  mercè  la    rivoluzione  ».    Già  altra  volta,  nel  mio 
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discorso  sulla  Rivoluzione  francese  e  sua  influenza  costituzionale 
—  ebbi  a  dimostrare  come  oggi,  nelle  lettere,  nelle  scienze,  nella 
politica,  nella  vita  quotidiana,  privata,  individuale,  si  rispecchino 
questi  caratteri  costanti:  «  la  novità  fatta  scopo  a  sé  stessa;  il 
paradosso  creduto  la  miglior  forma  di  concepire  e  di  esprimere 
il  vero;  accorciata  la  via  dell'assurdo;  la  scala  delle  probabilità 
preponderante  nei  termini  estremi;  ricacciate  le  medie  a  libito 
unilaterale  ;  proclamato  il  dinamismo  individuale  o  sociale,  sempre, 
in  tutto  » . 

Diminuisce  1*  estensione  e  si  accresce  Tintensità;  quindi  la  vita 
è  fatta  più  breve,  ma  più  attiva,  e  a  volte  convulsa.  La  teorica 
più  d*ogni  altra  accarezzata  è  quella  della  lotta  per  l'esistenza, 
che  riproduce  il  vecchio  fatalismo  sconsolato  da  un  canto  e 
dall'altro  incoraggia  all'uso  di  qualsiasi  mezzo,  pur  di  vincere.  È 
acuita  la  sensibilità  dei  mali  ed  accresciuta  l'idealità  dei  beni: 
quindi  più  stridente  e  crudele  la  loro  antitesi.  Si  vuol  cam- 
minare comunque,  pur  di  •  progredire  ;  ed  è  così  che  l'evoluzione 
diventa  rivoluzione.  Poiché  Tindividuo  è  rivoluzionario,  per  l'a»- 
seguimento  dei  suoi  spropositati  propositi:  rivoluzionario  contro 
Dio,  che  nega;  contro  gli  altri  individui  che  invidia;  contro  la  so- 
cietà, che  odia,  credendosene  vittima;  contro  lo  Stato,  ch'egli  teme, 
pur  facendolo  obbietto  della  propria  ambizione;  contro  se  stesso 
perfino,  che  vorrebbe  meno  impotente,  anziché  meno  cupido.  Di 
questo  travaglio  l'amplificazione  della  democrazìa  é  espressione 
fedele:  essa,  che  si  fonda  sul  più  rigoroso  individualismo,  ma,  per 
naturale  illogicità,  dilaga  bentosto  nel  socialismo;  essa,  che,  pur 
sorgendo  da  una  serie  di  affermazioni  positive,  sovente  si  perde 
in  un  complesso  dì  combinazioni  negative.  Nel  che  —  mi  affiretto 
a  dirlo  —  il  vizio  é  meno  del  principio  che  delle  applicazioni, 
della  teorica  che  della  pratica. 

Nondimeno  egli  è  con  notabile  copia  di  raziocinii  etici,  giu- 
ridici, politici,  storici,  che  da  molti  si  vorrebbe  stabilire  questa 
specie  di  legge:  a  i  progressi  della  democrazia  sono  in  ragione 
inversa  di  quelli  della  monarchia  » .  Del  che  é  lecito  dubitare. 
Sebbene  il  principio  democratico  sia  oggi  in  continuo  progresso 
e  riesca  ad  assicurare  maggiori  guarentigie  politiche  e  giurisdizio- 
nali, e  faccia  ingigantire  la  questione  sociale  ;  pure  non  può  dirsi 
che  l'efficacia  del  principio  monarchico  sia  proporzionalmente  smi- 
nuita. Si  confrontino  i  primi  anni  del  secolo  nostro  con  questi  ul- 
timi.  Innegabile  è  il  progresso  della  democrazia;  la  quale,  pres- 
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sochè  donmqae,  nei  civili  paesi,  ha  fatto  istitaire  parlamenti 
rappresentativi  ed  ha  ordinato,  con  assetto  più  o  meno  stabile  ed 
uniforme,  la  libertà  civile.  Maggiore  appare  quel  progresso  ove 
si  rifletta  che  gli  ordinamenti  democratici  oggi  non  sono  più  ac- 
colti con  la  incomposta  e  febbrile  festa  della  novità  ;  ma  comin- 
ciano a  diventare  organici,  per  cosi  dire  ;  vuoi  per  la  maggiore 
elaborazione  dottrinale  degli  istituti,  vuoi  per  la  ormai  non  breve 
consuetudine  dei  popoli  in  essi;  sicché  essi  stessi  danno  i  loro 
frutti  benefici  con  maggiore  ossequio  alle  ragioni  giuridiche  di 
tutti  i  cittadini. 

Frattanto  è  innegabile  che,  parallelamente  a  codesti  trioufi 
democratici,  la  forza  morale  della  monarchia  sia  cresciuta,  o  per 
lo  meno  non  isminuita.  Tacendo  per  ora  deiringhilterra,  la 
quale  anche  per  ciò  fa  regola  a  sé,  possiamo  osservare  che,  in 
Italia,  Belgio,  Spagna  e  in  molti  altri  paesi,  la  monarchia  non 
è  più  guardata  dai  popoli  come  avversaria  sistematica  di  ogni 
Ubertà;  né  è  più  circondata  dagli  antichi  sospetti  e  pericoli.  In 
molti  paesi  è  considerata  dalla  massima  parte  dei  cittadini  (poiché 
in  materie  politiche  non  si  può  parlare  di  unanimità;  ma  la 
eommunis  opinio  è  d^ta,  sempre,  da  una  maggioranza  più  o 
meno  numerosa)  come  istituzione  al  ben  vivere  ed  alle  pubbliche 
Ubertà  necessaria,  non  meno  delle  assemblee  elette  per  voto  popo- 
lare. Negli  stessi  paesi  germanici,  dove  Tossequio  al  principe  è  stato 
sempre  grande  e  spontaneo,  per  inveterato  sentimento  e  costume, 
osservasi  questo  fatto  singolare,  v'è  stato  parzialmente  ciò  che 
in  diritto  civile  dicesi  novazione:  il  titolo  della  potestà  regia 
riconoscesi,  non  più  per  ragioni  incondizionate  e  quasi  feudali, 
come  soltanto  una  volta,  ma  anche  per  ragioni  giuridiche  e  più 
veramente  razionali. 

Onde  la  Corona  appare  come  la  più  perfetta  rappresentante 
della  unità  dello  Stato  ed  incorrotta  garante  di  tutti.  E  poi 
che  una  tale  convinzione  si  viene  sempre  meglio  afforzando,  più 
intimo  e  meno  cieco  e  più  sicuramente  cosciente  e  meglio  sor- 
retto dalle  classi  direttive  e  dalle  masse,  diventa  Tistituto  della 
Corona;  epperò  più  forte  di  vera  e  duratura  forza. 

Notisi  che,  appunto  per  il  progredire  de'  principii  democra- 
tici, oggi  le  istituzioni  politiche  non  sono  appoggiate  come  un 
tempo  sulla  forza  sospettosa  e  violenta  della  polizia  e  delle  baio- 
nette ;  ma  sulla  spontanea,  libera,  sincera  e  sicura  volontà  pubblica. 
Certamente  oggi   Tespressione  de    principii  e  sentimenti  antimo- 

Aui  (UUa  R.  Accademia  —  Voi.  XXVI.  32 
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narchici  non  è,  generalmente,  prevenuta  né  repressa  come,  per 
esempio,  fu  lungo  le  reazioni  che  seguirono  al  1815  ed  al 
1848-49.  Notisi  ancora  che,  eccettuata  in  parte  la  Francia  — 
la  quale,  per  sue  peculiari  circostanze,  fa,  in  senso  diverso  ed 
anche  inveisse  dall'Inghilterra,  regola  a  sé  —  le  più  gravi  ca- 
gioni di  perturbazione  die  si  abbiano  ai  nostri  giorni  non  sono 
prettamente  politiche,  ma  sociali;  ossia  sono,  fino  ad  un  certo 
punto,  dalla  forma  di  governo  indipendenti.  Vi  hanno  socialisti 
che  credono  i  loro  ideali  potersi  meglio  raggiungere  con  la  mo- 
narchia che  con  la  repubblica  Ad  ogni  modo  é  di  ragion  co- 
mune che  i  criterii  del  radicalismo  politico  sono  in  gran  parte 
diversi  da  quelli  del  radicalismo  economico  e  sociale;  basta  por 
mente  alle  teoriche  dello  individualismo,  della  libertà,  delle  com- 
petenze di  Stato. 

Che  anzi  per  varie  cagioni  sembra  che  un  nuovo  più  alto 
ufficio  debba  sostenere  la  monarchia,  ai  nostri  tempi.  Questo 
vecchio  principio  di  governo,  che  ha  subito  tante  trasformazioni, 
che  si  é  accompagnato  al  despotismo  ieratico  ed  al  militare,  che 
si  è  framezzato  tante  volte  alle  aristocrazie  ed  alle  democrazie, 
che  recentemente  si  é  adagiato  nella  rappresentanza  elettiva  e 
libera  della  nazione,  pare  che  non  abbia  esaurito  ancora  la  sua 
vitalità  e  che  sia  destinato  ad  ulteriori  svolgimenti. 

Nella  fiera  lotta  che  da  ogni  parte  si  minaccia  fra  le  varie 
classi  della  società,  e  nelle  avvisaglie  che  scoppiano  qua  e  là 
minacciose,  è  compromesso  tutto  Tordine  sociale,  quindi  anche 
il  politico. 

È  da  chiedersi:  —  la  questione  sociale  come  influirà  sulle 
istituzioni  politiche?  come  influirà  sul  governo  parlamentare? 
come  sulla  monarchia  costituzionale?  come  sulla  monarchia  in 
genere? 

II.  —  Sotto  forma  polemica  ci  proponiamo  un'obWezione,  che 
involve  in  sé  tutta  la  questione.  Odesi  comunemente  ripetere  da 
molti: 

—  Se  la  monarchia,  oggi,  non  solo  sussiste,  ma  pare  che  pro- 
gredisca, nel  senso  che  è  dalla  pubblica  fiducia,  se  non  ricercata, 
appoggiata;  ciò  non  segue  per  virtù  propria  di  lei,  ma  della  de- 
mocrazia, alla  quale  essa  si  é  piegata.  I  principii  democratici 
hanno  investito  dì  nuova  e  maggior  forza  la  monarchia.  Questa 
splende  di  luce  riflessa  ;  e,  quel  che  è  più,  di  luce  contraria  ai 
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propriì  prìncìpìi  ed  alla  propria  essenza.  La  monarchia  insomma  tive 
e,  se  Yuolsi,  progredisce;  ma  malgrado  se  stessa.  È  un  anacro- 
nismOy  che  sta  ritto  in  virtù  di  un  compromesso.  Afa  le  istitu- 
zioni che  non  hanno  vita  propria,  escono  fuori  del  tempo  loro  e 
non  sono  vitali.  — 

L'obbiezione  è  grave  ;  ma,  bisogna  affrettarsi  a  riconoscerlo,  è 
poggiata  sur  un  equivoco.  Si  precipita  una  conclusione  giuridica 
su  falsi  presupposti  politici  e,  sovratutto,  sociologici.  Si  suppone 
clie,  secondo  il  diritto  e  conforme  alla  storia,  la  monarchia  sia 
sempre  sinonimo  di  reggimento  assoluto  o  dispotico.  Ma,  sebbene 
questa  sia  un'opinione  comune,  non  è  per  ciò  meno  erronea.  E 
poco  credibile  la  tenacità  con  cui,  germogliati  alcuni  pregiudizi 
fra  gli  uomini,  si  mantengono  e  prosperano  Quel  grande  prin- 
cipio della  personificazione,  per  la  quale  siamo  portati,  certo  a 
motivo  delle  nostre  limitate  facoltà  intellettive  e  del  nostro  ne- 
cessario relativismo,  a  costringere  in  unica  persona  un  ordine 
complesso  di  cose  e  di  fenomeni,  fra  loro  grandemente  diversi 
—  quel  principio,  dico,  si  applica  anche  qui.  Onde,  quasi  sempre, 
nei  monarchi  non  si  veggono  che  tiranni,  dimenticando  i  più  co- 
muni e  frequenti  ammaestramenti  della  storia,  e  ritemprando  la 
verità  di  quel  detto  che  vuole  le  cose  più  facili  essere  le  più 
difficili  a  conoscersi.  E  poiché  l'argomento  lo  consente,  ci  diamo 
qui  a  discorrere  dell'indole  e  dell'ufficio  della  monarchia,  dal  più 
generale  riguardo  sociologico. 

La  monarchia  è  stata  sempre  attuata  nei  modi  piò  diversi  e 
sotto  le  condizioni  più  varie.  Può  affermarsi  però  che  '  ben  ra- 
ramente i  principi  abbiano  avuto  quel  potere  dispotico  che  il 
Tolgo  si  immagina.  Sempre  hanno  avuto  una  serie  più  o  meno 
numerosa  di  limitazioni,  dovute,  ora  alle  forze  aristocratiche,  nella 
duplice  forma  ieratica  e  militare,  ora  a  quelle  democratiche.  Né 
deve  porsi  mente  alle  sole  limitazioni  legali  che  in  varii  luoghi, 
per  legge  scritta  o  consuetudinaria,  sono  apposte  al  volere  del 
principe;  ma  sovratutto  alle  limitazioni  di  fatto. 

Un  despota  (parlo  di  lui  che  é  l'ipotesi  estrema  del  principe) 
ba  un  tempo  necessariamente  limitato,  ed  anclie  limitate  le  at- 
titudini personali,  né  tutte  proprie  o  atte  a  reggere  quella 
enorme  enciclopedia  pratica  che  è  il  governo  dello  Stato;  per 
il  quale  richieggonsi  le  virtù  del  legislatore,  dell'amministratore, 
del  capitano,  del  finanziere,  del  giudice,  del  diplomatico.  Quegli 
è  di  necessità  costretto  a  delegare  altrui  molte  delle  sue  com- 
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potenze:  ed  una  tale  delegazione,  in  definitiva,  equivale  a  Care 
partecipare  altrui  al  governo.  Laonde  Fazione  del  sovrano  è  qua- 
litativamente  diversa  da  quella  che  sarebbe  se  egli  solo  accu- 
disse ai  pubblici  negozii;  inoltre  è,  quantitativamente^  minore. 
Aggiungasi  che  molte  di  questo  potestà  non  sono  delegate:  ma 
sono  ora  usurpate,  ora  indebitamente  arrogate,  ora  semplicemente 
occupate,  come  res  nullius,  da  individui,  o  da  sette,  o  da  fazìoiii, 
o  da  popolo  puranco.  I  favoriti  d^ambo  i  sessi,  nella  peggiore 
ipotesi;  i  consiglieri,  nella  più  comune;  i  pretoriani,  ai  tempi  degli 
imperatori  di  Roma  ;  i  confessori,  nelle  monarchie  di  Spagna,  né 
di  Spagna  soltanto  ;  gli  uomini  di  mente  e  di  cuore,  gli  artisti 
e  gli  scienziati ,  sotto  prìncipi  savii  ;  le  persone  più  vicine  al 
trono,  quali  che  sieno,  sotto  principi  deboli;  la  voce  del  popolo, 
sia  pur  latente;  l'inerzia,  noncbè  la  stessa  resistenza  i^asdva: 
la  sempre  possibile  minaccia  di  pubblici  rivolgimenti  :  queste  sono 
forze  che  influiscono  a  trasformare  od  a  limitare,,  in  via  di  fatto, 
il  potere  dei  principi.  Né  sarà  inopportuno  —  a  riprova  del  nostro 
assunto  sulla  non  necessaria  identificazione  fra  monarchia  e  ti- 
rannia —  il  notare  che  sovente  i  despoti  maggiori  sono  stati  co- 
loro che  hanno  afferrato  la  somma  delle  cose,  in  seguito  a  forti 
rivolgimenti  democratici  :  coloro  che,  giusta  la  legge  storica  del 
Machiavello,  hanno  usufruito  la  convulsione  donde  sono  usciti 
ed  il  conseguente  accasciamento  di  forze  politiche. 

Tali  sono  stati  sempre  i  tiranni  sorti  dalle  repubbliche  di 
Grecia  e  di  Italia;  e  ad  essi  veramente,  anche  secondo  le  pure 
tradizioni  etimologiche  greche,  bene  si  attaglia  il  nome  di  tiranni. 
Tali  furono  i  Cesari;  pei  quali  potrebbesi  dimostrare,  penso,  che 
furono  più  despoti  —  nel  senso  del  despotismo  spiegato  perso- 
nalmente dal  principe,  e  non  da  altri  individui  vicini  al  trono 
o,  tanto  meno,  dallo  Stato  come  istituzione  —  furono  più  despoti, 
dico,  i  primi,  cioè  i  più  vicini  alla  repubblica,  che  non  gli  ul- 
timi e  più  lontani.  Tali,  serbata  la  differenza  dei  tempi,  sono 
stati  i  Napoleoni. 

III.  —  La  ragione  ne  é  chiara.  Non  voglio  ripetere  le  di- 
mostrazioni da  me  date,  in  modo  sistematico,  neir  altro  mio 
scritto:  Forze  e  forme  politiche  e  loro  valutazione  giuridica: 
convien  però  fare  alcuni  accenni  (Uordine  generale. 

La  monarchia  (in  ispecie  per  quella  che  è  sua  condizione 
quasi  essenziale  :  l'ereditarietà)  tende  a  diventare  istituzione  nor- 


Digitized  by 


Google 


LA    FUNZIONE    SOCIALE    DELLA    MONARCHIA  471 

male  e  tradizionale.  Ha  in  sé  il  carattere  della  perpetuità;  la 
quale,  a  yero  dire,  poiché  nulla  è  perpetuo  al  mondo,  e  molto 
meno  in  politica,  conyertesi  nella  maggior  possibile  longevità. 
Come  tale,  essa,  se  sussiste,  gli  é  che  può  sussistere:  perché  con- 
tempera in  sé  e  sotto  di  sé  molte  forze  politiche,  contro  le  quali 
non  agisce  sistematicamente,  in  modo  da  spingerle  agli  estremi, 
ma  più  tosto  le  coordina,  ed  omogeneamente  fa  sTolgere.  Tale 
ufficio  di  coordinamento  è  assai  più  agevolmente  sostenuto  dalle 
vecchie  monarchie  anziché  dalle  nuove. 

Queste,  per  imporsi,  molte  forze  sociali  debbono  comprimere 
e  fors'anco  molti  individui  debbono  sopprimere:  informi  il  libro 
del  Principe.  In  cosifatto  periodo  di  formazione,  realmente  il 
despotismo  é  personale.  Ma  le  vecchie  monarchie,  che  han  bi- 
sogno soltanto  di  conservarsi,  rispettano  e  con  temperano  le  varie 
forze  politiche  :  cosa  che,  ripeto,  conduce  ad  una  finale  limita- 
zione del  despotismo  principesco. 

Aggiangasi  che  la  monarchia  assume  forme  svariate  ed  a 
mala  pena  numerabili.  Onde  può  dirsi  ch'essa  non  sia  tanto  forma 
quanto  principio  universale  di  governo.  Il  principio,  attraverso 
il  tempo  e  lo  spazio,  ci  si  appalesa  con  forme,  condizioni,  limi- 
tazioni diversissime.  Dal  dispotismo  ieratico  delle  grandi  mo- 
narchie asiatiche  fino  al  regime  rappresentativo,  in  cui  il  re  é 
posto  in  grado  di  fare  il  bene  ma,  giusta  la  formola  inglese,  é 
nella  impossibilità  di  fare  il  male  {cannot  do  wrong)  :  quale 
lunga  serie  di  monarchie  non  si  ha,  e  come  non  é  dessa  nume- 
ricamente maggiore  della  serie  di  reggimenti  repubblicani? 

Sovente  i  popoli,  dopo  molte  vicende,  ritornano  al  tipo  mo- 
narchico, pur  trasformandolo,  come  a  ciò  che  di  meglio,  o  di 
meno  male  (il  che,  poi,  fa  lo  stesso,  per  le  pratiche  resultanze) 
abbiano  avuto.  E  quella  grande  varietà  di  forme  monarchiche  e 
quella  davvero  mirabile  elasticità  e  virtù  di  adattamento  che 
ha  il  principato,  dimostrano  ed  appieno  giustificano  l'universa- 
Utà  di  esso.  Poiché  fanno  buona  pruova  le  istituzioni,  le  quali, 
anche  non  rispondendo  a  preconcette  ed  euritmiche  idealità,  si 
prestano,  nel  fatto,  ora  resistenti,  ora  pieghevoli,  alle  mutabili 
contingenze  e  più  a  lungo  sussistono  e  meglio  raggiungono  i 
loro  fini. 

Frequentemente  il  principio  monarchico  appare  più  elastico 
e  meno  assoluto  che  non  sieno  il  democratico  o  Taristocratico  ;  in 
ispecie  perché  questi,  e  specialmente  il  primo,  esplicano  la  loro 
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efficacia  iu  modo  positivo,  ossia  con  appositi  istituti,  più  tosto 
che  in  modo  negatiTO.  Nel  governo  aristocratico  propriamente 
detto,  si  applica,  entro  la  ristretta  cerchia  dei  partecipanti  alla 
pubblica  cosa,  il  principio  della  divisione  del  lavoro,  come  di- 
rebbero gli  economisti,  e  della  speeializzazione  degli  uffici  e 
delle  funzioni,  come  direbbero  gli  odierni  sociologi.  L'aristoarar 
zia  non  sente  il  bisogno  di  delegare,  come  il  monarca,  molte 
delle  sue  competenze  ;  non  subisce  quindi  quelle  limitazioni  che 
per  il  monarca  fu  visto  essere  conseguenza  della  partecipazioBe 
che  altri,  per  diritto  o  per  fatto,  hanno  alle  potestà  di  lui.  Quella 
è  esclusiva,  quindi  è  più  propriamente  assoluta.  D'  altro  canto, 
anche  il  principio  democratico,  nella  sua  attuazione,  si  mostra  so- 
vente unilaterale  ed  esclusivo.  In  via  di  fatto  è  da  osservarsi, 
dapprima,  che  la  democrazia  pura  si  riduce  non  di  rado  ad  una 
aristocrazia,  se  non  pure  oligarchia,  de'  capiparte.  Oltre  a  dò, 
esaminando  il  principio  nella  sua  genesi,  si  scorge  limpida  la 
sorgente  degli  eccessi  pratici.  Presupponesi,  secondo  esso,  che  debba 
comandare  il  popolo,  per  ragioni  assolute  di  diritto,  morale,  po- 
litica. Ora,  siccome  il  popolo  è  una  entità  collettiva,  di  per  sé 
disadatta  al  governo,  è  giuocoforza  ch'esso,  per  cod  dire,  si  ri- 
duca, e  deleghi  le  sue  potestà  ad  individui  i  quali  praticamente 
governino.  Ma  questi,  che  derivano  il  loro  imperio  da  un  sovrano 
assoluto  (il  popolo) ,  diventano  facilmente  sovrani  assolati  essi 
pure,  anzi  essi  soltanto,  e  spadroneggiano,  in  nome  del  popolo, 
sul  popolo  medesimo.  Gli  è  ciò  che  spesso  si  vide  nelle  demo- 
crazie greche  ed  italiche  ed  in  Francia,  all'epoca  della  grande 
rivoluzione. 

n  principio  democratico,  insomma,  ha  una  assolutezza  intrin- 
seca; la  quale,  purtroppo,  quando  quello  si  realizza,  tende  a 
diventare  estrinseca;  per  modo  ch'esso  si  moltiplica  di  inten- 
sità e,  come  non  rispetta  le  ragioni  della  minoranza  di  fronte 
alla  maggioranza,  coeì  può  tendere  a  non  rispettare  quelle  del- 
l'individuo di  fronte  al  tutto  sociale.  Il  principio  roonarcbico, 
invece,  anche  per  la  sua  genesi  logica,  appare  come  un  opportuno 
termine  medio:  perciò  bene  si  raccomanda. 

IV.  —  Qui  incominciamo  a  vedere  quale  grande  posto  il 
principio  monarchico  abbia  occupato  nel  secolo  xix,  e  si  prepari 
ad  occupare  in  avvenire. 

Non  può  negarsi  che  una  delle  leggi  storiche    dell'età  mo- 
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deroa  sia  la  costitmione  di  grandi  Stati  e  V affermazione  della 
nazionalità.  Quel  grande  processo  storico  che  in  Francia  fu  più 
sicuramente  iniziato  sotto  Luigi  XI  e1  in  Ispagna  sotto  Alfonso 
il  Magnanimo,  che  in  Russia  ed  in  Prussia  fu  meglio  riassunto 
da  due  grandi  principi,  Pietro  e  Federico  :  esso  stesso  fu  in  Italia 
compiuto  apparentemente  in  pochi  anni,  nel  nostro  secolo;  ma, 
in  realtà,  anche  da  noi,  antica  e  lunga  e  laboriosa  ne  era  stata 
la  preparazione  storica:  nelle  arti,  nelle  lettere,  nelle  scienze, 
diyentate  patrimonio  e  gloria  comune  ;  nella  riduzione  degli  Stati, 
antichi  ed  innumereroli,  a  pochi  principati  ;  nelle  secolari  lotte, 
non  sempre  esclusiyamente  dinastiche,  di  taluno  di  essi,  ed  in 
ispecie  di  Casa  Savoia  ;  nella  progressiva  pubblica  sfiducia  verso 
il  malgoverno  forestiero;  nella  coscienza  della  nazionalità,  ogni 
giorno  svolgentesi  e  rinvigorentesi  presso  il  popolo  ;  nella  lunga 
e  gloriosa  serie  di  rivolgimenti  popolari  e  di  martirii  individuali. 
Se  l'evoluzione  nazionale  ed  unitaria  ebbe  conclusione  assai  più 
tardi  che  altrove,  ciò  vuoisi  attribuire  in  gran  parte  alla  man- 
canza di  una  monarchia,  la  quale  servisse  come  termine  pratico 
di  coordinamento  e  di  successo.  Quando  questa  si  ebbe,  la  evo- 
luzione, già  matura  per  antiche  e  proprie  ed  originarie  ragioni, 
trionfò. 

L'esempio  di  Italia,  cui  per  diversi  riguardi  risponde  l'altro 
di  Germania,  ci  mostra  qual  nobilissimo  ufficio  abbia  sostenuto 
la  monarchia  d'accordo  con  la  democrazia,  nel  nostro  secolo.  E 
ci  mostra  ancora  come  in  avvenire  un  tale  ufficio  abbia  campo  di 
estrinsecarsi.  Poiché  molti  paesi  vi  hanno  tuttavia  che  lottano 
per  avere  organico  assetto,  giusta  il  principio  di  nazionalità  : 
basta  por  mente  alla  penisola  balcanica.  In  essi  la  sola  mo- 
narchia potrà  essere,  ripeto,  il  termine  pratico  conducente  allo 
scopo. 

Ma,  a  parte  ciò,  non  è  senza  grande  significazione  il  fatto 
che,  eccettuate  la  Francia,  la  Svizzera,  Andorra  e  San  Marino, 
oggi  tatti  gli  Stati  europei  sieno  retti  a  forma  monarchica. 
Nò,  parlando  della  Francia,  possonsi  dimenticare  le  sue  par- 
ticolari condizioni  politiche,  passate  e  presenti,  che  rendono  coid 
guardingo  il  giudizio  ed  incerto  il  calcolo  delle  probabilità  fu- 
ture. Né  debbonsi  precipitare  confronti  ed  analogie  con  la  Sviz- 
zera, o  con  gli  Stati  Uniti  del  Nord  America,  anzi  con  tutte  le 
repubbliche  degli  Stati  Uniti  delle  due  Americhe,  cui  si  é  di 
recente   aggiunto  il  Brasile.   Dappoiché,    colà,  la  questione   non 
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è  tanto  di  forma  di  governo,  quanto  di  forma,  anzi  di  sostanza 
di  Stato.  Colà  si  hanno  Stati  federali,  in  cui  la  necessità  di 
salvaguardare  Tautonomia  delle  parti  si  impone  come  massimo 
problema  politico.  Mancando  la  rigorosa  unità  dello  Stato,  manca 
la  principale  ragione  della  monarchia.  Lo  sviluppo  del  principio 
federale  è  più  contrario  al  principato  che  non  sia  lo  sviluppo  del 
principio  democratico.  Vi  hanno  molti  esempii  di  Stati  sincerar 
mente  democratici  e  monarchici;  ma  è  ben  più  diflScile  vedere 
Stati  che  sieno  monarchici,  democratici  e  federali  insieme.  La 
federazione  congiungendosi  alla  democrazia  è  poco  compatibile 
colla  monarchia,  e  da  questa  tende  a  staccare  vigorosamente 
quella.  Una  ripruova  di  ciò,  per  argomento  a  contrario^  panni 
si  possa  vedere  nel  fatto  che  presso  gli  Stati  europei  in  cui  (quan- 
tunque con  forme  diverse)  il  principio  federale  è  applicato,  la 
Germania  e  l'Austria- Ungheria,  gli  ordinamenti  monarchici  sono 
meno  democratici  che  non  in  altri  paesi,  monarchici  sì,  ma  anitarii. 

V.  -—  In  un  grande  Stato  unitario  la  monarchia  si  adagia 
naturalmente,  come  la  rappresentante  suprema  dello  stesso.  È  da 
ricordare  che  in  un  governo  francamente  rappresentativo,  la  rap- 
presentanza non  è  veste,  ma  legge  suprema,  che  deve  informare 
di  sé  tutti  gli  organi  dello  Stato.  Laonde  rappresentativo  non  è 
il  solo  parlamento,  nelle  sue  due  assemblee,  ma  anche  il  capo 
dello  Stato.  Essi,  tuttavia,  debbono  essere  improntati  a  due 
diversi  generi  di  rappresentanza.  Le  assemblee,  che  sono  corpi 
collettivi,  debbono  rappresentare  la  nazione  in  modo  discreto  : 
il  Capo  dello  Stato,  invece,  in  modo  concreto.  Discreto  è  pa- 
rola che,  secondo  le  più  pure  tradizioni  della  nostra  Ungua, 
significa  diviso  nelle  sue  parti,  quasi  frazionato.  E  tali  sono  le 
due  assemblee  parlamentari,  ed  in  ispecie  la  popolare.  Questa 
riproduce  la  nazione  nelle  sue  varie  parti,  quasi  analiticamente, 
e  la  propria  origine  discreta  manifesta  in  modo  molteplice  e 
continuo.  Il  Capo  dello  Stato,  all'opposto,  deve  rappresentare  la 
nazione  in  maniera  concreta,  quasi  sintetica^  del  tutto  imperso- 
nale ;  e  con  ciò  non  contraddice,  ma  meglio  favorisce  l'economia 
e  l'armonia  del  regime  rappresentativo,  assicurandone  la  migliore 
pratica.  Ed  è  anche  perciò  che  il  secolo  xix,  prosecutore  assi- 
duo della  forma  rappresentativa,  non  ha  disdegnato,  anzi  ha  so- 
vente ricercato,  i  monarchi. 
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VI.  ~  Molti  dicono  che  la  monarchia  sia  necessaria  soltanto 
in  rudi  e  prìmitiyi  stadi  di  civiltà,  quando  la  sola  forza  indi- 
viduale può  tener  fitta  e  ferma  la  compagine  sociale,  e  che  la 
sia  da  respingere  quando  il  progresso  abbia  sollevato  la  dignità 
così  degli  individui  come  della  società.  Codesta  affermazione  è 
molte  yolte  smentita  dai  fatti,  i  quali  dimostrano  la  bontà  del 
principio  monarchico,  anche  in  età  progredite.  Infatti,  ecco  in 
breve  quale,  nei  tempi  a  noi  più  vicini,  sembra  essere  stata  Inin- 
fluenza di  quel  principio. 

—  Esso  è  stato  strumento  efficacissimo  perchè  la  legge  storica 
della  costituzione  di  grandi  Stati  si  realizzasse,  dal  secolo  xv-xv] 
(usando  questa  data  come  media)  in  poi. 

—  Ha  contribuito  a  rinvigorire  e  a  far  meglio  affermare  la 
coscienza  nazionale,  parallelamente  (ed  in  gran  parte  dipendente- 
mente) alla  costituzione  di  grandi  Stati. 

—  Ha  potuto  eliminare  molte  difficoltà  che  opponevansi  al 
finale  risultato  delVunione  politica,  in  quei  paesi  (come  1*  Italia 
e  la  Germania)  in  cui  questa  più  ha  tardato  a  seguire  la  spon- 
tanea unificazione  della  coscienza  nazionale. 

—  Ha  potentemente  contribuito  (se  non  in  principio,  certo 
nei  resultati)  alla  insti tuzione  e  soyratutto  alla  diffusione,  alla 
conservazione ,  alla  consolidazione  del  reggimento  rappresen- 
tativo. 

Dalle  quali  considerazioni  risulta  che  la  monarchia  non  è 
forma  arcaica,  non  anacronismo,  non  retaggio  di  tempi  barbari 
0  incolti  0  deboli  per  prepotenza  di  forze  brute,  non  sinonimo 
necessario  di  violenza  o  despotismo.  Essa  ha  potuto  allearsi  e  si 
è  alleata  al  principio  di  nazionalità,  alla  democrazia,  ai  parla- 
menti  rappresentativi:  ha  dimostrato  di  saper  essere  armonica, 
grazie  alla  sua  singolare  elasticità,  con  tutto  ciò  che,  di  bello 
e  di  buono,  il  progresso  dei  tempi  possa  arrecare  od  assicurare. 

VII.  —  Qui  ci  riconduciamo  al  punto  di  partenza.  È  mai 
a  credersi  che,  con  la  instaurazione  dei  governi  rappresentativi, 
il  principio  monarchico  sia  destinato  ad  esaurirsi? 

Non  è  certo  opera  da  savio  il  darsi  agli  indovinamene  o 
alle  astrologie  politiche;  ma  alcune  ragionevoli  induzioni  dell*av- 
venire,  passando  dal  noto  ali*  ignoto,  possonsl  trarre.  Ora,  chi  è 
che,  affiicciandosi  al  grande  travaglio  sociale  dei  nuovi  tempi  ; 
e  riflettendo  alla. copia  di  agitazioni  che  viene  preparandosi  oggi, 
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ed  alle  nobili  aspirazioni,  alle  inconscie  follie,  alle  spropositate 
ubbie  che  germinano  d'ogni  parte;  e  presentendo  lo  scoppio  di 
lotte  formidabili  per  un  assetto  totalmente  nuoTO  di  uomini  e 
cose  :  chi  è,  dico,  che  potrà  credere  sia  esaurito  il  compito  di 
quel  principio  politico,  la  cui  antica  e  persistente  universalità  ha 
dimostrato  e  dimostra  esser  desso  davrero  pratico,  ed  espediente, 
e  conducente  allo  scopo,  e  alla  natura  psichica  dell'uomo  non  repa- 
gnante,  e  dal  far  progredire  non  alieno,  e  in  molteplice  senso  com- 
mendevole, per  yirtd  di  adattamento,  di  organamento,  di  sviluppo? 

Che  anzi,  qui,  nel  campo  delle  agitazioni  sociali,  un  nuovo 
e  nobilissimo  campo  sembra  aprirsi  avanti  alla  monarchia,  come 
già  si  aperse  per  il  principio  di  nazionalità  e  per  quello  rap- 
presentativo. Poiché,  sebbene  la  nostra  epoca  per  molti  riguardi 
appaia  rivoluzionaria,  pure  è  evidente  ch'essa,  ai  nuovi  ideali 
onde  è  travagliata,  aspiri  a  provvedere  stabilmente.  L'anarchia 
non  è  mai  sistema  di  governo:  quand'anche  la  si  intenda  come 
mezzo,  la  si  deve  respingere,  certo,  sempre,  quale  scopo.  E 
neanche  come  mezzo  può  essere  accolta  in  altro  modo  fuorché 
contingente.  Qualsiasi  fatto  politico  richiede  associazione  e  coor- 
dinazione di  forze  ;  appunto  perchè  è  fatto  sociale,  e  la  sodetA 
è  un  complesso,  più  o  meno  organico,  di  forze  individue  che 
coesistono  e  cospirano.  Del  resto,  anche  per  distruggere  —  valga 
questa  osservazione  soltanto  dal  profilo  logico  —  fa  d'uopo  di  una 
ordinata  aggregazione  di  forze.  Così  il  concetto  negativo  si  fa, 
per  l'uso  dei  mezzi  idonei,  insensibilmente  positivo;  né  il  posi- 
tivismo modale  tarda  a  farsi  finale. 

Scendendo  a  più  particolare  discorso,  qual  meraviglia  che 
le  masse  popolari,  nelle  lotte  sociali  che  ci  minacdano,  abbiaoo 
a  ricorrere,  qua  o  là,  al  principio  monarchico  per  essere  disci- 
plinate e  condotte  alla  vittoria  ?  Non  sarebbe  la  prima  volta  che 
il  popolo  si  allei  al  monarca  contro  gli  aristocratici.  Anzi,  a  chi 
ben  guardi  le  storie,  il  processo  di  instituzione  di  tutte  le  mo- 
narclùe  cesaree,  ripete  appunto  causa  efficiente  da  quella  alleanza, 
per  cui  un  individuo  solo  si  presenta  come  il  naturale  rappre- 
sentante del  popolo,  contro  Toligarchia  degli  imperanti.  Perciò 
gli  ebrei  chiamarono  i  re  contro  i  sacerdoti  ;  ed  è  a  credere  che 
per  ciò  il  maggior  numero  dei  romani ,  al  cadere  della  repub- 
blica, abbiano  salutato  di  buon  animo  Cesare  ed  Augusto,  op- 
ponentisi  ai  patrizi.  Qual  meraviglia  che,  nella  lotta  contro  la 
borghesia,  il  popolo  possa,  qua  o  là,  ricorrere   alla  proteDone 
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dei  moDarchi?  È  yero  che  deyesi  distìnguere  la  lotta  per  far 
cessare  i  privilegi!,  i  monopolii,  i  fayori  infiniti  artificialmente 
dati  al  fine  di  accrescere  il  profitto  del  capitale,  in  danno  dei 
consumatori  e  del  salario,  dalla  lotta  morbosa  contro  la  stessa 
legittima  formazione  del  capitale.  Tuttavia,  almeno  formalmente, 
la  borghesia  oggi  è  paragonabile  alla  aristocrazia,  in  quanto 
rappresenta,  di  fronte  alle  masse  di  operai  urbani  e  rustici,  un 
minor  numero  di  persone.  Né  vale  il  dire  che  i  borghesi  sieno 
quantitativamente  più  numerosi  dei  vecchi  aristocratici;  poiché 
di  fronte  agli  operai  sono  sempre  una  minoranza.  Un  tempo  gli 
aristocratici  misuravansi  in  raffronto  a  minor  numero  di  popolo; 
sia  perché  da  questo  dovevansi  escludere  gli  schiavi,  sia  perché 
in  fatto,  non  meno  che  in  diritto,  era  assai  minore  la  quantità 
di  cittadini  partecipanti  alla  vita  pubblica.  Oggi  è  cresciuto  il 
numero  del  popolo,  e,  dentro  questo,  quello  degli  ottimati.  Ma, 
per  il  crescere  uguale  dei  due  termini  della  proporzione,  non  si 
altera  il  rapporto. 

D'altronde  la  rassomiglianza  fra  la  borghesia  d'oggi  e  la 
vecchia  aristocrazia,  non  é  solo  quantitativa,  ma,  sovratutto, 
qualitativa.  Dappoiché  entrambe  rappresentano,  o  sembra,  se  non 
il  privilegio,  almeno  una  più  fortunata  condizione  economica. 

Vili.  —  In  appoggio  al  nostro  assunto  ci  si  affacciano  al- 
cune considerazioni  d'ordine  psicologico. 

La  monarchia  é  un  principio  di  più  facile  e  pronta  intelle- 
zione per  le  masse;  né  di  intellezione  soltanto,  ma  anche  di 
appreensione  affettiva.  La  stessa  superiorità  personale  del  principe 
ed  il  fastigio  del  trono  si  impongono  alle  turbe.  Le  quali,  più 
spesso  degli  individui  nutrono  sentimenti,  che  in  apparenza  si  di- 
rebbero contraddi ttorii,  ma  che  in  fatto  sono  governati  da  unico, 
sebbene  ascoso,  legame  logico  e  psicologico.  Ond*é  che  le  masse 
hanno  ben^  il  sentimento  deireguaglianza,  ma  hanno  ben  pure 
quello  della  disuguaglianza,  cioè  della  spontanea  sottomissione  a 
ciò  che  si  mostra  più  forte  o  più  grande.  Quindi  non  di  rado 
il  sovrano  intimamente  soggioga  le  menti  ed  i  cuori.  Aggiungasi 
che,  per  un'altra  delle  contraddizioni  apparenti  testé  accennate, 
la  presenza  del  principe,  agli  occhi  della  moltitudine,  frequen- 
temente si  accorda  bene  col  principio  d'eguaglianza.  Infatti,  pur 
togliendo  il  prìncipe,  ei  farà  d'uopo  che  qualcuno  resti  a  capo 
dello  Stato.  Chi  sarà  mai  costui?  Un  uomo,  certo;  ed  un  uomo 
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come  gli  altri,  sorto  dal  popolo.  Ora,  è  precisamente  ciò,  quel 
che  offende  la  moltitudine.  Un  re  ereditario  pare  che  offenda 
meno.  La  coscienza  della  superiorità  di  lui  e  della  sua  stirpe 
è,  per  tradizione,  cosi  diffusa  nel  Tolgo,  che.  con  una  tal  quale 
inconscienza,  continuasi  a  prestare  ubbidienza  a  lui  ed  ai  suoi. 
Inyece  il  nuovo  venuto  dà  ombra;  e.  quantunque  precaria  sia  la 
sua  potestà,  suscita  invidia:  invidia,  forse,  non  meno  che  sospetto. 

Notisi  ancora  che  la  moltitudine  ama  abbandonarsi  alla  legge 
di  inerzia  e  si  rende  schiva  delle  novità  ed  ossequente  alle  tra^ 
dizioni.  Infatti,  tutti  i  rivolgimenti  politici  e  sociali  sono  prima 
dalle  classi  superiori  preparati  e  maturati,  poi  dalle  masse  ese- 
guiti. Il  principio  monarchico  favorisce  in  modo  essenziale  codesta 
tendenza  d'inerzia:  il  che,  se  è  un  gran  male  quando  si  volge 
a  pubblico  danno  e  ad  nsufruimento  per  parte  di  individui  o 
consorterìe,  è  pure  un  bene,  quando  possa  riuscire  ad  assicurare 
la  conservazione  dei  beni  già  acquisiti. 

Che  le  masse,  poi,  sieno  legate  alle  tradizioni,  è  abbondan- 
temente provato  dal  fatto,  che  la  religione,  istituto  se  altro  mai 
tradizionale,  ha  nella  fede  delle  moltitudini  il  suo  naturale  campo 
di  sviluppo.  Epperò  religione  e  monarchia  si  danno  reciproca- 
mente la  mano,  come  bene  vedesi  in  tutte  le  età  originarie  dei 
popoli,  quando  il  principio  monarchico  identificasi  col  teocratico. 
Le  moltitudini,  frattanto,  che  per  lunga  consuetudine  hanno  ri- 
spettato il  principe,  dalla  antica  continuità  del  principato  logi- 
camente inducono  la  continuità  futura;  e,  lusingate  nel  proprio 
temperamento  tradizionale,  sono  sempre  più  e  meglio  condotte  a 
prestar  fede  ad  un  istituto  non  disarmonico  al  proprio  carattere. 

le  considerazioni  testé  svolte  hanno,  per  coid  dire,  valore  sia^ 
tico:  ma  anche  dall'aspetto  dinamico  sono  corroborate  dai  fatti. 
Ciò  che  accade  quando  la  monarchia  è  da  lunga  stagione  isti- 
tuita, prevedesi,  prima  della  sua  istituzione,  che  debba  accadere 
in  seguito  ;  epperò  la  si  ricerca,  o  per  lo  meno  non  si  combatte. 
L'armonia  psicologica  fra  il  principato  ed  il  popolo  disvelasi  anche 
nei  periodi  di  lotta,  quando  nuovi  istituti  e  rapporti  si  vogliono 
creare.  In  tali  casi,  anzi,  il  principato  è  forse  più  ricercato  che 
non  in  altri.  Anche  le  istituzioni  politiche  della  repubblica  ro- 
mana imponevano  la  dittatura  in  momenti  di  pubblico  pericolo. 
E  qui  notisi,  con  intento  di  analogia  a  fortiori,  che  noi  discor- 
riamo di  fatti  politici  naturali  e  spontanei,  non  già  disciplinati 
dall'azione  preventiva  e  riflessa  del  legislatore. 
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IX.  —  Ai  concetti  suesposti,  nondimeno,  non  vuoisi  dare  troppo 
larga  significazione.  Il  nuovo  campo  d'azione,  aperto  avanti  alla 
monarchia,  è  sempre  sottoposto  alle  varie  condizioni  del  tempo 
e  dello  spazio.  Il  precedente  discorso  ha  forse  un  valore  più  ne- 
gativo che  positivo,  in  quanto  tende  ad  affermare  la  possibilità 
che  quel  campo  non  sia  chiuso,  anziché  la  necessità  che  sia  aperto. 
Tanto  pia  che  oggi  sembra  che  incomba  una  crisi  ai  governi  par- 
lamentari; i  quali  pagano  il  fio  di  essere  stati  troppo  caldamente 
invocati  per  il  passato  e  di  avere  suscitato  troppo  grandi  spe- 
ranze. Queste,  naturalmente ,  non  hanno  potuto  essere  mante- 
nute tutte;  la  disillusione  è  sopravvenuta  in  molti,  e  con  essa 
una  iniziale  reazione  ,  per  cui  odesi  spesso  ripetere  :  «  si 
stava  meglio  quando  si  stava  peggio.  »  Un  tale  concetto,  asso- 
ciandosi alle  nuove  esigenze  sociali,  darebbe  suffragio  e  credito 
a  qualsiasi  novità,  quand'anche  questa  sia  un  larvato  ritomo  al- 
Tantico.  Ma  se  da  ciò  la  monarchia  può  trarre  immediato  van- 
taggio, non  deve  obliarsi  che  il  principio  fondamentale  è  sempre 
il  democratico,  ed  è  questo  che  veramente  contiene  in  sé  la  legge 
del  tempo;  quindi  ad  esso  la  monarchia  deve  ispirarsi,  se  vuole 
sussistere.  Infatti,  il  principio  democratico  appunto  oggi  impone 
al  principato  di  sussistere  e  di  trasformarsi. 

11  concetto  fondamentale,  di  ragione  scientifica  e  storica,  è  il 
seguente  :  «  la  monarchia  è  un  principio  universale  di  governo  * . 
Essa  non  si  racchiude  nel  patriarcato,  non  nel  principato  iera- 
tico, non  nel  cesarismo,  non  nella  feudale  gerarchia  dispotica, 
non  nel  legittimismo,  neanche  nello  stesso  costituzionalismo  rap- 
presentativo e  parlamentare.  Essa  deve  seguire  i  tempi  e  adat- 
tarsi:  in  ciò  stanno  la  sua  ragione  e  la  sua  forza. 

Una  grande  legge  evolutiva  vi  è  stata,  per  cui  la  monarchia 
da  teocratica  sì  è  fatta  democratica.  Ma  non  basta  :  oggi,  se 
essa  vuole  conservarsi,  deve  diventare  sociale.  È  questa  una  legge 
storica  e  fatale,  che  non  consente  passi  all'indietro.  perchè  si 
riattacca  alle  pid  generali  condizioni  della  società  moderna. 

L'individuo  e  la  società  rappresentano  due  concetti  egualmente 
originarii  ed  efficienti.  Disc u tesi  sempre  quale  dei  due  sia  desti- 
nato a  prevalere  in  modo  assoluto,  lungo  Tevoluzione  storica.  La 
questione  si  riconduce  al  generale  problema  della  legge  del  pro- 
gresso :  argomento  di  gravi  dubbii  e  contro vei-sie.  Pare  a  me  che 
anche  qui  si  rispecchi  il  carattere  fondamentale  della  legg  edi 
evoluzione,  che  porta  ad  un  successivo  alternarsi    dei   due  prin- 
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cipii  di  integrazione  e  di  diiferensiazione.  Vi  sono  molti  sociologi, 
ai  nostri  giorni,  che,  seguendo  più  o  meno  fedelmente  le  orme 
dello  Spencer,  professano  che  il  fine  ultimo  della  evoluzione  sìa 
la  specializzazione,  mercè  cui  si  ottiene  la  maggior  possibile 
individuazione.  Credo  invece  che  lo  sviluppo  di  questo  prin- 
cipio debba  essere  e  sia  parallelo  a  quello  medesimo  di  integra- 
zione. E  ben  vero  che  essi  sembrano  in  antitesi  fra  di  loro;  ma 
l'antitesi,  come  spesso  suole  accadere,  è  meramente  logica  (quasi 
per  iuxtapositio) ,  ma  non  sostanziale.  Poiché  anche  qui  (anzi 
qui  più  che  altrove)  si  rivela  il  principio  fondamentale  di  quel 
procedimento  per  media,  che  nel  campo  personale  e  civile  dicesi 
transazione  ed  in  quello  meccanico  è  «  la  risultante  di  forze 
contrarie,  applicate  ai  medesimi  punti.  »  Ora,  la  transazione,  la 
risultante,  la  media,  noi  le  abbiamo  anche  nei  rapporti  dei  due 
principii  individuale  e  sociale,  e  particolarmente  nella  loro  evo- 
luzione combinata. 

Ciò  malgrado,  qualunque  possa  essere  il  risultato  finale  della 
evoluzione,  è  certo  che,  nei  sìngoli  tratti  di  tempo,  ora  l'uno  ora 
l'altro  di  quéi  due  principii  prevale  in  modo  singolare.   Anche  il 
tempo,  sebbene  formi  una  unità  indefinita   e  senza  soluzione  di 
continuità,  può  considerarsi  diviso  in  frazioni  (che  metaforicamente 
si  definirebbero  individuali),  di  cui  ciascuna  ha  figura  e  carat- 
teri proprii.  Nell'una  o  nell'altra  di  queste  diverse  singole  fra- 
zioni, hanno  prevalenza,  ora  il  principio   individuale,  ora  quello 
sociale.  Si  alternano  in  modo  da  giustificare  quasi  i  corsi  e  ri- 
corsi  di  G.  B.   Vico  :  concetto  da  me  largamente  svolto  nella  mia 
Ipotesi  di  una  legge  di  embriologia  sociale.  Frattanto,  al  giorno 
d'oggi,  non  vi  ha  dubbio  che  sia  in  grande  sviluppo  il  princìpio 
sociale,  di  che  si  hanno  prove  continue  nei  progressi   del  socia- 
lismo cattedratico,  governativo  e  financo  piazzaiuolo.  Si  tende,  se 
non  ad  eliminare,  a  diminuire  rindividuazione,  accrescendo  Tinte- 
grazione:  e  ciò,  naturalmente,  per  mezzo  dell'organo  più  accon- 
cio,   lo    Stato.  Non  giova  qui  indagare  se  e  quanto  ciò  sia  un 
bene  e  sia  per  durare.    Basti  la  constatazione  del  fatto. 

Ma,  per  i  fini  del  nostro  lavoro,  vuoisi  osservare  che  la  mo- 
narchia rappresenta  di  per  se  un  principio  integrale.  E  questa 
la  principale  cagione  per  cui,  a  priori,  essa  non  si  disvela  in 
totale  antitesi  col  socialismo.  L'uno  e  l'altra,  almeno  nella  loro 
origine  logica,  hanno  questa  concordanza  eminente  :  significano  due 
processi  di  integrazione. 


Digitized  by 


Google 


LA    FUNZIONB   SOCIALE    DELLA    MONARCHIA  481 

In  politica,  più  che  altrove,  debbonsi  lamentare  i  pregiudizii 
di  sentimenti,  di  idee,  di  parole.  Molti  oggi  credono  e  ripetono 
che  il  socialismo  sia  democratico;  mentre,  in  verità,  le  premesse 
da  cui  esso  parte,  contraddicono  a  quelle  della  democrazia,  che, 
nella  sua  essenza,  è,  o  piuttosto  dovrebbe  essere,  individualista, 
È  vero  che  oggi,  presso  i  più,  il  principio  democratico  si  è,  in 
teorìa  ed  in  pratica,  sformato  ;  ma  non  per  ciò  chi  bene  consi- 
deri le  cose  deve  mutar  giudizio.  In  un  mio  studio  sul  Socia- 
lismo inglese^  ho  avuto  occasione  a  rilevare  la  genesi,  anche 
psicologica,  della  singolare  alterazione  che  ha  subito  il  principio 
democratico. 

La  monarchia,  invece,  fin  nel  suo  concetto  originario,  esprime 
il  processo  di  integrazione  ;  quindi  meglio  può  esercitare  la  fun^ 
zione  sociale  di  cui  abbiamo  discorso  Tanto  più  si  crederà  a 
ciò  in  quanto  si  rifletta  cbe  quella  comprende  in  sé  un  prin- 
cipio relativo  ed  universale^  dotato  dì  una  estrema  virtù  A' adat- 
tamento. Frova  ne  sia  il  fatto  di  essersi  piegata  al  carattere  de- 
mocratico dei  tempi.  Non  potrebbe,  quindi,  tornare  addietro  e 
rifare  la  propria  evoluzione  senza  spezzarsi  ;  a  meno  che  la  società 
stessa,  rotta  la  via  del  progresso,  abbia  a  precipitare  in  novella 
barbarie. 

Ma  questo  sarebbe  vano  e  stolto  vaticinio. 


L'Accademico  Segretario 
Gaspare  Gorresio. 
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DONI 

FATTI 

ALLA  REALE  ACCADEMIA  DELLE  SCIENZE 

DI      TORI^Ne 

B 

OPERE  ACQUISTATE  PER  LA  SUA  BIBLIOTECA 

Dal  26  Gennaio  all' 8  Febbraio  1801 


Classe  dì  S«ienz«  Fisiche,  Matematiehe  e  Naturali 


NB.  l.e  pubUicaiioni  Dotate  con  un  asterisco  si  hanno  In  cambio; 
quelle  notate  con  due  asterischi  si  comprano;  quelle  senxa  asterisco  si  ricevono  io  dono 


Donatori 

R.  Accademia  *  G.  G.  J.  Jacobì*8  gesammelte  Werke;  beraosgegeben  aaf  Veranlasfoog 
d«ii«  scieDx«  (Iqp  ]^^  Preiissìscheo  Akademie   der  Wìssenschaflen  ;  V   Band,  herauBg. 

voo  K.  \Vbieb8TRA88.  Berlin,  1890;  in-4'. 

SmìcU  *  Bulletlino  delle  Scienze  mediche  pubblicato  per  cara  della  Società  Medico* 
^'Ai^lò\oglT^  chirurgica  e  della  Scuola  medica  di  Bologna;  serie  7',  yol.  I,  fase  U. 

Bologna,  1890;  in-8« 

Boston  Journal  of  Morphology  edited  by  C  O.  Whitman  with  the  cooperatfon  of 
*    "  E.  Phelps  Allis;  voi.  IV.  n.  %  Boston,  1890;  ÌD-8<^  gr. 

Società  iieigt  Bullelin  de  la  Société  belge  de  Microscopie;  t.  XVIl,  n.  3.  Bruxelles,  I89t; 

di  Microacopit  •      qq 

(Brustelle).  '"'^  * 

Accad.  Gioeoia  *  Bollettino  mensile  dell'Accademia  Gioenia  di   Scienze  naturali  in  Cata- 
d.  caitnb.  „ia^  g^jg  .  „„^j^3  ggrie,  fase.  W,  nov.  1890.  Catania,  1890;  in-8». 

j.  V   c/kKot  *  Zoologischer  Anzeiger  berausg   von  Prof.  J.  Victor  Gabds  in  Leipzig;  XIV 
(Lip-.a).  Jahrg,  n.  354,  365.  Leipzig,  1891;  in-S**. 

Società  Beala  *  Heudiconli  dell'Accademia  delle  Scienze   fisiche  e  matematiche  (SezioDe 
di  Napoli.  jgiia  Società  R.  di  Napoli);  serie  2*,  voi  IV,  fase.  I«.  Napoli,  1890;  in-4". 
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Annales  des  maladìes  de  Toreille,  du  larynx,  du  nez  et  da  pharynx,  etc,     Lt  Diresient 
pabKées  par  A.  Gougdbnhbim;  t  XVII,  n.  1.  Paris,  1891  ;  in-8**.  i^^t^)- 

*  ReTÌsla  do  Observalorìo  —  Fublica^ao  mensal  do  Observatorio  do  Rio  de      OMcrvttorio 

Janeiro;  anno  V,  n.  13.  Rio  de  Janeiro,  1890;  in-8»  gr..  **'  "'*»  ^•"*'*- 

*  Atti  dell* Accademia  pootiticia  de'Noovi  Lincei,  ecc.  ;  anno  XLUI,  Sess.  IV*     acc  PoaUficìt 

del  16  marzo;  V  del  90  aprile;  VP  del  25  maggio  t890.   Roma,  1890}   •«••  Wwuri  lìocci 

Beitrag  sur  Slatistik  der  Geschwiilste  ;  unter  Besonderer  Beriìcksichtìgiing,       UDWeniià 
der  Aetìologie  mit  Aosscblnss  der  GystengeschwQlste  nnd  der  Urtine-     ^^  simborgo. 
senhyperplasien  ;  Inaugurai -Dissertation  der  mediciniscben   FacultXt  der 
kaiser-Wilhelms  UniversitSt  Strassborg  zar  Erlangong  der  Doctorwiirdef 
Torgelegt  von  Otto  Rapok.  Leipzig.  1890;  1  fase  in-S^. 

Beitrag  zar  hypodermatiscben  Anwendong  anloslicber  Qaecksilberpriparate  id. 

zar  Behandìung  der  Syphilìs  ;  Inaug.-Diss.,  etc,  von  Cari  Lbvt.  Strass- 
barg  i.  E,  1890;  1  fase.  in-8«. 

Ueber  das  •  Timbo  »  (Paallinia  pinnata)  etn  brasilianisches  Flscbgifl;  Inang.-  u, 

Dias.,  von  Dr.  Phil.  Waclaw  von  Sobibranski.  Strassbnrg,  1890;  1  fase. 
in-8»- 

Ueber  Verletzangen  des  Kindes  Vorzagsweise  des  ScbSdels  bei  spontaner  u. 

Gebarl  mit  casoistlscben  Beìtrdgen  aas  der  Fraaenklinik  der  kaiser- 
Wilhelms-DniversitSt  Strassburg,  etc.;  Inang. -Diss.,  etc,  von  Konrad 
von  HoBssLiN.  Strassbnrg,  1890;  l  fosc.  in-S**. 

Die  Myomotomie  and  die  Versongnng  des  Stampfes  nacb  derselben;  Inang.-  u. 

Dias.,  etc,  von  Simon  Fblsbnthal.  Strassbnrg,  1890;  1  fase  ìn-8^. 

Das  Codein  als  Narcoticnm  und  AnSlstbeticum  ;  Inaug.-Diss. ,  etc,  von  Wi-  m. 

Ihebn  HBUioiiiGsrBLD.  Strassburg,  1890;  1  fase  in-8<». 

Leber  WolfiTberg's  quantitative  Farbensinnphifung  zur  Diagnose  von  Refrak-  id. 

tionsanomalien;  Inaug.-Diss.,  etc  von  Edmund  Bickart.  Emmedingen, 
1890;  1  fase  in-8*  gr. 

Beitrag  zur  Symptomatologie  der  Perforatìonsperìtonitis  im  Gefolge  des  ulcus  id. 

ventricoli  perforans;  Inaug.-Diss.,  etc,  von  Isidor  Stbuck.  Berlin,  1890; 
1  fase  in-8o. 

Die  kiinstlìcbe  Frdbgeburt  und  ihr  Erfolg  bei  Beckenenge  auf  Grund  von  id. 

n  an  der  UniversitSts-Frauenklinik  zu  Strassburg  seit  1879-80  beobacb-. 
teten  FSlIen;  Inaug.-Dìss. ,  etc,  von  G.  Finck.  3trassburg,  1890;  1  fase 
in-8». 

Atti  della  R.  Accadèmia.  —  Voi.  XXVI.  33 
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Ua'Ma'^       Uebar  Vertedemagen  des  Horabauiradiu»  onler  dem  Ehiflu§8'  voa   Atrophi, 
di  suMborgo  UDpairopÌD,  Phyiostlgmin  und  Cocain;  loaag.-Disf.,  etc.,  yon  SiefCrM 

Boss.  Strassburg,  1890;  1  fase.  in-S**. 

Id.  Beìtràge  zar  reflectonsehen  HemmaBg  der  UerEth&tigkeit  ;  Inaog.-nisa.,  etc, 

von  Albert  Reiff.  Strassburg,  1890;  1  fase.  10-8**. 

Id.  Eia  Fall  voo  Kl«ÌBhiriitiiberkel  ìm  Kindesalier;  Inaug.-Diss.,  elo.,  yod  Paul 

KoBNiG.  Strassburg  i.  E.»  1890;  1  fase.  in-8® 

Id.  Eia  Fall  Yen  d#M^elMÌtig«r  artena  byaloidea  persislens;  leaiig.-Dìss.,  eie, 

voD  Robert  Poghs.  Strassbarg  ì.  E.,  1890;  l  fese.  ìn-^. 

Id.  Ueher  OTariotonie  in  der  Sehwingerscfaafl  ;  Inaag.-Oiss ,  ete.,  yon   Max 

Wachbnbeimbr.  Strassbarg,  1890;  1  fase.  in-8o. 

Id.  Ueber  die  Wirkong  des  Atropin  aaf  den  Darmkanal  in  Hinsicbt  anf  die  Be- 

handhing  eingeklemmter  Dnterleibsbriicbe  mit  Belladonna  oder  Atropin, 
Inaog.-Diss.,  etc.,  yon  Kurt  Uagen.  Strassburg,  1890;  1  fase.  ìn-8®. 

id.  Die  Ovarìotomie  bei  Greisifmen;  Uiaug.-Diss.»  etc. ,  yon  (.ndwlg  S942fiBi* 

Strassburg  i.  E.,  1890;  1  fase.  10-8". 

Id.  Ein  Fall  yen  EiQklenunangssbok  nebst  Daroiiiaraly*^  bei  Horaia  ìnfiiiB. 

incarcerata;  Inaug.-rPiss^ ,  etc.  yon  ttwmapn  Tbikb.  Str«Nb»rg,  t990; 
1  fase,  in-80. 

Id.  Ueber  Psycbosen  in  Folge  von  Mastnrbation  ;  Inaag.  -Dìss.,  etc. ,  you  Jnlios 

Mi^ysn,  BtrMabnrg»  1800;  1  fase.  ìnJÈfi, 

Id.  Ueber  Endresultate  der  Hiiftgelenk-Besectionen  ;  Inaag.-Diss.,  etc,  yon  Pani 

Babbb.  Leipzig,  t890;  1  fase.  in-8*. 

Id.  Ueber  Tobercolose  des  UyealtractQs ;  Inaag.-Diss..  etc.,  yen  Fr.  Xay. HAoec. 

Strassbiirg,  1890;  1  fese.  }n*8<>. 

id.  Ueber  mechaniscbe  Behandlungsmetbode  and  ibre  Erfolge  bei  tabes  dorsaiis; 

Inaag.-Diss.,  etc.,  yon  Jalios  Beotneb.  Strassburg  i.  E.,  1890;  1  f^ac, 
in-8*. 


ta. 


Beitr&ge  zar  Lebre  der  Schwangerscbaflsniere  ;  Inaog.-Diss.,  etc,  yon  Jolios 
Baiic(».  3ti?as8byrg,  tSSd;  1  fase  ia-a''. 


id.  Ueber  periodische  Manie;  Inaug.-Diss.,  etc,  yen  Hugo  LByiiv.  Strassburg i. E., 

1890;  1  fase  in-80. 
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Deitrag  zur  Lehre  von  der  atropbisìrenden  Kinderifibmang  ;   Inaog.- 
Mss.,  etò.,  Ton  S.  von  ÌÌikma,  Strassburg,  1890;  1   fase,  in-8^ 


Ueber  Triaetbylcarbinol  als  Sclafmiitel;  Inaag.-Diss.,  etc.,  von  P.  Doibring. 
Straasbarg,  1890;  1  fase.  iii-8o. 
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(Jéber  die  Eotsteburig  der  vahren  Anearysmen;  fnaug.-Diss.,  eie.,  voh  Cari      .  ^£'^^ 
Manghot.  Berlin,  ISSSO;  1  fase,  iii-8».  ^ 

Cóber  die  Symptomatologìe  des  Delirium  tremeus;  Inaug.-Dìss.»  etc.,  vod  i^* 

Gustav  AscHAFFiMBORG   Wìen,  1890;  l  fase.  in-i; 

Die  Drainage  des  Periloneums  bei  PeritoDitis;  Inaug.  Diss.,  etc.;  yen  Karl  i<i. 

Stuiblbn.  Wiinburg»  1890;  1  fase  ÌQ-8«. 

Ueber  die    Kaliberverhàitnisse   der   quergeslreiflen  Maskelfasern  ;    Inaog.-  '^' 

DÌ9S.»  etc ,  vòn   Reitaro  Matkoa,  aus   Kfoto,  Japàn.  Mttncben,   1890; 
1  fase,  in-8^ 

Ueber  den  Zusammenbang  einiger  krankbafter  ZustaDde   des  Magens  mit  ^^ 

aBderen  Oi^kiérkraiikongen  ;  Itoaog.-Diss.,  etc.,  vod  W.Sòltao  i'Bifw/CK, 
M.  B.  Lond.  -  London;  1  fase.  ÌD-8^. 

Beitrage   zor  Klinik   nnd   Casuistik   der   traumatitcben   9eiatetst|orungeii;  i^* 

Inaug.-Diss.,  etc.,  voo  Paul  Ricbtbi.  Berlin,  1890;  1  fase.  in-B*. 

Ueber  Aogenblenorrhoe;  Ioaujp.-Diss.,  etc,,  voil  Aebatz  FairokAiv:  Strdks-  M. 

burg,  1890;  1  fase,  in-8^ 

Die  Wirkadgen  dér  Castration  atìf  den  weibliòtied   Orgaiilkibas;  1oau£(>  <<>• 

Dìss.,  etc,  von  SiUgftìed  IÌBODNitz.  Strassburg,  189Ò;  l' fase.  ìii-8ó. 


Ueber  das  Lecitbin   und  Cbolesterin  der  rothen    Blutkdrpercbep;  Inaog.-  ''* 

Diss.,  etc,  von  Paul  MANAbas.  Strassburg,  1890;  1  fase  in^. 

Ueber  den  Eìnfluas  der  Influenza  auf  den  weiblicben  Sexualapparat  ;  Inaug.-  ^^ 

Dtsa.,  eie.)  von  Gustav  Mbtbb.  Strassburg,  1890:  1  fase,  in-8^ 


1(1. 


Tertlàres   Amyl-carbamid  als  Uypnoticum  ;  Inaug.-Diss. ,  etc,  von   Simon  i<i- 

VoGBL.  Strassburg,  1890^  1  fase.  in-8*. 

Bescbreibung  eines  Falles  von  protrabierter  Gebort;  Inaug.-Diss*,  etc,  von  u. 

Otto  Goifz.  Strassburg,  1890;  1  fase  in-8^ 

Zar  Gontagiositatsfràge  der  Varzen  und  spitzen  Condylome;  lnaug.-Diss.>  etc,  id. 

von  Karl  Berna.  Strassburg,  1890;  1  fase  ìn-8^. 

Aui  detta  R.  Accademia  —  Voi.  XKYl.  33* 
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Uj>iT«nità       Einige  Falle  von  Gebirolamoren   oboe  Stauungspapille  ;  Inaiig.-Dist.,  «te. 
ai  sirMboifo  ^^^  Eduard  Langsdobf.  Slrassbug,  !890;  1  fa»c.  in-S». 

i^  Beitràge  zur  Reontniss  der  Stammaoatomie  vod  Pkitocrene  maerophylla  Bi^ 

Inaug.-Dìs8.,etc.,  der  matematischeo und  natunrissenscbafllichen  FacnlUt 
der  kaiser- Wilheims-Univ.-Slrassburg,  etc.»  von  B.  L.  Robii«son.  Leipxig, 
ì-,  i  fase.  in-4*. 


Id.  Ueber  Gesìchtsfeldeioengungen  bei  allgeroeinen  Nearosen  ;  Inaog'-Iiiss.,  etc., 

VOQ  Ludwig  WOLFF.  Strassburg  L  E.,  1890;  1  fase,  iii-8*. 

là.  BesUmmaog  der  Potentialdifierenzen  welke  zu  eÌDer  PaokenbilduDg  in  Loft 

Kwischen    versebiedenen    Eleetrodenarten    erforderlieh   sind  ;    Inaog.- 
Diss.,  eie,  von  Johannes  Frbtbbrg.  Leipzig,  1889;  1  fase,  in-  ^ 

id.  Ueber  das  y-Aethylcaprodeltalacton  ond  y-BenxyleaprodelUilacton  ;  Inaug.- 

Dìss.,  etc.,  von  Constanlin  Chbist.  Strassborg,  1869,  i  fosc.  in-8*. 

id.  Die   Lamprophyrgànge  des  sitdiichen   Vorspessart;   Inaug.-Diss.,  etc.,  von, 

Erwin  GOLLER.  Stottgart,  1889;  I  fase.  in-8o. 

fd.  Ueb#r  das  Dalton'scbe  Gesetz;  Inang.-Diss.»  etc.,  von  B.  Galitohb.  Strass- 

barg,  1890;  1  fase.  in-8«  gr. 

Id.  Contributions  to  our  knowledge  of  Pbenuvinic  Acid  end  Pbenylketopentene; 

inaug.-Diss.  of  tb  roatbem.  and  nat.-Sc.  Facolty  etc  ;  sobmitted  by  Ar- 
tur  CoLBFAX.  Strassburg;  1  fase,  in-8^ 

R.  univeniui      Annuario  della  R.  Università  degli  Studi  di  Torino  per  l'anno  accademico 
di  Torino.  1880-91.  Torino  1891;  1  voi.  in-S^. 

Socieii  meioor.    *  Annuario  meteorologico  italiano  pubblicato  per  cura   del   Comitato  diret- 
iiaiiana  ^jy^  ^^Hg  Società  meteorologica  italiana;  anno  VI,  1891.  Torino;  1  voi. 


(Torino) 


in-160. 


Id.  Cbelonii  scoperti  nei  terreni  cenoioici  delle  prealpi  venete;  Memoria  del 

Barone  Aebille  De  Zigno.  Venezia,  1889;!  fase.  in-4*. 

id.  —  Cbelonif  terziari   del  Veneto;    Memoria  seconda  del  Barone  Aebille  Di 

ZiGNo.  Venezia,  1890;  l  fase,  in-4^ 

Id.  —  Barone  Aebille  De  Zigno  ^  Ofldiani  trovati  allo  stato  fossile ,  e  descri- 

zione di  due  colubri  scoperti   nei  terreni  terziari  del  Veneto.  Padova, 
1890;  1  fase.  10-8». 

L'Autor*.        I^a  resistance  du  verro,  par  M.  J.  Henbivaux  (Eslr.  de  la  Hei^e  Seientifipte)^ 
1  fase.  in-8**. 
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—  Étade  de  la  transformalion  des  carbores  d'hydrogène  en  présence  de  la        L'Attiot». 

vapeur  d'eau  aox  températures  elevóes,  par  MM.  Coquillon  et  Jales 
HBivaiVAUx.  Paris,  1891;  l  fase.  ln-8o. 

Guida  al  calcolo  delle  coordinate  geodetiche,  di  Nicodemo  Iadanza.  Torino,  ^*^' 

1891  ;  1  fase.  in-8". 

Primo  Elenco  di  Diatomacee  del  laghetto  artificiale  del  pubblico  giardino  di  l'a. 

Modena,  e  qualche  nozione  sulla  biologia  di  queste  alghe;  Nota  di  L. 
Macchiati  (Estr.  dal  BuUetHno  della  Società  Bot.  ital.^  Adunanza  della 
Riunione  in  Verona,  5  settembre  1890,  nel  Nuovo  Giom.  hot.  Ual.j 
voi.  Xni,  n.  1);  1  fase.  in-S"". 

—  Seconda  oontribuziono  alla  Flora  del  gesso  ;  Nota  di  L.  Macchiati  (Ibìd.);  '<*• 

1  fase.  in-8'*. 

—  Nota  preTentiTa  sulla  morfologia  ed  anatomia  del  seme  della  vieia  narbo-  u* 

nensis  di  L.  Macchiati  (Ibid.);  I  fase.  in-8«. 

Emile  des  Ormiers  ;  par  Alfred  Mbicirr  (  Etrenne  offerte  aux  lecteurs  du  l*a. 

Journal  de  VAlhénée^  le  1  janvier  1891);  1  fase,  in-8*  gr. 

La  Scuola  tecnica  e  il  Ginnasio  ;  per  Eugenio  Sbhmola.  Napoli,  1890;  1  fase.  Ii'a. 

in-4r 


DaU'8  al  22  Febbraio  1891 


DdBiCMrl 

*  Le  Stazioni  sperimentali  agrarie  italiane;  Organo  delle  Stazioni  agrarie  e      iusuiIom 

dei  Uboratorìi  di  Gbimica  agraria  del  Regno,  ecc.,  diretto  dal  Prof.  Ing.  «'>»i<^,^jp«'ì" 
Mario  ZiccHiNi,  Direttore  della  R.  Stazione  enologica  sperimentale  di 
Asti;  YoL  XIX,  fase.  6.  Asti,  1890;  in-8o  gr. 

*  Commentari   dell'Ateneo  di    Brescia,  per  l'anno  1890.  {Brescia ,  1890;         ^^^^ 

1  Tol.  in.8*.  ^'  »"^- 

*  Bulletin  of  the  Museuro  of  Comparative   Zodiogy  et  Harvard  College  •         ^^^ 

voi.  XX,  n.  6  :  Notice  of  Calamocrinus  Diomedae,  a  new  Stalked  Crinoid    ^(^ambrtdi^!* 

from  the  Galapagos,  dredged  by  the  U.  S.   Pish  Commission  Steamer 

«  Albatross  »,  Lieut.Commander  Z.  L.  Tanner,  U.  S.  N. ,  commanding; 

by  A.  AuAssiz;  —  n.  7  ;  The  origin  and  development  of  the  Central 

Nervous  System  in  Limai  maximus;  by  Annie  P.  Ubnchii ann.  Cambridge 

U.  S.  A.,  1890;  in-8^. 
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ca«M4fe*  1%?  9cìQi](^B^c  fapers  of  J^roes  Ci.bbk  Mai^ikeli.,  edit.  by  W.  p.  Nivnt ; 

*  •  '  voi   \.  paflt^rj^pe,  1*90;  in-4*. 

▲end   delle  8c.  *  BoUetio  internatiooal  de  l'Académie  des  Scieoces  de  Gracovie  :  —  Compies 

di  craeofia.  ^9^éu%  (^e/i  féancef  de  l'at^oée  1Q91,  Jaovier.  Cracoyle,  1891;  in-S**. 

seooU poiitecaica  »  Annates  de  rscole  polytechniqoe  de  Delfi;  (.  VI,  1990,  i*  livrais.  Lei<)e, 

di  Delfi.  .«jw..    .      .o 

(Peeai  B«*i).  ^''^.»   W'?  • 

R.  Aec.  irUodeM  ^  The  TraQ99cl\ons  of  the  B.  irish  Acadepaj;  voi  XXIX,  pari.  ^4.  UnUio, 

delle  Seiease  igg, .  j^.^, 

id.  —  Proceedings  of  the  R.  Irbh  Academy;  3  serìes,  voi.  I,  n.  4*Dablln,  1891 . 
W-8». 

R.Coii. de'Fuici  Reports  from  the  Lahoratory  of  the  R.   College  of  Physicians  Edinburgh; 

di  Edimborgo.  <^.  hj  J.  ^{iy  T4JM  ««A  mA  PATCH  ;  VOi  U^  Sdìobllffgh,  18d4  'r  '^^' 

u  DiresioBi  «  The  Jounuil  of  Comparative  Medicine  and  Veterìnary  Archives,  edit.  by 

(Fiitdeiib).  ^  ^  Conwiw.  etp.,  voi  XU,  n.  t.  Philadelphia.  1891;  i«r8»» 

sodeU  •  Abhandlangen  heraasgegeben  von  der  Senkenbergitchen  NatarfoncheDdeo 

^rVAlTcSlS^:  Ge^^fcMchafl;  ^V!  mnd»  %  Ueft.  Frank^rt  a.  M..  I89a;  io^. 

seeieu  Reale  »  Procoedìngs  of  the  R.  Society  of  London;  voi.   XLIX,  n.  996.  London, 

di  Loedf.  j^.  ^^^ 

R.  8oc.  asuroB.  *  The  qoartorly  Journal  of  the  geologìcal  Society  of  London  ;   toI.   XLVII, 

di  Leedf.  ^    jgj    ^^    ,     Loi^teR,  1??^  %-^*» 

La  Diretione  Comptes-rondus  de  l'Athénée   Looisiannais,  etc. ;  4*  sèrie,  t  il,  livrais.  l«. 

(Nuota  iiTk\,  Nouvelle-Oriéans.  1891;  in.8o. 

soc.  iM^aiiea  Socièté  phUomatiqne  de  Parìa,  etc.  ^  Table  generale  par  noma  d'aateurs  des 

*^  ^^''*',  artides  conten&a  daps  le  &»»  6*  et  7^  sérles  des  BiiHetins  (1836  k  1888). 
Paris  1^90;. 55,  pag.  in-8<»« 

seaoia  nasiooaie  *  Annalos  dos  Mine»,  eie;  8*  sèrie,  t,  Xvm,  5*  livrais.  de  1890.  Paris,  1890; 

delle  Mielere  .„  o.                        »          »                 .     ,              »                                                      .           • 

(Parigi).-  »?T«- 

Soc.  Zoologica  *  Bulletin  de  la  Socióté  Koologique  de  Franco  pour  Taunée  1890;  t.  XV,  n.  10. 

V'rvy  ''*rM.  «Wi  inrsj. 

Parigi.  Hii^tpjre.des^pl^pte^.,—  M^ographi^  de9  Acaolacées,  par  H*  Raillon*  pa- 

*  *  «(Wft.4!lS-,476.  Piiris,  imi  ip-B?  gf. 

Soc.  ib.-«iiimica  Journal  de  la  S9ciél[é  pby^'co-chjmiqQe  rps^e  à,rilnlversitè  de^SW-PéMin- 

dl^'piIL^ibo?*?  boùrg;  t    XÌII,  n.  9.  St.-Pélersbourg,  1890;  inS^. 
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*  Atti  dalla  Societii  toscana  di  Seienae  natorali    -  Infocassi  verbaN,  voi.  va,  sm.  Tmctua 

pag.  199-198,  Pisa,  1890;  Ìn-g*  gr.  ***  *^."*' 

BoUatUno  della  Società  generale-  dei  ViiicoKori  italiani;  anno  VI,  n.  %,  3.  soeìeià 

Roma,  1891;  in-S*»  gr.  ^«*  ^tt«»«».  ^' 

*  RItìsU  di  Artiglierìa  e  Genio;  anno  1891,  voi.  I,  gennaio.  Roma;  in-8*.  u  Diresioae 

(Bona). 

Memorìe  della  Società  degli  Spettroscopisti  italiani,  ecc.;  voi.  XIX,  dìsp.  19.  Società 

Roma.  1891  ;  in-4».  degli  Spitr  lul. 

'  (Roma). 

—  Fronteapizio  e  Indice  delie  Memorie  contenute  nal  voi.  XIX.  anno  1880;  i<f. 
ia-4*. 

Bollettino   medico.- statistico   dell' Ullficio   d'Igiene   deUa   città   di   Torino;  Maoicipio 

anno  XIX,  n.  «8-36.  Torino  1890;  in-4*.  **  '^•'*"*»* 

Rivista  mentile  del  Club  Alpkio  italiano;  voi.  X,  n.  1.  Tarino,  1891;  in-8o.  „  cinbaip.  iiaL 

(Torino). 

*  Verhandlungen  der  k.  k.  geologiscben  Reichsanstalt,  etc;  1890,  n.  14-18;  leticato  gooiogico 

1881,  n.  i.  Wien,  1890-91;  in  8*'  gr.  di  ^ieooa. 

Verhandlungen  der  k.  k.  zoologisch-botanìschen  Gesellschafl  in  Wien,  etc.,  vieona. 

Jahrg.  1890.  XL  Band.  4  Qoartal.  Wien,  1890;  in-8o.  *     * 

/  Eeportof  tl)e  Sqperiniendent  of  the  U.  S.  MavAl  Observatory  for  the  year  OMerr.  .Navale 

ending  1890,  Jone  30.  WashÌDgtoo,  1890;  1  fase,  in-8^  ^•g}  ^^^  u°iti 

(Wuhinglon}. 

Die  EotwiclBkin^  der  Blemenle  ;  Bntwerf  zu  einer  biogenetisclien  Grundlage  L'Aaioro. 
fìir  Chemie  und  Pbysik,  von  Gustav  Wbrdt.  Berlin.  1891  ;  49  pag.in-8^ 


Glasse  di  Soieiie  ■•»!!,  Storiche  e  Filelegiehe. 

Dal  1»  al  15  Febbraio  1891 

aoBsiorl 

*  Viestnik  hrvatskoga  arkeologickoga  Drotztva;  Godine  XIII,  Br.  1.  U  Za-  Soc.  archeoiogiea 

grebu,  1891  ;  in-8'>.  (Agra«). 

*  Btymologicum  magnum  Romaniae.  ^  Din^onacnl  limbei  ìstorìce  si  p#fo-  ^ccad.  Romena 

rane  a  Romànìlor,  lucrai  dupl  dorinta  si  cu  cheltuiéla  M.  S.  Regelui  delie  scieoce 

Caiol  I,  snb  aospiciele  Academiei  Roméne;  de  D«  PETBicislco^IlìisMtK,  (Bokareu). 
t  il,  fasa.  a,  Ati«io^As«rtaiLT.  Boeurescì).  1890^  in^4''. 
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Biblioteca  nazionale  centrale  di  Firenze  —  Bollettino  delle  PaMkniMi 
italiane  riceTote  per  diritto  dì  stampa;  1891,  n.  199.  Firenze,  lIBl; 
in-8»  gr. 


Uc  di  Letture 

e  GoDT.  telent. 

di  Genova. 


Ateneo  Ligure  ~  Rassegna  mensile  della  Società  di  Lottare  e  GoATeru- 
zioni  Scientifiche  di  Genova;  anno  XUI,  ottobre-dicembre  1890.  Genon, 
1891  ;  1  fase.  in-8*. 


Gotha.         Dr.  A.  Petermanns  Mitteilungen  aas  Justos  Porthos'  geograpbischer  Anatalt, 
herausg.  von  Prof.  Dr.  A.  Sopan;  XXVII  Band,  n.l. Gotha,  1891;  ìù4\ 

Doiveniti       Université  de  Louvain  —  Recueìl  de  Travauv  publiés  par  les  Membres  de  b 

di  Lowo\o.  Conférence   d*  Histoire,   sous  la  direction  de  M.  le  Prof.  Cb.  Mobllu; 

9*  fase.  —  La  querelle  des  investitures  dans  les  diocèses  de  Liège  et  de 

Cambrai,  par  Alfred  Cacchib:  lèn  partie,  Les  reformes  grégoriennes  et 

les  agitations  réacttonnaires    1075-1099).  Louvain,  1890;  in•8^ 

id.  ~  Les  droits  de  Charles-Quint  au   Duché  de  Bourgogne:  —  Un  chapitre 

de  rhìstoire  diplomatique  du  XVI*  siòcle;  Dissertation  pour  le  Doctorat 
en  Sciences  morales  et  historiques,  par  Alfred  de  Riddbk.  LooTain, 
1890  ;  100  pag.  in-8^ 

id.  —  De  la  justice  pénale;  £tade  philosophique  sur  le  droit  de  punir;  Diiser 

tation  pour  le  Doctorat  en  pbilosopbie  de  l'École  St.-Thomas  d'Aqaio  à 
Louvain;  par  Isidoro  Maus.  Bruielles,  1890;  1  voi  in-8\ 

ij  —  De  resurrectione  corporum:  Dissertatlo  theologica  quam  cum  sabjeetis 

thesìbus,  etc,  prò  gradu  Doctoris,  etc,  propugnavit  Ludovicas  Jos. 
MiBRTS.  Lovanii  MDCGCXG;  1  voi.  in-8o. 

id.  —  Theses  FacuUatis  tbeologicae  (sino  tìlulo),  n.  DGXl-DCXXl  ;  in-8®. 

ij  .  Theses  Facultatis  Philosophiae  et  Litterarum  (sino  titulo),  n.  XXU-XXIV; 

in•8^ 

id.  —  Annuaire  de  l'Université  calholique  de   Louvain  ;    sixième  année,  184i 

Louvain  ;  1  voi.  in- IO» 

id.  —  Annuaire  de  l'Univ.  cath.  de  Louvain;  cinquante  cinquième   année,  1891. 

Louvain,  1  voi.  in-16. 

id.  —  Programmo  de  Cours  :  année  académique  1890-91.  Louvain,  1890;  1  fase. 

in-8*. 


Lipsia. 


K.  Isiit.  Lomh. 
(Milano). 


Allgemeine  deutsche  Biographie  ;  154  und  155  Lieferung  (Band  XXXI,  L%^ 
und  5).  Leipzig,  1890  ;  in-8''  gr. 

*  Rendiconti   del  R.   Istituto  Lombardo   di    Scienze    e    Lettere:  serie  )*. 
voi.  XXIII,  fase.  90;  voL  XXIV,  fase.  1 .  Milano,  1890-91;  in-d*". 
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*  Compte  rendu  des  séaoces  de  la  Commission  centrale  de  la  Société  de 

Géographle.  etc.  ;  1891,  n.  9,  pag.  41-60;  in-So. 

Bollettino  di  Notizie  sul  Credito  e  la  Previdenza;  anno  Vili,  u.  11.  Roma, 
1890;  in-8»  gr. 

*  Rendiconti  della  R.  Accademia  dei  Lincei,  ecc.  ;  serie  4« ,  voi.  VII,  fase.  % 

f  sem.  Roma,  1891;  in-S*"  gr. 

Atti  del  Parlamento  italiano  —  Sessione  del  1863-64-65,  4^  periodo  (dal  3 
ottobre  1864  al  )i  febbraio  1865  (Vili  Legislatura);  4«  ediz.  riveduta  da 
G.  Galletti  e  V.  Tkoiipeo;  voi.  IX.  X  (XV  e  XVi  della  Sessione).  — 
DiscusaioBi  della  Camera  dei  Deputati,  Roma,  1890;  in-4*'. 

—  Sessione  1889-90  (4''  della  XVI  Legislatura)—  Discussioni:  voi.  1.  Il,  111, 

IV,  dal  95  novembre  1888  all'I  1  luglio  1890.  Roma,  1890;  in-4''. 

—  Voi.  V,  Indice  alfabetico  ed  analitico  dello  materie  contenute  nei  quattro 

volumi  delle  Discussioni  della  Camera  dei  Deputati,  Sessione  1889-90. 
Roma,  1890;  in-4of 

—  Legislatura  XVI,  Sessione  quarta  1889-90,  dal  96  novembre  1889  all'I  1 

luglio  1890;  =  Raccolta  degli  Atti  stampati  per  ordine  della  Camera  ; 
voi.  I,  Documenti  dal  1  al  XVbb;  voi.  U,  dal  XVI  al  XXXU;  in-i». 

—  Legislatura  XVI,  Sessione  quarta  1889-90,  dal  96  novembre   1889  alPll 

luglio  1890:  —  Raccolta  degli  Atti  stampati  per  ordine  della  Camera; 
voi.  I.  dal  n.  1  al  10;  voL  U,  dal  n.  11  al  60;  voi.  III,  dal.  n.  61  al  68; 
voL  IV,  dal  n.  69  al  114;  voi.  V,  dal  n.   115  al  180.    Roma;  in-4o. 

—  Discorsi  parlamentari  di  Marco  Mingbetti,  raccolti  e  pubblicali  per  de- 

liberazione della  Camera  dei  Deputati;  voL  V,  VI,  VII,  Vili.  Roma,  1890; 
in-8**  gr. 

—  Manuale  ad  uso  dei  Deputati  al  Parlamento  nazionale;  XVU  Legislatura. 

Roma,  1890,  in-8^  picc. 

*  Studi  e  Documenti  di  Storia  e  Diritto;  Pubblicazione  periodica  deir Acca- 

demia di  Conferenze  storico-giuridiche,  anno  XI,  fase.  4.  Roma,  1890; 
in-40. 

Consiglio  Comunale  di  Torino;  1890-91,  n.  I-Vlll.  Torino,  in-4o. 

Il  Rosario  e  la  Nuova  Pompei;  Periodico  mensuale  benedetto  tre  volte  da 
Leone  Xlll;  anno  Vili,  quad.  1.  Valle  di  Pompei,  1891;  in-8''. 

Sulla  storia  del  manoscritto  pisano-Gorentino  delle  Pandette;  alcune  osser- 
vazioni del  prof.  Francesco  Bconamici.  Bologna,  1890;  1  fase,  in-8^ 

Ing.  Leonardo  Cakpi.  —  Sui  mezzi  di  sicurezza  nelle  ferrovie  in  relazione 
alle  diverse  pause  d'infortunii  ;  Conferenza  tenuta  il  90  luglio  1890  nel 
R.  Istituto  d'Incoraggiamento,  in  Napoli.  Firenze,  1891;  1  fase.  in-8o. 


Soc.  di  Geogrtit 


MiuttUro   d'Agr. 

Ina,  •  Coom. 

(Ronta). 

B.  Accademia 
dei  Lineai 


^  Canora 

dei  Deputati 

(Bona). 


Id. 


Id. 


Id. 


Id. 


Id. 


Accadenia 

di  CoorereoM 

•torico*giuridiche 

(Roma). 

Muoicipio 
di  Torioe. 

La  DirazifHia 
(Valle  di  Ponpei) 


L*Autort. 


L'A. 
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Dal  15  Febbraio  al  i*  Mano  1801 


DoBaC«ri 


SoeieU  Savoiarda 

di  Storia  d'Arch. 

(Cbamb^ry). 

BiblioU  natiooaU 
di  FircoM. 


Alémoires  et  documento  pabliés  par  la  Socìélé  Savoisienne  d' Uistoire   el 
d*Arcbéologie  ;  t.  XXIX  (%•  sèrie,  t.  IV).  Chambéry,  1890;  m-8^. 

BìMioleca  oazionale  centrale  di  Firenie  —  Bollettino  delle  Fobblicaxioaì 
italiane  ricevate  per  difillo  dì  stampa;  t^l,  n.  f93.  Fireme,  I89f; 
in-8**  gr. 


u,  —  Indice  del  Bollettino  delle  Pubblicazioni  italiane  ricevute  ecc.,  nel  1890; 

pag.  1-39,  A-DEA.  %  fase,  in^d^"  gr. 


B.  Soc.  Sawoiit! 

delle  Scienze 

(Lipsia). 

R.  Accademia 
di  Storia 
(Madrid). 

Soc.  di  Geografia 
(Ptrigl). 


*  Abhandlungen  der  pbilologiscb-historiscben  Classen  der  k.  Sicbsisobea  6e- 

sellscbaft  der  Wissenscbaflen  ;  Band  XII,  n.  9.  Leipzig,  1891;  in-8®  gr. 

*-  Buletin  de  la  H.  Academia  de  la  Uistoria;  t.  XVlU,  cuaderno  9.  Madrid, 
189!  ;  in-8*. 

*  Bulletin  de  la  Société  de  Géograpbie,  etc.  ;  V  sèrie,  t.  Xl,  4*  trimestre 

1890.  Paris,  1890;  in-8^ 


Miulttcro 

delle  Fioante 

(Boma). 

MIoialero  d'Agr., 

ind.  e  Comm. 

(Roma). 


Statistica  del  Commercio  speciale  di  importazione  e  di  esportazione  dal  1* 
gennaio  al  31  dicembre  1890.  Róma,  1891;  1  fase.  in*8*  gr. 

Annali  di  Statistica  —  Statistica  industriale,  fase.  XXVI  —  NMizie  solle 
condizioni  industriali  della  Provincia  di  Porto  Maurizio,  con  ooa  carU 
stradale  e  indlistriale  :  fase.  XXVII.  —  Notizie  solle  condizioni  indoalrìeli 
della  provincia  di  Udine,  con  una  carta,  ecc.  Roma,  1890;  in-8^. 


R.  Aceadcmla 
del  Lincei 

(Roma). 


*  Atti  della  R.  Accademia  dei  Lincei;  anno  CCLXXXVII,  1890  —  serie  4% 
Classe  di  Scienze  morali,  storiche  e  Glologicbe,  voi.  VII,  parte  9*.  — 
Notizie  degli  Scavi,  loglio,  agosto.  Roma,  1890;  in-4*. 


Bibliot.  oasionale 

Vitt.  Eoiaauele 

(Roma). 


Biblioteca  nazionale  centrale  Vittorio  Emanoele  di  Roma.  —  Bollettino  delle 
opere  modèrne  straniere  acquistate  dalle  Biblioteche  pobblicbe  gover- 
native del  Regno  d^ltalia;  voi.  VI,  n.  1.  Roma,  1890;  in-8*  gr. 


La  Dirosi  on  e 
(Spalato). 


*  Bollettino  di  Archeologia  e  Storia  dalmata^  ecc.;  anno  XIII,  n.  19.  Spa- 
lato, 1890;  in-8**. 


Soeielà  d'Areb. 

e   Belle  Arti 

(Torino). 


*  Atti  delia  Società  di  Archeologia  e  Belle  Arti  per  la  provincia  di  Torino  ; 
voi.  V,  fase   4.  Torli»;  1890;  in-8°. 
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*  Atti  del  R.  Istituto  di  Scienze,  Lettere  ed  Arti,  serie  7%  t.  11,  disp.  1,9.   r.  ittìu  Veieto 
Venezia,  1890-91  ;  ln-8*.  (venetit). 

I  diarìi  di  Marino  Sanato,  ecc.;  t.  XXX,  fase.  135.  Venezia,  1891;  in-4*'.  veneiia. 

Pasquale  Stanislao  Mancini  e  la  Teoria  psicologica  del  sentimento  nazionale  ;       L'Aaior« 
Discorso  commemorativo  del  Socio  Cable  (Estr.   dalle  Memorie  della 
J(.  Accademia  dei  Lincei,  serie  4*.  vel.  Vi,  parte  f);  1  fase.  in-4*. 

Cartulaire  de  l'Abbaye  Notre-Dame  de  Leoncel  au  diocèse  de  Die  —  Ordre   Ab.  u.  CRiTAtm 
de  Glteaux  — ,  publié,  d'après  les  documents  orìginaux  conservés  aux 
archiyes  de  la  Prefecture  de  la  Dròmo,  par  TAbbé  C.  U.  J.  Crbvalibb: 
1*  livrais.  Montélimar,  1809;  ìqB'*. 

Choix  de  documents  bistoriques  inédits  sur  le  Daupbiné,  publiés,  d*après  les  t<i. 

orìginaux  conservés  à  la  Bibliotbèque  de  Grenoble  et  aux  archives  de 
risère,  par  TAbbé  C.  (J.  Chbtalier.  Lyon,  18*74;  1  voi.  in-8''  gr. 

Collection  de  Cartulaires  dauphinois  — -  tome  deuxième,  I*  livrais.  ^  Actes  m. 

capitolaires  de  TEglise  Saint-Maurice  de  Vienne,  Statuts,  Inféodations 
Comptes,  publiés,  d'après  les  registres  orìginaux,  par  TAbbé  C.  U.  J. 
Chbvalibb.  Vienne,  1875;  in-8*. 

Le  Mystère  des   Trois   Doms,  joué  à   Romans  en  MDIX,  publìé  d'après  le  i<i. 

manuscrits  originai  avec  le  compie  de  sa  composilìon,  mise  en  scène  et 
représentation  et  des  documenls  relatifs  aux  représentations  théatrales, 
en  Daupbiné  du  XIV  au  XV  siècle;  par  feu  Paul-Emile  Gibadd  et  Ulysse 
Chbvalibb.  Lyon,  1887;  pag.  cxlvii,-998;  in  4». 

Repertorìum   bymnologicum   —  Catalogne  des  chants,  hymnes,  proses,  sé-  al  u.  Chitalih 
quences,  tropes,  en  usage  dans  TÉglìse  latine  depuis  les  origines  jusqu'à 
nos  jours,  par  le  chanoine  Ulysse  Chbvalibb;  1  fase,  A-D  (n.  1-4539): 
Extrait  des  Analecta  Bollandiana,  Louvain,  1889;  in-8''. 

De  rbymnologie  latine,  à  propos  d'un  ouvrage  récent;  par  A.Dbvaux.  Lyon,  id. 

1890;  1  fase,  in-8^ 

Cartulaire  de  l'Abbaye  de  St-Cbaffre  du  Monastier,  et  Chronique  de  St- Pierre  la. 

du  Pny;  Cartulaire  du  Prieuré  de  Paray-LeMonial  et  visites  de  TOrdre 
de  Cluny,  publiés  par  le  cbanoine  Ulysse  Cbbvalibb.  Montbéliard,  1891  ; 
I  voi.  in-8*. 

Cronacbe  della  città  di  Perugia  edite  da  Ariodante   Fabbbtti;  voL   II!      a.  FAstmi. 
(1503-1579).  Torino,  coi  tipi  privati  dell'Editore  1890;  in-8*. 

Commemorazione  del  Prìncipe  Amedeo  di   Savoia,   Duca  d'Aosta,  letta  dal       L'Anton 
Deputato  Giovanni  Fa|.dblla  al  R.  Istituto  di   Scienze   sociali  «  Cesare 
AlGeri  »  in  Firenze,  alla  presenza  del  nuovo  Duca  d'Aosta,  Emanuele 
Filiberto,  addi  99  giugno  1890.  Torino,  1890;  1  fase.  in-8®. 
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L*A.  Francois  Mugnier  —  Les  Savoyards  en  Angleterre  au  xiii  siècie,  et  Pietre 

d'Aigueblanche,  évèque  d'Héreford.  Cbambéry,  1891  ;  1  voi.  in^S"*. 

Il  Direttore.      Il  primo  centenario  della  nascita  di   Ferrante  Aporti;  Bollettino  bimestrale 
diretto  dal  Prof.  Pietro  Nigìa;  n.  3,  4,  5.  Mantova  1890-91;  ln-4^ 

^'^*  Lodovico  Zdbkaubì  —  So  l'origine  del   manoscrìlto  pisano  delle  Pandette 

giustinianee  e  la  sua  fortuna  nel  Medio  Evo  :  Prolusione  al  corso  libera 
di  Storia  del  Diritto  italiano  nella  R.  Università  di  Siena.  Siena,  1890; 
1  fase.  in-8*. 


ToriDO.  —  Stamperia  Reale  della  Ditta  G.  B.  Paravia  e  C. 
877  (50  0  8)  15  it-91. 
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CLASSE 


DI 


aCIBNZE    FISICHE,  MATEMATICHE   E  NATUBALI 


AdmiMiza  dell' 8  Marzo  1891. 

PBBSIDBNZA   DEL   SOCIO   COMM.    PBOF.    MICHBLB   LBSSONA 
PBESIDENTE 


Sono  presenti  i  Soci:  Cossa,  Direttore  della  Classe,  Bbuno, 
Bebbuti,  D'Ovidio,  Bizzozebo,  Febbabis,  Naccabi,  Spezia,  Gia- 
COMINI,  CAifEBANO,  Segbe  6  Basso  Segretario. 

Il  Segretario  legge  Tatto  verbale  dell'adunanza  precedente  che 
viene  approvato. 

Fra  le  opere  stampate  che  giunsero  recentemente  in  dono 
all'Accademia  merita  menzione  speciale  un  libro  del  signor  Prof. 

A.  Chaveau,  Membro   dell'Istituto  di  Francia,  col   titolo:    Le 
travati  musculaire  et  Vénergie  qu'il  représente. 

Vengono  in  seguitr  letti  ed  accolti  per  la  pubblicazione  negli 
Atti  ì  quattro  lavori  seguenti: 

1*  «  Nota  intorno  a  teoremi  sulle  coniche  nella  metrica 
proiettiva  »;  del  Socio  D'Ovidio.  Questo  studio  si  collega  ad 
altri  dello  stesso  Socio  già  presentati  in  adunanze  precedenti. 

2**  «  Influenza  delV eccentricità  delValidada  sui  vernieri 
ed  un  microscopio  ai  ingrandimento  costante  »  ;  Nota  del  Prof. 
Nicodemo  Jadanza,  presentata  dal  Socio  Naccabi. 

3"  «  Sulla  velocità  di  massimo  rendimento  ed  a  vuoto 
delle   turbine  »  ;   Nota  dell'Ing.   Angelo   Bottiglia  ,    Prof,    nel 

B.  Museo  Industriale  Italiano,  presentata  dal  Socio  Febbabis. 

4°  Della  struttura  delVepitelio  vaginale  della  coniglia 
e  delle  modificazioni  che  vi  avvengono  nella  gravidanza  »  ; 
lavoro  del  Dott.  Iguazio  Salvioli,  presentato  dal  Socio  Bizzozebo. 


Atti  ddia  R,  Accademia  —  VoL  XXVL  34 
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LETTURE 


Osservazioni 
intorno  ad  alcune  forme  del  Gen.  Apoblema  Dujard.; 

di   Fr.   Sav.   MONTICELLI 

(Lavoro  letto  aell'adaaanza  del  14  Dicembre  1890} 


Rudolphi  ha  trovato  nei  Clupeidi  oltre  al  J).  appendiculatum 
altre  due  forme  differenti  che  indicò  coi  nomi  di  JD.  ocreatum 
e  D.  ventricosum  ;  Tuna  trovò  nell'  intestino  della  Clupea  Harenr 
gus,  lai  tra  n^Yi!  Aiosa  vulgaris.  La  prima  specie  descrisse  per 
la  prima  volta  col  nome  di  Fasciola  ocreata  nel  Wiedemanns 
Archiv,,  J.  Ili,  I,  pag.  79  e  ridescrisse  n^YCEntoz.  Hist^  Voi.  II 
a  pag.  397-398;  la  seconda  nelVEntoz,  Synop.  a  pag.  108  e 
398,  Alla  prima  specie  riferì  la  Fasciola  halecis  di  OmeUn  ed 
il  Distoma  halecis  di  Zeder  (ved.  Ent,  Hist.,  pag.   398). 

Egli  cosi  caratterizzò  le  due  specie  nuove: 
1**  2).  ocreatum  :  teres^  collo  antrorsum  tenuiore  divergente^ 
cauda  retractili,  poris  globosis,  antico  terminali,  ventrali  majore. 
2^  D.  ventricosum:  teres  oblongum,  ahdomine prominente, 
poris  globosis,  ventrali  majore  (pag.   108). 

Al  primo  Distoma  assegnò  una  lunghezza  di  mill.  1,2  a  2,25, 
al  secondo  quella  di  mill.   1,12  —  1.5. 

Il  Dujardin  (1),  tenuto  conto  della  coda  o  appendice  caudale 
retrattile,  collocò  il  B.  ocreatum  nel  suo  sottogenere  Apoblema 
(pag.  422);  il  J).  ventricosum,  invece,  enumerò  fra  le  specie  di 
Distoma  che  non  aveva  potuto  classificare  con  certezza  nei  suoi 
sottogeneri  (pag.   465). 

Diesing  (2)  riunì  i  due  distomi  nel  suo  gruppo  degli  inermia 
a  corpus  teres  e  ad  acetabulum  sessile  ore  majus  (3),  conside- 
randoli, come  già  il  Dujardin,  forme  distinte  dal  D.  appendi" 
culatum,  11  Cobbold(3)  li  registra  semplicemente  a  pag.  29  della 
sua  Synopsis. 


(1)  Hist.  Nat  dea  Helminthea. 

(2)  Syst.  Helm.,  I,  pag.  869  (D.  ventrtcosum) ,  pag.  972  (P.  oereatum), 

(3)  In:  Joum,  of  the  Linnean  Society  of  London  Zooìogy,  1  (estratto). 
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Nel  1859  il  Molin  (1)  riferì  al  D.  ocreatum,  Eud.  un  Distoma 
della  Clupea  aiosa  e  modificò  la  frase  di  Rudolphi  nel  modo 
seguente  :  Corpus  teres  inerme,  os  terminale  globosum  :  collum 
antrorsum  attenuatum  acetabulum  ore  maju^  prominulum  ad 
colli  basim  :  apertura  genitalis  ante  acetabulum  :  penis  retortae- 
formis:  porus  excretorius  in  apice  appendicis  brevis  retractilis. 
Long.  0.01  —  0.02. 

Diedng  (2),  nei  suoi  Nachtrag  alla  Revision  der  MyzheU 
minthen  riporta  il  D.  ocreatum  Eud.  con  le  nuove  notizie  fomite 
dal  Molin,  osservando  che  la  Clupea  aiosa  è  un  nuovo  ospite  del 
detto  Distoma,  fino  allora  noto  solo  della  Clupea  harengus. 

n  Wagener  (3)  (1860)  dall'esame  di  materiale  fresco  e  da 
comparazione  dei  tipi  di  Eudolphi  esistenti  nel  Museo  Zoologico 
di  Berlino  scrive  che:  «  Die  Angaben  iiber  Distoma  appendicur- 
latum,  unter  welchem  Artnamen  sehr  verschiedene  Species  von  den 
Autoren  verstanden  werden,  sind  sehr  luckenhaft  »,  e  conclude 
dalle  sue  ricerche  che: 

€  Es  sind  bis  jetz  nur  vier  Distomenspecies  mit  zurttck- 
ziehbarem  schwanze  bekannt: 

1)  D.  ventricosum  E. 

2)  2).  excisum  E. 

3)  D.  tornatum  E. 

4)  D.  rufoviride  E.  * 

Alle  «  Obrigen,  welche  nodi  von  Rudolphi  und  Dujardin  als 
Distomen  mit  zurtickziehbarem  Schwanze  aufgefiihrt  werden ,  sind 
entweder  auf  die  oben  genannten  zurtìckzufiihren  oder  aber  sie 
haben  gar  nichts  mit  dieser  Thiergruppe  zu  thun  »  infatti  del  D. 
ventricosum  scrive  ♦  von  Eudulphi  ist  es  als  D.  appendi  cui  atum, 
ocreatum^  crenatum,  ventricosum  beschrieben  worden  ». 

Nello  stesso  lavoro  a  pag.  183  dice  che  dall'esame  degli  e- 
semplarì  tipici  di  Eudolphi  risulta  che  i  seguenti  Distomi  cotì 
classificati  in  collezione  dal  Eudolphi  sono  =  D.  ventricosum: 
D.  ocreatum  e  2).  appendiculatum  del  ventricolo  della  Clupea 
aiosa,  D.  crenatum  ex  int.  Gasterosteus  aculeatus,  D.  appendicur- 
latum  ex  int.  Salmo  Salar. 


(1)  Prospeetus  ì^elminthum  quae  in  prodr,  faunae  Mm.  Venetae,  eoe.  in: 
Sits.  Berìch.  k.  Akad.  Wien,  Bd.  XXXIII,  pag.  289. 

(2)  In:  Siti.  Berìcht  k.  Akad.  Wien,  Bd.  XXXV,  pag.  432. 

(3)  Ueber  Distoma  appendiculatum  Rud.  in:  Arch,  f,  Naiurg,  1860,  26 
Jahr.  I,  pag.  166-167. 
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Molin  (1861)  nel  Prodromus  Fatmae  helmintolog.,  ecc.  (1), 
riporta  il  D.  ocreatum  e  ne  dà  una  figura.  (Dal  contesto  si  Tede 
che  egli  non  conosceva  ancora  il  lavoro  del  Wagener).  In  questo 
lavoro  il  Molin,  per  meglio  stabilire  le  differenze,  dà  pure  una 
figura  e  descrizione  del  D.  appendiculatum^  ne  stabilisce  la  sino- 
nimia (pag.  204  Tav.  II,  fig.  3)  e  ne  modifica,  ampliandola,  la 
frase  diagnostica. 

Olsson  nel  1860  (2)  descrive  un  Distoma  appendictUatum 
Bud.  et  Molin  ed  un  Distoma  ocreatum  Molin.  Il  primo,  come 
si  rileva  dal  contesto  (pag.  46,  Tav.  V,  fig.  95),  è  il  2).  ven- 
tricosum  Bud.  del  Wagener,  del  quale  accetta  in  parte  le  -con- 
clusioni, solo  lo  chiama  appendiculatiMn  col  Molin,  perchè  questo 
nome  è  più  antico  del  ventricosum.  Il  secondo  è  un  Distoma  che 
egli  crede  identico  al  D.  ocreatiMn  di  Molin.  Questa  identità, 
secondo  egli  dice,  si  fonda  esclusivamente  sui  caratteri  dati  dal 
MoUn  penis  retortaeformis  ed  apertura  genitalis  ante  a,cetahulum^ 
perchè  egli  ammette  che  Molin  sotto  il  nome  di  pene  comprende 
pure  la  tasca  del  pene  e  la  vescicola  seminale  estema  [«  att 
Molin  under  penis  inbegripit  àfven  bursa  med  vesdcula  semìn. 
exter.  »]  (pag.  48-49,  Tav.  V,  fig.  96-98).  Egli  sulla  fede  di 
Wagener  non  crede  il  D.  ocreatum  Bud.  =2).  ocreatum  Molin. 

Van  Beneden  (3)  a  pag.  67-69  indica  il  D.  ventricosum 
Bud.  della  Clupea  sprattus,  AiòM'Aìosa  finta  ed  A.  commums  e 
dà  un  disegno  degli  esemplari  àeVLsL  Aiosa  finta  (PI.  IV,  fig.  11). 
A  pag.  67  indica  un  D.  minimum  n.  sp.  fra  i  parassiti  della 
Clupea  sprattuSj  ma  non  lo  descrive,  né  figura;  in  nota  scrive 
d'averlo  trovato  in  abbondanza  nei  ciechi  pilotici  e  nello  intestino 
di  due  individui  presi  nei  serbatoi  di  ostriche. 

Il  Linstow  nel  Compendium.  d.  Hélminth.  fra  i  parassiti  della 
Clupea  (Àlosa)  vulgaris^  segna  il  D.  ventricosum  B.  cornerai 
D.  ocreatum  Molin  (4). 

Carus  (5)  ha  riunito  al  D.  ventricosum  Bud.  di  G.  Wagener 
il  2).  appendiculatum  p.p.,  ocreatum  Molin,  crenatum  Bud.  D. 
appendiculatum  Duj.  Mayer,  ed  il  D.  varium  Eysenhardt 


(1)  In:  Denk.  k.  Akad.  Wien,  Bd.  XIX,  pag.  209,  tav.  VU,  fig.  7. 

(2)  Entosoaf  jafcttagna  Kos  skandinaviska  Hafsfiskar,  II,  Platy,  elmiiithes 
in:  Landa  UniTersitets  Annkrift,  tom.  IV. 

(3)  Les  poÌ88an3  des  eótes  de  Seìgique,  eie 

(4)  V.  pag.  209,  n.  1462. 

(5)  Prodromus  faunae  mediterraneae,  Yol.  I,  pag.  125^ 
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Stossich  (1)  ammette:  un  Distomumventricosum  Bud.,  al  qaale 
riferisce  il  D.  ventricosum  Wagener  ed  il  D.  ventricosum  Bud. 
indicato  e  figurato  dal  Yan  Beneden  (loc.  cit.),  ed  un  D.  ocreatum 
Molin,  al  qaale  riporta  il  D.  ocreatum  Molin  di  Olsson.  Siccome 
lo  Stossich  non  fa  cenno  di  un  D.  ocreatum  Bud.  e  cita  nella 
sinonimia  del  suo  D.  ventricosum  Bud.  il  Wagener,  il  quale,  come 
si  è  innanzi  visto,  ritiene  il  2).  ocreatum  Bud.  =  al  D.  ventricosum^ 
così  io  credo  che  egli  lo  consideri  sinonimo  del  D.  ventricosum. 
Io  ho  ritrovato  nelle  Clupea  pilchardus  del  nostro  golfo  un 
Distoma  che  ho  riferito  al  D.  ocreatum  Molin  (2)  ed  ho  asserito 
essere  esso  identico  al  D.  ocreatum  Bud.  e  differente  dal  D.  ven-- 
tricosum  Bud.  col  quale  Linstow  identificava  (v.  loc.  cit.  innanzi) 
il  D.  ocreatum  Molin. 

Becentemente    il   Juel,   che   ha   dato  una  Synopsis  (3)  delle 
specie  finora  descritte  del  genere  Apohlema  Dujardin: 

I.  mette  fra  i  sinonimi  del  D.  appendiculatum  Bud.  il  D. 
ventricosum  Bud.  del  Wagener  con  l'osservazione  «  ich  kann  nicht 
finden,  dass  mit  der  Beschreihung  Budolphi  *s  von  D.  ventricosum, 
in  Ent.  Synops.  pag.  108  und.  398,  eine  Apoblema^kvi  ge- 
meint   ist  ». 

In  nota  aggiunge  che  la  Fasciola  ocreata  Bud.  =  D.  ocreatum 
Budolphi  «  scheint  die  vorige  Art  zu  sein,  wie  auch  Wagener  und 
Olsson  (teste  Wagenero)  annehmen  >. 

II.  accetta  fra  le  specie  il  D.  ocreatum  Molin  dell*Ol8son 
(non  Budolphi)  come  forma  distinta  attribuendo  il  nome  specifico 
a  quest*  ultimo. 


(1)  ì  Distomi  dei  pesci  marini  e  di  ctcqìM  dolce,  Trieste  1886,  pjg.  11-12. 

(2)  Note  eìmintologiche  :  Sul  nutrimento  e  sui  parassiti  della  sardina 
(Clupea  pilcardus)  del  Golfo  di  Napoli^  in:  Boll.  Soc.  Nat.  Napoli,  VoL  I, 
fase.  2,  1887,  pag.  87  e  nota  8. 

(3)  BeitrSge  sur  Anatomie  der  Trematodengattung  Apohlema  Dig.  in: 
Bihang,  till.  k.  Syenska  Yet.  Akad.  Handlingar.  Ed.  15,  Af.  IV,  n.  6. 

Qaesto  A.  (pag.  3)  per  la  presenza  delPappendice  caudale  e  per  le  partico- 
larità anatomiche  da  lui  osservate,  che  allontanano  le  Apohlema,  secondo  la  sna 
opinione,  dagli  altri  Distomi,  crede  di  elevare  il  sottogenere  Apohlema,  a  genere 
distinto.  Io  credo  questo  operato  pienamente  giustìficahile,  che  parmi  la  presenza 
di  un*  appendice  caudale  ed  il  peculiare  modo  di  sbocco  dei  genitali  sono  delle 
caratteristiche  generiche  sufficienti  ed  equivalenti  a  quelle  invocate  per  gli  altri 
generi  di  Distomidae  e  d*altra  parte,  credo  utile  smembrare  il  genere  Bistomum 
tn^po  ricco  di  specie.  La  mancania  della  vagina  (canale  Laurerl,  invocata  dal  Juel 
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III.  enumera  fra  le  specie  dubbie  o  poco  note  del  genere 
insieme  ai  2).  gigas  e  Baynerianum  del  Nardo  (1)  e  D.  Labri^ 
rupestris  Olsson,  anche  il  D.  ocreatum  Molin  non  Budolphi,  nec 
Olsson. 

In  questo  anno  il  Sonsino  (2)  dai  suoi  studi  sui  Distomi  appen- 
dicolati  dei  Pesci  conclude  che  le  sue  osservazioni  «  collimerebbero 
con  la  classatone  dei  Distomi  appendicolati  fatta  dal  Wagener 
nelle  quattro  specie  innanzi  ricordate  »  :  egli  di  queste  ne  descriYe 
tre,  D.  excisum,  D.  rufoviride,  D.  ventricosum. 

Dalla  esposizione  storica  che  ho  fatto  si  vede  che  gli  À.  non 
sono  tutti  d'accordo  sulle  specie  del  genere  Apobletna  innanzi 
menzionate. 

Scopo  del  presente  studio  è  appunto  di  vedere  se  le  due  ci- 
tate specie  del  Budolphi  D.  ocreatum  e  D.  ventricosum  sono  o 
no  da  conservarsi,  e  stabilire  la  loro  sinonimia.  Siccome  però  la 
loro  sorte  è  legata  a  quella  del  D,  appendiculatum^  così  debbo 
occuparmi  anche  di  quest'ultimo. 

Nelle  collezioni  zoologiche  di  Berlino,  che,  grazie  alla  cor- 
tesia del  Prof.  Mobius,  ho  potuto  studiare,  ho  esaminati  i  tipi 


come  caratteristica  generica,  non  può  esser  considerata  come  tale,  perchè  essa  non 
si  avvera  solo  nelle  Apoblema,  Io  ho  dimostrato  infatti  che  essa  può  mancare 
anche  in  altri  Diatomi  (D.  Bichiardi).  V.  Boll  Soc,  Nat  in  Nap.,  Voi  III, 
pag.  184  e  posseggo  osservazioni  di  simil  genere  sopra  altre  specie  di  Distomi, 

(1)  L*A.  mette  questi  doe  Distomi  fra  le  forme  dohhie  del  ano  genere  Apo^ 
bìema  snlle  indicazioni  del  Carub  [Prodromtts  faun.  medit,  pag.  125-126),  por 
osservando  che  in  <  der  Beschreibung  Nardo  's  wird  von  keinem  einziekbaren 
8chwamegered€t*{p2Lg.  6-7).  Le  mie  osservazioni  personali  provano  evidentemente 
che  il  D,  gigas  Nardo  non  è  un  Apoblema  (Proe,  Zool  8oe.  1889,  pag.  322, 
PI.  XXXm^  fìg.  28).  n  Cabub  ha  male  interpretato  le  parole  della  frase  del 
Diesino  {Syst.  Helm,,  I,  pag.  878)  cauda  longa  retrorsum  incrassata  obtusa, 
perchè  il  Nardo  nella  sna  descrizione  indica  cosi  la  parte  posteriore  del  corpo  del 
sno  Distoma, 

L'esame  di  alcuni  individui  di  Distoma  raccolti  neirintestino  del  Lutanu 
imperiaìis  a  Trieste,  dalFamico  prof.  M.  Stossich  gentilmente  comunicatinii  e  che 
io  riferisco  al  D,  Baynerianum  del  Nardo,  mi  ha  dimostrato  evidentemente 
(cosa  della  quale  io  era  precedentemente  convinto)  che  anche  questo  non  appar- 
tiene al  genere  Apobìema  e  che  anche  per  questa  specie  era  stata  non  bene  in- 
terpretata la  frase  diagnostica  del  Diesino  (copiata^  come  quella  del  gigas,  dal 
Nardo  v.  in:  Isis,  1888,  pag.  523-524. 

(2)  SUidii  e  notizie  elmintologiche,  in  :  Proe,  verb,  Soc.  Tose.  Se  Nat, 
1890,  4  maggio,  pag.  9-16  ;estratto). 
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di  Budolphi  del  D.  ocreatum,  D.  ventricosum  e  quelli  del  D.  ven- 
tricosum  Wagener,  e  da  questo  esame  e  dallo  studio  critico  com- 
paratÌYO  delle  varie  descrizioni  e  figure  date  dei  D.  appendicu- 
laium  Rud.,  D.  ocreatum  Rud.  e  D,  ventricosum  Rud.,  non  che 
di  materiale  fresco,  sono  arrivato  alle   conclusioni  seguenti: 

I.  che  il  D.  ocreatum  e  D,  ventricosum  Rud.  sono  forme 
distinte  dal  D.  appendiculatnm  Rud.,  dal  quale  si  distinguono 
pricipalmente,  oltrecchè  per  altri  caratteri  anatomici,  per  avere 
una  coda  brevissima  (1),  per  le  loro  dimensioni  molto  minori 
e  per  il  punto  di  sbocco  allo  estemo  degli  organi  genitali. 

Dai  quali  caratteri  si  rileva  come  il  Z).  ventricosum  del 
Wagener  non  può  aver  nulla  di  comune  col  D.  ventricosum  Rud. 
ma  è  invece  forma  identica  all*^.  appendiculatum  Rud. 

II.  che  il  D.  ventricosum  Rud,  edilD.  ocreatum  Rud.  vanno 
riuniti  insieme  in  una  sola  specie  che  deve  chiamarsi  A.  ocreatum 
Rud.,  essendo  questo  il  nome  più  antico. 

IH.  che  il  D.  ocreatum  Molin  deve  considerarsi  sinonimo 
deir^l.  ocreatum  Rud. 

IV.  che  il  D.  ocreatum  Molin  dell' Olsson  (2).  ocreatum 
Olsson  del  Juel)  deve  rientrare  nei  sinonimi  dell'^.  appendicu- 
laium. 

V.  che  il  Distoma  da  me  ritrovato  nelle  Clupea  pikhardus 
del  Golfo  di  Napoli,  e  che  ho  riferito  al  D.  ocreatum  Rud. 
dopo  le  comparazioni  o  gli  studi  fatti,  deve  esser  considerato  specie 
^s\inìsidsiVA.ocrealum{=  A.  ventricosum),  dall'-^.  appendicu- 
latum e  dalle  altre  del  genere  Apohlema. 

Descriverò  ora  e  stabilirò  la  sinonimia  dell'  A.  appendicu^ 
latum,  Rud  e  dell'-4.  octeatum  Rud.  e  descriverò  pure  la  nuova 
specie  che  indicherò  col  nome  di  A.  Stossi chii^  dedicandola  al- 
l'amico Prof.  Michele  Stossich  di  Trieste. 


(1>  Secondo  il  Rudol^hi  Tappendioe  caudale  si  troverebbe  (vedi  la  diagnosi 
innand  riportata)  solo  nel  2).  ocreatum,  ma  come  io  ho  potato  vedere  la  coda, 
assai  breve,  esiste  anche  negli  esemplari  di  D.  ventricosum  di  Rudulfhi  da  me 
esaminati,  come  innanzi  esporrò. 
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APOBLEMA   APPENDIOULATUM  Bud. 

(Distoma  appendicuìatwn) 
in:  Wi^mann*s  Archiy.,  Jahr.  Ili,  pag.  78,  tab.  II,  fig.  6. 
(Fig.  6,  12,  156). 

Note  cbitiche. 

Ammessa  innanzi  la  non  identità  del  B.  ventricosum  Wag. 
col  D.  ventricosum  Bud.,  ne  risulta  che  il  Distoma  descrìtto  da  Wa- 
gener  deve  entrare  fra  i  sinonimi  dell*^.  appendicutatam  Bud. 
L'OIsson  (e  ne  ho  dette  le  ragioni)  ed  il  Jnel  anch'essi  riferiscono 3 
D.  ventricosum  Wag  all'-^.  appendiculatum  di  Bud.,  ma  la  diffe- 
renza fra  la  mia  e  la  loro  conclusione  sta  in  ciò  che  essi  nel  riferire 
il  D.  ventricosum  Wag.  al  D.  appendiculatum  Bud.  ammettono 
colWagener  pure  la  identità  del  D.  ocreatum'Rnd.e  D.  ventricosum 
col  D.  appendiculatum. 

Dalle  mie  ricerche  credo  poter  stabilire  nel  modo  seguente 
la  descrizione  e  sinonimia  deir^.  appendiculatum.  Non  do  una 
figura,  perchè  essa  è  stata  già  data  dal  Wagener  ed  è  sufficiente  a 
permettere  il  riconoscimento  della  specie  (1). 

Descrizione 

Corpo  inerme,  ugualmente  cilindrico,  allungato  per  tutta  la 
sua  lunghezza,  anteriormente  ristretto,  coniforme,  molto  contrat- 
tile, con  appendice  caudale  di  mediocre  lunghezza  (2)  [circa  la 
metà  della  lunghezza  totale  del  corpo,  in  media],  molto  ristretta 
posteriormente  ed  a  punta  acuta,  retrattile  interamente.  Tutta  la 
superficie  del  corpo  è  fortemente  pieghettata  trasversalmente  :  tale 
pieghettatura,  fortissima  nei  due  terzi  anteriori  del  corpo,  si  fa  nel 
terzo  posteriore  meno  apparente  e  cosi  pure  nella  appendice  caudale, 
nella  quale  spesso  sembra  mancare  del  tutto. 

Ventosa  anteriore  piccola  subglobosa,  ventrale,  subterminale. 


(1)  Op.  dt.,  Tav.  Vm  (per  errore  indicato  col  n.  IX)  fig.  1-7  (2-7  particolarità) 
2>.  ventricosum. 

(2)  Comparativamente  a  quella  langa  del  D,  excisum,  lunghissima  del  D. 
tomatum,  breve  del  Z>.  rufomride  e  brevissima  dei  D,  ocreatum  e  venirieotm 
e  della  n.  sp.  A.  Stossichii, 
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Ventosa  posteriore  grande,  due  volte  maggiore  della  anteriore. 

Le  due  ventose  sono  tra  loro  assai  ravvicinate  e  la  piccola 
porzione  di  superficie  ventrale  che  intercede  tra  esse  mostrasi 
incavata  leggermente.  Apertura  genitale  immediatamente  dietro 
la  ventosa  anteriore.  Faringe  a  palla,  esofago  brevissimo,  subnullo. 
Braccia  intestinali  esili,  molto  lunghe,  che  si  spingono  nella  ap- 
pendice caudale  senza  raggiungere  Testremità  di  questa.  Tronco 
mediano  del  sistema  escretore  che  si  biforca  dietro  i  testicoli  in 
prossimità  del  testicolo  posteriore. 

Testicoli  due,  piccoli,  globosi,  situati  Tuno  innanzi  all'altro, 
molto  ravvicinati,  nella  linea  mediana  del  corpo,  nella  metà  della 
lunghezza  del  corpo  (non  calcolata,  s'intende,  Tappendice  caudale). 
Dai  singoli  testicoli  partono  due  deferenti  i  quali  si  fondono 
presto  in  un  unico  ed  esile  deferente  brevissimo  che  si  apre  in 
una  vescicola  (ricettacolo)  seminale  estema,  spesso  ristretta  nel 
mezzo,  a  formare  due  cavità  consecutive.  Dalla  estremità  anteriore 
della  vescicola  seminale  si  origina  la  tasca  del  pene,  che  è  di 
mediocre  lunghezza  e  poco  ondulata;  il  pene  lungo  quanto  la 
tasca  rivestito  di  papille  coniche  :  la  tasca  del  pene  è  circondata 
da  numerose  cellule  prostatiche  (Druscnzellen  del  Juel).  La  tasca 
del  pene  sbocca  in  vicinanza  dell'ovidutto  esterno  nella  estre- 
mità posteriore  di  un  antro  genitale  di  forma  ovalare  allungata 
e  di  complicata  struttura  (  Vestibulum  genitale  Juel)  che  si  apre 
allo  esterno  nella  innanzi  detta  apertura  genitale. 

Ovario  anch'esso  globoso  situato  nella  linea  mediana  del  corpo 
innanzi  le  glandole  vitelline  e  dietro  i  testicoli.  Dall'ovario  parte 
inferiormente  un  canale  il  quale  da  un  lato  si  allarga  (1)  in  una 
vescicola  (ricettacolo  seminale  intemo),  dall'altro  (ovidutto  interno) 
si  continua  con  l'utero;  prima  di  slargarsi  a  formare  l'utero, 
l'ovidotto  riceve  il  dottolino  vitellino  e  lo  sbocco  delle  glandole 
del  guscio.  L'utero  subito  dopo  la  sua  origine  si  dirige  verso  l'e- 
stremità posteriore  del  corpo,  ravvolgendosi  su  se  stesso  e  rag- 
giunge l'appendice  caudale  nella  quale  si  addentra  per  breve  tratto, 
poi  risale  facendo  poche  ondulazioni  fino  all'altezza  dei  vitello- 
geni;  da  questo  punto  i  suoi  ravvolgimenti  divengono  maggiori 
e  complicati  ;  poi  di  nuovo  si  fa  meno  ravvolto  (ovidutto  esterno) 


(1)  JvBL,  op.  dt.,  pag.  32,  ìndica  questa  ponione  nell*^.  exeiaum  come  tm 
Befiruehtungsgang. 
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e  descrìvendo  poche  ondulazioni  va  a  sboccare  nel  modo  innanzi 
detto  nell'antro  genitale. 

I  vitellogeni  sono  due,  semplici,  rotondeggianti,  ginstapositi, 
situati  nel  mezzo  della  regione  del  corpo  che  intercede  tra  la 
ventosa  posteriore  e  l'appendice  caudale:  et»  sono  riuniti  fra  loro 
da  un  vitellodutto  trasverso  ebe  è  formato  dalla  riunione  dei 
singoli  vitellodutti  dei  due  vitellogeni,  i  quali  nel  loro  punto  di 
tmòaud  fii  rigonfiano  spesso  leggermente  a  formare  un  piccolo  ri- 
cettacolo vitellino;  da  questo  parte  il  dottolino  impari  innana 
detto  (1),  che  sbocca  nelVovidotto  intemo.  Le  uova  sono  perfet- 
tamente ovalari,  assai  numerose  e  molto  piccole. 

II  colorito  generale  di  questa  specie  è  gialletto  molto  chiaro 
anteriormente;  posteriormente  variabile  dal  giallo  ocra  al  giallo 
chiaro;  l'appendice  caudale  nella  sua  parte  anteriore  è  colorata 
come  la  parte  posteriore  del  corpo  ;  la  sua  estremità  è  bianchiccia 
trasparente. 

Lungh.   2-6  mill. 


Sinonimia. 

Ver  la  sinonimia  di  questa  specie  fino  al  1850  rimando  al 
Diesing  (Syst.  Helm.  Voi.  I,  pag.  370):  enumero  ora  solamente 
quelle  forme  che  devono  ritenersi  sinonime  del  D.  appendicu- 
latum  illustrate  da  tal  epoca  ai  giorni  nostri. 

1858  D.  appendiculatum  Diesing.  Sitz.  Berich.  k.  Akad.  Wien, 

Bd.  XXXII,  pag.  342. 

1859  >  >        ibid.     »     XXXV,  pag.  431. 
1859                   »                 Cobbold .  Synopsis  of  Distomidae,  p.  2  7 . 

[  Molin.  Sitz.  Berich.  k.  Akad.  Wien, 
)  Bd.XXXIII,  pag.  289. 

^  >^   Denk.  k.  Akad.  Wien,  Bd.  XIX, 

f  p.  204,  Tav.  II,  fig.  3. 

1868  »  Olsson.  Entoz.  skand.  hafsfisk.  II,  pa- 

gina 46,  Tav.  V,  fig.  95. 


(1)  Secondo  il  JifEL,  invece,  i  singoli  vitellodatti  dei  vitellogeiii  sbocdierebbeio 
indipendentemente  Fano  dall'altro  neirovidotto,  y.  pag.  32,  fig.  12  iA.  exeimmì 
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1870 

1876 
1881 
1883- 


88 


D.  appendiculatum  Van  Beneden.   P,  J.  Poiss.   cótes  de 

Belgigue  parasitet  comm.  pag.  66, 

Tav.  IV,  fig.   15. 
»  Olsson.  Bidrag  till  Skand.  Helminth. 

lamia.  I,  pag.  20,  n*^  17. 
»  Levinsen.   Gronland's  Trematod fauna, 

pag.  9. 

Stossich.  Bull.  Soc.  Adr.  Se.  Nat. 
Voi.  Vili,  pa«.  115;  Voi.  IX, 
pag.  159,  Voi.  IX,  pag.  47,  Vol.X, 
pag.  90,  Voi.  X,  pag.  184. 

I  Distomi  dei  Pesci  Marini  e  di 
acqua  dolce,  pag.  13.  —  Appendice 
al  lavoro  suddetto  pag.  5. 

Juel.  Beitràge  zur  Anatomie  der  Tre- 
matodengatt.  Apoblema,  p.  4,  fig.  1 7 . 

Wagener.  Ueber  Distoma  appendicu- 
latum, p.  166,  Tav. VIII,  fig.  1-7. 

(p.p.)  Garus.  Prodr.  Fauna  Medit. 
Voi.  I,  pag.   125. 

(p.p.)  Stossich.  I  Distomi  dei  Pesci,  ecc., 
pag.   11. 

Appendice  al  detto  lavoro  p.  5. 

(p.p.)  Sonsino,  Studi  e  notizie  elmin- 
tologicLe.  Atti  Soc.  Tose.  Se.  Nat., 
Pr.verb.  4  Maggio  1890,  p  12-13. 

Olsson.  Entozoa  Skandinav.  hafsfisk.  II, 
pag.  48-49,  Tab.  V,  fig.  96-98. 


1889 

> 

1860 

D.  ventricosum. 

1884 

» 

1886 

> 

1888 

1890 

» 

1868 

7).   ocreatum. 

Habitat.  —  Questo  Distoma  si  trova  frequente  in  moltissimi 
pesci  molto  diversi,  ed  è  certamente  il  Distoma  che  ha  più  larga 
distribuzione  zoologica  fra  tutti.  Io  non  enumero  qui  tutti  i  pesci 
nei  quali  è  stato  finora  trovato,  osserverò  solo  che  nei  Pesci  dei 
golfo  di  Napoli  l'ho  anche  ritrovato  comune  e  frequente;  fre- 
quentissimo ed  abbondante  specialmente  nella  Clupea  aiosa  Guv.  ; 
non  rho  finora  mai  trovato  nella  Clupea  pilchardus  Walb. 
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Note  biologiche. 

Mobius  e  Willemoes-Suhum  (1)  hanno  trovato  nel  Bàltico 
sia  lìbero,  sia  nelle  larve  pelagiche  di  Vermi  e  nei  Copepodi  li- 
beri (Cyclops)  nna  sorta  di  Distoma  appendiculato  asesssnato, 
che,  probabilmente,  secondo  il  Willemoes-Suhum,  passerebbe  di- 
rettamente nei  Pesci  per  mezzo  delle  larve  di  Anellidì  e  dei 
Copepodi  e  si  trasformerebbe,  secondo  Mòbius,  nel  D.  ocreatum 
della  Clupea  harengus.  Più  tardi  il  Giesbrecht  ha  ritrovato  lo 
stesso  Distoma  appendicolato  asessuato  più  frequentemente  nel 
Pseudocalanus  elongaius  (LucuUus  acuspes)  e  raro  nel  Cen^ 
tropages  hamatus  della  baia  di  Kiel  (2). 

Dalle  descrizioni  brevi  date  dal  Willemoes-Suhum  e  dal 
Giesbrecht  non  era  possibile  dire  con  certezza  se  veramente  fosse 
questa  forma  da  loro  trovata  quella  larvale  del  D.  ocreatum 
come  credeva  il  Aidbius. 

La  cortesia  del  sig.  D"^  Giesbrecht,  che  ha  voluto  gentilmente 
mettere  a  mia  disposizione  i  Distomi  da  lui  trovati  nei  Copepodi 
di  Kiel,  mi  ha  permesso  uno  studio  più  accurato  di  questa  forma 
di  Distomide  appendicolato  e  di  concludere  che  esso  è  la  forma 
giovarle  delVA.  appendiculatum. 

Questa  identificazione  permette,  come  io  credo,  di  spiegare  la 
cosi  larga  distribuzione  zoologica  dell' J..  appendiculatum  appetto 
degli  altri  Distomidae  dei  pesci,  perchè  essendo  i  Copepodi  nu- 
trimento ordinario  e  forse  esclusivo  (3)  per  alcune  specie  di  pesci 
(Clupeidi)  e  potendolo  essere  accidentalmente  o  fors'anco  ordi- 
nario di  molte  altre  specie  di  pesci,  questi  possono  facilmente 
acquistare  1*^.  appendiculatum. 

Non  descriverò  qui  questa  forma  giovane  che  può  facilmente 
riconoscersi  dal  disegno  che  ne  do  (fig.   6,   12).  Osserverò    solo 


(1)  Biologisches  Beobacht  iiber  nieder  Meersthiere,  ini  Zeit.  Wiss.  Zool, 
Band,  XXXI,  pag.  383,  §  3.  Entwick,  etnea  appentìicuìate  Diskms. 

(2)  Die  freiìehenden  Copepoden  der  Kieìer  Fohrde  —  Bericht  Coimm.  e% 
Wi88.  Unters.  d,  Deut.  Meere  in  Kiel  1877-81,  pag.  163. 

(3)  Infatti  MòBiuB  nel  Baltico  ha  freqaentemente  osservato  che  il  oonteonto 
dello  stomaco  della  C.  harengus  constava  esclasivamente  di  Copepodi.  {Temora 
ìongircmis)  —  Jahrsb,  d,  Comm.  eur  Wias.  Unter.  d,  Deui,  Meer.  in  Kieì, 
1873,  Exped.  der  Untersuehung.  der  Osteee  inSommer  187i,cap.  IV,  pag.  140^141. 
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che  efisa  presenta  già  tatti  gli  organi  genitali  sviluppati  e  non 
nn  accenno  dei  medesimi,  come  sostiene  il  Willemoes-Suhom,  ma 
non  si  osserya  ancora  produzione  di  uova  (fig.  12);  forse  Tos- 
servanone  di  Will.-Suhum  si  riferisce  alle  forme  larvali  non  an- 
cora penetrate  nei  Copepodi.  L*indiyiduo  disegnato  nella  fig.  6 
misura  Yt  °ùll-  ùi  Imighezi»,  quello  della  fig.  12  1  mill.  appena, 
n  Willemoes-Suhum  ed  il  Qiesbrecht  (op.  cit.)  non  sono  d'ac- 
cordo sul  modo  come  questa  forma  giovane  penetra  nei  Cope- 
podi n  primo  dice  che  esso  penetra  nei  Cyclops  per  la  parte 
anteriore  del  corpo.  Il  secondo  descrive  più  minutamente  come 
penetra  nei  Centropages  hamattis  e  sostiene  che  vi  entra  per 
la  estremità  caudale.  Io  non  ho  osservazioni  in  proposito  e  quindi 
non  posso  dirimere  la  controversia,  ma  pare  a  me  più  possibile 
Topinione  del  Willemoes-Suhum  che  penetri  per  la  parte  ante- 
riore per  le  ragioni  che  più  oltre  dirò.  Quel  che  ho  potuto  os- 
servare e  constatare  è  che  VApoblema  occupa  quasi  tutto  il  corpo 
del  Gopepodo  del  quale  ha  distrutti  i  tessuti  del  corpo  (fig.  6). 

Osservazioni. 

U  Jael  segna  con  dubbio  fra  le  specie  del  genere  Apoblema 
il  Distomum  (Fasciola)  scabrum  del  Miiller  (Zool.  Danica,  p.  14, 
Tab.  LI,  fig.  1-8)  con  la  seguente  nota. 

€  Budolphi  citirt  in  Ent.  Hist  pag.  406  unter  dem  Namen 
B, scabrum  die  Beschreibung  Muller's.  :  in  Entoz.  Synops  pag.  424 
beschreibteraber  unter  demselben  Namen  eine  ganz  andere  Art,  die 
warscheinlich  der  Untergattnng  Echinostoma  Dujardin  angehòrt, 
welche  er  in  Lota  molva  gefunden  hat  :  dieser  Irrthum  hat  seitdem 
io  der  litteratur  fortgelebt,  ecc...  ». 

Dall'esame  della  descrizione  e  delle  figure  del  Miiller  io  mi 
son  convinto  che  la  sua  Fasciola  scabra  è  la  stessa  cosa  del 
D.  appendìculaium  :  quindi  il  Distoma  scabrum  di  Zeder,  ri- 
portato dal  Budolphi,  Entoz.  Hist,  pag.  406-408,  alla  Fasciola 
scabra  di  MllUer,  rientra  nei  sinonimi  dell' J..  appendiculatum. 

Quanto  al  Distoma  scabrum  dal  Bud.  descrìtto  nella  Synops. 
sono  d'accordo  col  Juel  :  esso  è  specie  tutt 'affatto  differente,  ma 
non  sono  d'accordo  con  lui  nel  ritenere  le  forme  di  Apoblema 
deirOlsson  (v.  Juel,  pag.  7,  citat.  Olsson  n**  19,  pag,  48)  del  Oadus 
melanostomum,  Bombus  laevis  e  Plemonectes  limandoides  come 
distìnte  dall' J..  appendiculatum  :  credo  pure  all'identità  specifica 
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deir-4.  descritta  sotto  il   nome   di  D.  appendi  cui  aium   dal   Le 
vinsen  (Groenl.  Trematod&una)  coU'-^.  appendiculaium. 


APOBLEMA   OCREATUM  Rud. 

(  Fasciola  ocreaia  Rud.  ) 
in  Wiedmann's  Archiv.,  Jahr.  Ili,  I,  pag.   79. 

[  =  Ap.  venir icosum  (D.  veniricosunt)  Rud.  Ent.  Synopsis.Vol.  II, 
pag.   108-398]. 

(Fig.  1,  5.  7,  10,  11,  14,  15 e) 

Descrizione. 

Corpo  breve  piriforme  o  fogliforme,  anteriormente  ristretto, 
posteriormente  rigonfio:  appendice  caudale  brevissima,  retrattile, 
conica,  subacuta.  Non  esiste  una  vera  pieghettatura  della  super- 
ficie del  corpo  ;  questa  mostrasi  solamente  rugosa. 

Ventosa  anteriore  globosa,  ventrale,  subterminale.  Ventosa 
posteriore  più  grande  della  anteriore  prominente,  situata  nella 
porzione  posteriore  della  metà  anteriore  del  corpo. 

Apertura  genitale  poco  innanzi  la  ventosa  posteriore  a  livello 
dell'arco  dell'intestino.  Faringe  piccola,  allungata,  ovoidale:  eso- 
fago molto  lungo  ;  braccia  intestinali  mediocri  prolungantìsì  fino 
all'estremo  posteriore  del  corpo. 

Testicoli  due,  grandetti,  situati  l'uno  accanto  all'altro  simme- 
tricamente ai  lati  della  linea  mediana  del  corpo,  sul  cominciare 
della  metà  posteriore  del  corpo  ;  i  dotti  escretori  dei  singoli  te- 
sticoli mettono  capo  in  un  breve  deferente  unico,  che  si  apre  in 
un  ricettacolo  seminale  esterno  che  è  di  mediocri  proporzioni  ed 
a  forma  di  pera  allungata  e  presenta  nella  sua  parte  anteriore  uno 
strozzamento  che  determina  due  cavità  consecutive,  come  avviene 
nell'.4.  appendiculatum  ;  esso  mette  capo  in  tubo  lungo  che  con- 
tiene il  pene  e  sbocca  nell'antro  genitale:  lungo  il  decorso  del 
pene  si  osservano  numerose  glandolo  prostatiche, 
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Orario  dtuato  innanzi  i  testicoli,  dietro  i  vitellogeni  nella 
linea  mediana  del  corpo  sul  cominciare  del  terzo  posteriore  di 
questo  :  esso  è  di  forma  irregolare  ed  alle  Yolte  ha  aspetto  lo- 
bato. Dal  sao  lato  antero-dorsale  si  origina  Toyidotto  che  si 
ripiega  a  formar  l'utero,  che,  dopo  aver  descritto  numerosi  ray- 
Tolgimenti,  all'altezza  dei  testicoli  si  syolge  in  un  tubo  serpeg* 
giante  e  va  a  sboccare  nell'antro  genitale  che  qui  è  breve  e  tu- 
bolare. Dall'ovidotto  intemo  si  parte  un  tubo  che  si  slarga  a 
formare  un  ricettacolo  seminale  intemo,  come  nella  A.  Stossichii^ 
nella  quale  specie  lo  descriverò  pi&  minutamente. 

Vitellogeni  due,  semplici,  alle  volte  a  contomi  irregolari,  si- 
tuati all'altezza  della  ventosa  posteriore,  circa  alla  metà  della 
lunghezza  totale  del  corpo,  innanzi  i  testicoli:  i  vitellodutti  si 
rivolgono  nella  parte  posteriore  del  corpo  verso  Tovario,  all'al- 
tezza del  quale  si  incontrano  in  un  grosso  ricettacolo  vitellino, 
dal  quale  parte  un  breve  dotto  che  sbocca  nell'ovidotto  interno 
prima  che  in  questo  si  aprano  le  glandolo  del  guscio. 

Il  sistema  escretore  differisce  da  quello  delle  altre  specie 
perchè  le  due  braccia  anteriori  dell' Y  formata  dai  grossi  tronchi 
non  si  fondono  :  almeno  io  non  ho  potuto  mai  vederla  questa 
fusione  ad  arco  all'altezza  della  faringe,  così  evidente  nelle  altre 
specie. 

Le  nova  sono  numerose  e  rotondeggianti,  più  grandi  di  quelle 
dell'J..  appendiculatum. 

Lunghezza  da  1-2,30  mill. 

Sinonimia. 

Anche  per  la  sinonimia  di  questa  specie  fino  al  1850  ri- 
mando al  Diesing  (Syst.  Helm.  Voi.  I,  -  Z>.  ventricosum  pag.  369, 
D.  ocreatum  pag.  372),  nemmeno  cito  la  Bevisio  dello  stesso 
Diesing  e  la  Synopsis  del  Cobbold,  perchè  già  citate  nel  testo. 

1859  D.  ocreatum     Molin  in:  Sitz.  Ber.  Ak.  Wien,  Bd.  XXXIII, 

pag.  289. 
1861  »  Molin  in:    Denk.  Akad.   Wien,  Bd.   XIX, 

pag.  209,  tab.  Ili,  fig.  7. 
1870  >  ?  Van  Beneden  P.  J.  Poiss.  cOt.  Belg.,  ecc. 

pag.  64,  confr*  pure  nota  3, 
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1886  D.  ocreatum       (p«  p.)Sto8sich  I  Dìstomi  Pesci  mar.^p.  12, 

1888  »  Appendice  al  layoro,  eco ,  pag.  5. 

1889  »  Juel.  Beitràg.  z.  Anat.  d.  Gatt.  Apoblema 

pag.  7    (D.   ocreatum  Molin),  forme 

dubbie  o  poco  note. 
1870  D.  ventricoswfiì  Van  Beneden  P.  J.  Poiss.  còt.  Belg.,  ecc., 

pag.  68,  PI.  IV,  fig.   11-11-. 
1884  »  (p*  pO  Carus.  Prodromus  famiae  medit, 

pag.   125. 
1886  »  (P-  P)  Stossich.  I  Distomi  dei  pesci,  ecc., 

pag.   11. 

1888  »  (p.  p.)  Stossich.  Appendice  al  layoro,  ecc , 

pag.  5. 

1889  D.  CaroUnae      Stossich.  Bull.  Soc  Adr.  Voi.  XI,  pag.  4. 

Tav.  XIII,  fig.  55.  Append.,  ecc .  p.  5. 

1890  »  (PP)  Scusino,  Studi  e  notizie  elmintolo- 

giche. 

Note  critiche. 

Sono  stato  indotto  a  riunire  insieme  le  due  specie  principal- 
mente dairesame  degli  esemplari  tipici  e  delle  descrizioni  del 
Rudolphi.  Da  quanto  innanzi  è  detto  si  rileva  che  la  differenza 
osservata  da  questo  nelle  A.  due  specie  (vedi  le  diagnosi)  sta  appunto 
nella  assenza  nel  D.  ventricosum  deirappendice  caudale  che  esiste 
invece  nelV ocreatum.  Ma  questa  coda  assai  breve  esiste  anche 
negli  esemplari  tipici  del  D.  ventricosum.  Le  fig.  5  e  11  della 
Tav.  sono  ricavate  da  alcuni  schizzi  da  me  presi  a  Berlino  dagU 
esemplari  tipici  del  Budolphi.  La  fig.  5  rappresenta  un  individuo 
di  D.  ocreatum  della  Clupea  Harengus  Mai.  28  B.  (Cod  il  car- 
tellino autografo  del  Rud.  che  rimanda,  come  per  tutte  le  specie 
di  Entozoi  della  collezione,  al  suo  libro  Entoz.  Hist.^  Voi.  II 
p.  379).  La  fig.  11  rappresenta  uno  degli  esemplari  del  boccaccetto 
portante  Imdicazione  «  D.  ventricosum,  Clupeae  alosae  29,  817 
Arimmi  reperii  >. 

Ora,  considerando  le  due  figure  si  vedrà  chiaro  come  Tap- 
pendice  caudale,  il  solo  carattere  differenziale  importante  tra  le 
due  specie,  esiste  in  entrambe,  e  come  e  quanto  si  rassomiglino 
tra  loro  le  due  forme.  —  Aggiungo  inoltre  che  sul  cartellino  del 
D.  ocreatum  ho  osservata  la  correzione  a  matita,  che  sembra 
essere  dello  stesso  carattere  del  Budolphi,  del   nome   ocreaium 
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in  quello  di  ventricosum.  La  differenza  di  habitat  non  ha  in 
generale  gran  valore  e  massime  nel  caso  nostro,  giacché,  infatti, 
il  Distoma  delFAlosa  trovasi  anche  nella  Clupea  finta  (ne  ho 
osserrati  dei  belli  esemplari  di  questo  ospite  nella  collezione  di 
Creplin  a  Greifiswald,  ed  il  van  Beneden  ve  Tha  pure  trovata  ed 
ha  appunto  disegnati  degli  esemplari  di  questo  ospite  i  quali  con- 
cordano a  capello  con  le  mie  figure)  e  nella  Clupea  spratius 
(van  Beneden  citato),  e  quindi  è  possibilissimo  che  esso  possa 
trovarsi  anche  nella  Clupea  harengus.  In  questa  Clupea  dopo 
il  Loeuwenhoek  ed  il  Budolphi  non  è  stato,  a  quanto  mi  ri- 
sulta, più  ritrovato  il  D.  ocreatum,  ma  esaminando  bene  la  in- 
completa descrizione  datane  dal  Budolphi  si  rileva  che  questa 
può  addirsi  anche  bene  al  D,  ventricosum.  Anche  le  dimensioni 
date  delle  due  forme  sono  quasi  uguali 

Habitat.  —  Questa  specie  è  molto  frequente  neirintestino  della 
Clupea  aiosa  (io  no  ho  raccolto  individui  anche  nelle  appendici 
piloriche),  della  Clupea  finta  e  Clupea  sprattus.  Nella  Clupea 
harengus  ne  ha  rinvenuto  numerosi  esemplari  il  Budolphi.  Non 
tengo  conto  degli  altri  habitat  assegnati  a  questa  specie  dagli 
A.,  perchè,  come  sotto  il  nome  di  D.  ventricosum^  era  indicato 
spesso  pure  Vappendiculatuw,  per  lo  scambio  avvenuto  fra  queste 
due  specie,  non  si  può  con  certezza  dire  se  nei  pesci  indicati  sia 
stata  trovata  Tana  o  l'altra  specie:  io  inclino  per  altro  a  credere 
che  si  tratti  piuttosto  dell' -4.  appendiculatum  che  deìVA.  ocreatum 
{=  ventricosum)  che,  a  quanto  sembra,  è  circoscritto   ai  Clupeidi. 

Note  biologiche. 

Quale  sia  il  mezzo  per  il  qaale  questa  specie  di  Apoblema 
arrivi  nelle  Clupee  summenzionate,  è  ignoto  ;  io  suppongo  che  pos- 
sano essere  anche  in  questo  caso  dei  Copepodi,  dei  quali  ho 
trovato  pieno  lo  stomaco  delle  Alose  da  me  disseccate  a  Napoli. 
L'alimento  di  queste  sembra  essere,  nel  nostro  Golfo,  lo  stesso 
di  quello  delle  Clupea  pilchardus,  che  su  per  giù  nel  loro  sto- 
maco ho  rincontrate  le  stesse  forme  trovate  in  queste. 

Osservazioni. 

Io  ho    ritrovata  questa   specie  abbondantissima   nelle  nostre 
Alose    e  pare  lo  sia  anche  nelle  altre    Clupee  che  infesta:  essa 
si  trova   nella  metà  anteriore  del  tubo  intestinale;  nella  poste- 
zitti  dalla  R.  Accademia    -  Voi.  XXVI  35 
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riore  è  raro  trovarla  ;  sembra  preferire  la  regione  dei  ciechi  pi- 
lorici,  nei  quali,  come  ho  sopra  notato,  è  facile  ritroyarla  iso- 
latamente. Questa  specie  è  facilmente  riconoscibile  ad  occhio  nudo 
o  con  occhio  armato  di  seiuplice  lente  per  le  sue  caratteristiche 
e  per  il  suo  colore  :  in  mezzo  al  muco  intestinale  essa  si  mostra 
trasparente  e  colorata  di  un  giallo  bruno-ocraceo  tendente  un 
po'  al  verdastro.  Isolata  dal  muco,  ed  osservata  a  pib  forte  in- 
grandimento, si  mostra  trasparente  con  la  metà  posteriore  (dove 
sono  le  uova  in  massa)  di  color  giallo  verdastro  e  con  due  macchie 
bruno^rossastre  (i  vitellogeni)  all'altezza  della  ventosa  posteriore  : 
questa  è  colorata  d*ordinario  di  una  tinta  rosso  ocracea  molto 
pallida,  ora  più,  ora  meno  forte,  che  alle  volte  si  estende  a  tutte 
le  parti  che  la  circondano.  L'esame  della  descrizione  e  figura  del 
D.  Carolinae  Stossich.  e  la  comunanza  di  ospite  col  D.  ocreatum 
mi  hanno  convinto  della  identità  delle  due  forme. 


APOBLEKA    STOSSICHn  n.  sp. 

(Fig.  2,  3,4,8,9,  13,  15^,16,17). 

Descrizione. 

Corpo  allungato,  subterete,  anteriormente  un  poco  ristretto: 
appendice  caudale  brevissima,  retrattile,  spesso  non  visibile.  Su- 
perficie del  corpo  pieghettata  trasversalmente:  pieghettatura  ab- 
bastanza forte 

Ventosa  anteriore  piccola,  cerciniforme,  subterminale,  ventrale. 

Ventosa  posteriore  assai  più  grande  dell'anteriore  (quasi  il 
doppio),  situata  nel  terzo  anteriore  del  corpo. 

Apertura  genitale  dietro  la  ventosa  anteriore  a  livello  del- 
l'arco dell'intestino.  Faringe  globosa:  esofago  lungo:  braccia  in- 
testinali esili,  allungate  che  raggiungono  l'estremo  posteriore  del 
corpo. 

Testicoli  due  e  piccoli  situati  l'uno  accanto  all'altro  simme- 
tricamente ai  lati  della  linea  mediana  del  corpo,  nella  metà  an- 
teriore della  lunghezza  della  parte  del  corpo  che  intercede  fra 
la  ventosa  posteriore  e  Testremo  caudale  ;  i  singoli  dotti  escretori 
mettono  capo  in  un  unico  deferente  che  si  apre  in  un  grande 
ricettacolo  seminale  esterno  che  è  situato  quasi   immediatamente 
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dietro  la  ventosa  posteriore.  Questo  ricettacolo  è  molto  grande, 
quasi  il  doppio  di  un  testicolo  e  ai  continua  in  un  condotto  che 
nella  sua  estremità,  poco  slargata,  contiene  il  pene. 

Lungo  tutto  il  decorso  di  questo  dotto  si  osservano  numerose 
e  grosse,  relativamente  alla  piccolezza  delFanimale,  glandole  pro- 
statiche:  queste  non  si  posson  osservare  a  fresco,  né  su  buone 
preparazioni  in  toto,  ma  solamente  su  sezioni  :  esse  per  forma  e 
disposizione  rassomigliano  a  quelle  delle  altre  Apoblema  e  del 
Disi,  ta/rìcum  Mttller. 

Ovario  situato  innanzi  al  vitellogeno,  dietro  i  testicoli,  nella 
linea  mediana  del  corpo,  a  metà  (quasi)  lunghezza  della  porzione 
di  questa  compresa  fra  Testremo  caudale  e  la  ventosa  posteriore. 
Dalla  parte  infero  posteriore  dell'ovario  si  origina  l'ovidotto  in- 
terno: questo  da  un  lato  manda  un  diverticolo  che  mette  in 
una  vescicoletta  piriforme  che  è  il  ricettacolo  seminale  interno,  dal- 
Taltro  si  continua  nell* utero  che  descrive  molte  circonvoluzioni, 
frammettendosi  fra  gli  organi  genitali  ed  occupando  tutta  quasi  la 
metà  posteriore  del  corpo  :  all'  altezza  del  ricettacolo  seminale 
estemo  l'utero  si  svolge  in  tubo  serpeggiante  che  va  a  sboccare 
nell'antro  genitale,  che  è  di  forma  tubulare,  imbutiforme.  Vitel- 
logeno unico  grande  situato  immediatamente  dietro  l'ovario  disposto 
quasi  ad  abbracciarlo  :  esso  non  è  rotondeggiante  ma  ha  contorni 
irr^olari  che  alle  volte  lo  fanno  parere  lobato  :  dal  vitellogeno 
parte  un  unico  dottolino  che  sbocca  alla  base  dell'utero:  poco 
innanzi  lo  sbocco  del  vitellodutto  trovasi  l'ammasso  delle  glandole 
del  guscio.  —  Manca  come  nelle  altre  specie  la  vagina  (1). 

11  sistema  escretore  è  fatto  come  nelle  altre  specie  del  ge- 
nere :  i  tronchi  grossi  sono  ripieni  di  concrezioni,  che  si  colorano 
vivamente  in  rosso  col  picrocarminio  nei  preparati  in  toto. 

Le  uova,  relativamente  alla  piccolezza  della  specie,  sono  molto 
grandi,  più  grandi  di  quelle  deir-4.  appendi culatum. 

Esse  sono  piene  di  masse  vitelline  e  non  contengono  ancora  l'em- 
brione: in  alcune  ho  potuto  osservare  distintamente  la  cellula 
germinale  che  è  grande  ed  è  spostata  verso  uno  dei  poli  (il  più 
largo)  dell'uovo  (fig.   13). 

La  nuova  specie  misura   appena  un  millimetro  o  poco   più. 


(1)  In  questa  specie  come  nella  precedente,  non  ho  riscontrata  qaella  struttura 
e  disposisione  del  ricettacolo  seminale  interno  osservata  dal  Juel  (op.  cit.,  pag. 
85-86)  neir^.  excisum^  A.  rufwiride,  A.  appendtculatwn. 
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Sinonimia. 
La  EÓnonimia  deWApoblefna  Stossichii  è  la  seguente: 

1887  D.  ocreatum  Monticelli.  Boll.  Soc.  Nat.  Napoli»  Anno  I, 

pag.  87. 

1888  »  Stossicb.  Appendice  al  mìo  lavoro,  ecc.,  p.  5, 

N*»  3  (3). 

Note  critiche. 

L'A.  Stossichii  differisce  dall'^.  ocreatum,  con  la  quale  ha 
di  comune  la  estrema  picciolezza  e  la  brevità  dell'appendice  caudale, 
oltrecchè  per  la  forma  generale  del  corpo,  per  la  disposione  ge- 
nerale degli  organi  genitali  e  specialmente  per  la  forma  e  dispo- 
sizione del  vittellogeno,  che  è  unico  e  posteriore  all'ovario,  mentre 
neir  A,  ocreatum  è  duplice  e  situato  innanzi  a  questo.  Per 
runico  vitellogeno  esso  differisce  pure  da  tutte  le  altre  specie  di 
Apobìema  a  coda  breve,  ed  anche  da  quelle  a  coda  lunga. 

Il  Distoma  minimum  n.  sp  della  Clupea  sprattus  del  quale  ho 
innanzi  parlato,  non  descritto,  né  figurato  dal  van  Beneden  nel  la- 
voro sui  pesci  del  Belgio  ed  i  loro  parassiti,  è  forse  un  sinonimo 
dell'^.  Stossichii?  11  nome  imposto  dal  van  Beneden  potrebbe 
farlo  supporre,  che  la  piccolezza  è  appunto  una  delle  principali 
caratteristiche  della  mia  n.  sp  e  d'altra  parte  non  è  supponibile 
potesse  essere  VA,  ocreatum  che  era  ben  noto  al  van  Beneden  che 
lo  ha,  come  innanzi  ho  detto,  anche  ben  disegnato. 

Habitat.  —  Questa  specie  è  comunissima  nell'esofago  e  nel 
ventricolo  della  Clupea  pilchardus  Walb.  del  nostro  golfo  nella 
quale  io  l'ho  ritrovata  in  tutte  le  stagioni  dell'anno.  Nella  scorsa 
estate  io  ho  avuto  occasione  di  ritrovarla  nell'esofago  e  nel  ventri- 
colo della  Clupea  aurita  Cuv.  che  in  certi  periodi  dell*anno  ri 
trova  abbastanza  comune  sul  nostro  mercato  di  pesci. 

Note  biologiche. 

Nella  noterella  citata  in  sinonimia  di  questa  n.  sp.  io  so- 
spettai che  essa  probabilmente  potesse  pervenire  nella  Clupea 
pilchardus,  per  mezzo  dei  Copepodi,  perchè  essi  sono  i  più  larga- 
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mente  rappresentati  nello  stomaco  della  sardina  e  ne  formano  il 
nutrimento  principale 

Quantunque  io  non  abbia  ancora  potuto  rinvenire  nei  Copepodi 
ritroyati  nello  stomaco  alcuna  forma  giovane  di  A,  Stossichiiy  pure 
le  mie  nuove  ricerche  sul  nutrimento  della  Clupea  pilchardus 
e  Clupea  auriia  confermano  la  mia  supposizione,  tanto  più  che 
quest'anno  in  una  Clupea  pilchardus  ho  trovato  fra  i  resti  di 
Copepodi  una  forma  di  Distoma,  in  una  sorta  di  cisti  avventizia, 
che  sembravami  somigliasse  molto  all'^.  Stossichn;  digraziata- 
mente era  in  tali  cattive  condizioni  che  non  mi  fu  dato  poterlo 
bene  studiare  per  accertarmi  delle  sue  affinità  coir^.  Siossichii, 

In  queste  nuove  ricerche  ho  trovato  nello  stomaco  ed  esofago 
delle  nostre  sardine  sempre  abbondantissimi  Copepodi  di  specie 
differenti,  che  non  ho  potuto  tutti  determinare  con  certezza:  ho 
rikovate  pure  le  due  forme  dubbiosamente  nuove,  da  me  citate 
nella  mia  Nota.  Al  nutrimento  in  questa  menzionato  devo  ag- 
giungere dei  Doliolum,  delle  Phroninm  (rarissimamente)  e  degli 
scarsi  Peridinium^  che  in  allora  non  aveva  ritrovati.  Ho  ritrovati 
ancora  avanzi  di  Eteropodi  e  Pteropodi  abbondanti  ;  alcune  sar- 
dine da  me  esaminate  nello  scorso  Agosto  avevano  lo  stomaco 
zeppo  di  radule  e  resti  di  Pteropodi, 

Queste  osservazioni  provano  sempre  maggiormente  che  la 
Clupea  pilchardus  ad  eccezione  dei  Copepodi,  che  formano  la  base 
costante  del  suo  nutrimento,  si  ciba  di  ciò  che  trova,  e  che  ha 
quindi  nutrimento  assai  variabile  secondo  le  stagioni  e  secondo 
i  luoghi. 


Osservazioni. 

Questa  specie  cosi  comune  e  frequente  si  ottiene  facilmente 
quando  si  spacca  lo  stomaco  e  Tesofago  della  Clupea  pilchardus 
e  si  raschia  lungo  le  pareti  e  raccogliendo  il  contenuto  si  passa 
su  dei  porta-oggetti  che,  coperti  debitamente,  si  sottopongono  al 
microscopio.  Essa  apparisce  evidente  in  mezzo  al  muco  ed  ai  resti 
di  alimento  per  il  suo  colorito  generale  caratteristico  verdastro. 
Isolata  essa  ha  colorito  giallo  verdastro  e  spicca  in  bruno -ver- 
dastro runico  vitellogeno,  ed  in  giallo  intenso  il  ricettacolo  se- 
minale estemo:  la  massa  delle  uova  tende  al  verdastro.  Come 
d  vede  anche  ad  un  esame  superficiale,  questa  specie  mostrasi 
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cosi  differente  dalla  precedente  che  non  si  può  con  questa  con- 
fondere. 

Considerazioni  generali  snl  Oen.  Ap&blefna. 

In  nota  a  pag.  6  ho  brevemente  espresso  le  ragioni  che  mi 
inducono  ad  accettare  Topinione  di  Juel  e  considerare  il  gruppo 
dei  Distomi  provvisti  di  un'appendice  caudale  come  formante  un 
genere  distinto  della  sottofamiglia  dei  Distomidae  per  il  quale 
è  da  accettarsi  il  nome  di  Apoblema,  proposto  dal  Dujardin,  che 
lo  riteneva  un  sottogenere  del  genere  Dtstomum.  Ora  ritorno 
sulla  più  importante  di  tutte,  cioè  la  presenza  di  una  coda,  giac- 
che è  necessario  di  cercare  di  stabilire  quale  valore  morfologioo 
si  debba  attribuire  a  questa  appendice,  che  non  si  osserva  in 
nessun  altro  digenetico  adulto,  e  quale  importanza  essa  possa 
avere  nella  vita  deiranimale. 

È  essa  omologa  alla  coda  delle  Cercarie  e  quindi  da  rite- 
nersi un  carattere  larvale  conservato  nello  stato   adulto? 

L'appendice  caudale  può  essere  breve,  brevissima,  subnulla,  in 
alcune  specie  {A.  ocreatum^  A.  Stos8whii\  A.  microporum),  in 
altre  lunga  (A.  appcndiculatum)  ed  alle  volte  lunghissima  {A.  tor-- 
naiuni).  Sono  le  forme  a  coda  più  lunga  le  forme  più  antiche, 
e  quelle  a  coda  breve  quelle  che  hanno  subito  una  riduzione 
successiva  della  appendice  caudale? 

Disgraziatamente  lo  sviluppo  e  la  biologia  di  queste  Disto- 
midi  ci  è  poco  noto  e  per  quante  ricerche  avessi  da  lungo  tempo 
fatte  allo  scopo,  mosso  dal  desiderio  di  risolvere  le  questioni  in- 
nanzi proposte,  non  mi  è  riuscito  poter  fare  osservazioni,  che  mi 
mettessero  sulla  via  di  risolverle.  Non  ho  potuto,  infatti,  seguire 
lo  sviluppo  delle  forme  da  me  studiate  ed  in  tutte  le  forme  del 
genere  da  me  esaminate  non  ho  trovato  mai  embrioni  nelle  uova 
contenute  nell'utero  e  nemmeno  nJle  uova,  che  spesso  ho  troyato 
numerose  nel  tubo  digerente  degli  ospiti. 

I  risultati  negativi  delle  mie  ricerche  m'inducevano  a  ritenere 
ed  interpretare  l'appendice  caudale  come  una  sorta  di  semplice 
allungamento  della  parte  posteriore  del  corpo  determinatasi  prin- 
cipalmente per  permettere  una  maggiore  estensione  deirutero. 
Questa  interpretazione  veniva  implicitamente  ad  ammettere  che  tale 
modificazione  era  un  adattamento  posteriore  allo  stato  larvale  di 
Crrcaria^  mani festan tesi  all'epoca  della  maturità  sessuale  solamente 
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e  che  quindi  le  forme  a  coda  breve  nelle  quali  essa  è  poco  distinta 
dal  corpo,  quando  è  in  estensione  e  non  ha  tanta  contrattilità, 
come  quella  delle  forme  a  coda  lunga,  dove  si  mostrano  svilup- 
pati degli  speciali  fasci  muscolari  destinati  a  favorirla,  fossero  da 
considerarsi  iniziali  .e  primitive. 

Ma  le  osservazioni  di  Mobiuse  Willemoes- Suhum  che  hanno 
trovate  le  larve  di  A.  appendiculatum  fornite  di  appendice 
caudale,  libere  e  penetranti,  come  le  Cercarie,  nelle  larve  pela- 
giche di  Anellidi  e  nei  Copepodi,  le  osservazioni  di  Giesbrecht 
a  conferma  di  quelle  degli  A.  succitati,  la  presenza  di  un'altra 
forma  larvale  di  Apoblema  osservata  dal  Will.  nella  Beroe  ru- 
fescens  (1)  e  dal  Buscb  (2)  nelle  Sagitta  e  liberamente  nuotante, 
ed  il  fatto  da  me  osservato  di  aver  trovato  fra  le  squame  di  una 
Soìea  sp.  una  forma  giovane  riferibile  alF.^.  excisum^  mi  hanno 
indotto  a  stabilire  una  omologia  fra  la  coda  delle  Cercarie  e 
Tappendice  caudale  delle  Apoblema,  e  ritenere  che  questa  sia  una 
modificazione  successiva,  un  nuovo  adattamento  della  coda,  che 
stando  alla  regola,  le  Cercarie  di  Apoblema  avrebbero  avuto,  la 
quale,  invece  di  staccarsi  o  venir  riassorbita,  come  avviene  nelle 
comuni  Cercarie,  è  persistita  allo  stato  adulto  modificandosi  per 
un  nuovo  adattamento.  Le  forme  a  coda  breve,  ammettendo  la 
omologia  innanzi  accennata,  rappresenterebbero  forme  che  hanno 
avuto,  forse,  una  coda  lunga  e  che  ora  non  presentano  che  solo 
un  rudimento  di  quoota. 

Ho  innanzi  esposto  brevemente,  senza  commentarli,  i  fatti  bio- 
logici che  mi  hanno  spinto  ad  ammettere  la  omologia  enunciata  : 
ora  è  necessario  esaminare  più  dappresso  i  fatti  e  vedere  se  ve- 
ramente è  possibile  di  stabilire  questa  omologia.  Tutti  i  Distomi, 
prima  di  raggiungere  la  loro  maturità  sessuale  passano  per  un 
ospite  intermedio  nel  quale  s'incistano  aspettando  di  poter  per- 
venire nell'ospite  definitivo  :  per  raggiungere  quest'ospite  intermedio, 
quando  questo  vive  nell'acqua,  le  larve  del  Distoma,  le  Cercarie, 
sono  provviste  di  una  coda,  ossia  di  im  prolungamento  della  parte 
posteriore  del  corpo,  che  per  la  sua  mobilità  serve  come  organo 
di  locomozione  e  permette  alle  Cercarie  di  ritrovare  l'ospite  in- 
termedio e  penetrarvi. 


(1)  Ueber  Distoma  Beroe$,  in:  Arch,  /*.  Naturg.,  1844,  pag.  343-344,  tab.  X, 
fig.  10-13. 

(2)  Beobacht  iiber  Anat,  u.  Enrichi  ein.  WirbelL  Seethiere,  Berlin  1851. 
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Lo  sviluppo  embrionale  delle  Apoblema  non  ci  è  noto,  ma 
sappiamo  però  che  la  forma  giovane  prima  di  raggiungere  l'o- 
spite definitivo,  si  annida  in  un  altro  ospite  intermedio  (indstan- 
dovisi  come  A.  ìahri  rupestris  Olsson,  o  no  A.  appendiculatum, 
A.  sp.  Will.)  e  per  penetrare  in  questo  essa  ha  un  perìodo  di  vita 
libera.  Questa  forma  giovane  è,  dunque,  biologicamente,  omo- 
loga alla  Cercaria  degli  altri  Distomi  :  vediamo  ora  se  lo  è  mor- 
fologicamente. Come  nelle  Cercarie,  in  questa  forma  giovane  delle 
Apoblema  allo  stato  libero  troviamo  gUinizii  degli  organi  geni- 
tali e  ,  come  nelle  Cercarie  nella  parte  posteriore  del  corpo  la 
coda,  in  questa  (v.  A.  appendicuìatum,  A,  sp.  Will.,  A.  excisitm) 
troviamo  un  prolungamento  della  parte  posteriore  del  corpo  , 
Tappendice  caudale.  Questa  è  retrattile  ed  ha  speciali  fasci  mu- 
scolari, atti  a  permetterlo,  ed  anche  le  Cercarie  possono  in  parte 
ritrarre  la  coda  ed  hanno,  per  raggiungere  questo  scopo,  dei  fa- 
scetti  muscolari,  non  così  differenziati  e  svilluppati,  come  nelle 
Apoblema^  ma  che  funzionano  analogamente  a  questi  (1).  La 
struttura  di  questa  appendice  della  forma  giovane  di  Apoblema 
è  anch'essa  fondamentalmente  simile  a  quella  della  coda  delle 
Cercarie.  Come  in  alcune  Cercarie  avrebbe  osservato  il  Villot,  il 
sistema  escretore,  tronco  impari  delle  Apoblema,  si  continua  nel- 
Tappendice  caudale.  Questa  differisce  solo  essenzialmente  dalla  coda 
delle  Cercarie,  perchè  in  essa  si  prolungano  i  gambi  intestinali. 

Dalle  cose  dette  mi  pare  che  anche  i  dati  morfologici  con- 
corrono a  stabilire  una  omologia  fra  la  Cercaria  dei  Distomi  e 
la  forma  giovane  delle  Apoblema  e  quindi  mi  pare  che  esse  pos- 
sano considerarsi  morfologicamente  e  biologicamente  omologhe.  Ciò 
ammesso,  ne  risulta  evidente,  per  le  comparazioni  innanzi  fatte 
la  omologia  della  appendice  caudale  della  forma  larvale  di  Apo- 
blema  con  la  coda  della  Cercaria  ed  io  credo  ne  risulti  anche 
la  analogia:  quantunque  non  vi  sieno  osservazioni  in  proposito, 
io  credo,  infatti,  che  nelle  forme  giovani  libere  di  Apoblema  la 
appendice  caudale  serva,  come  la  coda  della  Cercaria,  come  or- 
gano di  locomozione  e  come  aiuto  per  la  penetrazione  nell'ospite  in- 
termedio (e  ciò  darebbe  naturalmente  ragione  al  Willemoes-Suhum 
che  sosteneva  la  penetrazione  deil' Apoblema  nei  Cyclops  per  la 


(1)  Vedi:  Schwarzb.  Postemebryonaì  Entwich.  eoe,  in:  Zeit,  Wiss,  ZooL 
Bd.  43,  pag.  46,  tav.  Ili,  fig.  10,  13,  15. 
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parte  anteriore)  (1).  Mentre  però  la  Cercaria  penetrata  nell'o- 
spite intermedio,  perde  la  sua  coda  o  la  riassorbisce,  nelVApo- 
blenta  essa  persiste.  Da  tutto  ciò  ne  risulta  come  conseguenza 
che  l'appendice  caudale  delle  forme  adulte  di  Apohlema  può 
considerarsi  Tomologa  della  coda  delle  Cercarie. 

Ma  Tappendice  caudale  delle  Apohlema  quantunque  fonda- 
mentalmente identica  alla  coda  delle  Cercarie,  pure  mostra  delle 
caratteristiche  proprie,  come  p.  e.  il  prolungarsi  in  essa  delle 
braccia  intestinali  e  dell'utero  :  ma  questi  possono  naturalmente 
interpretarsi  come  mutamenti  avvenuti  in  seguito,  per  la  persi- 
stenza della  coda  larvale  negli  adulti,  come  un  nuovo  adattamento  di 
questa.  Tutti  i  fatti  esposti  e  le  considerazioni  fatte  ci  fanno 
pensare  che  le  Apohìema,  infatti,  provengano  da  forme  primitive, 
nelle  quali  la  coda  larvale  tipica  delle  Cercarie  si  è  conservata 
ed  ha  man  mano  subito  i  nuovi  adattamenti  suddescrìtti ,  i 
quali  si  saranno  esplicati  in  una  serie  di  forme  di  passaggio, 
ora  non  più  esistenti  ,  che  per  le  tendenze  abbreviative  del- 
lontogenia,  non  si  ripetono  in  questa,  che  invece  ci  dà  Tultimo 
portato  dell'adattamento  della  coda  delle  Cercarie:  ciò  spieghe- 
rebbe la  presenza  delle  braccia  intestinali  dell'appendice  caudale 
anche  nelle  forme  giovani  di  Apohlema. 

Le  specie  di  Apohlema  a  coda  breve  e  brevissima  si  spie- 
gherebbero ammettendo  che  in  esse  l'appendice  caudale  abbia 
subita  una  riduzione  posteriore,  si  sia,  in  breve,  manifestata  una 
tendenza  a  perderla.  Noi  non  conosciamo  disgraziatamente  le  forme 
giovani  libere  di  Apohlema  ad  appendice  caudale  breve  e  quindi 
non  possiamo  sapere  come  e  quando  si  manifesti  nello  sviluppo 
ontogenetico  questa  tendenza.  Se  sono  delle  larve  nuotanti,  è  da 
supporre  però  che  questa  riduzione  avvenga  nell'ospite  intermedio. 

Dalla  somma  delle  cose  dette  mi  si  presenta  un  quesito  che 
pare  ne  emerga  evidente,  cioè  :  Si  è  autorizzati  veramente  a 
considerare  la  coda,  o  meglio,  l'appendice  caudale  delle  Apohlema 
come  una  coda  di  Cercaria  persistente  allo  stato  adulto  e  mo- 
dificata  ulteriormente,  oppure  si    avrebbero  ragioni  per  credere 


(1)  Di  quanto  alato  sia  la  coda  delle  Cercarie  nella  penetratione  di  questa 
io  ho  potato  bene  osseirare  nella  C.  setifera^  della  quale  ho  potato  studiare  il 
>Qo  perìodo  di  vita  libera  ed  il  modo  come  essa  corca  l'ospite,  vi  entra  e  vi  si 
incista  (?.  mia  Nota  in  proposito,  in  Boll.  Soc,  Nat  Voi.  II ,  pag.  193-199  e 
Saggio  di  ima  Morfologia  dei  Trematodi^  pag.  78-79). 
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inyece  che  la  coda   delle  Cercarie  sìa  un  deriyato  della   app^i- 
dice  caudale  delle  Apoblema? 

Bitomando  sulle  considerazioni  esposte  si  potrebbe  yedere  che 
alcuni  fatti  parlano  in  favore  di  che  le  forme  prìmitiTe  di  Dì- 
stomidae  fossero  state  provviste  dì  un'appendice  posteriore,  che 
nello  stato  larvale  serviva  come  aiuto  alla  locomozione,  persistente 
allo  stato  adulto,  appendice  che,  perchè  forse  inutile  nello  stato 
adulto,  sia  andata  perduta  e  non  ne  è  rimasta  traccia  che  nella 
ontogenia,  trasformandosi  in  una  caratteristica  larvale  e  meglio 
specializzandosi  per  la  funzione  alla  quale  è  destinata. 

Conclusioni  sistematiche. 

In  seguito  alle  mie  ricerche  l'ordinamento  sinottico  delle 
specie  del  genere  Apoblema  proposto  dal  Juel  deve  essere  al- 
quanto modificato. 

Egli  propone  aggruppare  nel  modo  seguente  le  nove  specie  del 
genere  da  lui  ammesse: 

A.  Haut  durch  feine  querlaufende  Erhebungen  regelmSssìg 
geringelt. 

a.  Dotterstocke  nicht  tiefe  gelappt,  deutlìch  getrennt. 

1.  A.  appendiculatum  Rud.,  2.  A  ocreatum  Olsson,  nec 
Rudolphi,   3.  A.  scabrum  0.  F.  Muller. 

b.  Dotterstocke  bestehen  aus  langen  cylindrìschen  in  einem 
Punkte  zusammenflìessenden  Lappen. 

4.  A.  excissum^  5.  A.  crcnatum  Molìn  non   Rudolphi, 
6.  A.  tornatum  Rud. 

B.  Haut  nicht  regelmàssig  geringelt. 

7.  A.  rufoviride,  8.  A.  grandiporum  Rud„  9  A.  mal- 
lissinum  Levinsen. 

Ora,  siccome  alcune  delle  forme  da  lui  messe  fra  le  dubbie 
rientrano  fra  quelle  da  ammettersi  (D.  ocreatum  Molìn),  altre 
vengono  ad  essere  escluse  dì  fatto  dal  genere  Apoblema  (D.  gigas 
e  D.  Raynerianum  Nardo)  ed  altre  due  nuove  devono  aggiungersi 
alle  note:  1'^.  Stossichii  ed  il  Distomum  microporum  (1)  da 
me  descritto  del  Plagyodus  ferox,  il  quadro  proposto  dal  Jud 
non  prestandosi  più  ad  un  aggruppamento  delle  specie,  che  rag- 


(1)  Proc.  Zool  Soc.  af.  London,  1889,  pag.  822,  Plt.  XXXJU,  %.  1. 


Digitized  by 


Google 


AtiCUNE    FORME    DEL   GBN.    APOBLEHA   DUJARD.  52 1 

gianga  lo  scopo  di  guidare  al  facile  riconoscimento  di  queste,  io 
propongo  Taltro  seguente  : 

I.  Appendiee  eandale  Innga. 

a)     —  Cute  pieghettata. 

t    —     Vitellogeni  due  ramosi. 

0       Ventosa  anteriore  integra;  apertura   genitale  im- 
mediatamente dietro  la  ventosa  anteriore. 
.  Ventosa    anteriore    più   piccola   della    posteriore. 

1  A.  tornatum  Rud. 

•  •  Ventosa    anteriore    pib    grande   della    posteriore. 

2  A.  crenatum  Molin. 

00       Ventosa  anteriore  posteriormente  interrotta;  aper- 
tura genitale  nell'interruzione  di  questa. 

3  A.  excisum  Rud. 

•Jt    —      Vitellogeni  due  rotondeggianti;   apertura  genitale 
immediatamente  dietro  la  ventosa  anteriore. 

4  A.  appendi culatum  Rud. 

h)     —  Cute  non  pieghettata.  5  A,  grandiporum  Molin. 

II.  Appendice  eandale  breve. 

a)     —  Cute  pieghettata. 

t   —     Vitellogeno  unico   rotondeggiante:  apertura  geni- 
tale dietro  la   ventosa  anteriore. 

0  A.  Sfossichii  MoNTic. 

h)     —  Cute  non  pieghettata,  alle  volte  rugosa. 

t   —     Ventosa  posteriore  più  piccola  della  anteriore. 

7  A.  microporum  Montic. 

tt  —     Ventosa  posteriore  più   grande  della  anteriore, 
o       Vitellogeni    due  rotondeggianti;  apertura  genitale 
innanzi  la  ventosa  posteriore.  8  A,  ocreatum  Rud. 

oo       Vitellogeno  unico  ramoso  ;  apertura  genitale  a  metà 
distanza  tra  le  due  ventose. 
•  Ovario  rotondeggiante    .  .  9  ^.  tufoviride  Rud* 

..  Ovario  lobato    ...    10  -4.  moìlissimun  LstiNS. 
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Secondo  le  mie  conclusioni,  che  vengono  riassunte  nel  quadro 
proposto,  le  specie  del  genere  Apobìema  da  ammettersi  si  ridu- 
cono a  nove.  Oltre  1*  esclusione  dei  due  Distomi  del  Nardo  io 
credo  debba  essere  escluso  anche  il  Distomum  apertum  ritenuto 
dal  Dujardin  e  dal  Juel  come  specie  dubbie  del  genere  Apobìema. 
Come  specie  dubbia  del  genere  va  però  registrata  VA.  Labri- 
rupestris  dell'Olsson  (Bidrag  til  Skandinav.  Helm.  fauna,  pa- 
gina 20,  N.  20)  trovato  immaturo  ed  incistato. 

Ho  considerate  come  forme  distinte  VA.  crenatutn  Molin  e 
A.  excisum  Bud.  che  sono  affinissimi  tra  loro,  ma  esprìmo  il 
dubbio  che  forse  possono  essere  la  stessa  cosa:  ciò  a  giudicare 
dal  confronto  della  figura  del  D.  crenatiMn  data  dal  Molin  (Sitz 
Ber.  k.  Akad.  Wien,  XXXVII.  Tav.  I,  fig.  3)  con  quella  del  2). 
excisum  data  dal  Wagener.  (Op.  cit.  Tav.  IX,  fig.    10.). 

Devo  qui  ricordare  ad  evitare  ulteriori  equivoci,  che  il  D. 
crenatutn  del  Molin  {Apobìema  crenatum)  non  è  la  stessa  cosa 
del  D.  crenatum^  descritto  dal  Budolphi,  nell'J^nfo^r.  Hisi.,»  pa- 
gina 404,  N.  44,  del  Oasterosteus  aculeatus  e  disegnato  nella 
Tab.  y,  fig.  1  e  più  tardi  dal  medesimo  A.,  nella  sua  Entog. 
Synops.,  pag.  110,  n*'  85,  riferito  ed  identificato  al  D.appen- 
diculatum. 

Napoli,  Stazione  Zoologica,  15  novembre  1890. 


SPIEGAZIONE   DELLA   TAVOLA. 

Lettere  comuni  a  tutte  le  figure. 

ag  —  antro  genitale 
ap  —  appendice  caudale 

b  —  bocca 

e  ~  esofago 

f  —  faringe 
99  "  gla^ndole  del  guscio 
gp  —  glandolo  prostatiche 

i  —  braccia  intestinali 
ov  —  ovario 
ovd  —  ovidutto  intemo 

p  —  pene  e  tasca  del  pene 
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rse  —  ricettacolo  seminale  esterno 
rsi  —  ricettacolo  seminale  intemo 

rv  —  ricettacolo  vitellino 

se  —  tronchi  del  sistema  escretore 
t  —  testicoli 

ut  —  utero 
Va  —  Ventosa  anteriore 

vd  —  Taso  deferente 
Vp  —  Ventosa  posteriore 
vtl  —  ritellogeni 

vt  —  yitellodutti 

NB.    Tutte  le  figure,  eccetto  le  fig.  2,  3,  5,  10,  11,   12, 
sono  state  eseguite  col  sistema  Zeiss  e  con  la  camera  chiara  Abbe. 

Fi6.  1   Apoblema  ocreatum  Bud.  ;  figura   d'insieme   da    prepa- 

2 

razioni  a  firesco,o  debitamente  fissate,  -j  x  52,  pag.   1 5, 

2  ^ 

»     2  Apoblema  Stossichiin.  sf,\  —  senza  camera  chiara  :  figura 

C 

d'insieme  xl45,  pag.   19-20; 

>  3  Apoblema  Stossichih  figura  d'insieme  dello  sbocco  dei  ge- 

nitali e  dei  loro  rapporti  reciproci  e  delle  parti  dell'  ap- 

2 

parato  maschile  y:  ad  occhio  x230,  pag.  19-20. 

»     4  Apoblema  Stossichii  ;  sezione  frontale  per  lasciar  vedere 
i  rapporti  e  la  disposizione  delle  glandole  prostatiche  : 

4  Q 

contomi  — -x250,  dettagli-— -  x 500,  pag.  20. 
4,0  4,0 

»     5  Figura  ricavata  da  uno  schizzo  preso  da  un  esemplare  tipico 

di  jD.  ocreatum  della  Clupea  ha^engus  della  collezione 

di  Budolphi,  pag.   17. 

>  6  Pseudocalanus  elongatus   contenente  la   forma   giovane 

2 

di  Apoblema  appendiculatum  :  —  x  52,  pag.  13. 

A 

»     7  Estremità  posteriore  dell' Apoblema   ocreatum    vista  di 

2 

profilo  per  mostrare  1  '  appendice  caudale  ;  -  x  5  2 ,  pag.  1 5 . 

^  2 

»     8  Sezione  frontale  di  Apoblema  Stossichii:  contorni— x  145, 

4  ^ 

dettagli  7-^x250,  pag.  20. 
4,0 
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FiG.  9  Figura  ricavata  da  dae  sezioni  frontali,  alquanto  oblique, 
consecutive  di  Ap.  Stossichii  per  mostrare  i  rapporti 
e  le  disposizioni  degli  organi  genitali  femminili  :  contorni 

Ax25».aetUgU«fiÌx500.750.p.,.   20. 

4,0  4,0 

»  10  Figura  d'insieme  dei  rapporti  deirovidutto  intemo,  ricet- 
tacolo vitellino  ed  ovario  dell'-^.  ocreatum  :  ad  occhio 

-X  145,  pag.  20. 

»  11  Figura  ricavata  da  uno  schizzo  di  un  esemplare  tipico 
di  D.  ventricosum  Eud  della  Clupea  aiosa  della  colle- 
zione di  Budolphi,  pag.   17. 

»    1 2  Forma  giovane  di  A,  appendiculatum  estratta  dal  corpo 

di  un  Pseudocalanus  elongalus:  ad  occhio  -  x  145, 
pag.   13-14.  ^ 

»  1 3  Un  uovo  di  Ap.  Stossichii  nel  quale  si  vede  la  cellula  ger^ 
minativa  spostata  verso  il  polo  più  largo  dell'  uovo: 

—  X  250,  pag.  20. 

»    14  ^.  ocreatum:  figura  d'insieme  dello  sbocco  dei  genitali 

e  dei  loro  rapporti  reciproci;  si  vede  T insieme   delle 

parti  escretorìe  dell'apparato  maschile  e  delle  glandolo 

2 
prostatiche:  -  X  145,  pag   15  16. 
G 

»    1 5  Uova  delle  tre  specie  di  Apohlema  descritte  nel  testo  viste 

al  medesimo   ingrandimento  per   stabilire  i  loro  rap- 

4 
porti  di  grandezza:  -— x240 
4,0 

a  —  A    Stossichii,  pag.  20. 

b  —-  A,  appendiculatum,  pag.  11. 

e  —  A.  ocreatum,  pag.   16. 

»    16  Un  pezzo  del  tubo  escretore  principale  dell'A  Stossichii: 

-— X250,  pag.   20. 

4,0  2 

»    17  Apohlema  Stossichii;  figura  d'insieme:  —  X  145,  p.  19. 

G 
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Teoremi  sulle  coniche  nella  metrica  ^proiettiva  ; 
Nota  del  Socio  Prpf.  ENRICO   D'OVIDIO 


§  1.  Siano  Xi,  Xi,  x^  le  cordinate  omogenee  di  un  punto  in 
im  piano;  si  scelga  come  assolato  del  piano  una  conica  A  di 
equazione 

a^^=ai^a?i+  . .  .  +2a„a:,a;,+  . .  .=0  , 

e  si  ponga 

«XX  =«11^1^1 +  •  •  .+a,,(a;,a/3  +  a;*a/,)  +  . . . 

Se  P'(a/i,4/,,  a/,),  -Sf(yi,  y,,  y,)  sono  due  punti  del  piano, 
ogni  punto  N  della  loro  retta  ha  coordinate  della  forma 

^a/i  +  fJtyi»     Xa/,4-fxy, ,     y^oif^  +  ixy^, 

corrispondenti  uniyocamente  ai  valori  del  parametro  X  :  |ui  ;   e  si 
ha,  in  una  determinazione  metrica  proiettiva  di  assoluto  A, 

Sia  C  una  conica  del  piano,  di  equazione 

Cxx^c^iX^+ . .  •  +  2 c^x^x^  +  .  .  .  =  0  ; 

e  si  ponga 

Cjrx^= CiiXiOifi  +  ...+<?„ (flr,a/,  +  a^ia/,)  + .  .  . 

1  due  punti  ^'i ,  N\,  comuni  alla  retta  P'M  ed  alla  conica  C, 
corrisponderanno  alle  radici  Xi  :  fx^ ,  Xj  :  ju.,  della  equazione 
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cofiicohè  potremo  assumere 
Quindi  avremo 


(ttjC^^  ttyy  —  aVy  )    Cjc^jc^ 


(a^^/  \  +  a^yiL^  )  (a^jt/  X,  +  a^y  fx,  ) 
a  Vjr'  Cyy  —  2  a^^  aj^y  c^y  +a%y  c^^ 


(*). 


Il  prodotto  tg  PN\  tg  PN\  ,  se  P'  rimane  fisso,  yaria  con  3f  : 
in  particolare  è  zero  con  a^^^^  Oyy  —  aVj^ ,  cioè  quando  M  per- 
corre le  due  tangenti  t\ ,  ^,  condotte  da  P'  ad  -4  ;  ed  è  infinito 
quando  Jlf  annulla  aj^v^Xi+  a^^/^  [i^  o  a:r^jr^X,+  a^.^  y.„  cioè  quando  Jf 
percorre  le  rette  /, ,  r'„  che  uniscono  P'  ai  punti  dlncontro  di  C 
con  la  polare  di  P'  rispetto  ad  -4. 

Del  pari,  se  P''(^i,  a/',,  a/',)  è  un  altro  punto,  e  se  hi 
retta  P^M  seca  C  in  N\,  N\ .  si  ha 

tgP^JV^tgP^J^^z.-^^ (^^-x^-Sy-^Vr)^^-^-  ,  , 

e  cosà  via. 
Il  rapporto 


^x^x'       ^x'x*  ^yy ^  x^y      ^  x^'x"  ^yy  —  2  dx^fxf'  ^x"y  ^x^^y  ~^  ^  yy  ^x^  r* 

Cjv/j^/     dx^/x^fdyy d  x^'y        d  ^^  Cyy  —  2  dx*x*^x'y  ^x*y  +  ^  yy^x^x* 


(*)  Se  8i  adopera  la  notazione  simbolica,  ponendo  ajp^  =  a*jp=a'jp*=..., 
f,^=c*,.  si  avrà 
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varia  con  Jlf,  se  P'  e  P"  rimangono  fissi.  Se  si  vuole  che 
esso  abbia  on  dato  valore  p,  il  punto  M  avrà  per  luogo  la 
quartica 

Cjc^x'  {a^j^  Uyy  —  aVy  )  («V'jc/'  Cyy—  2  tt^,^,  a^,y  c^ny  +  o^yy  C^ix^i  ) 

=  ^^x"x'f{P'x*'x'*<^yy  —  «Vy)  {<**x'x^(^yy'—^0'x^x'(^x^yCx^y  +  0,*yyCx'xÒ  » 

e  variando  p,  si  otterrà  un  fascio  di  quartiche,  al  quale  appar- 
terranno le  quaderne  di  rette  (  di ,  ^,' ,  r/,  r,") ,  (  t^\  t^,  r/,  r',  )  ; 
cosicché  queste  quartiche  avranno  per  punti  doppi  P\P^^  e  pas- 
seranno per  gli  altri  8  punti  comuni  alle  due  quaderne.  La 
quartica  corrispondente  a  p  =  c^^^^,  :  Cj^z/jc//  passerà  pel  polo  della 
retta  P'P"  rispetto  ad  A. 
Sìa 

a^san|\+. . .  +  2  a„|,|,+  .  . .  =  0 

Tequazione  di  A  come  inviluppo:  chiamati  a,  a  i  discriminanti 
^  »jr*»  «**>  potremo  porre 


1  da  l  da 

onde 


D—         f  •  •  •  I  ^ — ""  X      > 
Un  aoai^ 


aa=  1  . 

Nel  caso  che  A  si  scinda  in  una  coppia  di  punti  /^(l>i,  j>s,i>i), 
L'{Pi,Pt\Pt)^  si  ha  (posto  ?x=?ia;i+  .  .  .  ) 

a  («xx  »x^x/  -  «Vx/)  =  «(xx/)  »  (xxo  =  i^^P)  {xJpì)  ; 
e  ricordando  che  PN=  lim  —77 —   per  a  =  0  ,  si  trova 

(a!pp^Y[{?!p^)\Myp^)i^Y  ' 

f^N^.PN'  = 4(a/yj?)(a/yy)c^^ 

(a/j);/)*  [(a/pp/)\y^  2  (a/pi/)  (yi)j/)  c^^+  (ypp)'c^^x] 
AiH  deUa  R.  Accademia  —  Voi.  XXV|.  36 
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Allora  le  quartiche  testé  considerate  passano  per  L^  L'  epi 
due  punti  comuni  a  C  ed   alla  retta  LL'. 
Siccome  per   y=:vp  +  )/p'  si  ha 

(^yj>)  =  -  5/  (:xfpp)  ,     {(xfyp')  =  V  {xpp')  ,     (yppf)  =  0  ; 

cosi ,  se  itf  è  un  punto  della  retta  LL* ,  risulta 


e  però 


Questa  relazione  è  la  generalizzazione  di  un  teorema  di  Apol- 
lonio, del  quale  è  conseguenza  la  proporzionalità  fra  i  quadrati 
(li  due  corde  parallele  e  i  prodotti  dei  segmenti  in  cui  di?idoDO 
il  diametro  coniugato,  fra  le  tangenti  da  un  punto  e  i  diametri 
ad  esse  paralleli,  ecc.  Tale  teorema  fu  esteso  da  Newton  a  coire 
d'ordine  qualunque,  sempre  nel  dominio  della  Geometria  euclidea. 
Or  siccome  il  procedimento  dianzi  tenuto  serve  anche  se  c^^  è  di 
grado  superiore  a  2  ;  così,  limitandoci  all'ultima  relazione,  otte- 
niamo il  teorema; 

«  Se  due  rette  rotano  in  un  piano  intorno  a  due  punti  fissi 
«  secandosi  sempre  su  una  retta  fissa,  assumendo  come  assolato 
«  del  piano  due  punti  di  questa  retta,  sarà  costante  il  rapporto 
«  dei  prodotti  dei  segmenti  che  una  data  curva  algebrica  del  piano 
♦   determina  sulle  due  rette  rotanti  a  contare  dai  due  punti  ». 

Di  (lui  segue  cl.e  il  teorema  di  Carnet,  relativo  ai  segmenti 
che  una  curva  algebrica  determina  sui  lati  di  un  poligono,  sus- 
siste quando  l'assoluto  è  una  coppia  di  punti. 

§  2.  Riprendiamo  la  forma  canonica  di  a^^ ,  Cjc^  e  le  fané 
denominazioni  e  notazioni  adottate  nella  Nota  «  Le  proprietà 
focdli  delle  coniche  nella  metrica  proiettiva  »  (Atti  dell' Acc. 
di  Torino,  v.  XXVI,  11  Gemi.  1891)  e  nell'altra  i^  Sulle  co- 
niche confocali.,.   >    (ibid.  25   Qenn.). 

Chiamiamo  diametri  principali  di  C  tutte  le  rette  per  0* 
(h  =  ì,2/ó).  Sia  P (a/i,x\,x\)  un  punto  di  C;  il  diametro  co- 
niugato del  diametro   OhP{x\x^ — af^Xi  =  0)    e   passante  per  0» 
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ha  l'equazione  CnX^x^  +  Cisf^Xi^^O  ,  e  seca  C  in  due  punti  uno 
dei  quali  è  I^i^a/n^C/^Ci^  Cioii^  —  e?jja/^);  ora  si  ha,  per  un  asso- 
luto qualunque  A^ 

tfn  Vf  n  P^— fik(iic\afh* 

seu  (^*^'^*^)  -(^^^V  +  ^^^;)(«^,s^^^s  +  a,.*,^,«)  ' 

onde  le  relazioni 

tg«0»P'+tg»O.P»=-^-ii^Ì^^'-^^  =  cost.  , 

tg* O.P'. tg* 0,P^. 6en*(0,P',  0,P)  =  ^^^  =  cost.  , 

generalizzazione  dei  due  teoremi  di  Apollonio  sulle  grandezze  di 
due   diametri  coniugati.  Il  secondo  può  ricevere  anche  la  forma 

tg'O.^.tg'O.P^^^A^'.^cost., 

indicando  con  t'  la  tangente  a  C  in  P',  la  quale  seca  O^^P' 
su  O4. 

§  3.  Siano  invece  P'(x\,  a/f,  x\)  ^  P"  {x'\^  3i^%yX^\)  estrerai 
di  due  semidiametri  perpendicolari  per  0/,;  sarà  aihz/^^+a^ia/',=0, 
e  potremo  assumere 

(x!^i,=  ato^i,  a?i=  —  a^^a/^,  Cj, a/V=  —  (c;^a^a//•+  Cia^a/^*) , 
onde 

e  però,  ricordando  che  c^^  =  0 ,  troveremo  la  relazione 

COt«0»P'  +  COt«0.P''=-    ^iM±^=c08t. 

§  4.  Vi  sono  infiniti  circoli  bitangenti  a  C,  e  i  due  punti 
di  contatto  con   C  di  un  tal   circolo  sono   quelli  dove   un   dia- 
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metro  qualunque  per  0^  seca  C>  uientre  i  due  punti  dì  contatto 
con  A  cadono  sulla  retta  coniugata  dì  quel  diametro  rispetto» 
/o/a  e  /j(/i;  infatti  tutto  ciò  si  può  dedurre  dall^osserrare  che, 
supposto 

à  ha 

Cjcx—po.xx  =  {rix  +  D  {^x—D  , 
e  TÌceversa. 

In  particolare,  vi  sono  due  circoli  bitangenti  a  C  in  P^  e 
2^A  •'  ossi  toccano  A  due  volte  risp.  su  o^  e  0| ,  han  per  centzì 
0^  e  Oi,  hanno  come  autoconiugato  il  triangolo  0|0, 0,,  sono 
in  omologia  con  C  rispetto  a  Oj^  e  o^t  a  due  loro  diametri  per- 
pendicolari per  0^  ed  Oi  corrispondono  neiromologia  due  diametri 
coniugati  di  (7,  e  le  loro  equazioni  sono 

Consideriamo  p.  e.  il  circolo  F,  che  tocca  C  in  Pj^,  P'»  ed 
ha  il  centro  in  0^.  Una  retta  mobile  per  O»,  |^a:A  +  4i^i=0, 
seca  0*  0,  r  nei  punti 

e  si  ha 
e  quindi 

Zi^    Ti7  = =:C0t'5P*F*  =  C0St 

§  5.  Considerìamo  le  due  tangenti  u,  r\  condotte  da  0^  ft 
C,  che  diremo  asintoti. 

Combinando  le  loro  equazioni  x^  Yc^  dz  x^  \ —  e,  =  0  con  quelle 
di  una  tangente  qualunque  ^  dì  C,  ossia  c^x'  =  0,  abbiamo  pei 
punti  r^t=T,,f^J=T\, 

Xf^=Y—Ci^   ^/=hfK^*,    c^af^x^—{ixftY—c^zpa!tyct)]/etCt; 
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ed  applicando  la  fonnola  dell'area  dì  un  triangolo,  cioè 

otteniamo 

-8en«0»T,n  = 

Questa  espressione  in  generale  non  rimane  costante  mentre  t 
Tana. 

Ma  se  l'assoluto  degenera  in  due  punti,  e  precisamente  se 
aj^  =  0,  si  ottiene 

0,kT»n  =  lim ij-i-!.  =  -5_f.  =  coet. 

or  a*a/C 

§  6.  Una  tangente  mobile  di  C  segna  su  due  tangenti  fisse 
dae  punteggiate  proiettive;  e  però  fra  i  segmenti  $,  9  che  essa 
vi  determina  a  partire  da  due  punti  assegnati,  p.  e.  dai  punti  di 
contatto,  passa  una  relazione  della  forma' 

Xtg*tgy+fjitg*  +  jui'tga'  +  y  =  0  ; 

la  quale  dÌTÌene 

tgdtgd'^cost. 

solo  quando  il  punto  comune  alle  due  tangenti  fisse  ha  la  stessa 
polare  rispetto  a  0  ed  ^  ;  il  che ,  se  ^  è  una  conica  propria, 
ayriene  quando  le  tangenti  fisse  sono  due  asintoti  n ,  r^*  '«  e ,  se  A 
si  scinde  in  due  punti,  avriene  sempre  quando  le  due  tangenti 
fisse  son  parallele. 

Due  rette,  che  siano  coniugate  rispetto  a  C  e  mobili  intomo 
a  un  punto  fisso  0 ,  secano  una  tangente  fissa  ^  di  C  in  coppie 
di  punti  di  una  involuzione ,  i  cui  punti  doppi  sono  sulle  tan- 
genti da  0  a  C;  quindi  le  distanze  £,  £'  fra  il  punto  di  contatto  T 
della  data  tangente  t  e  due  punti  corrispondenti  dell'  involuzione 
sono  legati  da  una  relazione  della  forma 

).tg6tg£'  +  ju(tg£  +  tg£0  +  v  =  O  . 
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A  T  corrisponde  nell'involuzione  il  polo  della  OT.  Se  questi 
due  punti  sono  ortogonali,  la  relazione  d'involuzione  si  riduce  a 

tge  tg6'=C08t. 

Due  rette  coniugate  rispetto  a  C  secano  una  tangente  di  C 
in  due  punti  tali,  che  le  altre  due  tangenti  di  C  passanti  per 
essi  si  secano  sulla  polare  del  punto  comune  a  quelle  due  rette 
coniugate  (Staudt,  Geom,  d.  Lage,  254).  Quindi  segue  che,  per 
generare  la  precedente  involuzione,  si  possono  adoperare  le  coppie 
di  tangenti  tirate  dai  punti  di  una  retta  fissa  (polare  di  0). 

Scegliendo  per  punto  fisso  0^ ,  si  ba  tg£  tg£'=co8t.  quando 
T  è  uno  dei  quattro  vertici  Pt^P^,  Pt^Pf  Che  se  inoltre  l'as- 
soluto degenera  in  due  punti  di  Oj^,  allora  si  ha  £e'  =  cost.  qua- 
lunque sia  T. 

§  7.  Da  quel  che  abbiamo  esposto  in  questa  Nota  e  nelle 
due  dianzi  citate  emerge  che,  quando  si  cercano  le  proprietà 
metriche  di  una  conica  C  assumendo  come  assoluto  del  suo  piano 
una  conica  qualsiasi  A,  ciascun  vertice  del  triangolo  0, 0, 0,  auto- 
coniugato rispetto  a  (7  e  -4  fa  Tufficio  analogo  a  quello  del  centro 
di  C  nella  metrica  euclidea,  le  rette  passanti  per  Oj,  0„  0,  fanno 
l'ufficio  analogo  a  quello  dei  diametri  di  C,  e  i  lati  Oi^o^.o^  del 
detto  triangolo  l'ufficio  analogo  a  quello  degli  assi  di  C.  Noi 
perciò  li  abbiamo  chiamati  rispettivamente  centri,  diametri, 
assi  principali  di  C  L'epiteto  «  principale  »  è  stato  adoperato 
ad  evitar  confusioni;  poiché  sonvi  altri  punti  ed  altre  rette,  che 
nella  metrica  proiettiva  posseggono  in  una  certa  misura  proprietà 
analoghe  a  quelle  del  centro,  dei  diametri  e  degli  assi  della  me- 
trica euclidea;  siccome  risulterà  dai  seguenti  cenni. 

Sia  a!  la  conica  polare-reciproca  di  A  rispetto  a  C,  la  qxiale 
ha  per  equazioni  in  coordinate  di  punti  e  di  rette 

Lo  tangenti  di  A!  hanno  per  poli  rispetto  a  C  ì  punti  del- 
Tassoluto  A,  e  da  questo  punto  di  vista  sono  analoghe  ai  dia- 
metri  della  metrica  euclidea ,  e  possiamo  chiamarli  diametri  di  C 

Sia  inoltre  A!^  la  conica  polare-reciproca  di  A!  rispetto  ad  A, 
la  quale  ha  le  equazioni 
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Ogni  diametro  di  C  ne  ha  due  coniugati,  cioè  le  tangenti  con- 
dotte ad  A!  dal  suo  polo  rispetto  a  C 

Una  tangente  (|i,|i,Ìt)  di  J!  soddisfa  la  «'^5=0;  i  suoi 
poli  rispetto  a  (7  e  ^  sono  (yil, ,  7,?,, /ala),  («i?i,  «i^t»  «»?»)» 

la  retta  di  questi  poli   è   ("4"^*,  ^i^' ,  ^'i^')  ,   e 

questa  retta  è  tangente  ad  J!  quando 

posto 

^,=  a\(ac)\  . 

Or  questa  equazione  rappresenta  una  curva  di  quarta  classe, 
che  chiameremo  B  ;  quindi  raccogliamo  che  le  otto  tangenti  co- 
muni alle  curve  A\B  si  possono  dividere  in  quattro  coppie,  e 
quelle  di  ciascuna  coppia  sono  due  diametri  di  C  coniugati  e  per- 
pendicolari :  sicché  possiamo  chiamarle  le  quattro  coppie  di  assi 
di  C. 

È  facile  verificare  che  la  B  è  altresì  l'inviluppo  delle  rette 
che  uniscono  i  poli  delle  tangenti  di  A^  rispetto  a  6^  ed  A. 

Accenniamo  le  principali  proprietà  della  curv^a  B, 

Come  tutte  le  coniche  A,C^C\A!,A^  hanno  0^  e  Of,  (//— 1,2,3) 
come  centro  ed  asse  di  omologia  aimonica  ,  cosi  anche  la  B\ 
onde  segue  che  le  (quattro  coppie  di  assi  sono  a  due  a  due 
omologiche-armoniche  rispetto  a  0^  e  o*. 

La  B  ha  per  tangenti  doppie  Oj,  o„  o^  ;  e  precisamente  Of,  la 
oscula  nei  punti  /3jj4'/  +  P/?*4  =  0  armonici  con  0^,  Oi;  e  i  sei 
punti  di  osculazione  giacciono  sulla  conica    W  di  equazioni 


w. 


r=]2l3»A  =  0,      a),,=26,§\=0,     (6*p.  =  l), 


la  quale  ha  pure  il  triangolo  0x0^0^  come  autoconiugato. 

Le  rette  da  0^  ai  punti  di  osculazione  di  Oh  con  B  invilup- 
pano la  conica 

Quattro  tangenti  di  B  sono  (^^^l^i,  ^-\^i'>  ^K/^a):  esse 
sono  le  tangenti  comuni  a  C  e  -4,  e  si  trovano  a  due  a  due  in 
omologia  armonica  rispetto  a  0^  e  Ox* 
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Altre  tangenti  di  B  sono  [=t:|/p^4,  ±yf^^,  =*=V^i]i 
esse  sono  le  tangenti  comuni  comuni  a  C  e  AP^  e  si  trovano  a  due 
a  due  in  omologia  armonica  rispetto  a  O^  e  Ou* 

Per  ogni  punto  di  o^  passano  due  tangenti  di  B  (oltre  la 
doppia  osculatrice  o^),  omologiche-armoniche  rispetto  a  0^  e  o^;  le 
due  coppie  di  tangenti  passanti  per  due  punti  di  o»  armonici 
rispetto  a  Oi(  e  Oi  secano  o^  e  Oi  risp.  negli  stessi  punti. 

Nella  corrispondenza  birazionale 

Y;t:>3,:v33  =  lil8-l8li*.|ilii    ossia    li:§,:|s  =  >5,i3s".>:»>3t*>Ji>3« . 

a  un  punto  2  j/*  17^  =  0  corrisponde  una  conica  Zy^^j^^i^O 
iscritta  nel  triangolo  OiO^O,  ;  a  una  retta  per  0^  un  punto  dì 
0;^;  e  in  particolare,  alla  retta  da  0^  al  punto  2yfcy:»=0  il 
punto  di  contatto  di  o*  con  W\  alla  conica  W  corrisponde  la 
curva  B  ;  alle  due  tangenti  da  0*  a  TT  i  due  punti  di  contatto 
di  0*  con  B. 

La  B  ha  quattro  punti  doppi ,  le  cui  equazioni  sono  com- 
pendiate nella 

ed  a  due  a  due  essi  sono  in  omologia  armonica  con  0*  e  o». 

L'ordine  della  B  è  4.3-2.3  =  6. 

Ogni  retta  per  0^  seca  B  in  tre  coppie  di  punti  in  involu- 
zione. 

Indicando  con  no ,  Wj ,  n, ,  Wj  il  trinomio  l%x\^h  o  quelli  che 
ne  derivano  col  mutarvi  di  segno  un  sol   radicale,   si  ha 

«;*55--nontn,n,=  26i6,6,/3^. 

Le  quattro  coppie  di  tangenti  nei  punti  doppi  dì  B  toccano 
la  conica  W. 

L'equazione  della  B  può  anche  scriversi  cosi  : 

ovvero 

(n%+  .  .  .  — 2woWi— . .  .)'— 64noWin,ns=0  . 

L'equazione  della  B  in  coordinate  di  punti  è 
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Quanto  alle  equazioni  degli  otto  assi  di  C,  essa  dipenderà  da 
ke  equazioni  di  2**  grado. 

Ci  asteniamo  dal  calcolarle;  e  solo  notiamo  che  i  prodotti 
delle  coordinate  omonime  di  due  assi  coniugati  sono  proporzio- 
Daii  a  aiCi(ac)i,  a,c,(ac)|,  a^Ci{ac)^. 

Se  ajcx  »  Cjcx  e  o^ii  1  7q  son  date ,  non  nella  forma  cano- 
nica, ma  nella  forma  più  generale,  si  possono  esprìmere  come 
finizioni  intere  di  a^x i  Cxx i  ^xx j  a^  e,  8,  sf  le  a'j^x »  a^xx »  (^"xx » 
ixx^^xx^  ©  <^ome  funzioni  intere  di  aa»7a»X«»—  1®  ^u»  — 
Del  pari  l'equazione  delle  quattro  coppie  di  assi  si  può  esprimere 
come  funzione  intera  di  4**  grado  di  Uxx  i  Cxx  i  ^xx  con  cofficienti  in- 
teri in  a^  e,  Sj  sf.MsL  non  intendiamo  di  ricavare  tali  espressioni. 

Se  Tassoluto  A  degenera  in  due  punti  Z,  V  di  o^,  &  diviene 
ima  coppia  di  punti  di  o^,  A^  una  coppia  di  rette  per  0, ,  cioè 
le  polari  lyV  di  i,  Z'  rispetto  a  C,  ed  -4"  una  coppia  di  punti 
di  o„  armonici  rispetto  b,  L  e  V  coi  punti  /03,  Ho^.  I  diametri 
di  C  sono  allora  le  rette  per  0, ,  che  è  il  centro,  e  gli  assi  sono 

Ciò  è  d'accordo  col  fatto,  che  per  oc^  =  0  risulta 

al„  =  a^  c^^ic*^  +  a,  c\a?^ ,     c^^  =  c?^ c\  |*i  +  o^jC**!*, , 

Se  invece  l'assoluto  degenera  in  due  rette  /,  l'  per  0^  A* 
degenera  in  due  punti  di  0,,  cioè  nei  poli  Z,  L'  di  /, /'  rispetto 
a  C,  e  ^^  in  due  rette  per  0,,  armoniche  rispetto  a  ?,  /'  con 
O^Lj  O^L^.  1  punti  L,V  sono  allora  i  centri  di  C,  le  rette  per 
L  e  quelle  per  i'  ne  sono  i  diametri  ;  e  vi  sono  '  due  coppie  di 
assi,  cioè  (o,,0,i),  (o,,0,Z'). 

Ciò  è  d'accordo  col  fatto,  che  per  «8  =  0  risulta 

a^x  =  «i^^'i  +  a,  a^i ,    0^^=  «1 7*t  ?i  +^tft^\  . 

Wxx  =  a\  «%  c%  («1  iP*t  +  «s  a^s)  . 
Torino,  8  Marzo  1891. 
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Influenza  della  eccentricità  dell' alidada  sui  vernieri^ 
ed  un  microscopio   ad  ingrandimento  costante; 

Note  del  Prof.  NICODEMO  JADANZA 


I. 

Influenza  della  eccentricità  dell'alidada  sai  Temieri. 

Il  sig.  Q.  B.  Magnaghi  nel  suo  libro:  Oli  strumenti  a  ri- 
flessione per  misurare  angoli  ha,  per  il  primo,  esaminato  la 
influenza  che  la  eccentricità  deiralidada  ha  sulla  lettura  di  un 
verniero.  Essendo  la  cosa  di  molta  importanza  crediamo  non  inu- 
tile espome  una  nuova  dimostrazione. 

Sia  C  (fig.  1)  il  centro  del  circolo  graduato  (lembo)  di  un 
goniometro  qualunque  ed  M  quello  dell'alidada;  M  N  Isl  posi- 


zione del  raggio  dell'alidada  che  va  al  punto  JV  che  rappresenta 
lo  zero  del  verniero. 
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Se  0  è  rorìgine  della  graduazione  che  procede  crescendo  nel 
senso  della  freccia,  l'angolo  che  si  legge  sul  circolo  graduato  è 

OCN^OGA-^-ACN 

{A  è  la  divisione  del  lembo  che  precede  immediatamente  lo 
zero  del  verniero).  Ponendo  OCA  =  a^  sarà: 

OCN=a  +  ACN. 

Il  valore  del  piccolo  angolo  ACN  si  ottiene  per  mezzo  del 
verniero.  Indicando  con  /  il  valore  angolare  della  più  piccola 
parte  del  lembo  e  con  n  il  numero  delle  parti  in  cui  è  diviso 

il  verniero,  Tapprossimazione  di  questo  è  -  ;  quindi   se   la   A"*" 

w 

divisione  del  verniero  coincide  colla  corrispondente  del  lembo  in 
B^  si  avrà  per  valore  dell'angolo  ACN  Tespressione 

ACN=k^- 
n 

la  quale  è  vera  quando  non  vi  è  eccentricità. 
Nel  caso  attuale  si  ha: 

ACN=ACB^NCB 
ed 

NCB  =  NMB+B-^ 

(e=^MNC,    i'  =  MBC); 

quindi,  osservando  che  è 

ACB  =  hl,     NMB  =  ìcV 

(V  essendo  il  valore  angolare  della  più  piccola  parte  del  verniero), 
sarà: 

ACN=k(l'-l)  +  é'-s 

ovvero,   essendo  /—?'=  — 
n 

ACN=  -+£'-£ 
n 


Digitized  by 


Google 


538  KlCODfiMO  jadan2:a 

L'influenza  della  eccentricità  dell'alidada  sai  Temiero  sarà 
dunque  espressa  dalla  quantità: 

a>  =  £'-6  (1). 

I  due  triangoli  CNM^  BCM,  ponendo  CM  =  e  ed  indicando 
con  r  il  raggio  del  circolo  graduato,  danno 

sene  :e^=^xiNMCir 
sen  e'  :  e  =  sen  BMC  :  r 

donde,  ponendo  P=:NME,    X=JOfB,  si  ottiene 

£  = -iisenP 

rsenl'' 


^=^ 


rsen 


p8en(P  +  X) 


e  quindi  g)= T^jsen(P  +  X)  — senPl  , 


2e  1 

rsen  1 


ovvero  g)  = ^T778en-Xcosi  P  +  -X  I  •••(2). 


Il  massimo  valore  di  cù  si  ottiene  quando  X  ha  il  valore  del- 

Tampiezza  totale  X^  del  verniero  e  quando  P  +  — X  =  2i;r.  In 

tale  ipotesi  il  massimo  valore  o)^  della   influenza  della  eecm- 
tricità  sul  verniero  è  dato  da 

2  e  1  ^ 

G)-  = 77,  sen  -  X-  (3). 

Nel  caso  di  X,„  =  9*^50'  come  è  effettivamente  quando  il 
circolo  è  diviso  in  sesti  di  grado,  supponendo 

e  =  0'"^01;    r  =  60'"'" 

si  ottiene  w^  =  S'^,  89  . 

Adunque  Vinfluenza  della  eccentricità  dell'alidada  sulle  let- 
ture dei  vernieri  non  è  una  quantità  trascurabile  ;  e  quindi  ri 
è  una  ragione  di  più  per  dare  la  preferenza  ai  microscopi,  piut- 
tosto che  ai  vernieri,  quando  si  vogliono  leggere  circoli  graduali. 
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II. 


Un  microscopio  ad  iiiirrandInieDto  costante. 


Pig.  2. 


<t 


V 


La  ragione  principale  per  coi  molti  pratici 
sono  alieni  dall'abbandonare  il  yemiero  nelle  let- 
tore dei  circoli  graduati  è  che  eed  credono  il  mi- 
croscopio composto  an  apparecchio  molto  delicato, 
e  quindi  poco  adatto  per  gli  strumenti  destinati 
ai  lavori  topografici  pei  quali,  in  generale,  non  è 
necessaria  una  gran  precisione.  Codesto  ha  qualche 
fondamento  di  yero  nei  microscopi  forniti  di  yìte 
micrometrica  nei  quali  una  variazione  nella  distAuzA 
della  lente  obbiettiva  del  microscopio  dal  circolo 
graduato  produce  non  solo  una  variazione  nel  sito 
in  cui  si  forma  l'immagine,  ma  anche  una  varia- 
zione nella  grandezza  di  questa.  E  per  coloro  che 
non  hanno  molta  pratica  la  correzione  da  fare 
riesce  certamente  lunga  e  noiosa. 

A  tale  inconveniente  si  può  ovviare  coU'istru- 
mento  che  qui  presentiamo,  cioè  col  Microscopio 

AD    INGBANDIMENTO   COSTANTB. 

Il  microscopio  ad  ingrandimento  costante  è 
rappresentato  dalla  fig.  2^.  L'obbiettivo,  invece  di 
essere  formato  da  una  sola  lente,  è  un  sistema  com- 
posto di  due  lenti  Jlf  ed  ^  e  propriamente  un 
sistema  telescopico  (afocale).  Indicando  con  f^  la 
distanza  focale  della  lente  M  e  con  ^ ,  quella 
della  lente  N  (le  due  lenti  si  suppongono  infini- 
tamente sottili) ,  se  A  è  la  loro  distanza,  si  ha  : 


(*>1) 


(*). 


Essendo  Tobbiettìvo  un  sistema  composto  te- 
lescopico, il  rapporto  tra  una  dimensione  dell'im- 
magine normale  all'asse  e  la  corrispondente  di- 
mensione dell'  oggetto  è  una  quantità  costante  ,  qualunque 
sia  la  posizione  dell'oggetto.    L*  obbiettivo  adunque  darà  di  un 


V' 
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Oggetto  una  immagine  sempre  maggiore  di  esso ,  e  propriamente 
sarà  : 

Immagine  =  k.  oggetto  ....    (5). 

L'oculare  0  ingrandisce  ancora  codesta  immagine  data  dal- 
l'obbiettivo telescopico  e  quindi  Tingrandimento  totale  è  anch'esso 
costante. 

È  facile  Tedere  che  il  fuoco  anteriore  F^  della  lente  M  ed 
il  fuoco  posteriore  F^"*  della  lente  N  sono  due  punti  coniugati 
del  sistema  telescopico  (M^N),  quindi  se  Toggetto  b  collocato 
in  jPi,  la  sua  immagine  si  troverà  in  F^*. 

Ad  uno  spostamento  dell'oggetto  verso  destra  o  verso  sini- 
stra di  Fi  corrisponde  uno  spostamento  della  immagine  verso  destra 
o  verso  sinistra  di  F^*. 

Codesti  spostamenti  sono  legati  dalla  relazione: 

£*  —  FJ^     ©•* 

V-4^  =  ^.  =  A*  (6). 


8 


?  -  F,       Pi 

nella  quale  §,  ?*  sono  le  ascisse  di  due  punti  coniugati  (oggetto 
ed  immagine)  qualunque  riferiti  ad  una  origine  arbitraria;  F^,  F^* 
sono  le  ascisse  del  primo  fuoco  della  lente  M  e  del  secondo  faoco 
della  lente  J^  contate  dalla  medesima  origine. 

Il  tubo  R  che  contiene  il  reticolo  e  l'oculare  è  bene  che 
abbia  uno  scorrimento  abbastanza  grande  nel  tubo  C  che  con- 
tiene l'obbiettivo  ;  si  avrà  cosi  sempre  la  possibilità  di  vedere  la 
immagine  di  un  oggetto  situato  in  prossimitìi  del  fuoco  F^  (a  destra 
o  a  sinistra). 

La  utilità  di  codesto  microscopio  risulterà  evidente  qualora 
lo  s'immagini  applicato  alla  lettura  della  graduazione  dei  circoli 
di  un  teodolite.  Un  casuale  spostamento  nella  distanza  tra  la 
lente  ilf  e  la  graduazione  del  circolo  non  obbliga  Tosservatore 
ad  una  noiosa  rettificazione  ;  sarà  sufficiente  spostare,  per  mezzo 
di  una  chiavetta,  il  tubo  i?  per  portare  il  reticolo  nel  sito  do?e 
si  trova  la  immagine. 

Torino  Febbraio  1891. 
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Sulle  velocità   di  massimo   rendimento 
ed  a  vuoto  delle  turbine; 

NoU  deiriog.  Prof.  ANGELO  BOTTIGLIA 


I.  Lavoro  raccolto  sulle  palette  di  una  turbina.  <-  Qua- 
lunque sia  il  tipo  di  una  turbina  e  qualunque  sia  il  modo  di 
agire  dell'acqua  sulle  sue  palette,  il  lavoro  raccolto  su  queste 
si  può  sempre  intendere  espresso  dal  prodotto  della  pressione 
esercitata  dal  liquido  sulle  palette  stesse  per  la  velocità  dei  punti 
a  cui  questa  pressione  è  applicata. 

Egli  è  appunto  esprimendo  in  questo  modo  il  lavoro  raccolto 
sulle  palette  di  ima  turbina  che  si  può  dedurre  im'espressione 
generale,  applicabile  a  qualunque  turbina,  della  velocità  di  mas- 
simo rendimento  e  stabilire  relazioni,  utili  nella  pratica,  fra 
questa  velocità  e  quella  a  vuoto. 

Siano  : 
Fq  la  velocità  eflfettiva  colla  quale  l'acqua  effluendo  dal  distri- 
butore viene  ad  incontrare  le  palette  della  motrice, 
V\  la  velocità  assoluta  colla  quale  l'acqua  abbandona  le   dette 

palette, 
iì  ed  Uj  le  distanze  dall'asse  di  rotazione  dei  centri  delle  luci 
d'introduzione    e   di   uscita  dell'acqua  dalla  ruota  mobile, 
i;  e  r^  le  velocità  di  rotazione   dei   punti   della   turbina  situati 

rispettivamente  alle  distanze  B  ed  R^  dall'asse, 
Uq  ed  u^  le  velocità  relative  dell'acqua  all'ingresso  ed  all'uscita 

dai  condotti  rispetto  alle  velocità  di  rotazione  t?  e  tfp 
u^  la  velocità  perduta  dall'acqua  nell'entrare  nei  condotti  mobili, 
jP  e  Pj  le  pressioni,  misurate  in  altezza  di  colonna  d'acqua,  del- 
l'acqua nelle  sezioni  d'ingresso  e  d'uscita  dai  condotti  motori, 
A  l'altezza  delle  luci  di  introduzione   sulle   luci   d'efflusso  della 

ruota  girante, 
180^— |3^j,   180*'— 13,  ed  a^  gli  angoli  di  v  con  ti^,  di  v^  con  m, 

e  di   Vq  con  r, 
Q  i  litri  d'acqua  che  per  ogni  secondo  attraversano  la  turbina, 
B  la  caduta,  in  metri,  dell'acqua. 
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g  raccelerazìone  doyata  alla  gravità, 

L  il  lavoro  in  chilogrammetri  raccolto   per    ogni  secondo  sulle 

palette  della  turbina, 
avremo,  trascurando  gli  attriti,  manifestamente: 

ma   F/=«o*+t;*-2«o«co8p,,     F,«  =  «,«  +  t;,*- 2«,i;,co8p,  . 


quindi  sostituendo  e  riducendo 

i  =  -|  t;«~t^,^  +  «,t;jC08^,-i*,t;co8i3,| 
e  per  essere 

«0^08^0=^ -^o^osa^  e  ^\  =  ^^ 

avremo  ancora 

i  =  -j  ;^WjC08|3j  +  F,co8a,-rj— 1  jt;        . .  .  (1) 

nella  quale  relazione  il  fattore  di  v  rappresenta  appunto  la 
pressione  totale  esercitata  dall'acqua  sulle  palette,  riferita  ai 
punti  posti  alla  distanza  JR  dall'asse  di  rotazione. 

Rappresentando  con  P  questa  pressione  potremo  scrivere,  in 
generale  per  qualunque  turbina 

P=|  j|i„,co8p,+F-„co8«,-t;,^j        ...  (2) 
L  =  Pv. 
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II.  Yeloeità  di  massimo  rendimento.  —  Dall'equazione  (1), 
la  quale  dà  U  lavoro  L  corrispondente  ad  una  velocità  qualunque 
di  rotazione  V,  si  ricava  la  velocità  corrispondente  al  massimo 
rendimento,  che  chiameremo  v^,  quando  in  essa  facciamo  L  =  QH 
ed  esprìmiamo  le  condizioni  che  la  velocità  perduta  Uj,  e  la 
velocità   Fj  siano  zero. 

Alla  condizione  u^=0  si  soddisfa  facendo  il  primo  elemento 
della  paletta  tangente  alla  direzione  di  w^,  il  che  equivale  a  far 
dipendere  v^  anche  da  a^. 

Per  soddisfare  alla  condizione  V^  =  0  dovrehbesi  fare  Wj 
eguale  e  direttamente  opposta  a  v^  e  per  conseguenza  pj  =  0. 
Siccome  però  |3j  non  può  mai  essere  zero  quantunque  si  possa 
e  si  debba  fare  piccolo  assai,  così  alla  condizione  di  u^z=v^ 
dovremo  sostituire  quella  di 

Wj  cos  (3j  =  t;^  . 
Con  queste  condizioni  la  (1)  diventa 

donde 

-=^,        ■■•<" 

che  è  la  relazione  fra  la  velocità  del  massimo  rendimento,  la 
caduta,  la  velocità  e  la  direzione  d'efflusso  dell'acqua  dal  distri- 
butore, applicabile  a  qualsivoglia  turbina,  sia  essa  assiale  o 
radiale,  a  libero  efflusso  oppure  a  reazione. 

III.  Yeloeità  a  vuoto.  —  Facendo  camminare  una  turbina 
a  vuoto,  cioè  senza  che  essa  vinca  alcuna  resistenza  utile,  il 
lavoro  raccolto  sulle  palette  deve  essere  zero;  ora  non  essendo 
zero  la  velocità  di  rotazione,  dovrà  necessariamente  essere  nulla 
la  pressione  P, 

Quindi  per  questo  caso,  dicendo  v^  e  v\  i  valori  che  assu- 
mono le   velocità  v  e  v^,   in   virtù  della   (2)  si  avrà 

— ^w,cosp^  +  F,cosao-t;'^^  =  0  , 

ma  facendo  alla  turbina  smaltire  a  vuoto  sempre  la  portata  Q, 
deve  aversi  la  relazione  w^cos|3j  =  e?j,„,  essendo  v^^  la  velocità 

4ui  deUa  R.  Accademia  -  Voi.  XXYl.  37 
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corrispondente  al  massimo  rendimento  dei  punti  situati  alla  di- 
stanza B^  dall'asse  di  rotazione;  quindi  la  relazione  precedente 
diventa 

^t;j^  +  F,cosa,-t/,-^  =  0, 
donde 

^1  =  ^1-  +  ^  ^o^^o  •'•  ^*^ 

che  per  le  turbine  assiali  nelle  quali  R  =  R^,  v^^=iv^  e  v'=^v\ 
si  riduce  a 

v'^v^  +  F^cosa^.  ...  (40. 

La  relazione  (4)  e  la  sua  conseguente  (4'),  che  ci  dà  la  ve- 
locità a  vuoto  in  funzione  della  velocità  di  massimo  rendimento,  è 
generale  e  vale  per  qualunque  turbina  e  qualsivoglia  valore  di  a^, 
mentre  la  relazione  v\  =  2  t?j  ^  dedotta  da  molti  autori  e  seguita 
fin  qui  dai  pratici,  è  solo   vera   nel    caso   particolare  in  cui  la 

R 

turbina  fosse  costrutta  per  modo  che  —VQC08aQ=^v^^. 

Infatti  all'eguaglianza  v\  =i2v^^  si  arriva  col  differenziare 
la  (1)  rispetto  a  t;  e  supponendo  F^^cosa^  costante.  Questa  ipo- 
tesi di  Vq  cos  «jj  costante ,  unita  alla  condizione  di  non  avere 
perdita  di  forza  viva  all'ingresso  dell'acqua  nei  condotti,  trae 
appunto  con  sé  la  conseguenza  che  sia   VqCOS0Lq^=:v^  per  le  tur- 

R 
bine  assiali  e   ^^o^^^o~^i"«   P^"^  ^^   turbine  cilindriche  nelle 

quali  havvi  a  tener  calcolo  della  forza  centrifuga. 

IV.  Relazioni  fra  la  velocità  di  massimo  rendimento  e 
la  velocità  a  vuoto.  —  Per  le  turbine  assiali,  cioè  elicoidali, 
dalla  (4')  si  ricava  che  sempre  quando: 

VqCosoCq^v^    ossia    180^-  |3^<90^  sarà  «>«<- 
F,cosa,  =  t;,„       »       180^-/3,^90^      y>      t;,.=^  )  ...  (5) 
F,co8«,<t;^      >       180^-P,>90«      >      t;,.>- 
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dunque  : 

Nelle  turbine  elicoidali  la  velocità  del  massimo  rendimento 
teorico:  —  è  inferiore  alla  metà  della  velocità  a  vuoto  quando 
le  palette  si  distaccano  dal  piano  delle  luci  di  introduzione^ 
facendo f  colla  velocità  di  rotazione,  un  angolo  inferiore  a  90^, 
—  è  uguale  alla  metà  della  velocità  a  vuoto  quando  le  palette 
si  distaccano  in  direzione  normale  al  piano  delle  luci  di 
introduzione^  —  è  superiore  alla  metà  della  velocità  a  vuoto 
quando  V  indicato  angolo  è  superiore  a  90^ 

Per  le  turbine  cilìndriche  dalla  (4)  si  ritrae  che  se: 


^  (5') 


■Ri 

ossia 

V^C06  Ct^>V^ 

li)     «^*   V<y 

roC08«o=-^v 

» 

FoC08«o=t;,| 

» 

F„co8ao<t>»| 

ossia  osservando  che  sempre  -^è  maggiore  di  1  e  minore  di  1,20, 

XV 

diremo    che:   quando    F^cos a^^t;^   ossia  180**  — (S^gOO**   sarà 

t/ 
t?j^>  -1 ,  —  quando  180**  — ]3jj  è  inferiore  ma  di  poco  a  90**  sarà 

t?j^=-i,  —  quando  180**  — jB^  è  molto    al  disotto  di  90**  sarà 

Nelle  turbine  cilindriche  la  velocità  del  massimo  rendi- 
mento teorico:  —  è  superiore  alla  metà  della  velocità  a  vuoto 
quando  le  palette  si  distaccano  dalla  superficie  cilindrica^  sulla 
quale  si  trovano  le  luci  d'introduzione,  facendo  colla  velocità 
di  rotazione  un  angolo  uguale  o  superiore  a  90**,  —  è  uguale 
alla  metà  della  velocità  a  vuoto  quando  quest'angolo  è  poco 
inferiore  a  90**,  —  ^  inferiore  alla  metà  della  velocità  a  vuoto 
quando  il  detto  angolo  è  molto  inferiore  a  90**. 

Ma  oltre  alle  precedenti  relazioni,  altre  si  possono  ricavare 
tenendo  conto  del  sistema  della  turbina,  della  caduta  e  della 
portata. 


Digitized  by 


Google 


546  ANGELO    BOTTIGLIA 

Cominciamo  a  considerare  le  turbine  elicoidali. 
Essendo  in   generale  VQ=:ày2gH  in  cui  J<1,  e  ricordando 
la  (3),  le  (5)  si  possono  porre  sotto   la  forma 

v^<.-       quando        2  ^^cos^ ^o-^  ^ 

a 

v^  =  -  >  2J«co8««,=  l   )         ...  (6). 

t;^>~  *  2a2co8«a^^<l 

Ora  per  le  turbine  a  libero  efflusso  5 g  0,81  perciò  k  rela- 
zione 23*co8^ao=l  P^r  3  =  0,81  ci  darà  «^^=29^  30',  e  per 
conseguenza  qualsiasi  valore  di  aQ<  29^*30'  renderà  2d-co^a^>l 
mentre  i  valori  di  a,j>30^  renderanno  2  5^cos*a^<l. 

Ma  «,j=30^  corrisponde  alle  portate  e  cadute  medie  (doè 
ad  ir>3"'  e  <5'",  ed  a  ^>()00  e  <3000),  a^^OO^  alle 
piccole  portate  con  grandi  e  medie  cadute,  a^^>30^  alle  grandi 
portate  con  piccole  cadute,  perciò  si  deduce  : 

Nelle  turbine  elicoidali  ad  azione  la  velocità  di  massimo 
rendimento:  —  è  inferiore  alla  metà  della  velocità  a  vuoto 
per  le  gran  li  e  medie  cadute  con  piccole  portate,  —  è  uguale 
alla  metà  della  velocità  a  vuoto  per  le  medie  portate  e  medie 
cadute^  —  è  superiore  alla  metà  della  velocità  a  vuoto  per 
le  grandi  portate  e  piccole  cadute. 

Per  le  turbine  a  reazione,  S  può  assumere  a  seconda  del 
grado  di  reazione  valori  diversi  ma  sempre  inferiori  a  0,81. 

Supponendo  la  turbina  costruita  colle  regole  di  Jonval,  cioè 

VQ=2ygH   e  quindi  5^  =  -,  le  (6)  diventano: 
v^  <  -       quando       cos  «q  >  1 

V„  =  -  »  C08«„  =  l 


2  — 0- 

2 


Vm>7:  »  co8ag<l 
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e  siccome  cosor^  non  può  mai  essere  superiore  ad  1   e  per  altra 
parte  le  scritte  disuguaglianze  si  verificherebbero  a  fortiori  per 

d*<- ,  cosi  stabiliremo  clfc: 

Nelle  turbine  elicoidali  a  reazione  costruite  con  un  grado 
di  reazione  eguale  o  superiore  a  quello  suggerito  da  Jonval, 
cioè  facendo  V^j^0,71^2gH,  la  velocità  di  massimo  rendi- 
mento  è  sempre  superiore  alla  metà  della  velocità  a  vuoto. 
Per  le  turbine  aventi  un  grado  di  reazione  minore  di  quelle 
Jonval,  cioè  per  à  compreso  fra  0,71  e  0,81,  si  deduce  dal- 
Teguaglianza  2d^co8*aQ=l  che  sempre  quando  «,^§30^  deve 
essere  3^0,81.  Ma  volendo  la  turbina  a  reazione  occorre  che 
sia  5 <  0,81,  quindi  diremo  che  per  queste  turbine  e  per  a^>30^ 

sarà   necessariamente   2o*cos^aQ<:l   e  quindi  t;^>-,    dunque: 

Nelle  turbine  elicoidali  a  reazione  costrutte  con  un  grado 
di  reazione  minore'  di  quello  proposto  da  Jonval,  la  velocità 
di  massimo  rendimento  è  sempre  superiore  alla  metà  della 
velocità  a  vuoto  per  le  piccole  cadute  con  medie  e  grandi  portate. 

Veniamo  alle  turbine  cilindriche. 

— —  n  TT 

Anche    qui,    per    essere    V^=ò^2gH    e    t;,=  y.  ^^^    » 

le  (hf)  si  trasformano  nelle  seguenti: 


Focosa^ 


«^im<2^    ossia 


»»<2    quando     2Ò^ììo&^(x^>Ì-^\ 


Se    la    turbina    oilindrìca    è    a    libero    efflosao,    d^0,81 , 
-^§1,10,  quindi  la  relazione  2d*co8*«j=( -^j   per  5=0,81 
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R 
ed  -^  =  1,10  ci  somministra   (x^^=l5^.   Ma    in   queste    turbine 

R 

(3f,  è  sempre  maggiore  di  15**,    "w  ^  sempre  maggiore  di  1,10, 

quindi  si  avrà  sempre: 

2d^cos*a^<l -^1        ossia      «'m>2  ; 

in  conseguenza: 

Nelle  turbine  cilindriche  ad  azione  la  velocità  di  massimo 
rendimento  è  sempre  superiore  alla  metà  della  velocità  a  vuoto, 
qualunque  siano  la  portata  e  la  caduta. 

Se   la   turbina  è  a   reazione  e   se   V=ygH   cioè   5^=—  , 


le  (6')  danno 

v' 

quando 

» 

t/ 

» 

■R. 

R  i/ 

dalle  quali,   per  essere   ^>1    si    deduce   che    sempre   V|„>- 

quando  3*§-;    dunque: 

Nelle  turbine  cilindriche  costruite  con  un  grado  di  rea- 
zione eguale  o  superiore  a  quello  suggerito  da  Jonval^  la 
velocità  di  massimo  rendimento  è  sempre  superiore  alla  metà 
della  velocità  a  vuoto. 

Se  pur  conservando  la  turbina  a  reazione  si  fa  d  compreso 

fra  0,71   e  0,81,  allora  siccome  la  relazione  2d*cos*aQ=:l -^  I 

R 

per  3  =  0,81   ed  ^=1,10  ci  dà  a^=:15^  così   diremo  che  a 
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5  <  0,81  deve   corrispondere  a^,<15^:    ma  «^  non  scende   mai 
al  disotto  di  1 5^,  quindi  ne  risulta  che  in  generale  si  avrà  sempre 

2o''cos'^a^j<l -~|     ossia   t;^>^»    ^i^^- 

Nelle  turbine  cilindriche  a  reazione  la  velocità  di  massimo 
rendimento  è  sempre  superiore  alla  metà  della  velocità  a  vuoto, 
qualunque  sia  il  loro  grq^do  di  reazione. 

Stabilite  le  precedenti  relazioni,  occorre  provvederci  un'espres- 
sione la  quale  somministri  la  velocità  del  massimo  rendimento 
in  funzione  della  velocità  a  vuoto  e  della  caduta. 

Perciò  ricorriamo  alla  (4)  e  sostituiamo  in  essa  a    F^^cosa^ 

n  TT 

il  valore   —  che  si  ricava  dalla  (3),  avremo: 

ossia 
donde 


che  è  la  relazione  cercata.   —  Si  assumerà  in    essa   il   radicale 
col  segno  +  oppure    col    segno  —  secondochè    dairapplicazione 

delle  regole  sovra  stabilite  risulta  v^^>'^  oppure   ^im<-^  * 

La  (7)  fa  anche  vedere  che  il  minimo  valore  della  velocità 
a  vuoto  di  una  turbina  è  quello  corrispondente  alla  velocità 
dovuta  al  doppio  della  caduta  (v'^^z^igH)  a  cui  la  turbina  è 
applicata,  ed  è  solo  quando  la  velocità  a  vuoto  raggiunge 
questo  minimo  che  essa  è  doppia  della  velocità  di  massimo 
rendimento. 

Le  regole  precedenti  e  la  (7)  sono  particolarmente  utili 
quando  nelle  operazioni  di  collaudo  devesi  determinare  il  rendi-» 
mento  massimo  di  una  turbina.  --  Invero  esaminata  la  struttura 
delle  palette,  misurati  i  raggi  della  turbina  e  la  caduta,  deter- 
minati i  giri  a  vuoto,  si  ricava  colla  (7)  la  velocità  di  massimo 
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Contributo  alla  fisiologia  degli  epitelii. 

Della  struttura  delV epitelio  vaginale  della  coniglia 
e  delle  modificazioni  che  vi  avvengono  nella  gravidanza; 

del  Dott.  IGNAZIO  SALVIGLI 


Nell'anno  1889  Morau  (1)  pubblicò  una  serie  di  ricerche 
intorno  alle  modificazioni  che  subisce  Tepitelio  della  vagina  di 
alcuni  roditori  durante  il  ciclo  genitale.  Egli  a  questo  scopo 
esaminò  un  numero  assai  grande  di  femmine  del  mus  musculus^ 
e  yide  che  Tepitelio  della  vagina  di  questo  animale  in  tale  pe- 

\  riodo,  da  payimentoso  stratificato  come  è  normalmente,  si  tras- 
forma a  poco  a  poco  in  cilindrico  pure  stratificato,  e  che  le 
cellule  cilindriche  neoformate,  ad  un  certo  periodo,  subiscono 
una  degenerazione  mucosa,  la  quale,  secondo  Morau,  servirebbe 
ad  adattare  l'organo  alla  nuova  funzione  a  cui  è  destinato.  Per 
quello  che  riguarda  gli  altri  roditori  egli  dedica  poche  righe, 
I  limitandosi  solo  a  dire  che  anche  in  questi  si  verifica  lo  stesso 

f     fatto. 

L'importanza  di  tale  fenomeno,  ed  il  fatto  che  io  avevo 
a  mia  disposizione  un  materiale  assai  abbondante,  mi  hanno  in- 
dotto a  ripetere  queste  osservazioni  sul  coniglio;  e  ciò  ho  fatto 
tanto  pili  volentieri,  perchè  desideravo  anche  darmi  una  ragione 
del  perchè  tutti  gli  osservatori,  che  hanno  esaminati  gli  organi 
genitali  esterni  della  coniglia,  sieno  caduti  in  così  aperte  contrad- 
dizioni. Anche  recentemente  due  ricercatori,  Luzi  e  Barbacci,  hanno 
descritto  l'epitelio  della  vagina  del  coniglio  in  modo  affatto  di- 
verso. Infatti  Luzi  ritiene  che  tale  epitelio  appartenga  al  tipo  dei 
cilindrici  semplici,  mentre  Barbacci  sostiene  che  esso  è  un  epi- 
telio pavimentoso  stratificato. 


(ij  Morau,    Transformations  épithéliales  de  la  muqueuse  du  vagin  de 
^elques  rongeurs^  Journal  de  l'Anatomie  et  de  la  Phyaiologie,  T.  25,  A.  1889. 
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Vedremo,  nel  corso  di  queste  mie  osservazioni,  come  tali  di- 
vergenze non  dipendano  altro  che  da  un  diverso  modo  di  inter- 
pretazione, e  xome  questa  diversità  di  interpretazione  dipenda 
dalla  conformazione  speciale  che  assume  il  condotto  genitale 
esterno  nelle  coniglie. 

Per  queste  considerazioni  io  dividerò  il  mio  lavoro  in  due 
parti  :  una  riguardante  la  struttura  anatomica  del  condotto  ge- 
nitale estemo  della  coniglia,  e  l'altra  riguardante  le  modifica- 
zioni che  avvengono  in  una  porzioiTe  di  esso  durante  la  gravi- 
danza. 


L'unico  lavoro  dove  si  trovino  descritti  un  po'  minutamente 
gli  organi  genitali  estemi  della  coniglia  è  quello  di  Arloing  (1). 
Questo  Autore  distingue  in  essi  una  cavità  vulvare  ed  una  ca- 
vità vaginale,  separate  solo  da  una  valvola  mucosa,  che  egli 
ritiene  analoga  all'  imene.  Questo  suo  studio  è  puramente  ana- 
tomico, quindi  non  ci  illumina  menomamente  sulla  struttura,  e 
sul  rivestimento  epiteliale  di  queste  parti,  cose  tutte  che  invece 
sono  indispensabili  a  conoscersi,  onde  farci  un'  idea  chiara  del 
loro  significato  anatomico.  Anche  il  Cheaveau  (2),  nel  suo  trat- 
tato di  anatomia  degli  animali  domestici,  condivide  le  idee  del- 
l'Arloing,  descrivendo  una  vulva  ed  una  vagina  ben  distinte  fra 
di  loro. 

Le  conclusioni  a  cui  sono  arrivato  io,  se  nel  complesso  sono 
assai  somiglianti  a  quelle  ottenute  dagli  osservatori  predetti,  va- 
riano però  da  esse  in  alcuni  particolari. 

Se  in  una  coniglia  si  esportano  tutti  gli  organi  genitali  dopo 
averli  bene  separati  dai  tessuti  circostanti,  si  vede,  che  tra  il 
punto  in  cui  si  riuniscono  i  due  corni  uterini  e  l'orifizio  vulvare 
esterno,  esiste  un  canale,  il  quale,  osservato  anche  solo  dall'esterno 
si  può  dividere  in  due  parti  bene  differenziabili  Tuna  dall'altra. 
La  prima  che  alcuni  denominano  vulva,  ma  che  io  mi  limiterò 
a  chiamare  disiale^  o,  per  maggior  chiarezza,  segmento  vulvare^ 
è  lunga  6  ad  8  cm.  secondo  la  razza  delle  coniglie.  Questo  tratto 


(1)  Arloing,  Études  comparatives  sur  les  organes  génitaux  du  lièvre,  du 
lapin  et  du  lèporide.  Journal  de  l'Anatomie  et  de  la  Pbysìologie.  T.  V,  A.  1868. 
^2)  Cheaveau,  Anatomia  comparata  degli  animali  domestici^  1888. 
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di  condotto,  a  causa  della  retrazione  forte  delle  pareti  che  lo 
costituiscono,  appare  sotto  la  forma  di  un  cilindro  rotondo  assai 
sottile,  e  sta  in  rapporto  inferiormente  e  per  la  sua  porzione  più 
avanzata  colla  sinfisi  del  pube,  mentre  pel  rimanente  fino  all'o- 
rifizio estemo  vulvare  è  solo  ricoperta  da  strati  muscolari  e  dalla 
pelle.  Colla  sua  parete  superiore  invece  esso  è  aderente  col  retto 
assai  strettamente  nei  suoi  ^3  posteriori,  più  lassamente  nel  Y3 
rimanente.  Se  si  incide  longitudinalmente  il  segmento  vulvare  si 
scopre  una  mucosa  di  aspetto  lucente,  di  colorito  rosso  cupo;  e 
questo  le  viene  impartito  da  numerosi  vasi  sanguigni,  i  più 
grossi  dei  quali  sono  visibili  anche  ad  occhio  nudo,  e  che  si  tro- 
vano nel  connettivo  subito  al  disotto  dell'epitelio.  Tale  connet- 
tivo è  assai  lasso,  e  ciò  sta  in  relazione  colla'  grande  dilatabi- 
lità del  condotto  stesso  :  tale  struttura  permette  quindi  di  potere 
con  grande  facilità  spostare  in  qualunque  direzione  la  mucosa. 

Il  segmento  prossimale  che  Àrloing  e  Cheaveau  chiamano  va- 
gina, ma  che  io  per  molte  ragioni,  fra  le  quali,  in  primo  luogo, 
la  sua  forma  e  struttura,  ritengo  più  conveniente  denominare  seg- 
mento uterino,  ba  una  forma  di  fettuccia  larga  quasi  2  cm.  e 
grossa  4  mm.  Tale  disposizione  dipende  dal  fatto  che  le  sue 
pareti  sono  costituite  in  modo  cbe  esse  non  possono  raggrinzarsi 
come  nel  segmento  vulvare,  ma  sono  più  rìgide,  e  quindi  devono 
combaciare  fra  di  loro  applicando  una  metà  della  loro  super- 
ficie intema  contro  l'altra.  Questo  fatto  dimostra  già  una  diffe- 
renza assai  spiccata  fra  la  struttura  delle  pareti  dei  due  segmenti. 
11  segmento  uterino  si  trova  libero  nella  cavità  del  bacino  ed 
ha  una  lunghezza  di  8  cm.  Inferiormente  sta  in  rapporto  colla 
vescica,  superiormente  è  rivestito  dal  peritoneo,  e  contribuisce  a 
limitare  la  cavità  del  Douglas.  Le  sue  pareti  sono  assai  grosse 
(mm.  1,6),  e  nel  suo  spessore  si  notano  due  canali  di  Gàrtner. 
Incise  le  pareti,  si  vede  che  la  mucosa  che  riveste  internamente 
questo  canale  ha  un  aspetto  lucente,  un  colorito  madreperlaceo, 
ed  è  percorsa  longitudinalmente  da  numerose  pieghe  assai  fine. 
La  mucosa  è  intimamente  adesa  agli  strati  sottostanti.  Nella  sua 
parte  più  alta  questo  condotto  abbraccia  i  due  musi  di  tinca  dei 
comi  uterini. 

Come  ho  già  accennato  prima,  fra  i  due  segmenti  esistono 
delle  differenze  di  forma  assai  spiccate  ;  dirò  ancora  che  non  esi- 
ste un  graduale  passaggio  dalFuno  all'altro,  ma  bensì  assai  bru- 
scamente Tun  segmento  passa  neiraltro.  Aggiungerò  ancora  che 
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nel  segmento  uterino,  appena  esportato  dal  corpo,  si  notano  delle 
contrazioni  delle  pareti,  contrazioni  che  mancano  completamente 
nel  segmento  vulvare. 

Questo  è  quanto  si  ricfava  dall'esame  fatto  colla  semplice 
dissecazione  delForgano  allo  stato  fresco.  Questo  metodo  non  può 
però  dare  un'idea  esatta  della  disposizione,  e  dei  rapporti  in  cui 
stanno  fra  di  loro  i  due  segmenti.  Ho  perciò  pensato  di  stu- 
diarli dopo  averli  fissati  nella  loro  vera  posizione.  A  questo  scopo 
ho  iniettato  attraverso  all'orificio  vulvare  esterno  per  mezzo  di 
una  siringa  dell'alcool  comune,  poi,  quando  avevo  bene  disteso 
le  pareti,  passavo  un  laccio  all'intorno  del  segmento  vulvare  in 
vicinanza  del  suo  orificio  esterno  e  stringevo:  levavo  quindi  dal 
corpo  dell'animale  tutto  l'apparato  genitale,  e  lo  immergevo  in 
alcool  ;  in  tal  modo  dopo  pochi  giorni  avevo  queste  parti  indurite, 
e  quindi  pronte  per  lo  studio.  Se  allora  si  incidono  i  due  seg- 
menti longitudinalmente  sulla  linea  mediana,  si  vedono  le  seguenti 
particolarità. 

Il  segmento  vulvare  (Fig.  1*  a)  ha  la  forma  di  un  tubo  cilin- 
flrico,  del  diametro  di  14  mm  ,  il  quale  termina  da  una  parte 
coir  apertura  vulvare,  e  dall'altra  presenta  una  specie  di  fondo 
cieco  un  po'  schiacciato  dall'alto  al  basso,  alla  cui  sommità  si 
trova  l'apertura  del  canale  dell'uretra.  Questa  (Fig.  1"  d),  che 
è  lunga  appena  1  cm.,  sta  quasi  in  linea  retta  coU'asse  del  seg- 
mento vulvare,  in  modo  che  appare  che  l'una  non  sia  altro  che 
la  diretta  continuazione  dell'altro.  Questa  particolarità  di  strut- 
tura anatomica  fu  già  rilevata  da  Otto  e  Carus,  che  la  descrìssero 
nelle  tavole  di  anatomia  comparata.  La  parete  superiore  del  seg- 
mento vulvare  non  è  continua  in  tutta  la  sua  estensione ,  ma  alla 
distanza  di  circa  12  mm.  dallo  sbocco  dell'uretra  presenta  una 
apertura  a  forma  elissoide  (Fig.  1^),  il  cui  diametro  trasverso 
misura  10  mm.,  mentre  l'altro  ne  misura  soli  5  mm.  Tale  aper- 
tura serve  a  mettere  in  comunicazione  il  segmento  vulvare  col 
segmento  uterino.  Il  breve  tratto  di  parete  che  è  compreso  tra 
lo  sbocco  dell'uretra  e  tale  apertura  fu  ritenuto  da  Adoing  come 
una  semplice  valvola,  prodotta  da  una  ripiegatura  della  mucosa. 
Io  però  non  credo  esatta  tale  opinione,  giacché  il  supporre  che 
questa  sia  una  ripiegatura  analoga  all'  imene ,  fa  di  necessità 
ammettere  una  diretta  continuazione  fra  il  segmento  vulvare  e 
l'uterino,  fatto  che  io  non  ho  potuto  constatare.  Infatti  il  seg- 
mento uterino  (Fig.  P  &)  si  unisce  all'altro  con  un  angolo  ap- 
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pro68Ìmatiyo  di  135^  gradi.  Esso  non  ha  un  andamento  rettilìneo, 
ma  bensì  descrìve  una  leggera  curva  con  concavità  in  basso  :  ha 
una  forma  di  tubo  cilindrico,  con  un  diametro  molto  più  ampio 
del  precedente  (19  mm.),  non  però  in  tutta  la  sua  estensione, 
giacché  nel  punto  d'inserzione  col  segmento  vulvare  esso  si  re- 
stringe l^germente.  Infine  le  sue  pareti  sono  assai  più  grosse, 
e  più  resistenti  di  quelle  del  segmento  vulvare. 

In  quanto  alla  struttura  istologica  di  queste  parti,  e  special- 
mente riguardo  al  loro  rivestimento  epiteliale,  ecco  quanto  è 
risultato  dalle  mie  osservazioni.  Nelle  coniglie  adulte,  in  cui  però 
gli  Gitani  genitali  sieno  in  completo  riposo  funzionale,  il  segmento 
vulvare  è  tappezzato  da  un  epitelio  evidentemente  pavimentoso 
(Fig.  4),  dello  spessore  di  circa  45  /jl,  composto  di  4  o  5  strati 
di  cellule,  delle  quali  le  più  profonde  hanno  una  forma  ovale, 
e  sono  disposte  col  loro  diametro  lungo  perpendicolarmente  alla 
superficie  d'impianto:  tale  disposizione  è  assai  spiccata  nei  punti 
dove  l'epitelio  si  infossa  leggermente  nel  connettivo  sottostante. 
Queste  cellule  profonde  sono  assai  stipate  fra  di  loro,  posseggono 
un  nucleo  ovale  molto  ricco  in  cromatina,  ed  hanno  scarso  pro- 
toplasma. Gli  strati  mediani  sono  composti  di  cellule  più  grosse, 
di  forma  irregolarmente  poligonale,  hanno  nuclei  rotondi  più  grossi 
e  più  chiari,  il  protoplasma  pure  è  più  chiaro  e  presenta  dei 
vacuoli.  Le  cellule  superficiali  sono  più  appiattite  delle  prece- 
denti, non  mai  però  lamelliformi;  il  loro  protoplasma  è  chiaro 
e  granuloso,  e  sono  fornite  di  un  nucleo  ben  conservato  e  bene 
colorabile. 

Non  tutte  le  cellule  dello  strato  superficiale  hanno  i  carat- 
teri descritti  or  ora;  bensì  ve  ne  sono  alcune,  sparse  irregolar- 
mente in  tutta  la  superficie  della  mucosa,  le  quali  sono  più 
grosse,  ed  altre  le  quali  hanno  acquistato  una  forma  legger- 
mente piramidale,  colla  punta  in  basso  fra  le  cellule  degli  strati 
sottostanti.  Queste  cellule  piramidali  spiccano  bene  fra  le  altre, 
perchè  il  loro  protoplasma  è  più  scuro,  ed  il  loro  nucleo,  che 
si  trova  spinto  nella  parte  ristretta  del  corpo  cellulare,  è  colo  • 
rato  più  intensamente  ed  uniformemente. 

Le  cellule  superficiali  allungate  o  a  forma  di  piramide  au- 
mentano molto  verso  il  fondo  cieco  del  segmento  vulvare,  in 
prossimità  cioè  dello  sbocco  dell'uretra.  In  questo  punto  l'epi- 
telio è  più  basso  (Fig.  5*),  e  si  compone  di  soli  3  strati  di  cel- 
lula. I  due  strati  profondi  sono  formati  da  cellule  rotondeggianti, 
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le  superficiali  invece  sono  assai  allungate,  di  forma  irregolarmente 
cilindrica  o  piramidale,  ed  in  molte  di  esse  il  bordo  esterno  è 
assai  ampio  e  svasato,  in  modo  che  possono  ricoprire  le  cellule 
sottostantì  o  riunendosi  fra  di  loro  limitale  delle  piccole  cavità. 
Tali  cellule  non  sono  un  prodotto  artificiale,  perchè  esse  si  no- 
tano tanto  nei  pezzi  di  mucosa  che  furono  distesi,  quanto  in 
quelli  in  cui  la  mucosa  è  raggrinzata. 

Come  ultima  particolarità  deirepitelio  che  tappezza  il  segmento 
vulvare  aggiungerò  che,  fra  le  sue  cellule  si  notano  le  ciglia  o 
spine  descritte  per  la  prima  volta  da  Bizzozero  (1)  nell'epider- 
mide e  negli  epitelii  pavimentosi  stratificati,  fatto  che  Morau 
dice  di  non  avere  riscontrato  nelle  cellule  della  mucosa  vicinale 
del  mus  muscultis.  Al  disotto  dell'epitelio  si  nota  un  grosso 
strato  di  connettivo  con  numerosi  spazi  venosi  che  danno  l'idea 
di  un  corpo  cavernoso.  In  ultimo  vi  sono  numerosi  strati  di  fibre 
muscolari  striate. 

Appena  si  entra  nel  segmento  uterino,  l'epitelio  si  modifica 
rapidamente,  giacché  esso  diventa  cilindrico  semplice  (Fig.  6*)  e 
cosi  si  mantiene  in  tutta  V  estensione  del  segmento  stesso.  Le 
cellule  che  compongono  questo  epitelio  sono,  come  facilmente  si 
può  comprendere,  cilindriche,  lunghe  36  fjt,  e  larghe  4-5  [i, 
hanno  un  piccolo  nucleo  ovale  posto  verso  la  base  d'impianto  della 
cellula,  e  contengono  un  protoplasma  granuloso  opaco,  il  quale 
alla  superficie  libera  non  è  limitato  da  una  membraaa,  ma  bensì 
termina  con  un  contorno  indeciso. 

Il  connettivo  che  sostiene  tale  epitelio  è  poco  alto,  ma  più 
compatto  di  quello  che  si  trova  nel  segmento  vulvare,  ed  in  esso 
non  esistono  delle  formazioni  glandolari.  Il  resto  della  parete  è 
costituito  da  grossi  strati  di  fibre  muscolari  liscie. 

Dalla  brevissima  esposizione  fatta  risulta,  che  fra  i  due  seg- 
menti esistono  delle  diflferenze  assai  spiccate,  sia  per  la  loro 
disposizione  e  forma,  sia  pel  loro  rivestimento  epiteliale.  Questa 
diversità  di  caratteri  potrebbe  già  da  sé  sola  condurre  ad  una 
ipotesi  abbastanza  fondata  sul  significato  anatomico  di  tali  parti, 
giacché  il  segmento  uterino  ha  molti  caratteri  che  lo  diflferen- 
ziano  dalla  vagina  tipica  degli  altri  mammiferi;  però,  per  dire 
una  cosa  sicura,  é  necessario  conoscere  il  modo  con  cui  esse  si 


(1)  Bizzozero,  Sulla  struttura  degli  epUelii  povimentosi  stratificati,  Kcndi- 
conti  del  Reale  htituto  Lombardo,  1870. 
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syiluppano.  Quindi  aspettando  di  avere  fatto  delle  indagini  meto- 
diche a  questo  riguardo,  mi  limiterò  per  ora  ad  accennare  che 
le  divergenze  che  si  sono  notate  nei  diversi  Autori  dipendono 
solo  da  una  diversità  di  apprezzamento,  e  per  non  accennare  che 
ai  due  più  recenti  osservatori,  dirò  che  Luzi  ha  descritto  come 
vagina,  quella  parte  che  io  ho  creduto  più  conveniente  chiamare 
segmento  uterino,  e  Barbacci  invece  quella  che  ho  denominato  seg- 
mento vulvare.  Le  loro  osservaziopi  furono  però  precise  ed  esatte. 
Resta  a  vedere  quale  dei  due  abbia  meglio  colpito  nel  segno,  e  ciò 
spero  di  potere  presto  dimostrare  colle  osservazioni  embriologiche 

Nel  capitolo  precedente,  accennando  alla  struttura  anatomica 
dei  due  segmenti  in  cui  si  divide  tutto  il  condotto  genitale  estemo, 
ho  anche  detto  quale  fosse  il  loro  rivestimento  epiteliale.  Questo 
però  negli  individui  giovani  non  ha  gli  stessi  caratteri  come  nel- 
l'animale adulto;  perciò  prima  di  trattare  delle  modificazioni  che 
subisce  l'epitelio  del  segmento  vulvare  durante  la  gravidanza, 
dirò  qualche  cosa  delle  variazioni  morfologiche  che  subisce  questo 
epitelio  durante   l'accrescimento  dell'animale. 

Avanti  tutto  mi  preme  far  notare,  a  scanso  di  equivoci,  come 
Morau  dica  che  le  trasformazioni  epiteliali  si  manifestino  nella 
vagina.  Ora,  stando  alla  maggioranza  degli  Autori,  la  vagina  del 
coniglio  corrisponderebbe  alla  parte  a  cui  io  ho  dato  il  nome  di 
segmento  uterino.  Or  bene,  io  ho  potuto  constatare  che  in  tale 
porzione  l'epitelio  si  mantiene  sempre  cilindrico,  mentre  invece 
è  l'epitelio  del  segmento  vulvare  quello  che  si  trasforma  grada- 
tamente in  cilindrico.  Come  si  vede  quindi,  qui  pure  esiste  la 
stessa  diversità  di  opinione  che  vi  è  tra  Luzi  e   Barbacci. 

Ho  esaminato  gli  organi  genitali  di  buon  numero  di  coniglie 
in  diversi  periodi  di  gestazione  e  quindi  ho  potuto  studiare  tutte 
le  diverse  fasi  delle  trasformazioni  subite  dall'epitelio.  Qui  però, 
volendo  essere  breve,  descriverò  solo  quei  casi  in  cui  le  modifi- 
cazioni sono  più  spiccate. 

Non  descriverò  i  metodi  d'indagine;  mi  basta  il  dire  che  ho 
usato  tutte  le  precauzioni  possibili  onde  mantenere  l'epitelio  nella 
sua  posizione  normale,  indurendo  la  mucosa  dopo  averla  modera- 
tamente tesa. 

Le  mie  prime  osservazioni  furono  fatte  su  una  coniglia  di 
4  giorni  di  vita  extrauterina  In  tale  animale  il  segmento  vul- 
vare è  tappezzato  da  un  epitelio  pavimentoso  assai  caratteristico, 
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composto  di  3  strati  di  cellule  (fig.  2)  le  quali  formano  uno 
spessore  di  25  p..  Le  cellule  che  compongono  i  due  strati  più 
profondi  hanno  una  forma  ovale,  misurano  4,7x5,9f;,  sono 
fornite  di  un  nucleo  rotondo  molto  tingibile  che  occupa  quasi 
tutto  il  corpo  cellulare. 

Lo  strato  superficiale  invece  è  fatto  di  cellule  di  forma  qua- 
drata 0  rettangolare,  del  diametro  di  11,5x16,6  j^.;  sono  di- 
sposte in  uno  strato  solo  col  loro  diametro  più  lungo  parallelo  alleasse 
della  cavità.  Hanno  una  membrana  evidente,  il  loro  protoplasma 
è  chiaro,  finamente  granuloso,  non  colorabile,  molto  analogo  a 
quello  delle  cellule  che  tappezzano  la  vulva  della  cavia,  e  nel 
loro  centro  sta  un  nucleo  assai  piccolo  in  confronto  alla  cellula 
(5  X  7  ]ul),  e  meno  colorabile  degli  altri.  Questo  epitelio  mantiene 
tale  forma  in  quasi  tutta  la  superficie  della  cavità  vulvare;  solo 
verso  lo  sbocco  deiruretra  si  vede  che  le  cellule  superficiali  si 
fanno  più  allungate  nel  diametro  perpendicolare  alla  superficie, 
e  tendono  ad  assumere  una  forma   leggermente  cilindrica. 

Nella  coniglia  di  4  mesi  di  età,  e  che  non  aveva  mai  su- 
bito il  coito,  l'epitelio  del  segmento  vulvare  è  assai  modificato. 
Esso  (fig.  3)  ha  uno  spessore  di  21  |7.,  ed  è  formato  da  tre 
strati  di  cellule,  le  quali,  tanto  nello  strato  superficiale  che  nel 
mediano  e  profondo,  hanno  una  forma  irregolarmente  poliedrica 
e  sono  assai  schiacciate.  La  sola  differenza  che  esiste  fra  le  cellule 
dei  diversi  strati  sta  nella  grandezza,  giacché  le  profonde  sono 
più  piccole  e  più  schiacciate  delle  altre,  misurano  7x3,8/ji, 
hanno  un  nucleo  ovale  del  diametro  di  4,5  X  3  a.  Le  cellule 
dello  strato  mediano  sono  più  grosse  e  contengono  pure  un  nucleo 
più  grosso.  Infine  le  cellule  superficiali  misurano  IOxSjul,  con 
un  nucleo  rotondo  od  ovale  di  circa  7  (x  di  diametro,  e  contengono 
protoplasma  granuloso  e  chiaro. 

Ho  già  descritto  nel  capitolo  prece  lente  la  struttura  dellV 
pitelio  del  segmento  vulvare  nella  coniglia  adulta ,  i  cui  organi 
genitali  sieno  in  riposo.  Mi  limiterò  solo  a  ricordare  che  esso  è 
costituito  (Fig.  4)  da  4  o  5  strati  di  cellule,  di  cui  le  profonde 
sono  ovali  o  rotonde  e  piccole,  quelle  di  mezzo  poliedriche,  e  le 
superficiali  più  schiacciate,  e  di  queste  alcune  hanno  una  forma 
piramidale.  Ricorderò  ancora  come  in  vicinanza  dello  sbocco  del- 
l'uretra, le  cellule  superficiali  sieno  quasi  tutte  cilindriche  o  pi- 
ramidali. Or  bene  una  struttura  del  tutto  analoga  si  osserva  anche 
nella  coniglia  appena  gravida. 
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Invece  se  noi  esaminiamo  il  segmento  vulvare  di  mia  coniglia 
gimita  al  1 8^  giorno  di  gravidanza  riscontriamo  già  delle  modi- 
ficazioni assai  evidenti,  specialmente  nella  sua  parte  anteriore. 
Infatti,  in  vicinanza  aH'orifizio  vulvare  esterno  l'epitelio  si  man- 
tiene ancora  pavimentoso  come  nella  coniglia  'normale;  invece 
quanto  più  ci  avviciniamo  verso  il  fondo  cieco  vediamo  che  l'epi- 
telio non  variando  di  spessore,  giacché  esso  si  mantiene  ài  4S  fx, 
è  però  formato  da  soli  3  strati  di  cellule ,  di  cui  (  figura  7  ) 
le  superficiali  sono  evidentemente  cilindriche.  Queste  sono  lunghe 
20  ju.  e  larghe  6,5  jm;  sono  fomite  di  prolungamenti  sottili  che 
molte  volte  si  approfondano  fra  gli  strati  di  cellule  sottostanti, 
in  modo  da  arrivare  sino  al  connettivo  basale  ;  sono  fomite  di 
protoplasma  granuloso  ed  opaco,  e  contengono  un  nucleo  ovale 
posto  alla  metà  del  loro  corpo.  Le  cellule  degli  strati  profondi 
invece  sono  assai  più  piccole  e  rotondeggianti,  e  contengono  un 
nucleo  grosso  molto  colorabile.  Queste  particolarità  di  struttura 
si  vedono  ancora  meglio,  qaando  si  isolino  gli  elementi  cellulari 
macerando  la  mucosa  nel  liquido  di  Mùller  allungato:  allora 
si  scorgono  fra  delle  cellule  poliedriche  delle  altre  di  forma  pira- 
midale lunghe  SI  [X  e  larghe  12 /jl,  le  quali  sono  fomite  di  un 
lungo  prolungamento.  Verso  lo  sbocco  dell'uretra  l'epitelio  si  fa 
più  sottile  (figura  8),  poiché  è  composto  di  soli  2  strati,  uno 
di  cellule  allungate  e  cilindriche,  e  l'inferiore  di  cellule  piccole 
e  rotonde. 

Al  21°  giorno  di  gravidanza  tutta  la  mucosa  del  segmento 
vulvare  é  ricoperta  da  un  epitelio  cilindrico  stratificato,  analogo 
a  quello  descritto  or  ora  e  disegnato  nella  figura  7*. 

A  questo  punto  quindi  tutto  Tepitelio  ha  subito  la  trasfor- 
mazione da  pavimentoso  in  cilindrico.  Tale  forma  però  non  è 
duratura,  bensì  si  ha  una  graduale  involuzione  del  processo,  e 
l'epitelio  toma  di  nuovo  al  tipo  pavimentoso.  Infatti  nella  coni- 
glia gravida  di  feti  quasi  a  termine,  il  segmento  vulvare  in  pros- 
simità del  suo  orifizio  estemo  é  formato  da  4  strati  di  cellule, 
le  quali  tutte  insieme  misurano  uno  spessore  di  45  a  50  jm 
(fig.  9).  Le  cellule  superficiali  sono  molto  schiacciate,  quasi  la- 
mellari, e  molto  oscure.  Le  cellule  degli  strati  mediani  sono  po- 
liedriche, più  chiare  con  un  nucleo  vescicolare  rotondeggiante  od 
allungato:  le  cellule  profonde  sono  rotonde,  presentano  nel  loro 
protoplasma  dei  grossi  vacuoli,  i  quali  si  trovano  in  vicinanza  del 
nucleo,  e  questo  è  grosso,  di  forma  irregolare,  ed  assai  colorato. 

Atti  deUa  R,  Accademia  —  Voi.  XXVI.  :^ 
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Progredendo  verso  la  metà  del  condotto,  invece,  si  vede  che 
Tepitelio  mantiene  ancora  lo  stesso  spessore,  ed  è  formato  da 
un  numero  iiguale  di  strati  cellulari;  solo  le  cellule  superficiali 
che  sono  ancora  oscure  (fig.  10),  hanno  assunto  una  forma  po- 
liedrica 0  rettangolare:  contengono  un  nucleo  ben  distinto,  e  fra 
queste  alcune  hanno  ancora  una  forma  allungata,  ed  allora  sono 
più  chiare.  Verso  la  metà  del  segmento  vulvare  le  cellule  super- 
ficiali (fig.  1 1)  hanno  una  forma  sempre  più  cilindrica.  Infine  in 
vicinanza  allo  sbocco  dell'uretra  le  cellule  superficiali  sono  per- 
fettamente cilindriche  (fig.  12),  mentre  le  cellule  degli  strati 
sottostanti  sono  ancora  assai  grosse  e  granulose,  e  fornite  di 
piccole  ciglia,  e  Tepitelio  ha  un  aspetto  del  tutto  simile  a  quello 
che  si  osserva  nella  coniglia  al  18*^  e.  21^  giorno  di  gravidanza. 

Se,  per  ultimo,  noi  esaminiamo  il  condotto  «li  una  coniglia 
che  abbia  appena  partorito,  allora  vediamo  che  il  suo  epitelio 
si  è  fatto  molto  grosso,  è  costituito  da  5  o  6  strati  di  cellule, 
di  cui  le  più  profonde  sono  ovali,  col  diametro  lungo  perpendi- 
colare alla  superficie  d'impianto,  mentre  le  altre  sono  poliedriche 
per  reciproca  pressione,  e  più  chiare  delle  precedenti:  tale  epi- 
telio insomma  ha  tutti  i  caratteri  di  un  vero  epitelio  pavimen- 
toso  stratificato  (fig.  13). 

Ho  già  detto  come  le  conclusioni  a  cui  ero  arrivato  fossero 
in  alcune  parti  assai  diverse  da  quelle  di  Morau.  Infatti,  questo 
Autore  non  accenna  menomamente  alle  modalità  di  struttura  che 
Tepitelio  del  segmento  vulvare  presenta  nelle  diverse  porzioni,  e 
cod  pure,  parlando  della  trasformazione  epiteliale,  non  dice  se 
essa  avvenga  prima  in  una  parte  che  in  un'altra.  Io  invece  nel 
coniglio  ho  potuto  riscontrare  che  anche  nell'animale  normale 
l'epitelio  del  segmento  vulvare  presenta  in  vicinanza  dello  sbocco 
dell'uretra  una  struttura  diversa  da  tutto  il  resto  della  mucosa, 
ed  ho  pure  potuto  dimostrare  che  la  trasformazione  in  epitelio 
cilindrico  comincia  appunto  in  vicinanza  dello  sbocco  dell'uretra, 
e  si  propaga  gradatamente  in  basso  fino  verso  all'orificio  vulvare 
estemo. 

Inoltre  il  Morau  ritiene  che  le  prime  a  trasformarsi  in  cel- 
lule cilindriche  sieno  nel  mus  musculus  le  profonde,  e  che  le 
cellule  superficiali  sieno  cellule  destinate  a  produrre  del  muco. 
Invece  in  nessun  punto  della  mucosa,  anche  là  dove  la  trasfor- 
mazione era  appena  incominciata,  non  ho  mai  potuto  vedere  le 
cellule  degli  strati  sottostanti   assumere  una  forma  ovale,  come 
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pure  non  ho  mai  riscontrato  le  cellule  cilindriche  superficiali  con- 
tenere del  muco,  ma  sempre  queste  cellule  sono  fomite  di  un 
protoplasma  granuloso  ed  opaco.  Infine  Morau  sostiene  che,  quando 
il  coito  fu  fecondatore,  lepitelio  cilindrico  neoformato  persiste  fino 
all'epoca  del  parto,  mentre  invece  se  Tanimale  non  fu  fecondato, 
allora  verso  il  IS""  giorno  del  ciclo  genitale  si  arresta  la  tras- 
formandone epiteliale,  e  per  successive  modificazioni  ritoma  alla 
primitiva  forma  di  epitelio  pavimentoso.  Nel  coniglio  questo  fatto 
non  si  verìfica,  p^chè,  come  abbiamo  visto,  giunti  al  2P  giorno 
di  gravidanza  l'epitelio  comincia  a  subire  delle  modificazioni  re- 
gressive, ed  all'epoca  del  parto  esso  è  di  nuovo  pavimentoso. 

Volendo  trarre  delle  conclusioni  potrò  dire:  Il  condotto  ge- 
nitale estemo  della  coniglia  si  divide  in  due  segmenti:  segmento 
vulvare  e  segmento  uterino,  i  quali  non  sono  in  diretta  conti- 
nuazione fra  loro,  ma  beneì  il  segmento  uterino  sbocca  nel  vul- 
vare, per  mezzo  di  un'apertura  che  si  trova  nella  parete  supe- 
riore di  questo  ultimo. 

Il  segmento  vulvare,  nelle  coniglie  adulte  non  gravide,  è  ri- 
vestito da  un  epitelio  pavimentoso  stratificato,  e  questo,  solo  per 
una  piccola  porzione  nella  sua  parte  anteriore,  presenta  le  cel- 
lule dello  strato  superficiale  a  forma  cilindrica  o  piramidale.  Il 
segmento  uterino,  invece,  è  tutto  rivestito  di  cdlule  cilindriche  ad 
uno  strato  unico. 

L'epitelio  del  segmento  vulvare  presenta  delle  modificazioni 
assai  rilevanti  nella  forma,  se  lo  si  esamina  nei  diversi  periodi 
di  accrescimento. 

Nei  primi  periodi  della  gravidanza  l'epitelio  da  pavimentoso 
stratificato  diventa  cilindrico,  per  una  trasformazione  delle  sue 
cellule  superficiali:  tale  trasformazione  comincia  nella  parte  an- 
teriore, e  si  propaga  gradatamente  indietro  fino  ad  arrivare  al- 
l'apertura vulvare. 

Al  21^  giorno  di  gravidanza  tutto  l'epitelio  è  trasformato. 
A  partire  da  questo  momento  il  rivestimento  epiteliare  ritorna 
a  farsi  pavimentoso:  e  tale  modificazione  regressiva  comincia  in 
vicinanza  dell'apertura  vulvare,  e  a  poco  a  poco  si  avanza  sino 
all'altra   estremità  del  condotto. 

All'epoca  del  parto  tutto  l'epitelio  del  segmento  vulvare  è 
di  nuovo  pavimentoso. 


4$H  détta  R.  Accadèmia  ^  VoL  XXVI,  38* 
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SPIEGAZIONE  DELLE  FIGURE. 

Fio.  1*  Condotto  genitale  esterno  sezionato  per  metà  lungo  la  li- 
nea mediana  (grandezza  naturale)  —  a  segmento  Yulyare 
—  b  segmento  uterino  —  e  apertura  che  mette  in 
comunicazione  i  due  segmenti  —  d  uretra  —  e  vescica. 

»  2*  Epitelio  del  segmento  vulvare  in  una  coniglia  di  4  giorni 
di  vita  extrauterina  (Ingr.  640  diam.). 

»  3^  Epitelio  del  segmento  vulvare  di  coniglia  di  4  mesi 
(Ingr.  640  diam.). 

»  4^  Epitelio  del  segmento  vulvare  in  coniglia  adulta  non 
gravida  (Ingr.  640  diam.). 

»  5^  Lo  stesso  epitelio  in  prossimità  dello  sbocco  dell'aretra 
(Ingr.  640  diam.). 

»  6*  Epitelio  del  segmento  uterino  di  coniglia  adulta  (Ingr. 
640  diam.). 

»  7^  Epitelio  della  metà  anteriore  del  segmento  vulvare  di 
coniglia  giunta  al  18^  giorno  di  gravidanza  (Ingr. 
640  diam.). 

»  8^  Lo  stesso  epitelio  in  vicinanza  dello  sbocco  deiruretra 
(Ingr.  640  diam.). 

»  9*  Epitelio  del  segmento  vulvare  in  prossimità  deH'apertora 
vulvare  estema  di  coniglia  gravida  di  feti  a  termine 
(Ingr.  680  diam.). 

»  10*  Lo  stesso  epitelio  un  pò*  più  lontano  dalFapertura  della 
vulva  (Ingr.  680  diam.). 

»  11*  Lo  stesso  a  metà  circa  del  segmento  vulvare  (Ingr.  680 
diam.). 

»  12*  Lo  stesso  in  prossimità  dello  sbocco  delFuretra  (Ingr. 
680  diam.). 

»  13*  Epitelio  del  segmento  vulvare  di  coniglia  che  ha  par- 
torito da  poco  (Ingr.  640  diam.). 


L' Accckdemico  Segretario 
Giuseppe  Basso. 


Digitized  by 


Google 


563 


CLASSE 


DI 


SCIENZE  MORÀ.LI,   STOBIGHE   E  FILOLOaiCHE 


Adananza  del  15  Marzo  1891. 

PBESIDENZA  DEL  SOCIO  COMM.  PBOF.  MICHELE  LESSONA 
PRESIDENTE 


Sono  presenti  i  Soci:  Fàbbétti,  Vice-Presidente  deirAcca^ 
demìa,  Flechia,  Direttore  della  Glasse,  Ola  betta,  Rossi,  Manno, 
Pezzi,  FeBbero,  Cable,  Nani,  Obaf  e  Petron,  che  funge  da 
Segretario  in  assenza  del  Socio  Senatore  Gaspare  Gobresio. 

11  Socio  Petron  legge  Tatto  verbale  della  seduta  prece* 
dente,  che  viene  approvato.  La  Classe  stabilisoe  che  in  una  pros^ 
sima  adunanza  si  tratterà  della  elezione  di  Soci  Stranieri. 


L'Accademico  Segretario 
Gaspare  Gorresio. 
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DONI 

FATTI 

ALLA  REALE  ACCADEMIA  DELLE  SCIENZE 

DI      TORINO 

E 

OPERE  ACQUISTATE  PER  LA   SUA  BIBLIOTECA 
Dal  22  Febbraio  aU'8  Marzo  1891 


Glasse  di  Scienze  Fisiche,  Hateniatidie  e  Natinli 


NB.  Le  pubbUcaziooi  Dotate  con  im  asterisco  si  hanno  in  cambio; 
quelle  notate  con  due  asterischi  si  comprano;  quelle  senza  asterisco  si  ricevono  In  iIodo 


DOB  stori 


SUI.  enologica  *  LeStazioDÌ  speriinentali  agrarie   italiane,  eco.  •—  Organo  delle  Sfanoel 

sperimeotaie  agrarie  e  dei  Laboratori i  di  Chimica  agraria  del  Regno,  ecc.,  voi.  XX , 

^*^*^'  fase.  1.  Asti,  1891  ;  in-8"  gr. 

UoivenitK  *  Johns  HOPKINS  University  Circulars,  etc;  voi   X,  n   85.  Baltimore,  1891; 


J.  HorKiMS 
(Biltimora). 


in-4*' 


R.  Accademia     *  Sit/.nngsberìchte  der  k.   preassischen   Akademie  der  Wissensohaflen  za 
<*;"*' Scienze  Berlin;  n.   XLl-LUl.  23  Oclober-l8   December    1890.   Berlin,   1890; 

di  Berlino.  .         « 

in-8®  gr. 

là,  —  Verzeichniss  der  im  Vierten  vierdeijahr  eingegangenen    Drackschriflen, 

Tilel,   Inhalt,  Namen-ond   Sachregister;  Jahrgang   1890.   Berlin,  1890; 
in-8o. 

SoeieU         *  Bollettino  delle  Scienze  mediche  pubblicato  per  cara  della  Società  Medico- 
*dTRoi**o  «^  chirurgica  e  della  Scuola  medica  di  Bologna;   serie  7",  voi    II.  fase.  1- 

Bologna,  1891  ;  in-8o. 

socieii  •  Memoirs  of  the  Boston  Society  of  Naturai  Hislory  ;  voi.  IV,  n.  7-9.  Boston, 

di  Su.ria  D»lnrale  «oqa.   in    Ao 

d.  Botton.  1°^;   >n-4". 
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Proceedings  of  the  Boston  Society  of  Naturai  Hislory;  voi.  XXIV,  parts  3  socieU 

».d  4.  Boston,  .890  ;  ln-8..  "'  Ti:^,"''' 

^  Proceedings  of  the  american  Academy  of  Arts  and  Sciences;  new  serìes,  Accad.Ameiicana 

ifoL  XVI,  whoie  series,  voi.  XXIV.  Boston,  1889;  in-S*.  **'  ^Bo.!ont"" 

*  Bulletin  de  la  Société  belge  de   Microscopie;  t.  XVIII,  n.  4.  Bruxelles,  società  belga 

1891;  in-8o.  di  Micro^opi. 

^  (Brutselle) 

*  Anales  de  la  Sociedad  cienllRca  Argentina;  t.  XXXI,  entrega  1.  Buenos  soc.  seicniifiea 

Aires,  1891  ;  in-8».  Argemina 

Boeuos  AiEes). 

The   scientifìc  Papers  of  James  Clebk  Maxwell,  edit.  by  W.  D.  Nivbn;  (Cambridge). 

voi.  II.  Cambridge,  1890  ;  in-4*.  •    ♦ 

Dea  Norske  >ordhav8-Expedition  (1876-78):  XX-Zoologi-Pycnogonidea;  ved  La  Sped.  Non. 

G.  O.  Sabs.  Christiania,  1891;  in-foL  Dei  mari  dei  nord 

'  (Crislianla). 

*  Proceedings  of  the  american  philosophical  Society   held  at  Philadelphia  ;  società  filosofica 

voi.  XXXVII,  n.  131;  voi.  XXXVIII,  n.  132,  133.  Philadelphia,  1889-90;  di  Filadelfia. 
in-8*. 

*  Atti  della  R.   Accademia   economico-agraria  dei   Georgofili  di   Firenze;  r.  Aecadenia 

4*  serie,  voi.  XIII,  disp.  3.  Firenze,  1890;  in -8®.  *»«'»  Georgofili 

*                      *         *^                                        '  di  Flrente. 

*  rulletin  de  la  Société  d^Éludes  des  Ilautcs-Alpes;  X  année,  Janviers-Mars  Soc.  di  studi 

Ohio,  1891.  Gap,  1891;  in-8^  '**"*/Ga'^  ^'''' 

Bulletin  of  the  Scientifìc  Laboratoires  of  Denison  University  edit.  by  W.  G.  università 

Tight  (deparlment  of  Geology  and  Naturai  History'  voi.  V.   Gran  vi  Ile,  di  Denisoo 

1890;  in-8..                                                                                                                        •  (Or.u,ìllo.Obi.) 

*  Archives  Néerlandnìses  des  Sciences  exactes  et  naturelles,  publiées  par  la  Società  olandese 

Société  hollandaise  des  Sciences  à  Uarlem,  elc.j  t.  XXIV,  4*  et  5»  livrais.  **'*!1*  ^,*^'*"" 

Harlem,  1891  ;  in-8..                                                                             '  <""*^"'- 

^  lenaìsche  Zeitschrift  fQr  NalurWissenschaft  herausg.  von  der  medizinisch-  società 

naturwissenschaftnchen  Gesellschafl  zu  Jena;  XXV  Band,  lleft  I  und  «.  **•  Med. e  st. oat. 

Jena,  1890  ;  in.8».  ^'  ''""' 

*  Zoologìscher  Anzeiger  herausg.    von  Prof.  J.  Victor  Cabds  in  l.eipzig.  ;  j.  v  Cabus. 

zugleich  Orcan  der  deulschen  zoologìschen   Gesellschafl;   Xlll   Jabrg.,  (L'»p«'««). 
n.  366,  357.  Leipzig,  1891;  in-8o. 

*  Monthly  Notices  of  the  B    Astronomica!  Society  of  London;  voi.  LI,  n.  3,  R.Soeietà  astron. 

London,  1891  ;  in-8*'.  ^^  ^^^^^ 
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soc.  Microscopica  *  Joumal  of  the  R.  Microscopical  Society  of  London  ;  1891,  part  I.  London, 

di  Londra.  iggj  .   Jq^» 

otserv.wuhbura  Poblications  of  the  Washbarn  Observatory;  voi.  VI,  parts  1  and  9.IUdì»on, 

(Madison.  Wlic.).  ^ig,^  iggQ;    jn^r 

Soc.  scientiGca  *  Momorìas  y  Revista  de  la  Sociedad  cìentifica  e  Aiitonio  Aliate  ■  :  t.  tV, 

antohio  Ai.*«  cuadernos  n.  3  y  4.  Mexico,  1890;  in-8*». 

(Messico).  j                        »             »                                                          ^ 

Csserv.  astronoiD.  Bolotin  del  Observatorìo  astronòmico  nacional  de  Tacnbaya;  t.  t^n.  9;in-4*. 

di  Tacnbaya 
(Messico). 

R.  istii.  Lonib.  *  Rendiconti  del   R.    Istitoto  Lombardo  di  Scienze  e  Lettere  ;  serie  9*, 

(Milano).  yoL  XXIV,  fosc.  2.  MìUno,  1891  ;  in-8". 

socieU  *  Atti  delia  Società  dei  Natoralisti  di  Modena;  serie  3*,  voi  IX,  nono  XXIV, 

'di  MoTna!**  ^^^^'  ^-  Modena,  1890;  in.8*. 

societii  Reale  ^  Rendiconto  deirAccademia  delle  Scienze  Gsiche  e  matematiche  (Sezione 

di  Napoli.  dQ|]3  Società  Reale  di  Napoli);  serie  3%  voi.  V,  fase.  l.  Napoli,   1S91; 
in-4». 

R.  AccademU  Bollettino  della  R.  Accademia  Medico-chirnrgica  di  Napoli,  ecc.  ;  anno  0, 

Medico-ehirurg.  „     ,,.15    j^gp^^ij     iggQ.  In-g». 

di  Napoli.  ^                   ' 

Acc.  d*Arti  0  Se  *  TransHctlons  of  the  Connecticot  Academy  of  Arts  and  Sciences  ;  voi.  Vili, 

twe'lTa'en)!  P^^  ^'  ^^w  Havon,  1890;  in.8". 

La  Direzione  *  The  Amcrican  Journal  of  Science;  Editors  James  D. and  Edw.  S.  Dana,  etc^ 

(New  Haten).  ^^lìrà  serìos,  vol.  XL,  n.  S36.«38.  New  llaven,  1890;  in-8«. 

La  Direzione  *  The  Joumal  of  Comparative  Medicine  and  Veterinary  Archives,  edit.  b; 

(NuoTaYork).  ^,  ^   CoNULiN;  vol.  XII,  n.  2,  Now  York,  1891;  in-8«. 

La  Direzione  Annalos  dos  maladìos  de  l'oreille,  dn  larynx,  do  nez  et  do  pharynx,  eie, 

(P«rigi)-  pabliées  par  A.  Gougobnbbim  ;   t.  XVII,  n.  9.  Paris,  1894  ;  in-S». 

osscvatorio  ^  Rcvista  do  Observ,atorio  —  Pablicacao  mensal  do  Observatorìo  do  Rio  de 

di  Rio  Janeiro.  Janeiro;  anno  VI,  n.  I.  Rio  de  Janeiro,  1891  ;  in-8»  gr. 

Assoc.  Americana  *  Procecdings  of  the  amorìcan  Association  for  the  advaucemeot  of  Science, 

per  il  progresao  thirty-oigt  Meeting  held  at  Toronto,  Ontano;  Aagost  1889.  Salem,  1890; 

ueiio  Scienze  ^        ■     •     /% 

(Salem).  1   VOl.  in-8*. 

R.  Acc.  di  Medie  *  Giornale  della  R.  Accademia  di  Medicina  di  Tonno,  ecc.  ;  anno  LUI,  o.  1 1-11 

•    di  Torino.  Torioo,  1890;  in •8*'. 
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*  Bollettino  roensoale  della  Società  meteorologica  italiana,  eco  ;  serie  9*,  soc.  neteor.iui. 

▼ol.  XI,  n.  I.  Torino,  1891  ;  in.4*.              ^  <^**""*'^- 

*  Observations  made  dnrìng  the  year  1884  at  the  United  States  navai  Obser-  OMenr.  u^^^aio 

▼atory,  etc.  Washington.  1889;  i  voi.  in.4^  ^?S^^^^^^ 

*  United  States  Department  of  Agriculture,  Division  of  Ornithology  and  Mara-  Go^cruo 

mology  —  North  American  Fauna;  n.  3,  4.  Washington,  1890;  in-8'*.  (WMhinJtoJ)." 

*  Smithsonian  Institntion,  Unit.   States  national  Musenm  :   Bulletin  of  the  ut.  smithtouiaoo 

Unii.  States  national  Musenm  i  n.  38.  Washington,  1890;  in-8».  iwa.hiiigi«n). 

~  Proceedings  of  the  Unit.  States  national  Museum;  voi.  Xlil,  1889.  Wash*  iii 
ìngton,  1890;  ìn-8^ 

Il  Codice  di  Leonardo  da  Vìnci  nella  Biblioteca  del  Principe  Trivulzio  in  l.rkltiahi. 
Milano,  trascritto  ed  annotato  da  Luca  Beltbami.  Milano,  1891  j  1  voi. 
in-4*. 

Sur  l'ellipse  de  Brocard;  par  E.  Gatalan.  Bruxelles,  1891;  1  fase,  in-4^  LA.iiore. 


ClassQ  dì  8<!i«nz«  Morali,  Storìeh«  e  Fìlologiehe. 

Dal  ±0  al  16  Blarzo  1891 


Donalori 


*  Journal  of  the  Asiatic  Society  of  Bengal;  voi.  LVU,  part.  1,  n.  3.  1889.  Cai-  SocieU  Atiauea 

cutta.  1890;  in.8«.  'c-'cuiu)!' 

—  Proceedings  of  the  asiatic  Society  of  Bengal,  etc;  n.  IV-X,  Aprii -De-  >«)• 

cember  1890.  Calcutta,  1890;  in•8^ 

Biblioteca  nazionale  centrale  di   Firenze  —  Bollettino  delle   Pubblicazioni  b.ii.  oaxionaie 

italiane  ricevute  per  diritto  di  stampa;   1891,  n.  Ii4.  Firenze,  1891;  ''  ^'*'^^^' 
in.8*  gr. 

—  Indice  alfabetico  delle  opere,  ecc.,  1890,  pag.  33-48,  DlLGOR;  in-8*'  gr.  i.i. 

Dr.  A.  Petermanns  Mitteìlungen  aus  Justus  Porthos'  geographischer  Anstalt,  Gotha. 

herausg.   von   Prof   Dr.  A.  Supan;  XXX VII   Band,  n.  3.  Gotha,  1891;  *    * 
in.4«. 

*  Rendiconti  del   R.   Istituto  Lombardo   di  Scienze  e  Lettere;  serie  9*,  r.  uta.  Lomb. 

voL  XXIV,  fase.  3.  MUano,  1891;  in-8*.  (Milano). 

^  Frontespizio  e  Indice  del  voi.  XXUI;  1  fase.  ìn-8<».  M. 
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Società  Reale 
di  Napoli. 


Iti. 

Soc.  di  Geogra6t 
(Parigi). 

Id. 


Ministero 

dello  Fioanze 

(Roma). 

MìDÌfiero  di  Agr. 

lod.  e  Corani. 

(Roma). 


R.  Accademia 
de.  Liocei 
(Roma). 


La  Direzione) 
(Valle  di  Pompei 

L*  Autore. 


Id. 


L*A 


Il  Socio 
F.  Roff I 


L*A. 


L*A. 


Id. 


*  Rendiconti  delle  tornate  e  dei  lavori  deirAccademia  di  Archeologia,  Lettere 

e  Belle  Arti  (Sezione  della  Società  R.  di  Napoli);  nuova  serie,  anno  IV, 
Gennaio-Dicembre  1890.  Napoli,  1890  ;  1  fase,  in  •8''. 

~  Annuario  della  Società  R.  di  Napoli;  1891.  Napoli,  1891;  1  fase  in-8*. 

*  Gompte  renda  des  sóances  de  la  Goromission  centrale  de  la  Société  de 

Géograpbie,  etc.;  1891,  n.  3,  4  et  5,  pag.  61-133;  in-8^ 

—  Table  alphabétiqae  des  matières  contenaes  dans  le  Compie  rendu  des 
séances,  etc,  pendant  Tannée  1890;  in-S**. 

Statistica  del  commercio  speciale  d'importazione  e  di  esportazione  dal  1^  al 
31  gennaio  1891.  Roma,  1890;  1  fase,  in-8'*  gr. 

Bollettino  di  Notizie  sul  Credito  e  la  Previdenza;  anno  Vili,  n.  19  ;  —  Appen- 
dice al  n.  13;  —  Frontespizio  e  Indice  dell'anno  Vili.  Roma,  1890-91; 
in-8®  gr. 

*  Memorie  della   R.  Accademia  dei   Lincei,  serie   4»,  voi.  VII,  Classe  dì 

Scienze  morali,  storiche  e  filologiche,  parte  3*.  —  Notizie  degli  Scavi, 
Settembre,  Ottobre  e  Novembre  l890.  Roma,  1890:  in-4^ 

Il  Rosario  e  la  Nuova  Pompei  —  Periodico  mensuale  benedetto  tre  volte  dal 
Papa  Leone  XIII;  anno  Vili,  quaderno  3.  Valle  di  Pompei,  t89l  ;  in-8*. 

Ferdinando  Borsari.  —  Etnologia  italica  —  Etruschi,  Sardi  e  Siculi  od 
XIV  secolo  prima  dell'era  volgare.  Napoli,  1891  ;  1  fase.  in-8o. 

-—  Le  zone  colonizzabili  dell' Eritrea  e  delle  finitime  regioni  etiopiche.  Na- 
poli, 1891;  1  fase.  in-8^. 

A.  Gabelli  —  11  positivismo  naturalistico  in  filosofia.  Roma,  1891;  1  fase 
in-8». 

I  papiri  copti  del  Museo  egìzio  dì  Torino  trascritti  e  tradotti  da   Francesco 

Rossi;  voi.  II,  fase.  3.  Torino,  1891;  in-4*'. 

Prelezione  e  Programma  al  Corso  di  Storia  della  scienza  costituzionale  e 
politica  italiana,  dato  da  Luigi  Rossi  nella  R.  Università  di  Bologna. 
Bologna,  1891;  1  fase.  ìn-4^ 

Ernesto  Schiaparelli  -  Studi  sull'antico  Egitto;  voi.  I,  —  La  catena  orien- 
tale dell'Egitto.  Roma,  1890;  in-8''. 

II  libro  dei  funerali  degli  antichi  Egiziani,  tradotto  e  commentalo  da  Emeste 

Schiaparelli  (Lavoro  premiato  dalla  R.  Accademia  dei  Lincei  col  premio 
reale  di  Archeologia);  volume  secondo.  Roma,  1890;  in-fol 


lorlDo.  —  stamperia  Reale  della  Dilla  G.  B.  Ptravia  e  C. 
in  (50  C  8)  19  T-VI. 
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CLASSE 


SCIENZE    FISICHE,    MATEMATICHE    E   NATURALI 


Adnnanza  del  22  Marzo  1891. 

PRESIDENZA    PEL   SOCIO    COMM.    PROF.    MICHELE    LESSONA 
PRESIDENTE 


Sono  presenti  i  Soci:  Cossa,  Direttore  della  Classe,  Salva- 
dori,  Rruno,  Bbrruti,  Bizzozero,  Ferraris,  Mosso,  Spezia, 
Cambramo,  Segrb,  Peano  e  Basso  Segretario. 

Letto  ed  approvato  Tatto  verbale  dell'adunanza  precedente, 
il  Segretario  dà  comunicazione  di  una  lettera  ministeriale  che 
accompagna  il  R.  Decreto  di  approvazione  della  nomina  a  Socio 
nazionale  residente  del  Dott.  Giuseppe  Peano,  Professore  di  cal- 
colo infinitesimale  nella  R.  Università  di  Torino. 

U  Sodo  Camerano  offre,  da  parte  deirautore,  in  dono  all'Ac- 
cademia un  volume  corredato  da  una  grande  carta  geologica,  col 
titolo:  «  Il  bacino  terziario  e  quaternario  del  Piemonte  »,  del 
Dott.  Federico  Sacco,  Prof,  di  Paleontologia  nella  R.  Università 
di  Torino. 

11  Socio  Peano  offre  pure  in  dono  i  fascicoli  già  usciti  della 
Rivista  di  Matematica,  periodico  mensile  del  quale  l'offerente  ha 
la  direzione. 

AUi  detta  R.  Accademia  -  Voi.  &XYI.  39 
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La  Classe  accoglie  per  la  pubblicazione  negli  Atti  : 

V  Un  lavoro  »  presentato  dal  Socio  Segre  ,  col  titolo  : 
«  Della  compensazione  del  problema  di  Hansen,  del  Dott.  Vin- 
cenzo Beinà,  Assistente  di  Geodesia  nella  B.  Scuola  per  gli  In- 
gegneri in  Boma; 

2^  Una  Nota,  presentata  dal  Socio  Basso,  per  incarico  del 
Socio  Naccari:  «  Sulla  dilatazione  termica  di  alcune  amalgame 
allo  stato  liquido  ».  Di  questa  Nota  che  forma  come  un'ap- 
pendice di  un  altro  lavoro  omonimo  precedentemente  inserito  negli 
Atti,  è  autore  il  Dott.  Prof.  Carlo  Cattaneo  della  B.  Univer- 
sità di  Siena. 

Infine  il  Socio  C  a  Merano  presenta  e  legge  un  suo  nuovo  Studio, 
il  quale  viene  dalla  Classe,  con  votazione  unanime,  approvato  per 
la  pubblicazione  nei  volumi  delle  Memorie,  Esso  costituisce  la 
continuazione  e  la  chiusa  di  altri  suoi  lavori  già  pubblicati  ori 
volumi  stessi,  ed  ha  per  titolo  :  «  Monografìa  degli  Ofidi  it^iliani 
(parte  II,   Coluhridi)  e  Monografìa  dei  Cheloni  italiani  ». 
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LETTURE 


Delia  compensazione  nel  problema  di  Hansen; 

NoU  di  VINCENZO  REINA 


—   1    - 


Nel  problema  di  Pothenot,  dati  tre  punti,  si  può  rispetto 
ad  essi  determinare  la  posizione  di  un  quarto  punto,  misurando 
gli  angoli  sotto  cui,  da  questo  ultimo,  sono  visti  i  tre  punti  dati. 
Se  i  punti  dati  fossero  due  soli,  si  può  ancora  rispetto  ad  essi 
(supposti  inaccessibili)  determinarne  un  terzo,  purché  si  aggiunga 
nn    secondo  punto  d'osservazione. 

La  soluzione  di  questo  problema  venne  pubblicata  per  la  prima 
Tolta  da  Hansen  (*),  ma  le  formolo  da  lui  date  debbono  modi- 
ficarsi di  volta  in  volta,  col  variare  della  disposizione  relativa  dei 
quatti^)  punti.  Una  soluzione  generale,  indipendente  dalla  pecu- 
liare disposizione  dei  ponti,  venne  data  da  W.  Jordan  (*^),  imma- 
ginando numerati  i  punti  e  generati  gli  angoli  in  modo  opportuno. 


-  2 


Denotando  con  P  e  Pj  i  punti  nei  quali  si  compiono  le  misure 
angolari,  con  Pg  e  P^  i  punti  dati  (inaccessibili),  Jordan  indica 
con  J^3  quel  punto  che,  nella  rotazione  positiva  del  raggio  PPj 
intorno  al  punto  P,  viene  incontrato  per  primo.    Qui  per  rota- 


(♦)   Etne    Aufyabe  der  praktischtm   Geoddsie  und  deren   Aufolsung.   — 
AstrOQomiacbe  Nachrichten,  Bd.  18,  S.  165  ;  1841. 

(**)  ilaudbuch  dei*  Vorruassungtkunde.  •  Zwciter  Band,  S.  255. 
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zione  positiva  intendesi  quella  per  la  quale  gli  azimut  vengono 
generati  positivamente,  ritenendo  gli  azimut  contati  da  Nord  a 
Sud,  passando  per  TEst. 

In  questo  modo  si  intenderanno  anche  generati  gli  angoli  mi- 
surati nei  punti  PP^,  e  si  porrà 

P^PP.^u     P^PP^^c^'     PP^P^={i,     PP^P^^f 


Si  indicherà  inoltre  con  a  la  distanza  nota  -P3P4,  con  ft,  quella 
dei  due  centri  di  osservazione.  La  soluzione  del  problema  si  otterrà 
allora,  molto  semplicemente,  colla  introduzione  dei  due  angoli 
ausiliari  f  e  (/^  del  triangolo  PP^P^,  giacché  si  avrà:. 

(1) (p+^=n^(a!—a), 

sen  9  PP^  __  sen  (^ — oc)       sen  |3' 
sen^  "^  PP^  ""   sen  p   sen  (P'-  a')  ' 

epperò  ponendo 

^_^sen(^  — a)      sen^' 
''''^^~      sen^      8en(/3'-a')  ' 
si  otterrà 


.gtl=^t+Ì„^ 


H) 


la  quale  equazione,  congiunta  colla  (1),  permetterà  di  determinare 


Digitized  by 


Google 


DELLA    COMPENSAZIONE    NBL    PROBLEMA    DI    HANSEN  578 

separatamente  ^  e  <//.  Le  distanze  dei  centri  di  osservazione  dai 
punti  P3,  P^  saranno  allora  date  dalle  formole 


(2). 


^        sen  (a  —  a)  *         sen  {(/.  -  a) 


sena  ^  ^        ^^       sena 


1    »  3sen(p=t7r)  *    ^  ^8en{f^'=tn) 


-  8  - 

Nel  problema  di  Pothenot  nasce  la  compensazione,  quando 
i  punti  dati  invece  di  tre  sono  quattro  :  il  calcolo  del  vertice  di 
piramide  si  può  fare  allora  in  doppio  modo,  ed  uno  dei  lati, 
congiungenti  esso  vertice  con  uno  dei  punti  dati,  verrà  determi- 
nato dalle  due  parti:  l'equazione  di  condizione  si  ottiene  egua- 
gliando i  due  valori  ottenuti  per  questo  lato. 

Nel  problema  di  Hansen  nasce  la  compensazione  quando, 
invece  di  due  centri  d'osservazione,  se  ne  assumono  tre.  Sia  P^  il 
terzo  punto  ;  immaginiamolo  accoppiato  al  punto  P,  ed  indichiamo 
con  yy'  i  due  angoli  in  P^  generati  nel  modo  precedentemente 
definito,  con  J  l'angolo  P^PP^,  Applicando  al  quadrilatero 
PP^P^P^  il  procedimento  di  calcolo  già  dimostrato,  si  potrà  così 
per  una  nuova  via  determinare  la  lunghezza  del  lato  PP^,  la 
quale,  confrontata  con  quella  precedentemente  ottenuta,  darà  luogo 
ad  una  equazione  di  condizione.  Sarà  facile  convincersi  che  questa 
sarà  la  sola,  ricordando  la  nota  formola  di  Gauss 

^  +  P-2P+3, 

che  dà  il  numero  delle  equazioni  di  condizione  nascenti  dalla 
compensazione  di  una  rete  di  triangoli,  formola  nella  quale  A 
rappresenta  il  numero  degli  angoli  misurati,  B  il  numero  delle 
basi,  P  il  numero  dei  vertici.  (Nel  caso  attuale  -4=7,  B=ì, 
P  =  5). 
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-  4  - 

Per  stabilire  Tequazione  di  condizione  sotto  la  forma  più  con- 
veniente, si  osservi  che  dai  triangoli  PPjPg,  PP^P^  si  ha: 

*  ^      senp  *      senp 

ossia  per  le  (2) 

^    sen(//sen(P — a) sen(psen(^'—  a') 

*        sen  (a' —  a)  sen  ^        sen  (a' —  a  )  sen  |3' 
quindi 

sen  ip  sen  ^'sen  (|3 — «)  __  ^ 
sen  f  sen  |3sen  (p' — od) 

Analogamente    dalla    considerazione    dei    triangoli    PP^P^ 
PP^P^  si  ricava: 

^  ^pp  sen(27r-«-~a+7)^pp  8en(27r-a^-^  +  y)  ^ 
*  ^  seny  *  sen*/ 

ossia 

^    sen  t/i  sen  (271— a — 3  +  7)_    sen98en(2  ;r  — a' — d+y) 
^"^  sen  (a' — a)seny  sen  (a' — a) sen*/ 

epperò 

sen (^ sen y sen (2  ti — a — ^  +  7) ^ 

sen  9  sen  7  sen  (2  TT — a! — S  +  '/) 

La  eliminazione  dei  due  angoli  ausiliari  f  e  (//,  fra  la  (3)  e 
la  (4),  conduce  alla  equazione  di  condizione  richiesta: 

sen  |3  sen7'sen  (2  TT  —  a  —  5  +  7  )  sen  (j3'—  a') . 

sen /i' sen 7  sen (271  —  a! — d  +  7')sen(p  — a)~~ 

il  cui  primo  membro  non  è  altro  che  il  rapporto  dei  due  valori 
calcolati  per  il  lato  b^. 
Noi  indicheremo  con 

«  +  (1),  «'+(2).  l3  +  (3).  |3'+(4),  y  +  (5),  7'+(6),  ò+(^) 
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i  yalorì  compensati  degli  angoli.  Allora  la  (3)  (la  quale  insieme 
alla  (1)  serve  alla  definizione  degli  angoli  f^)  eia  (5),  scritte  nei 
valori  compensati,  daranno 

sen('i; +d(/;)  sen  j|S'+(4)  j  sen  j/3  -  a  +  (3)  — (1)  j 


sen((p +df)sen  )|3 +(3)  j  sen  j|3'— a'+ (4)- (2) 


nj,S-(3)(sen]y+(6)J8enJ27r-a-*+y-(lH7)-^(5)[sen||3'-a'-f(4)-(2)j 
i|^V(4)J8enjy  +(5)jsen[2;:-a'^(J-Ky-(2)-(7)-f(6)J8enj  j3-a-f(3)-(l)]  ~ 

Per  ridurre  queste  due  equazioni  alla  forma  lineare,  basta 
applicare  il  solito  metodo  della  differenziazione  logaritmica.  Si 
ponga 

^j  =  jtjt8enl*'cotg(//  ^g  =  ]u.senl''cotg  (^'— a') 

t^=fxsen  l'cotg(a  —  a)    ^^  =  ]u.senl"cotg|5' 
/j=:/:jisenl'cotg(^  — a)    ^g=fJLsen  l''cotg(27r— «— J+7) 
^^= jtjt  sen  1  "  cotg  ^  ^g=]ut8en  1  "  cotgy 

^^ = |x  sen  1  "  cotg  y  t^^^  jui  sen  1  "  cotg  (  2  ti  —  a'  ~  d  +  7') 

^jj=p.8en  l^cotgY' 

sen j3 sen ysen  (2 TT  —  a — ^  +  7  )sen(|3' — od) 
~~       sen  |5;' sen  7  sen  (271 — a'— -5  + 7')  sen  (|3  —  a) 

nelle  quali  formolo  p,  rappresenta  il  modulo  dei  logaritmi  volgari. 
Le  quantità  t  co^  definite  rappresentano,  come  è  noto,  le  diffe- 
renze tavolari  nei  logaritmi  dei  seni,  corrispondenti  alla  variazione 
di  un  secondo  neir argomento:  esse  vennero  numerate  in  quel- 
1  ordine  nel  quale  si  presentano  nell'esempio  di  calcolo  seguente. 
Le  due  equazioni  assumono  allora  la  forma: 

(6)...  ^jd,;,_f^d9-<3(l)+f,(2)  +  (f3-<,)(3)  +  (<,-g(4)  =  0, 

j        (^-g(l)  +  (<,o-g(2)  +  (f4-'3)(3)  +  (*«-<,)(4) 
■'■  i   +(<8-g(5)  +  (^,-<,o)(6)  +  (<.o-<8)(7)+A  =  0. 
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La  (6)  congiunta  coirequazione 

rf9+d^  =  (l)-(2), 

che  8Ì  ottiene  differenziando  la  (1),  serre  alla  determinazione  delle 
due  correzioni  df  d^.  Se  ne  deduce       ' 

/«^         -.■..-(<«  +  ^5)(l)-(<5+<«)(2)  +  (<4-^3)(3)+(<«-<7)(^) 
(8j ...  C((fi  _ — — , 

(9)...  df- j-^^ 

Ponendo  la  equazione  di  condizione  (7)  sotto  la  forma 

l'equazione  correlante  sarà 

[AA]I+/^  =  0, 

e  le  correzioni  saranno  date,  in  funzione  del  correlativo  /,  per 
mezzo  delle  formolo: 

(1)  =  A,I     {2)=AJ     (3)  =  A^I     {i)=AJ 
{b)  =  A^I     {6)  =  A,I     (7)  =  A,I. 


—  o 


Applicheremo  ora  il  metodo  precedentemente  esposto  ad  un 
esempio  numerico,  adottando  una  disposizione  di  calcolo  analoga 
a  quella  indicata  nella  recente  pubblicazione  della  Giunta  Supe- 
riore del  Catasto  (*)^  per  il  caso  della  compensazione  di  un  yertioe 
di  piramide. 


(^;  Islru  tione  per  i  lavori  trigonometrici,  SappUmento  alla  Istrosiooe  (i)- 
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Fig.   1. 
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Fiy.  li 


Fig.  4. 


Fig.  5. 


..b 


Via.  6. 


Fig.  7 


Fig.  8. 


Fig.  9. 


Figli.  Fig.  12. 


Fig.  10. 
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Angoli  osservati. 

a  =  30^  57'.  43"     ^  =  252".  41'.  06"     7  =  49^  00'.  16" 

a'=84Ml'.33''     ^'=299^32'.  40"     7'=92M9M5" 

a=  229^49'.  38". 

Logaritmo  del  lato  noto. 
loga  =  3.231   616. 

Angoli  occorrenti  nel  calcolo. 

^'_a:=53o  i;ì'.50"       /?— fi<:^.22r.43'  23" 

|S'-a'=r215^21'.0T'     2;:— a~^+7=  148M2'.55" 

2;r-a'— d+7'  =  138M8'.04". 

Osservazione.  —  Nello  schema  di  calcolo  seguente  è  ommesso 
per  semplicità  il  calcolo  delle  due  correzioni  d(f  d^,  il  quale  si 
fa  in  base  alle  due  formole  (8)  (9). 
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CALCOLO 

degli 

angoli  ausiliari  <f^ 


logseQ  (3 — «)..  .• 

colog  sen  ^ 

log  sen  ^' 

colog  sen  (/5'— a'), 
logcotge 


0  +  450 

logcotg(0+^). 
logtg-;(?  +  f).. 
logtgi(f— tì" 

i(?-tì 

•(f  +  ^) 

f 


530  13'.  50" 
126    46.10 
63  .23  .05 


9  823168  n 
0. 020141  n 
9.939506 
0.237623 


0  020438 
43«.39'  08"  3 
88  .  39  .  08  . 3 


8.371549 
0.300079 


8.671628 
20.41M7" 
6:^  .23  .05 


660. 04 '.22" 
60  .  41  .  48 


Angoli  compensati 


300.  57'.  44".  1 

84  .il  .31  .8 

252  .  41  .  05  . 6 

299  .32  .41  .0 

49  .  00  .  15  . 6 

92  .19  .15  .6 

229  .  49  .  38  . 2 


CALCOLO 
con  gli 

elementi  otsemti 


log  a 

log  sen  f 

colog  sen  (a' —  a) 

logPPa 

logien(jS—  ai  . . 
colog  sen  ^ 

log^ 


log  a 

log  sen  f 

colog  sen  (a' —  a) 

JogPP* •    . 

log  sen  G*'— a')  .. 

colog  sen  ^'  ... . 
log  &i 


logPPa 

log  sen  (27t —  «  — «-f-y 

colog  sen  y 

log  frj 


(\ArÀ 


logPA 

log  sen  (2  n  —  a' —  ò  -f- >') . 

colog  sen  y' 

»og*t 
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CORREZIONI 
angolari 


(l)-(3) 


(1)      (2) 

^4) -(2) 

-(4) 


(5;-(i)-(7) 


(«)      (2) -(7) 


CORREZIONI 
risultanti 

nei 
logaritmi 
dei  seni 


CALCOLO 

con  gli 

elementi 

compensati 


—  5.6 
-f-4.0 

-f-4  1 

—  0.3 


-+-6.5 
-f  4  0 

—  6.6 

—  1.2 


-6  4 

-f0  7 


-f-3.8 
0.0 


0.  231616 
9.  940531 
0  096344 


3  268491 
9. 823172  n 
0  020141  n 


3  111804 


3  231616 
9  960981 
0.096344 


3  288941 
9  762370  n 
0  060493  n 


3  111804 


0. 268491 
9.  721581 
0. 122192 


3.112264 


3.288041 
9.822966 
0.  000356 


3  112263 


COMPENSAZIONK 


"4 

A, 


Un  ■""  fa 


t.  —  u 


t^—t^ 


tn  —  to 


Hi  —  '10 


fiù fa 


—  5.8 
+  5.4 
-f-1.7 

—  4  2 
4-1.6 

—  2.4 

—  1.0 


1= 


[..M]=:  92,65 


y-f] 


=—0.23 


(1) 
(2) 
(3) 
(4) 
(5) 
(«) 
0)1 


Al 
AJ 

AI 
Al 
AI 


+ 1".  3 

—  1  .2 

—  0  .4 
+  1  .0 

—  0.4 
+  0  .6 
+  0    2 


ài 


—  4".  7 
+  7  .3 


,(2)-|-^,(3)-+- 'l4(4)+^5(5)  +  il6(6)  +  '4,(7)+ i=0 
A;=2' 
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Sulla  dilatazione  termica  di  alcune  ama/game  allo  stato  li' 
quido,  —  Appendice  alln  Nota  omonima  (Vedi  Atti  R.  Ac- 
endemia  delle  Sciense  di  Torino^   1890,  voi.  XXV); 

del  Doti  Prof.  CARLO  CATTANEO 


In  questa  Nota,  come  complemento  eli  un'altra  sullo  stesso 
argomento  pubblicata  lo  scorso  anno,  presento  i  risultati  relativi 
alla  dilatazione  termica  di  due  amalgamo  di  stagno  molto  ricche 
di  mercurio.  Il  Prof.  Vicentini,  per  la  discussione  dei  risultati 
di  alcune  sue  ricerche  sperimentali  sulla  resistenza  elettrica  delle 
amalgamo,  ha  avuto  occasione  di  prendere  in  considerazione  i 
valori  da  me  registrati  nella  Tavola  4*  del  mio  lavoro  sopracitato 
dello  scorso  anno.  Occorrendogli  poi  anche  valori  relativi  ad 
amalgamo  meno  ricche  di  stagno  di  quelle  da  me  già  studiate 
{Sn^Hg^  Sn^Hg,  SnHg,  SnHg^)^  ho  studiato  ora  le  due  Sn 
Hg^,  SnHg^. 

Per  quanto  riguarda  la  preparazione  delle  amalgamo,  la  loro 
temperatura  di  fusione,  la  preparazione  e  calibrazione  dei  dila- 
tometri, il  riempimento  e  le  pesate  di  questi,  le  determinazioni 
delle  densità  alle  varie  temperature  ed  i  calcoli  relativi  rimando 
il  lettore  alla  mia  Nota  precedente  di  cui  questa  è  appendice. 
Bicordo  qui  soltanto  il  significato  di  alcuni  simboli  ed  alcune 
formule  adoperate: 

Df  densità  dell'amalgama  a  t. 

7  coefficiente  medio  di  dilatazione  di  essa  allo  stato  di  i>er- 
fetta  liquidità,  fra  due  temperature  t  e  t\ 

y  lo  stesso  coefficiente,  calcolata  colla  formula  (3)  ove  si 
ammette  che  i  metalli  componenti  la  amalgama  conservino  la 
dilatazione  che  isolatamente  posseggono  allo  stato  liquido. 

Df  densità  della  amalgama  alla  temperatura  f  di  fusione  dello 
stagno. 

Df  la  stessa  densità  calcolata  colla  formula  (2)  ove  si  ammette 
che  i  metalli  componenti  conservino  nella  amalgama  il  loro  volume. 
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df^  densità  dello  stagno  alla  temperatura  f  calcolata  colla 
formula  (4). 

(f  temperatura  di  fusione  della  amalgama. 

P  e  P'  rispettivamente  le  quantità  ponderali  su  cento  di 
mercurio  e  stagno. 

e  il  coefficiente  di  contrazione  determinato  colla  formula  (5). 

€  coefficiente  medio  di  dilatazione  dello  stagno  allo  stato 
liquido. 

d„  densità  del  mercurio  alla  temperatura  f, 

m  coefficiente  medio  di  dilatazione  del  mercurio. 

D—P 


(1) 

^    iy{t'-t) 

(2) 

^^-P  +  P'd„ 

d. 

(3) 

,_  100  d„i  +  D;{mP  —  sP] 

'                     100  d„ 

(4) 

"'=    ^'1, 

100 --^P 

^5) 

/■=226»,5         d„  =  13,05  m  =0,000180 

£  =  0,000114  (7^=6,99 

Ecco  ora  i  risultati  ottenuti  in  base  alle  esperienze  : 

1"  Per  Amalgama  SnHg^ 

P  =  93,151  P'  =  6,849  y=8r. 

Volume  del   dilatometro   a  0°  fino   alla   divisione   97,4    del 
cannello  : 

F=17%243C 
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Volume  medio  a  0*  di  una  piccola  divisione  del  caunello 
»=0«,001506 

Peso  della  amalgama  contenuta  nel  dilatometro 

p  =  214^7228 

=:226°,5  D,=  12,4681 

=  241,8  2),=  12,4392 

=  259,4  D,=  12,4073 

=  276,4  D,  =  12,3785 

Df=  12.4681  7  =  0,000145 

D'^=  12,3190  /=  0,000177 

c=    0,0119  d^=7,75 

2°  Per  l'Amalgama  SnHg^. 
P  =  97,143  P'  =  2,857  y=59. 

Dati  relativi  al  dilatometro  idem  come  sopra 
Peso  dell'amalgama 

P  =  220",788 

<  =  233°,4  D,  12,8100 

/!  =  246,4  D,  12,7815 

t=272,5  D,  12,7297 

Dy.=  12,8235  7  =  0,000161 

DJ  =  12,7340  7=  0,000182 

e  =  0,0069  d^=8,06. 

3°  Entro  i  limiti  di  temperatura  fra  cui  le  due  anudgsiiie 
sono  state  studiate  la  dilatazione  si  può  ritenere  regolare  con- 
fondendosi quasi  la  curva  delle  densità  con  una  linea  retta. 

Dalla  considerazione  dei  valori  di  7  e  Dy  si  scorge  per  queste 
due  amalgamo  lo  stesso  andamento  già  verificatosi  per  le  qnatbD 
amalgamo  di  stagno  precedentemente  studiate  (vedi  Tavola  4' 
lavoro  citato)  ;  infatti  detti  valori  sono  maggiori  per  ramalganu 
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SnH^^  che  per  la  SnHg^  e  questi  maggiori  di  quelli  della  (N.  1) 
SnHg^,  Anche  i  valori  delle  rfy  ora  trovati  mostrano  un  aumento 
col  diminuire  della  concentrazione  della  amalgama  ;  trovo  oppor- 
tuno riportarli  qui  con  ordine: 


Amalgama   Sn  Hg^ 

dj=%M 

Sn  Hg^ 

=  7,75 

»           Sn  Hg^ 

=  7,35 

Sn  Hg 

=  7,14 

Sn^  Hg 

=  7.06 

»           Sn^  Hg 

=  6,97. 

Anche  la  curva  di  queste  densità  (tracciata  rappresentando 
colle  ascisse  le  quantità  percentuali  dello  stagno  e  colle  ordinate 
le  densità  stesse)  mostra,  d'accordo  coi  risultati  ottenuti  prece- 
dentemente, che  per  piccole  percentuali  del  metallo  al  mercurio 
allegato  la  variazione  delle  df  è  rapida  ;  lo  stesso  fatto  notisi 
anche  per  la  curva  dei  valori  di  '/. 

Le  differenze  poi  fra  i  valori  7  sperimentali  ed  i  7'  calcolati 
comprovano  pure  che  la  dilatazione  dell'amalgama  nOn  può  ri- 
tenersi uguale  alla  somma  delle  dilatazioni  dei  metalli  compo- 
nenti quando  la  percentuale  di  metallo  allegata  è  piccola  ;  anche 
in  questo  caso  si  hanno  sempre  coefficienti  più  piccoli  di  quelli 
che  alle  dette  amalgame  spetterebbero  se  le  dilatazioni  dei  com- 
ponenti si  sommassero. 

Infine  qui  sotto  sono  registrate  le  differenze  fra  le  2)^  e  le 
Z>/  sperimentali  e  calcolate,  unitamente  ai  rispettivi  coefficienti 
di  contrazione  : 


Amalgamo 

Differenze 

Coeff.  contraz 

Sn  Hg^ 

0,089 

0,0069 

Sn  Hg, 

0,149 

0,0119 

Sn  Hg^ 

0,195 

0,0176 

Sn  Hg 

0,111 

0,0111 

Sn^Hg 

0,047 

0,0052 

Sn^  Hg 

—  0,022 

—  0,0027. 
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L*andamento  della  curva  dei  coefficienti  di  contrazione  (trac- 
ciata rappresentando  colle  ascisse  le  percentuali  di  stagno  e  colle 
ordinate  i  yalorì  dei  coefficienti  stessi)  accenna  al  fatto  che  tale 
contrazione  dall'essere  piccola  per  amalgamo  pochissimo  concen- 
trate tende  a  crescere  gradatamente  colla  concentrazione  fino  ad 
un  massimo  per  poi  diventare  insensibile  per  forti  concentrazioni. 
Parrebbe  quasi  che  in  prossimità  di  una  percentuale  di  stagno 
di  circa  20  l'amalgama  assumesse  i  caratteri  di  una  lega  chi- 
mica, modificando  sensibilmente  le  proprietà  fisiche  dei  compo- 
nenti. 


NB.  Nella  Nota  precedente  (Atti  R.  Accad.  Scienze  Torino, 
1890,  voi.  XXV)  è  incorso  un  errore  di  stampa.  Nella  tavola 
4*  in  corrispondenza  alla  colonna  oiizzontale  N.  3  ed  alla  ver- 
ticale Dj^  leggasi  8,937  in  luogo  di  9,937. 

Dal  Laboratorio  di  Fisica  sperimentale  della  R.  Università. 
Siena,  19  Marxo  1891. 


L'Accademico  Segretario 
Giuseppe  Basso 


y 
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Adunanza  del   12  Aprile  1891. 

PRESIDENZA    DEL    SOCIO    COMM.    PROF.    MICHELE    LESSONA 
PRESIDENTE 


Sono  presentì  i  Soci  :  Cossa,  Direttore  della  Classe,  Salva- 
dori,  Bruno,  D'Ovidio,  Bizzozero,  Ferraris,  Naccari  ,  Mosso, 
Spezia,  Girelli,  Qiacomini,  Camerano,  Segre,  Peano  e  Basso 
Segretarie. 

Vien  letto  Tatto  verbale  delFadunanza  precedente  clie  è  ap- 
provato. 

11  Socio  Basso  presenta  in  dono  airAccademia,  a  nome  del- 
l'autore, Prof.  Ing.  Giovanni  Luvini,  un  opuscolo  intitolato: 
Nuova  forma  di  dinamo  alla  quale  V Autore  ha  dato  il  nome 
di  Metergo, 

11  socio  Cossa  presenta,  per  incarico  dell'autore,  Prof.  Fran- 
cesco Brioscbi,  Socio  nazionale  non  residente,  una  Nota  intito- 
lata: <  Sopra  alcune  formole  ellittiche^.  Questo  lavoro  del 
Senatore  Brioschi  sarà  inserito  negli  Atti. 

Il  Socio  Segre  anche  a  nome  del  condeputato  Socio  D'O- 
vidio, legge  una  sua  Relazione  sopra  un  lavoro  del  Dott.  Guido 
Castelnuovo,  col  titolo:  «  Ricerche  generali  sopra  i  sistemi 
lineari  di  curve  piane  » .  Conformemente  alle  conclusioni  favo- 
revoli della  Relazione,  la  Classe  ammette  alla  lettura  tale  lavoro, 
e  poscia  ne  delibera  con  voti  unanimi  la  pubblicazirme  nei  vo- 
lumi delle  Memorie  dell'Accademia. 

La  Relazione  del  Socio  Segre  sarà  inserita  negli  Atti. 


Aui  della  R.  Accademia  —  Voi.  XXVL  40 
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LETTURE 


Sopra    alcune    formole    elìiitiche ; 
Nota  del  Socio  FRANCESCO  BRIOSCHI 


1.  Sia  f{x)  un  polinomio  del  quarto  grado: 

e  sieno  «oi^i»»i»«3  le  radici  dell'equazione  f(x)  =  0  . 
Posto: 

ed: 


è  noto  (*)  che  dalla  forniola  di  trasformazione: 

(1) *=«-+r-;; 

$ — m 
si  deduce  la: 

dx  ds  ds 


e  che  le  radici  ^i,  e, ,  e,  della  equazione  f  (s)  =  45'— jr,*— j,=0 
hanno  i  seguenti  valori: 

'^=TÌ(^-y)^  ^-il^v-*)'  ^»=ì|(«-P) 


(*)  Caspa RY ,  Eostrait  d'une  lettre  à  M.  Hermiie.  Journal   de  Mathéma- 
tique  de  Jordan,  t.  V,  1889. 
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essendo: 

a  =  K— «i)  («t— «a)  ,  ^  =  K— «fi)  («j  -  «i)  »  7=(»o— Oj)(«i-"ai) 

e  quindi  «  +  /3  +  7  =  0  . 

Indicando  con  a,  6,  e  le  tre  espressioni: 

a  =  («0  -  flj)  («0-  «s)  •    ft = (^0— «s)  K—  «i) .    ^ = K—  «i)  K  —  «») 

i  valori  di  a  ,  |3  ,  y  prendono  la  forma  : 

ed  in  conseguenza: 

e.=  ^(i  +  c-  2a),  e.  =  ^»(.  +  a-2J),  e,  =  é(„  +  i-2c) 


e  siccome: 


si  avranno  le: 


fn  =  ~{a-{-b  +  c) 


/o\  ^0  -^0  .  ^ 

(2)...      m  —  ^1  =  -— a  ,     tw— e|=--o  ,     m — e^=—c 
4  4  4 


Da  queste  relazioni,  osservando,  che: 

4  (m  —  e,)  (w  -  e,)  (w— e?,)  =  f  (fw) ,     /«  =  '^  aè e 


Ao' 


deducesi  essere: 


Posto  ora: 


'=p^VfH 


s=p{u),        in=:p(v)        e  quindi        Yf  (m)=zj/  (v) 
la  formola  di  trasformazione  (1)  può  scriversi: 

a:  =  Oj  +  — = 


yA^P{»)-P{v) 
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2.  È  noto  che  posto: 
D  =  A,*—AoA,,        G:=A,'A,-3AoA,A,  +  2A,' 

essendo  : 

(f,  =  AoA,  —  4A,A,  +  SA,' 

Si  =  Aq  A^  -A4  +  a  A.^  Af  A^  —  Aq  A^  —  Al  A^  —  A^ 

si  ha  identicamente: 


Ao  \Aq  Aq 


per  la  quale  posto  : 


—  =p{to)        SI  ha:       7=== — P  M 

A.  -i  1    ^ 


0 


A,\/Ao 


Per  determinare  la  relazione  che  deve  esistere  fra  gli  argo- 
menti V,  w,  si  osservi  sussistere  identicamente  le  due  relazioni: 

—  =  — n'  — 2»n,      —:  =  VA^.Ì--r=nin  +  2 — = 

A,      ^«  A,^A,  \A,  A,\A, 


per  le  quali: 

«   ^1  p'M+yH 
\A~^P(v)-p{w) 


—  =!)(«;) +  2|)(») 
■^0 


1  [«'(«)  +  «' («;)!* 


ma: 


4[|)(t;)  — p(m;) 

(Halphen,    Tratte  des  fonctions  elUptiqueSy  pag.  29),  si  a?rà 
quindi  : 

p(v-w)=p(v) 

1 
e    v^-w, 
2 
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Dalla  prima  delle  relazioni  superiori  deducesi  così  essere  : 
^=p{2v)  +  2p{v) 

o  per  la  formola  di  duplicazione  (Halphek,  pag.  96) 

n*_l  //(y)\* 
A~4\y(t;)/ 
da  cui: 

«    _l/(v) 

la  quale  può    dedursi   anche   dalla   seconda  delle  formole  supe- 
riori, essendo: 

i/(r)+;/(2t>)  ^/(r) 

P[v)--p(2v)       pf(v) 

(Halphen,  pag.   107). 

Ora  n=w4o^o+-^i  >  si  avrà  quindi  per  la  radice  ato  il  valore: 

Ao      2\/A,p'(v) 
e  per  esso  la  formola  di  trasformazione  diventa: 

A,      1  ri/(t)  ,     p'(v) 

x  = bri — -l  — : r 


A,      yA,\2p'{v)      p{u)-p{v) 
La  formola  di  trasformazione  (1)  dà: 


s=ifn  + 


X  —  a^ 

A  A 

nia    /=:--^a(ao — «i) ,    m-  €^=z-^a  ^    quindi 
4  4 

8—e=i  —  a 

*       4      -e  -  ao 
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ed  analogamente  per  5 — ^, ,    s — e,  ;  si  ottiene  cori 


ossia: 


YA,    {s-my  V'Ao[p(u)-p{v)y 

V//>)  =  -L  [p{u  +  v)-p{u-v]=^  . 

Da  quest'ultima  si  deducono  le 

f,{x)  =  —j=.  y{u  +  v)-pf(u-v)],  Mx)=p{u+v)+p(u^v) 
2  YAq  •■ 

e  per  le  medesime  i  valori  dei  due  coyarianti  di  f{x): 

h (x)  =  ff,-f\  ,       t(x)  =  2  (Oh-  /•/•.),      (* .  =  ^  ^  ) 
trovansi  essere: 

f{x)  f(x)  \f(x) 

le  quali  conducono  alla  nota  trasformazione  del  sig.  Hermite. 

3.  Dalla  relazione  superiore: 

R-  —  —  2 

Aq  Aq 

si  ha  : 

2-.  =  16  i^'''^  ""^^'"^  ^""'^ ''•^''*' ^''""'''^ì  '  24 '"*  "^  ^"^""^ ' 
quindi  : 

^|j^-eJ  =  j^|ao-aO»+K~^«)'+K-a3)'+2a-2fc-2e:| 


A 

ossia 


i[l~''HiV''''+'''-'''-«'^'' 
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ma  : 

Si  ottengono  così  le  tre  relazioni: 

y  A^(j  {w) 

4      (7t{w) 
06+«|-«j-  «i  =  —  -r=  — —  , 

4      (7s(w?) 
\A^(7{W) 

ed  i  valori  delle  radici  ry^ ,  «i ,  «i ,  a,  >  ideila  forma  data  ad  essi 
dalla  signora  Eowaleyski  neir  importante  suo  lavoro  premiato  dal- 
rAccademia  delle  Scienze  di  Parigi  (*).  Moltiplicando  le  tre  equa- 
zioni superiori  per  « ,  |3  ,  y ,  ed  indicando  con  ju.  la  espressione  : 

^==(a,— a3)(a,— at)(ai— a,) 
si  ha  : 

Q  1 

fx  =  -— ^  .  -— -  I (e^—c^ja,  {w)  +  (f>3-  e,)  tj^(w)  +  (e,^  e;j7,{w)\ 

In   secondo   luogo  moltiplicando   quelle  stesse   equazioni  per 
«(P— 7),  |3(y  —  a),  v(«  — /3)  e  sommandole  si  ottiene: 

8  1 

Da  ultimo  moltiplicando  fra  loro  le  a,  j3,  y,  trovasi: 


(*)  i4c^a  Mathematica,  (.  12,  pag.  194,  196. 
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ponendo  quindi: 

A,  =  -7-r  f(c',-e%)cr,(M;)4-(e%-c'.)ff,(«7)  +  (e',-c',)7,(«;)l  , 

la  formula  di  trasformazione  (1)  dà: 

A,       h,         2  E 


x=- 


A,  yAo  yA~,h,p{u)+h, 

4^  Consideriamo  due  trasformazioni  analoghe  alla  (1): 

/  l 

Xi=aQ'\ — 7—.  —    »         ^t=«o+ 


/    \  ì  •*'«  —  "^0  n      ;^    ^  1 

P(wi)— ^2  JP(w,)  — m 

si  avranno  le  : 


X\ Xm 


1  r     m*XiXt  +  m(l—a^ni){xi+Xt) 

Dalle  note  relazioni  (*): 


nelle  quali: 

f{x,,x,)=x\{Aox\  +  2A,x^  +  A^)  +  2x^(A,x\  +  2A^x^+À,)+ 

+  A,x\  +  2A,x,  +  A,, 
osseryando  essere: 

fi^i^  oct)—2e,(x,-x;f='^  [^x(x,)^^{xt)  +  (f,{x^)^x(^;)\ 


(■*)  KleiN)  Ueber  hyperelliptische  Sìgmafunctionen.  Malh.  AnnaleD,  Bd.  27. 
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posto: 

?i  (^i)  =  (^i  —  ^o)  -^1  -  «i)  1         ^1  (^i)  —  («^1  -  «t)  (-^i  — »s)  » 

deducesi  pel  valore  della  espressione: 

il  seguente  : 

p  _  .  ?i(^i)^i(^t)-?i(^t)^i(>^i) 

ossia  : 

ed  analogamente  pei  valori  di  P, ,  P, . 

Moltiplicando  questi  valori  per  a,  |3,  7  e  sommando  si  ot- 
tiene dapprima: 

a  Pi  +  p  -^»  +  7-^3=  o  l^'^o 

Ji  Xi  —  vCj 

4  16  „  . 

ma  «  =  — j-^t—  ^3) ....  ;  iJJ  =  —  -r^E  come  si  è  trovato  sopra, 

si  avrà  quindi  : 


Così  moltiplicando    quei    tre  valori  per  a ((3 — 7),  /j  (7  —  «), 
7(a— |3)  e  sommando  si  giunge  alla: 

{e\  -  e\)  P,  +  (e%  -  ^^)  P,  +  (.\  -  e\)  P, 


i>K)+J>(t*«)=-2 


(^,  -  e,)  P,  +  (e,  -  e,)  P,  +  (e, -e,)  P3 


Infine    moltiplicando    quei    tre    valori    per    a  (  (5<*  +  5 13  7  )  , 
i^(/3*  +  57a),     7(7*  +  5a/3)  si  ottiene: 

^,    V    ,    ,  (e,-^8)('?*i-Hr,63)Pi+(^s-e,)(e%+Vi)-Pi+(^'i-^i)(^S^^i^i)-P8 

formole  esse   pure  dovute  alla  Sig'  Kowalevski  (pag.   211). 


Digitized  by 


Google 


594        FRANCESCO    BRIOSCHI    -    SOPRA   ALCUNE    FORMOLE    ECC. 

Per  le  forinole  stesse  il  coefficiente  di  Pj  nel  numeratore 
della  espressione: 

(p(wi)-m)(i)(«,)  — m) 
è  il  seguente: 

(^t  —  ^3)  [fn*—  2 mei  —  e*x  —  e^ei]  = 
=  {et  —  ez)  [(m— ei)(2w  +  6i)-(m  — ^,)(fM  -  ^,)] 

ossia  per  le  relazioni  (2) 

=  ^{e.-e»){ab  +  ca-bc)=-\fA:.l{e,-e,)''^; 
COSÌ  essendo: 

Ai    (7, (m;)      (7t (tv) (j^{w) 


A  I   Al 

4  [YA 


posto  : 

^(w)  (r{w) 

sì  hanno  le: 

2      ~      ^      J/Ì;   LP»  +  JlfP,  +  2V^P,  ' 
a;, — ar, 1  E 
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alle  quali  corrispondono  le  equazioni  differenziali: 
dsi  dxi  dXi 


yf(s,)   yf(x,)   Yfix,) 

dSf  dxi  dXf 


essendo 


RELAZIONE  intorno  alla   Memoria  di  Guido  Castelnuovo: 
Ricerche  generali  sopra  i  sistemi  lineari  di  curve  piane, 

o-c{3E»>-<) 

I  sistemi  lineari  di  curve  piane  costituiscono  uno  fra  gli  ar- 
gomenti di  ricerche  geometriche  cui  ripetutamente  si  è  rìyolta  in 
questi  ultimi  anni  Tattenzione  dei  geometri  d'Italia:  del  paese 
cioè  al  quale  la  scienza  era  già  debitrice  della  teoria  generale 
delle  corrispondenze  piane  birazionali,  vale  a  dire  delle  reti  oma- 
loidiche  di  curve  piane.  In  breve  tempo  son  comparsi  vari  lavori 
di  Bertini,  Caporali,  Guccia,  Jung,  Martinetti,  ecc.,  nei  quali 
sono  ottenuti  parecchi  nuovi  risultati,  generali  o  speciali,  su  quei 
sistemi  (*).  E  veramente  lo  studio  dei  sistemi  lineari  di  curve  piane 
è  degno  che  ad  esso  si  rivolgano  i  geometri,  poiché  la  sua  im- 
portanza è  notevole,  sia  che  lo  si  consideri  in  se  stesso,  sia  che 
si  badi  alle  sue  applicazioni.  Si  pensi  in  fatti:  che  lo  stadio  delle 
superficie,  semplici  o  multiple,  rappresentabili  univocamente  sul 
piano,  ed  in  particolare  lo  studio  dei  piani  multipli  rappresentabili 
su  un  piano  semplice,  si  riducono  a  ricerche  intorno  al  sistema 
lineare  rappresentativo.  Che  dall'esame  delle  rappresentazioni  piane 
di  ima  superficie  razionale  si  trae  la  costruzione  delle  corrispon- 


if)  Pel  confronto  di  questi  ed  altri  risultati  fra  loro  e  con  quelli  conte- 
nuti nella  Memoria  che  esaminiamo,  rimandiamo  a  questa  e  particolarmente 
a|  cenno  storico  sui  sistemi  lineari  che  si  trova  nell'Introduzione, 
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denze  bìrazìonali  fra  due  spazi.  Che  lo  studio  delle  involuzioni  piane 
nel  senso  più  generale,  cioè  dei  raggruppamenti  dei  punti  del 
piano  in  gruppi  di  jul  ,  tali  che  ogni  punto  del  piano  stia  in  un 
sol  gruppo,  si  può  far  dipendere  in  infiniti  modi  (ad  esempio 
ricorrendo  ad  una  superficie  sui  cui  punti  si  rappresentino 
univocamente  i  gruppi  deirinvoluzione)  da  quello  di  particolari 
sistemi  lineari  di  curve  piane,  tali  che  tutte  le  curve  passanti 
per  un  punto  qualunque  del  piano  passino  in  conseguenza  per  i 
/Ji— 1   associati.  Ecc.,  ecc. 

Quando  di  una  varietà  algebrica  si  studiano  quelle  proprietà 
che  non  mutano  trasformando  birazionalmente  la  varietà  ste^a, 
si  fa  quella  che  ora  si  suol  chiamare  la  geometria  sulla  varietà. 
La  ijeoivefria  sulla  retta  (punteggiata)  coincide  con  la  geometrìa 
proiettiva  della  retta  stessa  :  non  così  la  geometria  su  una  curva 
qualunque  di  genere  jp ,  né  la  geometria  sul  piano.  Quelle  pro- 
prietà dei  sistemi  lineari  di  curve  piane  che  sono  invariabili  per 
trasformazioni  Cremoniane  appartengono  appunto  alla  geometria 
sul  piano.  Esse  serviranno  d'introduzione  allo  studio  delle  serie 
lineari  di  curve  sopra  una  superficie  qualunque  fatto  nel  senso 
della  geometria  su  una  superficie  :  studio  che  non  è  ancora  avviato. 

Ora  allorquando  i  sistemi  lineari  di  curve  piane  vengono  stu- 
diati secondo  quest'indirizzo ,  si  ha  nelle  trasformazioni  biraziooali 
del  piano  uno  strumento  per  semplificarli  ;  e  considerando  come 
eqmvalenti  quei  sistemi  che  cosi  si  posson  trasformare  gli  ani 
negli  altri,  nasce  la  questione  di  ridurre  tutti  i  sistemi  a  dati 
tipi.  Appunto  di  essa,  per  i  sistemi  di  un  dato  genere  p ,  si  sono 
occupati  alcuni  fra  gli  scienziati  italiani  ricordati.  Ma  il  Castel- 
nuovo  in  questa  Memoria  si  pone  problemi  di  un'altra  natura; 
e  si  basa  sopra  un  concetto  che,  per  quanto  spontaneo  possa 
sembrare,  non  era  ancora  stato  applicato  in  queste  ricerche  con 
quell'ampiezza  che  era  necessaria  per  rivelame  tutta  la  fecondità. 
Vogliam  dire  l'uso  della  geometria  sulla  curva,  ed  in  particolare 
delle  serie  lineari  di  gruppi  di  punti  sopra  la  curva ,  delle  curve 
aggiunte  di  questa,  ecc.  :  di  quelle  nozioni  insomma  che ,  intro- 
dotte nella  scienza  da  Riemann,  Clebsch  ed  altri,  hanno  poi  tro- 
vato in  un  notissimo  lavoro  di  Brill  e  Nother  il  loro  assetto 
definitivo.  P]ra  ben  naturale  che  queste  cose  dovessero  aiutare  gran- 
demente le  ricerche  sui  sistemi  lineari  di  curve  piane.  Il  Castbl- 
Nuovo,  che  già  aveva  dimostrato,  in  alcuni  scritti  accolti  dalla 
nostra  Accademia  nei  suoi  Atti,  di  possedere  a  fondo  quelle pro- 
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prìetà  di  geometria  sulla  curva;  e  che  in  altre  due  Note  se  n'era 
già  valso  utilmente  pei  sistemi  lineari,  sia  determinando  tutti  quelli 
che  si  compongono  di  curve  iperellitticbe,  sia  mostrando  quali  sono 
qaei  sistemi  di  genere  p  che  hanno  la  massima  dimensione  (*)  ; 
giunge  nella  Memoria  su  cui  riferiamo,  a  tutta  una  serie  di  ri- 
sultati della  massima  generalità  ed  importanza,  basandosi  appunto 
su  quei  concetti. 

La  Memoria  è  divisa  in  due  capitoli.  Il   1"  studiai  sistemi 
lineari  di  curve  G  d'ordine  n  che  vengono  determinati  assegnando 
le  multiplicità  (virtuali)  v^ ,  v^ , .  .    con  cui  queste  curve  passano 
per  i  punti  aj ,  a^ ,  .  .  .  (comunque  collocati ,  distinti  od  infinita- 
mente vicini)  di  un  dato  gruppo  À .   In   conseguenza   di   queste 
condizioni  la  curva  generica  C  del  sistema  può  venir  ad    avere 
in  qualche  punto  di  A  una  multiplicità  superiore  alla  data ,  sicché 
i  numeri  v  possono  differire  dalle  multiplicità  effettive  che  C  avrà 
nei  punti  di  A.  Può  accadere  che  uno  stesso  sistema  lineare  d'or- 
dine n  si  possa  determinare  secondo  quel  concetto  in  più  modi , 
con  diverse  scelte  per  A  e  per  le  v.  Bisogna  dunque  riferire  sempre 
le  proprietà  dei  sistemi  lineari  contenute  in  questo  Cap.^  ad  un 
gruppo  A  e  y  ben  fissato  :  esse  sono  proprietà  relative  a  questo 
gruppo.   Quando  poi  nel  2"  Gap.**  si  studieranno  le  proprietà  asso^ 
Iute  dei  sistemi  lineari  determinati  dai  punti  base ,  basterà  pren- 
dere per  A  il  gruppo  di  tutti  i  punti  comuni  alle  curve  del  si- 
stema e  per  multiplicità  y  quelle  eflfettive  della  curva  generica. 
Ma  le  ipotesi  più  generali  che  su  A  e  le  y  si  fanno  nel  Gap"  1° 
non  hanno  un  mero  scopo  di  generalizzazione  :  esse  sono  addirit- 
tura necessarie  per  ottenere  risultati  che  si  possano  anche  appli- 
care alle  curve  fondamentali,  od  alle  aggiunte  pure ,  od  a  curve 
particolari  del  sistema  ^  poiché  quella  scelta  speciale  di  A  fatta 
in  relazione   col   sistema  (o  meglio  con  le  sue   curve  generiche) 
non  avrebbe  più  rapporti  analoghi  con  quelle  curve. 

Al  sistema  dato  spettano  i  seguenti  caratteri  rispetto  ad  A  . 

La  dimensione  virtuale  k=-(«.  w  +  3  -2y.v  +  l),    che 


{*)  Il  risultato  notevole  che  in  questa  seconda  Nota  aveva  ottenuto,  egli 
generalizza  alla  fine  della  presente  Memoria  seguendo  un  metodo  affatto  di- 
verso; quantunque  com'egli  osserva  nella  prefazione,  anche  il  metodo  che  là 
aveva  adoperato  si  potesse  ancora  applicare. 
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può  essere  minore  della  dimensione  effettiva  k  del  sistema  (in 
tal  caso  il  sistema  si  dirà  sovrabbondante)  :  la  differenza  Ar  —  k 
è  la  sovrabbondanza  del  sistema;  essa  è  nulla  solo  quando  il  si- 
stema è  regolare ,  cioè  tale  che  le  condizioni  imposte  da  A  sono  tutte 
indipendenti .  lì  grado  (secondo  Jung)  del  sistema,  cioè  D  =  »*  —  2v* 
(nozione  che  poi  si  generalizza  coUespressione  n'n"  —  2  v'  y"  pel  nu- 
mero  delle  intersezioni  rispetto  ad  A  di  due  curve  qualunque). 
Il  genere  effettivo  ed  il  genere  virtuale  (sempre  rispetto  ad  A), 
definiti  dap  =  h'  +  1  ,  p = W  +  1 ,  ove  k'  eli!  indicano  le  dimensioni , 
effettiva  e  virtuale,  del  sistema  lineare  [C'I  costituito  dalle  curve 
aggiunte  (sottint.  d'ordine  w  —  3)  rispetto  ad  A  delle  C.  Fra 
questi  caratteri  (che  si  possono  riferire  anche  ad  una  sola  curva  C 
in  rapporto  con  un  dato  gruppo  A)  passano  alcune  relazioni ,  fra 
cui  la  D  =  k  +  p —  1.  Si  dimostra  poi  che  essi  non  mutano  quando 
si  eseguisce  una  trasformazione  birazionale  qualunque  del  piano , 
purché  allora  si  definisca  convenientemente  il  gruppo ,  trasformato 
di  A,  al  quale  si  riferisce  il  sistema  lineare  trasformato  di  [C]. 
Ciò  permette  di  supporre  nel  seguito  che  A  si  componga  di  punti 
tutti  distinti. 

Data  una  curva  irriduttibile  C ,  assumendo  per  multiplicità  vir- 
tuali quelle  effettive  dei  punti  di  A ,  si  ottiene  uno  stesso  valore 
pei  generi  effettivo  e  virtuale;  e  la  considerazione  delle  curve  ag- 
giunte rispetto  ad  A  (di  ogni  ordine)  conduce  a  definire  su  C 
delle  serie  lineari  di  gruppi  di  punti  rispetto  ad  A  per  le  quali 
hanno  luogo  certe  proprietà  (alcune  delle  quali,  sotto  ipotesi  più 
generali,  furono  già  considerate  dal  Notheb)  perfettamente  analoghe 
a  proprietà  note  delle  serie  segate  dalle  ordinarie  curve  aggiunte 
(in  luogo  del  genere  ordinario  si  ha  solo  da  mettere  l'attuale  genere 
rispetto  ad  A).  Ad  esempio  si  ha  che  se  la  curva  generica  del 
sistema  lineare  [Cj  è  irriduttibile,  la  serie  ^,  ^  (rispetto  ad  A) 
che  su  essa  vien  segata  dalle  altre  curve  del  sistema  è  completa. 
Segue  lo  studio  dei  caratteri  nel  caso  che  la  curva  C  sia 
composta.  Qui  per  ottenere  risultati  generali  occorre  la  nozione 
di  curva  connessa  (rispetto  ad  A),  cioè  di  curva  composta  tale 
che  ciascuna  delle  sue  componenti  (irriduttibile  o  no)  abbia  colla 
componente  complementare  infiniti  punti  comuni,  od  almeno  un 
punto  d'intersezione  rispetto  ad  A.  Si  dimostra  ad  esempio  che 
la  curva  è  certo  connessa  se  il  genere  effettivo  uguaglia  il  ge- 
nere virtuale,  e  che  viceversa  questo  fatto  accade  sempre  quando 
la  curva  è  connessa  (e  priva  di  componenti  multiple).  11  genere 
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effettivo  di  una  curva  composta  di  due  o  più  altre,  il  quale  in 
generale  non  è  minore  della  somma  dei  generi  effettivi  di  queste , 
è  appunto  uguale  a  tal  somma  quando  quelle  parti  non  hanno 
a  due  a  due  intersezioni  rispetto  ad  A . 

Il  2^  Gap.**  tratta  dei  sistemi  lineari  determinati  dai  punti 
base  e  nei  quali  la  curva  generica  è  irriduttibile.  Scegliendo  al- 
lora A  e  le  V  nel  modo  particolare  già  accennato,  si  ottengono 
dalle  cose  generali  che  precedono,  dei  caratteri  assoluti  11,  Jc, 
p  (=z:p),  D,  e  delle  proprietà  assolute  di  un  sistema  [C].  Qui 
la  serie  lineare  completa  ^^  "*  che  sulla  curva  generica  è  segata 
dalle  altre  curve  di  [C]  (serte  caratteristica  del  sistema)  assumo 
una  grande  importanza.  Essa  è  speciale  o  non  speciale  secondo 
che  il  sistema  è  sovrabbondante  o  regolare;  e  da  ciò  seguono 
subito  alcuni  utili  corollari  (cosi,  la  sovrabbondanza  del  sisten: a 
non  può  superare  p — A^+l;  in  ^^  sistema  lineare  sovrabbon- 
dante di  curve  iperellittiche  il  passaggio  di  una  curva  per  un 
punto  arbitrario  porta  di  conseguenza  il  passaggio  per  un  altro 
punto  determinato  da  quello  ;  ecc.  ).  L'applicazione  poi  di  note 
proprietà  delle  serie  lineari,  e  specialmente  del  teorema  Riemann- 
RocH,  conduce  al  teorema  seguente:  «  Se  esiste  un  sistema  oo'"^' 
d'ordine  n  le  cui  curve  passano  soltanto  r—  1  volte  per  un  punto 
base  r-plo  a  del  sistema  [C],  ma  si  comportano  come  le  C 
negli  altri  punti  base,  ogni  curva  aggiunta  (d^ordine  n — 3)  a 
[  C  ]  che  passi  per  le  intersezioni  variabili  di  due  curve  di  [  C  ] 
avTÀ  un  punto  r-plo  in  a;  e  reciprocamente  ecc.  ». 

Indi  si  passa  allo  studio  dei  caratteri  di  due  sistemi  residui 
rispetto  a  [C],  cioè  tali  che  ogni  curva  dell'uno  insieme  con 
una  curva  dell'altro  costituisce  una  curva  di  [C];  e  delle  curve 
fondamentali,  cioè  delle  curve  (semplici  o  composte)  che  non 
son  segate  fuori  dei  punti  base  dalla  curva  C  generica.  Si  ot- 
tiene la  seguente  proposizione:  «  il  genere  effettivo  di  una  curva 
fondamentale  (che  ammetta  un  sistema  residuo)  non  può  supe- 
rare la  sovrabbondanza  del  sistema,  e  se  la  uguaglia  (e  se  inoltre 
la  serie  residua  della  serie  caratteristica  del  sistema  non  ha  punti 
fissi),  la  curva  fondamentale  contiene  ogni  punto  base  del  si- 
stema »  ;  e  varie  altre  relative  ai  caratteri  virtuali  ed  al  grado 
di  una  curva  fondamentale,  e  non  meno  notevoli,  ma  che,  per 
non  dilungarci  troppo,  ci  asteniamo  dal  riferire.  Riportiamo  in- 
vece i  singolari  risultati  a  cui  si  giunge  nelle  applicazioni  ai  si- 
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sterni  sovrabboadaati  col  mimmo  numero  di  punti  base:  «  t)n 
sistema  lineare  sovrabbondante  ha  almeno  nove  punti  base;  e 
se  ne  ha  precisamente  nove  esso  dev'essere  necessariamente  un 
fascio  di  curve  (ellittiche)  d'ordine  3r  colla  multiplicità  r  in 
ogni  punto  base  » .  «  Ogni  sistema  lineare  di  genere  p ,  il  quale 
sia  determinatD  da  nove  d  ù  suoi  punti  base  e  possegga  tuttavia 
altri  punti  base,  può  sempre  ridursi  al  tipo  [ai''.  .  .  a^ a^"^  6] 
d'ordine  S^p  e  dimensione  effettiva  ^;  i  10  punti  base  giacciono 
sopra  una  cubica  fondamentale   ». 

Finalmente  l'A.  si  rivolge  alla  considerazione  del  sistema 
aggiunto  a  [Cj  e  più  specialmente  del  sistema  aggiunto  puro 
ooP"^  costituito  dalle  sole  parti  variabili  delle  curve  aggiunte 
di  [Cj.  L'idea  di  valersi  di  (juesto  elemento  (invariabile  per 
trasformazioni  birazionali)  per  lo  studio  del  sistema  lineare  non 
era  stata  ancora  adoperata  da  altri  ;  le  applicazioni  di  grande 
importanza  che  qui  ne  son  fatte  ne  mostrano  tutta  la  fecondità 
e  costituiscono  un  merita  speciale  di  questa  Memoria.  Il  sistema 
aggiunto  puro  [C  ]  di  [C]  non  può  esser  riduttibile  se  non 
quando  la  C  generica  èiperellittica;  ove  sia  riduttibile  e  Z;  >•  p  +  1, 
la  curva  generica  di  [C]  si  spezzerà  in  p  —  1  curve  razionali. 
Si  ottengono  notevoli  proposizioni  (che  servono  poi  per  dimo- 
strare l'ultimo  teorema  del  lavoro)  collegando  il  sistema  ag- 
giunto puro  con  la  serie  lineare  che  sulla  curva  generica  di  [C  ) 
è  segata  da  tutte  le  rette  del  piano ,  ovvero  dalle  sole  rette  di 
un  fascio,  indi  si  dimostrano  i  teoremi  seguenti  :  «  Se  la  curva 
generica  del  sistema  aggiunto  puro  [C]  di  genere  virtuale  (ri- 
spetto al  gruppo  base  di  [C])^  p'  non  forma  parte  di  alruna 
curva  di  [  C  ] ,  si  ha  k  <  2  /)  —  p'  —  1  ;  mentre  se  il  sistema 
[C]  ammette  un  sistema  residuo  [C"]  di  dimensione  virtuale  k", 
si  ha  k  =  2jp  —  p'  -+-  k"  —  1  » .  «  Se  k  >  ì;  +  1 ,  il  sistema 
aggiunto  puro  [C]  è  regolare  ed  il  suo  genere  p'  è  inferiore  a 
|)—  1  ».  L'importanza  del  primo  appare  meglio  dopo  che  si  è 
provato  che  k"  <  9  :  si  giunge  con  ciò  alla  relazione  generale 

k<2i)  -p'  +  7, 

alla  quale  fanno  solo  eccezione  quei  sistemi  che  si  possono  tras* 
formare  nel  sistema  costituito  da  tutte  le  curve  piane  di  un  certo 
ordine  (per  essi  si  ha  k  =  2;)  —  p'  +  8).  Questo  risultato  ha  un 
grande  valore  e  merita  una  speciale  attenzione.  Da  esso  si  deda* 
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cono  subito  una  serio  di  proposizioni  importanti,  la  prima  delle 
quali  era  già  stata  ottenuta  dall*À.  in  un  layoro  che  abbiamo 
ricordato.  «  Ogni  sistema  lineare  la  cui  dimensione  superi  Sp  +5 
si  compone  di  curve  razionali  ;  fatta  eccezione  pel  sistema  di 
tutte  le  cubiche  piane  è  pei  suoi  trasformati  » .  «  Ogni  sistema 
lineare  di  dimensione  >2jp+7,  o  è  contenuto  in  uno  dei  si- 
stemi anzidetti,  oppure  si  compone  di  curve  iperellittiche ;  fatta 
eccezione  pei  sistemi  trasformabili  in  quelli  di  tutte  le  quartiche 
o  di  tutte  le  quintiche  » .    «   Ogni  sistema  lineare  la  cui  dimen- 

sione  superi  òì>  +  9  »  o  è  contenuto  in  uno  dei  precedenti ,  op- 
pure si  compone  di  curve  contenenti  una  serie  ^^3;  fatta  ecce- 
zione pei  sistemi  trasformabili  in  uno  di  sestiche  con  un  punto 
base  semplice  al  più,  ovvero  nel  sistema  di  tutte  le  curve  del 
7**  ordine  ».  Il  teorema  generale  di  questa  serie  (nel  quale  si 
trova  anche  un  fatto  che,  per  brevità,  abbiamo  omesso  nel  riferire 
i  casi  particolari  precedenti)  viene  enunciato  così:  «  Un  sistema 
lineare  di  genere  p  la  cui  dimensione  k  soddisfi  alla  relazione 

*>(jtx  +  2)(|+2) 

(jm  intero  positivo)  si  pud  trasformare  0  in  un  sistema  di 
curve  d'ordine  <  2  jul  +  1 ,  ovvero  in  un  sistema  dì  curve  di 
un  certo  ordirle  M  avente  un  punto  base  di  molteplicità  >  M  —  ]u.  >  ; 
e  dimostrato  per  induzione  completa,  provando  che  esso  vale  pel 
sistema  primitivo  se  ha  luogo  pel  sistema  aggiunto  puro.  Esso 
costituisce,  come  ognun  vede,  uno  dei  più  generali  ed  importanti 
acquisti  che  si  potessero  fare  in  questo  campo. 

Al  sistema  aggiunto  puro  si  potrebbero  collegare  vari  altri 
problemi,  alcuni  dei  quali  si  trovano  accennati  nella  prefazione. 
Così  esso  può  dare  delle  proprietà  caratteristiche  dei  sistemi 
sovrabbondanti,  le  quali  servano  per  costruirli.  Ad  esempio  «  se 
in  un  sistema  ocP  di  genere  p  (non  iperellittico)  una  tra  le 
condizioni  imposte  dai  punti  base  è  conseguenza  delle  rimanenti, 
esiste  una  curva  fondamentale  di  genere  (virtuale  =  effettivo) 
uno,  la  quale  contiene  tutti  i  pimti  base  del  sistema.  *  Così 
ancora  il  sistema  aggiunto  puro  potrà  servire  per  lo  studio  dei 
sistemi  la  cui  curva  generica  contiene  una  serie  speciale  di  ca- 
ratteri dati.  Esso  dà  pure  una  classificazione  dei  sistemi  lineari, 

AUi  dcUa  R.  Accademia  —  Voi.  XXYI.  41 
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se  si  assumono  come  criteri  di  distinzione  i    generi  dei  succes» 
sivi  sistemi  aggiunti  puri.    Ecc. 

Dal  riassunto  che  ne  abbiamo  fatto  emerge  evidente  senz*altre 
considerazioni  il  valore  di  questa  Memoria.  Essa  ha  una  grande 
importanza  sia  pei  risultati  che  essa  contiene,  sia  per  le  vie  che 
apre  e  pei  nuovi  originali  concetti,  per  gl'innumerevoli  problemi 
che  essa  addita,  e  di  cui  prepara  la  soluzione.  Essa  merita  di 
avere  dall'Accademia  una  piena  approvazione. 

E.  D'Ovidio 
C.  Segre,  Relatore. 


L'Accademico  Segretario 
Giuseppe  Basso. 
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CLASSE 


SCIENZE  MORALI,  STORICHE  E  FILOLOGICHE 


Adunanza  del  5  Aprile  1891. 

PRESIDENZA    DEL    SOCIO    COMM.    PROF.    MICHELE    LESSONA 
PRESIDENTE 


Sono  presenti  i  Soci:  Fabretti  ,  Vice  Presidente,  Rossi, 
Bollati  di  Saint-Pierre,  Schiaparelli,  Pezzi,  Ferrerò,  Carle, 
Nani,  Cognetti  De  Martiis,  Boselli  e  Peyron  che  funge  da 
Segretario. 

Vien  letto  ed  approvato  Tatto  verbale  dell'adunanza  prece- 
dente. 

Sono  presentati  due  lavori  per  la  loro  inserzione  nei  volumi 
delle  Memorie,  Il  Presidente  nomina  due  Commis^^ioni,  incari- 
candole di  prenderli  ad  esame  e  riferirne  alla  Classe  in  una  delle 
prossime  adunanze. 


U  Accademico   Segretario 
Gaspare  Gorresio. 
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Adunanza  del  19  Aprile  1891 

PRESIDENZA    DEL    SOCIO    COMM.    PROF.    MICHELE    LBSSONA 
PRESIDENTE 


Sono  presenti  i  Soci:  Claretta,  Bollati   di  Saint-pierre , 

SCHIAPARELLI,    FERRERÒ,    CaRLE,    NaNI,    GrAF,    BOSELLI,    ClPOUA 

e  Peyron  che  funge  da  Segretario. 

Il  Presidente  annuncia,  che  da  Beale  Decreto  yenne  appro- 
vata la  nomina  del  Prof.  Conte  Cipolla  a  Socio  nazionale  resi- 
dente: il  quale  Decreto  fu  trasmesso  alla  Presidenza  dal  Ministro 
della  Pubblica  Istruzione  con  lettera,  (Ji  cui  si  dà  lettura. 

Il  Socio  Luigi  ScHiAPARELLi  legge  una  sua  Monografia  che 
ha  per  titolo:  Sulla  unificazione  delV Italia  nei  varii  periodi 
della  sua  storia  antica  in  confronto  di  quella  dclVetà  presente. 

Il  Socio  Arturo  Graf,  condeputato  col  Socio  Ermanno  Feb- 
RERO  ad  esaminare  il  lavoro,  che  il  Prof.  Rodolfo  Eenier  pre- 
sentò per  la  inserzione  nei  volumi  delle  Memorie  Accademiche, 
col  titolo  :  «  Ricerche  sulla  leggenda  di  Uggeri  il  Danese  in 
Francia  »  ,  riferisce  intomo  ad  esso  e  conchiude  per  la  lettura 
del  lavoro  alla  Classe.  Questa,  uditane  la  lettura,  ne  approva  ad 
unanimità  di  suffragi  la  stampa  nei  volumi  delle  Memorie. 
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LETTURE 


Sulla  unificassione  e  sui  confini  politici  delV Italia  antica 
nei  primi  tempi  storici 
in  confronto  di  quelli  delVetà  moderna;     / 

Lettura  del  Socio  LUIGI  SCHIAPARELLL 


§  I.  Sono  ornai  trascorsi  degli  anni  da  che  ebbi  l'onore  di 
sottoporre  al  giudizio  della  Classe  di  scienze  storiche,  morali  e 
filosofiche  una  lettura  sulla  geografia  preistorica  dell'Italia,  fat- 
tavi astrazione  assoluta  a  quella  dell'età  storica  ed  a  qualunque 
politica  considerazione  (1),  che  in  quell'epoca  mi  pareva  al  tutto 
inopportuna  ;  ciò  che  più  non  sembrami  nell'attuale  periodo,  nel 
quale  non  solamente  nella  stampa  di  diversa  indole  ed  estensione, 
ma  nel  Parlamento  istesso  non  di  rado  si  fanno  e  si  rinnovano 
interpellanze  e  discussioni  sulla  unificazione  politica  della  peni- 
sola; bellissime  in  teoria,  ma  che  nella  pratica  già  presentavano 
nei  tempi  antichi  difficoltà  gravissime,  che  vennero  una  volta  sola 
radicalmente  superate.  Comprendesi  agevolmente,  che  i  maravi- 
gliosi  avvenimenti,  che  in  meno  di  dodici  anni  (1859-1870) 
riunirono  in  un  unico  Stato,  il  Kegno  d'Italia,  ben  trentuno  dei 
trentatrè  milioni  dei  suoi  abitanti  abbiano  destato  in  molti  un 
vivo  desiderio  di  vederli  tutti  congiunti  nella  medesima  politica 
famiglia  (2). 


1)  Adunanza  del  4  maggio  1884.  Volume  XIX  degli  Atti  dell'Accademia 
delle  scienze,  Classe  di  scienze  morali,  storiche  e  filologiche. 

(2)  La  popolazione  della  Penisola  nel  1891   non  è  inferiore  a  33  milioni 
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Non  hawi  dubbio,  che  runificazione  politica  delle  nazioni, 
congiunte  per  lingua,  etnografia,  religione  e  situazione  geografica, 
sia  in  se  medesimo  un  grande  fatto,  avveratosi  però  molto  rara- 
mente; un  desiderio  ed  un'aspirazione  più  o  meno  viva  dei  po- 
poli, che  si  trovano  in  tali  condizioni,  e  quindi  anche  degli  Ita- 
liani ;  come  pure  l'impazienza  di  una  frazione  più  ardente  della 
nostra  gioventù  di  vederla  sollecitamente  compiuta.  Ma,  fatta 
anche  astrazione  ai  trattati  ,  che  assicurano  a  potenze  straniere 
il  possedimento  di  alcune  regioni  della  penisola,  questo  gran  fatto 
della  unificazione  politica  dei  popoli  e  delle  nazioni,  conside- 
rato in  se  medesimo  e  nel  successivo  suo  svolgimento,  è  forse 
facile  a  compirsi  in  modo  stabile  e  durevole  in  breve  spazio  di 
tempo  e  ad  epoca  determinata?  Esaminiamo  sommariamente  al- 
cuni fatti,  che  la  storia  antica  registra  sopra  analoghi  avveni- 
menti, e  troveremo  che  avvennero  molto  raramente,  e  non  ebbero 
lunga  durata,  o  non  si  avverarono  mai  per  intiero. 

Ne  abbiamo  un  esempio  in  Egitto  nell'età  più  gloriosa  di 
sua  storia  sotto  le  dinastie  XII,  XVII  e  XIX  e  forse  XXXIIl  ;  ma 
anche  sotto  quelle  per  brevi  periodi  e  non  mai  per  l'intiera  loro 
durata.  Esso  dovette  quella  fortuna  alla  condizione  geografica 
del  paese  ed  alla  prevalenza  della  classe  sacerdotale,  che  aveva 
grande  interesse  a  conservarla.  Negli  imperi  del  bacino  dell'Eu- 
frate, del  Tigri  e  nella  Persia  non  mancano  esempi  di  unifica- 
zione politica,  se  diamo  questo  significato  all'aggregazione  vio- 
lenta di  popoli,  senza  riguardi  a  nazionalità,  soggetta  a  continui 
disgregamenti,  e  perpetue  ribellioni.  L'impero  medesimo  di  Ales- 
sandro non  ebbe  carattere  diverso,  con  una  esistenza  incompa- 
rabilmente più  breve. 

La  Fenicia,  a  cui  non  si  può  negare  uno  spirito  generale  di 
nazionalità,  tanto  nella  Siria  quanto  nelle  colonie  deirAfrìca  e 
dell'Europa,  non  ebbe  mai  unità  politica,  neppure  nella  prevalenza 
quasi  assoluta  di  Sidone  e  di  Tiro;  nelle  cui  grandi  solennità  reli- 
giose dalle  più  lontane  colonie  si  mandavano  rappresentanze  con  doni 
ed  offerte.  La  Grecia  medesima,  che  si  distinse  sopra  le  altre 
nazioni  antiche  per  amore  della  propria  nazionalità,  sicché  nelle 


di  abitanti,  di  cui  due  divisi  fra  rAustt'ia-Ungheria,  la  Svizzera,  l'Inghilterra  e 
la  Francia,  compreso  il  Nizzardo  più  italiano  che  francese  per  etnografia,  ma 
non  geograficamente.  Quella  del  Regno  dMtalia  passa  i  31  milione. 
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più  rìmote  sedi,  lontani  dall'Europa,  i  Greci  si  consideravano  uniti 
alla  grande  nazione  ellenica,  ancorché  vi  adottassero  costumi  e 
abitudini  della  nuovn  patria,  come  in  Oriente,  dove  si  potevano  dire 
veri  Orientali  travestiti  da  EUeni ,  non  ebbe  mai  politica  unità. 
Venendo  all'Italia,  oggetto  speciale  della  presente  lettura,  noi 
vi  troviamo  uno  splendido  rarissimo  esempio  di  politica  unità,  la 
quale  però  costò  quasi  otto  secoli  di  lotte  sanguinose  alla  romana  re- 
pubblica, la  potenza  conservatrice  per  eccellenza  delle  fatte  con- 
quiste sopra  ogni  altro  popolo  antico  ;  e  che  tuttavia  non  riusci 
a  conseguirla  per  intiero,  che  sotto  l'impero.  Essa  però  collo  im- 
porre e  mantenere  con  braccio  di  ferro  la  sua  lingua  e  le  sue 
l^gi«  giunse  a  dare  airintiera  penisola  un'impronta  nazionale  uni- 
forme così  profonda,  che  ne  TiniSuenza  ellenica,  né  il  soggiorno 
di  tanti  stranieri,  né  le  invasioni  e  fermate  di  tanti  barbari  di- 
versi di  lingua,  di  religione  e  di  costumi,  poterono  intieramente 
distruggere;  sicché  lo  spirito  nazionale  italico,  invano  pensata- 
mente depresso,  e  in  alcune  regioni  quasi  soffocato  e  sepolto  pel 
corso  di  molti  secoli,  risorse  più  vigoroso  nell'universale  e  rifulse 
più  splendido  nel  secolo  xix. 

§  II.  Io  notava  in  quello  scritto,  che  primi  a  far  menzione 
della  nostra  penisola  erano  stati  gli  scrittori  greci,  ninno  dei  quali 
anteriore  al  x  secolo  prima  dell'era  volgare,  se  parliamo  dei  poeti, 
che  in  ogni  tempo  e  paese  precedettero  i  logografi  e  gli  storici, 
questi  posteriori  tutti  al  vi  e  al  vii;  e  aggiungeva,  che  essi 
scrissero  dell'Italia  per  incidenza  e  per  udita  anziché  di  loro  pro- 
posito e  per  cognizioni  proprie.  E  quantunque  alcuni  di  età  po- 
steriore si  proponessero,  e  taluno  si  lusingasse  di  aver  rivelato  la 
storia  delle  età  anteriori,  nel  fatto  però,  più  che  chiarire,  ne  oscu- 
rarono maggiormente  le  vicende  e  le  condizioni  con  favolose  in- 
venzioni e  infondate  congetture. 

Omero  del ,  secolo  x ,  con  ragione  chiamato  primo  pittor 
delle  memorie  antiche  ed  anche  primo  geografo,  non  ha  verun 
concetto  positivo  dell'Italia,  quantunque  già  una  colonia  greca 
fosse  penetrata  nel  Mar  Tirreno,  quella  di  Cuma.  E  tutto  ciò,  che 
qtéel  sommo  d'occhi  cìpco  e  divin  raggio  di  mente  poetò  sulla 
Sicilia,  e  sulle  isole  del  Mar  Tirreno  e  del  Gionio,  h  un  complesso 
di  favolosi  racconti,  di  notizie  vaghe,  le  più  del  tutto  erronee, 
sparse  ad  arte  dai  navigatori  fenici  e  forse  anche  etruschi,  per 
tenere  lontani  dal  bacino  occidentale  del  Mediterraneo  i  merca- 
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tanti  greci  dell'Europa  e  dell'Asia  Minore  per  gelosia  di  com- 
mercio, del  quale  avevano  da  secoli  il  monopolio  esclusivo,  e  su 
cui  dominavano  colle  loro  navi  senza  concorrenti  (1). 

Esiodo  del  ix  secolo  già  possiede  qualche  parziale  informa- 
zione di  luoghi  e  di  popoli  della  penisola  nella  sua  regione  occi- 
dentale, come  della  Sicilia,  dei  Liguri  e  dei  Latini,  ma  ignora 
perfino  il  nome  d'Italia;  della  quale  solamente  colla  fondazione 
delle  colonie  greche  nella  parte  meridionale  del  continente,  nelle 
grandi  isole  nel  secolo  vili  e  nei  seguenti,  si  cominciarono  ad  avere 
e  propagare  alcune  notizie  positive,  che  nel  secolo  vi  si  esten- 
devano anche  sulle  coste  del  mar  ligustico  e  del  Golfo  ('el  Lione 
(Leonia  sinus).  Ma  erano  indicazioni  generali  e  incomplete  (2), 
senza  mai  assegnare  alla  penisola  confini  geografici  determinati, 
e  la  denominazione  unica  d'Italia,  che  designavano  con  parecchi 
nomi  afiatto  diversi  (3);  che  lungamente  adoperarono  scrittori  e 
poeti,  ora  come  indicazione  di  una  regione  speciale  ed  ora  del- 
l'intiera penisola,  e  sulla  cui  origine  etimologica  discordavano  già 
gli  antichi  e  non  convengono  neppure  i  moderni  in  tanto  pro- 
gresso della  filologia. 


(1)  Laigi  ScHiAPARBLLi,  Origine  e  progressi  della  geografia  antica  fino  a 
Tolomeo,  capo  IV;  Idbm,  Storia  orientale  antica,  VI  edizione,  p.  67-70;  Ombro, 
Iliade,  canto  XVIII;  Odissea,  BpecÌBÀmenU  nei  canti  IX-XII;  Urert,  Oeogra- 
phie  der  Griechen  und  Rdmer,  erster  Theil,  Homerische  WeU  Tafel;  Sirleb, 
Handbuch  der  alien  Geographie;  Strabonb,  libro  I  della  geografia,  tavola  del 
mondo  d'Omero. 

^2  Ukbrt,  ibidem,  pag.  36;  Strabonb,  tavola  del  mondo  d'Esiodo;  Scbia- 
PARBLLi,  ibid.,  pag.  70-71. 

(3)  Da  prima  i  Greci  chiamarono  enotria  e  Peucetia  la  regione  meri- 
dionale, che  prima  conobbero.  ^Enotria  dieta  vel  a  vino  optimo ,  quod  in 
Italia  nascitur,  vel  ab  jEnotro  rege,  opinione  seguita  da  parecchi  scrittori. 
V.  Glubrii,  Italia  antiqua,  pag.  5.  Come  regione,  risponderebbe  in  generale 
alla  Calabria  moderna  con  una  frazione  di  quel  di  Salerno,  ^  la  Peucesia  all'an- 
tica.  Saturnia,  nome  antichissimo  del  Lazio  usato  nei  libri  sibillini.  Ausonia, 
da  cui  il  mare  di  questo  nome  (Ausonium):  Hesperia  da  principio  signifi- 
cava semplicemente  paese  d'occidente;  e  quando  venne  applicato  anche  alla 
Spagna,  allMtalia  fu  dato  l'aggiuntivo  di  Magna  ;  e  così  dicasi  di  parecchie 
altre  denominazioni ,  adoperate  variamente ,  ora  come  designazione  di  una 
regione  particolare  ed  ora  dell'  intiera  penisola  ancora  sotto  l'impero.  Dio- 
nisio d'Alicarnasso.  Antichità  italiche,  lib.  1.  Gli  antichi  davano  anche  l'ori- 
gine etimologica  dei  vari  nomi,  che  spiegavano  diversamente.  V.  Nwtva  Anto- 
logia, dispensa  15  ottobre  1882,  Il  santo  nome  d'Italia,  di  Enrico  Coccbu;  e 
specialmente  Clubrio  nell'/totia  antiqua. 
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§  III.  Passiamo  oltre  sulla  singolare  congettura  di  origine 
ellenica,  ripetuta  da  Marco  Varrone  e  da  Golumella,  seguiti  anche 
da  altri  scrittori,  che  il  nome  àltalia  e  Vitalia  dicevano  de- 
rivato dalla  bellezza  e  copia  dei  buoi,  e  che  Sesto  Pompeo  ri- 
corda con  queste  parole  «  Italia  quod  tnagnos  habet  ttalos,  hoc 
est  boves,  nuncupatur  »  (1).  A  questa  dichiarazione  si  accosta  la 
tradizione,  che  quel  nome  derivasse  da  una  primavera  sacra,  gui- 
data nella  sua  emigrazione  da  un  vitello  (izalog)  ;  ma  non  ri- 
guarderebbe che  V Enotria^  dove  prima  sbarcarono  i  Greci  con- 
dotti da  Enotro,  e  non  abbraccierebbe  geograficamente  che  poco 
più  delle  Calabrie  attuali.  Ma  una  somigliante  etimologia  di  una 
parola,  che  doveva  dare  e  diede  il  nome  alla  sede  del  più  for- 
midabile impero  del  mondo  antico,  venuta  dai  Greci,  ripetuta  in 
termini  dubitativi  dagli  scrittori  latini,  e  già  contestata  da  Tito 
Livio  medesimo  e  da  Dionisio,  va  collocata  fra  le  invenzioni  e 
tradizioni  favolose,  di  cid  è  ingemmata  la  storia  primitiva  della 
penisola  e  specialmente  di  Roma.  Né  sembrami  degno  di  maggior 
fede  che  derivasse  da  un  Italo ^  re  dei  Liguri  negli  uni,  degli  £notri 
e  dei  Siculi  in  altri,  benché  questa  opinione  sia  accettata  da  Vir- 
gilio, da  Ovidio  e  da  altri  poeti  latini  (2).  £  veramente  é  forse 
ragionevole  e  credibile,  che  la  parola  Italia  (e  Vitalia),  la  quale 
si  estese  successivamente  all'intiera  penisola,  come  definizione  geo- 
grafica assoluta;  da  cui  gli  Italiani  propriamente  detti  (Umbro- 
Sabclli)  tolsero  l'appellativo  di  italica,  dato  alla  grande  loro 
confederazione,  che  pose  in  estremo  pericolo  la  romana  repubblica, 
già  arrivata  alla  massima  sua  potenza,  e  ne  chiamarono  Italica 
la  capitale  detta  prima  Corfiniunt,  avesse  così  umile  e  strana 
origine  ?  £  non  piuttosto  che  fosse  veramente  il  nome  di  una  po- 
tente frazione  delle  stirpi  italiche,  che  ab  antico  e  ripetutamente 
anche  nel  iv  e  v  secolo  di  Roma,  nelle  loro  invasioni  ad  ostro, 
occuparono  a  vari  intervalli  anche  la  regione  chiamata  Enotria 
dai  Greci,  i  quali  prima  conobbero  quella  parte  della  penisola? 


(1)  M.  Varrone,  De  re  rustica,  libro  1,  capo  IV;  Golumblla,  De  re  rustica, 
lib.  I  e  IV.  Veramente  le  parole  Italos  e  Italo  significano  Vitello  e  vitelli,  vi- 
tulus  e  vituli:  ma  la  indicazione  anche  in  questi  scrittori  ed  in  Pesto  è  data 
in  termini  dabitativi. 

(2^  Livio,  libro  V;  Dionisio,  libro  I;  Virgilio,  Eneide,  libro  Vili;  Ovidio, 
libro  I  dei  Fasti;  Aristotile  nella  Poetica,  libro  VII,  capo  X;  Isidoro  nelle 
Origini,  ecc. 
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Ma  la  parola  Italia  nel  suo  significato  geografico  appartiene  ad 
un'età,  posteriore  di  parecchi  secoli  alle  tradizioni  primitive  pe- 
lasgiche,  che  si  suppone  possano  salire  a  forse  quindi^  i  o  sedici  a  C. 
Già  Cluerio  e  G.  Niebukr,  singolarmente  benemeriti  del- 
l'Archeologia e  Storia  antica  della  penisola,  erano  d'avviso,  che 
il  nome  Italia  fosse  entrato  nell'uso  fra  i  primi  popoli  storici  die 
la  occuparono,  Siculi,  Liguri,  e  successivamente  Umbro-Sahelli 
e  Latini  ;  che  sappiamo  essersi  più  volte  avanzati  fino  airestrema 
punta  d'Italia,  dove  i  Pelasgi  medesimi  di  Enotro  trovarono  abi- 
tatori di  stirpe  italica,  che  respinsero  nell'interno  od  a  cui  si 
sovraimposero,  dando  alla  regione  il  nome  di  Enotria.  Il  quale, 
come  sinonimo  d'Italia,  fu  una  tradizione  al  tutto  greca,  ancorché 
la  ripetessero  con  quel  significalo  anche  scrittori  latini  (1). 

§  lY.  Ma  l'estensione  all'intiera  penisola  della  parola  Italia, 
nel  suo  vero  termine  geografico,  fu  senza  dubbio  un  grande  av* 
venimento:  il  quale  però  non  si  potè  compiere  che  gradatamente 
e  in  lungo  intervallo  di  tempo,  a  misura  che  le  sue  diverse  re- 
gioni furono  aggregate  in  un  solo  corpo  politico  per  opera  dei 
Romani.  Noi  troviamo  di  fatto,  che  ancora  nel  principio  del  vi  se- 
colo di  Roma,  già  dominatrice  di  oltre  la  metà  della  penisola, 
la  parola  Italia  geograficamente  coniprendevane  appena  la  parte 
continentale  ad  ostro  del  Tevere  sul  Mar  Tirreno,  e  della  Marca 
d'Ancona  sull'Adriatico  in  termini  generali:  ma,  a  tramontana  di 
codesti  limiti,  TEtruria  e  tutta  la  Celtica  cisalpina  sulle  due  rive 
del  Po,  il  paese  dei  Veneti,  degli  Euganei,  dei  Reti  e  di  altri 
popoli  alpini  non  erano  considerati  come  parte  integrante  d'I- 
talia. E  quando  i  Romani  aggregarono  alla  repubblica  anche  TE- 
truria,  i  limiti  geografici  deiritalia  finivano  sul  Tirreno  alla  Magra, 


(1  Cluekio  neWJlalia  antica  e  Giorgio  Nicbuhr  nella  Storia  romana  preD- 
doQo  in  esame  critico  rorigìne  dei  varii  nomi  della  penisola.  B.  Cocchia  nella 
Nuova  Antologia  pubblicò  un  articolo  ben  meditato  col  titolo:  li  santo  noma 
cf* Italia,  in  quale  regione  iiropriamente  nascesse  e  come  si  estendesse  al  resto 
della  penisola.  Egli  lo  attribuisce  airBnotria:  ma  non  mi  convince,  che  quelli 
dell'Enotria  fossero  veramente  i  confini  settentrionali  deiritaliain  quel  periodo. 

Dionisio,  nel  primo  libro  della  sua  Storia  italica,  raccolse  con  grandisaima 
diligenza  le  numerose  tradizioni  più  o  meno  favolose  su  codesta  quìatione, 
dalle  quali  però  sembrami  che  ninna  conclusione  veramente  storica  si  possa 
dedurre  sulla  origine  della  parola  Italia  sulla  sua  etimologia  e  sul  vero  suo 
primitivo  significato  geografico. 
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e  al  Rabicone  snirAdrìatico  ;  finché  nel  secolo  vii  di  Roma  ven- 
nero estesi  airintiera  penisola,  tranne  alcune  regioni  alpine,  il  cui 
territorio  venne  aggregato  alla  repubblica  solamente  sotto  Augusto 
imperatore. 

Non  erano  bastati  ben  sette  secoli  di  guerre  devastatrici  e 
di  successive  conquiste  a  compire  Tunificazione  politica  di  popoli, 
diversi  di  etnografia  e  di  patria,  di  coltura,  di  religione  e  di 
costumi,  prima  che  alla  penisola  venissero  assegnati  i  suoi  natu- 
rali confini,  le  Alpi  ed  il  Mare;  confini  però,  che  non  furono  mai 
rispettati  neppure  nei  tempi  antichi,  ma  ripetutamente  violati 
dalle  esigenze  usurpatrici  della  politica,  che  assai  poco  si  cura 
dei  diritti  della  geografia,  e  dagli  scrittori  medesimi,  che  su  quelli 
non  sapevano  accordarsi. 

Polibio,  ad  esempio,  storico  e  geografo  insigne  ad  un  tempo 
del  VII  secolo  di  Roma,  ne  allargava  i  termini  ad  occidente  fino 
al  bacino  orientale  del  Rodano  nei  dintorni  di  Marsiglia  sul  Golfo 
del  Lione  (Leonis  sinus)  ;  luoghi  abitati  ab  antico  da  stirpi  liguri 
quasi  esclusivamente  fino  al  vi  secolo.  Nel  quale  vi  posero  piede 
colonie  elleniche  ;  e  dopo  il  iv  vi  si  stabilirono  e  prevalsero  succes- 
sivamente i  Celti,  confusi  colle  genti  ligustiche,  mentre  ad  oriente 
li  restringeva  a  Pola  nell'Istria.  Quei  confini  però  furono  nuova- 
mente cambiati  e  ritirati  dal  Rodano  verso  le  Alpi  marittime  in 
tempi  non  bene  accertati,  ed  a  levante  si  avanzarono;  finché 
Augusto  li  fissò  al  Varo  ad  occidente,  confermandoli  a  Pola  ad 
oriente  «  Finis  et  Hesperiae^  promoto  limite  Vari^  »;  e  sono 
i  limiti  indicati  da  Strabene  e  da  Plinio. 

Ma,  ancora  nel  primo  secolo  dell'era  volgare,  il  confine  occi- 
dentale era  ristretto  ad  oriente  di  Nizza,  che  Pomponio  Mela 
nella  sua  geografia  colloca  nella  Gallia;  e  parrebbe,  che  la  linea 
di  divisione  coll'Italia  fosse  il  gruppo  delle  Alpi  marittime,  di  cui 
è  il  contraflforte  più  occidentale  la  Turhia,  che  si  avanza  nel 
mare  fra  Nizza  e  Mentono,  dove  sorgeva  il  monumento  d'Augusto. 

Durante  l'impero  romano  non  sembra  che  cambiasse  notabil- 
mente, giudicando  dagli  itinerari  di  Antonino  e  Teodosio^  e  da 
Ammiano  Marcellino.  Poiché  neiritinerario  del  primo  si  legge  «  Lur- 
mone^  Alpe  summa  hucusque  Italia,  ab  hinc  Gallia  »;  e  subito 
dopo  trovasi  Cemenelium  (Gemellum  e  Cemnellum)  sul  pendio 
0  versante  occidentale  delle  estreme  Alpi  marittime  ad  oriente 
dol  Varo  nel  paese  dei  Vedanzi.  Se  nell'Alpes  summa  debba  in- 
tendersi il  Colle  di  Tenda y  come  parrebbe,  non  é  ben  chiaro, 
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ma  ad  ogni  modo  Nizza  tì  è  collocata  nella  Gallia.  Né  questo 
fu  Tultimo  limite  dell'Italia  ad  occidente  :  perchè,  nella  geografia 
dell'anonimo  di  Bavenna  del  vi  secolo,  lo  troviamo  respinto  a 
Ventimiglia  sulla  Roja,  che  è  quello  imposto  da  Napoleone  terzo, 
il  quale  pretendeva  avanzarlo  fino  a  Savona  (1),  mentre  già  si 
innoltra  in  alcuni  luoghi  anche  sulla  sinistra  di  quel  fiume. 

§  V.  Nelle  Alpi  Cozie,  fino  ad  Augusto,  i  confini  d'Italia  nella 
valle  della  Dora  Riparia  non  arrivavano  ai  piedi  della  catena:  e 
solamente  con  quell'  imperatore  si  estesero  all'interno  e  alla  parte 
occidentale  per  Tannessione  alla  regione  XI  del  regno  di  Cozio; 
conservatosi  indipendente  neirinterno  delle  Alpi  ancora  ai  tempi  di 
Giulio  Cesare  con  residenza  a  Susa,  che  ne  era  la  città  principale; 
e  comprendeva  terre  e  paesi  posti  sul  doppio  pendio  delle  medesime, 
fra  cui  i  Cenironi  nella  Savoia,  i  Caturigi  sull'alta  Durenza, 
tutti  considerati  come  parte  integrante  d'Italia  secondo  l'esplicita 
testimonianza  di  Plinio,  il  quale  ne  termina  la  descrizione  con 
queste  parole:  «  Questa  è  V Italia  consacrata  dagli  dei^  questi 
i  popoli  e  le  città  » ,  della  quale  però  non  facevano  parte  le 
isole,  aggregatevi  poi  da  Costantino  nel  iv  secolo  (2). 

Ma  anche  quei  confini  della  regione  XI  d'Augusto  nelle  Alpi 
Cozie  furono  più  volte  cambiati,  restringendoli  ad  oriente  prima 
a  Scincomagus  presso  Ces«na  sull'alta  Dora  liipaiia,  e  poscia  a 
Susa,  ed  anche  più  ad  oriente  di  questa  città.  Lo  stesso  avveniva 
nella  vallo  della  Dora  Baltea  nel  paese  dei  Salassi,  vinti  dai  ge- 
nerali d'Augusto,  clie  vi  fondava  Augusta  pretoria;  uè  accii- 
deva  (lirersamente  nelle  Alpi  retiche,  state  annesse  alla  repubblica 
sotto    quell'imperatore.  Nelle  quali  non  solo  il  Trentino,  ma  la 


(1)  I^UCANO  nella  Farsaglia^  libro  I,  verso  404;  Strabonb,  libro  IV  e  V; 
M.  Varronk,  ibid.  II,  5;  Dionisio,  ibid.  I.  J  IV;  Plinius  S.,  lìistoriae  mundi, 
capo  III,  §  6;  Geographia  Ptolemaei,\\b.  Ili,  cap.  1;  Pomponio  Mela,  II,  ^h; 
Ammiano  Marcellino,  XV,  WV  e  II  ;  Kiepert,  Atlas  der  alten  Welt  ediz.  XIV  ; 
Mbnrb  e  FoRBiGERO,  Orbis  antiquus:  Ddrandi  ,  il  Piemonte  antico,  pmg.  77; 
Saluzzo,  Le  Alpi  che  cingono  l* Italia;  Ukert,  ibid.,  voi.  Il,  p.81  e  431,  ecc. 

(2)  Questo  Cozio,  6glio  del  re  Donno,  fece  omaggio  del  sao  regno  ad  Au- 
gusto,  al  quale  innalzò  un  arco  trionfale,  tuttavia  esistente  vicino  a  Susa 
coiraotica  iscrizione  che  ricorda  i  popoli  vinti  dai  generali  di  quell'ini pera> 
tore,  ma  spogliato  degli  ornamenti  di  metallo,  di  cui  era  fregiato.  Continuò 
poi  ad  essere  prefetto  per  Augusto  del  suo  antico  Stato.  Plinio,  libro  III^ 
$  24;  Urbrt,  Durandi,  ecc. 
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yalle  intiera  dell'Adige  fin  oltre  il  Brennero,  e  tutto  il  corso  del 
fiume  erano  compresi  nella  regione  X  dell'Italia,  alla  quale  i  Ko- 
mani  avevano  aggregate  parecchie  terre  del  versante  settentrionale 
delle  Alpi  Gamiche  e  delle  Giulie,  fra  cui  Emona  o  Julia  Augusta 
(Laybach),  Carnium  (Krainburg),  Nauportus  (Ober  Laybach)  nella 
Corniola  Austro-ungarica.  Codesti  mutamenti  continui  dei  termini 
artificiali  di  una  contrada,  che  fin  dalla  sua  costituzione  geologica 
ebbe  sempre  confini  naturali  immutabili  ed  immutati  nelle  Alpi 
e  nel  Mare,  dipendevano  da  ragioni  esclusivamente  politiche,  che, 
come  abbiamo  già  osservato,  poco  o  nulla  rispettarono  e  rispettano 
i  diritti  della  geografia  e  dell*etnografia  (1). 

§  VI.  Codesti  tramutamenti  continui  dei  termini  artificiali 
d'Italia,  che  si  continuarono  anche  nell'età  moderna,  non  riusci- 
rono finora  a  compiere  l'unificazione  intiera  della  penisola;  di  cui 
una  frazione  dipende  tuttavia  da  quattro  governi  stranieri,  non 
tenuto  conto  della  microscopica  repubblica  di  San  Marino,  che 
ha  un  reggimento  nazionale.  Il  desiderio  di  unire  quelle  terre  al 
Regno  italico  è  certamente  comune  alla  grandissima  maggioranza 
degli  Italiani,  almeno  in  teoria,  benché  in  pratica  il  numero  si 
riduca  a  ben  pochi  con  molte  e  radicali  riserve  ;  e  si  restrin- 
gano ai  possedimenti  austro-ungheresi,  anzi  i  più  al  solo  Tren- 
tino^ oggetto  deirultima  parte  della  presente  lettura,  riservando 
ad  una  seconda  parlare  della  Gorizia  e  dell'Istria  con  Trieste.  Ed 
a  chiarire  possibilmente  questo  argomento,  gioverà  riassumere 
un  poco  di  storia  antica  e  moderna. 

Quali  popoli,  di  quale  stirpe  e  civiltà  relativa,  abitassero  il 
Trentino  avanti  che  vi  si  rifugiassero  alla  prima  invasione  celtica 
gli  Etruschi  col  nome  di  Reti,  secondo  Taffennazione  di  scrittori 
latini,  ignorasi  quasi  conipiuta!nente,  non  essendo  peiTenute  a 
noi  che  incertissime  tradizioni  (2).    Occupato   dai   Romani   sotto 


(1)  Plinio,  ib.,  lib.  Ili,  JS  22  e  23;  Sirler,  ib.,  p.  293,  voi.  I;  Clukrio, 
pag.  19,  riporta  questo  periodo  di  Brodiano  :  «  ad  primam  Italiae  urbem  per- 
«  ventum,  qaae  Hrmonb  ab  incolis  vocatur.  Ea  sita  eet  in  extrema  planitie  ad 
«  Alpiaro  {pemnonicarum)  radices.  Statim  oriente  sole  (milUes)  ad  Alpea  ac- 
«  cessernnt  ».  Anche  Tolomeo  colloca  Emona  nella  Pannonia. 

2)  L'origine  etrusca  dei  Reti  è  ricordata  da  Livio,  da  Giustino  e  da  Pli- 
nio, in  termini  espliciti;  Livio,  V,  5$  33;  Giustino,  20,  5;  Plinio,  3,  23).  È  se- 
guita da  numerosi  scrittori  moderni,  mentre  è  combattuta  da  altri.  Il  popolo 
abitatore   antichissimo  del   Trentino  è  da  alcuni  chiamato  Sopra  Borea  (al 
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Augusto,  fu  una  colonia  dell'impero;  e  Trento,  capo  della  me- 
desima, era  una  città  d'importanza,  considerata  la  sua  situazione, 
come  fortezza  di  frontiera,  e  sulla  grande  strada  militare  e  com- 
merciale, che  dall'Italia  guidava  nella  Germania  in  largo  sigoificato. 
Nelle  varie  divisioni  dell'impero  rimase  lungamente  riunito  al- 
l'Italia anche  politicamente  ;  e  nella  sua  dissoluzione  fece  parte 
del  regno  dei  Goti  sotto  gli  auspizi  di  Costantinopoli,  con  Teodorico: 
dopo  il  quale  fu  invasa  da  numerose  genti  barbariche,  e  occupata 
poi  dai  Longobardi,  di  cui  fu  un  ducato  potente,  sicché  uno  dei 
suoi  duchi  ardì  aspirare  alla  corona  d'Italia. 

Nella  invasione  dei  Franchi,  sul  principio  del  secolo  ix,  Carb 
Magno  incorporava  il  Trentino  al  Regno  d'Italia  (806),  assegnato 
prima  al  figlio  Pipino  e  poi  al  nipote  Bernardo.  Ebbe  anche 
titolo  di  Marca,  e  Trento,  capo  della  medesima,  continuò  ad  es- 
sere città  ragguardevole;  come  si  mantenne  nelle  successive  poli- 
tiche vicende  del  nuovo  impero  d'Occidente  a  motivo  della  sua 
posizione  geografica;  finché  nel  secolo  xi  il  Trentino  veniva  con- 
vertito d all'imperatore  Corrado  II  (1027)  in  principato  auto- 
nomo, assegnato  ai  vescovi  di  Trento,  che  governarono  per  oltre 
sette  secoli  in  numero  di  51  fino  al  1796  nella  invasione  francese. 

Morto  poi  l'ultimo  di  essi  (1800),  vi  si  introdusse  l'Austria; 
che,  uscitane  per  breve  tempo  dopo  Marengo  e  pel  ritomo  dei 
Francesi,  vi  rientrava  per  la  pace  di  Lunéville  (1802).  È  vero, 
che  quattro  anni  dopo  Napoleone  glielo  ritoglieva  (1806),  aggre- 
gandolo alla  Baviera;  e  tre  anni  appresso  (1809)  lo  univa  al  nuovo 
suo  Regno  d'Italia,  come  compartimento  dell'Alto  Adige.  Ma  l'opera 
gigantesca  e  violenta  del  gran  Còrso  non  poteva  durare  dopo  la 
folle  spedizione  di  Russia  :  e,  prima  ancora  della  sua  caduta,  già 
nel  1813  lo  occupavano  colle  armi  gli  Austriaci,  il  cui  impera- 
tore Francesco  primo ,  impadronitosi  del  Trentino,  riuscì  ad  as- 
sicurarsene il  possedimento,   facendo    comprendere   nella   Confe- 


ifiord  del  mare  di  Borea  cioh  deW Adriatico).  Ma  la  khaetia  nelP  Impero  ro- 
mano aveva  confini  più  estesi  del  Tìrolo  e  del  Trentino;  il  quale  ultimo  però 
con  quel  nome  era  chiaramente  indicato  come  frontiera  dell'Italia  a  setten- 
trione: «  A  septemtrionibus  Ilalia  ierminaiur  Alpium  jugis  quae  Rhaetiae  im- 
minent  n ^  Geographia  Ptolemaei^  Venetiis^  lf64,.pag. 58,  Italiae  sUus,  Eradi- 
Visa  in  prima  e  seconda  presso  i  Romani ,  e  la  Rezia  prima  comprendeva 
anche  tutto  al  Ti-entino*  Si&leb,  voi.  1,  p.  231. 
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derazione  germanica  non  solo  il  Trentino,  ma  anche  la  Gorizia 
e  ristria  con  Trieste,  assicurandosene  per  tale  patto  l'assoluto 
dominio  colla  guarentigia  della  Confederazione  (1);  la  quale  da 
parte  sua  si  apriva  libero  accesso  all'Adriatico  e  al  Mare  Medi- 
terraneo, che  anche  attualmente  l' Impero  Germanico,  succeduto 
alla  Confederazione,  ha  forse  qualche  interesse  a  conservare. 

§  YII.  Dopo  quegli  avvenimenti  il  Trentino  diventò  di  mas- 
sima importanza  militare  e  politica  all'Austria,  come  anello  di 
congiunzione  cogli  altri  suoi  possedimenti  italiani;  e  prese  quindi 
tutte  le  precauzioni  per  assicurarsene  il  dominio  in  avvenire,  adope- 
randosi con  somma  diligenza  ad  assimilarlo  possibilmente  al  ter- 
ritorio austriaco.  Cambiata  la  denominazione  di  Trentino  in  quella 
di  Titolo  italiano^  ne  confuse  l'amministrazione  con  quella  del- 
l'austriaco; la  cui  capitale  Inspruch  diventò  sede  unica  centrale 
politica  e  amministrativa  anche  pei  Trentini;  e  adottò  le  più 
minute  cautele  per  germanizzai'li,  senza  troppa  speranza  di  riuscire 
nell'intento  per  più  motivi.  Oltre  la  generale  inclinazione  ad  unirsi 
agli  altri  popoli  italiani,  ne  sono  fra  gli  altri  gravissimo  argo- 
mento la  parte  presa  nelle  guerre  dell'indipendenza  da  numerosi 
Trentini  nell'esercito  italiano  e  nelle  schiere  di  Garibaldi,  e  la 
loro  insistenza,  dal  1815  all'età  presente,  per  ottenere  almeno 
una  amministrazione  autonoma  e  separata,  che  non  poterono  mai 
conseguire. 

Un  somigliante  sistema  di  governo  dell'Austria  e  dell'Austria^ 
Ungheria  potevasi  giustificare  colla  necessità  della  difesa  della 
Lombardia  e  della  Venezia,  e  della  conservazione  della  sua  pre- 
ponderanza politica  nella  penisola.  Ma,  dopo  Tunione  di  quelle 
due  contrade  al  Begno  d'Italia,  tale  argomento  non  ha  più  va- 
lore, non  essendo  il  Trentino  necessario  militarmente  alla  difesa 
dell'impero  Austro-ungarico,  il  quale  ha  parecchie  altre  vie  per 
mantenere  la  comunicazione  immediata  colle  terre,  che  possiede 
nella  regione  orientale  della  penisola,  a  cui  sovrasta  dalle  Alpi 
Gamiche  e  dalle  Giulie  ad  un  tempo. 

Non  si  può  tuttavia  contestare  seriamente,  che  se  il  Trentino 


(1)  L*Austria-Ungheria  nella  statìstica  e  nell'ainininistrazione  deirimpdro 
comprende  sempre  e  confonde  il  Trentino  nel  Tirolo.  L'estensione  nel  1891 
appare  di  27,000  chilora.  q.  con  800  mila  abitanti,  di  cui  più  della  metà  sono 
Trentini.  Qotha^  1861. 


Digitized  by 


Google 


616  LUIGI    SCHIAPAKELLf    ~     CONFINI    ECC. 

è  di  poca  o  DÌuna  utililÀ  air  Austria-Ungheria  per  la  difesa  del- 
l'impero,  non  le  sia  però  di  somma  utilità  militare  per  Toffesa 
neirayyenire.  Poiché  esso  è  una  lancia,  piantata  nel  fianco  del  Regno 
d'Italia;  una  strada,  anzi  un  insieme  di  eccellenti  yie  militari, 
aperte  agli  eserciti  austro-ungheresi  ed  alemanni  a  scendere  nella 
penisola,  non  ostante  il  famoso  quadrilatero,  ora  trilatero  di  Man- 
tova, Peschiera  e  Verona  (1),  da  molti  anni  in  mano  agli  Ita- 
liani; sapendosi  per  lunga  esperienza,  che  nelle  grandi  guerre  una 
buona  vittoria  campale  basta  spesso  a  rendere  inutili  e  far  ca- 
dere le  più  robuste  fortezze. 

§  TIII.  Conclusione.  —  Considerata  quindi  da  un  lato  la 
pochissima  e  ninna  utilità  del  Trentino  per  la  difesa  dell'impero 
Austro-ungarico  coirawersione  generale  dei  suoi  abitanti  alla  do- 
minazione straniera;  tenuto  conto  dall'altro  del  desiderio  ragione- 
vole del  Regno  d'Italia  di  torsi  dal  corpo  quel  cuneo  pericoloso, 
e  del  comune  interesse  dei  due  Stati  di  mantenere  lungamente 
le  reciproche  amichevoli  politiche  relazioni,  che  omai  da  tre  lustri 
congiungono  le  due  monarchie,  desiderabili  ed  utili  ad  entrambe; 
tutte  queste  ed  altre  analoghe  considerazioni  di  fatto,  e  ayreni- 
mentì  politici  che  possono  sorgere  improvvisamente,  rendono  som- 
mamente probabile  l'annessione  pacifica  del  Trentino  al  Regno 
d'Italia. 

E  non  a  caso  io  dissi  annessione  pacifica:  poiché  ogni  tenta- 
tivo violento  di  accelerare  un  tale  avvenimento,  sia  per  irrazioni 
esterne  di  volontari  e  di  corpi  franchi,  sia  per  moti  interni  dei 
Trentini,  nel  presente  stato  politico  dell'Europa  e  dei  rapporti 
amichevoli  del  Regno  d'Italia  coir  Impero  Austro-ungarico,  non 
farebbe  che  allontanarne  maggiormente  il  momento  opportuno,  ag- 
gravando le  non  desiderabili  condizioni  dei  Trentini  medesimi  ;  i 
quali  si  restringono  a  domandare  ai  fratelli  italiani  di  non  di- 
menticarli e  di  tenere  presente  l'attuale  loro  stato,  per  metterlo 
in  evidenza  e  giovarsene  in  tempo  opportuno  per  concorrere  alla 
loro  unione  ai  fratelli  italiani,  avvenimento  non  improbabile  in 
avvenire. 

La  potenza  militare  del  Regno  d' Italia  e  la  sua  stabilità  po- 
litica sono  incontestabili  e  fuori  di  ogni  diplomatica  discussione: 


(1)  Legnago  cessò  di  faroe  parte  come  difesa  militare. 
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e  possono  facilmente  nascere  circostanze,  in  cai  il  concorso  del  - 
Tesercito  e  deirarmata  italiana  sia  per  essere  di  tale  utilità  al- 
rAustria-Ungheria,  da  dover  preferirne  l'amicizia  e  l'aiuto  alla 
occupazione  di  una  provincia,  che  l'esperienza  di  tre  quarti  del 
presente  secolo  ha  provato,  e  prova  che  difficilmente  riuscirà  a 
conciliare  ed  affezionare  all'impero  (1). 


RELAZIONE  sopra  uno  scrìtto  presentato  dal  Prof.  B.  Bbnier 
alla  Classe  di  Scienze  morali  ,  storiche  e  filologiche  per 
la  inserzione  nelle  Memorie  dell'Accademia. 


n  prof.  B.  Benier,  della  B.  Università  di  Torino,  presentò 
alla  Classe  di  scienze  morali,  storiche  e  filologiche,  per  la  in- 
serzione nelle  Memorie  dell'Accademia,  una  monografia  intitolata 
Ricerche  sulla  leggenda  di  Uggeri  il  Danese  in  Francia^  e 
nella  tornata  del  5  corrente  aprile  i  sottoscritti  furono  invitati 
a  prendere  il  manoscritto  in  esame,  a  riferire  intorno  ad  esso  , 
e  a  fare,  quanto  alla  stampa,  le  opportune  proposte. 

La  monografia  del  prof.  Benier  è  composta  di  otto  capitoli, 
il  primo  dei  quali  contiene  una  introduzione,  e  l'ultimo  le  con- 
clusioni. Suo  proposito  fu  di  raccogliere,  per  la  prima  volta,  in 


(i)  AoosT^o  Pbrini,  H  Tremino  colla  regione  subalpina  dell'Adige,  Milano, 
1854;  Gazzolbtti,  La  questione  del  Trentino^  Milano,  1860;  Chàblbs  ds  Ma- 
EADB,  Venise  et  V Italie^  Revue  des  deux  mondes,  1866,  voi.  65,  ecc.  ecc. 

Un  tale  politico  avveDimeoto  sarebbesi  per  avventura  compiuto  larga- 
mente nel  1866,  se  la  fortuna  aveste  arriso  alle  armi  italiane.  Ma,  respinte 
a  Custoza  (2  Qiugno)^  e  vinte  a  Lissa  (20  Luglio),  per  le  condizioni  dell'ar- 
mistìsio  di  Cormons  (12  Agosto),  le  truppe  italiane  dovettero  sgombrare  dal 
Trentino,  che  in  parte  già  occupavano;  e  che  quindi  rimase  air  Austria-Un- 
gheria^ a  cui  lo  confermò  il  trattato  di  Vienna  (3  Ottobre)^  che  regola  le  nostre 
relazioni  internazionali  con  queir  impero.  V.  la  Corrispondenza  epistolare  di 
Michelangelo  Castelli^  pubblicata  da  Chiala,  Torino,  Rouz,  lett.  704,  706, 
708,  709,  714  e  seg. 

Atti  deUa  R,  Accademia  -  Voi.  XXVI.  42 
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uno  scrìtto  speciale,  tutte  le  notizie  e  i  ceani  già  dati  sparsa- 
mente da  altrì  intorno  alla  leggenda  francese  di  Ogier ,  ch'è 
una  delle  maggiori  e  più  importanti  del  vastissimo  ciclo  caro- 
lingio ;  indicare  i  caratteri  proprii  dello  singole  redazioni  ;  notare 
tutte  quelle  colleganze  e  istituir  quei  raffi*onti  che  valgono  a 
farne  intendere  meglio  la  genesi,  lo  svolgimento,  le  variazioni. 

Notato  come  sieno  assai  scarse  le  notizie  storiche  concer- 
nenti Teroe,  e  come  questi,  secondo  che  la  leggenda  cel  mostra, 
non  sia,  molto  probabilmente,  una  persona  unica,  ma  una  per- 
sona, per  cosi  dire,  molteplice,  prodotta  cioè  dall'agglomeramento 
di  più  persone  per  lo  innanzi  distinte,  il  quale  processo,  fami- 
liare alla  leggenda  in  genere ,  è  più  particolarmente  familiare 
alla  leggenda  epica;  notato  inoltre  che  Uggeri,  in  origine,  non 
fu  ,  quasi  certamente  ,  danese ,  ma  francese  ;  l'Autore  passa  in 
rassegna  i  varii  e  numerosi  racconti  in  cui  ebbe  a  raccogliersi 
la  leggenda  dell'eroe,  e  partitamente  discorre  delle  attinenze  e 
vicende  loro.  Prende  le  mosse  dal  poema  più  antico  pervenuto 
sino  a  noi,  il  quale  si  crede  composto  da  Baimbert  de  Paris 
nell'ultimo  terzo  del  xii  secolo  e  ne  analizza  il  contenuto.  -  Giu- 
dica che  non  si  abbia  in  esso  la  leggenda  di  Ogier  nella  forma 
più  genuina  ed  antica,  ma  che  questa  si  possa  meglio  scorgere 
nei  racconti  italiani,  cioè  nel  testo  franco-veneto  del  ms.  xiii 
della  Marciana,  nel  Danese  in  rima  e  nel  Danese  in  prosa;  e 
confronta  la  storia  che  in  essi  è  narrata  di  Ogier  con  quanto 
di  costui  dicono  la  Karlamagnur-sagas  islandese,  il  libro  po- 
polare danese,  i  Beali  di  Francia^  la  romanza  spagnuola  del 
Marchese  di  Mantova. 

L'Autore  entra  nello  studio  di  molti  altri  argomenti  spedali 
di  cui  sarebbe  malagevole  dare  una  relazione  succinta.  Parla  di 
quella  generazione  di  leggende  a  ritroso  eh 'è,  si  puÓ  dire,  co- 
stante nei  cicli  epici,  e  dei  poemi  del  padre  e  dell'avo  di  Ogier, 
e  del  poema  di  Adenet  le  Roi,  concernente  la  fanciuHezza  di  costui, 
e  di  redazioni  tarde  e  rifacimenti  varii,  notando  l'introduzione 
di  elementi  nuovi  nella  leggenda  ,  e  la  trasformazione  lenta  e 
graduale  degli  antichi  temi< 

I  sottoscritti  non  dubitano  di  affermare  che  la  monografia 
presentata  dal  prof.  E.  Renier  mostra  una  conoscenza  amplissima 
e  sicura  di  tutto  quanto  s'appartiene  all'argomento  da  lui  preso 
a  trattare,  e   di   tutto   quanto   ancora   può   collegarsi    ad  esso; 
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ch*è  condotta  con  ottimo  metodo,  del  che  porgeva  arra  certis- 
sima il  nome  stesso  deirAutore;  e  che  sarà  bene  accolta  da 
quanti  attendono  al  difficile  stadio  delle  letterature  medievali. 

Per  queste    ragioni  essi  propongono    che  la   monografia    del 
prof.   Benier  sia  letta  alla  Classe. 

Torino,  19  Aprile  1891. 

E.  Ferrerò. 
A.  Graf  Relatore. 


L'Accademico  Segretario 
Gaspare  Gorresio. 
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DONI 

FATTI 

ALLA   REALE   ACCADEMIA  DELLE  SCIENZE 

DI    T«Rini« 

B 

OPERE   ACQUISTATE   PEB  LA   SUA  BIBLIOTECA 
Dall' 8  al  22  Marzo  1891 


Classe  di  Seieiue  Fisiche,  Matenatielie  e  Hatinli. 


^B.  Le  pubblicaaloni  ooUte  eoo  un  asterisco  ti  hanno  in  cambio; 
quelle  notale  con  due  si  comprano;  e  le  altre  sensa  asterisco  si  rirevono  in  dono 


•     Donatori 

soc.  tcientinca  *  Analos  de  la  Sociedad  cientiGca  ArgeuUna,  etc.  ;  t.  XXXI,  entrega  9.  Boe- 

Argenlln.  ^^^  ^j^^g     ,89,     |„.g. 

(Buenos  Aires). 

la.  —  Revista  Argentina  de  llistoria  naturai;  Publicacion  bimestral  dirijida  por 
Fiorentino  Ameghino  ;  t.  1,  entr.  I.  Buenos  Aires,  1891;  in-8«. 

Società  asiatica  *  Journal  of  the  asiatic  Society  of  Bengal;  voi.  LV1II,  part.  9,  n.  7,  1889; 
'''Lfcum)'  ^®*-  ^'^'  "•  *»  ^»  ^®^*  Calcutta,  1890;  in-8*. 

Aec.  delle  Scieiiie  *  Bullotin  de  TAcadémio  des  Sciences  de  Cracovie;  Comptes  rendas  dei 
di  Cracovia.  séances  de  l'année  1891,  Fevrier.  Cracovie;  in  8«- 

R.  Soc.  geologica  *  Transactions  of  the  Edinburgh  geological  Society;  voi.  VI,  part  9.  Edin* 

di  Edimborgo.  ^^^^^     jgg^.  .^^.g^ 

Accad.  di  Se.  oau  *  Proceodlngs  of  the  Academy  of  naturai  Sciences  of  Philadelphia  ;  part.  111^ 
Ji  Filadelfia.  October-Decembor  1890.  Philadelphia,  1891;  in-8«. 

di^Medn  '  Verhandlongen  des  Naturhistorisch-medicinischen  Vereins  tu  Heidelberg; 
e  st.  nat.  nouo  Folgc;  IV  Band,  4  Hefl.  Heidelberg,  1,891;  in-8o. 

di  Heidelberg. 
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*  Abbandlangen  der  mathematìsch-physìscben  Classe  der  R.  Sàchsiscben  Gè-  n.  soc.  sas«oD« 

sellscbaft  der  Wisseoscbaflen;  Band  XVI,  n.  3;  Band  XVII.  d.  1.  Leipzig,  **«"«  ^•='?" 
I89l;in.80gr.                                                                                          ^    ^^'«'•'•^- 

*  Zoologiscber  Anzeiger  berausgegeben  von  Prof.  J.  Victor  Garus  ìd  Lei-  I.  v.  cakus 

pzig,  eie.  ;  XIV  Jahrg.  ii.  358.  Leipzig,  1891  ;  in-8».  (Lipii.) 

*  Froceediogs  of  the  R.   Society  of  London;   voi.    XL1X,   n.  997.  London,  Società  Reale 

1891  ;  in.8o.  ***'  ^'''^'^' 

*  TransaclioDs  of  the  Manchesier  geological  Society,  etc.  ;  voi.  XXI,  parts  9,  Soc.  geologica 

3,  4  and  5.  Manchester,  l890i  in^*'  **'  Maoche.ier. 

*  Giornale  di  Scienze  naturali  ed  economiche,  pubblicato  per  cura  della  So-  soc.  di  sc.  iiat. 

cielà  di  Scienze  naturali  ed  economiche  di  Palermo;  voi.  XX  (anno  1890).  *di*p."iermo!'' 
Palermo,  1890;  in-4o. 

->    Ballettino  della  Società  di  Scienze  nat.  ed  economiche  di  Palermo;  n.  1;  là. 
in-4o. 

Atti  del  Collegio  degli  Ingegneri  e  degli  Architetti  dì  Palermo;  annata  Xlll,  Collegio 

1890,  Maggio-Agosto.  Palermo,  1890;  in.8''  gr.  ^àìiptiltmo 

Balletin  de  la  Société  phìlomatique  de  Paris,  etc.  ;  8«  sèrie,  t.  Il,  n.  4.  Paris,  soc.  niomauca 

1890;  in-8*  <»i  P«"g»- 

*  Annaien  des  Physikalischen  cenlral-Observatoriums  berausgegeben  von  OMerv.iìt.  ceuir. 

H.  Wild,  etc.;  Jahrg.  1889:  Theil  IL  SL-Petersburg,  1890;  in-4«.  *»•  Pi«»ro»»orgo. 

Geschichte  des  Donau*Mauth-and  Urfabr-Rechtes  der  k.  Freistadt  Pressburg  Dou.GiovauDi 

von  Or.  Johan  von   Kualt,   k.  Ung.  Honvéd  Oberlieutenant-Auditor  :  *p"gg^^**" 
Als  Festschrift  zar  feierlichen  Eròffnung  der  Stehenden  €  Konig  Franz 
Joseph-Briicke  »  berausgegeben    Durch  die  Sladt   Pressburg  (deutsche 
Aufgabe).  Pressburg,  1890;  pag.  953  in-8^ 

Bollettino  della  Società  generale  dei  Viticoltori  italiani;  anno  VI,  n.  4,  5.  societh  generale 

Roma,  1891  ;  in-8«  gr.  **•*  ^U**^*»'-  '^'• 

^             '               °  (Roma). 

*  Bollettino  del  R.  Comitato  geologico  d'Italia,  3*  serie,  voi.  I,  n.  11  e  19.  R.  Com.  geoiog. 

Roma,  1890;  in.8«.  ^^'^^^ 

*  Rivista  di  Artiglieria  e  Genio;  voi.  I,  febbraio  1891.  Roma;  in-8®.  La  Direiiooe 

(Roma). 

Memorie  della  Società  degli  Speltroscopisti   italiani,  ecc.;  voi.  XX,  disp.  l.  Soc.  generale 

Roma,  1891;  in-4*  degli  speiir.iui. 

'             '  (Roma). 
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Club  alpino  iui.  *  liivista  mensile  del  Clab  alpino  italiano,  ecc.;  voi.  X,  n.  9.  Torino,  1891; 

(Torino).  in-8'. 

Soc.  meteor.  iui,  *  Bollettino  mensaale  della  Società   meteorologica  italiana,  ecc.  ;  serie  9«, 
Torino.  yoL  XI,  n.  I,  9.  Torino,  1891;  in-4». 

Id.  _  Frontespizio  e  Indice  del  voi.  XI,  serie  S%  anno  1890;  1  fase.  in-4*. 

Governo        Roport  of  tho  Saporintendont  of  the  U.  S.  Coast  and  geodetic  Survey  showing 
dcgiiStUnd'Àm.  (^q  progross  of  the  work,  during  the  liscal  year  ending  with  Jone  1888; 

(vvashìngion).  ^^^  ^^  ^^^^  ^^^  ^^^^  ^^  Sketchos.  Washington,  1889;  in.4^ 

L*Autore.        Lo  travail  muscolaire  et  Tenergie  qa*il  représente,  par  A.  Chàcvbàu,  Membre 
de  rinstitut.  Paris,  1891;  1  voi.  in-8\ 

L*A.  Sopra  un  teschio  del  primo  periodo  dell'età  della  pietra,  rinvenuto  in  quel 

d'Arpino  :  dalla  Memoria  inedita  «  l/uomo  preistorico  in  Italia,  conside- 
rato dal  punto  di  vista  craniologico  »;  per  Abele  Db  Blasio.  Napoli 
1891;  1  fase.  in-8«. 

L*A.  Electrical  Industries  in  St.  Louis  :  —  Adress  by  Francis  E.  Nipher,  rctiring 

President  of  the   Engineers'  (Club   of  St.  Louis;  December  17,  1890; 
1  fase.  in-8<>. 

u,  —  The  State  Weather  service;  by  Francis  E.  Nipheb-  1  fase.  in-8«. 

L'À.  Litotrissia  e  Litolapassia:  con  308  atti  operativi  e  3  tavole  litografate  per  il 

Dr.  Gustavo  Usiglio;  S*  edizione.  Trieste»  1888;  1  fase,  in•8^ 


Donatori 


Dal  22  Marzo  al  12  Aprile  1891 


siatione  enoiog.   *  Le  Stazioni  sperimentali  agrarie  italiane  —  Organo  delle  Stazioni  agrarie  e 
''^'^*'  dei  Laboratorii  di  Chimica  agraria  del  Regno,  ecc.,  e  diretto  dal  Prof* 

Ing.  Mario  Zbcchini;  voL  XX,  fase.  9.  Asti,  1891;  in-8o. 

Acc.  di  Scienze    *  Tijdschrlfl  voor  Indische  Taal-,  Land-en  Volkenkunde  ;  uitgegeven  door  het 
^*dT  Btuli»^.'^'  Bataviaasch  Genootschap  van  Kunsten  en  Wetenschappen  ,   etc.  ;  Dcel 

XXXIV,  Aflevering  3.  Batavia,  1890;  in-8^ 

Id.  --  Notulen  van  de  Algemeene  en  Bestuurg-Vergaderingen,  etc;  DeelXXVlIi, 

Aflev.  9.  Batavia,  1890;  in-8o. 


La  Direzionf 
(Berlino). 


Jahrbuch  tiber  die  Fortschritte  der  iMathematik  begrOndet  von  C.  Ohrt- 
MANN,  etc.,  herausg.  von  Emil  Lampe:  Band  XX,  Heft  9.  Berlin,  1891; 
in-8», 
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Di  FortschriUe  der  Physik  in  Jahre   ì^%b  ;  Dargestelt  von  der  physik.  Gè-         boHìd* 
sellschaft  zu  Berlin;  \LI  Jabrgang,  I  Abth.  Berlin,  1891;  in-8*.  *     ' 

*  Mitiheilangen  aos  dem  Jahrbuche  der  k.  Ungariscben  geologiscben  AnslaK;   r.  Soc.  gtoiogica 
Vili  Band,  9  Uefl;  IX  Band,  2  Heft.  Budapest,  1890;  in-8"  gr.  mjSi^] 

—  Fòldtani  kònzlòny,  eie.  ;  XX  Kdtel,  5-li  Fuzel.  Budapest,  1890;  in-8**  gr.    R.  isut. geologico 

Ungtreae 
(Bodapest). 

—  Erlàuterungen  zur  geol.   Specialkarte  der  Lhnder   Ung.    Krone,  eie.  —  u^ 

Umgebungen  von  Torda  lilatt  pi   y  v  i  \  (  *  :75,000),  eie.,  von  Dr.  A  Kocil 
Budapest,  1890;  in-S"  gr. 

*  BuUetin  of  tbe  Museum  of  Comparative  Zoòlogy  at  Harvard  College  ;   voi.  Museo 

XX,  n.  8.  —  The  partial  eye  in  Some  l.ìzards  frora  the  Western  United.  ***,?*^-  f?"?*'* 
States;  by  W.  E.  Bitter.  Cambridge,  U.  S.  A.,  1891;  n-S*».  *  'm»%.)^* 

*  Transaclions  of  the  Cambridge   phìlosophical   Society;  voi.   XV,  part.  1.  socìeUi  eiosofic* 

Cambridge,  1891;  in -4«.  <**  Cambridge. 

—  Proceedings  of  the  Cambridge   phìlosophical   Society;  voi.  VII,   part.  3.  id. 

Cambridge,  1891;  in-8«. 

*  Atti  deirAccademia  Gioenia  di  Scienze  naturali  in  Catania  ;  serie  4',  voi.  11.    Accad.  Gioeoia 

Catania,  1890;  in-4\  «*»  Caunìa. 

—  BuUettino   mensile  dell'Accademia  Gioenia  di  Se.  nat   in  Catania,  ecc.  ;  u 

nuova  serie,  fase.  XVf,  XVll.  Catania,  1891  ;  in-8<'. 

*  Jornal  de  Sciencias  mathematicas  e  astronomicas,  publicado  pelo  D.  F.  Gombs       f.  Cohu- 

Tbixeira,  voi.  X,  n.  1.  Coimbra,  1891  ;  in-8».  Tiutu*. 

*  Katalog  der  Vogelsammlung  im  Museum  der  Seiickenbergischen  Naturfor^         SocieU 

schenden  Gesellschaft  in  Frankfurt  am  Main,  von  Ernst  Haatbht.  Frank-    s«oken»'ergiaoa 

.^^  .      «  di  Se.  naiarali 

furi  a.  M.,  1891  ;  359  pag.  in.8o.  (Frtucoforie. 

*  Oeuvres  complètes  de  Christian  IIuygbns,  publiées  par  la  Sociétó  Hollan-  società  olandese 

daise  des  Sciences;  voi.  III.  —  Correspondance  (1660-I6til).   La  Haye.     «ielle  Scieoie 
1890;  i«.4*.  ^""'•'"^- 

*  Abhandlungen  der  mathem.-phys.  Classe  der  k.  Saehsìschen  Gesellschaft     R.soc.Sattooe 

der  Wissenschaflon  ;  Band  XVll,  n.  3.  Leipzig.  1891  ;  in-8«  gr.  J«iie  Scieoie 

(Lipsia). 

~  Berìchte   iiber  die  «Verhandlungen  der  k.  Sfichsischen   Gesellschaft  zu  id. 

Leipzig,  1890,  III,  IV.  Leipzig.  1891;  in-8^ 

^  Zooloi^ischer  Anzeiger    herausg.  von   Prof.  J.  V.  Camus   in   Leipzig,  etc  ;    pror  J.  v  .CAtoa 
XIV  Jahrg..  n.  359.  Leipzig,  1891  ;  in  8*.  (Lipsia). 
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Lipsia.         Geschichte  der  Chemìe  von  der  Aelteslen  Zeiten  bis  zar  Gegeawart;  la- 
*    *  gleich  Eiofiìbrong  in  das  Studium  der  Chemie,  von  Dr.  Ernst  foi  Metbi. 

Leipzig,  1889;  1  voi.  iii-8''. 

R.  soc.astroo.    •  Moothly  NoUces  of  the  R.  astronomica!  Society  of  Liondoni  voi.  LI,  n.  4. 
ai  Londra.  Loudon,  1891;in-8^ 

osa«nratorìo      «  Boletìn  mensual  de  TObservatorio  meteorològico -magnetico  centrai  de  Né- 
"d^Me^*^  xico;  Resumen  del  afio  de  1889;  1  fase.  in-4*. 

la.  —  Tablas  psycrométricas  calcoladas  para  la  altura  de  Mexico:  Tablas  abre- 

viadas  generalas  compiladas  por  José  Zbndbja^.  Mèlico,  1889;  1  (asc. 
in.8^ 

SUI.  Zoologica    —  Mittheilungen  aos  der  zoologischen  Station  zo  Neapel  etc.  ;  IX  Band,  4 

di  Napoli.  u^fi.   ggriin      ig9,  .   jjj.go. 

La  Direziono.     *  Tbo  Joumal  of  Comparative   Medicine  and  veterinary  Arcbives,  edit  b} 
(Naova  York).  yy.  A.  CoNELiN;  vol.  XII,  n.  3.  Now  York,  1891  ;  in-8*. 

Circolo  Maiein.    *  Rendiconti   del  Circolo  matematico  di  Palermo;  t.  V,  fase.  1,  3.  Palermo, 

di   Palermo.  jgg,  .  j^.g.  g^^ 

La  Redazione     Annalos  dos  maladios  de  Toreille,  da  larynx,  do  nez  et  do  pharyox,  etc., 
(P»"8*).  publiées  par  A.  Gougubwheim  ;  t.   XVII»  n.3.  Paris,  1891  ;  in  8». 

SocieU         Journal  de  la  Société  physicochimique  rosse  à  TUniversìté  de  St-Pélers- 
df"p7euotÌ?o.  *>o«rg;  t.  XXIII,  n.  1.  St.-Pétersbourg,  1891;  in.8o. 

soc.  generale     Bollettino  della  Società  generale  dei  Viticoltori  Italiani;  anno  V,  n.  9.  Roma, 
'"^ZV""'  «89';in-8ogr. 

La  Diresione      *  RivIsta  di  Artiglieria  e  Genio;  voi.  I,  marzo  1891.  Roma;  in-8*. 

(Roma). 

R.  Accademia      *  Atti  della  R.  Accademia  dei  Fisiocritici  in  Siena;  serie  4*,  voi.  Il,  fasc.9-t0; 

'''  di'Tent"  ^®*'   "^'  ^^^^'    *»   ^-  ^'®"*»    *^^*5  *°"®°' 

Il  Municipio      Bollettino  medico-statistico  deirufficio  d'Igiene  della  città  di  Tonno;  anoo  X, 
di  Torino.  „,  ,.g   jorino,  1891  ;  in-4*. 

M.  —  Consiglio  Comunale  di  Torino,  1890-91,  IX  -  Sessione  straordinaria,  se- 

duta unica,  95  febbraio  1891  ;  in -4**. 

Società         «  Alti  della  Società  degli  Ingegneri  e  degli  Architetti  di  Torino;  anno  XXIV, 
eXii^A'^h'I^iV.  ^®^»  «   3®  <l®"a  »«"«  coroplela  degli  Atti.  Torino,  1890;  in-4». 

di  Torino. 

ciab  alpino  lui.  *  Rivista  mensile  del  Club  alpino  italiano,  ecc.;  voi.  X,  n.  3.  Tonno,  1891; 

(Torino).  Ìn-8**. 
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*  TransactioQs  of  the  Canadian  InstUate;  voi.  I,  part  1,  n.  I.  Toronto,  t890i  uut.  canaduno 

1^,30^  (Toronlo). 

Neptonìa  —  Rivista  mensile  per  gli  stadi  di  Scienza  pura  ed  applicata  sul  i,,  Direxion« 

mare  e  suoi  organismi,  ecc.;  Direttore  Dott.  D.  Levi-Morenos;  anno  1,  (Venezia). 
n.  1,  9,  3.  Venezia,  1891;  in-8^ 

*  Nolarìsia  —  Gommentarinm  pbycologicam  :  Rivista  bimestrale  consacrala  l,  Diresìone 

allo  stadio  delle  alghe,  ecc.;  anno  V,  n    99.  Venezia,  1890;  in-8^  (venesU) 

*  DenkacbrHIen  der  k.  Aka^mie  der  Wissenschaften,  matberoatisch-natur-  i„p.  Accademia 

wiss.  Glasse,  LVl  Band.  Wien,  1889;  in-4".  delie  seieozo 

di  Vienna. 

—  Sitcnngsberìchle  der  k.  Akademie,  etc. ;  mathem.-nalurw.  Classe;  1  Ablb.»  id. 

XCVUI  Band,  4  bis  IO  HefI;  XCIX  Band,  t  bis  3  Heft.  —  9  Ablh., 
XCVlll  Band,  4  bis  10  Heft,  XCIX  Band.  1  bis  3  HeR.  —  Entbàlt  die 
Abbandiungen  aos  dem  Gebfete  der  Cbemie,  XCVUI  Band,  4  bis  10 
Bea  ;  XCIX  Band,  1  bis  3  Heft.  —  3  Abtb.,  XCVlll  Band,  5  bis  8  lleft; 
XCIX  Band,  1  bis  3  Heft.  Wien,  1889-90}  in  8«. 

Aslronoroìsche  Arbeìten  des  k  k.  Gradmessangs- Bureau,  etc,,  U  Band,  Làn-  uffizio  ioiemaz. 

genbestimmongen.  Wien,  1890;  in-4o.  p«J  •■  "'^"^* 

(Vienna). 

*  Verhandlangen  der  k.  k.  geologischen  Reichsanstall;   1891,  n.  9-4.  Wien;  1.  b.  Soe.  gcoi. 

in-8*  gr.                       ,                                                                 •  '  <»»  ^i"". 

*  Verhandlangen  der  physikalisch-medicinischen  Gesellscbafl  zo  Wiirzburg;  SocìeU 

nene  Folge,  XXIV  Band,  n.  6.  Wiirzburg,  1890;  in-8*.  firicomedica 

—  Sitzungs-Berichte  der  pbysik. -medie.  Gesellschaf.  zu  W&rzburg;  Jabrg.  id. 

1890.  n.  8-10  Wiirzborg,  1890;  in->8''. 

UaHed  States  Goast  and  geodetic  Survey.  T.  C.  MmoiiiHALL  Soprìnlendent:  Governo 

Bulletin  u.  19.91-  Washington,  1891  ;  in.4«.  suii  unfu  dAm. 

(Washington) 

Di  alcune  correlazioni  di  sviluppo  per  la  statura  umana  e  l'altezza  del  coipo  L'Autore. 
seduto  ;  Studio  di  antropometria  del  Dott.  Prof.  Paolo  Riccardi.  Modena, 
1891  ;  1  fase,  in-80. 

G.  Romiti  —  Sull'anatomia  dell'utero  gravido  ;  9*  Nota  (Estr.  dal  Monitore  l*a. 
xooiogico  italiano,  anno  U,  n.  9,  Firenze,  1891);  1  fase.  ìnS^' 


Il  bacino  terziario  e  quaternario  del  Piemonte  :  -  Bibliografia  -  Geologia 
pura  -  Paleontologia  -  Geologia  applicata  -  ;  con  tre  carte  geologi- 
che, ecc.;  Studio  di  Federico  Sacco,  1889-1890.  Milano,  1889;  1  voi. 
in-4«. 

Generale  account  of  the  colleciion  of  calculalions  in  Trigonometry  and  Astro- 
nomy>  by  Edward  Sano.  Edinburgh,  I89O;  5  pag.  in*4**. 


sL'A 


L*A. 
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Autore.  Ueber  das  Stundenzonen-System  der  amerikanìschen  EisenbahneD;  von  Dr. 
K.  ScHRAM  (Auszag  aus  einem  Vortrage,  gehalten  in  WissenscbafUicbeD 
Club  am  16  Dee.  1889);  4  pag.  a  doe  col.  in»4^ 

id.  .  Adria-Zeil;  vod  Dr.  R.  Schram.  Wien,  1889:  l  fase.  ìd-8®  picc. 

id.  -  Aaslaindische  Stimmeo  dber  die  Adria-Zeit;  von  Dr.  R.  Schram  (Separat- 

abdruck  aus  der«  Wìenner  Zeiluog  »);  1  fase,  in-8"  picc. 

id.  —  The  actual  state  of  the  Standar  Time  qoesiioD;  by  Dr.  R.  Schram  (Fron 

The  Observatory,  n.  161,  Aprii  1890);  1  fase.  in-S*"  picc. 

id.  —  Der  Meridian   von  Jerasalem;  vod  Dr.  R.  Schram.  Wien,  1891;  1  bsc 

in-16^ 

Id.  —  La  zona  oraria  deirAdriatico  ;  del  Dr.  Roberto  Schbam:  versione  dal  te- 

desco a  cura  della  Redazione  deW Osservatorio  Triestino  :  riprodotto  dalle 
appendici  del  giornale.  Trieste,  1890  ;  1  fase,  in-16^ 


Classe  dì  Sdente  Morali,  Storielle  e  Filologiche. 

Dal  15  Marzo  al  5  Aprile  1891 


Donatori 


Società  storica     Jahresberichte  der  Geschichtsswissenschaft  im  Aafrage  der  historischen  Ce- 
di Berhno.  sellscbafl  Zìi  Berlin,  heraosg.  von  J.  Jastrow;  XI  Jahrgang,  1888.  Berlin, 
1891;  in-80. 

Bihi.  nazionale    Biblioteca  nazionale  centrale  di  Firenze  —  Bollettino  delle  Pubblicazioni  ita- 
di  Firenxc.  y^^^^  rlcevoto  per  diritto  di  stampa;  1891,  n.  185,  156.  Firenze,  1891; 
in-8o  gr. 

,j  —  Indice  alfabetico  delle  opere,  ecc.,  1890;  pag.  49-80;  in  8<»  gr. 


Gotha.         Dr.  A.  Petermanns  Mittheiluugen  aas  Joslos  Pertbes' geographischer  Anstalt. 
'    *  herausg.  von   Prof.  Dr.  A.  Sopaw:  XXX VII  Band,  n.  3.  Gotha,  1891; 

in-4®. 

uiiwersiià       Akademisebe  Behdrden,  Personalstand  nnd  Vorlese-Ordnang  an  der  k.  k. 
di  inn«bruci(.  Leopold-Franzens-UniversitMt  zu  Innsbruck,  ira  Sòmmer-Seinester  1891, 

Innabruck,  1891,  l  fa8c.in-4«. 
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*  Berichte  ttber  die  Verbandlangender  k.  Siicbsischen  Gesellschafl  der  Wìs-      r.  Accademia 

(ielle  SciiMize 
di  Lipsia. 


senschafien  zu   Leipzig;  philologisch-historische  Classe,  1890:  11,  IH. 
Leipzig,  1891  ;  iii-8«. 


Allgemeine   deoUche   Biographie;  156  Lieferang  (Band  XXXIl,  Lfg.  1),  etc,         Lipsia. 
Leipzig,  1891;  in-8*. 


•    ♦ 


*  Boletin  de  la  R.  Academia  de  la  Historìa;  t.  XVIll,  coaderno  3.  Madrid,  r. Accaiiemia 

1891;  in-80.  n  w^'n 

^  di  Madrid. 

*  Rendiconti  del  R.  Istituto  Lombardo  di  Scienze  e  Lettere;  serie  9\  voi.  XXIV,  n.  liUtuio  Lomb. 

fase.  4,  5.  Milano.  1891;  in-8o.  (Milano). 

Comptes-rendus  de  l'Athénée   Louisianais.   etc;  4*  sèrie,  t.  11,  livraìs.  9*.  La  Dircsione 

Non  velie-Orléans,  1891  ;  in-8<».  <'•"*''''  ^''^'"•)- 

*  Compte  rendu  des  séances  de  la  Comroission  centrale  de  la  Société  de  Soc.  dì  Geografia 

r.éograpbie:  4891,  n.  6,  pag.  163-168;  in-8«>.  <•*"'»') 

Bollettino  di  Legislazione  e  Statistica  doganale  e  commerciale,  anno  Vili,  Miniaiero 

gennaio-febbraio  1891.  Roma,  1891  ;  in-8"»  gr.  ''^''(r^")."" 

Statistica  del  commercio  speciale  di  importazione  e  di  esportazione,  dal  l^  id. 
gennaio  al  98  febbraio  1891.  Roma,  189t  ;  in-8**  gr. 

Statistica  deiristruzione  secondaria  e  superiore  per  Tanno  scolastico  1887-88,  Ministero  di  Agr. 

e  Notìzie  sommarie  per  Tanno  1888-89.  Roma,  1890;  1  voi.  in-8o  gr.  ^"^-  •  C'»™"»- 

*^                                                        1              »                               o  (Roma). 

Statistica  delTistruzione  elementare  per  Tanno  scolastico  4886  87,eNo«  id. 

tizie  sommarie  per  Tanno  1887.88.  Roma,  1890;  1  voi.  ìn-8<>  gr. 

Bollettino  di  Notìzie  sol  Credito  e  la  Previdenza;  anno  IX,  n.  1.  Roma,  id. 

4891  ;  ìn-8«  gr. 

Catalogo  metodico  degli  scrini  contenuti  nelle  pubblicazioni  periodicbe  ila-  Camera 

liane  e  straniere  ;  parte  prima,  —  Scrini  biografici  e  critici  ;  %^  Supple-  ***(R^mo7.**' 
mento.  Roma,  1890;  in-8*  gr. 

*  Memorie  della  R.  Accademia  dei  Lincei,  ecc.,  serie  4*,  Classe  di  Scienze  R.  Accademia 

morali,  ecc.,  voi.  VII,  parte  2»  ;  Notizie  degli  Scavi:  dicembre.   Roma,  ^'^r  ^'T' 

1890  ;  in  4^  *'""^* 

Biblioteca  nazionale  centrale  Vittorio   Emanuele  di   Roma  ;  Bollettino  delle  Biblici,  nazionale 

opere  moderne  acquistate  dalle  Biblioteche  governative  del  Regno  d*lta-  V'".  Emanuele 

lia;  voi.  VI,  n.  9.  Roma,  1891  ;  in-8-  gr.  ^  '""'^' 

*  L'Ateneo  Veneto  —  Rivista  mensile  di  Scienze,  Lettere  ed  Arti,  ecc.,  se-  Ateneo  veneto 

rie  l&',  voi.  1,  fase.  1-3.  Venezia,  1891;  in-8o.  (Vencna). 
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(vcDozia).       I  diarìi  dì  Marino  Sanuto  ecc.;  t.  XXXI,  fase.  136.  Venezia,  1891  \  in-4*. 

imp.  Accademia    *  Denkschriften  der  k.  Akademie  der  Wissenscbaflen  ;  philotophiscb-bisto- 
delle  scienxc  ^.j^^jj^  Classe ,  XXX VII  Band.  Wien,  1839;  in-4o. 

di  Vienna.  '  ' 

id.  *  Sitzungsberichte  der  k.  k.  Akademie  der  Wissenscbaflen;  pbllosopbiscb- 

bistorìscbe   Classe;  Jabrgang   1889,   Band  GXIX,   CXX  ;  Jahrg.    i890, 
Band  CXXI.  Wien,  1889-90;  ìn-S"*. 

id.  -  —  Arcbiv  Fiir  dsterreicbiscbe  Gescbichte,  eie;  LXXV   Band,   1   and  9 

Halfle.  Wien,  1889;  in-8o. 

M.  Fontes  rerum  aastriacarum  —  Oesterreicbìscbe  Gescbicbts-Qaellen,  etc., 

S  Abtb.,  XLV   Band,  1    H^fle  ^  Oìplomatarìa  et  Acta.  Wien,  1890; 
in-8*. 

soe.  geografica     *  Mitthcilungen  der  k.  k.  geograpbischer  Gesellsebafl  in  Wien;  1890:  XXXI II; 
di  Vienna.  gg^^j  ^j^^  „g„g„  p^,g^  XXUl).  Wien,  1890;  in-8*'. 

L*Aiitore.       Vittoria  dal  1607  al  1890  —  Dialogbi  dell'Arciprete  Parroco  Federico  La  Chwa. 
Vittoria,  (Sicilia),  1890;  :  voi.  in-8". 

L*A.  Pregiudizi  e  superstizioni  del  popolo  modenese;  Coutribazione  del  Dott.  Paolo 

Riccardi  alla  inchiesta  intomo  alle  superstizioni  e  ai  pregiudizi  esistenti 
in  Italia,  ecc.  Firenze,  1891,  75  pag.  in-8^ 


DonaiorI 


Dal  5  al  19  AprUe  1801 


La  Direzione     *  Viestuik  bfvatskoga  arkoologìckoga  Drulztva;  Godina  XIII,  Br.  9.  U  Za- 
(Agram).  gp^bu,  1891  ;  in-8^ 

Scuola  di  Lettere   *  Publicatioiis  de  TÉcolo  dos  Lottros  d'Alger  ^  Bulletin  de  Correspondance 
d'Algeri.  afrìcaino  *.  Tribus  du  Sud-Ouest  Marocain  —  Bassins  cotiers  entre  Soos 

et  Dràa;  par  G.  Lr  Gbatblibr.  Paris,  1891  ;  1  fase,  in-8*  gr. 


Uoiversiià 
J.  HorKiNa 
(Batlimora). 

R.  Accademia 

della  Crusi-a 

(Firenie). 


*  Jobns  Hopkins  University  Girculars  etc.  ;  voi.  X,  n.  86.  Baltimore,  1891  ; 

in.4«. 

*  Atti  della  R.  Accademia  della  Crusca;  Adunanza  pubblica  del  91  di  di- 

cembre 1890.  Firenze,  1891  ;  1  voi.  in-8''. 


BiM.  iiaaionnie    Biblioteca  nazionale  centrale  di  Firenze  ^  Bollettino  delle  Pubblicazioni 
ui  Firenze.  italiane  ricevute  per  diritto  di  stampa;  1891,  n.  IS7.  Firenze,  1891; 

in-8**  gr. 
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Dr.   A.  Peiermanns  MittbeiluDgen  Jaslus   Perthes'  geograpbischer  Anstali;  ooiha. 

heraosg.  vod  Dr.  Prof.  A.  Supan:  XXXVII  Band,  n.  4.  Gotha,  1891;  *  * 
in-4«. 

*  Rendiconti  del  R.  IsUtoto  Lombardo  di  Scienze  e  Lettere;  serie  9*,  voi.  XXIV,  b-  isiu.  Lmni.. 

fase.  6,  7.  Milano,  1891  ;  in  8«  <■•''"•)• 

*  Atti  e  Memorie  della  R.  Accademia  di  Scienze,  Lettere  ed  Arti  in  Padova;  r.  Accademia 

anno  CCXCI  (anno  1889-90)}  nuova  serie,  voi.  VI.  Padova,  1890;  in-8^  ^^   Leu  ed  Arti 

di  Padova. 

*  Compte-rendu  des  séances  de  la  Commission  centrale  de  la  Société  de  Soc.  di  Geografia 

Géograpbie  eie;  1891,  n.  7  ed  8,  pag.  169.  Paris;  in-8o.  (Parigi). 

Lavori  preparatori!  del  Codice  civile  del  Regno  d'Italia  (voi.  \^  della  raccolta).  Mini>tiro 

Osservazioni  della  Magistratura  sul  progetto  di  revisione  del  Codice  civile  **'  ^TnlVa^'' '"' 
Albertino  presentato  al  Parlamento  dal  Ministro  dì  Grazia  e  Giustizia 
(G.  R.  Cassinis);  3^  ediz.  riveduta  ed  ampliata.  Roma,  1890;  in-4*. 

*  Memorie  della  R.  Accademia  dei  Lincei;  anno  CLXXXV,  1888,  serie  4*,  r.  Accademia 

Classe  di  Scienze  morali,  storiche  e  filologiche,  voi.  IV.   Roma,  1888;  «i«i  l'incei 

ln-4«.  ^'''""^' 

f  Rullettino  di  Archeologia  cristiana  delComm.  Giovanni  Rattista  Db  Rossi;  H  Cnmm. 

serie  5»,  anno  1,  n.  5-3.  Roma,  1890;  in-8*.  ^*  ^^'^  f*'*'' 

'  ^nomajé 

Consiglio  Comunale  di  Torino  1890-91 ,    XI ,  XI.  ^  Sessione  straordinaria,  Municipio 

!•  e  8«  seduta,  26  e  i7  marzo  1891.  Torino;  in-4«.  ""' 

li  Rosario  e  la  Nuova  Pompei  ;  Periodico  mensuale  benedetto  tre  volte  dal  La  Dirctlotta 

Papa  Leone  XIII;  anno  Vili,  quaderno  3".  Vaiiedi Pompei). 

*  Atti  del  R.  Istituto  Veneto  di  Scienze,  Lettere  ed  Arti;  serie  7%  T.  Il,  R.istii.vebeto 

disp.  3,  4.  Venezia,  1891;  in-8».  (Vé..e.ia). 

Sulle  cose  della  Sezione  di  Varallo  (Club  alpino  italiano)  e  del  suo  Circod-  t*Autore« 
darlo;  Note  critiche  di  Carlo  Alberto  Gianoli.  Varallo,  1890;  1  volu- 
metto in-t6^ 


toriDO ,  stamperia  Reale  della  Dilla  6.  B.  Paravia  e  d 
612  (860)  12  n.91 
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CLASSE 

Di 

SCIENZE    FISICHE,   MATEMATICHE   E  NATURALI 


Adunanza  del  26  Aprile  1891. 

PRESIDENZA   DEL    SOCIO    COMM.    PROF.    MICHELE    LBSSONA 
PRESIDENTE 


Sono  presenti  i  Soci:  Bruno,  Berruti,  D'Ovidio,  Ferraris, 
Naccari,  Mosso,  Spezia,  Oiacomini,  Camerano,  Seore,  e  Basso 
Segretarie. 

Letto  ed  approvato  Tatto  verbale  deiradunanza  precedente,  il 
Socio  Basso  offre  in  dono  airAccademia,  a  nome  dei  rispettivi 
autori  : 

1^  Il  n.  93  del  voi.  Y,  ed  i  n.  94  a  100  del  voi.  VI,  che 
fanno  parte  del  Bollettino  dei  Musei  di  Zoologia  e  di  Anato- 
mia comparata  delia  R.  Università  di  Torino,  e  che  conten- 
gono lavori  dei  Dottori  D.  Rosa,  E.  Oiqlio-Tos,  L.  Camerano 
e  C.  Pollonera; 

2^  Cinque  opuscoli  del  Prof.  A.  Sayno,  estratti  dai  Ren- 
diconti del  R.  Istituto  Lombardo  e  versanti  su  argomenti  di  fi- 
sica molecolare. 

Vengono  poi  letti  ed  accolti  per  la  pubblicazione  negli  Atti 
i  tre  lavori  seguenti: 

a)  «  Variazioni  prodotte  dal  calore  di  alcuni  spettri  di 
assorbimento  »;  lavoro  del  Dott.  G.  B.  Rizzo,  presentato  dal 
Socio  Naccari; 

h)  «  Sviluppo  postembrionale  dei  Oonoplacidi  »,  del 
Dott.  G.  Cano,  presentato  dal  Socio  Camerano; 

e)  «  Un  prisma  universale  a  riflessione  »  ,  del  Prof. 
Jadanza,  presentato  dal  Socio  Basso. 


ÀUi  d$Ua  R.  Accademia  ~  Voi.  XXVI.  43 
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632  G.    B.    RIZZO 


LETTURE 


Variazioni 
prodotte  dal  calore  in  alcuni  spettri  d'assorbimento . 

Nota    del    Doti.    G.   B.    RIZZO 


Sir  John  Conroy  ha  comunicato  recentemente  alla  iSocietà 
fisica  di  Londra  alcune  sue  esperienze  sul  cambiamento  prodotto 
dal  calore  nello  spettro  del  vetro  di  cobalto;  ed  ha  mostrato 
che  le  bande  cre.NCono  di  intensitil  nella  parie  meno  rifrangibile 
dello  spettro  ed  appaiono  spostate  verso  questa  parte  (1). 

Siccome  da  alcun  tempo  anch'io  studio  rassorbimento  luminoso 
dei  corpi  e  specialmente  le  variazioni  col  variare  della  temperatura, 
per  portiire  il  mio  piccolo  contributo  a  determinare  la  vera  natura 
di  questi  fenomeni  e  dedurne  i  fondamenti  per  quella  nuova  scienza 
che  è  la  meccanica  molecolare,  espongo  qui  alcuni  risultati  delle 
osservazioni  fatte  sullo  spettro   d'assorbimento  dei  corpi  solidi. 

Il  Conroy  ricorda  che  Brew<ter  nel  suo  trattato  suirOttica 
dice  di  essere  maravigliato  che  il  calore  aumenti  la  trasparenza 
di  alcuni  corpi  e  la  diminuisca  per  alcuni  altri,  e  poi  cita  un 
lavoro  di  Feussner,  il  quale  aveva  osservato  le  variazioni  deiriis- 
sorbimento  ))rodotte  dal  calore  nelle  soluzioni  colorate  ;  e  sog- 
giunge che  non  vennero  pubblicati  altri  esperimenti,  dopo  quelU 
di  Brewster,  sulla  trasparenza  delle  sostanze  solide  riscaldate. 
Questo  ò  inesatto:  imperciocché,  per  non  parlare  delle  esperienze 
di  Stokes  (2)  sul  vetro  di  uranio,  di  quelle  numerosissime,  sebbene 
molto  superficiali,  di  Houston  (3),  il  quale  volle  anche  spiegare 


(1)  CoNuoY  (J.  ,  Nature,  voi.  V3  (1891),  pag  406.  -  IMiil  Mag  \T^\  XKXI, 
U891).  pag.  317. 

^2)  Stokes  (G.  G.\  On  the  change  of  RefrangibilHy  of  Ught,  PhiI,  Trans. 
1852,  463. 

^3)  Houston  (K<1.  J.),  On  the  change  of  colour  produced  in  certnin  che- 
mical  compounds  by  heat.  Chem    News,  XXIV  (1874),   177. 
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teoricamente  i  risultati  osservati,  o  delle  diligenti  ricerche  di  Morton 
e  I^olton  (1),  lo  modificazioni  dello  spettro  d*as<;orbimonto  dei 
corpi  solidi  per  causa  del  calore  furono  ancora  studiate  con  molta 
cura  da  Gian  (2)  e  da  Ackroyd  (3) ,  che  ne  diedero  inoltre  una 
spiegazione  teorica. 

In  un  lavoro  più  esteso  suirassorbimento  luminoso  dei  corpi 
farò  una  completa  esposizione  storica  delle  esperienze  e  delle  di- 
scussioni fatte  sinora,  dal  giorno  in  cui  Browster  incominciò  a 
studiare  questi  fenomeni,  e  perciò  non  mi  fermo  di  più  sopra  questo 
punto  ,  al  quale  ho  solo  voluto  accennare,  perchè  le  autorevoli 
parole  del  Conroy  potevano  far  credere  che  un  fenomeno  cosi 
importante ,  qualt»  è  il  cambiamento  del  colore  e  dello  spettro 
deassorbimento  dei  corpi  col  variare  della  temperatura,  fosse  ri- 
masto tanto  tempo  senza   essere   studiato. 

Fra  i  corpi  solidi,  che  hanno  uno  spettro  d'assorbimento  molto 
ricco,  sono  notevoli  sopra  tutto  i  cristalli  dei  vari  composti  del 
(lidimio;  ma  non  ho  potuto  ancora  studiarne  le  variazioni  col  cre- 
scere d'Ila  temperatura,  perchè  le  variazioni  di  questi  spettri  sono 
molto  complesse,  o,  come  ha  mostrato  il  Becquerel  (4),  Tinten- 
sità  dello  diver-o  bande  d'assorbimento  varia  col  variare  della 
direzione  in  cui  si  propaga  la  luce:  ed  inoltre  vi  sono  certe  parti- 
colari direzioni,  nelle  quali  cambia  anche  la  posizione  delle  bande. 
Perciò  considero  qui  soltanto  le  variazioni  nello  spettro  del  vetro 
roseo  di  didimio,  del  vetro  azzurro  di  cobalto  e  del  vetro  vio- 
letto di  niaMgane-e,  i  quali  hanno  una  struttura  molecolare  molto 
stabih)  e  presentano  uno  spettro  d'assorbimento  che  è  ben  de- 
finito e  non  dipende  dalla  direzione  in  cui  si  propagano  i  raggi 
luminosi. 


(1)  Morton  JI.Ì  ^/«'f  Bolion  (U.C.),  Invcstif/alìon  on  the  fiuor  escent  an<f 
absorpiion  spectra  of  the  Uranium  salls    Cliem.  News,  XX Vili,  1873,  47. 

(2)  Glan  (P.),  Udber  die  Ahsotyti  n  ctes  Lichtes.  Po^'g.  Ann.,  CXLI  (1870;, 
227. 

(3)  ACKROYD      W.),   }fe'achron,afi.9m    or  rolour  changfi,  Chem.   News, 
XKXIV,  1870,  75. 

S'U'ctice  ohsof/'hon.  Pliil.  Mair.  .5),  Il  (1876,  423. 

^^4)  Bbcqukukl  (  fi),  lit'cherches  sur  les  vm  iadons  des  spectres  d^  absorpiion 
dans  les  crislaux.  Aun.  de  Chini,  et  ilo  Phys.  (6),  XIV  ,1888),  170. 

—  Sur  Ics  raiirJions  d-'S  sprctres   d^obsorption  des  composés  du  didyme, 
Ib    257. 
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Le  osservazioni  furono  fatte  con  uno  spettroscopio  universah 
di  Kriiss,  adoperando  quasi  sempre  il  prisma  semplice  di  flint 
pesante,  perchè,  con  la  media  dispersione  che  esso  produce,  si 
vedono  più  nette  le  bande  d'assorbimento;  ed  ho  osservato  lo 
spettro  fra  limiti  molto  estesi  di  temperatura:  cioè  alla  temperatura 
ordinaria  di  circa  15",  a  300*^  ed  a  500*^  approssimativamente. 

Non  mi  parve  opportuno  di  riscaldare  i  corpi,  dei  quali  os- 
servavo l'assorbimento,  ponendoli  sopra  una  fiamma  Bunssen,  come 
hanno  fatto  altri  sperimentatori,  perchè  anzitutt)  sarebbe  stato 
impossibile  di  determinare,  anche  per  iipprossimazione,  a  quale 
temperatura  venivano  portati  e  poi  l'energia  chimica  della  fiamma 
poteva  produrvi  delle  alterazioni,  almeno  alla  superficie. 

Ho  invece  riscaldato  i  corpi  alla  temperatura  di  300®,  te- 
uendoli  nella  cavità  circolare  interna  di  una  delle  pentole  cilin- 
driche di  ferro  adoperate  dal  Prof.  Naccari  nel  suo  studio  sui 
calori  specifici  di  alcuni  metalli  fino  alla  temperatura  di  320®  (1). 

La  pentola  conteneva  del  petrolio  in  ebollizione,  e  la  luce 
vivissima  e  tranquilla  di  una  fiamma  a  gas  incaudcscente  F, 
passpndo  in  una  cavità  cilindrica -42^,  chiusa  con  vetri  e  perjjen- 
dicolare  all'asse  della  pentola,  attraversava  il  corpo  assorbente  C, 
sostenuto  da  ima  pinzetta,  e  poi  cadeva  sulla  fenditura  dello 
spettroscopio  S, 


La  temperatura  era  determinata  con  un  termometro  a  mer- 
curio T.   E  per  riscaldare  i  corpi  alla  temperatura  di    500  gradi 


(1)  Naccari  (A.),   Sai  calori  specifici  di  alcuni  metalli  dalla  iemjyiratura 
ordinaria  sino  a  320^,  Atti  R.  Acc.  di  Torino,  XXIIl,  1887. 
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li  posi  sopra  un  piccolo  sostegno  in  un  tubo  di  ferro,  chiuso 
con  vetri  alle  due  estremità  e  collocato  direttamente  sopra  una 
fiamma. 

Nella  tavola  annessa  sono  def^critti  gli  spettri  di  assorbimento 
osservati  alla  temperatura  ordinaria  e  a  500**:  qui  trascrivo  le 
lunghezze  d'onda  delle  bande  alle  diverse  temperature.  Se  le 
bande  sono  alquanto  allargate,  ne  indico  la  posizione  scrivendo 
successivamente  la  lunghezza  d'onda  del  lembo  meno  rifrangibile, 
poi  del  massimo  di  intensità  e  dell'estremo  più  rifrangibile. 


Vetro  di  didimio. 


Lo  spettro  di  assorbimento  del  vetro  di  didimio  che  ho  os- 
servato si  compone,  alla  temperatura  ordinaria,  di  otto  bande  di 
diversa  intensità;  ma,  coiraumentare  della  temperatura,  talune 
si  fanno  più  intense,  ed  altre  diventano  più  sbiadite  o  cessano 
di  essere  visibili. 


t  == 
I.  l  poco  distinta 
II.     sottile  e  poco  visibile 

IV. 

V. 
VI. 
VII. 
vili,  diffusa 


15" 


300° 


500° 


755 

731 

non  visibile 

non  visibile 

682 

1 

684 

allargata  685 

596 

598 

599 

584 

585 

585 

571 

572 

572 

525 

529 

male  distinta 

510 

512 

male  distinta 

483 

— 

— 

475 

— 

— 

447 

male  distinta 

male  distinta. 

Alla  temperatura  ordinaria  la  terza  banda  è  formata  da  un 
bel  gruppo  di  bande  distinte,  una  delle  quali,  verso  la  metà, 
è  molto  intensa;  ma,  al   crescere  della   temperatura,  queste  si 
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allargano  e    ne   risulta    una    banda    sola   che  non    è   separabile, 
neppure  con  una  maggiore  dispersione  dello  spettroscopio 

Le  letture  nella  parte  più  rifrangibilc  son(»  abjuanto  i»crru\ 


1.1 


UÀ 


III. 


; 


Vetro  azzurro    di  cobalto. 


t=  15" 


noo" 


(587 

690 

659 

668 

638 

648 

603 

611 

590 

593 

578 

580 

552 

563 

532 

547 

non  di<<tinta 

non  distinta 

500» 

692 
671 

646 

613 
594 
580 

565 

550 

non  distinta. 


Col  crescere  della  temperatura  aumenta  molto  l'assorbinentn 
nel  rosso  e  diminuisce  l'intensità  della  terza  bnnda. 


Vetro  violetto  di  nmnganese. 

Il  vetro  violetto  di  mHnganeso  dà  anch'esso  uno  spettro  di 
assorbimento  ben  definito  con  tre  bande,  che  rassomigliano  a  (luellc 
del  vetro  di  cobalto. 


; 


IIJ. 


t 


15" 


300° 


)00" 


674 

686 

diffusa  verso  il  roi<!0 

656 

662 

666 

638 

546 

550 

603 

604 

60.-> 

590 

592 

59:ì 

583 

58-1 

Ò8Ò 

554 

554 

554 

non 

non 

non 

definita 

definita 

definita. 
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Aiidie  nel  vetro  di  luang.uiese  aumenta  1"  a-sorbinieiito  nel 
rosso  e  diminuisce  nella  parte  più  rifrangibiie  dello  speltro  col 
crescere  della  temperatura, 

la  tutti  e  tre  i  casi,  lasciando  rafireddare  i  corpi  riscaldati, 
lo  sp  'ttro  riprende  di  nuovo  l'aspetto  primitivo  e  perciò  si  può 
ritenere  che  la  variazione  dell'as-orbimi  nto  non  sia  dovuta  ad  una 
alteraziiaie  chimica  d^Ui  sostanza  as:iOrbente;  ma  sia  prodotta  e- 
sclusivamente  dalla  condizione  fisica  della  più  elevata  tempe- 
ratura. 

Un  attento  esame  di  questi  spettri  dimostra  che  coiraumen- 
tare  della  temperatura  dei  coi  pi  solidi,  cresce  1  assorbimento  per 
le  radiazioni  meno  rifrangibili  dello  spettro  luminc^so,  e  le  bande 
che  sono  nel  rosso  crescono  di  intensità  dalla  parte  meno  rifrau- 
gibile,  e  perciò  lo  spettro  cambia  d'aspetto  come  se  le  bande  si 
spostassero  verso  il  rosso;  ma  non  pare  che  si  produca  un  vero 
e  propìio  spostamento  di  alcuna  banda. 


II. 


iSarebbe  prematuro  il  voler  tiarre  delle  conseguenze  teoriche 
dai  pochi  fatti  che  ho  df-scritto;  ma  dalle  sole  osservazioni  fatte  e 
dagli  studi  e  egniti  in  (lueslo  campo  dai  fisici  ricordati  più  sopra, 
senza  introdurre  alcuna  ipotesi  che  non  sia  comunemente  accettata, 
si  può  dedurre  una  notevole  conferma  del  principio  stabilito  da 
Weber  intorno  al  mudo,  col  quale  si  sviluppano  successivamente 
le  radiazioni  di  diveisa  lunghezza  d'onda  da  un  corpo  solido  col 
crescere  della  tempei  atura. 

In  molti  trattati  di  Ottica  yiene  ancora  riportata  una  legge, 
che  si  attribuisce  al  Draper,  e  secondo  la  quale  tutti  i  corpi  so- 
lidi, (juando  incominciano  a  diveltale  luminosi,  emettono  una  luce 
rossa  oscura;  e  poi,  col  cre>cere  della  temperatura,  aumentano 
(li  intensità  le  prin>e  radiazioni  e  vi  si  aggiungono  man  mano  le 
radiazioni  più  rilrangibili,  finche,  ad  utia  temperatura  sufficien- 
temente elevata,  emettono  anche  dei  raggi  chimici.  Ma  il  Weber  (1) 


(1)  WebEì  (H.  F.).  Ditf  Entìoit-kelung  der  Uchtemission  gliihender  fester 
Korper.  \Vied.  Alu.,  XXJ^^ll  (lH-^7),  2ód. 
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con  numerose  ed  accurate  osservazioni  dimostrò  che  lo  spettro 
di  un  corpo  solido  incandescente  non  si  estende  solo  da  un  lato 
col  crescere  della  temperatura,  e  si  sviluppa  invece  regolarmente 
da  ambi  i  lati  da  una  debolissima  banda  che  appare  nel  mezzo 
dello  spettro.  Ora  questo  principio  viene  indirettamente  confermato 
dalle  mie  osservazioni. 

Lo  studio  del  movimento  di  una  particella  materiale  com- 
ponente un  corpo,  quando  è  sollecitata  da  una  ondulazione  lu- 
minosa ,  la  quale  attraversa  Tetere  che  la  circonda ,  aveva  già 
condotto  Eulero  ad  affermare  che  i  corpi  assorbono  i  raggi  di 
lunghezza  d'onda  uguale  a  quelle,  colle  quali  possono  vibrare  le 
loro  particelle,  e  Kirchhoff  diede  a  questo  concetto  una  forma 
piti  rigorosa,  dimostrandolo  in  tutta  la  sua  generalità,  e  lo  pose 
a  fondamento  della  sua  teoria  dello  spettro  solare. 

Ma  qualunque  sia  per  essere  la  sorte  delle  concezioni  teo- 
riche, colle  quali  noi  ci  spieghiamo  la  natura  dei  corpi,  il  ca- 
lore, la  luce  e  le  altre  energie  fisiche,  è  un  fatto  dimostrato 
dalla  esperienza  che  un  corpo,  fin  che  rimane  inalterata  la  sua 
struttura  molecolare ,  attenua  ed  assorbe  precisamente  quei  raggi 
luminosi  che  esso  è  capace  di  emettere. 

Ora,  Tassorbiraento  dei  corpi  solidi,  che  io  ho  studiato,  cresce 
da  una  regione  intermedia  fra  il  verde  e  l'azzurro  verso  la  parte 
meno  rifrangibile  dello  spettro  coll'aunientare  della  temperatura; 
quindi  si  può  conchiudere  che,  quando  un  corpo  solido  viene  ri- 
scaldato, le  radiazioni  che  esso  emette  crescono  anche  progressi- 
vamente di  intensità  nel  medesimo  senso. 

Ringrazio  con  animo  riconoscente  il  signor  Prof.  Naccari  che 
mi  aiutò  sempre  col  suo  consiglio  e  mi  forni  tutti  i  mezzi  per 
il  mio  studio  suirasfiorbimeuto 

Torino,  Aprile  1891. 
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Sviluppo  postembrionale  dei  Gonoplacidi  ; 
pel   Dott.   G.  CANO 


Introduzionb. 


Dalla  Monografia  di  M.  Milne  Edwards  (1)  «  Observations 
sur  les  affinite's  zoologiques  et  la  ci  assi  fica  tion  naturelle  des 
Crustacés  »  risultano  appartenere  alla  famiglia  Gonoplacidae 
tre  specie  di  Brachiuri  viventi  nel  Mediterraneo,  cioè:  Gonoplax 
ungulata  (Fabr.),  G,  rhomboides  (Fabr.)  e  Brachynotus  sex- 
dentatus  (Bisso). 

Anche  Heller  (2)  convenne  più  tardi  nel  medesimo  errore; 
recentemente  però  Hilgendorf  (3)  ha  dimostrato  che  il  G.  sexden- 
tata  Risso  (4)  {Brachynotus  sexdentatus  De  Haan)  (5)  corri- 
sponde senza  alcun  dubbio  a  quel  medesimo  crostaceo  stato  de- 
scritto da  Lucas  col  nome  di  Heterograpsus  sexdentatus  e  da 
Milne  Edwards  col  nome  di  U.  Lucasi  (6).  Il  Brachynotus 
sexdentatus  deve  quindi  pigliar  posto  tra  i  Grapsidi  ai  quali  egli 
maggiormente  si  rapporta  sia  per  le  condizioni  del  suo  sviluppo, 
sia  per  la  forma  del  corpo  e  per  l'organizzazione  dell'adulto.  11 
genere  Gonoplax  collocato  da  Milne  Edwards  tra  gli  Ocypodidi 
e  da  De  Haan  tra  i  Cancerìdi  conviene  meglio  con  questi  ul- 
timi per  la  conformazione  del  suo  apparecchio  buccale.  Infatti 
la  forma  dei  peduncoli  oculari  che  indusse  Milne  Edwards  a  sta- 
bilire rapporti  più  stretti  di  aflSnità  del  medesimo  coi  Gelasimus, 
Ocypoda  e  Macrophthalmus  perde  molto   del  suo    valore  se  si 


[i)  Ann,  Se,  nat,  Paris,  t.  XVIII  e  XX,  1852-53. 

(2)  Orustaceen  des  sùdlichen  Europa.  Wien,  1863,  pag.  101-106 

(3)  Siti.  Ber.  Qes.  Nat.  Freunde.  Berlin,  1862,  pag.  68. 

(4)  Hist.  nal.  de  VEur.  MéHd,  Paris,  t.  V,  1826,  pag-  13. 

(5)  Fauna  Japonica.  Lagdanum  Batavioram,  1850,  pag.  34. 
;6)  Op.  cit.,  pag.  192. 
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cousidera  questo  stosso  carattore  tra  due  specie  {Porffinìis  e  P/'- 
dopìtthahìììis  appai  biienti  indiscutibilmente  ad  una  medesima  fi\- 
miglia  (Portuìii(ìae\  Andie  Torifizio  sessuale  nel  maschio  del 
Gonoplax  si  apre  apparentemente  nello  sterno,  esso  giace  però 
effettivamente  (1)  nell'articolo  basilare  deirultimo  piede  ambula- 
torio al  pari  dei  Canceridi. 

Non  ilo  potuto  esaminare  le  prime  fasi  larvali  di  questo  cro- 
staceo, il  quale  nel  golfo  di  Napoli  è  divenuto  assai  raro  e  ciò 
per  meglio  stabilire  la  posizione  sistematala  del  medesimo  nella 
serie  dei  Brachiuri. 

11  G.  avr/ulafa  è  una  varietà  del  G.  rhoìvboides,  infatti  tra 
i  numerosi  esemplari  che  io  ho  potuto  esaminare  si  osserva  ci  e 
mentre  negli  individui  giovani  esiste  un  sol  dente  nel  bt«r1o  la- 
terale, negli  individui  adulti  al  contrario  dietro  il  dente  (irbitario 
esterno  si  presenta  sia  un  semplice  tubercolo,  sia  un  piccolo  dente 
che  in  alcuni  si  sviluppa  maggiormente 

11  Gonoplax  rhomhoides  ed  il  Brachynotus  spxdeuiatus 
vivono  a  poca  profondità  nelle  acque  luride  e  basse  del  porto  e 
della  spiaggia  del  Carmine  (2).  Il  Gonoplax  si  riscontra  però 
ancora  a  grandi  profondità  (400  m.).  Il  periodo  di  maturità 
sessuale  di  quest'ultimo  non  si  è  ancora  potuto  stabilire;  quello 
del  Brachynotus  coincide  coi  mesi  IV  e  VI,  le  prime  fasi  lar- 
vali si  riscontrano  ad  una  profondità  di  40  a  60  m.,  le  tre 
fasi  del  Gonoplax  che  io  ho  disegnato  nella  tavola  provengono  da 
una  profondità  di  200  a  400   m. 


Braohynotns  e  Oonoplaz. 

(Tavola). 

A.  —  Appena  sortita  dall'uovo  la  Zoea  del  Brachynofus  pre- 
senta sullo  scudo  (fig.  lA)  una  lunga  spina  rostrale,  uni  car- 
diaca, decorrenti  in  senso  orizzontale  e  parallelo,  e  du«^  spine  la- 
terali.  Gli  ocelli  non  sporgono  ancra  sostenuti  da  un  pedunculo 


1     Vedi  Brocchi,  Rerherches  sur  les  orgones  génilaux  des  Crustaces  De- 
capodes,  in  Ann.  Se.  nat.  Paris,  t.  II,  1875,  p.  76. 

(2)  Vftili  a  questo  riguanlo:  Notizie  biologiche  riguardanti  il  periodo  di 
maturità  s>^s:sunU  dt'gli  aniìntili  del  golfo  di  Napoli^  p«r  Salvatore  Lo  Biacco, 
in   Mith.  Zool.  Statior.  Neapel,   1868,  p.  409 
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Ili  lati  della  testa;  le  appendici  del  corpo  sono  in  numero  di 
sette  paia,  cioè  cinque  cefaliche  (due  paia  di  antenne  e  tre  paia  di 
appendici  buccali)  e  due  toraciche  (più  tardi  primo  e  {fecondo  piede 
mascellare).  Le  antenne  interne  sono  semplici  gemme  coniche  (fig.  2") 
il  e  portano  sul  loro  apice  due  filamenti  olfattivi  ed  una  piccola 
stola;  le  antenne  esterne  risultano  formate  di  due  spine  delle 
quali  una  più  lunga  in  continuità  diretta  col  pezzo  basilare  ed 
una  più  corta  articolata  colla  prima  e  conispondente  alla  squama 
(Ielle  antenne  dei  Macruri. 

Le  mandibole  (fig.  3*^)  non  hanno  palpo  e  sono  sprovviste 
di  denti  nella  superficie  triturante;  nel  primo  paio  di  mascelle 
il  palpo  è  diviso  in  due  artitoli  (fig.  4"),  la  lacinia  interna  ed 
e-;tema  sono  unilobo;  nel  secondo  paio  di  mascelle  il  palpo  è 
srmplice,  bilobo  nell'apice  (fig  5").  la  lacinia  interna  ed  esterna 
sono  bipartite,  il  ramo  esterno  si  estende  sotto  forma  di  lamella 
branchiale  guernita  di  setole  nel  suo  margine. 

Il  primo  ed  il  secondo  piede  toracico  sono  veri  organi  di 
nuoto  e  risultano  di  un  ramo  estemo  (Schwiramfussast)  diviso  in 
due  articoli  ci  e  porta  sull'apice  quattro  lungi  i<sime  setolo,  e  di 
un  ramo  interno  diviso  in  cinque  articoli  noi  primo,  in  tre  nel 
piede  successivo,  entrambi  questi  due  rami  sono  articolati  con  un 
pezzo  basilare  impari  (protopodite). 

L'addome  è  diviso  in  cinque  segmenti  ed  è  privo  di  appen- 
dici ;  nel  segmento  anale  mancano  le  spine  1,  2  e  3  (del  seg- 
mento caudale  dei  Droraìacei)  per  cui  Tarmatura  del  medesimo 
ò  di   4  -f  4   spine  (fig.  9^). 

B.  —  In  una  seconda  fase  larvale  persiste  la  forma  gene- 
lUe  del  corpo  precedentemente  descritta,  gli  occhi  però  sporgono 
peduncolati  ai  lati  della  testa  (fig.    IB). 

Le  antenne  interne  presentano  una  porzione  basilare  rigonfia, 
come  primo  accenno  di  formazione  del  saj  co  uditivo  (fig.  2),  la 
porzione  terminale  dei  medesimi  si  b  segmentata  per  costituire  il 
lIaL^<41o  principale,  ai  lati  di  questo  sorge  un  piccolo  flagello  ac- 
rossorio,  nelle  antenne  esterne  si  è  sviluppato  sotto  forma  di  pic- 
cola gemma  il  ramo  intemo. 

Le  mandibole  hanno  un  piccolo  palpo:  le  due  paia  di  ma- 
scelle c(mservano  presso  a  poco  la  medesima  forma. 

I  due  primi  piedi  toracici  sono  ancora  piedi  nuotatori,  la 
porzione  basilare  d^^i  medesimi  è  però  divisa    in   due  articoli,   il 
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ramo  estemo  porta  1 0  lunghissime  setole,  sul  primo  articolo  della 
base  esiste  un'appendice  epipoidale;  dietro  di  questi  si  sono  svi- 
luppate sei  paia  di  gemme  che  rappresentano  il  primo  abbozzo 
del  terzo  piede  mascellare  e  dei  cinque  piedi  ambulatori  del- 
Tadulto;  la  prima  di  queste  gemme,  oltre  un'appendice  epipoidale 
porta  due  appendici  branchiali  della  serie  b  e  e  Claus,  la  se- 
conda presenta  del  paii  due  appendici  branchiali  della  medesima 
serie,  la  terza  e  la  quarta  una  sola  appartenente  alla  serie  e 
Claus. 

L'addome  è  diviso  in  sette  distinti  segmenti,  la  seconda  so- 
mite  ha  una  distinta  apofisi  laterale,  la  terza,  la  quarta  e  la 
quinta  terminano  nel  loro  apice  inferiore  con  una  lunga  spina, 
il  segmento  anale  presenta  6  +  G  setole  (fig.  9');  esiste  inoltre 
un  paio  di  pleopodi  sotto  forma  di  piccole  gemme  nella  seconda, 
terza,  quarta  e  quinta  somite. 

C.  —  In  una  terza  fase  larvale  (Metazoea)  la  forma  del  corpo 
e  di  tutte  le  sue  appendici  è  quasi  la  stessa  della  fase  larvale 
precedente  (fig.  IC);  le  antenne  interne  (fig.  2^)  presentano 
Torifizio  del  sacco  uditivo,  nelle  antenne  esteme  si  apre  l'orifizio 
di  sbocco  della  glandola  antennale,  il  ramo  intemo  è  diviso  in 
cinque  articoli,  il  ramo  nuotatore  del  primo  e  del  secondo  piede 
toracico  porta  12  lunghissime  setole,  tutte  le  rimanenti  appen- 
dici toraciche  offrono  un  principio  di  segmentazione,  i  pleopodi 
nell  addome  risultano  di  due  rami,  uno  interno  assai  piccolo  ed 
uno  esterno  lamelloso. 

D.  —  In  una  quarta  fase  larvale  (1*  fase  di  Megalopa)  la 
forma  del  corpo  e  delle  sue  appendici  è  del  tutto  diflferente  da 
quella  delle  fasi  larvali  precedenti,  la  spina  rostrale  (fig.  ID)  si 
è  in  gran  parte  atrofizzata  nel  Brachynotus,  persiste  ancora  ben 
sviluppata  nel  Gonoplax  (fig.  ID),  la  spina  cardiaca  è  rappre- 
sentata da  un  semplice  rudimento  nel  primo,  si  conserva  ancora 
ben  distinta  nel  secondo,  le  due  spine  laterali  sono  del  tutto 
scomparse,  lo  scudo  si  è  ripiegato  nei  lati  (fig.  X**)  per  formare 
le  camere  branchiali,  un  lembo  del  medesimo  si  estende  al  dissotto 
delle  antenne  per  formare  le  cavità  antennarie,  un  altro  lembo 
a  guisa  di  duplicatura  si  solleva  alquanto  attorno  al  pedun- 
colo oculare  come  primo  accenno  di  formazione  della  cavità  or- 
bitaria. 
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Nelle  antenne  interne  si  distinguono  due  parti  (fig.  2^  II**): 
una  peduncolare  risultante  di  tre  articoli  dei  quali  quello  della 
base  in  forma  di  sacchetto  sferico  ed  una  terminale  costituita  di 
due  flagelli:  uno  principale  coi  filamenti  olfattivi  ed  uno  acces- 
sorio con  due  setole. 

Nelle  antenne  esteme  il  pezzo  basilare  primitivo  ha  formato 
il  primo  articolo  del  peduncolo,  il  ramo  intemo  coi  suoi  tre 
primi  articoli  forma  successivamente  il  secondo ,  il  terzo  ed  il 
quarto  articolo  del  medesimo,  coi  rimanenti  il  cosidetto  fla- 
gello. 

Nelle  mandibole  la  superficie  triturante  è  sprovvista  di  denti, 
il  palpo  o  è  diviso  in  tre  articoli  (fig.  3**)  oppure  presenta  una 
semplice  accenno  di  segmentazione  (fig.  III**). 

Nel  primo  paio  di  mascelle  (fig.  4''  IV**)  il  ramo  intemo  ha 
perduto  in  parte  la  sua  primitiva  articolazione  ed  è  sprovvisto 
di  setole. 

Nel  secondo  paio  di  mascelle  (fig  5^  V**)  Tendopodite  è  di- 
venuta stiliforme  e  1  è  fusa  colla  lacinia  interna,  l'esopodite  si 
estende  a  lato  della  medesima  in  forma  di  lamella  branchiale 
più  larga  per  sostenere  le  correnti  respiratorie. 

Nel  primo  piede  toracico  (1®  piede  mascellare),  i  due  arti- 
coli basilari  divenuti  lamellosi  si  sono  trasformati  in  lacinie  ma- 
sticatrìci,  il  ramo  interno  o  conserva  ancora  un  accenno  della 
precedente  segmentazione  (fig.  tì*^)  oppure  si  è  trasformato  in  una 
lamella  di  forma  triangolare  (fig.  VI**),  l'articolo  terminale  del 
ramo  estemo  si  ripiega  ad  angolo  su  quello  precedente  e  diventa 
un'appendice  flagelliforme  del  medesimo;  la  lamella  epipoidale  è 
molto  sviluppata. 

Nel  secondo  piede  toracico  (2^  piede  mascellare)  i  due  ar- 
ticoli della  base  si  sono  raccorciati,  il  ramo  interno  si  è  ripie- 
gato a  ginocchio  ed  è  diviso  in  cinque  articoli,  il  ramo  estemo 
ha  subito  le  medesime  modificazioni  del  piede  antecedente;  l'ar- 
ticolo basilare  porta  una  (fig.  7**)  oppure  due  (fig.  VII**)  appen- 
dici epipoidali. 

Nel  terzo  piede  toracico  (3^  piede  mascellare)  i  due  primi 
articoli  del  ramo  intemo  sono  divenuti  lamellosi ,  e  si  svilup- 
pano a  preferenza  di  quelli  successivi,  questi  ultimi  rappresentano 
quindi  un'  appendice  flagelliforme  dei  due  primi  (fig.  8**,  Vili**), 
il  ramo  esterno  ha  la  medesima  conformazione  precedentemente  de- 
scritta, l'articolo  basilare  porta  una  (fig.  S'*)  oppure  due  (fig.  VIIP) 
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appendici  epipoidali  delle  quaìi  una  rudimentale  ;  al  medoimo 
pure  corrispondono  due   bra  ichie  della  ^erie  6  e  e  Claus. 

I  cinque  piedi  toracici  successivi  (piedi  ambulatori)  sono  di- 
visi in  sette  articoli,  il  primo  è  terminato  da  una  completa  chela, 
i  rimanenti  terminano  con  un  dattilo  incurvato  ed  armato  di 
spine,  al  primo  corrispondono  due  appendici  branchiali  della  serie 
bea  Claus,  al  secondo  ed  al  teizo  corrisponde  una  sola  ap- 
pendice branchiale  della  serie  e'. 

L'addome  ha  cinque  paia  di  pleopo  H  provvisti,  con  ev.x'ozione 
delFultimo,  di  un  piccolo  ramo  interno  (fig.  11)  con  dei  peli  ri- 
piegati ad  uncino  [retinacuìunì). 

E.   —  In  una  quinta  fase  larvale  (2^  fase  di  Megalopa)  la 
forma  del  corpo  si  ravvicina  a  quella   della  fase  lanale  prece- 
dente, la  spina  rostrale  e  la  spina  cardiaca  o  persistono  ancora 
ben  sviluppate  (fig.    lE)  oppure  mentre  quest'ultima  è  del  tutto 
scomparsa,  la  prima  persiste  ancora  come  semplice  rudimento  nel 
punto  mediano  della  fronte,  la  quale  si  ripiega  davanti  ai  pedun- 
coli oculari  e  sopra  le  cavità  antennarie  (fig.    lE).   La  fronte  in 
entrambi  i  casi  manda  al  dissotto  un  processo  lamelloso  (fig.  Al) 
il  tinaie,  col  ripiegarsi  della  fnmte,  unendosi  ad  un  altro  processo 
mediano  dell'epistoma  forma  più  tardi  un   setto  tra  le  due  an- 
tennule (fig.    IX^). 

Quel  lembo  dello  scudo  che  nella  fase  larvale  precedente  avea 
formato  le  cavità  antennarie  ora  si  estende  maggiormente  nel 
cavo  boccale  e  manda  quell'estrattessione  conosciuta  sotto  il  nome 
di  epistoma,  la  quale,  unendosi  agli  angoli  delle  ripiegature  la- 
terali che  formano  le  camere  branchiali,  completa  il  cavo  boccale 
(endostoma). 

Le  cavità  orbitarie  seguono  uno  sviluppo  reciproco  con  quello 
dei  peduncoli  oculari  e  relativamente  alla  fase  larvale  precedente 
0  sono  meno  sviluppati  (fig.  lE)  oppure  lo  sono  maggiormente 
(tig.   lE). 

F.  —  Nello  stadio  postlarvale  la  forma  del  corpo  (fig.  IF, 
IF)  e  di  tutte  le  sue  appendici  e  simile  a  quella  dell'adulto,  il 
rostro  è  completamente  scomparso ,  la  fronte  si  ripiega  innanzi 
descrivendo  col  suo  margine  un  contomo  regolare  (Govoplox)  op- 
pure appena  sinuoso  (Brachynotus)  dando  luogo  alla  formazione 
di  due  lobi  frontali.  L'orbita  è  largamente  aperta  airesternoed 
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in  basso,  e  presenta  uà  dente  orbitario  superiore,  uno  orbitario 
esterno  ed  un  dente  inhaorhìiario  (Brnchynofus) ,  la  medesima 
presenta  due  incisioni  al  dissopra.  Il  margine  laterale  è  armato 
di  tre  denti  {Biachìjnotus)  oppuie  di  ui  solo  (Goìioplax),  La 
forma  e  la  disposizione  di  tutto  le  appendici  cefaliclie  e  toraciche 
è  simile  a  quella  dell'adulto.  La  formula  branchiale  per  il  Bra- 
chynotus  è  la  seguente: 
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Conclusioni. 

Esaminando  le  diverse  fasi  dì  sviluppo  postembrionale  qui 
sopra  enumerate  si  osserva  che  il  Brachynotus  presenta  stretti 
rapporti  di  aflSnità  con  alcuni  Grapsidi  (Pachygrapsus  e  Natt- 
tilograjìsus).  Al  pari  di  questi  lo  scudo  è  armato  nelle  prime 
fasi  larvali  di  due  spine  decorrenti  in  senso  orizzontale  e  paral- 
lelo, il  segmento  anale  è  privo  di  spine  laterali,  a  differenza  dei 
primi  però  persiste  ancora  un  rudimento  della  squama  sotto  forma 
di  spina  mobile  nel   secondo  paio  di  antenne. 

Il  Brachynotus  al  pari  dei  Qrapsidi  ha  pure  due  fasi  di 
Megalopa  pressoché  identiche,  caratterizzata  T  ultima  fase  prin- 
cipalmente dalla  conformazione  caratteristica  dell'addome;  il  me- 
desimo inoltre  presenta  con  questi  strettissimi  rapporti  di  affinità 
nello  stadio  postlarvale  e  nell'adulto  sia  per  la  forma  e  dispo- 
sizione della  regione  antennaria,  (Ielle  cavità  orbitarie  e  del  cavo 
boccale,  sia  per  la  formazione  del  setto  interantennulare  il  quale 
si  effettua  in  entrambi  per  l'unione  di  un  processo  sottofrontale 
all'epistoma.  Anche  le  appendici  della  masticazione  segnatamente 
quelle  del  terzo  segmento  toracico  (terzo  piede  mascellare)  dove 
il  palpo  si  inserisce  nell'angolo  esterno  dell'articolo  precedente 
offrono  disposizioni  somiglianti  a  quelle  che  si  osservano  nei  Grap- 
sidi. È  da  osservare  intanto  che  a  differenza  del  Pachygrapsus^ 
nel  Brachynotus  la  lacinia  estema  del  secondo  paio  di  mascelle 
diventa  uniloba  nello  stadio  postlarvale  e  nell'adulto,  manca  l'ap- 
pendice branchiale  della  serie  e  nel  secondo  piede  mascellare, 
infine  il  terzo  piede  mascellare  ha  una  sola  appendice  epipoidale, 
disposizioni  queste  che  si  osservano  nei  Dorippidei  (Ethusa). 

Per  quanto  si  riferisce  al  Gonoplax  l'impossibilità  nella  quale 
io  mi  son  trovato  di  poter  esaminare  le  prime  fasi  larvali  dì 
questo  crostaceo  rende  incerta  la  posizione  sistematica  del  mede- 
simo di  fronte  agli  altri  Brachiuri.  Egli  è  certo  che  la  forma- 
zione del  setto  interantennulare  qui  si  effettua  in  seguito  al  ri- 
piegamento della  fronte  e  per  l'unione  di  un  processo  sottofrontale 


(1)  Vedi  a  questo  riguardo:  Sviluppo  postembrionale  dei  Donppideif  Leu- 
cosiadi,  Corystoidei  e  Grapsidi^  pel  Dott.  G.  Cano  in  Atti  della  Società  dei 
Quaranta,  t.  Vili,  3,  III.  no  4,  1891. 
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all'epistoma  come  nei  Grai)sidi,  in  opposizione  a  quanto  io  ho 
oeserrato  nello  Stenorynchus  dove  il  rostro  della  Megalopa  si  ri- 
piega tra  le  due  antennule  per  costituire  un  setto  tra  lo  mede- 
sime. La  forma  delle  appendici  boccali  segnatamente  quella  del 
terzo  piede  mascellare,  dove  il  palpo  si  inserisce  nell'angolo  in- 
tfCmo  dell'articolo  precedeote  corrisponde  meglio  ad  una  condi- 
zione di  cose  che  si  osserva  tipicamente  nei  Cyclometopi.  È  da 
osservare  intanto  che  questo  carattere  manca  nelle  fasi  di  Me- 
galopa e  diventa  soltanto  acquisito  nello  stadio   postlarvale   ed 

adulto  (v.  fig.  viii\  viir,  viir). 

Napoli,  Stazione  Zoologica.  Aprile^  1891. 


ELENCO  DELLE  FIGURE  DELLA  TAVOLA. 

Fio.  1A  Zoea,  IB  fase  intermediaria,  IG  Metazoea,  ID  prima 
fase  di  Megalopa,  lE  seconda  fase  di  Megalopa,  IF  sta- 
dio postlarvale  di  Brachynotus  sexdentatus. 

»     2*,  2^,  2%  2**  differenti  fasi  di  sviluppo  delle  antenne. 

»      3*,   3**  »  »  delle  mandibole. 

»      4*,  4°,   4'  »  »  del  primo  paio  di 


»     5*,  5**,  5^  »  »  del  secondo  paio  di 

[mascelle 

»     6^   6',   6^  »  »  del  primo  piede ma- 

[scellare 

»      yd^   7"^   7^  »  »  del  secondo   piede 

[mascellare 

»     8%  8^  8",  8^     »  »  del  terzo  piede  ma- 

[scell 
Atti  delia  R.  Accademia  —  Voi.  XXVI.  44 
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FiG.  9%  9""  forma   del  segmento  anale   negli    stadi    dì   Zoea  e 
Metazoea 

»      10.  labbro  inferiore  nello  stadio  di  Metazoea. 

»  11.  pleopode  del  primo  segmento  col  retinaculum  nel  ramo 
interno. 

y>  ID  prima  fase  di  Megalopa,  lE  seconda  fase  di  Megalopa, 
IF  stadio  postlarvale  di  Gonoplax  rhomboides. 

»  III"^  mandibola  nella  fase  D. 

»  IV*,  IV^  mascella  del  primo  paio  nella  fase  D  ed  F. 

»  V**,  V^  mascella  del  secondo  paio         »  » 

»  VI**,  VI%  VI'  primo  piede  mascellare  nelle  fasi  D,  E  ed  F. 

»  VII"*,  VIP,  VII'  secondo  piede  mascellare  »        » 

>  VIII^  Vlir,  Vlir  terzo  piede  mascellare  »        » 

»  IX**,  IX*"  scudo  di  Gonoplax  nella  fase  D  ed  E  per  mo- 
strare la  formazione  delle  cavità  antennarie,  delle  orbite 
e  dell'epistema. 

»  X  si  osserva  la  fronte  lateralmente  per  mosteare  il  processo 
sottofrontale  che  si  imisce  all'epistoma  per  formare  il 
setto  tra  le  due  antennule. 
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Un  prisma  universale  a  riflessione; 
del  Prof.  NICODEMO  JADANZA 


L 


È  a  tatti  nota  la  proprietà  del  prisma  triangolare  rettangolo 
isoscele  di  deviare  un  raggio  luminoso  di  90*  mediante  due  rifles- 
sioni, la  prima  su  di  im  cateto,  Taltra  sulla  ipotenusa.  Come  si 
Tede  nella  figura  1^,  il  raggio  luminoso  PQ  penetra  nel  prisma 
coirangolo  d'incidenza  i  in  Q  dove  si  rifrange  prendendo  la  dire- 
zione QR.  In  JR  si  riflette  totalmente  e  prende  la  direzione  R8 
fiacendo  in  S  l'angolo  colla  normale  alVipotenusa  eguale  a  45"—  r, 
se  r  indica  l'angolo  di  rifrazione  corrispondente  all'angolo  d'inci- 
denza /.  Quivi  si  riflette  di  nuovo  secondo  la  direzione  ST  ed 
in  T  fa  colla  normale  al  cateto  un  angolo  eguale  ad  r  ;  talché 
il  raggio  emergente  TU  ta,  colla  normale  al  cateto  l'angolo  i. 
La  direzione  TU  del  raggio  emergente  è  normale  a  quella  del 
raggio  incidente  PQ. 


Fig.  1. 

Siccome  la  riflessione  in  S  non  è  sempre  totale,  cosi  si  usa 
inargentai  la  ipotenusa  per  rendere  più  luminosa  la  immagine 
definitiva. 
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Mediante  doppia  riflessione  sui  due  cateti,  si  può  deriare  un 
raggio  luminoso  di  180*^.  È  a  codesto  modo  che  agisce  il  prisma 
allineatore  del  Porro  che  si  ottiene  da  quello  triangolare  con  un 
taglio  parallelo  alla  ipotenusa. 

Indicando  (fig.  2*)  con  r  Tangolo  di  rifrazione  corrispon- 
dente all'angolo  d'incidenza  i  del  raggio  P  Q,  gli  angoli  che  le 
normali  ai  cateti  nei  punti  RS  fanno  coi  raggi  rispettivi  QR,  RS 
sono  45* -fr  e  45®  —  r;  quindi  per  r  sufficientemente  piccolo  ri 
può  essere  riflessione  totale  in  R  ed  S. 


Fig.  2. 

Adoperando  un  prisma  triangolare  rettangolo  isoscele  delle  di- 
mensioni indicate  nella  figura  ed  inargentando  una  parte  della  ipo- 
tenusa in  modo  da  lasciare  scoperti  due  segmenti  agli  estremi  della 
ipotenusa  si  otterrà  un  prisma  che  servirà  tanto  come  squadro, 
quanto  come  allineatore. 


II. 


Consideriamo  ora  nel  prisma  triangolare  un  raggio  luminoso 
PQ  (fig.  3)  che  è  riflesso  primieramente  in  R  dalla  ipotenusa 
e  quindi  di  nuovo  in  S  dal  cateto  AC;  esso  emergerà  dal  prisma 
nella  direzione  TU  inclinata  alla  direzione  PQ  di  un  certo  angolo 


Digitized  by 


Google 


ÙK    PRISttA    UNIVERSALE    A    RIFLESSIONE 


«51 


V.  Per  troyare  il  Yalore  di  codesto   angolo   osserveremo  che  le 
due  rette  MQ,  MT  \sl  prima  perpendicolare  al  cateto  BC  in  Q, 


Fig.  3. 

la  seconda  perpendicolare  alla  ipotenusa  in  T  fanno  tra  loro  un 
angolo  di  45®,  e  quindi,  se  i,  i'  sono  gli  angoli  d'incidenza  e 
di  emergenza,  i  due  triangoli  NUQ,    UTM  d&nno 

t«z=45*+t^ 


sicché  sarà 


V=45*>  +  (i  +  /) 


(1) 


Inoltre  è  facile  vedere  che  se  r  ed  r'  sono  gli  angoli  di  ri-* 
frazione  corrispondenti  agli  angoli  e,  /  si  ha 


La  funzione 

i+^'  =  arcsennsenr  +  arc8enwsen(45® — r) 


(2) 
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ammette  tm  minimo;  esso  è  dato  dalla  equazione: 
3  («'  +  »')  «cosr  ncos(45 — r) 


=  0  (3) 


^r         ^1— n»8enV     ^1— n*8en*(45-r) 

La  (3)  è  soddisfatta  per  r=4S  — r,  ossia  per 

r  =  22°30' 

il  quale  valore  rende  positiva  la  seconda  derivata  che  è 

i)*(t+0_,.     ,>r       wsenr  nsen(45-r)      ] 

3,.      -l«        ^[(l-««senV)f^[i_n.8en'(45-r)]iJ    "^  ' 

che  per  r=45  — r  diventa: 

^  (1  — n*sen*r)i  * 

Indicando  con  r^  il  valore  particolare  che  assume  r  quando 
si  ha  r  =  45 — r  e  ponendo 

^=arcsehn8enro  » 
si  avrà 

^,=45^  +  2^0. 

Per  valori  di  r  poco  di£ferenti  da  ro  ^^ 

r=:rg±ir 

^  =  45  — ro=F*»*  =  ^o=F^^ 
e  quindi 

sen  «  =n8en(ro±dr)  =nsenro=tw5rcosro 
8eni'=wsen(rorpdr)=nsenroq=ndrcosr  , 


donde 


ovvero 


sen 


sen  i + sen  i'  =  2  w  sen  ro 
-(? +  i')cos  — (?'—/)  =w  sen  ro=sen/o 
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E  poiché  la  differenza  i—i  è  bell'ordine  di  dr,  sarà 
t+i'=2to  ; 
sicché  nel  caso  di  r  poco  differente  da  Tq  si  avrà 

Y=45«  +  2fo  .  (6) 

Adunque  guardando  nella  direzione  UT  %\  vedrà  fissa  la 
immagine  di  P  quasi  allo  stesso  modo  (*)  come  quando  la  de- 
viazione è  indipendente  dall'angolo  d'incidenza. 

Nella  ipotesi  di  n=l,53  si  ha  lo  specchio  seguente: 


» 

r 

45»—»' 

.' 

♦  +  .' 

31»  33' 

20»  00' 

25»  00' 

40»  17' 

71»  50' 

82  24 

20  30 

24  30 

39  23 

71  47 

33  15 

21  00 

24  00 

38  29 

71  44 

34  06 

21  30 

23  30 

37  36 

71  42 

34  58 

22  00 

23  00 

36  43 

71  41 

35  50 

22  SO 

32  30 

35  50 

71  40 

Essendo  fo  =  35^50'  sarà 

V=116M0' 

e  quindi  un  prisma  triangolare  rettangolare  isoscele  formato  di 
una  sostanza  il  cui  indice  di  rifrazione  é  =  1,53  può  deviare 
un  raggio  luminoso  di  un  angolo  eguale  a  116^40'. 

Anche  qui,  per  avere  la  immagine  più  luminosa,  bisogna  inar- 
gentare un  pezzo  del  cateto  AC, 

Il  supplemento  dell'angolo  ^  é  utile  per  la  misura  della 
distanza  tra  due  punti  JL,  B  (fig.  4). 


(*)  È  bene  avvertire  che  riromagine  dell'oggetto  guardato  à  colorata. 
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L'  osservatore  stando  in   A  potrà  far   tracciare  sul   terreno 
Tallineamento  AC  inclinato  di 

H^  =  45^+ 2 arcsen  nsen  22**  30' ; 


Fig.  4. 

indi  percorrendo  Tallineamento  C^,  per  mezzo  dello  stesso  prisma 
potrà  trovare  il  piede  B  della  perpendicolare  condotta  da  £  su 
CA  e  misurare  la  lunghezza  AD'=zD,  Indicando  con  a:  la  di- 
stanza richiesta  AB  hi  avrà: 


D 


X' 


cos(180  — Y) 
Nella  ipotesi  di  n  =  l,53  si  ottiene 
a;  =  2,227D  . 
1 


(7) 


Il  coefficiente 


è   una  funzione  dell'  indice  di 


co8(180-T) 

rifrazioDe  n  della  sostanza  di  cui  è  formato  il  prisma.  Cosi  p.  e. 
per  il  Crown-Glas  n.  9  per  il  quale  è  »=  1,583005  si  ha 


V  =  116°50'  ; 


=  2,2U8  . 


co8(180— «F) 

Per  il  Crown-Glas  n.   13  per  cui  «  =  1,531372  è 

1 


^    »F  =  116'45'  ; 


cos(180  — Y) 


=  2,2216 
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In  pratica  per  un  prisma  di  Crown-Glas  si  può  sempre  ri- 
tenere il  coefficiente  2,220  e  adoperare  quindi  la  formola 


«=2,22D 


.(8). 


Del  resto  è   meglio   trovare   sperimentalmeiite   il  valore   del 

coefficiente    — — — r — — r   in  ogni  caso  particolare. 
cos(180  — ^) 


III. 


Finora  abbiamo  sapposto  intero  il  prisma  triangolare;  pos- 
siamo tagliare  il  vertice  deirangolo  retto  in  modo  da  poter  trac- 
ciare anche  angoli  semiretti. 

Tagliando  il  prisma  con  un  piano  inclinato  alla  ipotenusa 
di  un  angolo  eguale  a  22^  30'  si  otterrà  il  prisma  qiMdr ango- 
lare AB  CD  rappresentato  dalla  fig.  5*  in  cui  si  vede  il  cam- 
mino PQRSTU  che  deve  fare  il  raggio  luminoso  attraverso  il 
prisma  per  essere  deviato  di  45^. 

La  possibilità  di  tale  cammino  si  vede  nello  specchio  seguente 
dove  nella  parte  sinistra  si  trovano  gli  angoli  dei  tre  triangoli 
CQR  ,  RD S ,  S TA  nel  caso  generale  di  un  angolo  di  rifrar- 
rione  r  corrispondente  ad  un  angolo  d'incidenza  i\  e  nella  parte 
destra  si  trovano  gli  angoli  degli  stessi  triangoli  nel  caso  di  r  =  30^. 


Pig.  5. 
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C=    90° +  22"»  30' 
Q=   90  -r 
B=     r    -22  30 


180°  00' 


R=    r    —22°  30' 
2)=  180 -22  30 
S=    45-r 

180  00 

S=  45-r 
T=  90 +r 
A=   45 


180  00 


0=1 12°  30'  (r=30») 
Q=    60 
R=      7  30 


180  00 


R=  7  30 
D=157  30 
S=    15 


180  00 


S=    15  00 

r=i2o 

A=   45 


180  00 


Si  vede  facilmente  che,  per  la  possibilità  della  deviazione  di 
45°  del  raggio  incidente  PQ,  h  necessario  che  sia  r>22°30'; 
sodisfatta  tale  condizione  la  riflessione  sari  sempre  totale  tanto 
in  R  quanto  in  S. 

11  prisma  quadrangolare  descritto  precedentemente  può  adunque 
deviare  un  raggio  luminoso  di  45°,  di  90°,  180°  e  può  servire 
alla  misura  di  una  distanza  ;  esso  quindi  può  essere  a  buon  diritto 
chiamato  Priama  universale. 

Sulla  figura  5*  abbiamo  marcato  più  intensamente  quelle 
parti  della  ipotenusa  e  del  cateto  che  debbono  essere  inai^ntate. 

Le  dimensioni  del  prisma  possono  essere  le  seguenti: 

Ipotenusa  AB  =  7  centimetri 

3 

lato  AD  =  -   del  cateto  intero  (circa). 
4 

Marzo  1891. 


L'Accademico  Segretario 
Giuseppe  Basso. 


— »*»^ 
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CLASSE 


DI 


SCIENZE   MORALI,   STORICHE   E   FILOLOGICHE 


Adunanza  del  3  Maggio  1891. 

PRESIDENZA    DEL   SOCIO   COMM.    PROF.    MICHELE    LESSONA 
PRESIDENTE 


Sono  presenti  i  Soci:  Pabretti,  Vice  Presidente  dell'Acca- 
(lemia,  Flechia,  Direttore  della  Classe,  Claretta,  Rossi,  Manno, 
Bollati  di  Saint-Pierre,  Schiaparelli,  Pezzi,  Ferrerò,  Carle, 
Nani,  Cognrtti  De-Martiis,  Boselli,  Cipolla  e  Peyron  che 
funge  da  Segretario. 

Si  legge  Tatto  verbale  dell*adunanza  precedente  che  è  ap- 
provato. 

Il  Socio  Manno  offre  da  parte  degli  autori  le  opere  seguenti, 
dandone  ampie  informazioni: 

V  €  n  Principe  Cardinale  Maurizio  di  Savoia^  twe- 
cenaie  dei  letterati  e  degli  artisti  »,  del  Cav.  V.  Gianazzo  di 
Pamparato  (Torino,   1891); 

2^  Una  serie  di  pubblicazioni  storiche  e  bibliografiche  del 
Canonico  Ulisse  Chbyalier. 

3^  «  Documenti  inediti  per  la  storia  delle  armi  da 
fuoco  italiane  »,  raccolti  e  pubblicati  da  Angelo  Angelucci; 
Yol.  I  (Torino,  1869).  Il  Socio  Manno  mette  in  vista  l'impor- 
tanza di  questo  lavoro,  ed  esprìme  il  desiderio,  che  questa  rac- 
colta sia  continuata,  e  venga  pure  alla  luce  il  Dizionario  mi" 
litare^  intomo  a  cui  TAngelucci  lavora  da  molti  anni. 
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Il  Socio  ScHiAPARELLi  legge  una  commemorazione  del  Socio 
corrispondente  Giorgio  Bawlinson. 

Il  Socio  Cipolla  comunica  alla  Classe  la  perdita  fatta  del 
Socio  estero  Ferdinando  Grboorovius,  e  ne  ricorda  gli  studi  ed 
i  lavori  sulla  storia  d'Italia. 

Lo  stesso  Socio  legge  una  notizia  sopra  un  diploma  ora 
perduto  dell'imperatore  Carlo  III  (il  Grosso)  in  favore  della 
Chiesa  di  Vercelli. 

Il  Socio  Ferrerò  legge  una  nota  sopra  un'ara  votiva  sco- 
perta a  Demonte. 

Le  commemorazioni  e  le  notizie  indicate  sono  pubblicate  negli 
Atti. 

In  questa  adunanza  vengono  pure  eletti  a  Soci  Stranieri, 
salvo  l'approvazione  sovrana,  i  signori  professori  Adolfo  Toblbr 
e  Rodolfo  Gneist,  residenti  a  Berlino. 


LETTURE 


Breve  commemaraaione  di  Giorgio  Bawlinson, 
Socio  corrispondente  della  Classe  Morale^  Storica  e  Filologica; 

fatU  dal  Socio  LUIGI  SCHIAPARGLLI 


Nell'intervallo  di  tempo  tra  Tanno  accademico  passato  ed  il 
presente,  infra  le  altre,  la  nostra  Classe  ebbe  a  lamentare  la  do- 
lorosa perdita  di  uno  dei  più  illustri  ed  operosi  suoi  coUeghi  cor- 
rispondenti, Giorgio  Rawlinson,  cultore  valentissimo  e  fortunato 
della  archeologia  e  della  storia  dell'Oriente  antico;  del  quale 
espose  luminosameate  le  vicende  politiche  e  ogni  ordine  di  coltura 
in  tutti  i  suoi  rami  coi  particolari  di  maggiore  importanza,  in 
otto  volumi  di  oltre  500  pagine,  di  splendida  edizione,  abbellita 
da  forse  un  migliaio  di  illustrazioni  con  carte  geografiche,  che 
ne  rendono  facile  Tintelligenza,  durevole  la  memoria  e  amena  la 
lettura. 
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Giorgio  Bawlinson,  nato  nel  1815  e  fratello  di  Enrico,  il 
grande  filologo,  scopritore  e  illustratore  di  monumenti  assiri  ed 
iranici,  al  quale  dedica  quasi  tutta  l'opera,  che  compiè  in  40  anni  di 
non  interrotto  studio  e  lavoro,  si  fece  primamente  notare  nel 
mondo  scientifico  e  letterario  con  parecchi  articoli  del  Dizionario 
della  Bibbia,  e  con  una  pubblicazione  Sulle  differenze  (contrast) 
del  Cristianesimo  col  Paganesimo  e  col  Giudaismo.  Quindi  la 
traduzione  di  Erodoto  in  quattro  volumi,  con  carte,  note  e  illu- 
strazioni, lo  collocò  fra  i  più  insigni  cultori  deirantichità  ellenica. 

Ma  l'opera  più  grande  e  di  utilità  generale  incontestabile  fu  la 
Storia  delle  sei  grandi  monarchie  asiatiche,  Assiria  e  Babilonia 
nel  loro  doppio  perìodo,  Media,  Persia  e  Partia,  oltre  l'Egitto  e  la 
storia  dei  Fenici  (1);  e  nel  mezzo  di  quelle  pubblicazioni  storiche 
un  bellissimo  Manuale  di  storia  antica  (un  volume  di  quasi  600 
pagine),  opera  utilissima,  che  compie  quella  non  meno  lodevole  di 
Heeren  sullo  stesso  argomento,  ma  già  in  parte  antiquata;  della 
qaale  però  Bawlinson  seguita  l'ordine  ed  il  sistema  (2). 

L'esecuzione  di  tutto  il  lavoro  non  potrebbe  desiderarsi  mi- 
gliore, né  più  adatta  all'intelUgenza  e  alla  memoria  dei  lettori, 
ne  più  compiuta  ad  un  tempo.  L'autore  procede  ordinato  dal  prin- 
cipio al  fine  della  narrazione  della  storia  delle  varie  nazioni  senza 
interruzioni,  in  modo  di  dare  al  lettore  un  giusto  concetto  del  po- 
polo di  cui  tratta.  Comincia  dalla  descrizione  fisica  della  contrada, 
convinto  che  l'ambiente  geografico  ed  etnografico  di  un  paese 
esercita  una  profonda  azione  sui  suoi  abitatori,  e  giova  grande- 
mente a  chiarire  molti  fatti,  che  senza  essa  sarebbero  difiicilmente 
spiegabili.  Alla  storia  politica  unisce  quella  della  coltura  intel- 
lettuale, dei  monumenti,  delle  arti,  dei  costumi,  della  religione,  ecc  , 
corredando  il  racconto  colla  indicazione  concisa  e  rigorosa  delle 
fonti,  con  parsimonia  ed  esattezza  Non  afferma  cosa,  di  cui  non 
rechi  documenti  ;  e  mostrasi  al  corrente  non  solo  delle  antiche 
scritture,  ma  dei  principali  lavori,  scoperte  archeologiche,  progressi 
filologici  e  critici  dell'età  presente. 

La  narrazione  è  chiara,  lo  stile  semplice  e  direi  quasi  dida- 
scalico, come  doveva  esser  quello  delle  sue  lezioni  su  quell'ar- 
gomento. Forse  in  alcune  conclusioni  in  relazione  colla  Bibbia, 
e   nelle  religioni,  lascia   qualche    cosa    a  desiderare,    e    talvolta 

4)  London,  John  Murray. 

,2)  Oxford,  At  the  Clarendon  prosa 
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abbonda  in  fiducia  da  questo  lato,  come  membro  della  Direzione 
della  Società  archeologica  biblica  di  Londra.  Ma  ciò  nulla  toglie 
al  merito  del  suo  gigantesco  lavoro,  di  cui  fu  il  compimento  la 
Storia  dei  Fenici  (1),  che  dedicò  alle  autorità  e  agli  studenti 
deir Università  di  Oxford,  ed  uscita  Tanno  prima  (1889)  di 
quello,  in  cui  il  suo  Autore  mori  pieno  di  anni  e  di  gloria,  la- 
sciando un  monumento  durevole  della  sua  grande  dottrina  e  del 
suo  amore  operoso  dell^antichità. 

Giorgio  Bawlinson  era  nostro  socio  corrispondente  :  ed  aven- 
dolo io  stesso  proposto  alla  classe,  mi  sono  creduto  in  obbligo 
di  farne  una  breve  commemorazione;  specialmente  per  essere  egli 
stato  uno  di  quei  dotti,  che  onorano  il  proprio  paese  e  le  società 
scientifiche  straniere,  a  cui  vennero  spontaneamente  aggregati. 


(1)  London.  Longraans,  Green  and  Comp. ,  1889. 


Commemorazione  di  Ferdinando  Gregorovius; 
del  Socio   CARLO   CIPOLLA 


Annuncio  alla  Classe  una  dolorosa  notizia,  ed  è  che  la  sera  di 
ier  Taltro,  venerdì,  1**  maggio  (1),  la  scienza  storica  fece  una  per- 
dita gravissima.  È  morto  Ferdinando  Gregorovius.  L'illustre  tedesco 
quasi  poteva  anche  considerarsi  italiano,  se  noi  pensiamo  airamore 
speciale  ch'egli  portò  al  nostro  paese,  ai  nostri  monumenti,  alla 
nostra  storia.  Quantunque  stabilito  a  Monaco  di  Baviera,  ^li 
veniva  spesso  a  far  lunghi  soggiorni  a  Roma,  della  cui  storia  egli 
era  entusiasta. 

La  nostra  Accademia  da  parecchi  anni  (2)  si  gloriava  di 
averlo  a  suo  Socio  estero;  per  il  che  noi  dobbiamo  considerare  la 
sua  morte,  come  un  nostro  lutto  speciale. 


(1)  Il  fratello  dello  storico,  colonnello  Giulio  Gregorovius,  mi  scrisse,  che 
egli  mori  alle  ore  otto  e  un  quarto  di  sera. 

(2)  Fu  eletto  Socio  straniero  nella  seduta  del  28  dicembre  1879. 
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Il  QregoroTÌas  è  uno  degli  storici  tedeschi  più  largamente 
conosciuti  in  Italia  (1)  ;  e  non  poteva  non  esserlo.  Non  tutte  le 
numerose  sue  opere  intorno  alla  storia  del  nostro  paese  vennero 
voltate  nella  nostra  lingua  ;  ma  tuttavia  Io  fu  la  maggior  parte  di 
esse.  Egli  non  era  un  erudito  freddo  e  pesante,  tutto  chiuso  nelle 
sue  cronache  e  nei  suoi  documenti.  Anzi  furono  la  molta  e  varia 
cultura,  lo  scrivere  caldo  ed  immaginoso,  lo  stile  elegantemente 
semplice,  che  gli  procurarono  fama,  non  solo  tra  gli  storici  di 
professione,  ma  anche  fra  tutti  coloro  che  coltivano  con  amore 
le  arti  e  le  lettere. 

Nato  il  19  gennaio  1821  a  Neidenburg,  piccola  città  nella 
Prussia  Orientale,  nel  distretto  di  Kònigsberg,  si  occupò  dap- 
prima di  teologia  e  di  filosofia,  ma  poi  lasciò  questi  studi  per 
abbandonarsi  alle  ispirazioni  della  sua  anima  d^artista,  dedican- 
dosi alla  poesia  ed  alla  storia.  Egli  intendeva  la  storia  come  opera 
d*arte  ;  egli  mirava  alla  ricostruzione  del  passato,  facendo  rivivere 
sotto  gli  occhi  del  lettore  i  suoi  personaggi  ;  e  tale  scopo  raggiun- 
geva, giovandosi  delle  memorie  spesso  frammentarie  che  ce  ne 
rimasero,  illuminate  dal  suo  colpo  d'occhio  acuto  e  penetrante. 
Poiché  questo  colpo  d'occhio  egli  lo  possedeva  e  in  ben  alto 
grado.  Tante  volte  avviene  che  sopra  intricate  questioni  storico- 
critiche  egli  non  possa  spendere  che  poche  parole,  perchè  in- 
calzato da  altri  argomenti,  ma  quelle  poche  parole  sono  uno 
sprazzo  di  luce. 

Lo  stile  suo  è  splendido  e  di  una  splendidezza  speciale.  Poiché 
è  uno  stile  immaginoso,  colorito,  ma  niente  affatto  pesante,  niente 
affatto  ridondante.  E  anzi  uno  stile  diafano,  attraentissimo,  che 


(1;  Erano  diggià  scritte  queste  pagine,  quando  l'egregio  dottor  Enrico 
SiMONSPiLD,  dell'Università  di  Monaco,  pubblicò  (Beilage  zur  allgemeinen  Zei- 
tung^  8  maggio  1891)  una  bellissima  commemorazione  del  Gregorovius,  nella 
quella  egli  osserva  che  l'illustre  defunto  €  apparteneva  a  quella  schiera,  anzi, 
piuttosto,  stava  alla  testa  di  quegli  uomini,  che,  come  HìUebrand»  Reumont, 
Q.  M.  Thomas,  coi  loro  lavori  fecero  altamente  apprezzata  la  scienza  tedesca,  e 
anche  per  le  loro  personali  amicizie  prepararono  l'accostarsi  dell'Italia  alla 
Germania,  e  l'alleanza  fra  i  due  popoli  ».  Questi  tedeschi,  che,  lungamente 
soggiornando  nelle  nostre  città,  appresero  a  stimare  la  nostra  letteratura  e  la 
nostra  storia,  e  suscitarono  in  noi  l'amore  per  la  letteratura  e  la  storia  loro, 
ormai  sono  morti  tutti,  lasciando  pochi  successori.  Fra  quei  pochi  va  anno- 
verato il  Simonsfeld  stesso,  al  quale  si  debbono  utilissime  pubblicazioni  9ulla 
storia  di  Venezia  nel  medio  evo. 
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s'impadronisce  del  lettore  e  lo  domina.  Quando  egli  delinea  le 
condizioni  geografiche  di  un  sito,  allora  lo  scrittore  diventa  pae- 
sista; e  coU'introduzione  delle  ricordanze  storiche  anima  vieppiù 
la  descrizione  geografica.  Tra  le  cose  sue  a  me  ha  lasciato  una  in- 
delebile impressione  la  descrizione  dell'assedio  di  Metz,  al  quale 
si  trovò  presente  per  pochi  giorni.  Le  case  mutate  in  caserme  nei 
villaggi  presso  all'assediata  città,  la  confusione  dei  soldati  che 
vengono  e  vanno,  attendono  gli  ordini,  e  provano  e  manifestano 
Tansia  che  precede  il  pericolo  dell'imminente  battaglia,  tutto 
queste  è  rappresentato  dal  Gregorovius  con  tale  efficacia,  da  farci 
crederò  trasportati  nel  mezzo  degli  avvenimenti,  non  di  l^gere 
un  libro.  Ci  par  proprio  di  vederli  i  contomi  di  Metz,  quando  egli 
ci  descrive  la  corona  dei  forti  racchiudenti  ravvallamento,  in  cui 
Metz  giace  nascosta  così,  che  solo  la  cima  della  cattedrale  sporge 
all'aperto  (l). 

Ci  sono  varie  specie  di  storia.  C'è  la  storia  critica  che  trova 
i  materiali,  li  coordina  e  li  vaglia.  Questa,  per  verità  non  è  ancora 
storia,  quantunque  sia  preparazione  indispensabile  alla  storia.  La 
vera  storia  si  solleva  più  in  alto  ;  essa  comincia  là  dove  la  critica 
finisce.  Essa  espone  gli  avvenimenti,  che  la  critica  ha  dimostrato 
veri;  trova  tra  i  diversi  avvenimenti  la  ragione  di  causa  e  di 
effetto,  e  li  narra  secondo  tali  esigenze.  La  storia,  nel  pieno 
senso  di  questa  parola ,  è  più  nobile  scienza,  che  non  la  critica. 
E  per  la  storia,  più  che  per  la  critica,  è  necessario  altezza  di 
mente,  nobiltà  di  animo,  elevatezza  di  pensiero,  potenza  di  parola 
e  di  stile. 

11  Gregorovius  fu  storico  nel  più  alto  senso  di  questa  parola, 
pur  non  cessando  dal  raccogliere  e  studiare  i  documenti ,  che 
costituiscono  la  base  della  storia.  Possedendo  egli  una  rarissima 
valentia  nello  stile,  riuscì  a  far  tali  libri,  che  non  solo  narrassero 
i  fatti,  ma  li  ponessero  sub  oculis  del  lettore,  producendo  in  esso 
Tefifetto  delFazione  drammatica. 

Dapprima  egli  usava  cercare  i  documenti,  poi  li  esaminava 
diligentemente  e  così  assodava  la  verità  dei  fatti;  quindi  fra  questi 
sceglieva  i  più  importanti  e  caratteristici,  e  attorno  ad  essi  rag- 
gruppava i  minori.  Poi  veniva  Topera  dell'arte  e  sentimento,  e 
con  essa  dava  vita  a  ciò  che  era  morto. 


(1)  Nella  scrittura  Funf  Tage  vor  Metz,  nel  secondo  volume  delle  Klmne 
Schriften. 
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La  geniale  eleganza  del  suo  stile  è  molto  spesso  veramente 
a&scinante.  Non  nego  che  talvolta  dinanzi  alla  sua  potenza  im- 
maginativa, che  vivifica  i  grandi  defunti,  noi  quasi  ci  chiediamo 
se  la  magia  del  suo  stile  non  riempia,  contro  il  proposito  del- 
Tautore,  qualche  lacuna  lasciata  dalle  memorie  storiche.  Ma  bi- 
sogna pensare  che  dinanzi  alla  sua  mente  brillavano  gli  ideali  di 
una  storia  larga,  comprensiva,  e  in  cui,  come  nelle  storie  dei 
classici,  i  grandi  fatti  si  accompagnassero  con  una  forma  elevata. 
Egli  non  vuole  fare  la  critica  per  la  critica,  ma  la  critica  per 
la  storia.  Basta  studiare  dawicino  qualcuno  fra  gli  innumerabili 
argomenti  da  lui  trattati,  per  comprendere  quanto  grande  sia 
stata  in  lui  la  preparazione  erudita,  che  egli  volle  studiatamente 
nascondere.  Ognuno  sa,  del  resto,  clie  i  lavori  d'insieme  non  esau- 
riscono mai  un  argomento  vasto  e  complesso  e  ammettono  il 
posteriore  lavoro  della  critica  minuta. 

£  ancora  ci  chiediamo  se  egli  in  ogni  caso  si  dimostri  pie- 
namente sereno,  calmo,  oggettivo  nei  suoi  giudizi,  se  egli  sappia 
costantemente  astenersi  dal  far  piovere  sopra  i  fatti  che  narra 
il  riflesso  di  se  medesimo  e  delle  sue  tendenze  personali.  Sarebbe 
adulazione  il  negar  tutto  questo,  ma  d'altronde  sarebbe  ingiu- 
stizia il  dimenticare  che  nel  rispondere  a  tale  domanda,  dobbiamo 
riflettere  a  ciò,  che  un  uomo  ricco  di  sentimento,  espande  facil- 
mente se  stesso  al  di  fuori,  e  adopera  una  parola  che  non  è  morta, 
ma  riscaldata  dal  fuoco  che  divora  il  cuore  di  chi  la  pronuncia. 
Fi  quando  la  parola  è  calda,  appassionata,  anche  il  pensiero 
erompe  caldo  ed  appassionato. 

Quando  contempliamo  le  esimie  personalità,  è  confortante  stu- 
diare in  esse  ciò  che  vi  è  di  bello  e  di  grande,  poiché  questo  è 
destinato  a  restare.  E  moltissimo  resterà  delle  opere  di  Grego- 
rovius,  perchè  varie  e  splendide  veramente  furono  le  sue  attitudini, 
come  erudito  e  come  scrittore. 

Noi  viviamo  in  un  tempo  di  febbrile  attività  negli  studi  sto- 
rici. Si  moltiplicano  le  pubblicazioni  dei  documenti  ;  in  una 
colluvie  infinita  di  monografie  si  indaga  ogni  persona,  ogni  mi- 
nimo fatto  del  passato.  Il  Qregorovius  segnò  certe  grandi  linee, 
cui  non  varrà  a  cancellare  quella  critica  minuta,  la  quale  deve  a 
lui,  se  le  sono  aperti  nuovi  e  vasti  campi,  in  cui  far  prova  di  se 
medesima. 

Dicemmo  che  per  lui  la  storia  si  rannoda  indissolubilmente 
all'arte;  e  quindi  vediamo  che  uno  tra  i  suoi  primi  lavori  storici  di 

4Ui  dcUa  R.  Accadèmia  —  VoL  XXVL  45 
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mole  notevole  (1)  è  Vlmperatore  Adriano^  la  cui  prima  edizione 
usci  nel  1851,  contemporaneamente  ad  un  dramma  sulla  morte 
di  Tiberio.  Anche  negli  anni  dell'età  matura  egli  ritornò  più  Tolte 
alla  poesia  ;  alle  rovine  di  Pompei  dedicò  un  poemetto  in  esametri. 

Il  suo  pensiero  risaliva  volentieri  all'età  classica.  Nel  primo 
capo  àeW Adriano  (ediz.  seconda,  Stuttgart,  1884,  p.  7-8)  egli 
rileva  con  compiacenza  che  quell'imperatore  riuniva  in  sé  due 
nature;  egli  era  insieme  greco  e  romano;  e  ancora:  egli  av^ 
vicinò  spiritualmente  tra  loro  le  due  metà  del  mondo  antico^ 
V Eliade  e  Roma,  E  all'Eliade  e  a  Boma,  Gregorovius  dedicò 
la  massima  parte  della  sua  vita  e  della  sua  attività  scientifica. 

Nel  1852  si  recò  a  Roma  e  la  storia  di  Roma  lo  entusiasmò. 
Nel  viaggio  toccò  l'isola  di  Corsica  e  alla  storia  di  quell'isola 
dedicò  una  monografia,  che  rimase  sempre  una  delle  cose  più 
graziose,  se  non  storicamente  compiute,  che  siano  uscite  dalla  sua 
penna.  Quella  monografia  fu  in  parte  tradotta  nella  nostra  lingua 
da  Paolo  Perez,  il  quale  trascurò  tuttavia  tutta  la  parte  descrit- 
tiva, che  è  la  più  lunga,  per  non  darci  (2)  che  la  versione  della 
introduzione  storica.  La  Sociéfé  des  lettres  di  Corsica  procurò 
testé  una  versione  francese  dell'intera  opera  (3). 

Col  libro  sulla  Corsica,  il  Gregorovius  segnò  una  speciale  forma 
letteraria:  l'associazione  della  narrazione  storica,  alla  descrizione 
topografica.  E  a  questa  forma  letteraria  appartengono  i  cinque 
volumi  dei  Wanderjahre  in  Italien^  che  sono  splendidi  per  forma, 
e  dilettevoli  alla  lettura  (4).  Gregorovius  si  compiacque  di  quel 
genere  letterario.  Anzi  quasi  può  dirsi  ch'egli  abbialo  creato,  o 
almeno  l'abbia  per  primo  portato  ad  alto  grado  di  perfezione.  Le 
sue    pubblicazioni  in    questo  genere  ebbero  il   migliore  accogli- 


(1)  Iniziò  le  sue  pubblicazioni  storiche  con  alcuni  libri  sulla  storia  polacca. 
Il  SiMONSFBLD  ci  Spiega  questo  fatto,  ricordando  che  il  Gregorovius  diaeendeTa 
da  famiglia  di  origine  polacca. 

(2)  Firenze,  Le  Mounier,  1857. 

(3)  In  tre  volumi  stampati  a  Bastia,  1881,  1883,  1884. 

(4)  L*ultimo  volume  ne  uscì  nel  1877.  Il  loro  contenuto  è  il  seguente  : 
tomo  1  €  Storia,  vita  e  scene  dMtalia  »  (parla  di  Toscana,  Roma,  Capri;  il 
primo  articolo  riguarda  Pisola  d'Elba  e  fu  scritto  nel  1852);  tomo  II  «Estati 
latine  »  (parla  anche  di  Avignone);  tomo  III  «  Sicifiana  >;  tomo  IV  «  Da 
Ravenna  a  Mentana  »;  tomo  V  «  Campagne  Pugliesi  >  (quest'ultimo  volume 
fu  scritto  nel  1876).  Di  questi  volumi  l'ultimo  fu  tradotto  in  italiano  dal  prò- 
femore  Mariano. 
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mento,  perchè  presentano  una  vera  fotografia  dei  luoghi,  e  offrono 
al  lettore  una  erudizione,  non  pesante,  ma  pure  istruttiva. 

Egli  tradusse,  assai  per  tempo,  in  tedesco  le  poesie  di  Gio- 
vanni Meli;  ed  è  questa  una  prova  ben  evidente  della  sua  co- 
noscenza della  nostra  letteratura. 

A  Roma  passò  i  più  bei  giorni  della  sua  vita,  e  li  impiegò 
nello  studiare  e  scrivere  la  storia  di  quella  città,  a  partire  dalla 
decadenza  imperiale,  fino  a  mezzo  il  Cinquecento.  È  quasi  un 
millennio  e  mezzo  di  storia,  per  narrare  la  quale  egli  fece  lun- 
gbissime  ricerche  negli  archivi  di  Roma,  del  resto  d'Italia,  di 
Germania.  Forse  è  questa  la  sua  opera  principale,  e  il  Municipio  di 
Roma,  precipuamente  per  essa,  lo  nominò  suo  cittadino  onorario. 
Non  so  tuttavia  che  cosa  ci  sia  di  vero  in  una  voce  corsa  e  ripe- 
tuta in  Germania  e  in  Italia,  clie  la  versione  della  Oeschichte  der 
Stadi  Boni  im  Mittelalter  (1),  che  si  pubblicò  a  Venezia,  sia  stata 
ordinata  dal  Municipio  di  Roma.  Uscì  nella  Collana  storica 
deirAntonelli,  e  non  credo  che  in  quella  Collana  il  Municipio  di 
Roma  abbia  giammai  avuto  nulla  a  che  fare. 

Quest'opera  fu  riguardata  come  la  principale  tra  quelle  del 
nostro  autore,  perchè  più  lungamente  di  tutte  fu  studiata  e  pensata. 
E  infatti,  dove  trovare  un  argomento  più  importante  e  insieme 
più  attraente?  E,  dal  lato  dello  scrittore,  dove  trovare  una  dot- 
trina più  vasta,  una  intelligenza  più  fine?  Il  suo  delicato  sentimento 
artistico  era  necessario  allo  storico  di  Roma,  dove  i  monumenti, 
così  pieni  di  eloquenza  nel  loro  solenne  silenzio,  attendevano  uno 
storico -artista  che  li  interpretasse.  Come  può  immaginarsi  uno 
storico  di  Roma  freddo  per  l'arte?  E  chi  più  del  Gregorovius  pre- 
parato a  sentire  le  impressioni  artistiche,  e  ad  associare  i  monu- 
menti alle  memorie  storiche?  L'autore  non  vi  ha  causato  ogni 
imperfezione  ;  lo  ammetto.  Sopra  alcuni  punti  sarà  lecito  aven; 
opinioni  divergenti  dalle  sue.  Si  potrà  ancora  credere,  che,  come 
tutti  i  lavori  d' insieme,  anche  questa  Storia  perdette  e  perderà 
qualche  brandello,  strappatole  dal  progresso  degli  studi  e  dalla  cri- 
tica inesorabilmente  severa.  Ma  impressiona  in  quest'opera  e  desta 
una  vera  meraviglia  la  ricchezza  dell'erudizione  sposata  alla  più 


1)  Si  pubblicò  fra  il  1859  e  il  1873,  in  8  volumi.  La  GeschicfUe  fu  prece- 
duta dal  volume  Die  Qrabmdler  der  ròmischen  Papaie^  che  uscì  nel  1857.  Anche 
prima  di  pubblicani  la  storia  di  Atene,  il  Gregorovius  diede  alle  stampe  alcune 
monografìe  di  storia  greca,  che  egli  considerava  come  scritti  di  orientazione. 
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perfetta  arte  espositiva.  E  bisogna  pensare  che  un  libro  di  questb 
genere  non  esisteva  affatto,  e  che  solamente  una  preparazione  inde- 
fessa, sorretta  da  un  ingegno  rarissimo,  poteva  innalzare  un  cosi 
eccelso  edificio,  nel  quale  le  i)aiti  si  corrispondouo  con  ordine  alta- 
mente miràbile.  È  un*opera  che  rivela  in  lui  una  vastità  portentosa 
nelle  cognizioni,  una  inflessibile  tenacia  nei  propositi,  una  rarissima 
genialità  di  esposizione.  Egli  compulsò  documenti  d'ogni  sorta, 
mentre  giacevano  ancora  negli  archivi,  inediti,  non  illustrati.  E, 
sorretto  dal  suo  genio  poetico,  diede  carne  e  sangue  alle  ossa  dei 
morti,  e  loro  infuse  nuovamente  la  vita. 

Nel  1874  vide  la  luce  la  sua  monografia  sopra  Lucrezia  Borgia, 
la  quale  ebbe  straordinaria  diffusione,  essendo  stata  tradotta  in  fran- 
cese, in  ungherese  e  in  italiano.  Ad  alcuni  sembra  il  suo  capolavoro. 

Nella  nostra  lingua  la  volse  Raffaele  Mariano,  al  quale  dob- 
biamo tutte,  o  quasi  tutte,  le  versioni  fatte  in  italiano  delle  opere 
del  Gregorovius,  tranne  quella  della  Geschichte  der  Stadi  Rom 
che  appartiene  a  Senato  Manzato. 

La  molta  preparazione  erudita,  la  potenza  restitutrìce  del 
passato,  la  tranquilla  vivacità  dello  stile  armonizzano  pienamente 
in  questo  lavoro,  il  cui  argomento  si  prestava  tanto  bene  alla 
manifestazione  delle  rare  qualità  del  Gregorovius.  La  principessa 
che  mutò  la  sua  abitazione  da  città  a  città  tanto  spesso,  quanto 
rapidamente  cambiò  le  condizioni  del  suo  stato,  che  si  trovò  in 
mezzo  alle  più  aspre  difficoltà,  che  sofferse  ogni  sorta  di  dolori, 
prestò  ottima  materia  ad  uno  scrittore  cosi  abile  nella  descrizione 
dei  luoghi  e  nel  tratteggiare  i  caratteri  dei  personaggi.  Quella  Lu- 
crezia che  per  i  più  era  stata  nient  altro  che  una  donna  perduta, 
ricupera  per  lui  la  sua  dignità.  Egli  vuol  persuadere  il  lettore 
che  bisogna  nutrir  compassione  ed  anche  ammirazione  per  colei 
che  i  drammi  e  i  romanzi  ci  suggerivano  di  disprezzare.  Io  non 
so  se  il  benigno  giudizio  del  Gregorovius  possa  essere  modificato 
dal  progredire  degli  studi.  E  certo  tuttavia  che  esso  è  il  pro- 
dotto di  ima  persuasione  profonda;  poiché  infatti  a  molti  quasi 
potrebbe  parere  strano  che  questo  volume  di  riabilitazione  sia 
stato  scritto  da  uno  storico,  tutt' altro  che  parziale  ai  pontefici. 

La  storia  dei  Borgia  è  ancora  da  fare,  nonostante  che  negli 
ultimi  anni  numerose  e  dottissime  monografie  siansi  pubblicate 
sopra  di  questa  famiglia.  Che  se  pur  qual  che  cosa  si  è  fatto,  non 
è  che  giustizia  il  confessarlo ,  una  delle  più  forti  spinte  a  tali  studi 
la  dobbiamo  al  Gregorovius  e  alla  sua  monografia  sopra  Lucrezia. 
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Altri  lavori,  e  in  buon  numero,  egli  dedicò  alla  storia  d'Italia, 
tra  i  quali  citerò  lo  studio  sulle  monete  di  Alberico,  la  illustra- 
zione della  pianta  di  Boma  delineata  da  Leonardo  da  B^sozzo 
milanese,  la  stampa  della  rozza,  ma  pur  interessante  descrizione 
del  sacco  di  Roma  nel  1527,  che  dobbiamo  a  Gumppenberg,  le 
notizie  sui  due  Crivelli  ambasciatori  bavaresi  a  Roma  nel  se- 
colo XVII ,  ecc.  Fu  tradotto  in  italiano  il  suo  studio  sopra  Ur- 
bano Vili  e  la  politica  pontificia  durante  la  guerra  dei  Trent'anni. 

Finita  la  storia  di  Soma,  il  Gregorovius  volse  la  sua  atten- 
zione e  l'instancabile  attività  del  suo  spirito  alla  storia  di  Atene. 

Dopo  Boma  egli  amava  la  Grecia;  e  nella  Grecia  amava 
specialmente  Atene.  Nella  letteratura  tedesca  dell*  ultimo  secolo 
Atene  e  la  Grecia  hanno  una  parte  precipua.  I  deliziosi  canti  di 
Goethe,  di  Schiller,  di  Geibel,  di  Heine,  mostrano  come  il  cuore 
dei  tedeschi  batta  per  la  Grecia.  Quello  che  Emesto  Curtius  fece 
per  l'antica  Eliade,  Gregorovius  compi  per  TAtene  medioevale. 
Visitò  la  Grecia  per  la  prima  volta  nella  primavera  del  1880,  e 
tosto  si  decise  a  realizzare  il  suo  vecchio  divisamento  di  scrivere 
sulla  storia  di  quel  paese,  principiando  col  narrare  la  biografia 
di  una  principessa  greca,  Atenaide,  donna  piena  di  coltura,  che 
dal  paganesimo  passando  al  cristianesimo,  segnò  in  se  stessa  la 
trasformazione  subita  dalla  sua  nazione.  E  sulla  Grecia  pubblicò  in 
seguito  altri  scritti,  che  sono  ricostruzioni  storiche  geniali,  o  descri- 
zioni di  paesi.  Parlò  doi  Mirabilia  di  Atene,  parlò  di  Corfìi,  ecc. 
E  finalmente  pubblicò,  in  due  volumi,  a  Stuttgarda  nel  1889, 
la  sua  storia  di  Atene  nel  medioevo.  E  quest'opera  fu  accolta 
dagli  eruditi  col  più  vìvo  entusiasmo.  È  un  inno  dì  lode,  con 
pochissimi  appunti,  la  recensione  che  recentissimamente  ne  fece 
il  Diehl  nella  Revue  historique,  Dall'Archivio  di  Stato  di  Venezia, 
il  Gregorovius  tolse  la  maggior  parte  dei  documenti  inediti,  ch'egli 
usufruì  in  questo  suo  libro. 

Nella  Geschichte  der  Stadi  Atìien  im  Mittelalter,  il  Gre- 
gorovius ci  guida  attraverso  ai  giorni  decadenti  di  quella  città, 
fino  alla  vittoria  definitiva  della  Mezzaluna  sulla  Croce;  ma  al- 
l'autore duole  di  lasciare  il  suo  lettore  sotto  l'impressione  di  un 
pensiero  di  tanta  mestizia,  e  nelle  ultime  pagine  del  secondò  tomo, 
riassume  i  fatti  posteriori,  e  termina  cogli  eroici  sforzi,  che,  coro- 
nati da  lieto  esito,  ridonarono  ai  Greci  una  patria. 

Parlando  di  Boma  e  di  Atene,  Gregorovius  intendeva  discor- 
rere dei  Greci  e  degli  Italiani  in  generala.  Infatti  nella  prefazione 
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alla  sua  storia  di  Atene,  dice  chiaro  il  motivo  per  il  quale  egli 
predilesse  la  storia  di  queste  <  immortali  »  città:  perchè  i  popoli 
iille  quali  esse  appartengono,  diventano  nelle  medesime  plaslici 
e  monumentali.  Anche  in  queste  parole  adunque  abbiamo  la 
manifestazione  del  pensiero  e  delKanimo  dello  storico -artista. 

L'ultimo  scritto  die  uscì  dalla  sua  penna  è  un  discorso  sulle 
Grandi  Monarchie.  Egli  lo  tenne  nel  passato  novembre  all' Ac- 
cademia di  Monaco,  e  subito  l'abbiamo  veduto  riprodotto  in 
italiano  nella  Nuora  Antologia  (1).  Comprende  in  un  solo  sguardo 
la  storia  mondiale,  in  quanto  essa  dimostra  il  crescente  avvici- 
narsi reciproco  dei  popoli,  che  mirano  a  fondersi  in  un  solo 
organismo  sociale,  realizzando  estrinsecamente  T unità  intrinseca 
dell'umana  famiglia.  Con  questo  lavoro  di  larga  sintesi,  in  cui 
si  riconosce  la  nobiltà  della  storia  e  Teccellenza  dei  destini  del- 
l'umanità, egli  chiuse  degnamente  la  sua  carriera  scientifica.  Per 
lui  l'umanità  ha  uno  scopo,  un  fine;  fine  alto,  elevato,  verso  il 
quale  essa  si  muove  lottando,  come  a  meta  provvidenziale  pre- 
fissale. Qualcuno  sperava  che  dopo  Boma  ed  Atene,  il  Gregorovius 
studiasse  Costantinopoli,  che  è  un'altra  di  quelle  città  eh'  egli 
disse  «  immortali  ».  E  per  verità  VAtenaUh  poteva  anche  essere 
una  preparazione  alla  storia  di  Bisanzio.  Ma  la  sua  fibra,  sotto  il 
peso  di  cosi  intenso  e  così  lungo  lavoro,  si  era  oramai  indebolita. 

Chi  contempla  il  ritratto  che  del  Gregorovius  sta  inciso  di- 
nanzi al  suo  libro  Nelle  Puglie  —  un  volume  dei  Wandtrjahre 
—  nella  versione  di  R.  Mariano,  forse  può  credere  che  la  sua 
fisonomia  fosse  diversa  dalla  vera  II  ritratto  è  molto  somigliante, 
ma  l'occhio  parmi  vi  sia  riprodotto  con  troppa  austerità;  quasi  lo 
si  direbbe  di  viso  arcigno.  In  realtà  il  Gregorovius  ebbe  severa 
la  fisonomia,  ma  senza  soverchia  fierezza.  La  sua  conversazione 
era  un  misto  di  dottrina  e  di  nobile  famigliarità. 

La  perdita  deirillustre  scrittore  ed  erudito  tedesco  sarà  ama- 
ramente deplorata  da  quanti  s'interessano  agli  studi  storici,  anzi 
da  tutti  coloro  che  seguono  con  animo  attento  le  vicissitudini  della 
letteratura  niodema.  La  nostra  Accademia  ha  anche  il  debito  di 
ricordare  in  lui  il  pr(»prio  Socio;  poiché,  non  contento  di  aver 
mostrato  per  lettera  che  la  sua  aggregazione  gli  era  tornata  gra- 
dita, non  mancò  d'inviare  a  questa  Accademia  le  sue  pubblicazioni. 


(1)  Tomo  CXV,  pag.  5  e  segg.  (1^  gennaio  1891). 
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Essa  tuttayìa  comprende,  come  onorando  la  memoria  del  Grego- 
royius,  più  che  ai  vincoli  particolari  che  a  lui  la  legavano,  debba 
guardare  ai  meriti  scientifici  dell'erudito  tedesco  e  alla  predilezione 
che  egli  ebbe  per  l'Italia  e  per  la  sua  storia  (1). 


(1)  Nella  lettera  da  Horoa,  !<>  febbraio  1880,  colla  qaale  rÌDgrazia  l'Acca- 
demia per  la  sua  nomina  a  Socio  estraneo,  il  Qregorovius  si  esprime  con 
parole  molto  benevole  e  gentili  per  l'Accademia  stessa.  Fa  conto  di  qui 
pubblicare  per  disteso  un'altra  sua  lettera,  la  quale,  come  la  prima,  si  con 
serva  nell'archivio  accademico,  e  che  riesce  di  grande  onore  alla  memoria 
del  Ricotti.  Ambedue  le  lettere  sono  in  lingua  italiana. 

€  Onorbvolb  Presidenza, 

«  Stavo  sul  punto  di  partire  da  Monaco  per  Roma,  quando  mi  pervenne 
<  la  dolorosa  partecipazione  della  morte,  che  ci  tolse  queir  illustre  uomo,  che 
«  fu  Ercole  Ricotti.  Quindi  non  prima  di  oggi  mi  venne  fatto  dar  testimo- 
«  nianza  a  V.  S.  del  vivo  duolo,  onde  codesta  irreparabile  perdita  anche  roe 
€  ha  empito.  La  R.  Accademia  di  Monaco,  che  andava  gloriosa  di  noverare 
«  tra  i  suoi  più  celebri  soci  il  Presidente  della  Torinese,  saprà  onorare 
«  debitamente  la  memoria  del  dotto,  il  quale  dopo  di  aver  occupato  un  sì 
«  segnalato  posto  nel  e  lettere  ó  nelle  scienze,  lascia  a  noi  superstiti  l'esempio 
«  del  suo  carattere  illibato,  e  il  tesoro  delle  sue  opere  non  periture. 

«  V.  S.  accolga  benevolmente  da  mia  parte  l'espressione  di  quella  devo- 
«  zione,  che  sempre  ho  professato  all'illustre  defunto,  nonché  Tattestato  dei 
«  sensi  di  riverenza  e  di  uil'elto,  che  mi  legano  all'insigne  Accademia  di 
«  Torino,  della  quale  mi  protesto 

•  Boma^  44  marto  4883. 

«  Diootissimo  Socio 
«  Ferdinand  Qrboorovius.  » 

Forse  solo  la  sua  lontananza  da  Monaco  impedì  al  Qregorovius  di  par- 
lare del  Ricotti  dinanzi  all'iUscademia  Bavarese,  nella  quale  quegli  fu  invece 
commemorato  dal  Giesebrecht.  B  anche  Guglielmo  Giesebrecht  è  ora  fra  i 
morti  ! 
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Di  un  diploma  perduto  di  Carlo  III  (il  Grosso) 

in  favore  della  Chiesa  di   Vietili; 

de!  Socio  CARLO  CIPOLLA 


Iacopo  Durandi  (1),  il  quale  fu,  a  non  dabitame,  uno  dei 
maggiori  critici  ed  eruditi  piemontesi  delia  vecchia  generazione,  pub- 
blicò e  lungamente  e  dottamente  discusse  un  diploma  di  Ottone  III, 
datato  da  Boma  7  maggio  999,  e  concesso  in  favore  della  Chiesa 
Vercellese. 

Anche  nel  tomo  I  Chartarum ,  nei  Mon.  hist  pafriae  (2), 
troviamo  pubblicato  un  diploma  di  Ottone  III,  in  favore  della 
stessa  Chiesa  Vercellese  e  del  suo  vescovo  Leone  ;  e  anche  questo 
diploma  porta  la  data  di  Roma  7  maggio  999.  Ma  i  due  di- 
plomi sono  affatto  diversi  tra  loro.  Poiché  nel  primo  diploma  si 
confermano  numerosi  ed  ampli  possessi  alla  Chiesa  Vercellese,  e 
si  convalidano  i  diplomi  precedentemente  largiti  a  prò  della  me- 
desima Chiesa.  Invece  nell'altro  diploma  ,  V  imperatore  fa  una 
concessione  nuova  al  vescovo  Leone,  quasi  a  ricompensa  larghis- 
sima di  quanto  gli  aveva  fatto  sofiErire  re  Arduino.  L'imperatore 
dice  :    coneessimus   a    Leone    totam  civitafem    Vercellensem   in 


(1)  Alpi  Orate  e  Pennine,  Torino  1804,  p.  148  sgg.  ;  Muratori,  Ant.  Ital 
VI,  317;  cfr.  Provana,  Re  Ardoino,  Torino  1844,  p.  348  sgg.,  il  quale  rippo- 
ducd  e  comnoenta  assai  eruditamente  il  diploma  stesso,  che  è  il  n.  119J  dello 
Stumpf..  Alcuni  brani  ne  estrasae  TUgublli  {Italia  sacra,  ed.  Coleti,  IV.  772).  11 
Terraneo  nel  suo  m?.  Tabularium  Celio  Ligusticum  (nella  bibliot.  Nazionale- 
Universitaria  di  Torino)  inserì  il  documento,  trascrivendolo  dairiRico,  De 
5.  Oglerio  p.  3-4.  e  collazionandolo  col  Muratori;  copiò  anche  il  testo  del- 
rUghelli;  e,  ciò  che  più  importa,  aggiunse  al  suo  testo  una  stampa  per  uso 
legale,  dove  si  contiene  il  diploma  stesso. 

(2)  Col.  325  sgg.,  n.  193  (Stumpf  1191).  —  Ambedue  i  diplomi  vengono 
accennati  da  Vittorio  Mandelli  [Del  governo  civile  di  Vercelli  nel  sec.  XIJ^  in 
Diario  Vercellese  del  1847),  il  quale  nella  frase  more  precessorum  ecc.  in- 
travvede  un^allusione  a  conce:jsioni  fatte  in  antichi  tempi  «  a  partire  fors'anche 
da  Carlo  il  Grosso.  » 
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integrum  cum  omni  publica  potestate  in  perpetuum  more  pre^ 
cessorum  atque  predecessorum  nostrorum.  Come  sì  yede,  la  frase 
che  richiama  ai  precedenti  re  o  imperatori  è  molto  vaga,  mentre, 
perchè  avesse  valore  storico,  dovrebbe  essere  pienamente  deter- 
minata. E  quando  anche  si  volesse  dare  una  vera  importanza  a 
questa  frase,  non  ci  sarebbe  alcun  motivo  per  asserire  che  Ottone 
si  riferisse  a  diplomi  dati  dai  suoi  precedessori  in  favore  della 
Chiesa  Vercellese,  collo  scopo  di  aggiudicare  ad  essa  il  comitato 
di  quella  città.  Anzi  non  mancano  considerazioni  in  senso  opposto, 
l'oichè  Ottone  III  usa  la  parola  concessimus,  la  quale  non  im- 
plica, anzi  esclude  il  concetto  di  conferma.  Nel  seguito  del  di- 
ploma si  ribadiscono  gli  stessi  pensieri ,  si  ripetono  le  stesse 
espressioni,  dicendosi  che  l'imperatore  donavif  al  vescovo  Leone 
totum  comitatum  cum  omnibus  pubhcis  pertineniiia,  et  totum 
comiiatum  quem  dtcunt  sancte  Agathe  in  perpetuum.  .  .,  vale 
a  dire,  che  la  donazione  include,  oltre  al  comitato  di  Vercelli, 
anche  quello  di  Sancia  Agatha,  cioè  di  Santhià  (1). 

Rilevato  il  valore  della  frase  more  precessorum  atque  pre~ 
ilecessorum  nostrorum^  bisogna  anche  accennare  alle  questioni 
sollevatesi  sull'autenticità  del  diploma  stesso.  Esso  è  accompa- 
gnato da  una  lettera  di  papa  Silvestro  II;  questa  è  senza  data,  e  con- 
tiene la  dichiarazione,  affirmavimus^  che  il  comitato  di  Santhià 
spetta  alla  Chiesa  Vercellese.  Anche  in  questa  lettera  vennero 
riscontrati  alcuni  vizi.  Tuttavia  essa  è  ammessa  per  buona  sia 
dal  laffé,  sia  da  coloro  che  di  recente  ripubblicarono  T  opera 
del  laffé  (2).  L'epistola  pontificia  si  collega  colla  sinodo  Romana, 
celebrata  fra  l'aprile  ed  il  maggio  999,  nella  quale,  alla  pre- 
senza dell'  imperatore  Ottone  III ,  fu  appunto  scomunicato  Ar- 
duino, per  le  offese  da  lui  recate  al  vescovo  Leone  (3).  Quanto 
all'autenticità  del  diploma  imperiale,  sarà  sufficiente  avvertire  che 
S.  Lowenfeld  (4),  pure  ammettendo  che  nella  seconrla  metà  del  me- 
desimo si  incontrino  alcune  difficoltà,  dichiara  che  non  si  può 
revocarne  in  dubbio  l'autenticità.  Egualmente  Carlo  Rieger  (5), 


^i)  Gli  acrapoli  del  Durandi  {DelCantica  condizione  del  Vercellese^  Torino 
1766,  p.  91-2)  sulla  derivazione  etimologica  di  Santhià  da  Sancta  Agatha  noD 
hanno  ragione  di  essere. 

(2)  Reg.,  Ponti ficum  2  ed.,  3903  (•/989;. 
3)  Reg^  2  ed.,  I,  496. 

(4)  Leo  von  Vercelli,  Posen  1877,  p.  12-3. 

(5)  Die  Immunitdtsprivilegien  der  Kaiser  aus  dem  sdchsischen  House 
fur  itaUenische  BisthUmer,  Wien  1881,  p.  47. 
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confermando  le  osservazioni  che  Steindorf  oppose  ai  dubbi  di 
Bethmanii-HoIIweg,  confermò  Tautenticità  del  diploma.  E  per  lo 
scopo  nostro,  ciò  può  essere  sufficiente. 

Se  riferendosi  al  costume  dei  suoi  predecessori,  per  quanto 
riguarda  la  concessione  dei  diritti  comitali ,  Ottone  III  poteva 
alludere  a  quanto  suo  padre  e  il  suo  avo  avevano  usato  determi- 
nare in  favore  dell'una  Chiesa  o  dell'altra,  senza  alludere  ad 
alcun  diploma  riflettente  Vercelli,  ben  diversamente  vanno  inter- 
pretate le  espressioni  dell'altro  diploma.  Giacché  ivi  l'imperatore 
accenna  espressamente  a  vari  precedenti  diplomi,  che  avevano 
per  oggetto  particolare  la  Chiesa  Vercellese.  Ottone  III  tosto 
dichiara  di  voler  confermare  (non  usa  del  verbo  concedere)  quanto 
fu  mai  elargito  a  quella  Chiesa  «  et  maxime  que  Garolus  im- 
perator  Liutvardo  episcopo  aut  dedit  aut  reddidit  ».  E  tosto  dopo: 
«  quod  nos  ipsi  imperatoris  Caroli  praecepta  legimus,  et  litterae 
in  ecclesia  sancti  Eusebii  a  tempore  Caroli  super  altare  sancti 
Johannis  scriptae  testimonium  donant  et  ad  veritatem  recogno- 
scendam  fidem  legentibus  faciunt  >.  Qui  pare  che  l'imperatore 
faccia  cenno  indiretto,  non  di  uno,  ma  di  più  diplomi,  praecepta^ 
di  Carlo.  Noi  possediamo  (l)  un  diploma  di  Carlo  III  in  favore 
di  S.  Eusebio  di  Vercelli,  largito  a  preghiera  del  vescovo  Luttardo, 
datato  da  Pavia^  16  marzo  882,  che  fu  pubblicato  da  una  copia 
del  1340.  Sarà  bene  confrontare  minutamente  il  diploma  dell'anno 
882,  con  quanto,  nel  diploma  Ottoniano  del  999,  sembra  di- 
pendere da  altro  diploma  di  Carlo  III,  diverso  da  quello^ a  noi 
pervenuto. 

Carlo  III  nel  diploma  dell'anno  882  fa  una  concessione  a 
s.  Eusebio ^  e  al  vescovo  Luttardo,  dicendo  di  elatere  cose  non 
prima  donate,  e  restituire  ciò  che  a  quella  Chiesa  era  stato  dato 
da  imperatori  e  re,  e  poi  era  stato  ad  essa  rapito  (2).  Concede 
dunque : 

1)  «  curtem  nostram  magnani,  que  dìcitur  regìa,  antico 
(antica?)  nuncupatur  vulgo,  cum  tota  silva  eiusdem  ».  Questa 
corte  regia^  di  cui  dovremo  parlare  anche  in  appresso,  «  compren- 
deva una  notevole  parte  della  città  di  Vercelli  » ,  siccome  scrive 


(1)  Mon,  hist.  pairiae,  Ghart.  1,  64-6,  n.  38  (Mùhlbaeher  1592). 

(2)  •  Àliqua  de  iure  regni  nostri  concederemus  et  aiiqua  suae  ab  impe- 
ratorìbus  et  regibas  iam  donata  sant  et  subtracta  sani  redderemna  •. 
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il  p-  Bmzza  (1);  questo  erudito  si  appoggia  qui  al  Mandelli  (2), 
il  quale  parla  della  corte  regia  a  proposito  di  un  diploma  di 
Berengario  1,  del  913,  dal  quale  egli  trae  occasione  per  discorrere 
del  perìmetro  antico  della  città  di  Vercelli ,  e  della  estensione 
di  detta  corte  regia.  Di  questa  corte  si  tace  nel  diploma  Otto- 
iiiano  del  999  (3).  In  una  donazione  fatta,  nel  945,  da  Attone  ve- 
scovo di  Vercelli  ai  suoi  canonici  (4),  si  ricorda  che  la  corte 
quondam  regia   era   stata   concessa    al    donatore  dai   re  Ugo  e 

Lotario  «  quae Vercellis,  quam  nobis  per  precepti  paginam  Ugo 

et  Lotarius  concesserunt  cum  omnibus  suis  adiacentiis  et  familiis  » . 
Ci  sono  bensì  pervenuti  due  diplomi  di  Ugo  e  Lotario  in  favore 
dei  canonici  di  Vercelli,  degli  anni  943  e  945  (5),  ma  pare 
(he  nessuno  di  essi  sia  il  documento  a  cui  allude  Attone.  Sembra 
dunque  che  esso  non  ci  sia  stato  conservato. 

2)  le  corti  di  Bugeììa  (Biella),  Sestegnum  (Sostegno,  cfr. 
DxxrBJìdiy  Alpi  Graie,  p.  115),  Bomanianum  (Bomagnano),  Ro- 
vaxinda  (Roasenda),  Firminiana  (Formigliana),  Ancimianum,  ri- 
cordate nel  diploma  del  999   (6). 

3)  varie  altre  corti,  (Roueredo,  Trecade)  col  ponte  detto  No- 
tingo  (dal  vescovo  Vercellese  di  questo  nome),  delle  quali  località 
tace  il  diploma  Ottoniano.  Per  Topposto  molte  località  ricordate  in 
quest'ultimo  documento  mancano  nel  precedente.  Questo  non  ci  deve 
far  meraviglia,  poiché  Ottone  111  non  intende  di  limitarsi  a  confer- 
mare ij^raec^p/a  di  Carlo  III,  ma  di  confermare  e  questi  e  altri 
documenti,  e  di  aggiungere  nuove  elargizioni.  Infatti  si  trova  nel 
suo  diploma  una  lunga  serie  di  beni  tolti  ad  alcuni  nemici  della 
Chiesa  Vercellese  ,  che  furono  per  la  loro  condotta  privati  del 
loro  avere,  tra  i  quali  sopratutto  figura  l'arcidiacono  Vercellese 
Oiselberto,  accusato  di  essersi  fatto  seguace  di  re  Ardoino.  Né 
basta  questo,  poiché  per  parecchie  località  si  citano  altri  diplomi 


(1)  fscrh,  VercelL  p.  354. 

(2)  //  comune  di  Vercelli,  111,  54. 

(3)  É  quello  che  il  Dùmmler  registra,  senza  numero,  e  colloca  tra  il 
n.  68  e  il  n.  69. 

(4)  Chait.  I,  155-6,  n.  93. 

(5)  Chart.  I.  152-3,  n.  91  e  157-8.  n.  95. 

(6)  Nel  diploma  Ottoniano,  edito  dal  Durandì,  leggonsi  infatti,  in  mezzo 
agli  altri,  anche  i  seguenti  nomi:  €  Firminianam  »,  «  Sestignum  »,  «  Bugeila 
cum  omnibus  suis  appendiciis  »,  «  districtum  per  totum  Hugeilense  »,  «  Sylva 
Kovaxinda  »,  «  Romanianum  »,  «  Àucimianum  ». 
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di  altri  re  ed  imperatori;  qui  peraltro  è  debito  osservare  che 
Ottone  III  poteva  benissimo  citare  un  diploma  di  sovrano  ante- 
riore a  Carlo  III,  anche  se  la  località  in  esso  accennata  fosse 
stata  compresa  in  qualche  diploma  di  Cario  III,  tanto  più  che 
può  anche  supporli  che  Carlo  III,  insieme  colla  località  ram- 
mentasse il  nome  di  quel  monarca  che  laveva  donata  o  con- 
fermata alla  Chiesa  Vercellese. 

Ciò  premesso,  sarà  opportuno  di  rilevare  quali  diplomi  sono 
espressamente  ricordati  nel  diploma  Ottoniano.  Per  molti  luoghi 
non  si  cita  alcun  diploma  anteriore,  e  qui  può  supporsi  che  si 
alluda  implicitamente  ai  precetti  di  Carlo  IIF,  che  sono  citati, 
nella  maniera  larga  e  comprensiva  che  abbiamo  indicato ,  sul 
principio  del  precetto  Ottoniano  ;  ma  può  anche  ammettersi  che 
talora  si  alluda  invece  ad  altri  documenti  a  noi  totalmente  sco- 
nosciuti. Ecco  la  serie  dei  diplomi   accennati  nell'Ottomano; 

a)  Re  Liutprando  «  cortem  Torcelli  confirmamus  sicat 
Liprandus  rex  donavit  ». 

b)  Lotario  I.  «  Confirmamus  s.  Michaeli  de  Luceio,  sicat 
Lotarius  augustus  donavit,  quando  corpus  s.  Januarii  ibi  collo- 
cavit,  cortem  Quadradolam  cum  districtu  herimanorum  ».  Qai 
veramente  non  si  parla  di  un  dono  fatto  alla  Chiesa  di  VerceUi, 
ma  al  Monastero  di  Lucedio.  Bisogna  tuttavia  riflettere  che  il 
dono  stesso  quasi  doveasi  riputare  come  fatto  alla  Chiesa  di  S.  Eusebio, 
giacché  questa  apparteneva  a  quel  monastero ,  con  tutti  i  suoi 
diritti. 

e)  Lodovico  (Lodovico  II?).  «  Cortem  Canavam  sicut  Lu- 
dovicus  imp.  donavit  ». 

d)  Berengario  II  e  Adalberto^  clie  largirono  Clevolo  ed 
altri  luoghi  di  loro  proprietà. 

e)  Ottone  II,  che  confermò  o  rinnovò  una  donazione  di 
Carlo  III,  siccome  tosto  si  dirà. 

Ed  ora  veniamo  ai  luoghi,  nei  quali  si  ricorda  espressamente 
un  precetto  di  Carlo  III.   1  passi  sono  quattro,  cioè; 

1  )  «  Odoniacum  cum  districtu ...  et  ecclesiam  sancti  Sal- 
vatoris  ultra  Padum,  sicut  Carolus  augustus  fecit  ». 

2)  «  Abbatiam  de  Arona  confirmamus  sicut  jMtieceptum 
Caroli  testatur  ». 

3)  «  Confirmamus  s.  Eusebio  abbatiam  de  Luceio ,  sicut 
Carolus  augustus  et  divae  memoriae  genitor  noster  [Ottone  II) 
fecerunt  ». 
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4)  «  Confirmamus  Romanianum  et  Aucimianum,  sicut  Ca- 
rolus  uugustus  donavit  et  confirmavit  ». 

Solamente  il  quarto  punto,  con  Romanianum  (Romagnano)  e 
Aucimianum  (Occimiosio)  trova  lasua  corrispondenza  nel  noto  diploma 
di  Carlo  III.  D^altra  parte,  parecchi  luoghi  menzionati  da  Carlo  Ili 
nel  suo  conosciuto  diploma  dell'anno  882,  e  cioè  Biella,  Sostegno, 
Roasenda,  Furmigliana,  sono  hensi  confermati  dal  precetto  dì 
Ottone  III,  ma  senza  che  qui  si  dichiari  espressamente  che  dì 
essi  facesse  menzione  Carlo  III. 

A  queste  cognizioni  che  ci  sono  offerte  da  documenti  noti , 
posso  ora  aggiungere  un  singolare  documento,  che  non  saprei  se  bi 
debba  appellare  o  notizia  o  iscrizione.  Esso  mi  fu  primieramente 
indicato  dall'egregio  dott.  Federico  Patetta ,  che  lo  vide  al  prin- 
cipio del  ms.  XV,  del  sec.  x,  nell'Archivio  Capitolare  di  Vercelli. 

Recatomi  addi  3  giugno  1890  a  visitare  T Archivio  Capi- 
tolare di  Vercelli,  vi  fui  accolto  con  ogni  maniera  di  cortesie 
dal  compianto  canonico  Pietro  Cannetti,  allora  archivista  e  bi- 
bliotecario; e,  per  cortesia  di  lui,  potei  esaminare  a  tutto  mio 
agio  Tantico  codice,  e  trascrivermi  la  notizia  indicata,  la  quale 
si  legge  sul  verso  del  fol.   1,  occupando  12  linee. 

Ecco  il  documento  o  Notizia: 

Haeg  tibi  rex  karolus  scìssimo  reddo  tenenda. 
dedimus  curtem  regiam  infra  vrbem . 
et  curtes  duas  in  castello  uictimolensi . 
salutiolam  et  petrorium . 
abbatiam  aronam  restituimus . 
cvrtem  canauam  et  curtem  caualll . 

ET    ECCLAM  SCI  SaLUATORIS   ULTRA   PADUM . 
DEDIMUS   CURTES   ROMANIANA   ET    FIRMINIANA. 
DEDIMUS   MONASTERIO    LAUCEDIENSI  CURTÈ 

QUADRODOLAM   DEDIMUS 
CuRTEM    JN    AUDINICO  .  ET  IN   COLUBIANO 

CUM   ADIACENTIIS  EARUM   DEDIMUS. 

L'aneddoto  scritto  in  carattere  maiuscolo,  colle  lettere  in  ge- 
nerale di  forma  onciale  o  semi-onciale,  mescolate  tuttavia  con 
qualche  rara  lettera  capitale.  Le  d  sono  di  due  forme,  onciale 
e  capitale.  E  cosi  la  m.  Le  e  sono  tutte  onciali  o  piuttosto  semi- 
onciali,  tranne  una  sola ,  nella  parola  Petrorium  ;   quivi  la  e  è 
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di  forma  capitale,  cogli  apici  prolungati  ,  ma  col  taglio  mediano 
relativamente  piccolo  ,  sicché  assume  la  sembianza  di  una  let- 
tera   a  pennello. 

Nei  riguarli  della  paleografia  ,  una  delle  particolarità  che 
più  danno  nell'occhio  è  la  -4  quasi  sempre  di  forma  semi-mi- 
nuscola, senza  il  taglio  orizzontale. 

La  parola  sanctissimo  nella  prima  linea  accenna  a  s.  Eusebio, 
patrono  di  Vercelli.  Infatti,  nel  diploma  conosciuto  dell'anno  882 
Carlo  III  fa  la  sua  donazione  «  sanctissimo  patri  Eusebio  ». 
Confrontando  questa  Notizia  col  medesimo  diploma,  si  trova  che 
tre  luoghi  in  essa  ricordati,  vengono  citati  anche  nel  diploma, 
cioè  la  Corte  Regia,  neirinterno  della  città,  Romagnano  e  For- 
migliana.  Raffrontandola  col  diploma  di  Ottone  IH  del  999, 
trovansi  ricordate  in  quest'ultimo  parecchie  località,  che  sono 
rammentate  anche  dalla  Notizia ,  e  cioè  ;  Formigliana ,  «  Ca- 
stellum  Victimuli  »(1),  Tabbazia  di  Arona,  la  corte  Catiam,  la 
Chiesa  di  S.  Salvatore  ultra  Padum,  Romagnano,  la  corte  Qua 
dradola  o  Quadrodola  data  al  Monasterio  di  Lucedio,  ed  Audinico 
od  Odinico  (Oldenico).  Quantunque  nella  Notizia  non  si  dica 
espressamente  che  V  abbazia  di  Lucedio  veniva  regalata  alla 
Chiesa  Vercellese,  siccome  si  trova  detto  invece  in  modo  chiaro 
nel  diploma  Ottomano  ,  tuttavia  ciò  viene  presupposto  ;  poiché 
senza  di  questo  non  si  intenderebbe  neppure  come  vi  si  ricor- 
dasse il  dono  di  Quadradola  fatto  al  Monastero  di  Lucedio. 

Ciò  posto,  è  evidente  che  tutte  le  corti  ricordate  dal  diploma 
Ottomano  siccome  largite  da  Carlo  III,  appariscono  anche  nella 
Notizia ,  nella  quale  poi  si  registrano  alcune  località  omraesse  nel 
precetto  del  999.  E  anzitutto  la  Notizia  ricorda  la  Corte  regia, 
di  cui  peraltro  si  fa  parola  nel  diploma  di  Carlo  III  dell'anno  882. 
Vi  si  trovano  poi  parecchie  località  deficienti  e  al  diploma  del- 
r882  e  a  quello  del  999,  e  sono  ;  la  corte  Saìutioìa ,  la  corte 
Fetrorius^  la  corte  Cavalli,  e  la  corte  in   Colubiano. 

(1)  Il  eh.  cav.  Pietro  Vayr.\  {Diploma  di  Lodovico  Pio  e  Lotario,  Torino 
1890)  notò  che  nelle  edizioni  del  diploma  Ottoniano  si  hanno  su  questo  ponto 
alcune  differenze  di  lezione.  E  di  vero  il  Muratori  {ArU.  VI,  317)  legge  (kt- 
stellum  Vicinili,  e  dice  di  aver  tolto  la  sua  edizione  da  un  apografo;  ÌV- 
ghelli  (ed.  Coleti,  IV,  772)  omette  il  passo,  e  la  Stampa  legale  presso  il  Ter- 
raneo porta  Castellum  VictumuH.  Il  Terraneo,  com'  è  suo  costume,  riferisce  le 
adnotaiiones  fatte  a  questo  documento  da  mons.  Francesco  Agostino  Della 
Chiesa,  il  quale  leggeva  Castrum  Vitumuli,  Trascriveremo  più  avanti  la  nota 
del  Della  Chiesa  a  questo  nome. 
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Abbiamo  due  altri  diplomi  di  Ottone  III  in  favore  di  Leone 
vescovo  di  Vercelli.  Sono  ambedue  del  P  novembre  dell'anno 
1000  (1).  Nel  primo,  tra  i  luoghi  concessi  o  confermati,  com- 
parisce anche  il  monasterio  di  Lucedio  con  tutte  le  sue  perti- 
nenze ;  nel  secondo  si  ricorda  Formigliana,  e  si  conferma  la  corte 
Quadradula  al  monastero  di  S.  Michele  di  Lucedio.  Nel  rima- 
nente i  due  documenti  non  si  connettono  alla  tradizione  diplo- 
matica, alla  quale  appartengono  i  due  diplomi  noti  di  Carlo  III, 
882,  e  di  Ottone  III,   999. 

Quanto  abbiamo  detto  ci  permette  dunque  di  formarci  un 
concetto  più  compiuto  di  quanto  finora  fosse  possibile  intomo 
al  diploma  perduto  di  Carlo  III.  Ma  prima  di  ricercare  la  iden- 
tificazione di  alcuni  luoghi  minori  in  esso  ricordati,  è  necessario 
esaminare  un  punto,  la  cui  soluzione  sarebbe  indispensabile  per 
chi  volesse  discutere  suirautenticità  del  diploma   perduto. 

Il  Durandi  (2)  riteneva  falso  e  inventato  dal  vescovo  Leone 
il  perduto  diploma  di  Carlo  IH.  Che  di  tal  guisa  egli  la  pen< 
sasse,  risulta  infatti  dalle  parole  ch'egli  scrive  riguardo  alla  dona- 
zione dell'abbazia  di  Arena,  che  si  vuole  fatta  da  Carlo  1(1  alla 
chiesa  di  Vercelli.  Egli  scrive  cosi:  «Un'impostura  del  vescovo 
Leone  si  vuol  però  qui  avvertire,  ma  cosi  sciocca,  che  tradi  la 
sua  avidità,  il  quale  per  carpir  a  Ottone  III  anche  l'abazia  di 
Àrona  fondata  non  prima  del  979,  ha  supposto  che  Carlo  il  grosso 
l'avesse  di  già  incommendata  ai  vescovi  di  Vercelli.  1  monaci 
di  Arena  non  ttvrdarono  a  smentirla  e  in  nessuno  de'  successivi  di- 
plomi a  prò  della  Chiesa  di  Vercelli  mai  più  se  ne  fece  motto  » . 

Il  Durandi  forse  fu  troppo  sollecito  a  concludere,  poiché  la 
questione  sembra  molto  arruffata  e  complessa.  È  un  fatto  che 
i  posteriori  diplomi  riguardanti  Vercelli,  non  ripetono  Yk  conces- 
sione di  quell'abbazia;  ma  d'altronde  non  risulta  che  i  monaci 
abbiano  protestato  contro  il  diploma  Ottoniano.  Se  ciò  fosse  vero, 
potremmo  dedurne  la  falsità  del  diploma  di  Carlo  III  ;  ma  tutto 
si  riduce  ad  una  supposizione  del  Durandi.  E  ben  vero  che  i 
monaci  della  Novalesa  (3)  pretendevano  che  il  vescovo  Leone 
intendesse  di  usurpare  il  possesso  del  loro  monastero,  e  cessasse 
di  agognarlo  solo  quando  ne  fu  spaventato  da  una  visione;  ma 


.1)  Chart.  I,  338.  n.  197;  e  339-342,  n    198 

(2)  Alpi  Graie  e  Pennine,  Torino  1804,  p.  151. 

(3)  Chron.  Novalic,  in  MGH.,  Script.- VII,  118. 
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checché  sì  pensi  di  tutto  questo  ,  e  delle  intenzioni  di  Leone 
riguardo  alla  Novalesa,  ciò  ha  pochissima  relazione  colla  questione 
che  ora  ci  occupa.  Il  fatto  è  che  Torigine  dell'abbazia  di  Arona 
è  molto  oscura. 

Generalmente ,  e  anche  da  uomini  sommamente  competenti, 
si  opina  pur  oggidì,  die  l'abbazia  suddetta  sia  stata  fondata  nel 
979.  Un  valentissimo  filologo  e  filosofo,  e  che  nel  tempo  stesso 
è  pur  uno  dei  più  benemeriti  e  dotti  cultori  della  storia  locale  (l), 
non  molti  anni  or  sono ,  raccogliendo  le  opinioni  meglio  ac- 
colte dagli  studiosi,  diceva  che  certo  Adamo  detto  anche  Ami- 
zone  nel  963  formò  il  disegno  di  fondare  in  Arona  un  mona- 
stero di  Benedettini,  «  quel  monastero,  che,  a  quanto  pare,  ebbe 
il  suo  compimento  Tanno  979  ».  La  frase  a  quanto  pare  di- 
mostra che  chi  scriveva  coià,  non  credeva  di  dir  cosa  veramente 
assodata  e  sicura.  Le  fonti  sono  scarse  e  poco   chiare. 

Il  p.  Francescantonio  Zaccaria  (2)  pubblicò  e  discusse  i 
due  soli  documenti  che  si  riferiscono  a  tale  questione.  Il  primo 
è  una  epigrafe  metrica,  destinata  al  sepolcro  di  un  «  princeps 
Ada  »,  il  quale  combattè  valorosamente  sotto  le  mura  di  £oma. 
Egli  era  in  relazione  con  un  rex,  del  quale  ammansò  Tira  ;  tras- 
portò da  Perugia  i  corpi  dei  santi  Gratiniano  e  Filino,  e: 

€  Fecit  coenobium  sub  normae  tramite  dignum, 
Sufficiens  victum  fìratribus  esse  dedit  » 

L'iscrizione  non  esisteva  più  neanche  al  tempo  del  p.  Zaccaria, 
il  quale  la  pubblicò  da  alcune  trascrizioni. 

L'altro  documento  è  una  Notizia,  che  il  Zaccaria  rilevò  da 
un  ms.,  da  lui  riguardato  di  poco  posteriore  al  secolo  xiii,  ed  è 
una  diffusa  narrazione  delle  vicende  del  «  Comes  Amizo,  Statio- 
neusis  atque  Sepriensis  comitatuum  incola»,  il  quale  a  Roma 
diede  fuoco  al  portico  di  S.  Paolo,  per  il  qual  motivo  fu  col- 
pito da  malattia  al  braccio  e  alla  mano  destra.  Chiese  rimedio 
al  Cielo,  e  recatosi  a  Perugia,  mentre  imperava  Ottone  li,  do- 
mandò al  vescovo  di  quella  città  i  corpi  dei  martiri  Gratiniano 


(1)  Vincenzo  Db  Vit,  //  Lago  Maggiore,  Stresa  e  le  isole  Borromee  I,  1, 
(Prato,  1875}.  p.  280. 

(2)  De'  santi  martiri  Fedele,  Carpoforo,  Graiiniano  e  Ftlino^  Milano  1750, 
p.  84-6.  Nulla  di  nuovo  in  Ada  SS.,  Jun,  I,  23,  e  nel  Manipolus  florum  di 
Galvano  Fiamma,  in  Murat.  R,  L  S ,  XI,  608  G,  dove  ti  parla  dei  medeeimi 
santi  e  si  accenna  ai  medesimi  fatti* 
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e  Filino  ;  ma  questi  non  si  poterono  smuovere  prima  che  egli 
promettesse  di  portarli  nella  sua  patria,  «  ibique  coenobium,  quod 
incoeperat,  ad  honorem  eorum  aedificaturum  » .  Di  qui  a  poche 
linee  si  accenna  all'ara  regis  ,  che  Àmizone  mitigava.  E  può 
notarsi  che  la  parola  coenobium  e  la  voce  ira  regis  dipendono 
manifestamente  dalla  iscrizione,  tanto  più,  che,  specialmente  la 
frase  ira  regis  sta  qui  fuori  di  posto,  e  dà  poco  chiaro  signi- 
ficato, mentre  si  intende  benissimo  nell'iscrizione.  Narrasi  poscia 
nella  Notizia,  che  i  corpi  furono  finalmente  tolti  dal  luogo  dove 
stavano  ;  essi  riposavano  «  iuxta  Tyberim  fluvium  haud  procul  ab 
eadem  urbe  >  (Perugia).  Così  ebbe  luogo  il  trasporto  delle  sacre 
reliquie  ad  Arena.  Nel  corpo  del  documento  non  si  dice  che  ivi 
quel  conte  abbia  costruito  il  cenobio,  ma  di  ciò  si  fa  menzione  in  una 
postilla,  che  il  Zaccaria  riproduce  :  «  videlicet  ad  castrum,  quod 
Arona  dicitur,  in  quo  et  coenobium  in  honore  eorum  et  Salva- 
torìs  domini  construxit  iuxta  rìpam  laci  maioris  » .  La  Notizia 
finisce  poi  con  questa  datazione,  che  diede  molto  da  pensare  ai 
critici:  «  Àctum  anno  dominicae  incarnationis  dcccclxiii  ind.  vii, 
regni  vero  domini  secundi  Ottonis  xviii,  imperii  autem  eius  xii  » . 
A  ninno  sfuggi  che  le  due  date  non  si  corrispondevano,  mentre 
gli  anni  dell'impero  e  del  regno,  come  pure  l'indizione  richia- 
mano al  979,  quando  imperava  realmente  Ottone  II;  e  per  l'opposto 
nel  963  era  imperatore  Ottone  I.  Anzi  fu  per  questo  motivo  che 
si  suppose ,  che  l'anno  963  sia  qui  a  ricordare  l'incendio  del 
portico  di  S.  Pietro,  e  le  altre  indicazioni  cronologiche  segnino 
invece  Tanno  979,  nel  quale  il  proposito  del  milite  penitente 
ebbe  il  suo  efiEetto.  In  questo  senso  parla  il  Gialini  (1) ,  il 
quale  esamina  la  controversia  di  tutti  i  lati. 

Egli  non  si  preoccupa  affatto  della  vera  od  apparente  differenza 
di  nome,  Adam^  Amizo  (2),  che  c'è  tra  l'iscrizione  e  la  Notizia. 
Ma  trova  che  il  doppio  nome  non  deve  sorprendere,  mentre  si  può 


(1)  Mem,  stor.  di  Milano,  II,  370  sgg. 

(2)  GiULiNi  sotto  Tanno  969  riferisce  un  santo  di  un  diploma  perduto 
di  Ottone  I,  concesso  •  Arduino  inclyto  marchioni  et  Adam  et  Àmicho  et 
Mainfredo  et  Odoni,,..  »  e  suppone  che  qui  si  possa  intendere  Adam  Iqui]  et 
Amicho  (Àmito),  senza  escludere  (e  questo  può  essere  beu  controverso)  l'i- 
dentificazione di  costui  col  nostro  conte  di  Siprio.  Ma  si  può  prendere  la  cosa 
da  un  altro  punto  di  vista  e  riconoscere  che  alla  fine  la  differenza  tra  i  due 
nomi  può  essere  contestata  ;  pare  infatti  che  la  identità  dei  nomi  Adam  e 
Amizo  sia  stata  provata  da  F.  Savio,  Amichi  vescovi  di  Torino,  Tor.  1888,  p.  79- 

AtH  della  R.  Accademia  —  Voi  XXVI.  46 
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supporre  che  il  guerriero  si  chiamasse  Adam  qui  et  Amizo,  se- 
condo era  nel  costume  di  quei  tempi.  Crede  che  al  963  spettino 
Titósedio  di  Roma  e  Tincendio  del  portico  di  S.  Pietro,  e  al  979 
lerezione  del  monastero;  anzi  al  963  sostituisce  il  964,  forse 
perchè  trova  quest'ultima  data,  più  che  il  963,  in  consonanza 
colla  vera  storia  di  Roma.  A  spiegare  poi  come  siasi  introdotta 
nella  Notizia  una  confusione ,  anzi  un  amalgama  di  due  date , 
ricorre  alla  supposizione  di  un'alterazione  dovuta  al  copista,  ram- 
mentando che  il  ms. ,  a  giudizio  del  Zaccaria,  che  lo  vide  e  pub- 
blicò, non  era  anteriore  al  principio  del  xiv  secolo.  Ma  dubito 
forte  che  questa  spiegazione  valga  assai  poco,  giacché  Tanno  e 
le  altre  note  cronologiche  sono  fuse  insieme  perfettamente  bene, 
in  una  sola  formula,  che  è  poi  una  formula  notissima  e  ovvia  in 
tutti  i  diplomi  imperiali  e  reali. 

Di  passaggio  si  può  avvertire  che  la  sostituzione  dell'anno 
964  al  963,  proposta  dal  Giulini,  è  giustificata  soltanto  in  parte; 
giacché  Ottone  I  oppugnò  Roma  tanto  sul  cadere  del  963,  quanto 
nel  giugno  del  964.  Infatti  egli  si  presentò  sotto  le  mura  di 
Roma  al  principio  di  novembre  963,  invitato  da  quegli  ottimati, 
i  quali  avevano  occupato  il  «  sancti  Pauli  castellum  » ,  secondo  la 
frase  del  continuatore  di  Reginone;  e  il  23  giugno  964,  in  una 
nuova  spedizione  contro  Roma,  l'imperatore  costrinse  quella  città 
ad  assoggettarsegli,  prostrata  sia  dalle  macchine  guerresche  d^li 
assalitori,  sia  dalla  fame  (1). 

Ritornando  alla  Notizia  pubblicata  dal  p.  Zaccaria  ed  alle 
osservazioni  del  Giulini,  bisogna  riconoscere  che  non  può  am- 
mettersi alcuna  relazione  tra  il  testo  della  Notizia  e  la  data 
ad  esso  apposta.  Le  fonti  del  testo  sono  parecchie  ;  avvi  cioè  il 
nocciolo  fornito  dalla  iscrizione,  attorno  al  quale  si  aggira  una 
serie  di  fioriture  con  carattere  vago,  indeterminato,  leggendario. 
La  data  dipende  da  qualche  diploma,  malamente  trascritto;  e 
ad  essa  nulla  corrisponde  nella  iscrizione,  alla  quale  fa  difetto 
ogni  nota  cronologica.  Anche  nelle  parole  e  frasi  c'è  da  ridire; 
vedemmo  che  Adamo  conte,  è  detto  incola.  Questa  è  una  fra- 
seologia relativamente  moderna.  Anzi  un  tale  epiteto,  nel  poeto 
dove  si  trova,  guasta  tutto. 

I  documenti  che  dell'abbazia  di  Arena  si  conservano  nel- 
l'Archivio di  Stato  di  Torino,  e  che  furono  pubblicati  nel  1  tomo 


(i)  DùMMLm,  Otto  der  Grosse,  Leipzig  1876,  p,  348-0  e  963, 
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Chariarum,    non   giovano   molto  a  chiarire  queste  dubbiezze.  La 
più  antica  pergamena  di  quell'abbazia  non  parla  dell'abbazia  stessa, 
che  si  trova   per  la   prima  volta  menzionata  in   ima  commuta- 
zione stipulata  il  22  giugno  999  tra  Arnolfo  arcivescovo  di  Mi- 
lano e   «  Lanfredus  abba  monasterio  domini  Salvatori ,  quod  est 
fondatum  in  loco  et  fundo  Arena  insta  lacum  magiore  {var.  ma- 
yore) ,  ubi[que]  quiescunt  (var.  quiescit)  corporas  sanctorum  mar- 
tires  Felici  et    Gratiniani    [var.  Graciniani)   >  (1).    Qui    dunque 
il  monastero  ha  il  solo  nome  di  Monasterium  domini  Salvatori[s\, 
o  abbaila  d,  Salvaioris ,   siccome   vien    chiamato   verso  la  fine 
del  documento;  dei   santi    Filino  e  Graciniano  è   detto   soltanto 
che  i  loro  corpi  riposano  colà.  Procedendo  coi  tempi,  esso  si  chia- 
merà il  monastero  di  S.  Salvatore  e  dei  santi  Graciniano  e  Fi- 
lino (2).   In  appresso,   al  triplice   appellativo   (3)  verrà  accom- 
pagnandosi il  nome  tolto  dai  santi  Graciniano  e  Filino,  che  finirà 
per  prevalere  (4);  in  ultimo  poi  si  avrà  il  solo  nome  di  S.  Gra- 
ciniano (5).   Di  qui  si  può  arguire  che  il  primo    nome  deirab- 
bazia  sia  quello  di  S.  Salvatore,  e  che  solo  più  tardi  e  in  grazia 
della  venerazione  che  si  aveva  verso  i  corpi  dei  due  santi  mar- 
tiri suddetti,  siasi   venuto  a  rilento  modificando  e  poi   mutando 
il  nome  della  medesima.  Anzi  pare  che  tale  modificazione  sia  co- 
minciata soltanto  tra  la  fine  del  x  ed  il  principio  del  secolo  xi, 
mentre  il  documento  del  999  sembra  ne  mostri  i  primi    indizi. 
Nella  Notizia  edita  dal  p.  Zaccaria  è  già  detto  che  Amizo 
aveva  principiato  a  costruire  Tabbazia  di  Arena  prima  che  pen- 
sasse a  trasportarvi   da  Perugia  i  due   corpi  santi.    Questo   può 
dar  valore  all'ipotesi  ora  proposta,  che  cioè  l'abbazia  sia  ante- 
riore alla  traslazione  dei   due    santi.  E  può    essere    anche    an- 
teriore di  molto,    poiché   la    Notizia  non    bisogna    interpretarla 
troppo  alla  lettera  a  cagione  del  tempo  tardo  al  quale  eviden- 
temente appartiene  e  del  modo  con  cui  è  compilata.  Tutto  con- 
siderato, e  pensando  che  sarebbe  malagevole  supporre  che  Ottone  III 


(1)  Di  quMto  documento  (edito  in  Chart.  I,  328  sgg.,  n.  194^  esistono  dae 
copie  del  sec.  XIV.  Forse  si  leggerà:  ubi  regutescuni,  ecc. 

(2)  Atti  del  1011  e  1014  in  Chart.  I,  387,  n.  228,  e  I,  401,   n.  235. 

(3)  Documenti  del  1030  (Chart.  I,  487  sgg.,  n.  280),  1062  (I,  597-8,  n.353), 
1086  (I,  676,  n.  404). 

(4)  Dumenti  del  1028  (Chart.  I,  461,  n.271),  1044  (I,  559,  n,  328). 

(5)  Documenti  del  1061  (Chart.  I,  596,  n.  352),  1201   (ih.  1073,  n.  731), 
1202  (ib.  1075,  n.  733), 
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nel  999  trovasse  già  falsificato  un  diploma  di  Carlo  III  riguar- 
dante l'abbazia  di  Arona  ,  se  questa  fosse  stata  eretta  appena 
nel  979,  ne  consegue  che  si  debbano  interpretare  diversamente 
da  quanto,  a  primo  aspetto,  parrebbe,  i  due  versi  deiriscrizione 
di  Adam.  Potrà  credersi  cbe  T  epigrafista,  dicendo  che  Adamo 
fecit  coenohium  sotto  una  regola,  e  lo  arricchì  di  redditi,  allu- 
desse alla  ricostruzione  e  all'ingrandimento  del  monastero,  senza 
escludere  resistenza  di  una  più  antica  abbazia. 

Anche  sull'abbazia  di  Luceilio  ,  che  si  afferma  concessa  da 
Carlo  III  alla  Chiesa  Vercellese,  si  possono  sollevare  diflicoltà. 
Infatti  re  Berengario  I,  con  diploma  del  giorno  8  luglio  900  (1), 
dice  di  dare,  iradidimus,  a  s.  Eusebio  e  suoi  successori  il  mo- 
nastero di  s.  Michele  di  Lucedio.  Di  qui  può  desumersi  una 
difficoltà.  Ma  bisogna  riflettere  che  le  parole  adoperate  da  Be- 
rengario non  possono  dirsi  sufficienti  per  concluderne,  che  nei  tempi 
precedenti  Lucedio  non  dipendesse  dalla  Chiesa  di  Vercelli  ;  anzi 
sembra  provare  il  contrario  un  diploma  di  Ariperto  re  dei  Lon- 
gobardi, del  9  ottobre  707,  nel  quale  si  conferma  la  donazione 
che  di  detto  monastero  fece  al  vescovo  Vercellese  certo  Gauderis,  che 
lo  fondò  (2).  Quantunque  un  giudice  autorevolissimo,  com'è  il 
dott.  Antonio  Chroust  (3),  creda  che  il  diploma  di  re  Ariberto 
sia  per  io  meno  assai  interpolato ,  tuttavia  non  siamo  jier 
questo  autorizzati  a  negar  fede  alla  parte  essenziale  di  quel  do- 
cumento e  alla  donazione  di  Gauderis. 

Qualche  difficoltà  può  presentare  anche  la  curtis  Caballi  ri- 
cordata nella  notizia  Vercellese.  Che  quel  nome  indichi  Cavaglià, 
grossa  terra  tra  Salussola  e  Santhià,  sembra  risultare  da  un  di- 
ploma di  Corrado  II  (4),  e  fu  già  indicato  dal  eh.  Bruzza.  Ma,  come 
avverti  Ferdinando  Rondolino  (5),  da  un  diploma  del  1  novembre 
1000,  di  Ottone  III   (6),  si  vede   che  Cavaglià  apparteneva  al 


(1)  Dùmmler  29;  Chart.  I,  nr.  58,  dove  sta  inserto  nel  placito  tonato  a 
Pavia,  marzo  901,  alla  presenza  di  Berengario,  quando  si  confermò  il  contenato 
del  diploma  stesso. 

(2)  Chart   I,  13-5,  n.  7. 

(3)  Langohard,  Kfmigs-und  Hertogs^Urkunden^  Graz  1888,  p.  187. 

(4)  Chart.  I,  523. 

(5)  Cronistoria  di  Cavaglià,  Torino  1882,  p.  38-9. 

(6)  Chart.  I,  338.  nr  197,  Stumpf  1243.  Il  Rondolino  si  riferisce  al  1  Bitcione 
dell'Archivio  Civico  di  Vercelli  ;  quel  diploma  poi  ò  un  tutt'uno  col  diploma 
pubblicato,  come  si  conferma  confrontando  Caccianotti,  Summarium  monu- 
mani,  omnium  qxiae  in  tabul,  mwntc  Vercelli  contineniur^  Vere.  1868,  p-  4. 
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monastero  di  s.  Stefano  di  Vercelli,  che  lo  perdette  per  le  male 
arti  di  Ingone  vescovo  di  Vercelli.  11  testo  del  diploma  Otto- 
mano presuppone  che  il  monastero  di  san  Stefano  dipendesse 
dal  vescovo  Vercellese,  quantunque  non  si  dica  se  qui  si  parli 
dell'ordinaria  dipendenza  giurisdizionale,  o  di  una  vera  e  propria 
appartenenza.  Esso  vi  è  messo  tuttavia  alla  pari  col  monastero 
di  Lucedio,  che  Ottone  III  nel  diploma  del  999  confermò,  come 
appartenenza  diretta,  alla  Chiesa  di  Vercelli.  La  curtis  Caballi, 
che  è  una  cosa  sola  con  Cabaliaca,  è  riconosciuta  alla  Chiesa 
di  Vercelli  dal  diploma  di  Corrado  II. 

Un  nome  per  la  storia  assai  importante  ci  conservò  la  Notizia 
Vercellese,  dove  dice:  «  in  castello  Victiraolensi  ».  Colà  c'erano 
le  miniere  d'oro,  ricordate  da  Strabene,  da  Plinio  e  dall'Ano- 
nimo Ravennate  (1).  Tutti  sono  oramai  concordi  nel  riconoscere 
che  qui  si  faccia  allusione  alla  località  ora  detta  la  Bessa,  dove 
i  geologi  riconoscono  quelle  miniere  aurifere  ,  che  ci  sono  atte- 
state dalle  antiche  testimonianze  (2).  Il  eh.  cav.  Pietro  Vayra  (8) 
pubblicò  in  facsimile  il  prezioso  diploma,  11  luglio  826  (4), 
di  Lodovico  il  Pio  e  di  Lotario  in  .favore  del  conte  Bosone  , 
doye  ricorre  la  stessa  espressione  che  nella  nostra  Notizia;  ma 
colà,  per  alcune  lacerazioni  subite  dalla  pergamena,  manca  una 


(1)  Veggansi  i  passi  relativi  presso  il  Brazza,  p.  CXIV  e  CXVII. 

(2)  Bbuzza,  p.  CXVIII;  Rondolino,  Cron,  di  Cavaglià,  p.  32-4;  VaYra, 
Diploma  di  Lodovico  Pio  e  Lotario^  Torino  1890.  Nel  sec.  XVI l  Francesco 
Agostino  Dblla  Chiesa,  nelle  citate  Adnotationes  al  diploma  Ottoniano  del 
999,  manifesta  la  stessa  opinione ,  mentre  alla  parola  Castrum  Vitumùli  an- 
nota: «  fn  monte,  qui  Labessa  dicitur. . .  » 

(3)  Diploma  degli  imperatori  Lodovico  Pio  e  Lotario  di  donazione  al 
conte  Bosone^  Torino  1870.  In  questa  maniera  il  Vatra  ricondusse  le  ricerche 
sopra  il  pago  dei  Vittimoli  sopra  un  buon  terreno  ;  poiché  dopo  del  Bruzza, 
era  uscito  un  opuscolo  dell'  avv.  Antonio  Rusconi  —  erudito  del  resto  assai 
rispettabile  —  il  quale  aveva  confuso  ogni  cosa.  Il  Rusconi  (QVIctimoli  e  i 
Sessi  nel  Vercellese  e  nel  Novarese,  Novara  1877)  vuole  che  la  voce  Ittimoli 
non  designi  una  speciale  popolazione,  ma  il  mestiere  dello  scavare  il  metallo, 
e  per  provare  ciò  si  perde  in  vane  etimologie,  facendo  derivare  quel  nome 
da  UDa  parola  celtica  e  da  una  o  fenicia  o  basca.  Ammette  (p.  16)  poi  che  il 
Vico  degli  Ittimoli  sia  in  Santhià,  ma  vuole  che  altre  aurofodine,  quelle  della 
Bessa,  fossero  scavate  da  altri  ittimoli ^  cioè  da  altri  minatori.  Poco  dopo 
(p.  44)  pare  che  restringa  il  vocabolo  a  designare  i  minatori  delle  cave  auree 
della  Bessa. 

(4)  Mùhlbacher  805. 
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parte  del  nome  (1).  Il  Vayra  ebbe  il  merito  di  riconoscere  di 
che  si  trattava.  Ed  ora  la  nostra  Notizia  non  solamente  con- 
ferma Topinione  deiresimio  paleografo,  ma  ci  dà  il  modo  di  re- 
stituire per  intero  in  questo  luogo  il  testo  del  diploma  (2),  che 
risulta  nella  maniera  seguente  :  «  concessimus  fideli  nostro  bosoni 
comitì  ad  proprium  quasdam  res  proprietatìs  nostrae  Quae  soni 
in  Langobardia  in  pago  [ui]  ctìmolen  [si]  quod  pertinet  ad  comi* 
tatum  uercellensem  idest  in  uilla  quae  dicitur  bugella  —  >. 

Quanto  agli  altri  nomi  ricordati  dalla  Notizia,  Salutiola  è 
Saluzzola ,  grossa  terra  suU'  Elvo  (3) ,  Petrortum ,  Proh  (4) , 
Colubiano,  Collobiano  a  poca  distanza  da  Vercelli,  al  confluente 
del  Cervo  coU'Elvo.  La  chiesa  di  S.  Salvatore  oltre  il  Po,  poW 
probabilmente  identificarsi  coli'  attuale  villaggio  di  S.  Salva- 
tore (5),  che  trovasi  appunto  sulla  destra  del  Po,  a  non  grande 
lontananza  da  Occimiano. 

Intorno  a  Cattava  ed  Andini cum  debbo  alcune  utili  no- 
tizie all'egregio  aw.  Federico  Marocchino,  bibliotecario  civico  di 
Vercelli.  «  La  corta  Canava  —  egli  mi  scrisse  in  data  di  Ver- 
celli, 27  marzo  1891  —  donata  nel  901  alla  Chiesa  Vercellese 
dall'imperatore  Ludovico,  era  una  terra  situata  presso  Kivarotta, 
già  spettante  al  territorio  di  Salassa  > .  «  L'Audinicum  è  l'attuale 
comune  di  Oldenico,  posto  a  destra  del  fiume  Sesia  superior- 
mente a  Quinto  Vercellese  ». 


(1)  Il  Muratori  {Ant,  fi,  V,  553-4)  aveva  lasciato  ana  lacuna,  traacurando 
le  lettere  che  nella  pergamena  rimangono  di  quel  nome. 

(2)  Debbo  in  parte  questa  osservazione  al  dottor  F.  Patetta. 

(3)  DuRANDi,  Aìpi  Ovaie,  p.  113;   Bruzza,  p.  LXXXIII. 

(4;  A.  Ceruti,  Statuto  Novariae,  p.  284  (per  gentile  comunicazione  del 
sac.  Carlo  Fusi). 

(5)  Cfr.  Gasalis,  Dizionario,  XVIII,  756. 
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Ara  votiva   scoperta   a   Demonte; 
NoU  del  Socio  BRMANNO  FERRERÒ 


L*  amico  conte  Alessandro  Bandi  di  Yesme  mi  comunicò  il 
calco  deiriscrizione,  e  poscia  mi^ottenne  dal  cortese  proprietario 
una  riproduzione  fotografica  di  un'ara  votÌTa  scoperta  nel  1886 
a  Demonte  (Cuneo).  Il  luogo,  ove  fu  troyato  questo  monumento, 
ora  custodito  dal  conte  Giacinto  Borelli,  chiamasi  Bialpo,  ed  è 
a  levante  dell'abitato  di  Demonte,  a  poca  distanza  da  questo  e 
a'  piedi  di  una  collina^^sulla  sponda  sinistra  della  Stura.  In  questo 
luogo  si  dissotterrarono  pure  urne  antiche. 

L'ara  di  marmo,  sormontata  da  volute,  fra  cui  sorge  il  foculo, 
è  alta  m.  0,90,  larga  0,40,  profonda  0,25.  Nei  fianchi  è  scolpita 
una  figura  virile  presso  un  cavallo  e  nella  faccia  anteriore  l'i* 
scrizione  con  lettere  dell'altezza  media  di  0,035  (tav.  XII). 

l • crispivs 
avcvsti  n  vs 
dvmvir  •  diis 
rvbacascoeT 
robeoni-votvm 

SL-LM 

L.  Crispius  Augustinus  du(u)mvir  dtis  Bubacasco  et  Ro- 
beoni  votum  s(olvit)  l{aetus)  l(ibens)  m(erito). 

Trovasi  Demonte  nel  territorio  dell'antica  città  di  Pedo,  che 
esisteva  nel  luogo  dell'odierno  Borgo  San  Dalmazzo  (1).  All'or- 


(1)  Darandi,  Delle  amiche  ciuà  di  Pedona,  Caburro^  ecc.,  Torino,  1769, 
pag.  41^57.  Il  nome  antico  ò  Pedo,  non  Pedona, 
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dinamento  municipale  di  Fedone  sinora  si  riferivano  soltanto  due 
epigrafi:  una,  parimente  di  Demonte,  ove  occorre  un  decurione  (1), 
ed  una  di  Caraglio,  nella  quale  era  il  nome,  ora  perito,  di  un 
curatore  di  questa  città  (2).  La  nuova  ara  fu  posta  da  un  duum- 
viro, il  cui  gentilizio,  non  troppo  frequente,  è  conosciuto,  nella 
nostra  regione,  a  Susa  (3)  ed  a  Vercelli  (4).  Neppure  comune 
è  il  cognome  di  questo  magistrato;  notisi  che  quello,  anche  raro, 
di  cui  esso  è  diminutivo,  si  è  letto  altresì  in  una  lapide  di  De- 
monte (5).  Il  nostro  duumviro  tace  il  nome  della  tribù;  ma  l'an- 
zidetta epigrafe  del  decurione,  un'altra  scoperta  nel  medesimo 
luogo,  di  un  veteranus  Augusti  (6)  ed  una  urbana  di  un  pre- 
toriano, oriundo  di  Pedone  (7),  insegnano  che  questo  municipio 
fu  ascritto  alla  tribù  Quirina. 

L'epigrafia  di  Demonte,  purgata  dalle  finzioni  del  Meyra* 
nesio  (8),  sale,  col  monumento  pubblicato,  a  sette  titoli,  di  cui 
quattro  tuttora  esistenti  (9).  Già  due  di  essi  ci  avevano  fatto 
conoscere  il  dio  indigeno  Leucimalaco,  chiamato  una  volta  con 
questo  solo  nome  ed  un'altra  identificato  col  Marte  romano  (10). 
Parimente  nuovi  riescono  i  dei  Rubacasco  e  Robeone,  il  cui  culto, 
come  quello  di  Leucimalaco  e  delle  Matrone  (11),  sopravvisse  in 
quei  luoghi  all'introduzione  della  reUgione  romana,  alla  quale  spet- 


(i)  C.  /.  L.,  V,  n.  7862  a, 

(2)  Ibid.,  D.  7836. 

(3)  Ibid.,  D.  7283. 

(4)  C.  /.  L.,  VI,  D.  2382  b, 

(5)  lA]ufUliu[s']  Augustus  (C.  7.  L.,  V,  n.  7862). 

(6)  C.  /.  Z..  V,  n.  7861. 

(7)  a  I.  L.,  VI,  D.  2753. 

(8)  Quasi  tutte,  pur  troppo,  accolte  dal  Durandi  {Pedona ,  pag.  7,  45.  71  ; 
Piem.  Cisp.^  p.  149,  cf.  p.  107).  Le  iscrizioni  false  di  Demonte  sono  nelle 
spurie  del  C.  L  L.,  V,  ai  numeri  920,  935,  967,  976,  980,  984,  987,  991.  997. 

(9)  Sono  a  Demonte  le  lapidi  n.  7860,  7802,  786*2  a,  le  due  prime  nella 
casa  del  conte  Borelli;  l'ultima  in  casa  Boeris.  Fu  trasportata,  nel  secolo 
passato,  nel  museo  di  Torino  Tara  n.  7861. 

(10)  ai.L,  V,  n.  7862,  7862  a  (Deo  Marti  Leucimalaco),  Può  forse  essere 
un  avanzo  di  un  titolo  sacro  a  questo  nume  il  frammento  di  Borgo  San  Dal- 
mazzo,  n.  7858. 

(11)  Ibid.,  n.  7848,  7849,  7860,  7861. 
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tane  monamenti  dedicati  a  Giove,  a  Nettuno,  alla  Vittoria  (1). 
n  suffisso -a5c  palesa  nel  primo  l'origine  ligure;  aiiche  la  radice 
s'incontra  in  altri  nomi  della  stessa  origine.  Un  saltus  Ruba- 
caustos  ed  un  saltus  sive  fundus  Rubacotius  sono  in  fatti  men- 
zionati nella  tavola  alimentaria  di  Veleia  (2). 

Che  niun'altra  memoria  si  conosca  di  queste  due  divinità,  posso 
affermare  con  l'autorità  di  un  dotto,  in  grado  di  dare  su  ciò  la  più 
esatta  informazione.  Interrogai,  a  proposito  di  questi  nomi,  Tamico 
dottore  Alfredo  Holder,  bibliotecario  granducale  a  Carlsruhe,  che 
per  molti  anni  ha  lavorato  a  raccogliere  il  tesoro  dell'antico  celtico, 
in  un'opera,  di  cui  or  ora  è  uscito  alla  luce  il  primo  fascicolo  (3). 
E  dacché  m'è  occorso  di  menzionare  il  principio  della  pubblica- 
zione di  quest*opera  mi  pare  non  inopportuno  notarne  il  valore 
grandissimo,  non  solo  per  i  linguisti,  ma  per  tutti  coloro,  che 
studiano  la  geografia,  la  storia  antica,  l'epigrafia,  la  mitologia  dei 
paesi  fra  l'Atlantico  e  le  contrade  renane  e  danubiane,  fra  l'ar- 
cipelago britannico  e  la  penisola  iberica  e  la  superiore  Italia;  vasto 
impero  un  dì  dell'idioma  celtico,  perduto,  salvo  scarsa  parte  del- 
l'occidente, per  la  vittoria  del  latino  e  del  germanico,  non  senza 
però  che  suoni  e  vocaboli  della  scomparsa  favella  non  siano  persistiti 
„i^ei  moderni  parlari. 

Tutti  i  vocaboli  celtici,  che  gli  scrittori,  i  glossarii,  gl'itinerarii, 
le  iscrizioni,  le  monete  hanno  conservato  sino  alla  metà  del  se- 
colo vili,  furono  registrati  dall'autore,  che  sotto  ogni  voce  dispose  i 
documenti,  che  la  concernono,  in  ordine  cronologico,  tenendo  per 
quelli,  fomiti  dalle  iscrizioni  e  dalle  monete,  anche  Tordine  dei 
luoghi,  in  cui  avvennero  le  scoperte.  Un  lavoro  sì  fatto  non  può 
essere  condotto  se  non  con  lezioni  di  scrittori  e  di  epigrafi  asso- 
lutamente accertate.  Il  dottore  Holder  non  solamente  si  valse  delle 
edizioni  migliori,  ma  sovente  verificò  egli  stesso  i  testi  sui  codici 


(1)  a  I.  L.,  V,  n.  7850,  7860,  8761. 

(2)  a  I.  L,.   XI,  1147,  II,  6,  9. 

(,3)  AU'CeUischer  Sprackschau,  Leipzig,  B.  G.  Teubner* 
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e  sui  marmi.  Quale  crìtico  valente  egli  sia  è  mostrato  dalle  sue 
ottime  edizioni  di  Erodoto,  Cesare,  Orazio,  Festo  Avìeno,  della 
legge  salica  e  delle  glosse  malbergiane  di  questa,  del  poema  anglo- 
sassone di  Beowulf,  di  Beda,  di  Sassone  Grammatico  e  di  altre 
opere  della  letteratura  classica  e  germanica.  La  laboriosità  del- 
THolder  ci  assicura  che  non  sarà  prolungato  lo  spazio  di  cinque 
anni,  annunciato  per  la  pubblicazione  di  questo  vocabolario  me- 
ritevole del  pia  largo  encomio  per  la  fatica  costata  al  diligen- 
tissimo  autore,  per  il  criterio,  con  cui  si  palesa  distribuito,  e  per 
la  molteplice  sua  importanza. 


L* Accademico  Segretario 
Gaspare  Oorresio. 
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DONI 

FATTI 

ALLA  REALE  ACCADEMIA  DELLE  SCIENZE 

UlTORIl!li# 

B 

OPERE  ACQUISTATE  PER  LA  SUA  BIBLIOTECA 
Dal  12  al  26  Aprile  1801 

Classe  di  Scienze  Fisiehe,  MatMiatiehe  e  Natnrali 


NB.  Le  pubblicazioni  notate  con  un  asterisco  si  hanno  in  cambio; 
quelle  notate  con  due  asterischi  si  comprano;  quelle  senza  asterisco  si  ricevono  in  dono 


*  Traosactions  of  the  R.  Society  of  Soath  Australia;  voi.  Xili,  part  9.  Ade-  R.SocieU 

laide,  1890;  in-8».  deil'Ausir.  mwid. 

'             '  (Adelaide). 

*  Rulletin  des  séances  de  la  Société  belge  de  Microscopìe;  t*  XVII,  n.   5.  Società  belga 

Bruxelles,  1891  ;  in-8«.  <«i  Microjcopia 

'  (Bruttelle). 

*  Anales  de  la  Sociedad  cientìfica  Argentina  ;  t.  XXXI,  entrega  3.  Buenos  soo  scieotifìca 

AyreS,  1891  ;   in-8»*  ,     Argentina 

(Bueno«  Ayre«). 

A  Catalogue  of  the  Mantadea,  with  descrìptions  of  new  genera  and  species,  Museo  indiano 

and  an  enumeration  of  the  specimens,  in  the  collection  of  the  Indian  di  Caicatm. 
Museum  Calcutta  ;  by  J.  Wood-Mason:  n.  %  pp.  49-66,  with  plf.  I  and 
li,  and  one  Woodcut.  Calcutta,  1891;  in-8<>. 

*  Bulletin  internationài  de  TAcadémie  des  Sciences  de  Cracovie:  Comptes  Accad.  delie  sc. 

rendus  des  séances  de  Tannée  1891  ;  Mars.  Cracovie,  1891  ;  in-8o.  di  Cracovia. 

*  Transactions  of  the  Scottish  Society  of  Arts  ;  voi.  XII,  part  4.   Edinburgh,  r.  soc.  seoneM 

1891  :  in-8».  delle  Ani 

(Edlmbotgo). 
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Ateneo  Ligure     *  Ateneo  Ligure.  —  Rassegna  mensile  della  Società  di  Lettore  e  Conversa- 
(Gcuora).  ^ioni  Scientifiche  di  Genova;  anno  XIV,  Gennaio-Marxo  1891.    Genova, 

in-8". 

j.  y.  CtRut      ♦  Zoologischer  Anzeiger  herausg.  von  J.  Victor  Caeds  in  Leipzig,  etc  ;  XIV 
(Lip.-.«).  Jahrgang,  n.  360-361.  Leipzig,  1891  ;  in  8". 

B.  ittiuiio       ♦  proceedings  of  the  B.  Institution  of  Great  Britain:  voi.  XIII,  part  I,  n.84. 
""I^ÌT"'  London,  .891;  in-8«. 

Iti.  —  List  of  the  Members,  Offìcers  and  Prof.,  etc,  and  Lists  of  lectares  and 

donations  in  1889.  London,  1890  ;  1  fase.  in-8o. 

R.  soc. atirooom.  »  Monthly  Nolicos  of  the  R.  astronomica!  Society  of  London;  voi.  LI,  n.  5. 
di  Londra.  London,  1891  ;  in-8«. 

Londra.         British  Potrography  ;  with  special  reference  lo  the  igneous  rocks  :  by  J.  J. 
*    *  Harris  Tball.  London,  1888;  1  voi.  in-4". 

d^Ma^LdlSil?     Transactions  of   the  Manchester  geoiogical  Society,  eie;  voi.  XXI.  part  6 
Manchester,  1891  ;  in-8». 


n.  o««.  di  Brera  *  R.  Ossorvatorio  astronomico  di  Brera  in  Milano.  —  Osservazioni  meteoro- 
logiche eseguite  nell'anno   1890  co 
PiNL  Milano,  1891  ;  1  fase,  in-8''  gr 


m  Milano.  logiche  esoguito  nell'anno   1890  col   riassunto  solle   medesime   da  E. 


Società  Reale  *  Rendiconto  delFAccademia  delle  Scienze  fisiche  e  matematiche  (Sez.  della 

di  Napoli.  Società  Reale  di  Napoli);  serie  2«,  voi.  V,  fase   2  e  3.  Napoli.  1890  ; 
in-4o. 

La  Diretiooe  ♦  xhe  Journal  of  comparative  Medicine  and  velerinary  Archives ,  edited  by 

(Nuova-York).  ^   ^    CoNKLiN;  vol.  XII,  n.  4.  Now  York,  1891  ;  in  8». 

Osservatorio  ♦  Revìsta  do  Observatorio.  —  Publicacao  mensal  do  Ohservatorio  do  Rio  de 

di  Rio  Janeiro.  Janeiro;  anno  VI,  n.  9.  Rio  de  Janeiro.  1891;  in-4». 

B.  Accademia  *  Memorie  della  R.  Accademia  dei  Lincei,  Classe  di   Scienze  fisiche,  male- 

dei  Lincei  maliche  e  naturali;  serie  i*,  voi.  V.  Roma,  1888;  in  4". 

(Roma).  '                    *                                             ' 

Società  Bolleltino  della  Società  generale  dei  Viticoltori  italiani;  anno  VI,  n.  7.  Roma, 

Società  Memoria   della  Società  degli  Spettroscopisti  italiani,  ecc.;  voi.  XX,  disp.  9 

degli  Spetlr.  lui.  ^              jgg,      i„.4o. 

(Roma).  '               ' 

Osservatorio  *  Magnetischo  Beohachlungen  des  Tifliser  physikalischen  Observatoriums  im 


4ì  TiOis. 


Jahre  1888-1889,  und  1889.  Tiflis,  1890;  9  voi,  in-8«. 
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*  Annali  della   R.   Accademia  d^Agricoltura  di  Torino;  voi.  XXXIII.  1890. 

Torino,  1891;  in-8«. 

*  Giornale  della  R.   Accademia  di  Medicina  di   Torino,  ecc.;  anno   LIV 

n.  1-8.  Torino,  1891  ;  in-8". 

Città  di  Torino  —  Biblioteca  civica:  Bollettino  annaaloj  anno  1890  Torino, 
1891;  1  fase,  in-8''  gr. 

Società  anonima  Canavese  per  la  strada  ferrata  Torino -Ciriè-Lanzo:  capitale 
sociale  L.  9,300,000  versato;  Sede  in  Torino  -  Assemblea  generale  or- 
dinaria de' 31  marzo  1891.  Torino,  1891  ;  1  fase,  in  8*. 

*  Bollettino  mensuale  della  Società  meteorologica  Italiana,  ecc  ;  serie  9*, 

voi.  XI,  n.  3.  Torino,  1891  ;  in-4*». 

Prof.  Giovanni  Luvini  —  Nuova  forma  di  dinamo,  alla  quale  Fautore  ha  dato 
il  nome  di  Metergo  Torino,  1891  ;  1  fase.  in-8^. 

Brani  di  Kimintologia  Tergestina,  per  Michele  Stossich,  Prof,  in  Trieste , 
serie  l'-7*  (Estr.  dal  Bollettino  della  Società  tidriatica  di  Scienze  natu- 
rali in  TnetU;  voi.  VUl-Xll,  1883-90)}  7  fase.  in-8". 

—  Elminti  Veneti  raccolti  dal  Dott.  Conte  Alessandro  Db  Ninni  e  descritti 
da  Michele  Stossich,  Prof,  in  Trieste.  Trieste,  1890;  1  fase.  in-8°. 


R.  Accademit 

d'Agricoltura 

di  Torino. 

R.  Acc  di  Medie, 
di  Torino. 


Municipio 
di  Toriuo. 


SocieU    anonima 
Canavesana 
in  Torino. 


Soc.  Hcleor.  iul. 
(Torino). 


L'Autore. 


L'A. 


Id. 


Classe  di  Scienze  Morali,  Storiche  e  Filologiche 

Dal  18  Aprile  al  3  Maggio  1801 


Donatori 

*  Proceedings  of  the  R.  Society  of  London;  voi.  XLIX,  n.  998.  London,  1891  ;  r.  socieU 

in •8^.  ^^  Londra. 

*  Boletin  de  la  R.  Acadeniia  de  la  Uistoria;  t.  XVIII,  cnaderno  4.  Madrid,  Beale  Accademia 

1891;  in-8*».  dJ  storia 

'  (Madrid). 

*  Società  Reale  di  Napoli  —  Rendiconto  delle  tornate  e  dei  lavori  delPAc-  SocieUi  Reale 

cademia  di  Scienze  morah  e  politiche*   anno  XXIX,  [gennaio-dicemhre  **'  Napoli. 
1890.  Napoli,  1891;  1  fase.  in-8o. 

*-  Annuario  della  Società  R.  di  >apoli    1891.  Napoli,  1891  ;  1  fase,  in-8^  ^ 


Digitized  by 


Google 


Ministero 

d^lle  FinanM 

(Roma). 

Id. 


MlnltUro  d'Agr. 

Ind    o  Comm., 

(Roma). 

BiblioU  oasioDtla 
di  Roma. 


Aecad.  di  Conf. 

tlorìeo«giaridiebe 

(Roma). 
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Bollettino  di  Legislazione  e  Statistica  doganale  e  commerciale  ;  anno  VOI, 
marzo-aprile,  1891;  fase.  t.  Roma,  1891;  in-8o  gr. 

Statistica  del  commercio  speciale  di  importazione  dal  i^  gennaio  al  31  marzo 
1891.  Roma,  1891  ;  1  fase.  in-8o  gr. 

Bollettino  di  Notizie  sul  Credito  e  la  Previdenza;  anno  IX,  n.  S.  Roma,  1891  ; 
in-8'  gr. 

Biblioteca  nazionale  centrale  Vittorio  Emanuele  in  Roma  —  Bolletthio 
delle  opere  moderne  straniere  acquistate  dalle  Biblioteche  pubbliche  go- 
vernalive  del  Regoo  d'Ilalia  ;  voi.  V|,  n.  3.  Roma,   1891;  in-8<>  gr. 

*  Studi  e  Documenti  di  Storia  e  Diritto;  Pubblicazione  periodica  deirAcca- 
demia  di  Conferenze  storico-giuridiche;  anno  XU,  fase.  1.  Roma,  l891  ; 
in-40. 


Vaneiìa. 


L*Aatrico. 
L*A. 


L'A. 


Id. 


I  diarii  di  Marino  Sanuto;  t.  XXXI,  fase.  147.  Venezia,  1891  ;  in-4<>. 

Carlotta  Febbari  da  Lodi  ~  Rime  scelte.  Bologna,  1891;  1  voi.  in-8^  pice. 

Diritto  sociale;  Tentativo  in  bozza  delPAvv.  Pietro  Pellegrini.  Borgo  a 
Mozzano,  1891;  1  voi.  in-8«. 

The  Roots  of  the  Sanskrits  Language;  by  W.  D.  Whitnby  (Extr.  from 
Transactions  of  American  Philological  AtsociaUon,  1885);  1  fase.  io-8*. 

—  On  the  seeond  voi.  of  Eggeling's  Translation  of  Qatapatha-Bràhmana,  by 
Prof.  W.  D.  Whitney  {American  Orientai  Sociely's  Proceeding,  Oct.  1888]; 
1  fase,  in-8^ 


Id.  —  Bobtiingk's  Upanishads  ;  by  W.  D.  Whitney  (Reprinted  from  American 

Journal  of  Philology,  voi   XI,  n.  4);  1  fase.  in-8®. 

Id.  -  Translation  of  the  Ratha-Upanishad  ;  by  W.  D.  Whitney  (Extr.  from  the 

TransacUons  of  the  American  Philological  Ass.,  voi.  XXI);  1  fase.  in-8*. 

Id.  ~  On  B5htlingk'8  Upanishads;  by  Prof.  W.  D.  Whitney  (^merie.  OrieniaL 

Soc.  ProceedingSf  Oct.  1890]  ;  1  fase.  in-«». 


I  orino.  —  Stamperia  Reale  della  Dilla  G.  B.  I*ara?ia  e  C. 
681  (50  C  8)  8  fu-Sl. 
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CLASSE 

01 

SCIENZE    FISICHE,   MATEMATICHE   E   NATURALI 


Adananza  del  31  Maggio  1891. 

PRESIDENZA   DEL   SOCIO    COMM.    PROF.    MICHELE    LESSONA 
PRESIDENTE 


Sono  presenti  i  Soci:  Salvadori,  Bruno,  Berruti,  Per- 
RARis,  Naccari,  Mosso,  Girelli,  Giacomini,  Camerano,  Segre, 
Peano  e  Basso  Segretario. 

Vien  letto  l'atto  verbale  dell 'adunanza  precedente  che  è  ap- 
provato. Il  Segretario  presenta  airAccademia ,  a  nome  dell'Au- 
tore  Prof.  Giovanni  Capellini,  Socio  corrispondente,  una  mono- 
grafia intitolata  :  «  Zofioidi  fossili  e  il  rostro  di  Dioplodonte 
della  Farnesina  presso  Roma  *. 

Il  Socio  Salvadori  legge  un  suo  lavoro  intitolato  :  «  Ag~ 
giunte  alla  Ornitologia  della  Papuasia  e  delle  Molucche  », 
il  quale  costituisce  l'ultima  parte  del  suo  studio  su  tale  argo- 
mento, essendo  già  le  altre  parti  state  precedentemente  pubbli- 
cate nei  volumi  delle  Memorie  accademiche. 

Il  Socio  Girelli  dà  lettura  di  un  suo  lavoro  eseguito  in 
collaborazione  col  Dott.  Saverio  Belli,  e  intitolato  «  Rivista 
delle  specie  di  Trifolium  italiane  comparate  con  quelle  del 
resto  d' Europa  e  delle  regioni  circummediterranee^  della  Se- 
zione Mystilus    Prbsl  ». 

I  due  menzionati  lavori  dei  Soci  Salvadori  e  Girelli  ven- 
gono dalla  Classe,  con  votazioni  unanimi,  approvati  per  l'in- 
serzione nei  volumi  delle  Memorie. 

II  Socio  Naccari  presenta  la  parte  III  dello  studio  che  il  Pro- 
fessore Angelo  Battelli  dell'Università  di  Cagliari  prosegue  sulle 

Atti  della  R,  Accademia  —  Voi    XXVI,  49 
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proprietà  termiche  dei  vapori.  L'attuale  monografia  ha  per  og- 
getto l'esame  del  vapore  dì  solfuro  di  carbouìo  rispetto  alle  leggi 
di  Boyle  e  di  Oay-Lussac. 

Il  Socio  GiBELLi  presenta  una  Memoria  dei  Dottori  0.  Mat- 
TiROLo  e  L.  BuscALiONi,  la  quale  contiene:  «  Ricerche  anatomo- 
fisiologiche  sul  tegumento  seminale  delle  Papilionacee^  e  preci" 
samente  tratta  dall'anatomia  della  membrana  di  rivestimento^ 
delle  cellule  Malpighiane^  delle  cellule  a  colonna,  dello  strato 
profondo,  e  di  alcuni  organi  scoperti  dagli  autori  nell'area  del 
funicolo  {tubercoli  gemini  e  chilario)  ». 

Cosi  il  lavoro  del  Prof.  Battelli,  come  quello  dei  Dottori 
Mattirolo  e  Buscalioni  ,  sarebbero  destinati  ai  volumi  delle 
Memorie.  Perciò  il  Presidente  nomina  apposite  Commissioni  in- 
caricate di  esaminarli  e  riferirne  in  seguito  alla  Classe. 

n  Socio  Naccari  presenta  per  l'inserzione  negli  Atti  e  legge 
una  Nota  del  Dott.  G.  B.  Rizzo,  Assistente  all'Osservatorio  della 
E.  Università  di  Torino,  col  titolo:  «  Di  un  notevole  tipo  iso- 
barico  subalpino  ». 

Questo  lavoro  del  Dott.  Rizzo  porge  occasione  al  Socio  Bbb- 
ruti  di  fare  alcune  osservazioni  intorno  ai  moti  ciclonici  del- 
l'atmosfera  ed  alla  influenza  di  questi  sulle  condizioni  meteo- 
rologiche  della  nostra  regione.  Tali  osservazioni  vengono  dallo 
stesso  Socio  Berruti  riassunte  in  uno  scritto  da  pubblicarsi  negli 
Atti. 

Infine  il  Socio  Basso  presenta  pure  per  l'inserzione  negli  Atti, 
per  incarico  del  Socio  D'Ovidio  assente  per  ragioni  d'uflScio,  uno 
studio  del  Dott.  Federico  Amodeo,  Prof,  nel  R  Istituto  tecnico 
di  Torino,  intitolato:  «  Quali  possono  essere  i  postulati  fon- 
damentali della  Geometria  proiettiva  di  uno  S^. 
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LETTURE 


Di  un  notevole  tipo  isobarico  subalpino; 

Nota  del  Doti.  G.  B.  RIZZO 
Aiaiitente  aUH)«erT»torio  delU  B.  Unirtraità  in  Torino 


Per  molti  anni  la  Meteorologia  ebbe  solo  per  oggetto  di  rac- 
cogliere un  gran  numero  d*08servazioni  intorno  alla  temperatura, 
alla  pressione  atmosferica  e  agli  altri  elementi  del  tempo  in  ciascun 
paese  e  per  un  lungo  periodo  di  anni,  collo  scopo  di  determinare 
il  clima  delle  diverse  regioni  ed  anche  per  vedere  se  veramente 
nel  regolare  avvicendarsi  delle  stagioni,  alcuni  fenomeni,  che  sem- 
brano maggiormente  degni  di  nota,  come  i  freddi  eccessivi  e,  in 
generale,  le  grandi  variazioni  nella  temperatura  e  nel  regime  delle 
piogge,  si  succedano  con  una  certa  legge,  o  abbiano  qualche 
relazione  col  moto  degli  astri.  Non  si  giunse  sinora  a  trovare 
alcuna  relazione  fra  le  vicende  del  tempo  ed  i  movimenti  degli 
astri,  né  si  potè  scoprire  alcun  periodo  (oltre  a  quelli  determi- 
nati dai  moti  della  terra),  il  quale  regoli  il  succedersi  dei  più 
notevoli  fenomeni  atmosferici;  ma  le  osservazioni  meteorologiche 
diligentemente  raccolte  in  un  paese  per  lunghi  anni,  combinate 
opportunamente  fra  di  loro  e  calcolate  coi  metodi  suggeriti  dal- 
TAnalisi  Matematica,  mostrano  quale  è  il  clima  e  forniscono  delle 
indicazioni  che  sono  preziosissime  per  Tigiene  e  Tagricoltura. 

Essendosi  poi  considerevolmente  accresciuto  il  numero  degli 
Osservatori,  e  rese  più  facili  e  pronte  le  comunicazioni  fra  una 
regione  e  Taltra,  si  può  conoscere  quali  siano,  in  un  determinato 
istante,  le  condizioni  generali  dell'atmosfera  sopra  una  gran  parte 
della  superficie  terrestre,  e  sapendo  quali  variazioni  del  tempo 
sogliono  accompagnare  una  determinata  distribuzione  della  tem- 
peratura della  pressione  e  della  umidità  atmosferica,  ossia  un 
determinato  tipo  isobarico,  si  può  trame  un  presagio  per  il  tempo 
di  qualche  giorno  appresso. 

Ed  ora  si  apre  un  nuovo  campo  agli  studi  meteorici;  col 
pro^dire  delle  scienze   fisiche    si   incominciarono   a   studiare   i 
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fenomeni  atmosferici  direttamente  e  non  soltanto  sulle  medie  pa- 
zientemente calcolate;  uomini  illustri  nelle  scienze  sperimentali 
si  sono  dedicati  air  osservazione  di  ciascun  fenomeno  in  se  stesso 
ricercandone  le  cause  e  studiandone  le  molteplici  manifestazioni, 
coll'aiuto  della  Meccanica  e  della  Fis-ica;  e  la  Meteorologia,  che 
era  prima  una  statistica  con  tutti  i  suoi  dati  importanti,  ma 
privi  di  legame  e  senza  una  spiegazione  rigorosa,  diventa  ora  una 
vera  scienza,  cioè  la  Fisica  deUatmosfera. 

In  questa  Nota  mi  propongo  di  spiegare  una  apparente 
anomalia,  che  è  frequentissima  nelle  condizioni  del  tempo  in 
Piemonte. 

Si  ammette  generalmente  che  per  la  differenza  di  riscalda- 
mento fra  i  poli  e  l'equatore  si  producano  quivi  delle  correnti 
d'aria  ascendenti,  le  quali  poi  si  riversano  da  una  parte  e  dal- 
l'altra verso  il  Nord  e  verso  il  Sud,  mentre  delle  correnti  d'aria 
fredda  affluiscono  dai  poli  all'equatore;  ma  accanto  a  questa, 
che  fu  chiamata  la  grande  circolazione  atmosferica,  si  produ- 
cono degli  altri  movimenti  nell'aria,  i  quali  sono  la  causa  delle 
principali  modificazioni  del  tempo. 

Spesso  si  formano  alla  superficie  della  terra  delle  aree  di 
bassa  pressione  atmosferica,  intorno  alle  quali  l'aria  prende  un 
movimento  vorticoso,  e  questi  sistemi  di  correnti  intorno  ad  un 
minimo  di  pressione  si  chiamano  col  nome  di  cicloni.  Nell'interno 
di  un'area  ciclonica  l'aria  ha,  in  generale,  un  moto  ascendente, 
e  mentre  essa  si  innalza,  si  raffredda,  perchè  si  espande  e  si 
condensa  il  vapor  acqueo  che  essa  contiene;  perciò  un  ciclone 
comprende  quasi  sempre  un'area  di  pioggia.  Le  cause  che  deter- 
minano la  formazione  e  la  conservazione  dei  cicloni  sono  molto 
complesse  e  sono  ancora  oggetto  di  vivissime  discussioni;  uno 
studio  più  maturo,  fatto  a  grandi  altezze  neiratmosfera  terrestre, 
dove  i  fenomeni  appaiono  in  tutta  la  loro  pienezza,  senza  essere 
molto  alterati  dalle  accidentalità  del  terreno,  mostrerà  se  i  mo- 
vimenti che  si  compiono  nei  cicloni  sono  dovuti  alla  rarefazione 
dell'aria,  che  ne  occupa  il  centro,  o  se,  invece,  la  rarefazione  è 
una  conseguenza  essa  stessa,  in  tutto  o  in  parte,  di  questi  mo- 
vimenti. Ma  qualunque  sia  l'origine  dei  cicloni,  è  certo  che  essi, 
una  volta  formatisi,  persistono  a  lungo  senza  scomporsi,  e  si 
muovono  in  tutto  il  loro  insieme  sulla  superficie  terrestre  secondo 
certe  leggi  ben  determinate;    e  quando    un   ciclone   si    avvicina 
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ad  un  paese,  si  ayyerte  dapprima  un  piccolo  aumento  e  poi  una 
rapida  diminuzione  nella  pressione  barometrica  e  il  tempo  va 
peggiorando,  fin  che  il  ciclone  non  si  allontana.  Questi  principi! 
sono  sufficienti  per  fare  una  previsione  del  tempo,  quando  si 
osservi  Tandamento  del  barometro  e  si  conoscano  le  condizioni 
generali  dell'atmosfera  per  una  regione  sufficientemente  estesa, 
intorno  al  luogo  di  osservazione.  In  generale,  quando  il  baro- 
metro indica  una  depressione,  ciò  significa  che  si  avvicina  a  noi 
un  ciclone  e  il  tempo  tende  a  peggiorare. 

Ma  vi  sono  alcuni  casi,  in  cui  le  condizioni  topografiche  di 
una  regione  e  specialmente  la  sua  conformazione  orografica,  al- 
terano sì  fattamente  le  condizioni  generali  del  tempo,  che  ren- 
dono fallace  ogni  previsione,  la  quale  sia  unicamente  fondata 
sullo  studio  del  tipo  ciclonico,  senza  tenere  esatto  conto  delle 
condizioni  locali. 

La  grandiosa  catena  delle  Alpi,  specialmente  a  Ovest  e  a 
Nord-Ovest,  si  trova  sul  cammino  dei  più  notevoli  cicloni  che 
attraversano  l'Europa,  e  perciò  deve  notevolmente  modificarne 
il  movimento  e  gli  effetti.  Lo  Schìaparelli  e  il  De  Marchi  hanno 
mostrato  quale  azione  esercitano  queste  montagne  sulla  forma- 
zione dei  temporali  nella  valle  del  Po;  io  indicherò  qui  come 
in  generale  vengano  modificate  le  condizioni  del  tempo  ai  piedi 
delle  Alpi  occidentali,  quando  il  barometro  indica  una  depressione 
e  poi  soffia  impetuoso  il  vento  di  Ovest,  ossia  quando  un  ci- 
clone attraversa  l'Europa  del  Nord  o  l'Europa  di  mezzo. 

Le  osservazioni  fatte  all'Osservatorio  di  Torino,  che  io  ho 
potuto  consultare,  abbracciano  un  periodo  di  oltre  un  secolo; 
e  in  tutto  questo  tempo  si  osservarono  spesso  dei  rapidi  aumenti 
di  temperatura,  accompagnati  da  venti  forti  di  Ovest  o  di  Sud- 
Ovest  con  cielo  sereno,  dopo  una  depressione  barometrica;  ma 
per  brevità  trascrivo  soltanto  le  principali  variazioni  di  questa 
specie  avvenute  negli  ultimi  venticinque  anni,  le  quali  sono  suf- 
ficienti per  mostrare  quale  è  il  carattere  generale  dei  cambiar- 
menti  di  tempo  nelle  condizioni  che  io  considero. 

E  per  mettere  meglio  in  evidenza  la  grandezza  di  queste 
variazioni,  insieme  coi  numeri  che  esprimono  il  valore  della  pres- 
sione atmosferica,  della  temperatura  e  degli  altri  più  notevoli 
elementi  meteorici  nei  gionii  considerati,  scrivo  anche  le  diffe- 
renze fra  questi  valori  e  i  medi  dei  valori  osservati  alle  stesse 
ore  nei  due  giorni  che  precedono  e  nei  due  giorni  che  seguono. 
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DATA 

PRF.SSIONE 
aOo 

TEMPERATURA 

Anno 

Mese 

Giorno 

9ha- 

3bp. 

9bp. 

9ha. 

3bp. 

9hp. 

Mass. 

Min  l 

1 

1866 

Dicembre  .  . 

14 

732.8 

—  8.0 

731.6 

—  7.7 

734.5 
—  4.3 

6,5 

-  0.6 

16.6 
4-  6.5 

11.8 

4-  4.6 

18.0 

+  6.4 

1867 

Febbraio  .  .  . 

7 

26.3 
—10.0 

29.2 
-  5.4 

34.5 
-  0.4 

1.1 

«  0.8 

8.9 
+  4.3 

6.5 
4-  2.9 

10.1 
+  4.3 

1.9 

-  a.2 

1868 

Marzo 

6 

25.5 
—  9.1 

25.7 
-8.2 

28.6 
—  4.4 

12.0 
4-  5.4 

14.1 

■4-  4.5 

8.9 
-  0.4 

14.0 
+  0.6 

8.9 

— 

Dicembre   .  . 

9 

35.4 
-8.3 

36.0 
-    6.5 

39.0 
-  4.3 

16.6 
+  9.0 

10.3        6.9 

-h  4.2  1  +  2.9 

17.4 

+  8.S 

:.lì 

— 

— 

17 

38,3 
-2.4 

38.5 
-  0.7 

39.6 
+  0.7 

13.6 
-*-  7.4 

8.1  ,      0.8 
4-  3.0     -  3.0 

Ìk3 

+  7.4 

10.1 

1  +  5.7 

1869 

Aprile   .... 

19 

28.2 
-  4.6 

29.2 
-  0.6 

34.4 
+  3.5 

13.9 
+  2.8 

20.9 ,     13.8 

-+-  4.7  1  +  4.3 

21.0 
+  4.7 

13.9 
+  2.8 

— 

Agosto  .... 

10-11 

28.6 
-^00 

27.3 
—  9.9 

30.0 
-  7.3 

22.2 
+  2.0 

26.6      23.1 
+  20    ^  U 

29.4 
+  4.2 

18.8 
+  3.5 

— 

Novembre .  . 

5 

27.1 
-6.4 

27.6 
—  5.4 

28.3 
-4.9 

13.7 
H-40.9 

15.5'     13.1 
+  5.6     -f  5.9 

15.8 
+  5-2 

1 

10.7 
-^  9.4 

1870 

Giugno  .... 

25 

31.5 
-  7.4 

30.4 
—  5.9 

35.1 
—  1.3 

22.0 
4-  0.4 

26.5      21.2 
4-05.-  0.5 

26.9 
+   0.4 

il2 

-  •.4 

— 

Settembre  .  . 

8 

31.4 

—  8.6 

34.7 
-  3.6 

38.0 

4-  0.6 

17.8 
+  4.4 

22.7 1     18.2 

4-  3.4     4-  0.2 

22.7 
+  2.3 

15.2 
+  4JS 

1871 

Ottobre  .... 

2 

25.0 
-  6.5 

25.9 
-3,4 

27.5 
—  4.7 

19.2 

-h  3.6 

1 

21.1       18.0 
—  0.3     4-  4.8 

21.3 
—  0.3 

14.6 
+    1.8 

1872 

Settembre  .  . 

21 

28.8'     30.7 

-  4.4  j  —  4.0 

33.5 

-i-  0.4 

17.9 
+  4.8 

20.5  '     14.6 
4-  0.7     -  4.9 

21.1 
+  0-9 

14.0 

^    4.7- 

1 

1874 

Agosto  .... 

9 

31.9  '     33.0 

—  5.4  j  —  3.0 

35.1 
-  0.7 

21.2 
-  0.3 

25.0      20.1 
+  4.5     -  0.4 

25.8 

+  0.3 

15.9' 
-  4.7 

1876 

Febbraio  .  .  . 

24 

36.0 
-  3.0 

35.4 
—  2.3 

36.4 

■+  0.4 

9.7 
-f   5.3 

12.2 
4-  4.5 

9.9 

4-4.7 

12.3 
+  4.3 

4.4 
+  4.5| 

— 

Agosto  .... 

25 

23.9 
—  7.5 

25.7 
—  6.4 

29.5 
-2.7 

20.5 
+  2.4 

24.3 
4-  1.9 

19.3 
+  0.2 

24.6 
+  4.8 

16.6 
+  4.4 

1877 

Aprile    .... 

24 

24.8 
—  7.2 

26.2 
-  4.2 

29.0 
—  4.3 

13.3 
-f  2.5 

15.7 
—  0.6 

11.8 
-  4.8 

16.4 
-4.2 

8.6 
.  4-  2,3 

Maggio .... 

13 

32.0 
+  2.2 

32.0 
-  4.6 

34.2 
-0,2 

15.9 
-f-  4.7 

20.8 
4-  4.4 

15.6 
+  2.2 

21.0 
4-  32 

'   11.4 

•t-  «.8 

1 
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UMIDITÀ  RELATIVA 

VENTO 

1 

STATO  DEL  CIELO 

9»»  a. 

3»»p. 

9hp. 

9ha. 

3hp. 

9hp 

• 

9ha. 

3hp. 

9hp. 

98 
H-  42 

45 
-  49 

34 
-  42 

NE 

1 

SW 

4 

W 

4 

^« 

0 

0 

91 
4-  4S 

33 
-  28 

36 
-  46 

WSW  i 

w 

3 

W 

4 

2  = 

6  m 

0 

53 
-    3 

31 
-    6 

25 
-  26 

w 

4 

w 

4 

W 

2 

8  m 

1 

0 

67 
—  46 

21 
—  47 

49 
-  33 

N 

2 

w 

2 

SW 

2 

1 

0 

0 

36 
—  W 

26 
-  63 

46 
-  47 

w 

4 

NW 

3 

— 

— 

0 

2 

0 

49 
-  24 

17 
-  29 

-^ 

sw 

2 

w 

4 

NE 

1 

1 

3 

10 

42 
^  24 

43 
-  47 

31 

-  27 

w 

3 

w 

4 

W 

3 

7.5 

+  5.8 

7 

4 

1 

28 
-  39 

11 
—  40 

30 
-  33 

w 

4 

w 

4 

W 

3 

6.8 
+  6.2 

4 

4 

0 

71 
^  24 

10 
-  29 

14 
-  44 

ssw 

1 

w 

4 

w 

2 

5.0 
+  2.4 

0 

1 

0 

30 
-  33 

13 
-  42 

20 
-  50 

w 

4 

w 

3 

NW 

2 

5.7 
+  4.2 

0 

0 

0 

29 
-  33 

."l 

23 
-  38 

w 

3 

w 

4 

w 

3 

4.3 
+  2.2 

2 

1 

0 

16 
-  58 

11 
-  42 

27 

-  47 

w 

3 

w 

3 

w 

2 

4.0 
-h  2.6 

0 

0 

0 

32 
-  34 

19 
-  36 

77 
-»-     8 

w 

4 

w 

4 

w 

1 

3.0 
-♦-  0.3 

0 

0 

0 

32 
-  48 

27 
-  48 

24 

-  58 

w 

4 

w 

4 

w 

3 

2 

0 

0 

31 
-  42 

29 
-  27 

52 
-  45 

w 

3 

w 

3 

s 

2 

2.6 
+  4.4 

3 

7 

3 

21 
-  43 

19 
-  23 

27 
-  26 

w 

4 

w 

4 

w 

3 

2.3 
4-  0.8 

1 

1 

0 

73 
+     3 

15 
-  52 

33 
-  40 

w 

1 

w 

4 

w 

1 

2.0 
+  0.8 

0 

1 

0 
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DATA 


Anno 


1877 
1878 


1879 


1881 


1882 
1883 
1884 
1886 
1887 
1889 
1890 


Mese 


Giorno 


Dicembre 
Gennaio   . 
Novembre 
Dicembre 
Gennaio  . 
Dicembre 
Gennaio   . 
Luglio    .  . 
Agosto  .  . 
Dicembre 
Luglio   . 
Marzo    . 
Febbraio 
Agosto  . 
Aprile    . 
Gennaio   . 


26 
24 

9 

9 

5 

5 
20 
27 
18 
24 
15-16 

7 

2 
18 

2 
24 


PRESSIONE 
a  00 


9ba. 


3hp. 


9»'p. 


727,8 
-  6.0 

726.3 
-  7.3 

31.8 
-  4.2 

28.6 
-  6.2 

36.3 
-  4.5 

3ao 

+  0.8 

21.5 
-  7.2 

22.4 
-  4.7 

34.9 
-  4.9 

36.5 

+  4.3 

23.6 

-10.9 

25.0 
—  8.9 

25.3 
—  9.4 

28.0 
-  5.4 

31.6 
-  7.8 

32.3 
-  5.6 

28.8 
—  8.0 

28.2 
-  6.7 

26.7 
-44.3 

25.3 
-40.0 

34.4 
-  4.2 
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6.    6.    RIZZO 


Tutte  queste  osserTazioni  mostrano  evidentemente  che  dopo 
una  depressione  barometrica,  alla  quale  tenga  dietro  un  y^ito 
forte  occidentale,  il  cielo  si  rasserena  tosto  nel  Piemonte,  la  tem- 
peratura si  eleya  notevolmente  e  sopra  tutto  diminuisce  rumi- 
dità  dell'aria. 

Per  determinare  la  causa  di  questo  fenomeno  singolare,  che 
apparentemente  contraddice  alle  leggi  generali  sulla  variazione  del 
tempo,  ho  studiato  con  grande  copia  di  osservazioni  raccolte  in 
tutto  il  Piemonte,  sulle  Alpi,  nella  Savoia  e  nel  Delfinato,  le 
condizioni  deiratmosfera  nel  mattino   del  24   gennaio  1890. 

Ma  prima  di  parlare  di  queste  osservazioni,  ricorderò  ancora 
un  altro  fenomeno  che  presenta  i  medesimi  caratteri.  È  viva  ancora 
nella  memoria  di  tutti  la  burrasca  che  sconvolse  il  mare  Medi- 
terraneo dal  16  al  17  ottobre  1890,  e  che  costò  alla  nostra 
flotta  una  torpediniera  e  la  vita  ai  valorosi  marinai  che  vi  erano 
imbarcati.  Qui  a  Torino  il  barometro  scendeva  rapidamente  il 
giorno  16  con  un  tempo  piuttosto  cattivo  e  raggiungeva  il  va- 
lore minimo  (727.3)  alle  ore  6  pomeridiane;  in  quell'ora  stessa 
si  levò  un  vento  impetuoso  di  WSW  che  durò  tutta  la  notte. 
E  col  levarsi  del  vento  il  cielo  si  rasserenò  immediatamente,  la 
temperatura  mostrò  un  notevole  aumento,  Taria  si  fece  secchis- 
sima e  il  cielo  continuò  ad  essere  sereno  tutto  il  giorno  seguente, 
mentre  seguitava  a  spirare  il  vento  di  W.  Nel  rimanente  del- 
l'Italia il  cielo  fu  quasi  sempre  coperto  e  il  tempo  molto  cattivo. 

Àffinchè  si  possa  vedere  come  variano  insieme  la  pressione 
atmosferica,  la  temperatura,  l'umidità  dell'aria  e  l'intensità  del 
vento,  quando  si  presentano  le  condizioni  generali  del  tempo  che 
sto  esaminando ,  trascrivo  i  valori  ottenuti  dagli  strumenti 
registratori  dell' Osservatorio  dal  mezzodì  del  23  gennaio  1890 
fino  alla  mezzanotte  del  giorno  successivo. 
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Condiiloiil  ataioelérielie  in  Torino  il  28  e  24  genniiio  1890. 
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Queste  yarìazionì  sono  rappresentate  dai  diagrammi  della 
tavola  P,  e  la  IP  rappresenta  le  condizioni  del  tempo  in  Eu- 
ropa al  mattino  del  24  gennaio  e  poi  in  particolare  la  tempe- 
ratura ,  l'umidità  ,  l'aspetto  del  cielo  e  la  direzione  del  vento 
sulle  Alpi  occidentali  e  nel  Piemonte  (1). 

Il  mattino  dal  giorno  23  vi  era  una  pressione  barometrica 
molto  bassa  fra  1*  Inghilterra  e  l'Irlanda  ;  alla  sera  il  ciclone 
aveva  il  suo  centro  vicino  allo  Zuider  Zee,  e,  seguitando  nel 
suo  movimento,  si  portò  sulla  Polonia  al  mattino  del  24.  Se- 
condo la  legge  generale  della  circolazione  deirarìa  in  un  ciclone 
la  penisola  iberica  e  la  Francia  e  l'Europa  di  mezzo  furono 
percorse  dai  venti  di  ponente  a  cominciare  dal  giorno  23;  ma 
questi  venti  venivano  arrestati  dalle  Alpi  occidentali  e  non 
si  fecero  sentire  se  non  debolmente  sull'Italia  superiore;  anzi  si 
venne  formando  nella  Valle  del  Po  un'area  secondaria  di  bassa 
pressione  e  quindi  vi  fu  un  leggero  richiamo  d'aria  dal  Sud , 
cosicché  nel  pomeriggio  del  giorno  23  predominarono  i  venti 
deboli  di  Sud  e  di  Sud-Est.  L'aria  si  addensava  sul  versante 
occidentale  delle  Alpi,  quasi  come  avrebbe  fatto  un  corso  d'acqua 
incontrando  una  diga;  ma  allorquando  il  rigurgito  dell'aria 
superò  la  catena  montuosa  e  il  moto  ciclonico  dell'aria  fu  aiu- 
tato dalla  notevole  differenza  di  pressione  barometrica  fra  la 
Valle  del  Po  e  il  versante  occidentale  delle  Alpi,  incominciò  a 
soffiare  un  fortissimo  vento  di  Ovest  e  di  Sud-Ovest,  che  solo 
in  alcuni  luoghi  prendeva  una  direzione  differente  per  la  par- 
ticolare conformazione  orografica  del  paese.  Allora  nel  Piemonte, 
e  in  modo  particolare  alle  falde  delle  Alpi,  dove  prima  arrivava 
l'aria  che  aveva  superate  le  montagne,  il  cielo  si  rasserenò  im- 
mediatamente, Taria  divenne  secca,  la  temperatura  si  elevò  ad 
un  tratto  e  al  mattino  del  giorno  24,  mentre  nelle  altre  con- 
trade il  tempo  era  generalmente  cattivo,  qui  splendeva  il  più 
bel  sole  di  primavera. 

Simili  giornate  serene  con  temperatura  molto  mite,  nel  cuore 
deir  inverno,  sono  frequentissime  nei  nostri  paesi  di  nrontagna  e 


(1;  Le  condizioni  generali  in  Europa  sono  desunte  dai  Bollettini  meteo- 
rici giornalieri  che  si  pubblicano  in  Italia,  in  Francia  e  in  Austria  e  dal  Weeklj 
Weather  Report  dell'Ufficio  Meteorologico  di  Londra:  ed  ho  costrutto  la  tarola 
del  Piemonte  e  delle  Alpi  colle  indicazioni  che  mi  furono  gentilmente  tras- 
messe dai  signori  Direttori  delle  Stazioni  Meteorologiche  Piemontesi,  del 
Delflnato  e  della  Savoia;  io  li  ringrazio  qui  della  lotx>  cortesia. 
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gli  abitanti  chiamano  scirocco  il  vento  che  porta  qaella  mitezza 
di  cielo,  senza  punto  cercare  di  spiegarne  Torigine.  Alcuni  me- 
teorologisti, poi,  accogliendo  troppo  facilmente  un'ipotesi  che  loro 
sembrava  rendere  ragione  di  quel  vento  caldo ,  i>ensarono  sen- 
z'altro che  fosse  un  ramo  discendente  di  una  corrente  calda 
venuta  dall'equatore. 

Ma  questa  ipotesi  è  troppo  artificiosa,  e  non  è  confermata 
da  alcun  fatto  sperimentale,  e  poi  è  insuffideute  a  spiegare  il 
fenomeno.  Infatti  non  si  saprebbe  comprendere  come  quest'aria 
calda,  che  si  sarebbe  elevata  dair  Oceano,  o  almeno  dovrebbe 
aver  attraversati  ì  mari,  non  giunga  a  noi  carica  di  vapori  e 
non  produca  delle  abbondanti  precipitazioni  venendo  a  contatto 
col  suolo  freddo;  ma  è  invece  straordinariamente  secca.  Osser- 
vando la  distribuzione  della  temperatura  e  della  umidità  sul 
Piemonte  nel  mattino  del  24  gennaio  1890,  si  vede  che  il 
cielo  era  sereno,  l'aria  secca  e  la  temperatura  elevatissima  ai  piedi 
delle  Alpi  e  poi  andava  man  mano  diminuendo  verso  la  pianura  ; 
la  linea  isotermica  di  9*^  seguiva  quasi  esattamente  la  direzione 
della  catena  montuosa,  mentre  sull'altro  versante  la  temperatura 
era  molto  più  bassa,  il  cielo  quasi  tutto  coperto  e  in  alcuni  luoghi  ca- 
deva la  pioggia  0  la  neve;  e  per  spiegare  questi  fenomeni  non  pos- 
siamo pensare  ad  una  corrente  d'aria  calda  venuta  dall'equatore 
a  riscaldare  tutta  la  zona  che  va  da  Boves  nelle  Alpi  Marit- 
time fino  a  Biella.  Anzi  la  distribuzione  della  pressione  barome- 
trica sull'Europa  e  il  sistema  generale  della  circolazione  atmo- 
sferica in  quel  giorno  dimostrano  che  non  sarebbe  stata  possibile 
una  tale  corrente. 

Questi  fenomeni  così  generali ,  che  si  ripetono  sempre  coi 
medesimi  caratteri  alle  falde  orientali  delle  nostre  Alpi,  come  i 
fenomeni  della  medesima  natura  che  si  osservano  alle  falde  delle 
Alpi  Svizzere,  quando  soffia  un  vento  impetuoso  e  molto  caldo 
che  discende  dalla  montagna,  il  fóhn  (1),  e  ai  piedi  delle  montagne 


(1)  Questo  classico  vento  caldo  e  asciutto,  che  spira  sulla  Svizzera  dalle 
cime  nevose  delle  Alpi,  fu  studiato  particolarmente  da  Helmholtz,  da  flann 
e  da  V.  Bezold.  Questi,  insieme  a  molte  pregevoli  memorie,  nelle  quali  applicò 
i  principii  della  termodinamica  ai  fenomeni  atmosfenci,  e  in  particolare  al 
fòbu,  scrisse  in  forma  elementare  intorno  a  questo  vento  e  intorno  alla  forma- 
zione delle  precipitazioni  un  bellissimo  articolo  che  fu  pubblicato,  nella  rivista 
Himmel  und  Erde  (1889)  e  poi  tradotto  e  arricchito  di  preziose  note  dal  Dott. 
Michele  Raina  deirOsservatorio  di  Milano. 
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Eocdose ,  quando  soffia  il  yento  di  Ovest,  e  persino  alle  falde 
orientali  degli  Urali,  debbono  avere  un'origine  pib  semplice  e 
meglio  determinata,  che  ha  il  suo  fondamento  nelle  proprietà 
generali  dei  gas  e  dell'aria  atmosferica  e  nei  principii  della  ter* 
modinamica. 

Consideriamo  una  certa  massa  di  aria  contenente  del  vapore 
acqueo,  la  quale  si  muova  verso  le  Alpi  da  occidente  verso 
oriente,  partecipando  al  movimento  di  uà  ciclone,  che  attraversa 
TEuropa  al  Nord  dell'Italia  ;  quest'aria  incontra  la  catena  delle 
Alpi  ed  è  costretta  ad  innalzarsi  per  sorpassarla.  In  questo  sol- 
levamento si  espande,  perchè  diminuisce  la  pressione  a  cui  è 
soggetta;  e  per  il  lavoro  che  fa  neirespandersi,  vincendo  la 
pressione  esterna,  si  raffiredda  ;  quindi  il  vapore  che  essa  con- 
tiene la  satura  completamente  e  poi,  seguitando  a  diminuire  la 
temperatura,  lascia  precipitare  sotto  forma  di  pioggia  o  di  ne?e 
l'eccesso  di  vapore,  mentre  ritiene  in  gran  parte  il  calore  messo 
in  libertà  dal  vapore  condensato  o  dall'acqua  che  si  è  congelata. 

L'analisi  matematica  permette  di  calcolare  la  temperatura 
che  quest'aria  possiede  in  ogni  istante,  ma  questo  calcolo  pre- 
senta alcune  difficoltà,  anche  perchè  bisognerebbe  tenere  esatto 
conto  del  calore  scambiato  per  irradiazione;  però  è  certo  che 
l'aria  giunge  alla  sommità  della  montagna  priva  di  una  gran 
parte  del  suo  vapore  e  ad  una  temperatura  molto  più  alta  di 
quella  che  avrebbe  avuto  senza  la  precipitazione  del  vapore,  e 
questo  spiega  come  in  generale  il  tempo  sia  cattivo  sul  versante 
dal  quale  spira  il  vento. 

Quando  poi  l'aria  ha  superato  la  sommità  della  montagna, 
si  precipita  a  valle  dall'altra  parte  con  una  velocità  che  è  tanto 
maggiore  quanto  è  più  grande  la  differenza  di  pressione  fra  i 
due  versanti;  in  questa  discesa  Taria  viene  compressa  e  perciò 
si  riscalda,  si  trasforma  anche  in  calore  una  porzione  dell'energia 
di  movimento  che  essa  possiede  giungendo  al  piano,  e  viene  por- 
tata ari  una  temperatura  più  alta  di  quella  che  aveva  al  prin- 
cipio della  salita,  perchè  è  quasi  priva  di  vapore  ed  inoltre  possiede 
una  gran  parte  del  calore  che  questo  ha  mpsso  iu  libertà  nel 
condensarsi  sull'altro  versante;  quindi  il  cielo  è  sereno  eia  tem- 
peratura molto  elevata  alle  falde  delle  Alpi  verso  il   Piemonte. 

Queste  variazioni  di  temperatura  di  una  massa  d'aria  umida, 
che  sale  sul  fianco  di  una  montagna  e  poi  precipita  dall'altra 
parte,  si  possono    rappresentar^  in  n^odo  facile   ed  evidente  coi 
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metodi  impiegati  nello  studio  della  termodinamica  e  che  furono 
applicati  alla  Meteorologia  specialmente  da  v.  Bezold. 

È  noto  che  scegliendo  due  assi  ortogonali  OV^  OP ^  se 
prendiamo  sul  primo  un  segmento  OM  proporzionale  al  volume 
di  una  data  massa  di  gas,  e  sopra  una  parallela  ad  OP  con- 
dotta per  M  prendiamo  un  segmento  Oa  proporzionale  alla  sua 
pressione,  il  punto  a  determina  le  condizioni  del  gas,  perchè  ne 
indica  la  pressione  e  il  volume,  e  si  potrà  inoltre  calcolarne  la 
temperatura;  quindi  per  studiare  come  variano  le  condizioni  del 
gas  basterà  osservare  la  legge,  colla  quale  si  muove  il  punto  a 
che  lo  rappresenta,  nel  piano  dei  due  assi.  Ora  se  una  data 
massa  di  aria  umida  si  eleva  nell'atmosfera,  seuza  che  venga 
comunicato  o  sottratto  calore  dall'estenio,  il  punto  a,  che  ne 
rappresenta  le  condizioni   fisiche   descriverà   una  linea   come  ab 


fino  a  tanto  che  incominci  a  condensarsi  e  a  precipitare  il  va- 
pore per  il  rafiEreddamento;  quindi,  per  tutto  il  tempo  che  dura 
la  condensazione  descrive  una  linea  come  oc,  e  poi,  quando  l'aria 
discende  dal  fianco  opposto  della  montagna  il  punto  descrive 
una  linea  come  cd^  se  immaginiamo  che  si  arresti  in  d,  ossia 
che  la  pressione  finale  sia  uguale  alla  pressione  che  aveva  l'aria 
al  principio  della  salita. 

Ora,  per  una   determinata  pressione,  la  temperatura  assoluta 
di  una  certa  massa  di  gas  è  proporzionale  al  suo  volume,  e  perciò 
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il  segmento  ad  misura  Taumento  di  temperatura  che  l'aria  su- 
bisce percorrendo  il  ciclo  abcd.  Da  questo  schema  si  Tede  ancora 
come  la  temperatura  delVarìa  che  scende  ai  piedi  delle  Alpi 
dipende  sopra  tutto  dalla  temperatura  dell'aria  al  principio  dd 
moto  ascendente  suIFaltro  versante  e  dall'abbondanza  delle  pre- 
cipitazioni che  si  compiono  nella  salita.  E  questo  spiega  come 
i  venti  di  Nord,  i  quali,  nella  loro  discesa  dalle  Alpi,  sembre- 
rebbero dover  dare  origine  a  fenomeni  analoghi  a  quelli  studiati 
fin  qui,  non  rechino  in  generale  una  temperatura  mite  con  delo 
sereno,  quantunque  alcuni  rapidi  aumenti  di  temperatura  con 
venti  di  Nord  siano  stati  osservati  a  Milano  dallo  Schiaparelli 
fin  dal   1869. 

Dalle  osservazioni  fatte  parmi  di  poter  cosi  spigare  i  caratr 
teri  del  tipo  isobarico,  che  mi  ero  proposto  di  studiare: 

1^  Quando  un  ciclone  attraversa  l'Europa  al  Nord  del- 
ritalia,  da  ponente  verso  levante,  il  tempo  peggiora  sul  versante 
occidentale  delle  Alpi;  e,  poiché  sul  Piemonte  incomincia  a 
spirare  un  vento  forte  di  Ovest  o  di  Sud-Ovest  (che  in  alcnni  | 
luoglii  può  anche  essere  modificato  dalle  particolari  condizioni 
orografiche),  quivi  il  cielo  si  fa  sereno  e  si  innalza  notevolmente 
la  temperatura,  specialmente  alle  falde  delle  montagne. 

2*^  Questo  vento  caldo  ed  asciutto  non  è  dovuto  ad  al- 
cuna speciale  corrente  venuta  dall'Equatore  ;  ma  la  sua  secchezza 
e  la  elevata  temperatura  sono  una  conseguenza  della  condensa- 
zione del  vapore  contenuto  nell'aria  quando  questa  si  solleva,  e 
del  riscaldamento  prodotto  clall'aumentar  della  pressione,  quando 
essa  discende  sul  versante  orientale  ,  secondo  le  leggi  generaU 
della  termodinamica. 
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Influenza  dei  cicloni  sulìa  meteorologia  locale; 
Nota  del  Socio  G.  BERRUTI 


Dalla  Nota  del  dott.  G.  B.  Rizzo,  di  cui  Tegregio  collega  ha 
dato  comunicazione  airAccademia,  rilevo  con  piacere  che  all'os- 
servatorio della  R.  Università  di  Torino  si  studi  la  meteorologia 
locale  in  relazione  con  quella  generale.  È  oramai  provato,  che 
i  fenomeni  meteorologici  locali  dipendono  in  massima  parte  da 
fenomeni  più  generali,  quali  sono  le  grandi  correnti  atmosferiche 
ed  i  cicloni.  L'Europa  occidentale  e  la  centrale  subiscono  gli 
effetti  dei  medesimi  cicloni,  che  arrivano  dairAmerica  attraverso 
l'Atlantico,  n  Piemonte  ha  contro  gli  efifetti  dinamici  diretti  dei 
medesimi  una  potente  difesa  nelle  Alpi  occidentali.  L'influenza  di 
questa  difesa  si  manifesta  nettamente  nelle  carte  isobariche  gior- 
naliere pubblicate  dall'ufficio  centrale  di  meteorologia. 

Percorrendo  le  Alpi  ho  avuto  molte  volte  l'occasione  di  assi- 
stere allo  spettacolo  della  bufera,  che  mentre  infieriva  sul  versante 
francese  e  sulle  alte  vette,  non  riesciva  a  penetrare  in  Italia, 
che  per  brevi  distanze  attraverso  i  colli  compresi  fra  i  duemila  ed 
i  tremila  metri  di  altezza  Questo  fatto  come  l'altro,  che  le  cor- 
renti umide  del  sud-ovest  apportatrici  di  pioggia  o  di  neve  non 
arrivano  in  Piemonte  attraversando  le  Alpi,  ma  vi  arrivano  sola- 
mente per  riflessione  o  rigurgito  dopo  varcata  la  catena  degli 
Appennini ,  io  credo  che  valga  a  dimostrare,  che  anche  nei  cicloni 
allo  spostamento  verticale  dell'aria  dopo  un  certo  percorso  pre- 
vale lo  spostamento  orizzontale,  ed  è  all'aria  trascinata  in  questo 
movimento,  che  si  devono  attribuire  i  rapidi  cambiamenti  di  tem- 
peratura, che  si  manifestano  al  passaggio  del  ciclone,  il  che  con- 
corderebbe col  fatto,  che  in  uno  stesso  luogo  si  ha  aumento  di 
temperatura  e  come  un  vento  di  scirocco  quando  passa  l'arco  di 
ciclone  diretto  da  sud  a  nord,  e  diminuzione  di  temperatura 
quando  passa  l'arco  diretto  da  nord  a  sud. 

àUi  della  i?.  Accademia  —  Voi.  XXVI  50 
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Così  è  avvenuto  per  l'ultimo  grande  ciclone,  che  ha  attra- 
versata l'Europa  facendosi  sentire  dalla  latitudine  di  Berna  a 
quella  di  Berlino.  Esso  si  manifestò  da  noi  con  due  giorni  di 
vento  sciroccale  a  cui  successero  tosto  quei  venti  freddi,  che 
portarono  la  neve  in  Svizzera  e  le  brinate  in  Francia  ed  in  Li- 
guria. 

Del  resto  malgrado  gli  studi  bellissimi  già  fatti  specialmente 
dall'astronomo  Faye  sul  moto  ascendente  o  discendente  dell'aria 
neirintemo  dei  cicloni,  io  credo  che  molto  rimanga  ancora  da 
definirsi  in  proposito  tanto  più,  che  il  ciclone  deve  subire  delle 
grandissime  deformazioni  quando  urta  contro  ineguaglianze  del 
suolo,  che  come  le  Alpi  non  possono  a  meno  di  produrre  correnti 
riflesse  in  direzioni  diverse.  Per  studiare  il  fenomeno  ali 'infuori 
di  queste  perturbazioni  in  Francia  ed  in  Germania  si  sono  creati 
degli  osservatori  in  montagna  In  Italia  il  Club  alpino  sta  im- 
piantandone imo  sulla  vetta  del  Monte-Rosa.  Forse  sarebbe  meglio 
collocato  per  questo  scopo  im  osservatorio  sul  Monviso  o  sopra 
altra  vetta  isolata  delle  Alpi  occidentali. 

Ad  ogni  modo  è  certo  fin  d'ora,  che  le  più  grandi  pertur- 
bazioni atmosferiche  dipendono  dai  cicloni  e  che  colla  osserva- 
zione degli  efifetti  locali  e  coU'aiuto  del  telegrafo  la  meteorologia 
è  già  in  grado  di  fare  presagi  praticamente  utili.  Con  un  buon 
servizio  di  comunicazioni  telegrafiche  internazionali ,  si  poteva 
evitare  il  disastro  di  cui  furono  vittime  al  Montebianco  nell'a- 
gosto 1890  il  Conte  di  Villanova  e  le  guide  Castagneri  e  Ma- 
quignaz,  poiché  causa  di  quel  disastro  fu  precisamente  un  ciclone, 
che  già  da  due  giorni  percorreva  la  Francia  producendo  danni 
gravissimi  sul  suo  passaggio,  e  che  doveva  inevitabilmente  venire, 
come  venne,  a  battere  furiosamente  contro  le  Alpi.  Il  viaggia- 
tore e  le  guide  avrebbero  potuto  riceverne  avviso  alla  stazione 
telegrafica  di  Courmayeur  in  tempo  utile  per  sospendere  la  loro 
partenza  ed  evitare  il  pericolo. 
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Quali  possano  essere  i  postulati  fondamentali 
della  Geometria  proiettiva  di  uno  S^; 

Nota  di   FEDERICO  AMODEO 


Hierr<m  aber  ist  eine  nothwendige 
FoIg«,  duB  die  Sltz«  der  Geometrie  nich 
nieht  aos  allgemeinen  GrOssenbegriSeu 
ableiten  lassen, 

Bmuiiif,  OtsamméUé  Wirìu^  p.  254. 


In  ua'epoca,  in  cui  si  discute  con  tanto  interesse  intorno  alle 
idee  fondamentali  delle  matematiche,  non  è  forse  fuor  di  pro- 
posito il  cercare  di  mettere  in  evidenza  quali  debbano  essere  i 
postulati  della  geometria  proiettiva,  sia  che  si  voglia  conside- 
rarla limitata  alle  3  dimensioni  dello  spazio  ordinario,  sia  che 
si  voglia  estenderla  ad  un  numero  maggiore  di  dimensioni;  sì 
che  si  possa  dedurre  da  e^si  la  rappresentazione  dei  punti  dello 
spazio  mediante  coordinate  (1).  E  ciò  ha  tanto  maggiore  inte- 
resse in  quanto  è  noto  che  dalla  geometria  proiettiva  si  lica- 
vano,  con  particolari  considerazioni  e  opportune  restrizioni,  le  tre 
geometrie  metriche,  iperbolica^  parabolica  ed  ellittica  (2).  Quando 
questa  questione  fosse  risoluta,  si  potrebbe  anche  di  conseguenza 
definire  che  cosa  è  una  varietà  lineare  di  dimensione  r,  cioè 
precisare  quali  sono  i  caratteri  che  deve  avere  una  varietà  di 
dimensione  r,  perchè  il  suo  studio  sia  analogo  a  quello  di  uno 
spazio  lineare  ad  r  dimensioni. 


(1)  Vedi  a  tal  proposito,  Sborb,  Su  alcuni  indiri  tu  nelle  investigazioni 
geometriche  {Rivista  di  Mat,y  voi  I,  p.  61,  nota). 

(2)  Vedi  le  memorie  del  Klein  pubblicate  nei  Math.  Ann.  Bd.  IV,  VI,  VII  e 
XXXVII  sulla  geometria  non  euclidea;  e  inoltre  la  3"  parte  del  2°  voi.  delle 
Vorlesungen  uber  Geometrie  di  A.  Clbbsch  pubblicate  dal  Lindemann,  dove 
è  esposto,  secondo  i  concetti  del  Klkin,  lo  studio  di  queste  geometrie  dipen* 
4entemente  da  (juello  della  geometria  ):roiet(i?a. 
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L*argomeiito  8i  scinde  in  due  parti  ben  distinte;  Tona  ri- 
guarda i  postulati  che  necessitano  per  generare  lo  spazio  ad  r 
dimensioni;  1* altra  riguarda  i  postulati  che  bisogna  aggiungere 
per  rappresentare  con  coordinate  i  punti  dello  spazio,  e  sta- 
bilire Tequazione  di  uno  S^^^  contenuto  nello  S^, 

Nessuno,  che  io  sappia,  ha  ancora  discusso  Targomento  di 
cui  qui  si  tratta;  invece  parecchi  hanno  trattato  argomento  ana- 
logo in  riguardo  allo  spazio  a  3  dimensioni,  io  mi  limito  a  citare 
quelli  che  maggiormente  ho  avuto  presenti  in  questa  ricerca. 
In  ordine  cronologico  essi  sono: 

E.  De  Paolis,  Sui  fondamenti  della  geometria  proiettiva; 
Mem.  Acc.  dei  Lincei,  ser.   3*,  voi  9,  p.  489,  1880-81; 

M.  Pasch,  Vorlesungen  iiberneuere  Geometrie,  Leipzig  1884; 

Clebsch-Lindemann,    Vorlesungen  iiher  Geometrie^  2®  voi., 
Leipzig   1891    (1). 

Il  De  Paolis  tratta  solo  la  seconda  parte  del  tema  e  fonda 
tutto  il  suo  lavoro  sulla  costruzione  del  sistema  armonico^  col 
quale  stabilisce  la  teoria  della  proiettività  e  dell'involuzione,  e 
se  ne  serve  per  passare  alla  rappresentazione  della  variabile 
numerica  reale  sulla  retta.  Si  vedrà  come  si  possa  pervenire  alla 
detta  rappresentazione  indipendentemente  dal  sistema  armonico 
e  dalla  teoria  dell'involuzione.  Il  Pasch,  che  tratta  ambedue 
le  parti  dell'  argomento ,  fonda  il  suo  sistema  di  postulati  sol 
concetto  primitivo  di  segmento,  e  ammette  che  esso  sia  indivi- 
duato dai  suoi  estremi  ;  poi  genera  la  retta,  il  piano  e  lo  spazio  ; 
egli  più  che  la  geometria  proiettiva  tiene  presente  lo  spazio  fisico 
e  poi  generalizza  il  linguaggio  estendeadolo  al  modo  di  vedere 
della  proiettiva.  Il  Lindemann  stabilisce  i  concetti  di  piano  e  di 
retta  in  modo  che  non  si  potrebbero  egualmente  estendere  ad  uno 
spazio  di  qualunque  numero  di  dimensione,  e  non  si  ferma  abbar- 
stanza  sulla  seconda  parte  del  tema. 

Essendo  nel  mio  intendimento  di  abbracciare  in  unico  ragio- 
namento, tanto  lo  spazio  proiettivo,  quanto  ogni  varietà  lineare 


(1)  Un  altro  pregevole  lavoro  è  stato  pubblicato  sullo  stesso  argomento 
dal  Peano,  intitolato:  Iprincipii  di  geometria  logicamente  esposti,  Torioo  1889. 
In  esso  TA.  segue  con  alquante  modificazioni  la  via  tenuta  dal  Pasch,  lìmi-- 
tandosi  solo  alla  prima  parte  deirargomento. 
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di  forme  geometriche,  non  ho  creduto  opportuno  di  seguire  la 
via  trac-Mata  dal  Pasch;  sia  perchè  il  segmento  è  il  meno  che  si 
sappia  ideare  quando  si  voglia  passare  dal  concetto  ordinario  di 
retta  a  quello  più  generale  di  un  fascio  di  varietà  qualsiansi, 
ma  più  perchè  il  segmento  in  un  fascio  non  è  individuato  dai 
due  suoi  estremi;  invece  ho  posto  a  base  del  mio  sistema  di 
postulati  il    concetto  fondamentale    della   linea   retta  (1). 

Il  presente  lavoro  è  diviso  in  tre  paragrafi.  Nel  primo  si  tratta 
della  generazione  degli  spazii  e  delle  loro  principali  proprietà,  e 
in  esso  si  mostra  che  necessitano  r  +  2  postulati  per  pervenire  a 
generare  uno  spazio  ad  r  dimensioni  :  si  tenga  però  presente  che 
di  questi,  solo  due  sono  sostanzialmente  diversi  dai  rimanenti  e 
sono  il  postulato  della  retta  e  quello  del  piano,  gli  altri  r  sono 
identici  nella  forma  e  si  potrebbero,  volendo,  ridurre  ad  un  solo. 
Nel  secondo  paragrafo  stabilisco  in  modo  diretto  la  corrispon- 
denza univoca  fra  i  punti  di  una  retta  (  o  elementi  di  un  fascio 
qualunque  di  varietà)  e  la  variabile  numerica:  per  questo  si 
ha  bisogno  dì  altri  tre  postulati  ;  Y  uno  riguarda  la  forma  della 
retta;  l'altro  corrisponde  al  postulato  di  Archimede;  il  terzo 
è  il  postulato  della  continuità.  Nel  terzo  paragrafo  parlo  del 
birapporto  e  della  proiettività ,  accenno  alla  variabile  immagi- 
naria, e  stabilisco  la  equazione  di  un  S^^  dello  S^  (2). 

Qualora  si  voglia  passare  dalla  geometria  proiettiva  a  una 
delle  geometrie  metriche,  iperbolica,  parabolica,  o  ellittica,  ai 
postulati  qui  enunciati  basterà  aggiungere  un  postulato  riguar- 
dante l'ente  airinlìnito  e  limitarsi  alle  trasformazioni  proiettive 
che  trasformano  questo  ente  in  se  stesso. 


(1)  Avevo  già  terminato  queeto  lavoro,  quando  dal  chiar.  prof.  Veronese 
(che  nel  passato  aveva  nelle  sue  lezioni  seguito  i  concetti  del  Pascu)  mi  fu 
comunicato  a  voce  che  egli  nella  sua  opera  sui  fondamenti  della  geometria 
(in  corso  di  stampa)  nemmanco  ha  creduto  più  opportuno  di  poggiarsi  sui 
concetto  di  segmento. 

(2)  Tengo  ad  avvertire  che  il  numero  dei  postulati  ò  rappresentato  da  r-|-5 
per  gli  spazii  di  dimensione  r^3,  e  invece  per  V S^  e  per  V  S^  sono  gli 
stessi  che  per  l'iS^;  poiché  per  completare  la  geometria  proiettiva  della  retta 
e  del  piano  con  questi  postulati,  a  causa  del  teorema  che  tre  elementi  di  una 
forma  semplice,  considerati  in  un  certo  ordine,  individuano  il  quarto  armo* 
nico  V.  n.  14),  bisogna  ammettere  l'esistenza  deir^S^. 
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§  1- 

Generazione  degli  spastii. 

1.  —  Supposto  che  si  sia  definito  che  cosa  è  un  punto  (1), 
bisogna  ammettere  che: 

Post.  1."  Esistono  dei  punti. 
Per  indicare  un  punto  useremo  il  simbolo  S^,  e  per  indicare 
un  determinato  punto  useremo  una  lettera  italica  mìnascok 
marcata.  Quando  diremo  che  due  punti  a,  b  coincidono,  o  pi& 
brevemente  che  a  =  b,  intendiamo  di  dire  che  a  e  b  rappresen- 
tano lo  stesso  punto.  Per  comodità  diremo  indipendenti  due 
punti  distinti. 

2.  —  Post.  2."  Dati  due  punti  indipendenti  a,  b,  è  da  essi 
individuata  una  classe  di  infiniti  punti,  di  cui  quei  due  fan 
parte,  la  quale  ha  la  proprietà  che  ogni  altra  classe  analoga 
di  punti,  che  contenga  quei  due,  è  identica  ad  essa. 

Questa  classe  di  infiniti  punti  dicesi  retta,  o  fascio,  o  m- 
rietà  lineare  oo*.  Con  questo  postulato  ammettiamo  come  ente 
non  definito  la  retta,  e  tale  sarebbe  se  si  trattasse  solo  della 
retta  ordinaria,  nel  caso  più  generale  del  fascio  propriamente 
detto,  sarà  sempre  possibile,  per  le  cognizioni  che  si  hanno  del- 
l'ente che  si  assume  come  punto,  di  poter  generare  o  costruire 
geometricamente  un  fascio.  Per  indicare  una  retta  useremo  il 
simbolo  Sx',  e  per  indicare  la  retta  individuata  dai  punti  a,b 
useremo  la  notazione  ab:  e  diremo  che  ab  congiunge  a  con 
b,  ovvero  che  essa  passa  per  i  punti  che  essa  contiene,  che  ap- 
partiene a  tutti  i  suoi  punti,  e  che  i  punti  a,  b,...  della  retta 
ab  appartengono  alla  retta.  Quando  diremo  che  due  rette  coin- 
cidono, o  più  brevemente  che  ab  =  cd,  intendiamo  di  dire  che 
ab  e  ed  rappresentano  la  medesima  retta;  in  generale  estende- 
remo questo  significato  a  tutti  gli  altri  enti  che  in  seguito  an- 
dremo nominando. 


(1)  Non  à  necessario  per  lo  scopo  che  ci  proponiamo  che  il  ponto  sia  il 
punto  ordinario;  può  essere  l'insieme  di  un  gruppo  di  punti,  una  corfa  o 
superficie  di  un  determinato  ordine,  un  complesso,  un  connesso,  una  va- 
rietà qualsiasi  a  qualunque  numero  di  dimensioni,  un  ente  geometrico  qna* 
lunque. 
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Dal  post.  2^  si  ricava  che  ab=:ba;  e  inoltre  che  la  retta 
ab  è  pure  individuata  da  due  qualunque  altri  suoi  punti  in- 
dipendenti e,  d;  cioè  che  se  c^  d  sono  due  punti  indipendenti 
della  retta  ab,  è  ab=cd. 


3.  —  Con  gl'infiniti  punti  di  una  retta  potrebbero  essere 
esauriti  i  punti  che  si  sono  supposti  esistere  mediante  il  post.  1^; 
quindi  è  necessario  ammettere  che  : 

Post.  3.*^  Fuori  delia  retta  individuata  da  due  punti  a,b 
esiste  ancora  un  punto. 

Tre  punti  che  non  appartengono  ad  una  medesima  retta, 
oppure  una  retta  ed  un  punto  che  non  si  appartengono  si  dicono 
if^ipendenti. 

Siano  a^,  ap  a^  tre  punti  indipendenti;  il  luogo  di  tutti  i  punti 
degli  /Si  che  congiungono  uno  dei  tre  punti,  p.  es.  a^^,  ai  punti 
della  retta  che  passa  per  i  rimanenti  punti  a^a.^,  ciascuno  con- 
siderato una  volta  sola  (anche  se  fosse  comune  a  due  di  essi 
come  avviene  per  i  punti  della  retta  a^ag ,  o  a  più  di  essi  come 
avviene  per  il  punto  a^),  è  un  nuovo  ente  che  chiameremo  jp/awo, 
o  varietà  lineare  oo*. 

Due  rette,  se  non  coincidono,  non  possono  avere  più  di  un 
punto  comune  (punto  d'intersezione)  ;  quindi ,  ognuno  degli  8^ 
che  passano  per  a^^  non  pud  segare  la  retta  a^a^  che  in  un 
punto  solo. 

Per  indicare  un  piano  useremo  il  simbolo  /?„  e  per  indicare 
che  esso  si  è  genen«to  nel  modo  sopra  indicato,  scriveremo  ao'a^at. 

Di  ogni  retta  i  cui  punti  appartengono  ad  un  iSg  ,  si  dirà 
che  appartiene  al  piano  o  giace  o  è  contenuta  nel  piano,  e  si 
dirà  che  il  piano  passa  per  la  retta  o  appartiene  alla  retta, 

È  evidente  che  se  b^,CQ  =  aja2,  sarà  a(^-bQCj,  =  aQaja2;  o,  in 
altre  parole,  che  il  piano  è  pure  individuato  dal  punto  a^  e  da 
due  altri  punti  indipendenti  della  retta  a^a^ . 

4.  —  Per  poter  ora  passare  ad  esaminare  la  proprietà  del 
piano,  bisogna  ammettere  qualche  cosa  che  lo  distingua  da  ogni 
altra  varietà  oo^;  a  noi  pare  che,  fra  le  diverse  proprietà  del 
piano  che  si  potrebbero  assumere  come  postulati,  sia  preferibile 
questa:  il  piano  è  individuato  da  3  suoi  punti^  che  noi  limi*- 
teremo  alla  seguente  forma: 
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Post.  4.*^  Dati  i  tre  punti  a^,  ftp  a^  e  costruito  il  piano 
*o**i^2  '  ^9'^^^  altro  piano  Bq'Imj  che  contenga  i  punti  ftj ,  a^ 
coincide  con  esso. 

Derivano  dal  post.  4*^  le  seguenti  proposizioni:  Seh^  è  un 
punto  della  retta  a^ag,  sarà  a^-ajbj  ^aQ-a^ag.  Ogni  retta  che 
passa  per  il  punto  a,  e  per  un  punto  delV  Sja^a^  (o  per  il  punto 
a^  e  per  un  punto  dell' ^^2Lfi.^)  giace  nel  piano  aQ-a,ag. 

//  piano  a^-a^ag  è  identico  al  piano  aj'a^^ag  (poiché  ogni 
punto  dell'uno  giace  nell'altro),  ed  al  piano  ag-a^^a^.  Perciò  VS^ 
si  può  indicare  anche  con  la  scrittura  a^a^ag. 

Se  bp  bg  sono  due  punii  rispettivamente  degli  S,  a^ag,  a^^a, , 
sarà  fto'^i^^a^^o'^AJ  ^  quindi:  Ogni  retta  che  unisce  du>e  punti 
indipendenti  di  due  degli  Sj  che  congiungono  i  tru  punti  a^, 
aj,  ag  giace  nel  piano  a^ajag. 

Se  b,  e  sono  due  punti  indipendenti  non  appartenenti  ad 
uno  dei  due  raggi  a^a^,  a^^ag,  sarà  a^-bc^a^^jag;  e  quindi:  Ogni 
retta  che  unisce  due  punti  del  piano  giace  nel  piano. 

Se  a,b,c  sono  tre  punti  indipendenti  del  piano  a,ja,ag, 
sarà  abc  =  a^jajag. 

E  finalmente:  Due  rette  ab,  ed,  che  congiungono  due  coppie 
di  punti  di  un  piano^  si  segano  in  un  punto;  poiché  se  non 
avessero  alcun  punto  comune,  nel  piano  a* ed  non  sarebbe  com- 
presa la  retta  ab,  e  quindi  nemmanco  il  punto  b. 

5.  —  Post.  5.*^  Fu^ri  del  piano  a^a^ag  esiste  ancora  un 
punto. 

Diremo  indipendenti  quattro  punti  che  non  appartengono  ad 
uno  stesso  piano.  Se  quattro  punti  sono  indipendenti;  tre  quar- 
lunque  fra  essi  debbono  pure  essere  indipendenti,  poiché  se  fos- 
sero sopra  una  retta,  il  piano,  che  passa  per  essa  e  pel  quarto 
punto,  conterrebbe  i  punti  dati  ;  assurdo.  A  fortiori,  anclie  due 
qualunque  dei  punti  dati  debbono  essere  indipendenti. 

Un  punto  ed  un  piano  che  non  si  appartengono  si  diranno 
pure  indipendenti. 

Se  quattro  punti  sono  indipendenti,  la  retta  che  unisce  due 
di  essi,  e  quella  che  unisce  gli  altri  due  non  hanno  alcun 
punto  comune. 

Due  rette  che  non  hanno  alcun  punto  comune  si  dicono  iti- 
dipendenti. 
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6.  —  Siano  8^,8^,8^,83  quattro  punti  indipendenti,  il  luogo 
dei  punti  degli  S^  che  congiungono  uno  di  questi  punti,  p.  es.  8^^, 
ai  punti  del  piano  individuato  dai  rimanenti  punti  8^8^83,  con- 
tato ciascuno  una  volta  sola,  è  un  nuovo  ente,  che  chiameremo 


00' 


3 


spazio  a  tre  dimensioni  0  varietà  lineare 

Per  indicare  uno  spazio  a  tre  dimensioni  useremo  il  sim- 
bolo i^3,  e  quando  vogliamo  indicare  che  è  generato  nel  modo 
qui  indicato,  diremo  VS^  *o'^i*2*3-  ^^^^  evidenti  le  seguenti 
proposizioni. 

Se    \%^Q   sono    punti    indipendenti  drlV  S^   8^8.^83 ,    sarà 

i'Sj  8^*8^8283  è  pure  il  luogo  di  tutti  gli  S^  che  passano 
per  la  retta  8^j8^  e  per  i  punti  della  retta  8^83 . 

Ogni  Sg  che  passa  per  8^  e  per  una  retta  qualsiasi  del 
piano  8^8^83  giace  nelVS^. 

Ogni  Sj  che  passa  per  due  punti  b,  e  dello  S3  8^*8^8^83 
giace  in  esso. 

Ogni  Sg  che  passa  per  tre  punti  indipendenti  b,  e,  d  di  8^*8^8^83 
giace  in  esso. 

Ir'  S3  a^'SL^SLjà^  è  identico  agli  S3  a, -8^8^83 ,  82*8^^8^83, 
83*8^8^82;  e  perciò  indicheremo  V  S^  anche  più  semplicemente 
con  8,8^8283. 

Se  bcd  sono  tre  punti  indipendenti  di  S3  che  non  appar-- 
tengono  ad  un  piano  di  8^^,  sarà  a^jbcd  =  8^-8^8283. 

Lo  spazio  ^08^8283  è  individuato  da  quaiiro  qualunque 
8.  b,e,d  dei  suoi  punti  indipendenti;  poiché  se  8cd  è  un  piano 
che  non  passa  per  8,^  (1),  sarà  8^*8^8283  =8(j-8Cd  =  8-8yCd=:8-bod. 
Quindi  possiamo  ancora  aggiungere  che  lo  stesso  S^  è  pure  indi- 
viduato da  un  punto  e  da  un  piano  in  esso  contenuti,  o  da  due 
rette,  purché  questi  elementi  siano  indipendenti. 

Bue  piani  di  un  S3,  bcd,  bVd',  se  non  coincidono  devono 
avere  a  comune  una  retta. 

Un  piano  bcd  ed  una  retta  a'b'  di  un  S^  se  non  si  ap' 
parfengono  devono  avere  in  comune  un  punto. 


(1)  Si  noti  che,  se  tre  piani  abc,  acd,  abd  doì  quattro  determioatì  da 
abcd  passano  per  ao,  sarà  a^  coincidente  con  a  e  si  ricade  nel  teorema  pre- 
cedente; il  qaarto  piano  non  può  passare  per  ao^^a* 
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7.  —  Post.  6.*^  Fuori  delTS^  Bo'Bfi^  esiste  ancora  un 
punto. 

Cinque  punti  a^fapa^^a^fa^  non  appartenenti  ad  uno  stesso 
S^^  oppure  un  punto  ed  un  S^  che  non  si  appartengono  si  di- 
ranno indipendenti. 

Analogamente  a  quando  si  è  fatto  nel  n.  6,  si  mostrerebbe 
che  cinque  punti  indipendenti  generano  un  S^  (spazio  a  4  di- 
mensioni,  0  varietà  lineare  oo^),  luogo  dei  punti  degli  S^  cbe 
congiungono  uno  dei  punti  dati  ai  punti  deir/S3  determinato 
dagli  altri  quattro;  che  questo  iS'^  contiene  tutti  gli  S^^S^.Sy 
che  passano  per  due,  tre  o  quattro  dei  suoi  punti;  che  esso 
stesso  è  individuato  da  5  qualunque  dei  suoi  punti  indipendenti. 

E  cotì  di  seguito,  ammettendo  che  fuori  deirS^Uf^SL^tL^h^à^ 
esiste  ancora  un  punto  (post.  7**)  si  genera  un  S^^  e  con  un 
altro  analogo  postulato  (8®)  si  genera  un  S^^  ecc.,  ecc.,  fino  a  che 
si  giunge  con  un  (r+l)"°  postulato  a  generare  un  S^^^  che  è 
individuato  da  r  qualunque  dei  suoi  punti,  purché  indipendenti 
fra  loro. 

In  generale  diremo  che  Jc  +  l  punti  sono  indipendenti,  quando 
essi  non  appartengono  ad  uno  stesso  ^4.j,  e  quindi  nemmanco 
ad  uno  spazio  di  minore  dimensione.  E  diremo  che  due  spazii 
contenuti  in  un  medesimo  spazio  sono  indipendenti,  se  essi  non 
hanno  alcun  punto  comune. 

8.  —  Post.  (r+2)."°  Fuori  deirS^^i  esiste  ancora  un  punto. 
Sian  dati  r+1  punti  indipendenti  a^^aj.a^,.  .,a^,,a^, , a,,  il 

luogo  dei  punti  degli  iS'^  che  congiungono  uno  di  questi  punti, 
p.  es.  a^j,  ai  punti  dell' /S^i  individuato  dai  rimanenti  punti 
a^a^,.  .,a^,  contato  ciascuno  una  volta  sola,  è  un  nuovo  ente 
che  chiameremo  spazio  ad  r  dimensioni,  o  varietà   lineare  oc/. 

Indicheremo  siffatto  ente  col  simbolo*  S^,  e  per  indicare  il 
modo  di  generazione  qui  accennato  scriveremo  a^'aja^.  .a^.  Lo 
stesso  S^  è  pure  il  luogo  dei  punti  di  tutti  gli  8^  che  passano 
per  rfi',  a^^aj  e  per  i  punti  dell' ^^,  a^ag.  .a^,  ecc.,  ecc.;  ed 
è  anche  luogo  dei  punti  di  tutti  gli  S^^^  ohe  passano  per  YS^^i 
a^,a, .  .a^,  e  per  i  punti  dell'^Sj  a^ja^. 

Lo  stesso  S  contiene  tutti  gli  8^,83, ..  .,Sr_,,  che  con- 
giungono  il  punto  a^^  agli 8,,  Sg , .  .  .  S  _3  dell'S^x  ^i^j •  •  *r t  perchè 
questi  sono  contenuti  negli  spazii  precedentemente  nominati;  e  con- 
tiene  ogni  S^i  che  passa  per  a^  e  per  un  8^-1  delVS^^t^^h^.  .a,., 
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perchè  esso  contiene  quelli  e  soli  gli  S^  che  congiungono  a^  ai 
punti  dell'iSU». 

Ogni  S^  (k=l,2,. . .  ,r  — 1)  che  passa  per  a^  non  può  avere 
con  rS^i  a^a^^.a^  alcun  altro  punto  comune  oltre  l'S^^^pel 
quale  esso  passa. 

Ogni  Sj  che  è  individuato  da  2  punti  b^bg  indipendenti 
dello  Sr  è  contenuto  nello  S,;  poiché  esso  o  passa  per  a^^  e  allora  è 
un  S^  che  proietta  un  punto  di  a^a^.-.a^,  o  è  contenuto  neirxSg 
a^j-bjbg  il  quale  è  a  sua  volta  contenuto  in  S^. 

Ogni  Sk_i  individuato  da  k  punti  indipendenti  dello  S, 
\,\^"",\^i,\  (k^r)  giace  in  esso;  poiché  ogni  S^  dell'-S'^^i 
b^-bg..bjj_ib;j  sta  nell'iS'^. 

Z'Sf  a^-a^a^^ar  è  identico  alVS^  a^-a^a^-.a, ,  poiché  ogni 
punto  dell'uno  é  punto  dell'altro.  Si  ha  analogamente  a^j-aja^..a^  = 
=:aga^jaj..a^=  . .  .  zua/a^ag-.a^i;  e  perciò  indicheremo  VS^  più 
semplicemente  scrivendo  aQaj..a^ia^. 

Se  bp  bg,  ...b^i,  b^  sono  r  punti  indipendenti  di  S^  no7i 
appartenenti  ad  un  S^^i  di  a^,  sarà  ajjbjbg.,b^=a^jaj..a^ia^. 
Difatti  ogni  punto  di  b^bg^b^jb^,  essendo  un  punto  di  a^^a^ ..  a^ta^ , 
con  a,,  genera  un  raggio  di  a^-a^ag-.a^;  viceversa  WS^  %'^fi2'  ^r 
contiene  l'^^i  a^ag-.a^,  e  perciò  ogni  punto  di  aj-ag.  a^  con  a^j 
produce  un  raggio  di  a^^b^bg-.b^. 

L'Sr  a^^a^.a^^ia^  è  individuato  rfa  r+1  suoi  punti  indi-- 
pendenti  b^,  bp..,  b^,,  b^;  poiché,  se  b^bg..b^  é  un  S^i  indivi- 
duato dai  punti  dati,  che  non  passi  per  a^  (1),  sarà  a^aj  ..a^ia^  = 

Quindi  possiamo  ancora  aggiungere  che  lo  stesso  R,.  è  purr 
individuato  dallo  spazio  individuato  da  mi  gnfppo  qualunque 
b^,  bj ,  ..,bi  degli  r+1  punti  indipendenti^  e  dallo  spazio  ìndi^ 
viduato  dagli  r—  i  punti  rimanenti.  . 

9.  —  Senza  bisogno  di  alcun  nuovo  postulato  si  possono 
dimostrare  tutte  le  proprietà  che  citiamo  in  questo  numero  e 
nei  seguenti  n.*  10  e  11. 

Se  due  spazii  contenuti  in  un  S^  hanno  i  +  1  punti  comuni 
indipendenti  fra  loro,  essi  hunno  a  comune  VS^  individuato 
da  questi  punti. 


(1)  II  ponto  aopuò  ti^ovar»!  al  Tnassimo  sopra  r  ili  questi  .Sr— i,  ma  allora 
coincide  con  uno  dei  punti  b  e  si  ricade  nel  teorema  precedente. 
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Bue  spam  indipendenti  S^,  S^/  individuano  un  S^^^^i  che 
li  contiene,  né  sono  contenuti  in  uno  spazio  di  dimensione 
minore.  Da  questo  teorema  si  ricavano  i  seguenti  corollarii: 

Dati  due  spaeii  indipendenti  S|,,S,,/,  un  gruppo  di  k+1 
punti  indipendenti  delVuno  ed  un  gruppo  di  k'+l  punU  indi-- 
pendenti  dell  altro  formano  un  gruppo  solo  di  k+k'+2  pfmti 
pure  indipendenti. 

L'Sf  è  pure  individuato  da  un  8^  e  da  un  Sr^^i  indipen- 
denti. 

L'S,  è  pure  generato  da  un  numero  s  di  spazii  S^,  S^/, S^/^, . . 
indipendenti  a  due  a  due,  purché  sia  2k=:r+l  — s. 

10.  ~  Bue  spazii  S^jS^/,  che  hanno  in  comune  un  8^^  e  non 
uno  spazio  maggiore^  individuano  un  &^^)^^u  ^  questo  è  il  mi-- 
nimo  spazio  in  cui  essi  sono  contenuti. 

Dal  quale  teorema  si  deducono  i  seguenti  : 

Se  k+k'  — i=r,  i  due  spazii  Sì,,8ì,,,  individuano  VS,  in 
cui  sono  contenuti;  o  altrimenti: 

Se  due  spazii  8^,8^/,  si  segano  in  un  S^^k^i/,  e  non  in  uno 
spazio  maggiore,  essi  individuano  lo  spazio  8^. 

Se  k  +  k'+2  punti  sono  indipendenti,  gli  spazii  indivi- 
duati da  un  gruppo  di  k  +  1  di  questi  punti,  e  lo  spazio  tw- 
dividuato  dai  rimanenti  k'+I  punti,  sono  pure  indipendenti. 

Se  si  ha  un  gruppo  di  punti  indipendenti,  e  si  suddivide 
in  gruppi  minori^  gli  spazii  individuati  da  questi  gruppi  sano 
a  due  a  due  indipendenti. 

W.  —  Se  la  somma  degli  indici  di  due  spazii  8^,8^/, 
contenuti  in  8^  è  maggiore  di  r  — 1,  essi  devono  almeno  avere 
a  comune  un  8^^^,^^.  Oppure  più  in  generale: 

Se  8k,  8^/,  sono  due  spazii  contenuti  in  un  8^  e  non  in 
uno  spazio  minore  (m<r),  essi  hanno  a  comune  un  8^,.^^^. 
'  E  quindi  si  ha  pure:  - 

Se  8  spazii  8^,  8^,  8|,//, .  .  . .  sono  contenuti  in  un  S„  e 
non  in  uno  spazio  minore  (m^^r),  essi  devono  a^ere  a  comune 
solo  un  8jrk_(^i)r.  E  come  casi  particdarì: 

Due  8k«i  se  non  coincidono  hanno  a  comune  un  8^^. 

Un  numero  h  di  8^i  devono  almeno  avere  a  comune  un 
Sj-hi  ^^  r  8,^1  devono  almeno  avere  un  punto  comune. 
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12.  —  Proiettare  da  un  S^  (ente  di  proiezione)  una  figura 
(un  insieme  di  enti  dello  S^)  composta  di  SQ,Sy.,S,..^ft^,  vuol  dire 
costruire  tutti  gli  S^^^,  St^^—'^r-i  (enti  proiettanti)  che  con- 
giungono il  dato  8^  rispettivamente  a^  S^,  8^...,  8^^^^^  della  fi- 
gura. In  particolare  la  figura  che  si  ottiene  col  proiettare  un 
numero  finito  o  infinito  di  punti  di  un  8^^  (punteggiata)  da  un 
Sjt  che  non  sega  V  S^  si  dirà  fascio  di  8^+^,  e  1*5^  di  proie- 
zione si  dirà  sostegno  del  fascio.  Pel  teorema  2"*  del  n.  9,  il  fascio 
dì  8^^^  è  contenuto  insieme  sàV8^  che  proietta  in  uno  ^S^^^* 

8egare  con  un  8^  (ente  di  sezione)  una  figura,  formata  di 
Sr-i ,  a9v_2  ♦  ••»  '^'— *  »  ^^^^  ^^  costruire  tutti  gli  6V_j ,  iSi_i, .. ,  8^^ 
comuni  rispettivamente  all'iS^^  di  sezione  ed  agli  5^_j,  ^S'r-i»-» 
iSy.^  della  figura  data.  In  particolare  un  fascio  di  ^S^^^i  si  può 
segare  con  ima  retta  che  non  sega  il  sostegno  del  fascio,  e  che 
è  contenuto  neiriS^r^.^  costituito  dai  punti  degli  8^^^  del  fascio, 
e  si  otterrà  per  sezione  una  punteggiata  su  quello  8y 

Le  punteggiate  ed  i  fasci  li  diremo  con  una  frase  solo 
forme  semplici. 


§  2. 

Corrispondenza  univoca  continua 
fra  i  punti  di  una  retta  e  la  variabile  numerica  reale. 

13.  —  Per  stabilire  una  corrispondenza  univoca  continua  fra 
ì  punti  di  una  retta  e  la  variabile  numerica,  non  basta  aver 
supx>osto  che  i  punti  della  retta  fossero  in  numero  infinito,  bi- 
sogna ammettere  alcune  altre  proprietà  che  ci  possono  far  per- 
venire a  stabilire  il  concetto  della  continuità  della  retta.  A  tal 
fine  ammetteremo  che  (1): 

Post.  (r+S)."""  /  punti  della  retta  sono  disposti  in  modo 
che  ogni  punto  di  essa  può,  solamente  in  due  direzioni*  (o 
vtrsi)y  opposte  Vuna  alValtrd,  passare  dalla  sua  posizione  a 


(1)  Molti  autorevoli  matematici  pervengono  a  stabilire  il  continuo  retti- 
lineo e  le  direzioni  della  retta,  poggiandosi  sul  concetto  delle  grandezze  ;  noi 
in  questo  punto  non  possiamo  far  ciò,  essendo  che  pel  momento  per  noi  non 
ha  significato  la  grandezza,  ma  perverremo  fra  poco  al  concetto  di  distanza 
fra  due  punti  della  retta. 
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quella  di  un  altro  punto  della  retta  ;  e^  in  ciascuna  di  queste 
direzioni^  può  ogni  punto  della  retta  passare  successivamente 
sopra  tutte  le  posizioni  dei  punti  della  retta  (descrìvere  la  retta) 
e  ritornare  alla  primitiva  posizione^  senza  passare  due  volte 
sopra  alcun  punto  della  retta. 

Diremo  segmento  o  parte  della  retta,  quell'insienie  dei  suoi 
punti  che  sono  percorsi  da  un  punto  che,  in  un^assegnata  di- 
rezione, passa  da  una  posizione  a  ad  una  diversa  posizione  b;  i 
punti  a,  b  si  diranno  estremi  del  segmento,  e  più  precisamente 
il  punto  a  si  dirà  origine  e  b  il  termine  del  segmento.  Tutti 
i  punti  del  segmento  si  possono  dire  compresi  nel  segmento,  o 
interni^  e  tutti  gli  altri  punti  della  retta  si  diranno  estemi  al 
segmento.  Se  il  punto  a  dopo  aver  percorso  il  segmento  ab ,  con- 
tinua a  descrivere  la  retta  nella  stessa  direzione,  percorrerà  le 
posizioni  dei  punti  estemi  al  segmento  ab ,  il  loro  insieme  costi- 
tuisce altro  segmento  che  dicesi  complementare  del  primo,  dna 
coppia  di  punti  a ,  b  non  basta  ad  individuare  un  segmento,  bisogna 
inoltre  assegnare  la  direzione  colla  quale  il  segmento  è  percorso, 
e  la  sua  orìgine,  oppure  bisogna  assegnare  un  punto  compreso 
nel  segmento  che  si  vuole  individuare. 

Una  coppia  di  punti  a ,  b  di  una  retta  si  dice  separata  da 
un'altra  coppia  di  punti  e,  d  della  stessa  retta,  quando  per  andare 
da  a  a  b  si  debba  passare  sopra  Tuna  o  sopra  Taltra  posizione 
dei  punti  e,  d.  In  tal  caso  anche  ed  è  separata  da  ab.  Se  ab, 
ed  sono  due  coppie  separate,  il  punto  d  è  estemo  al  segmento 
aeb. 

Due  punti  intemi  o  due  punti  esterni  ad  un  segmento  non 
sono  separati  dagli  estremi  del  semento. 

Quattro  punti  a,  b,  e,  d  di  una  retta  non  possono  separarsi 
che  in  un  modo  solo. 

Mentre  un  punto  a  descrìve  nelle  due  direzioni  possibili  una 
data  retta  R,  il  raggio  che  lo  congiunge  ad  un  punto  fisso  o  fuori 
della  retta  descrive  nel  piano  Ho  tutte  le  retto  del  fascio  (o), 
e  quando  il  punto  a  sarà  tom^fto  alla  primitiva  posizione,  la 
retta  oa,  senza  mai  ripassare  sopra  alcuna  retta  del  fascio  (che 
altrimenti  un  raggio  del  fascio  avrebbe  due  punti  comuni  colla 
retta)  ,  avrà  descrìtto  il  fascio;  né  si  può  dire  che  il  fascio 
potrebbe  essere  descrìtto  dal  suo  raggio  in  più  di  due  modi, 
perchè  passando,  con  una  sezione,  dal  fascio  alla  punteggiata, 
sarebbe    anche  questa  percorsa    in    un    altro   modo   diverso  da 
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quello  supposto.  Se  il  punto  a  per  passare  da  a  in  b  deve 
coincidere  con  e  o  con  d,  anche  il  raggio  oa  per  passare  da  oa 
in  ob  deve  coincidere  o  con  oc  o  con  od  ;  quindi,  come  quattro 
punti  si  separano  sulla  retta,  cosi  i  quattro  raggi  che  proiettano 
quella  punteggiata  da  o  si  separano  nel  fascio.  E  analogamente, 
se  si  sega  il  fascio  con  un'altra  retta  del  piano  che  non  passa 
per  o  i  quattro  raggi  saranno  segati  in  punti  a',  b',  c\  d'  che  si 
separano  allo  stesso  modo.  Estendendo  questo  concetto  a  qua- 
lunque altro  fascio  di  S^^^  che  si  ottenga  per  proiezione  dalla 
retta,  si  ha  che  la  separazione  delle  coppie  è  proprietà  che  non 
si  altera  per  qualunque  operazione  proiettiva  (insieme  di  proiezioni 
e  sezioni). 

14.  —  Quattro  punti  a,b,c,d  di  una  retta  disposti  neirordine 
considerato  si  dicono  armonici,  se  in  un  piano  che  passa  per  la 
retta  si  possa  costruire  un  quadrangolo  completo  di  cui  due  lati 
opposti  passino  per  a,  due  altri  lati  opposti  passino  per  b,  uno 
per  e  e  l'altro  per  d. 

Dati  tre  punti  a,  b,  e,  considerati  neirordine  in  cui  sono 
scritti,  si  può  sempre  trovare  un  altro  punto  d  tale  che  il 
gruppo  abcd  sia  armonico,  e  questo  punto  è  unico.  La  dimo- 
strazione di  questo  teorema  si  può  conduiTo  come  nello  Staudt 
{Geometrie  der  Lage,  tradotta  in  italiano  da  M.  Pieri,  1889), 
astraendo  come  qui  facciamo  dal  concetto  di  parallelismo. 

/Sb  abcd  sono  quattro  punti  armonici  di  una  retta,  la  cop^ 
pia  ab  è  separata  necessariamente  dalla  coppia  ed.  Infatti  la 
tetrade  armonica  abcd  è  proiezione  in  due  modi  diversi  di  una 
medesima  tetrade  armonica  a'b'c'd,  e  quindi  se  ae  separasse  bd, 
ovvero  ad  separasse  bc,  si  capirebbe  nell'assurdo  che  quattro  punti 
di  una  retta  si  potrebbero  separare  in  due  modi  diversi.  Diremo, 
come  al  solito,  elementi  coniugati  gli  elementi  di  ciascuna  coppia. 

Se  di  quattro  punti  armonici  di  una  retta  due  coincidono, 
uno  degli  altri  due  deve  coincidere  con  essi. 

Diremo  proiettive  fra  loro  due  forme  semplici  quando  sono 
riferite  fra  loro  in  modo  tale  che  ad  ogni  forma  armonica 
nell'una  corrisponde  una  forma  armonica  nell'altra. 

15.  —  Assegniamo  sulla  retta  tre  punti  arbitrari  a,  b^,  bp 
e  costruiamo  i  gruppi  armonici  ab^b^b^,  ab^jb^l^,  abjbgb^..., 
ab»b,_ib,^i...;  il  ponto  b^  sarà  separato  da  b^  mediante  abp 
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e  si  trova  quindi  fuori  del  segmento  ab^b^  ;  il  punto  h^  è  sepa- 
rato da  bj,  mediante  ab^,  e  si  trova  fuori  di  ab^b,,  ecc.,  ecc. 
In  tal  modo  avremo  assegnate  sulla  retta  le  posizioni  di  un  nu- 
mero illimitato  di  punti  bjbgbg..  bv-Ab^^i...,  che  si  succedono  l'uno 
all'altro  in  modo  che  ciascuno,  p.  es.  b^^-i,  è  estemo  al  semento 
ab^b^  che  contiene  i  precedenti;  e  intanto  tutti  devono  essere 
contenuti  nel  segmento  b^b^a,  e  di  essi  nessuno  potrà  coincidere 
con  a.  Ma  si  potrebbe  dubitare  che  la  serie  di  punti  possa  esser 
contenuta  in  un  segmento  b^bjP  compreso  nel  segmento  b^b^a, 
quindi  abbiam  bisogno  di  ammettere  che: 

Post,  (r  +  4)."''*  Se  p  è  un  punto  del  segmento  b^^bja,  as- 
segnato  arbitrariamente  fra  bj  ed  a,  fra  i  punti  delia  serie 
b2b3...b^  ve  ne  è  sempre  uno  che  è  compreso  fra  p  ed  a,  nel 
segmento  bopa»  anche  se  il  punto  p  non  faccia  parte  della  serie 
stessa  (1). 

£  quindi  si  deduce  che  fra  p  ed  a  vi  è  sempre  un  numero 
infinito  di  elementi  della  suddetta  serie,  e  ciò  esprimeremo  con 
frase  semplice  dicendo  che  gli  elementi  di  questa  serie  si  avvi- 
cinano indefinitamente  ad  a  nella  direzione  b^b^bj...,  che  chia- 
meremo direzione  posititm  della  retta. 

Con  i  medesimi  tre  punti  ab^b^ ,  costruiamo  i  gruppi  armonici 
ab^,bjb_4;  ab^jb^^bg;  ab^jbjbg..  ab_^b_^^ib_^i ,  sarà  il  punto 
b_i  estemo  al  segmento  ab^b^,  il  punto  b«,  esterno  al  segmento 
ab^b.j ,  e  quindi  al  segmento  ab^b.^ ,  e  co^  di  seguito  ;  quindi  i 
punti  b_ib«,b_,...b_vb-^«i...  si  succedono  l'uno  all'altro  sulla 
retta  in  modo  che  ciascuno,  p.  es.  b.^.^,  è  esterno  al  segmento 


(1)  È  precisamente  in  questo  postulato  che  si  ripercuote  la  differenza  fra 
il  nostro  metodo  e  quello  del  Pasch.  Lo  stesso  Pascb,  riferendosi  al  modo 
come  egli  ricava  questa  proposizione  dai  postulato  di  Archimede,  dice  (V.  1. 
e.  p.  126):  Das  Axiom,  durch  welohes  Herrn  F.  Klbin  die  Liicke  in  Stauot's 
Begrùndung  der  Projectivitàt  ausfùlU,  koramt  auf  den  eben  formulirten  Sats 
hinaufi.  Diesen  als  Grundsatz  anzunehmen,  wiirde  mit  den  hier  festgehaltenen 
Anscbauungen  nicbt  in  Einklang  stehen.  Diesen  abgesehen  davon,  da«s  eine 
Beobachtung  sich  iiberhaupt  nicbt  auf  unendlich  viele  Dinge  beziehen  kann, 
ist  die  Aufirteiiung  jenes  Satzes  von  unserem  Standpunkte  aus  auch  deahalb 
noch  nicht  zulàssig,  weil  wir (vgl.  seite  18)  in  einer  Strecke  nicht  unendlich  TÌele 
Punkte  annehraen  diirfen,  ohne  dem  Sinne  des  Wortes  Pan kt  eine  weitere  als 
die  bìsherige  Ausdehnung  zu  geben  und  uns  mithin  von  seiner  urspriinglicheQ 
Bedeutung  noch  mehr  zu  entfernen.  Eine  solche  Ausdehnung  wird  erforder- 
lich,  wenn  man  die  Punkte  der  Geraden  in  voUstàndige  Analogie  mit  dea 
Glied^rn  der  aus  den  ritionalen  und  irrationalen  reellen  Zahlen  bestebeadfo 
Reihe  bringen  will;  ... 
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ab^b_.  che  contiene  i  precedenti  ;  tutti  questi  punti  sono  conte- 
nuti nel  segmento  bob.^a,  e  di  essi  nessuno  potrà  coincidere  con  a. 

Se  H  è  un  punto  preso  ad  arbitrio  nel  segmento  b^b^^a 
fra  b_i  ed  a,  anche  se  esso  non  coincide  con  nessun  punto 
della  serie  b_tb_,...b_^...  vi  sono  infiniti  punti  di  questa  serie 
compresi  fra  q  ed  a  nel  segmento  b.^qa.  Difatti,  si  proietti  la 
forma  b^^b^ta  nella  forma  b^bja,  ogni  punto  della  serie  b_ib«,...b«, 
si  proietterà  nel  punto  della  serie  bib,...b^  di  indice  eguale,  il 
punto  q  si  proietterà  in  un  punto  q'  compreso  fra  b^  ed  a  nel 
segmento  b^bia;  ma  fra  q'  ed  a  vi  saranno  infiniti  punti  della 
serie  b^b^bg...,  quindi  infiniti  punti  della  serie  b^jb^^b»^  ...  sono 
compresi  fra  q  ed  a  nel  segmento  b^iqa .  E  quindi  possiam  dire 
che  anche  i  punti  della  serie  b_2b_3...b_,...  si  avvicinano,  ma 
nella  direzione  negativa^   indefinitamente  al  punto  a. 

Abbiam  cosi,  mediante  i  tre  punti  a^,  b^,  b^  determinata 
sulla  retta  una  doppia  serie  di  punti,  che  si  succedono  nelle 
due  opposte  direzioni  nell'ordine  dei  loro  indici,  e  si  avvicinano 
in  direzione  contraria  al  punto  a    (hanno  per  limite  il  punto  a). 

Conveniamo  ora  di  far  corrispondere  ad  ognuno  dei  punti 
di  queste  due  serie,  che  diremo  ora  costituire  una  serie  unica, 
il  valore  numerico  reale  intero,  positivo  o  negativo,  rappresen- 
tato dal  suo  indice  e  di  far  corrispondere  al  punto  a  il  valore 
oo  della  variabile  numerica  ;  avremo  cosi  stabilita  una  corrispon- 
denza univoca  fra  i  punti  della  retta  e  i  valori  reali  interi  po- 
sitivi e  negativi  della  variabile  numerica;  e  tale  che  se  la  dif- 
ferenza tra  due  valori  della  variabile  va  diminuendo,  va  pure 
diminuendo  il  numero  dei  punti  della  serie  compresi  fra  i  punti 
da  quelli  rappresentati  (i  punti  si  vanno  avvicinando) ,  e  fra  essi 
non  vi  sarà  alcun  punto  della  serie  quando  la  differenza  fra  i 
due  valori  numerici  distinti  è  minima,  cioè  eguale  ad  uno. 

Abbiamo  in  tal  modo  distesa  sulla  retta  la  variabile  nume- 
rica reale  ed  intera. 

16.  —  Si  tenga  fisso  il  punto  a,  e  si  trasporti  la  coppia 
b^b, ,  sulla  coppia  b^bg ,  o  sulla  coppia  bgbg ,  o  sopra  una  qua- 
lunque altra  coppia  b^bv^i  di  elementi  consecutivi  e  della  stessa 
direzione;  la  serie  non  si  altera,  ma  solo  si  diminuisce  T indice 
di  ciascun  punto  di  tante  unità  per  quante  ne  contiene  Tindice 
del  punto  col  quale  si  è  fatto  coincidere  il  punto  b^^;  solo  Vin- 
dice del  punto  a  resta  inalterato. 

AUi  della  R.  Accademia  —  Voi.  XXVL  51 
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Per  tal  motivo  noi  diremo  che  tutti  i  segmenti  della  retta 
compresi  fra  due  punti  consecutivi  della  serie  sono  egiMlt  nella 
serie  costruita,  oppure  sono  eguali  per  rispetto  al  punto  a.  E 
quindi  il  segmento  012  (qui  e  qualche  volta  in  seguito  indichiamo 
i  punti  della  serie  coi  soli  indici)  è  doppio  del  segmento  01,  il 
segmento  Olju.  è  fz-plo  del  segmento  01.  Con  ciò  l'indice  X  di 
ciascun  pimto  della  serie  indica,  non  solo  il  posto  che  esso  oc- 
cupa nella  serie  costruita  sulla  retta,  ma  indica  pure  che  rap- 
porto hawi  tra  il  segmento  OX  ed  il  segmento  01;  per  tal  mo- 
tivo diremo  pure  che  il  segmento  0 1 ,  considerato  nella  direzione 
positiva,  è  il  segmento  unità  della  retta,  e  che  X  è  la  distanza 
fra  il  punto  b^  ed  il  punto  b^. 

Ke  segue  quindi  che  la  distanza  fra  due  punti  qualmique 
della  retta  è  eguale  alla  differenza  degli  indici  di  questi  due  punti. 

La  distanza  fra  due  punti  della  retta  è  funzione  non  s^lo 
della  posizione  dei  due  punti,  ma  anche  dei  tre  punti  fonda- 
mentali ab^bj  assegnati  sulla  retta  stessa. 

Segue  pure  da  un  teorema  delle  forme  armoniche ,  che  la 
proiezione  da  un  S^  (k<r — 1)  dello  S^  di  una  serie  dei  ra- 
lori  interi  della  variabile  così  costruita  produce  nel  fascio  (S^) 
una  serie  analoga]  o  più  in  generale:  la  distanza  fra  due  ele- 
menti di  una  forma  semplice  rimane  inalterata  per  qualunque 
trasformazione  proiettiva  non  degenere. 

Si  noti  che  tenendo  fisso  il  punto  a  ed  il  punto  b^,  se  si 
scambiano  fra  loro  il  punto  bj  ed  il  punto  b_4 ,  la  serie  dei  punti 
rimane  inalterata,  ma  cambia  il  segno  dell*indice  di  ogni  punto 
(si  scambia  la  direzione  positiva  colla  direzione  negativa). 

17.  —  /Se  tenendo  fisso  il  punto  oo  ed  il  punto  0,  il  punto 
1  passa  al  posto  del  punto  2,  la  serie  perde  tutti  i  punti  di 
indici  dispari  positivi  e  negativi ^  e  i  rimanenti  risulteranno 
numerati  nclVordine  in  cui  si  succedono. 

E  più  in  generale:  se  il  punto  1  passa  al  posto  del  punto 
]UL,  la  serie  resterà  costituita  dei  punti  ...,  —  2ju,  — |ul,  0,  ]tx, 
2|7.,  3]UL,  ...,  clic  prenderanno  rispettivamente  gl'indici  ...,  —  2, 
-1,   0,   1,   2,   3,... 

Questo  teorema  è  della  massima  importanza  per  quanto  dob- 
biamo esporre  in  seguito,  e  noi  lo  dimostreremo  per  /jl  =  2;  la 
dimostrazione  per  /Ji  =  3,  4, . . .  che  si  deduce  facilmente  da  quella 
di  [J.  =  2,  la  ometteremo  per  amor  di  brevità. 
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Sia  Impq  il  quadrangolo  costruttore  del  gruppo  armonico 
abjb^b^,  e  siano  cioè  Im,  pq  i  lati  che  passano  pera,  pm  quello 
che  passa  per  b^,,  Ip,  mq  quelli  che  passano  per  b^,  Iq  quello 
che  passa  per  b^ .  Se,  rimanendo  fissi  i  lati  che  passano  per  a , 
conduciamo  per  b^  la  trasversale  b^q ,  che  seghi  Idì  in  n ,  e 
chiamiamo  r  l'intersezione  di  nb^  e  pq  ,  sarà  mnqr  un  qua- 
drangolo costruttore  dello  stesf^o  gruppo,  e  quindi  mr  passerà 
per  b, .  Se  si  assume  Imqr  per  quadrangolo  costruttore  del 
gruppo  armonico  ab2bjb3,  si  trova  che  Ir  passa  per  bg;  e  se 
chiamiamo  s  V  intersezione  di  bgii  e  pq  ed  assumiamo  mnrs 
per  quadrangolo  costruttore  del  gruppo  ab^bjbg ,  si  trova  che  ms 
passa  per  bg;  infine  assumendo  Imrs  per  quadrangolo  costruttore 
del  gruppo  ab^b^b^ ,  si  trova  che  Is  passa  per  b^ .  Considerando 
ora  il  quadrangolo  Iqsn  ,  si  trova  che  esso  è  quadrangolo  co- 
struttore del  gruppo  ab^b^b^  ,  dunque  questo  gruppo  è  armo- 
nico (1). 

Con  ciò  resta  pure  dimostrato  che  : 

Se  tre  punti  b^,b^,bp  della  serie  costruita,  sono  tali  che 
la  somma  degli  indici  dei  due  punti  estremi  è  eguale  al  dop- 
pio delVindice  del  punto  medio,  il  gruppo  ab^b^^b^  e  armonico. 

Viceversa:  se  ab^b^b^  è  un  gruppo  armonico,  deve  essere 
X+p  =  2v. 

18.  —  Abbiam  visto  come,  dati  i  punti  ab^^bj,  si  costruisce 
un  punto  qualsiasi  di  indice  X,  vogliamo  ora  vedere  come  si  possa 
costruire  il  punto  b^,  quando  si  conoscano  i  punti  di  ab^b,^. 

Pel  punto  b^  si  tiri  una  retta  qualsiasi  e  sopra  di  essa  si 
prendano  due  punti  arbitrarii  a',  b\ ,  e  mediante  i  punti  a'b^b'^ , 
come  tema  fondamentale,  si  costruisca  il  punto  b\  di  indice  X , 
come  nel  n.  15.  Sia  quindi  m  il  punto  comune  alle  rette 
aa',  h^,  la  proiezione  del  punto  b^'  da  m  sulla  retta  data,  sarà 
il  punto  cercato  bj. 

Evidentemente  il  punto  b^  è  unico;  poiché  ogni  altra  ana- 
loga costruzione  può  ricondursi  per  proiezione  alla  precedente. 


(1)  Quantunque  questa  dimostrazione  pcsaa  sembrare  artiflziosa,  ò  però 
molto  più  elementare  di  quelle  riportate  dal  Di::  Paolo,  e  dal  Lindbmann 
nelle  opere  citato.  11  Db  Paolis  per  dimostrare  questo  teorema  ricorre  alle 
involuzioni,  ed  il  Lindbmann  per  dimostrare  il  roIo  caso  di  ,u  =  2,  a  cui  si 
limita,  ricorre  ai  sistemi  piani  prospettivi. 
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Se  inoltre  sulla  retta  a'V^  si  costruiscono  tutti  i  punii  dei 
valori  interi  delle  variabili,  ed  in  particolare  b',^,  h^^ . ..,  e  sulla 
retta  data  si  costruisce  il  punto  coniugato  armonico  di  b^  rispetto 
ad  ab^,  in  esso  si  proietterà  b',^,  ecc. 

Premessa  questa  costruzione,  se  ora  vogliamo  che  restando 
fissi  i  punti  a ,  bg  il  punto  bj  diventi  il  fjt"**  punto  della  serie, 
non  dobbiamo  fare  altro  che  costruire  un  punto  e^  adeguato, 
ed  allora  i  punti  bg,  bg  della  serie  primitiva  diventeranno  i 
punti  c,^,  c,^,...,  e  perciò  ogni  segmento  compreso  fra  due  punii 
consecutivi  della  nuova  serie  che  si  costruirà,  sarà  la  jtx""  parte 
del  segmento  unità  della  prima  serie.  Se  invece  al  punto  bj  si 
conserva  il  suo  primitivo  indice  1,  ai  punti  e,,  e,,  ..  c^_t  si 
dovrà  dare  un  indice  /jl"""  di  quello  che  essi  hanno  per  non  al- 
terare il  concetto  già  stabilito  della  distanza,  e  quindi  essi  di- 
ventano i  punti    "1  '    "l  ♦    "cu*    della   serie  primitiva. 

|A  lA  |A 

La  nuova  serie  che  goA  abbiamo  costruita  ha  i  suoi  punti 
riferiti  univocamente  a  tutti  i  valori  frazionarii  della  variabile 
numerica  di  denominatore  ]ti.,  da  — cx>  a  +oo,  e  tale  che  se  la 
differenza  fra  due  valori  distinti  della  variabile  va   diminuendo, 

e  diventa  minima,  cioè  —,  i    punti    della  serie   costruita  vanno 

avvicinandosi,  cioè  va  diminuendo  fra  essi  il  numero    dei   punti 

interposti  fino  a  che  fra  essi  non  vi  sarà  alcun  altro  punto  della 

serie. 

v 
Dato  un  numero  frazionario  —  ,    si    voglia    costruire    il 

punto  che  gli  corrisponde  nella  serie  data  ab^b^. 

Per  far  ciò  basta  dividere  il  segmento  unità  b^b^  in  ju.  parti 
eguali  e  costruire  il  y"*°  punto  della  nuova  serie  che  si  ottiene 
quando  restando  fissi  a,  b^,  si  prende  per  segmento  unità  la  |u"" 
parte  del  segmento  unità  primitivo. 

Potendo  estendere  queste  costruzioni  a  qualunque  valore  fra- 
zionario, possiamo  affermare  di  aver  distesa  sulla  retta  la  varia- 
bile numerica  razionale,  cioè  di  aver  stabilita  una  corrispon- 
denza univoca  fra  i  punti  della  retta,  e  i  valori  interi  e  frazionari!, 
positivi  e  negativi,  compreso  1*  oo ,  della  variabile  numerica  :  e 
con  la  restrizione  che,  se  la  differenza  fra  due  valori  della  va- 
riabile va  diminuendo  indofinitamente,  i  punti  della  retta  si  vanno 
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avricinando  indefinitamente  (1);  oppure  con  frase  più  comune, 
die,  se  la  differenza  tra  due  valori  della  variabile  diventa  inde- 
finitamente piccola,  la  distanza  fra  i  punti  della  retta  diventerà 
pure  indefinitamente  piccola,  ed  i  punti  della  retta  sì  avvicine- 
ranno indefinitamente  Tuno  all'altro. 

18.  —  Vogliamo  ora  vedere  che  cambiamento  subiscono  gli 
indici  della  serie  quando  si  tenga  fisso  il  punto  bj  e  si  scam- 
bino fra  loro  i  punti  a  e  \. 

Basterà  osservare  che  indice  prenderà  un  qualunque  punto, 
il  quale  nella  serie  ftb^bj  abbia  un  determinato  indice  X,  che 
per  ora  supporremo  intero. 

Si  dimostra  nella  teoria  delle  forme  proiettive  semplici  coi 
soli  concetti  di  proiezioni  e  sezioni  che  il  gruppo  ab^^b^bj^  è 
proiettivo  al  gruppo  b^ab^bj .  Ciò  significa  che  nello  stesso  modo 
con  cui  nel  primo  gruppo  si  costruisce  b^  coi  punti  fondamentali 
ab^bj ,  nel  secondo  gruppo  si  costruisce  b^  mediante  i  punti  fon- 
damentali b^ab^  ;  cioè  nella  serie  che  abbia  b^  per  punto  infinito, 
a  per  punto  zero  ,  è  il  segmento  ab^  la  X""  parte  del  seg- 
mento abp  quindi  se  in  questa  serie  si  prende  per  punto  unità 

anche  il  punto  b^  il  punto  b^  acquisterà  Tindice  y  • 

Si  supponga  ora  che  il  punto  preso  ad  arbitrio  nella  prima 

serie  abbia  un  indice  frazionario  —  ;  si  trasporti  il  punto  1  da 

b,  in  "l ,  e  lo  si  chiami  e,  ;  con  questo  i  punti  b,  e    J ,  sa- 

ranno  nella  serie  ab^^Cj  rispettivamente  indicati  con  c^  e  Cx.  Si 
scambi  ora  a  con  \  rimanendo  inalterato  c^ ,  i  punti  c^^ ,  c^  acqui- 
steranno grindici  ^»  ,  ^1  :  e  se  infine  si  trasporta  il  punto  1 
in  ^i  ,  cioè  in  b.,   e,    e  ^L  acquisteranno  rispettivamente  gl'in- 

I»  *         *  X 

dici  e  ,  ^t  .  Dunque  : 


(1)  Intendiamo  con  questa  frase  di  dire  che,  per  ogni  valore  che  si  dà  al 
denominatore  delia  variabile  frazionaria,  sempre  che  la  differenza  fra  i  due 
valori  è  divenuta  minima,  fra  i  punti  non  vi  q  compreso  altro  punto  della 
serie  costruita  con  quel  dato  denominatore. 
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Se  si  scambia,  nella  serie  costruita  mediante  i  punti  fon- 
damentaJi  ab^bp  il  punto  ììq  col  punto  a,  e  si  rimane  inalte- 
rato il  punto  bj ,  gli  elementi  della  serie  rimarranno  gli  stessi^ 
ma  ognuno  acquisterà  Vindice  inverso  di  quello  che  aveva 
prima. 

20.  —  In  questa  nuova  serie  b^abj  siano  c^,c,,Cp  tre  punti 
tali  che  fra  i  loro  indici  esista  la  relazione  v-^p=:2n  (gl'indici 
possono  supporsi  anche  frazionarii),  cioè  siano  c^,  c^  simmetrici 
rispetto  al  punto  e,;  il  gruppo  b^c^c^c^  sarà  (y.  n.  17)  armo- 
nico ;    e    poiché    i    punti  c^c,c^    sono    rispettivamente    i   punti 

1  \    i  della  serie  ab.b, ,  si  ha  che  pure  il  gruppo  *o  "i  ^  ^ 

V  «  p  «  «  f 

è  armonico  ;  e  siccome  la  reciproca  è  vera,  ed  il  trasporto  della 
coppia  01  non  altera  le  distanze  fra  il  punto  b^^  ed  i  punti  della 
serie,  possiamo  enunciare  il  teorema  : 

Se  quattro  punti  \  \  b,,  b,^    della  serie  ab^b^  sono  armo- 

2  1  1 

nici^  fra  i  loro  indici  esiste  la  relazione  r — ;;-  =;: r — \-  r — r-  ; 

\^^\        ^3**^l        ^4"~^'l 

e,  viceversa,  se  fra  gli  indici  di  quattro  punti  della  serie 
ab^jbj ,  esiste  la  relazione  suddetta,  i  quattro  punti  nelV ordine 
considerato  sono  armonici. 

21.  —  Finora  ahbiamo  costruiti  dei  punti  nella  serie  quando 
di  essi  conoscevamo  l'indice  intero  o  frazionario  ;  ora  vogliamo 
esaminare  la  questione  inversa  : 

Dato  sullof  retta  un  punto  p,  ed  assegnati  i  tre  punii 
fondamentali  ab^b^,  vogliamo  sapere  quale  indice  ad  esso  cor- 
rispónde. 

Se  il  punto  dato  p  non  coincide  con  nessuno  dei  punti  di 
indice  intero  costruiti  mediante  i  punti  ab^^b^ ,  sia  esso  compreso 
nel  segmento  b^b^^i ,  allora  supposta  trasportata  la  coppia  b^b^ 
(tenendo  fisso  il  punto  a)  nella  coppia  b^b^^i,  si  divida  il  seg- 
mento di  questa  coppia  in  «^  parti  eguali;  se  il  punto  p  coin- 
cide con  la  jS,""*  divisione  del  segmento  sarà  v4-—  il  suo  in- 

dice  nella  serie  data.  Ma  se  p  è  compreso  fra  la  ^j^*  e  la  d^j+l)"* 
divisione,  si  divida  ancora  questo  segmento  in  a^  parti  eguali* 

se  p  coincide  con  la  S^"*  divisione,  sarà  v  +  —  +  -^  il  suo 

«1       «1  «« 
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indice ,  altrimenti  si  proseguirà  allo  stesso  modo  l'operazione.  Ciò 
facendo  se  una  volta  si  raggiungerà  la  posizione  del  punto  p ,  il 
punto  ayrà  per  suo  indice  un  numero  frazionario,  e  sarà  uno 
dei  punti  della  serie  che  si  era  costruita  nel  n.  1 8  ;  ma  se  però 
non  avverrà  mai  che  si  raggiunga  la  posizione  del  punto»  avremo 
intanto  segnati  sulla  retta  una  serie  di  punti  che  si  vanno  av- 
vicinando indefinitamente  al  punto  stesso  e  quindi  nella  varia- 
bile numerica  avremo  corrispondentemente  una  serie  di  valori 
firazionarìi  che  soddisfa  alle  condizioni  che  abbisognano  per  avere 
un  limita.  In  tal  caso  converremo  di  assegnare  al  punto  p  come 
indice  il  limite  di  quella  serie  di  valori  frazionarii. 

Però  la  ricerca  dell*  indice  del  punto  p  con  questo  metodo 
ha  troppo  dell'arbitrio  nella  scelta  del  numero  delle  parti  in  cui 
bisogna  dividere  il  segmento  sempre  più  piccolo  in  cui  si  va  rac- 
chiudendo il  punto  p  ;  in  ciò  si  ha  un  inconveniente  lieve  che 
vogliamo  evitare.  Ci  proponiamo  di  trovare  l'indice  del  punto  p 
sotto  forma  di  frazione  continua  finita  o  infinita  secondo  che  il 
punto  p  appartenga  o  non  alla  serie  dei  punti  corrispondenti 
alla  variabile  frazionaria,  cercando  di  costruire  sulla  retta  una 
serie  di  punti  nelle  vicinanze  del  punto  p  che  rappresentino  le 
successive  ridotte  di  queste  frazioni  continue. 

Supponiamo  dapprima  che  il  punto  p  sia  un  punto  apparte- 
nente alla  serie  della  variabile  frazionaria,  e  sia  esso  compreso 
nel  segmento  b^b^^j  ;  il  suo  indice  incognito  che  noi  rappresen- 

teremo  con  Xj  possiamo  porlo  eguale  a  v  H ,   e   con  ciò   — 

rappresenterà  la  distanza  b^p  riferita  al  segmento  unità  b^b^  ed 
al  punto  infinito  a.    Se  si  trasporta   la  coppia  b^^bj  in   b^b^^.!, 

nella  serie  ab^b^^j  il  punto  p  avrà  per  indice  —   e  se  si  scambia 

il  punto  a  col  punto  b^  e  si  lascia  invariato  il  punto  b^^.i ,  nella 
serie  b^abv^i  il  punto  p  avrà  per  indice  x^  (v.  n.  19).  Si  co- 
struiscano i  successivi  quarti  armonici  di  questa  serie  e  siano 
CgCj...  c^^  ^\+i\  e  supponiamo  che  p  sia  compreso  fra  c^^  e  c^^^j  ; 

si   potrà   porre  x^  =  u^-^ —  ,  e  quindi  -  indicherà  la  distanza 

c^^p  rispetto  al   segmento   unità  ab^^.i  ed  al  punto  infinito  b^ . 

Se  si  trasporta  la  coppia  ab^i  in  c^  c^  ^^ ,  sarà   —  l'indice  del 

*   *  x^ 
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punto  p  nella  serie  b^c^^c^  ^^ ,  e   quindi   sarà  x^   T  indice   di   p 

nella  serie  c^  byC^  ^.i .  Si  costruiscano  i  quarti  armonici  successivi 

di  questa  serie  e  siano  d^dg ...  d^  d^  ^i ,  e  supponiamo  che  p  sia 

*    '  1 

compreso  fra  d^  d^  ^^ ,  si  potrà  porre  il  suo  indice   Xj  =  Vj  H — 

ecc.,  ecc.  I  punti  b^,  Cv^,  d^  ,  e^^  ..,  che  si  costruiscono  successi- 
vamente hanno  per  indici,  nella  serie  ab^b^,  rispettivamente  i 
numeri 

.1  11  .111 

Con  questa  costruzione  per  Tipotesi  fatta,  si  deve  raggiungere 
il  punto  p  dopo  un  numero  finito  (i  di  tali  operazioni,  e  quindi 
il  punto  p  avrà  per  indice  il  valore  della  frazione  continua 

1.1.1.  1 

V  +  -  +  -  +  -  +  ..  +  -- 

'•^1         ^«        ^3  ^1* 

Ora  questa  stessa  operazione  geometrica  (indipendentemente 
dal  suo  significato  analitico)  può  farsi  per  un  punto  qualunque  p 
della  retta,  anche  non  appartenente  alla  serie  costruita  degli 
indici  razionali  ;  in  questo  caso  non  si  raggiungerà  mai  il  punto  p, 
ma  i  punti  b^ ,  c^  d^  ,  c^  . . .  alternandosi  da  una  parte  e  dal- 
l'altra del  punto  p,  si  andranno  indefinitamente  [nota  (l)  a  p.  21], 
avvicinando  ad  osso,  e  quindi  il  punto  p  resta  come  posizione 
limite  della  classe  di  punti  b^c^  d^^. .. ,  allo  stesso  modo  come  il 
valore  irrazionale  della  frazione  continua  infinita  è  il  limite  dei 
valori  delle  successive  ridotte,  onde  possiamo  assumere  come  in- 
dice del  punto  p  il  valore  di  questa  frazione  continua  infinita. 
E  quindi  deduciamo: 

Ogni  punto  della  retta,  quando  sopra  di  essa  sono  fissati 
i  punti  abjjbj,  o  è  un  punto  della  serie  ab^jb^  ed  allora^  il  suo 
indice  è  un  numero  frazionario,  o  è  un  punto  limite  di  una  classe 
determinata  di  punti  della  serie  ab^bj  ed  allora  il  suo  indice  è 
un  numero  irrasionale  rappresentato  univocamente  da  una  fra- 
zione continua  infinita  coi  numeratori  eguali  ad  uno  (1). 


(1)  Abbiamo  voluto  insistere  a  cercare  di  mettere  Tindioe  irrazionale  sotto 
forma  di  frazione  continua,  oltre  che  per  il  vantaggio  in  se  stesso  di  avere 
una  forma  unica  sempre  possibile  a  ricercare,  anche  per  dare  un'  elettiva 
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22.  —  Viceversa,  dato  un  numero  irrazionale  qualunque,  vi 
è  sulla  retta   un  punto  che  lo  rappresenta? 

Post.  (r  +  5)."°  Ad  ogni  numero  irrazionale  corrisponde 
sempre  sulla  retta  un  punto  determinato  ed  unico  \  o  in  altre 
parole:  dato  un  numero  irrazionale^  sia  sotto  forma  di  fra-- 
zione  continua  infinita  coi  numeratori  eguali  ad  uno,  sia  come 
limite  di  due  classi  di  numeri  convergenti,  e  costruiti  sulla 
retta  i  punti  della  serie  ab^^j  corrispondenti  alle  successive 
ridotte  della  frazione  continua,  o  ai  numeri  di  quelle  classi, 
esiste  sulla  retta  un  punto,  ed  uno  solo,  a  cui  quei  punti  si 
avvicinano  indefinitamente. 

11  modo  stesso  col  quale  si  perviene  a  costruire  questo  punto 
mostra .  che  Tindice  irrazionale  del  punto  rappresenta  pur  esso  la 
distanza  del  punto  stesso  dal  punto  b^  relativamente  al  segmento 
unità  b^bj  ed  al  punto  infinito  a. 

In  tal  modo  è  distesa  sulla  retta  tutta  la  variabile  numerica 
reale,  si  è  cioè  stabilita  fra  i  punti  della  retta  e  la  variabile 
numerica  reale  una  corrispondenza  univoca  e  continua^  nel  senso 
che  se  la  differenza  fra  due  valori  reali  razionali  o  irrazionali 
della  variabile  divelta  indefinitamente  piccola,  i  punti  della  retta 
che  a  quelli  corrispondono  si  avvicinano  indefinitamente  fra  loro. 

Ciò  posto  indichiamo  con  v,  p^,  i^g,..-!  Pv"  le  ridotte  suc- 
cessive della  finzione  continua  infinita  che  rappresenta  il  nu- 
mero p,  e  costruiamo  sulla  retta  i  punti  che  hanno  per  indici 
rispettivamente  2v,  2p^,  2/9^,...  2p^,.,.,  essi  sono  coniugati 
armonici  del  punto  b^  ordinatamente  rispetto  alle  coppie  ab^, 
abp  ,  abp  , . . ,  ab^^ ,  o  in  altre  parole,  se  del  gruppo  armonico 
^K^^u  ^  tengono  fissi  i  due  punti  non  coniugati  ab^^,  e  si  fa  pas- 
sare il  terzo  punto  successivamente  nelle  posizioni  b^  ,  b^  ,...,  b^^  il 
quarto  punto  passerà  rispettivamente  nelle  posizioni  b,p ,  b,^ , ...  b,p^, 
e  poiché  le  classi  di  numeri  "^ 

y,   2^2,   2p^,  2p^.,.,        2p^,  2/J3,   2p^... 

rappresentano  il  punto  p^  di  indice  irrazionale  doppio  di  quello 
del  punto  p,  anche  il  gruppo  apb^p^  è  armonico. 


costruzione  a  molte  proposizioni  contenute  nei  noti  lavori  di  G.  Cantor  (v. 
Ada  Math,^  voi.  II'.  Ed  è  evidente  che  in  tal  modo  noi  possiamo  rappresen- 
tare sulla  retta  tutte  le  grandezze  numeriche  di  2*,  3^  . .  v*  specie,  di  cui  fa 
parola  il  Cantor  (v.  p.  337), 
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Cosi  continuando  si  ritrova  che  i  teoremi  dei  n*.  18,  19  e  20 
dimostrati  per  punti  d'indici  frazionarii  della  serie  ab^b^  valgono 
pure  per  i  punti  di  indici  irrazionali,  e  ciò  permette  di  con- 
chiudere : 

Se    due   forme  proiettive   semplici   sovrapposte   hanno  ire 
elementi  omologhi  uniti,  tutti  i  rimanenti  elementi  sono  uniti. 


§  3. 
Birapporto ,  elenìenti  immaginarii  ed  equazioni, 

23.  —  Chiameremo  birapporto  di  quattro  punti  bibib^k^ 
(dove  ).j,  Xg,  X3,  X^  sono  valori  qualunque  della  variabile  nu- 
merica razionale  ed  irrazionale)  l'espressione  numerica 

\      ^8      ^4  ""^2 

formata  mediante  gli  indici  dei  quattro  punti  dati,  e  che  indi- 
cheremo al  solito  col  simbolo  (XjXjXjX^). 

Se  i  punti  presi  sulla  retta  sono  ab^b^b^,  il  birapporto  di 
essi  è  eguale  a  X;  cosicché  l'indice  che  noi  abbiamo  assegnato  ad 
ogni  punto  rappresenta  pure  il  birapporto  di  questo  punto  in 
ordine  ai  tre  punti  fondamentali  ab^b^,  e  per  tal  motivo  d'ora 
in  poi  chiameremo  birapporto  0  parametro  l'indice  numerico  dd 
punto. 

Il  punto  della  retta  che  abbiamo  come  quarto  armonico  in 
ordine  ai  punti  ab^bj  è  il  punto  b_p  quindi  il  birapporto  di 
questi  quattro  punti  armonici  è  — 1  ;  e  quindi  anche  eguale  a~l 
è  il  birapporto  di  ogni  gruppo  armonico  del  tipo  ab^^^b.b,^.,. 
Ma  l'importante  è  che  se  mediante  tre  punti  WJhsi  costruisce 
il  quarto  armonico  \  il  birapporto  dei  punti  b^  bj,  bj.  b^  è 
sempre  eguale  a  -\,  Difatti,  trasportando  il  punto  zero  in  ^  ed  il 
punto  bj  nel  punto  b^  ^.i,  i  parametri  degli  altri  tre  punti  saranno 
rispettivamente  X^ — Xj,  Xg — X^  X^ — Xj  ;  se  ora  si  scambia  il 
punto  0  col  punto  00,  e  si  lascia  invariato  il  punto   1 ,  i  para- 

.    ,.         .  ...  1  1  1        li 

metri  di  quei  tre  punti  diventano  r r-  ,    r — r-  ,  z — r- .  Ala 

\—\      h^^i     ^♦"'i 
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essi  sono  armonici  in  ordine  a  b^,  che  ora  è  il  punto  infinito, 
danqae,  pel  teorema  20,  deve  avverarsi  la  relazione: 

,  ovvero  .^    /  : .      .  =  —  1 . 


/j — Aj        Ag — Aj       A^ — Aj  Ag — Àg     A^      Ag 

Viceversa,  5e  quattro  punti  presi  ad  arbitrio  nella  serie 
ab^bj  hanno  per  Urapporto  -  1  essi  sono  armonici  in  quel- 
Verdine  considerato. 


24.  —  Questo  teorema  rientra  nell'altro  più  generale:  Il  birap- 
porto  di  quattro  punti  della  retta  rimane  inalterato  qualunque 
sia  la  terna  di  punti  della  retta  che  si  assume  come  terna 
fondamentale.  Infatti,  il  cambiamento  di  uno  o  due  dei  punti 
fondamentali  fa  subire  ai  parametri  dei  punti  le  trasformazioni 

X  +  A,  AX,r-;  quindi  il  cambiamento   della   tema   fondamentale 

A 

fa  subire  ai  parametri  di  ciascun  punto  la  più  generale  trasfor- 
mazione lineare  e  perciò  il  birapporto  di  quattro  punti  è  inva-- 
riantivo. 

Oppure,  supposto  che  in  una  data  retta  siano  assegnate  due 
teme  di  elementi  fondamentali  ab^bi  ^^  ^'l^'o^'i  ®^  ^^  elemento 
qualunque  m  abbia  il  parametro  X  rispetto  alla  terna  fonda- 
mentale ab()bi,  e  X'  rispetto  alla  terna  a'b'^b'i ,  ^^  dimostrerebbe 
al  modo  solito  che  XX'  sono  legati  dalla  relazione 

XX'-  (abobj a') X'~  (a' b»)  X  -  (abob^Vo)  (a'b»)  =  0 

che  si  riduce  all'altra 

ck  +  d 

e  quindi  se  mnpq  sono  quattro  punti  della  retta,  sarà  il  loro 
birapporto  rispetto  ai  punti  fondauientali  ab^bj  uguale  al  birap- 
porto degli  stessi  punti  rispetto  ai  punti  fondamentali  a'bo'b/. 

Se  invece  i  valori  X  e  X'  rappresentano  i  parametri  di  due 
punti,  in  generale  distinti,  riferiti  alla  medesima  tema  fondamen- 
tale ab^b^  ,  la  relazione  precedente  stabilisce  una  corrispondenza 
univoca  fra  i  punti  della  retta,  tale  che  il  birapporto  di  quattro 
punti  arbitrarli  mnpq  è  eguale  al  birapporto  dei  quattro  punti 
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m'n'p'q'  che  ad  essi  corrispondono,  ed  in  particolare  che  a  qaattro 
punti  armonici  comspoiidono  quattro  punti  armonici  ;  quindi  U 
corrispondenza  rappresentata  dalla  relazione  (1   è  proiettiva. 

26.  —  Possiamo    ora  introdurre  per  rappresentare  i  punti 

della  retta  le  coordinate  omogenee,  porre  cioè  a=—  \  ed  allora 

Ogni  punto  invece  di  essere  rappresentato  da  un  solo  parametro 
sarà  rappresentato  dai   valori    proporzionali   alle  due  coordinate 

Xp  x.^,  le  quali  per  mezzo  della  relazione  (ab^b^m)  =J — - — - 

possono  anche  essere  interpretate  come  birapporto  dei  punti  m,  b, 
rispetto  ad  una  terna  fondamentale  che  ha  lo  stesso  zero,  e  lo 
stesso  infinito,  ed  ha  un  altro  arbitrario  punto  unità. 

Le  coordinate  dei  punti  fondamentali  a,  b^,  b^  potranno  easoe 
in  tal  caso  (1,0)  (0,1),  (1,1);  ogni  punto  della  retta  sarà  rap- 
presentato da  una  equazione  omogenea  di  l"  grado  a^x^+a^x^=0  e 
la  relazione  di  proiettività  si  trasformerà  nel  sistema  di  equaziom 

px\=a^^x^+a^^x^ 

con  la  condizione  che  il  determinante  del  sistema  debba  essere 
diverso  da  zero. 

È  quasi  inutile  avvertire  che  tutto  ciò  che  ablnamo  detto 
per  la  retta  vale  anche  per  qualunque  forma  semplice,  e  che 
la  proiettività  che  si  è  stabilita  per  due  forme  sovrapposte  Tale 
anche  per  due  forme  distinte. 

26.  ~  Besterebbe  a  far  vedere  come  si  possano  rappresentare 
sulla  retta  i  punti  che  hanno  per  indici  i  valori  immaginarii  della 
variabile  numerica;  ma  non  crediamo  opportuno  di  fermarci  su 
questo  punto;  basterà  far  notare  che  tali  punti  li  consideriamo 
come  punti  uniti  di  infinite  proiettività  di  un  feccia  (v.  Omo- 
grafìe binarie,  2*  ed.,  Napoli,  1889)  e  quindi  di  una  sola 
involuzione  ellittica. 

E  con  questo  abbiamo  distesa  sulla  retta  e  quindi  sopra  ogni 
forma  semplice  (v.  n.  16)  tutta  la  variabile  numerica  reale  ed 
immaginaria. 
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27.  -  Chiameremo  piramide  di  un  /S^la  figura  formata  da  r+ì 
punti  indipendenti  (vertici)  e  da  tutti  gli  I  )  ^i  »  (     «j     )  ^2 

(     A     Ì'^V'A  )^r-i  che  coBgiungono  questi  punti  a  2  a  2, 

a  3  a  3,  a  4  a  4,. ..  ad  r  ad  r;  gli  S^^^  si  diranno  facce 
della  piramide;  un  vertice  ed  una  faccia  della  piramide  si  di- 
ranno opposti  quando  essi  non  si  appartengono. 

Siano  dati,  nello  S^^  r+1  punti  indipendenti  a^,  Ej,  ag,..,a^, 
che  diremo  fondamentali,  un  punto  n,  che  non  appartenga  a  nes- 
suna delle  facce  delia  piramide  costituita  dai  punti  fondamen- 
tali, ed  un  punto  arbitrario  m.  Se  indichiamo  con  0',  1',  2',...r' 
le  facce  della  piramide,  opposte  rispettivamente  ai  punti  fonda- 
mentali a^,  Ep  Sg,... ,  a,.,  e  con  O'I',  l'2',  ecc.,  gli  z?^,  secondo 
i  quali  si  segano  gli  S^^i  0'  e  1',  1'  e  2',  ecc.,  sarà  l'CV  Tfiv^i 
individuato  da  tutti  i  vertici  della  piramide  esclusi  i  vertici  a^,  a^ 
cioè  dai  vertici  a^B,^,..B,^\  ecc. 

Proiettando  dall' 5^_,  l'O'  i  punti  aja^nm  si  determina  un 
fascio  di  iSi._i,  nel  quale  i  quattro  S^^^  proiettanti  individuano 
un  birapporto,  che  non  varia  qualunque  sia  la  terna  fondamentale 
del  fascio  a  cui  ci  vogliamo  riferire,  e  che  si  potrà  ottenere,  p.  es., 
prendendo  come  /S^_i  00 ,  0, 1  rispettivamente  quelli  che  pas- 
sano per  Ej,  Eq,  n.    Indicando  questo  birapporto   in  coordinate 


X. 


omogenee  con  —  avremo 


^0 


a;, 


(yr(ajE,iim)=-^, 


ed  ai 


^0 


^0  ^0  ^0 

Mediante  questi  r  birapporti  restano  determinati  tutti  gli  altri 
birapporti  die  si  otterrebbero  se  da  ogni  altro  S^^^  l'k'  si  proiet- 
tano i  rimanenti  vertici  E^,  E^  ed  i  punti  n,  m.  Difatti,  se  con  la 
retta  niii  si  seraonano  i  tre  fasci  0'ì'(E,EQnni) ,  0'k'(a;(EQnin), 
i'k'(E,a^iim),  si  otterranno  sulla  retta  tre  tetradi  di  punti,  che 
possiamo  indicare  con  i^o^nm,  k^o^nm,  ijkjUm,  e  si  ha 

'  1  '  (k,o,iiiii)     », 
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Di  modo  che ,  dato  il  punto  m  restano  indinduati  gU  (    o   1 

birapportì,  dei  quali  però  r  solamente   sono  indipendenti,  e  gli 

altri  (  o  )  ^^  ottengono  da  essi  facendo  i  rapporti  di  questi  a  2 

a  2.  Viceversa,  dati  gli  r  birapporti  indipendenti  sono  indiYÌdaati 
r  S^^i  indipendenti,  che  individuano  nella  loro  intersezione  il 
punto  m. 

Siccome  dato  il  punto  sono  individuati  gli  r  birapporti,  cioè 
è  univocamente  individuato  un  gruppo  di  r  valori  della  variabile 
numerica,  e  dati  gli  r  birapporti  resta  individuato  un  unico  punto 
dello  S^ ,  resta  stabilita  fra  i  punti  dello  S^.  e  i  gruppi  di  r  valori 
della  variabile  numerica  una  corrispondenza  univoca. 

Se  gli  r  birapporti  indipendenti  sono  dati  sotto  forma  omo- 
genea, si  determinano,  a  meno  di  un  fattore  di  proporzionalità, 
r+1  valori  x^^  x^  x^...  Xr  tutti  finiti,  e  che  non  possono  essere 
tutti  nulli,  che  si  possono  assumere  come  coordinate  omogenee 
dei  punti  dello  S^. 

In  particolare,  se  il  punto  m  coincide  col  punto  u,  tutte  le 
coordinate  sono  eguali  fra  loro,  e  quindi  possono  prendersi  tutte 
eguali  ad  uno,  per  cui  u  si  chiama  punto  unità  dello  S/,  se  il 
punto  m  coincide  con  uno  dei  vertici  della  piramide  fondamen- 
tale, saranno  nulle  tutte  le  coordinate  omogenee,  eccetto  quella 
di  indice  eguale  all'indice  del  punto,  che  si  può  assumere  eguale 
ad  uno;  ed  infine  tutti  i  punti  che  stanno  in  una  faccia  della 
piramide  fondamentale  sono  caratterizzati  dall'avere  eguale  a  zero 
la  coordinata  di  indice  eguale  a  quello  della  faccia  stessa-  Inoltre 
ogni  raggio  a^m  che  congiunge  il  punto  fondamontale  a^  al  punto  m, 
considerato  nella  stella  di  centro  a^,  è  determinato  da  r  coordinate 
Xq,  a?j,..  X(^  Xi^i,..  x^^i,  che  sono  le  stesse  coordinate  che 
individuano  il  punto  m  nello  S^^^  r'. 

28.  —  È  facile  dalle  cose  precedenti  ricavare  l'equazione  dell* 
retta  nel  piano,  e  le  equazioni  della  proiettività  fra  due  piam*, 
e  così  di  seguito.  Noi  ora  supporremo  di  aver  dimostrato  diggià 
che  in  una  varietà  ad  r — 1  dimensioni  un  S^^^  sia  rappresen- 
tato da  una  equazione  lineare 

2a,a:,  =  0         (i=0,  1,  ...,r-l) 
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e  che  la  proiettivìtà  fra  due  varietà  lineari  ad  r  —  1  dimensioni 
sia  rappresentata  da  un  sistema  di  equazioni  del  tipo 

px\  =  lanx,,         (i,  h=Q,  1,  . . .  ,  r  -  1) 

e  dimostreremo  che  anche  nella  varietà  lineare  8^  mi  S^^^  h 
rappresentato  da  una  equazione  omogenea  lineare  fra  le  coordi- 
nate Xjj ,  a;j , . . .  Xr,  ed  allora  essendo  il  teorema  dimostrato  per 
V8^  e  per  V8^^  vale  per  l'/Sg...,  quindi  vale  sempre. 

Sia  P  un  iS>_j  contenuto  nello  8^\  se  consideriamo  come 
omologhi,  nelle  stelle  che  hanno  per  vertici  fondamentali  i  punti 
a^,  Ip  i  raggi  che  proiettano  uno  stesso  8^  di  P,  si  avranno  due 
stelle  fra  loro  prospettive.  I  raggi  della  prima  stella  hanno  per 
coordinate  ^ViO::^...  o:^,  quelli  della  seconda  hanno  per  coordinate 
^o«  ^o<**-  ^r*  qualora  si  prendano  in  ciascuna  di  esse  per  raggi 
fondamentali  e  per  raggio  unità  quelli  che  proiettano  i  rimanenti 
punti  fondamentali  ed  il  punto  unità  dello  8^, 

Per  la  proiettività  esistente  fra  le  due  rette  si  avranno  le 
equazioni 

px^=:a^^ Xj  +  a^x^+ . . .  +  a^r^r 


pXr  =  a^^x^+a^x^+  .  .  .  +a^^x^ 

ma  esse  hanno  per  elementi  uniti  il  raggio  a^j,  a,,  e  tutti  gli  5^ . . . 
5,^1  che  passano  per  esso;  dunque  le  precedenti  equazioni  si  ri- 
ducono alla  forma: 

px^=a^x^ 


px^  =  a^rXr' 


Di  modo  che  le  coordinate  di  ogni  pUnto  dello  8^^  P  soddis- 
fanno ad  una  equazione  lineare  del  tipo 

Viceversa  )  ogni   equazione    lineare  omogenea  fra  le  coordi^ 
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nate  aro,  ajj, .. ,  a;^  di  un  punto  dello  S^  determina  nelle  stelle 
di  centro  a^,  a^  una  omografia  rappresentata  dalle  equasdonì 

^0  *^2  ~^  ^®  "^2 


«0^r  =  ao^i 


O-^r 


e  quindi  è  una  prospettività,  e  perciò  i  punti   che  soddisfiumo 
a  quella  equazione  appartengono  ad  uno  'S'^.i. 

Torino,  Marzo  189i. 


L'Accademico  Segretario 
Giuseppe  Basso. 
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CLASSE 

DI 

SCIENZE   MORALI,    STORICHE   E   FILOLOGICHE 


Adnnanza  del  14  Giugno  1891. 

PRESIDENZA   DEL   SOCIO   COMM.    PROF.    MICHELE    LESSONA 
PRESIDENTE 


Sono  presenti  i  Soci:  Pabretti,  Vice  Presidente,  Flechla, 
Direttore,  Peyron  f.  f.  di  Segretario,  Claretta,  Pezzi,  Ferrerò, 
Cable,  Nani  ,  Cognetti  De  Martiis,  Boselli  e  Cipolla. 

Il  Socio  Peyron  legge  l'atto  verbale  dell'adunanza  antece- 
dente ,  il  quale  è  approvato. 

Alle  parole  di  rimpianto  per  la  morte  del  Segretario  per- 
petuo ,  Senatore  Qorresio,  pronunciate  dal  Presidente  nell'adu- 
nanza delle  Classi  Unite  del  24  maggio  ,  altre  ne  aggiunge  il 
Socio  Peyron  ,  che  per  lunghi  anni  fu  in  relazione  amichevole 
con  l'illustre  estinto,  e  per  un  tempo  pure  non  breve  fu  addetto 
alla  Biblioteca  Nazionale ,  di  cui  il  Qorresio  tenne  l'ufficio  di 
prefetto. 

Il  Presidente  comunica  quindi  una  lettera  del  Maggiore  Cav. 
Gaspare  Galliano ,  nipote  del  Socio  Qorresio ,  con  la  quale  fa 
dono  all'Accademia  di  un  busto  dell'illustre  suo  zio.  La  Classe 
accoglie  con  vivo  gradimento  la  gentile  ofiferta. 

Il  Presidente,  a  nome  dell'Autore,  S.  E.  il  Conte  Costantino 
NiGRA  ,  Socio  corrispondente  deirAccademia  ,  offre  il  volume  : 
«  La  chioma  di  Berenice  col  testo  latino  di  Catullo  riscon- 
trato sui  codici',   Traduzione  e  commento  (Milano.   1891)  ». 

ÀUi  della  R.  Accademia  -  Voi.  XX.VI.  52 
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Il  Socio  Claretta  legge  una  sua  Nota  :  «  Gli  Alfieri  di  Asti 
ed  il  vescovo  Baldracco  di  Malabaila  (1349-1355)  ». 

Il  Socio  Cipolla  legge  una  sua  Nota:  «  SulV itinerario  di 
Corrado  II  nella  sua  discesa  in  Italia  nelVanno  1026  ». 

Questi  lavori  dei  Soci  Claretta  e  Cipolla  sono  inseriti  negli 
Atti. 

Lo  stesso  Socio  Cipolla  dà  lettura  di  un  altro  suo  lavoro  in- 
titolato: «  Di  Bozone  vescovo  di  Asti  e  di  alcuni  documenti 
inediti  che  lo  concernono  ». 

Essendo  questo  lavoro  destinato  ai  volumi  delle  Memorie , 
la  Classe  procede  alla  votazione  per  la  stampa,  approvata  all'u- 
nanimità. 

Il  Socio  Fabretti  legge  la  Relazione  della  Commissione,  di 
cui  è  stato  chiamato  a  far  parte  coi  Soci  Flechia  e  Pezzi  , 
con  rincarico  di  esaminare  il  lavoro  presentato  dal  Socio  cor- 
rispondente ,  Professore  Elia  Lattes,  per  l'inserzione  nelle  Me- 
morie ,  che  ha  per  titolo  :  «  La  grande  epigrafe  etrusca  del 
cippo  di  Perugia  tradotta  ed  illustrata  ». 

La  Relazione  (che  è  stampata  negli  Atti)  conchiude  per  la 
lettura  del  lavoro  alla  Classe,  la  quale  accoglie  tale  conclusione, 
e  udita  la  lettura  del  lavoro,  ne  approva  la  pubblicazione  nelle 
Memorie. 

La  Classe  procede  allelezione  del  proprio  Segretario,  e  riesce 
eletto,  salvo  Tapprovazione  Sovrana,  il  Socio  Ferrerò. 
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LETTURE 


Gli  Alfieri  e  il  vescovo  dAsti  Baldracco  Malàbaila 
1349-1354; 

Note  storica  del  Socio  GAUDKNZIO  CLARETTA 


Se  Ti  è  stirpe  la  quale  dal  nome  suo  stesso  marziale  possa 
ayere  redato  forza  e  vigorìa,  certo  si  è  quella  degli  Alfieri  asti- 
giani. È  noto  come  nelle  repubbliche  italiane  il  portare  lo  sten- 
dardo del  Comune,  del  pari  che  lo  appartenere  a  quei  pochi,  ai 
quali  era  affidato  il  geloso  incarico  di  custodire  quel  palladio  di 
libertà  chiamato  il  Carroccio,  tenevansi  ufficio  di  singolare  ono- 
ranza. E  come  i  Gonfalonieri  e  i  Carrocci,  gli  Alfieri  verosimil- 
mente trasmisero  ai  loro  discendenti  il  nome  dell'ambito  uffizio 
di  signifer  avuto  sino  da  età  remota. 

Già  sin  dal  secolo  duodecimo  essi  appartenevano  alla  società 
d'Ospizio,  e  negli  archivi  della  famiglia  si  accenna  come  uomo 
prestante  un  Guala  Alfieri  che  fiori  intorao  al  1178,  nome  che 
vedremo  fra  poco  corrottamente  adoperato  da  un  suo  discendente. 

Alla  guisa  delle  altre  famiglie  astigiane  degli  Scarampi, 
Solari,  Asinari,  Guttuari,  fioero,  ecc.,  tennero  pure  gli  Alfieri  le 
casane  de*  cambi,  e  cogli  altri  compaesani  migrarono  qua  e  là 
in  parecchie  regioni  oltramontane  dove  furono  confusi  nella  de- 
nominazione generale  conosciuta  di  Lombardi.  E  saputo  come  fu 
intomo  al  1226  che  gli  Astigiani  cominciarono  a  prestare  et 
facere  usuras  in  Francia  et  ultramontanis  partibus  ubi  multam 
pecuniam  lucrati  sunt;  locchè  ci  lasciò  appunto  il  loro  cronista 
Ogerio  Alfieri. 

Ma  a  dififerenza  delle  anzidette  famiglie  ch'ebbero  signoria 
su  moltissimi  feudi,  quella  degli  Alfieri  fu  limitata  a  tre  o  quattro 
al  più,  ma  un  di  questi  da  loro  denominossi  Castellalfero.  Anche  però 
senza  aver  avuti  molti  feudi  cessò  la  famiglia  di  essere  meno 
potente,  e  al  pari  di  quelle  altre  case  diede  alla  patria  magi- 
strati, condottieri,  ambasciatori  e  specchiati  consiglieri. 
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Se  non  che,  non  trattandosi  qui  di  lusingare  alcuna  vanità 
dinastica,  ci  asteniamo  dall' addentrarci  in  codesti  particolari, 
e  ne  basterà  per  il  nostro  tema  accennare  ad  uno  dei  feudi  arati 
dagli  Alfieri,  qual  si  è  Magliano,  ridente  castello  che  s'innalza 
su  di  ameno  poggio  a  manca  del  Tanaro,  or  nel  drcondario 
d'Alba,  ma  nel  secolo  xiii  feudo  semovente  dal  vescovado  d'Asti. 
Il  qual  vescovado,  uno  dei  più  doviziosi,  se  non  aveva  propria- 
mente il  contado  d'Asti,  dominava  su  molte  castella  nell'Astigiano 
e  nelle  regioni  finitime,  e  godeva  di  ambiti  privilegi  concessigli 
da  papi,  imperatori  e  regi.  Quindi,  e  possessi  allodiali,  e  posse- 
dimenti feudali,  diritti,  giurisdizioni,  decime,  servi,  livellari  larga- 
mente appartenevano  alla  Mensa  di  Asti. 

Gli  Alfieri  non  furono  però  i  primi  feudatari  di  Magliano, 
ch'ebbe  signori  suoi  propri,  i  quali  all'esempio  di  molti  altri, 
come  i  Piossasco,  i  Komagnano,  i  Morozzo,  ecc.  dal  loro  fendo 
tolsero  il  nome. 

L'acquisto  di  tre  parti  di  Magliano  Sc^gui  il  9  marzo  del  1240 
in  palacio  Gavoni  nella  persona  di  Guglielmo  e  di  Alferio  d^li 
Alfieri  suo  fratello,  ch'ebbelo  in  feudo  gentile  e  retto:  cosichè 
il  fratello  dovesse  succedere  al  fratello,  pel  prezzo  di  750  lire 
astesi,  e  che  acquistò  da  Oberto,  figlio  di  Jacopo  Bossi  da 
Rocha,  ricevendone  tosto  investitura  dal  signore  diretto,  ch'era 
il  vescovo. 

Quell'acquisto  veniva  accresciuto  da  altri  parziali,  che  furono 
poi  confermati  con  Bolla  del  papa  Innocenzo  IV. 

Ma  lasciamo  i  successori  di  questi  primi  acquisitori  godersi 
per  lo  spazio  quasi  di  un  secolo,  il  loro  feudo,  più  o  meno  pa- 
cificamente, siccome  poteva  consentirlo  la  condizione  di  quei  beati 
tempi,  cosi  battaglieri  ed  insidiosi,  in  cui  il  vicino  guardava  in 
cagnesco  il  vicino,  ed  aspettava  sempre  il  bel  destro  o  la  menoma 
occasione  che  se  gli  porgesse  per  nuocergli  e  vantaggiarsene.  Ve- 
niamo adunque  alla  metà  del  secolo  xiv,  epoca  alla  quale  d 
riferiscono  i  documenti  che  or  vedranno  la  luce.  Premettiamo  sola- 
mente pochi  cenni  genealogici  a  maggior  intelligenza  della  nar- 
razione. Da  un  Guglielmo  Alfieri,  che  può  essere  benissimo  l'ac- 
cennato acquisitore  di  Magliano,  conciliandosi  ogni  data  cronologica 
a  riguardo  di  lui,  sarebbe  nato  un  Enrico,  ch'ebbe  cinque  figU. 
Un  di  costoro,  di  nome  Giorgio, fu  padre  di  Franceschino,  Agìiano 
e  Gualleta,  o  come  ripetutamente  dicono  i  documenti,  Quagliata, 
corruzione  a  quanto  pare  del  Guala  o  Gualeta  di  cui  sovra.  E 
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meglio  ancora  se  ne  vede  la  discendenza  da  questo  specchietto 
genealogico. 

EMANUELE  ALFIERI  -  1214 


Alfbrio 

autore 

di  altre  linee 


Martino 

autore 

di  altre  linee 


Enrico 
1263-90 


Guglielmo 
1236-84 


Ruppi  NETTO 
1269-1306 


Guglielmo 

COD  AgDesina 

1308 

autore 

di  una  linea 


Giorgio 

con 

DamaiBsina 

1289-1305 


Franceschino 


Franceco  . 
o 
Franceschino 
1289-1302 


Martino 

1289-1327 

autore 

di  una  linea 


OZANO 


QUAOLIETA 

già  4jf  1349  con 
Glarotta  o  Car- 
lotta, moglie  in 
seconde  nozze  di 
Oddone  dei  mar- 
chesi d'Incìsa. 


Agliano 

I 


Giorgio        Matteo      Enrico 


Federico, 
autore  delle  linee 
che  procrearono 
i  conti  di  S.  Mar- 
tino e  marchesi 
di  Sostegno  e  i 
conti  di  Cortemi- 
glia,  ultimo  dei 
quali  fu  Tittorio 
Alfieri. 


Sebbene  ammogliato  con  una  tale  Clarotta  o  Carlotta,  il  Qua- 
glieta  morto  senza  discendenti,  aveva  tuttavia  istituito  erede  delle 
sue  sostanze  il  vescovo  d'Asti  Arnaldo  di  Roseto,  il  quale  già 
giudizialmente  aveva  fatto  convenire  gli  eredi  Alfieri  ritentori  di 
quei  beni,  a  dismetterli,  ma  a  quanto  pare  senza  resultamento  di 
sorta.  Morto  quel  vescovo,  succedevagli  Baldracco,  dell'illustre 
prosapia  dei  Malabaila,  e  figlio  di  Franceschino  o  Francescotto 
signore  di  Castellinaldo,  Pocapaglia  e  Monticelli,  di  cui  l'imparziale 
monsignore  della  Chiesa  scrisse  che  ....  se  totum  ad  dominia 
iuraque  episcopalia  conservanda  convertens  omnes  suhditos  et 
vassdllos  ad  praediorum  functionumque  cìienteìarium  profes-- 
sionem  adegit.  Imparziale  però  nella  sua  missione,  come  tolse  a 
molti  feudatari  le  loro  terre  illegittimamente  acquistate,  così 
vuoisi  abbia  levato  allo  stesso  suo  padre  il  feudo  anzi  accennato 
di  Monticelli.  Fu  parte,  grazie  a  codesta  sua  propensione,  che, 
come  tosto  soggiunge  l'or  citato  autore,  codicem  investitnrnrum 
qui  valgo  viridi  appelìatur  et  in  archivio  episcopali  asservatur 
conscribi  fecif,  1  lettori  sanno  che  trattasi  qui  del  famoso  libro 
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verde  d'Asti,  che  originale  si  conserva  presso  Tarchivio  di  Stato,  e 
di  cui  qua  e  là  si  hanno  alcune  copie. 

Se  adunque  il  vescovo  Baldracco  Malabaila  dimostrossi  ze- 
lante neiraccrescere  il  temporale  della  sua  diocesi,  tanto  più  non 
doveva  lasciare  pregiudicata  a  suo  danno  la  quistione  del  retaggio 
dell'Alfieri,  al  quale  in  sostanza  aveva  diritto  in  forza  di  una 
speciale  disposizione  del  defunto.  Quindi  zenz'altro  egli  fece  sapere 
agli  eredi  Alfieri,  Agliano  e  Guglielmo,  quegli  fratello,  questi 
padre  del  Quaglieta,  la  risoluzione  presa  di  voler  adire  Tereilità 
legatagli.  A  tal  uopo  con  lettere  date  dal  Castello  di  Bene  il 
ventisette  settembre  del   1349(1)  avvisavali  della  missione  di  un 


(1)  In  DomÌDe  Domìni  amen  anno  a  nativitate  eìusdem  millesimo  tre- 
centesimo quadragesimo  nono  indictione  secunda  die  tercio  mensis  octobrie 
in  mei  notarii  presencia  et  testiura  subscriptorum  vocatorum  et  rogatoram 
accedentibas  personaliter  in  loco  Maglani  episcopatus  Àstensìs  ante  portas 
castri  ipsias  loci  Obertino  de  Cella  procuratore  reverendi  in  Xriepo  patria 
et  domini  domini  Baudrachi  Dei  et  apostolica  sedia  gratia  episcopi  Astensis 
una  cum  notario  et  testibus  infrascriptis  ac  lacobo  Conzia  filio  Guilielmi 
Con/Ja  quondam  nuncio  curie  epìscopalis  astensis  litteris  dicti  domini  epì- 
scopi secum  habente,  quorum  inicio  tener  talis  est.  Baudrachus  Dei  et  apo- 
stolicae  sedis  gratia  epiacopua  Astensis  nobilibua  virìa  Aliano  Alferio  nec  non 
Georgio  eius  fìlio  et  fratiibua  suis  salutem  in  Domino.  Dudum  bone  memorie 
reverendus  in  Xrispo  pater  dominus  Arnaldus  Dei  et  apostolicae  sedis  gratta 
eptscopus  astensis  predecessor  noster  secutus  formam  testamenti  Quaglete 
Alferii  condam  ipsius  hereditatem  cum  omnibus  iuribua  et  pertinentiis  suia 
tam  feudalibus  quam  non  feudalibus  post  reaignationem  agnatorum  dicto 
Quaglete  factam  in  iudicio  de  dieta  hereditate  acceptauerit  et  possesaionem 
prediate  bereiHtatis  per  quemdam  nuncium  fuerit  adepta  etc.  et  sequitur  in 
eisdem.  Et  ideo  cum  nostrum  procuratorem  constitucrimus  nobilem  viram 
Obertinum  de  Cella  de  Parma  ad  possessionem  per  predecessorem  nostrum 
apreheusam  gubernandam  et  tuendam  etc  vos  et  quemlibet  veatrorum  tenore 
prosencium  requirimus  et  monemua  uno  fratribus  et  peremptorie  ac  sub  pena 
excomunicationis  et  privationis  feudi  vobis  et  cuilibet  veatrorum  districte 
porci piendo  mandamu<9  quatenus  dictum  Obertinum  procuratorem  noì^trum 
non  turbetis  inquietetis  uel  molestetis  in  posterum  et  iuribus  diete  beredi-- 
tatis,  sed  ipsum  sinatis  nostro  nomine  et  Astensis  ecclesie  pacifica  posses- 
sione gaudere,  et  eidem  procuratori  nostro  etc.  Et  circa  finem  sic  Alias 
si  mandatorum  nostrorum  fueritìs  contemptorea  quod  absit,  quatenua  voa  et 
quemlibet  veatrorum  procedemus  iustitia  mediante  has  autem  litteras  in  aclìs 
nostre  curie  fecimus  regìstrari.  Date  in  castro  nostro  Baeonarum  die  vicesima 
septima  septembris  secunde  ìndictionis  prout  in  dictis  actia  plenius  conti- 
netur.  Et  dictus  nunc  ex  parte  dicti  domini  epiacopi  ipsis  litteras  preseutasset 
et  tradidisaet  dicto  Aliano  Alferio  presente  et  recipiente  ipais  prius  lectis  et 
vulgarizatis  per  me  notarium  infrascriptum  ad  ipaius  Alianì  intelligenciam 
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SUO  rappresentante,  nominato  nella  persona  del  parmigiano  Obertino 
di  Cella,  a  prendere  quel  possesso,  colla  minaccia  ben  inteso  della 
scomunica  nel  caso  essi  eredi  vi  facessero  opposizione 

Il  legato  Obertino  di  Cella  senz'indugio  accingevasi  a  compiere 
la  sua  malagevole  missione  presso  i  luoghi  dove  erano  posti  i  pos- 
sedimenti del  Quaglieta  Alfieri,  cioè  a  Magliano  e  nella  città  d'Asti.* 

Cominciamo  da  Magliano,  dove  recavasi  il  tre  del  succes- 
sivo ottobre,  accompagnato  dal  messo  della  Curia  d'Asti;  e  ve- 
dremo tosto  che  il  povero  legato,  anziché  aver  seco  un  inerme 
nunzio  curiale  avrebbe  dovuto  associarsi  a  quella  semplice  im- 
presa, tutt'altro  che  piana  e  facile  a  quei  giorni,  dei  bravi  e  buoni 
scherani.  Quindi  è  che,  allorquando  dopo  la  faticosa  salita  dell'erto 
colle  su  cui  s'aderge  Magliano,  fu  presso  il  ponte  levatoio  a  la  porta 
di  quel  castello,  trovò  bensì  TAgliano  Alfieri,  fratello  del  defunto 
della  cui  eredità  si  trattava,  ed  al  quale  spiegò  in  volgare  il 
contenuto  del  precetto  vescovile,  tuttoché  scritto  in  latino  notariale, 
ma  ben  poco  disposto  a'  suoi  cenni  ;  imperocché  per  quanto  fos- 


ibidem  et  in  presenti  et  dicto  et  preposito  ipsi  Aliano  per  dictum  lacobum 
Gonzìa  nancium  et  me  hotarium  infrascriptum  qnod  obtemperari  curaret 
mandatis  dictì  domini  episcopi  et  sibi  de  pena  ipsis  inclusa  litteris  pre- 
cauere  dictus  Àlianus  Àlferius  demum  recedens  versus  castrum  contra  dictum 
Obertinum  de  Cella  procuratoris  nomine  dìcti  domini  episcopi  ab  ipso  Aliano 
tunc  postulantem  et  querentem  si  volebat  seu  intendebat  ipsum  Obertinum 
ut  procuratorem  dicti  domini  episcopi  sinere  possessione  pacifica  gaudero,  et 
earo  attingere  bonorum  et  iurium  hereditatis  dicti  quondam  Quaglete  Alferii 
se  opposuit  dicens  quo!  si  dictus  Obertinus  ìntraret  castrum  dicti  loci  ubi 
erat  quedam  domina  assenta  dicti  quondam  Quaglete  quod  erat  contra  eius 
voluntatem  et  quod  iam  non  attingeret  possessionem  dominii  nec  bonorum  as« 
sertorum  fuisse  quondam  dicti  Quaglete,  que  se  dicebat  dictus  Alianus  te- 
nere et  possidere  faciens  inde  demum  quemdara  actum  illicitum  in  predi- 
ctis.  Que  quidera  sic  dieta  et  facta  per  dictum  Alianum  dictus  Obertinus 
procuratoris  nomine  dicti  domini  episcopi  reputavit  et  inopportunum  et 
contrarium  tenute  et  possessioni  pacifice  rerum  et  bonorum  dicti  quondam 
Qaaglete  preci piens  inJe  nomine  dicti  domini  episcopi  fìeri  per  me  notarium 
publicum  instrumentum.  Actum  in  loco  Maglani  iuxta  pontem  et  ante  portas 
castri  dicti  loci  presentibus  testibus  in  principio  domino  Leone  Alferio  iu- 
risperito  lacobino  de  Mercenasco  lacobo  Guiscba  notano  de  Castagnolis 
filio  Rajmondi  Quischae  et  Omnibono  de  Ferrarla  dicto  conestabile. 

Ego  Andreas  Pilius  clericus  astensis  imperiali  auctoritate  notarius  pre^ 
fatis  omnibus  interfui  et  sic  illa  precepi  a  partibus  ea  dicentibus  et  facien-* 
tibus  sic  Iraddam  et  scripsi  sicut  opus  fuerit  de  iure  sapientis  dictamine 
emendanda  et  ideo  signum  meum  apposuì  consuetum  et  me  subscripsi  {Ar*' 
chivio  di  Siato  -  Carte  della  provincia  d'Asti. 
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sevi  la  minaccia  della  pena  della  scomonica  ove  non  avesse  voluto 
ottemperarvi,  TAgliano  senz'altro  risposegli,  che  8e  mai  per  caso 
egli  si  fosse  preso  l'arbitrio  di  mettere  pie  in  quel  castello,  ove 
stava  quaedam  domina  asserta  dicti  quondam  Quaghte,  vi  si 
sarebbe  a  tutta  forza  opposto,  essendo  ciò  centra  il  suo  volere, 
*epperciò  l'avrebbe  assolutamente  impedito. 

Non  c'era  a  ridire  al  cospetto  di  chi  con  torvo  sguardo  e  con 
poche,  tronche,  ma  decisive  parole  cominciava  a  braveggiare,  come 
indirettamente  si  può  scorgere  dal  documento  stesso,  faciens 
inde  demum  quemdam  actum  illicitum  in  predicti^  :  parole  ve- 
late da  mistero,  e  che  ci  fanno  supporre  qualche  violenza  od 
almeno  una  minaccia.  Quindi  il  legato  guardandosi  attorno,  e 
scorgendo  l'erta  su  cui  egli  stava,  e  cori  affatto  in  potere  altrui, 
pensò  essere  più  prudente  di  astenersi  da  ulteriore  azione,  e 
limitarsi  alla  protesta,  stesa  dal  notaio  Andrea  Pilio  d'Asti  alla 
presenza  di  parecchi  testimoni. 

Rifacendo  quindi  su  magri  ronzini  e  per  le  pessime  strade 
di  quei  tempi  il  cammino  fatto  poche  ore  prima,  l'Obertino  da 
Cella  ritornava  in  Asti  per  compiere  il  quattordici  di  quel  mese 
la  seconda  parte  della  sUa  scabrosa  missione. 

Con  quel  battito  di  cuore  facile  ad  immaginarsi,  il  nostro 
parmigiano  recavasi  in  quel  giorno  alla  temuta  soglia  della  ma- 
gione degli  Alfieri,  dove  dimorava  il  Giorgio  padre  dell' Agliano 
Alfieri,  che  come  abbiamo  or  veduto,  l'aveva  cosi  poco  garbata- 
mente ricevuto  al  suo  maniero.  Ma  peggio  ancora  fu  qui,  poiché 
tostochè  ebbe  udita  la  spiegazione  in  volgare  di  quella  lettera 
vescovile,  il  Giorgio,  inalberatosi,  disse  senz'altro  «  Ser  gentiluomo 
Ego  non  habeo  facere  aliquid  vobiscum:  si  dominus  episcopus 
hahet  mihi  petere  aliquid,  petafy  quia  iuris  stabo  et  faciam  que 
debebo  de  iure,  11  dabben  legato  cominciò  qui  ad  inarcar  le 
ciglia,  e  fattosi  piccino  provò  a  replicare  sommessamente  Ego 
sum  procurator  domini  episcopi,  et  sicut  procurator  domini 
episcopi  hoc  a  te  peto. 

Credereste  voi  che  a  codeste  parole,  le  quali  facendo  cadere 
tutta  la  malleveria,  e  se  vuoi  anche,  odiosità  dell'atto  sulla  per- 
sona del  vescovo,  e  che  sempre  più  tendevano  a  far  rilevare  l'ora- 
tore come  semplice  mandatario,  siasi  mitigato  il  fiero  sire?  Ohibò! 
Anzi  rivoltosi  tostamente  all'Obertino,  con  maggior  rudezza  e  senza 
tante  cerimonie  dissegli  minacciosamente  «  Vultis  dicam  robis 
Oberiinc  de  Cdìn  ?   Si  accederitis,  seu  intraveritis  possessionem 
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seu  supra  possessionem  quam  ego  teneam  vel  provideam  et  non 
eriiis  ibi  forciores  mei  vos  reddire  faciam  cum  capite  fracto  seu 
insanguinato  vel  ego  quidem  »(1). 


(1)  In  Domine  Domini  amen  anno  natiuitate  eiusdem  millesimo  trecento^ 
Simo  quadragesimo  nono  indictione  secunda  die  decimaquarta  mensis  octo- 
bris  in  preseDcia  mei  notarii  et  testium  subscriptorum.  Quoniam  accessi  ad 
presenciam  Georgii  Àlferìi  apud  domum  habitationis  ipsius  ubi  erat  ipse 
Qeorgius  et  Obertinus  de  Cella  procurator  reverendi  in  Xrispi  patri  domini 
Baudrachi  dei  et  apostolice  sedia  gracia  episcopi  Àstensis  et  ipsi  Georgio 
lectis  per  exemplum  litteris  dicti  domini  episcopi  sìbi  et  patri  ac  fratribus 
buìb  dii*ectÌ8  quarum  data  est  in  castro  Baennarum  die  vigesima  septima 
septembris  secunde  indictionis,  et  quarum  tenor  incipit  sic.  Baudrachus  Dei 
et  apostolice  sedis  gratia  episcopus  àstensis  nobilibus  viris  Aliano  Alferio 
necnon  Georgio  eius  Alio  et  fratribus  suis  salutem  in  domino.  Dudum  me- 
morie etc.  et  finiunt.  At  si  mandatorum  nostrorum  fueritis  contemptores, 
quod  absit,  quatenus  vos  et  quemlibet  vestrorum  precedentium  iustitia  me- 
diante, has  autem  etc.  dictarum  litterarum  et  ipsis  talibus  litteris  et  manda- 
mento ac  eciam  requisicione  dicti  Obertini  de  Cella  procuratoris  nomiue 
dicti  domini  episcopi  semel  et  plus  responso  per  dictum  Georgi um  Alferium 
prout  et  sicut  in  instrumento  inde  per  me  notarium  suprascriptnm  abreuiato 
stati m  eodem  anno  indictione  die  et  bora  plenius  continetur.  Ecce  stati m 
continue  post  dictum  instrumentum  in  predictum  Georgium  de  sua  censione 
primo  precepto  quod  dictus  Obertinus  de  Cella  procurator  dicti  domini  epi- 
scopi de  ipsa  prima  bensione  nundum  contentus  iterum  dixit  et  queriit  in 
instanti  a  dicto  Georgio  Alferii  presente  et  audiente  si  intendebat  et  volebat 
sinere  ipsam  Obertinum  procuratoris  nomine  dicti  domini  episcopi  pacifìce 
possessione  gaudere  et  attingere  bonorum  que  tenebat  et  possidebat.  Qua- 
gleta  Alferius  tempore  seu  die  mortis  sue  et  dictus  Georgius  tunc  semel  re- 
spondit  et  dixit  ipsi  Obertino  e  Ser  gentilhuomo  Ego  non  habeo  facere  ali- 
«  quid  vobiscum  :  si  dorainus  episcopus  habet  mihi  petere  aliquid  petat 
ff  quia  iuris  stabo,  et  faciam  que  debebo  de  iure  »  et  dictus  Obertinus  tunc 
dixit  eidem  :  Georgio.  «  Ego  sum  procurator  domini  episcopi,  et  sicut  prò- 
fl  cnrator  domini  episcopi  hoc  a  te  peto  •  Deinde  dictus  Georgius  dixit  una 
vice  sic...  €  Yultis  dicam  vobis  Obertine  de  t/ella  si  ascenderitis  seu  intraue- 
«  ritis  possessionem  seu  super  possessionem  quam  ego  teneam  vel  provideam 
a  ut  dicebas  et  non  eritis  ibi  forciores  mei,  vos  reddire  faciam  cum  capile 
«  fracto  seu  sanguinato  vel  ego  quoque  reddibo  »  ut  ita  mihi  videtur  quod  di- 
xerit:  que  quidem  sic  per  dictum  Georgium  semel  dieta  reputavit  tunc  semel 
dictus  Obertinus  proximus  sibi  factus  per  ipsuro  Georgium  in  postulando  ius 
et  possessionem  dicti  domini  episcopi,  precipiens  inde  dictus  Obertinus  ut 
mihi  videtur  per  me  notarium  fieri  publicum  instrumentum. 

Actum  Aste  in  strata  publica  contracta  Alferiorum  ante  hostium  ]>ar- 
vum  ad  latus  portas  magnas  domus  habitationis  Georgii  Alferii  presentibus 
testibus  [acobo  Conzia  filio  Guillelmi  Conzia  quondam  nuncio  curie  episco- 
palis  Àstensis  et  Bellone  Galorsa  de  Valarnio  filio  quondam  lacobi  Galorse, 
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Se  rObertino  di  Cella  poco  prima  aveva  cominciato  a  mera- 
vigliarsi, a  questa  seconda  intimata  gli  si  gelò  il  sangue  nelle 
vene;  e  come  a  Magliano  erasi  commesso  un  atto  genericamente 
detto  illecito,  così  qui  in  Asti  la  minaccia  di  sfida  doveva  ob- 
bligarlo a  cedere  alla  violenza. 

L'uomo  che  maneggiava  penna  e  calamaio  s'accorse  subito 
che  non  era  prudente  tentar  oltre  chi  vestiva  lorica  e  cingeva 
ai  fianchi  spada,  e  che  si  rideva  e  metteva  in  non  cale  i  fulmini 
minacciati  dal  vescovo  d'Asti,  per  quanto  i  vescovi  d'allora  da  una 
mano  tenessero  il  pastorale,  dall'altra  la  spada.  E  forse  se  l'O- 
bertino  non  fosse  stato  gentiluomo  nel  vero  significato  della  parola, 
e  non  in  quello  che  se  gli  dà  oggigiorno,  e  come  rimane  pro- 
vato e  dall'epiteto  di  nobile  datogli  nel  documento,  e  dallo  stesso 
Giorgio  Alfieri,  e  non  avesse  avuto  qualche  grado  di  parentela, 
forse  cogli  Alfieri  stessi  e  coi  Garetti  (poiché  altro  documento  ci 
rivela  che  nel  1350  egli  era  marito  d' Isabellina,  che  sembra  so- 
rella della  Carlotta  d'Incisa  vedova  del  Quaglieta  Alfieri),  Tinti- 
mazione  di  cui  sovra,  non  sarebbesi  forse  nemanco  limitata  a  quelle 
parole,  già  ben  provocanti. 

Quella  scena  poco  edificante  poi  era  bensì  seguita,  come  di- 
cemmo, nella  città  d'Asti,  di  pieno  giorno  in  strafa  publica, 
contrada,  Alferiorum  ante  hostium  xmrvutn  ad  latus  portae 
magnae  domus  habitationis  Georgii  AlferiL  Ma  questo  poco 
monta,  né  serviva  a  meglio  garantire  il  mal  capitato  dalla  mi- 
naccia fattagli.  Basta  considerare  la  condizione  delle  città  medie- 
vali, ed  in  uno  Stato  fresco  di  repubblica.  Le  case  de'  magnati 
erano  vere  fortezze  guarnite  di  torri,  con  piani  elevati,  difesi  da 
inferriate  robuste,  e  di  quando  a  quando  da  feritoie,  come  se  ne 
vedono  ancora  tante  in  parecchie  città  italiane.  Asti  e  Chieri  fra 
noi  appunto  ci  forniscono  un^idea  delle  case  delle  società  d'ospizio, 
che  se  servivano  talora  a  fermezza  di  libertà  ed  indipendenza, 
erano  pur  esca  ed  aiuto  alle  guerre  civili. 

Notisi  che  robertino  di  Cella  si  trovava  in  centrata  Alfe^ 
riorum,  dove  questa  potente  famiglia  ghibellina  aveva,  come  al- 


Ego  Andreas  Pilus  clericas  astensìs  imperiali  auctoritate  notarias  predicta 
omnia  prout  a  dictis  partibus  proferri  audivi  semel  rogatus  in  banc  pablìeam 
formam  traddidi  et  scripsi  sicut  opus  de  iure  fecit,  sapientis  dictamine  corri» 
genda.  Et  ideo  signum  meum  apposui  consuetum  et  me  subscripsi  proot 
Bupra.  Archivio  di  Stato  luogo  citato. 
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trove  esprime  il  documento,  torri,  palazzi,  case;  dove  erari  il 
consorzio  Alferiorum^  secondo  dalla  stessa  carta  si  rileva.  Era  la 
ria  a  cui  accennava  pure  ai  suoi  dì  il  cronista  Guglielmo  Ven- 
tura; e  che  si  estendeva  dal  palazzo  attuale  del  Comune  al  Campo 
di  Marte,  cioè  presso  rimboccatura  della  ria  che  dal  palazzo 
cirico  ora  accenna  al  teatro  ed  alla  piazza  Alfieri. 

Era  un  palazzo  storico,  poiché  il  12  aprile  del  1312  ivi  sti- 
pulavasi  la  dedizione  di  Asti  a  Ee  Eoberto  di  Napoli.  Actum  in 
civitate  Astensi  in  domihus  Alferiorum  in  quibus  moratur  pò- 
testa s.  Ma  tutti  codesti  pregi  avevano  poco  valore  per  l'agente 
vescorile.  Anzi  in  mezzo  a  tutto  quell'apparato  TObertino  di 
Cella  si  poteva  ritenere  in  piena  balia  deiravversario,  poiché  si 
sa  che  quelle  strade  erano  deserte,  prive  di  officine,  abitate  da 
una  sola  consorteria:  ed  avrebbe  bastato  un  segno,  un  fischio 
di  chi  si  pretendeva  offeso,  per  far  accorrere  a  riparare  il  vero 
o  supposto  torto  tutti  quei  dell*  ospizio  Alferiano,  e  farla  così 
pagar  cara  al  temerario  rappresentante  del  vescovo.  Egli  è  bensì 
vero  che  della  riolenza  usatagli  TObertino  avrebbe  potuto  farsi 
rendere  stretta  ragione  innanzi  all'autorità,  ma  avrebbe  anche 
potuto  succedere  che  prima  di  ciò  egli  potesse  correr  rischio  della 
rita  o  di  qualche  grave  sfregio. 

Non  mancava  al  vescovo  d'Asti  bensì  tal  qual  potere  in  forza 
della  doppia  sua  qualità  di  prelato  e  di  feudatario,  ma  sopra  di 
lui  stava  chi  godeva  della  sovranità  astese.  Costui  era  Luchino 
Visconti,  del  quale  fu  erede  il  noto  arcivescovo  Giovanni  suo 
fratello;  nomi  che  basta  accennare  per  vederli  associati  a  finezza 
politica,  sì,  ma  a  scelleraggini  ed  a  riolenze  di  ogni  specie.  In- 
fatti erano  pur  quei  Visconti,  dei  quali  Bernabò  nel  1301  a  quei 
due  abati  benedettini  incontrati  presso  il  Lambro  e  che  gli  poi- 
tavano  lettere  poco  gradite  del  papa  Innocenzo  VI,  aveva  fatto 
il  dilemma,  o  di  trangugiare  quelle  cartapecore  coi  piombi  on- 
d'erano  munite,  o  decidersi  a  bere  nel  sottoposto  fiume.  Erano  fa- 
cezie proprie  de' potenti  di  quei  giorni;  vent'anni  prima  Guido 
de'   Guidi  ne  aveva  fatto  una  simile  agli  ambasciatori  fiorentini. 

Ed  ammessa  la  distanza  degli  or  accennati  prepotenti  dagli 
Alfieri,  per  quanto  cittadini  prestanti  di  uno  stato  italiano,  lacerato 
dalle  fazioni,  non  è  improbabile  che  qualche  simile  violenza  avessero 
essi  potuto  commettere  a  danno  dell'Obertino  di  Cella,  di  cui  ned 
il  vescovo,  ned  altri  l'avrebbero  poi  potuto  risarcire.  E  tanfo  che 
quel  piato  si  trascinò  ancor  ben   cinque   lunghi   anni   prima   di 
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essere  ridotto  a  componimento;  il  perchè  soltanto  nel  1354  il 
vescovo  Baldracco  Malabaila  poteva  rinfacciare  agli  Alfieri  la  sen- 
tenza, tolta  dalla  stessa   loro   impresa  gentilizia:    iort  ne  dure. 

Una  prima  sentenza  arbitramentale  veniva  pronunziata  dai 
giureconsulti  astigiani  Oddenino  Scarampi,  Guglielmo  Laiolo  e 
Luca  Pelletta,  in  forza  della  quale  erano  stati  aggiudicati  a  quel 
vescovo  beni  allodiali  del  Quaglieta  Alfieri,  che  al  tempo  della 
sua  morte  si  trovavano  presso  di  lui. 

Ma  nel  più  bello  spuntavano  i  soliti  cavilli  giuridici  fra  il 
procuratore  vescovile ,  anche  questi  interessato  per  ragione  della 
consorte,  e  Macino  de'  Garretti,  in  riguardo  dell'aggiudicazione 
e  delle  pretese  su  certi  beni.  C'erano  anche  le  ragioni  di  quella 
assorta  domina  dicti  quondam  Quagltete,  come  leggiamo  nel  do- 
cumento, cioè  la  Carlotta,  allora  passata  a  seconde  nozze  con  Oddone 
dei  marchesi  d'Incisa.  Quindi  per  comporre  codeste  nuove  spinose  ed 
imbrogliate  diflferenze,  le  parti  dovevano  invocare  nuovo  arbitramento. 

E  questo  finalmente  seguiva  nel  castello  di  Bene  il  venti- 
cinque febbraio  del   1354  in  camera  dicti  episcopi  (1)  anzi  alla 


(1)  In  nomine  Domini  amen  anno  natiuitatis  eiosdem  millesimo  trecento- 
BÌmo  quinquagesimo  quarto  indictione  septima  die  vigesìma  quinta  mensia 
februarii  cum  inter  reverendam  in  Christo  patrem  et  dominum  dominum  Bai- 
dracum  Dei  et  apostolicae  sedis  gratia  episcopum  astensem  seu  Obertinnm 
de  Cella  eius  procuratorem  nomine  ipsius  ex  una  parte  et  Oeorgiam  Henri- 
cum  et  Matheura  fratres  de  Alferio  eorum  nominibus  ex  altera  de  bonìs  et 
hereditato  quondam  Quaglete  Alferii  ipsorum  Qeorgii  et  fratrum  patria  dn- 
dum  questio  suborta  fuerit  materia  qaestionis  et  discordia  et  inter  ipsas 
partes  iamdiu  lata  fuerit  per  sapìentes  viros  domino»  Oddeninum  de  Sca- 
rampis  (a)  Guillelmum  Layolium  (6)  et  Lucam  de  Pellectis  (e)  legam  doctores 
quaedam  sententia  arbìtralis  per  quam  ipsi  domino  episcopo  sive  dicto  Uber- 
tino procuratori  suo  adiudicata  fuerunt  bona  allodialia  quae  quondam  fue- 
runt  dieti  Quaglete  sive  quae  tempora  mortis  sue  tenebat  et  possidebat,  et 
quae  ad  ipsum  Quagletam  spectabant  et  spectare  debebant  ex  hereditato  do- 
mini Georgii  patris  ipsius  Quagletto  et  Aliani  fratrum  :  et  deinde  intor  di- 
ctum  procuratorem  nomine  predictl  domini  episcopi  ex  una  parte  et  Man> 
cinum  Garretum  ex  altera  orta  fuerit  quaestio  occaxione  certarum  terrarum 
et  possessionum  vinearum  pratorum  nomorum   et  gerboram   et  qufrumdam 

(a)  Oddone  f.  di  Antonio,  signore  di  Vincbio,  Montildo  e  MombercelH  fa  dottore  in 
le^gi  e  poi  vicario  della  curia  del  Marclieae  di  Monfemito.  Il  sette  febbraio  del  -ISS?  dal 
Marchese  Manfredo  di  Saluzzo  aveva  avu'o  uoitameule  a  suo  fratello  Giacomo,  ed  a  nome 
anche  degli  altri  fralelii  Matteo,  Gioannone  e  Tomaino  i  castelli  di  Cortemiglia,  Vemelta, 
S.  Marlino,  Pirletlo,  Torre  di  l-zzone,  Salegglo,  Cairo,  Rocchetta  di  Cairo, Carcare,  Altare, 
Bubbio,  S.  Giulia.  et  generaliter  omnia  quae  dietus  D,  Marchio  habuiuet  teu  acquiii- 
visiet  ultra  Belbum  a  domino  Manfredino  de  Carretto  quondam  ^  et  domino  Bonifacio  de 
Rocca. . .  col  mero  e  misto  impero  ecc.  e  ciò  per  il  prezzo  di  HOOOO  fiorini  d'oro  di 
Firenze!  Si  vede  già  (|ual  fosse  la  potenza  e  la  ricchezza    degli  Scarampi  di  quei  giorni. 

(b)  Fu  uno  dei  savi  che  compilarono  i  nuovi  statuti  della  società  dei  militi. 

(r)  Luca  Pellelta  giureconsulto  pure,  nel  4350  era  vicario  del  Tescovo  Baldracco. 
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sua  presenza.  L*  arbitro  eletto  fu  il  giureconsulto  Guglielmo  de* 
Brasati   canonico  d*Isola. 


aliaram  possessioiiam  sitarum  et  sitorum  in  territorìis  Vallegiarum,  Ànte- 
gnani  et  Revìglìaschi  dicto  procuratore  asBereate  dictas  terras  et  posses- 
siones  in  dietim  locis  fiituatas  nomiDe  dicti  domìni  episcopi  ad  se  spoetare, 
et  contrario  asserente  dicto  Mucino  se  fore  in  possessionem  ipsarum  et 
esse  snas  et  ad  se  spectare  prout  haec  et  alia  plenius  patent  et  di- 
cuntur  continere  in  quodam  instrumento  sententiae  arbitralis  latae  per  pre- 
fatos  dominos  Lucam  Oddoninum  et  Guillelmum  et  in  actis  habitis  inter  di- 
ctum  Ubertinum  procuratorem  et  dictum  Mucinum,  et  etiam  in  dubium  re- 
vocareur  de  quibusdara  iuribus  acquisitis  et  quae  dicebantur  esse  acquisita 
vel  etiam  cessa  per  dominam  Glarotam  uxorem  quondam  dicti  domini  Qua- 
glete  et  nunc  domini  Oddonis  de  Àncisia  nec  non  spectantem  ad  ipsam  et 
Isabellam  uxorem  dicti  libertini  et  per  prefatas  partes  sive  per  prefatum 
rererendum  in  Cbristo  patrem  et  dominum  dominum  Baldraccum  Dei  et 
apostolice  Sedis  gratia  epincopum  astensem  ex  una  parte  et  Georgium  Àlfe- 
rium  filium  Àliani  emancipatum  a  dicto  patre  suo  proprio  ac  procuratorem 
et  procuratoris  nomine  Matbei  et  Henrici  predictorum  fratrum  suorum  et 
emancipatorum  a  predicto  AUiano  prout  de  procura  patet  publico  instru- 
mento scripto  manu  Petri  Scbefoni  notarii  publici  de  anno  presente  die 
quarta  huius  mensis  februarii  ut  de  instrumento  emancipationis  patet  alio 
instrumento  scripto  manu  Petrini  Carenzani  notarii  ac  anno  millesimo  tre- 
centesimo vicesimo  quinto  die  prima  octobris  et  procurator  et  procuratorio 
nomine  dicti  domini  Mucini,  prout  de  procura  patet  publico  instrumento 
scripto  per  Loysonum  de  Rocha  notarium  hoc  eodem  anno  et  indictione  die 
undecima  huius  mensis  februarii  ex  alia  parte  et  predictum  Ubertinum  pro- 
curatorem et  pirocuratoris  nomine  dictarum  dominarum  Clarotae  et  leabel- 
linae  prout  de  procura  dictae  dominae  Clarotae  patet  publico  instrumento 
scripto  manu  Henrici  de  Rocha  de  Ancisia  notarii  de  anno  domini  millesimo 
trecentesimo  quinquagesimo  die  undecima  mensis  septembris  de  instrumento 
vero  procure  praedicte  Isabellae  patet  alio  instrumento  scripto  manu  Àntonii  de 
Bozolasco  notarii  de  anno  domini  millesimo  trecentesimo  quadragesimo  se- 
cundo  die  vigesima  sexta  mensis  iulii  compromissum  factum  fuerit  in  ve- 
nerabilem  virum  dominum  Guillelmum  de  Bruxatis  utriusque  iuris  peritura 
necnon  canonicum  insulanum  ut  de  compromisso  patet  instrumento  facto 
scripto  et  recepto  per  me  Guillelmum  Cunibertum  notarium  ìnfrascriptum 
millesimo  trecentesimo  quinquagesimo  quarto  indictione  septima  die  duode~ 
cima  mensis  februarii.  Ecce  quod  dictus  dominus  Guillelmus  arbiter  et  ar- 
bitrator  ut  snpra  vìsìs  omnibus  et  singulìs  quos  dictas  partes  coram  ipso 
producere  et  allegare  voluerent  tam  verbitenus  quam  in  scriptis  super  pre- 
dictis  discordiis  et  controversiis  et  omnibus  et  singulis  diligenter  examinatis; 
Christi  nomine  invocato  dixit  pronunciavit  sententiavit,  declaravit  arbitra- 
tus  fuit  et  mandavit  per  predictas  partes  debere  observari  ut  infra  sequitur. 
Et  primo  quod  fiat  et  sit  bona  pax  caritas  et  amor  inter  ipsas  partes  per- 
petao  doratura.  Item  adiudicavit  et  per  sententìam  arbitralem  pronunciavit 
legitime  et  pieno  iure  pertinere  cum  efiectu  et  integraliter  et  perpetue  dicto 
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La   lunghissima  sentenza,   che  dal  suo  testo    riprodaciamo , 
$  distinta   in  rarii   capitoli:   ed  è  documento  pregevole  per  le 


domino  episcopo  dictoque  Ubertino  procuratore  nomine  ipsius  domini  epi- 
scòpi omnia  et  singula  bona  allodialia  ubicumque  constitata  cuiascamqae 
conditionis  qualitatis  et  quantitatis  existant  et  sub  quibuscumqUecoherentiis 
esse  noscantur  in  civitate  Ast  posse  et  districtu  et  alibi  ubicumque  qde  quon-* 
dam  fuerunt  Quaglete  Alferii  quondam  et  ad  eumdem  perventa  et  spectantiii 
et  eidem  debite  vigore  successionis  et  bereditatis  domini  Georgii  Alferii  quon> 
dam  ac  dominae  Damiscinae  iugalium  et  alia  quacumque  occasione  iure  rei 
causa,  et  quas  et  quae  etiam  tempore  mortis  suae  dictus  Quagleta  noecitar 
possedisse  et  teoebat  et  per  dictos  Georgium  et  fratres  et  Mucinum  pronun- 
ciavit  et  arbitratus  fuit  ipsa  bona  allodialia  debere  libere  et  expedi  te  rela- 
xari  verbo  et  facto  infra  quindecim  dìes  dicto  domino  episcopo  sive  dicto 
Ubertino  procuratore  nomine  ipsius  domini  episcopi  sino  aliqua  contradi- 
tione  iuris  vel  facti  contra  quae  quidem  bona  et  rea  praecipue  sani  res  et 
bona  suprascripta  primo  octava  pars  turris  et  palatii  et  domorum  bassaram 
iacentium  in  civitate  Àst  in  consortio  Àlferiorum  indivisa  cum  heredibos 
quondam  domini  Georgii  Alferii  quibus  turri,  palatio  et  domibus  cohaerent 
via  a  duabus  partibus  et  heredes  domini  Ogerii  Alferii.  Item  medietas  domus 
quae  fuit  domini  Georgii  Alferii  quondam  in  dieta  centrata  cui  medietati 
coheret  Secundiuus  iìlius  domini  Fredelici  Alferii  quondam  et  via.  Item  me- 
dietas domorum  in  quibus  stant  lacobus  Paratus  et  Pontonus  de  Ultramoo- 
tibus  quibus  coherent  baeredes  domini  Tbomae  Alferii  quondam  strata  pu- 
blica  et  via  vicinalis  a  latere  et  sunt  dictae  domus  in  contrata  Àlferiorum. 
Item  sexagesima  pars  unius  apotbecbae  quae  est  in  mercato  astensi  quae  vo- 
catur  apotheca  linguue  passerae:  cohearent  mercatum  et  Daniel  Cacayranus 
et  Bertoldus  Cacajranus.  Item  in  posse  Revigliaschi  medietas  unius  petiae 
gerbi  prò  indiviso  cum  beredibus  Micheleti  Garreti  quondam:  cohaerent 
baeredes  Rollandoni  de  Antegnano  Benentinus  Alferius  et  via.  Item  in  posse 
Antegnani  ubi  dicitur  in  valle  Aotegnani  medietas  unius  petiae  terrae  pnitì 
et  vineae  prò  indiviso  cum  praedictis  beredibus  dicti  Micheleti  Garreti  quon- 
dam :  cobaeret  Benentinus  de  Alferiis  hac  inde  Guizardini  Gutturii  quon- 
dam (a)  prò  rebus  que  fuerunt  Andreoni  Malabaila  et  via,  et  est  modiorum 
triginta  vel  circa.  Item  in  dicto  posse  ubi  dicitur  in  valle  Antegnani  prope 
pontem  Baudyni  medietas  unius  petiae  terrae  prò  indiviso  cum  predictis  he- 
redibus:  coherent  rivus  et  via  a  duabus  partibus,  et  est  circa  modia  tria. 
Item  in  posse  Roviglaschi  ubi  dicitur  in  parere  medietas  unius  petiae  bo- 
schi prò  indiviso  cum  predictis  haeredibus:  cohaerent  Belcardonus  de  Aoti- 
gnano,  Benentinus  de  Alferiis  et  rivus  de  subtus.  Item  in  valle  Antignani  me- 
dietas unius  petiae  terrae  prati  zerbi  et  boschi  simultenentis  prò  indiviso 
cum  predictis  beredibus:  cohaerent  via  rivus  et  illi  de  Solario  et  est  tota 
modiorum  duodecim.  Item  in  posse  Vallegiarum  in  valle  doeuca  medietas 
unius  petiae  terrae  et  prati  vineae  et  boschi  et  gerbi  cum  medietate  domus 

(a)  Della  polente  famiglia  astigiana  ghil)ellina,  della  quale  alcuni  disceodeoti  ebbero 
signoria  su  Agitano,  Belvedere,  Gastelnuovo,  Calcea,  NevigHe,  ecc. 
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molte  notizie  relative  alla  topografia  astigiana  ed  a  parecchi  nomi 
di  famiglie  di  quella  città.  Ma  per  dame  qui  un  sunto  basterà  dirQ 


simulteoentis  prò  indiviso  eum  heredibua  predicti  domini  Micheleti  de  Gar- 
retis:  coaherent  haeredes  Goilielmi  Cacayrani  quondam  et  via%  Item  petia 
terrae  in  dieta  centrata  :  cohaerent  haeredes  Petri  Bordini  quondam, 
yìa ,  ìlli  de  Cathena  {a)  et  Girardus  Cortesliu».  ìtem  petia  una  prati 
in  plano  Tanagri:  cohaerent  domina  Sarraxina  de  Cacayranis  a  duabus 
partibiM  et  Benentlnus  et  Thebaudus  Caso.  Item  petia  una  terrae  ad  Con- 
sortium  Vallegiarum  :  cohaerent  via  a  duabus  partibus  et  Manuel  Rex.  Item 
in  Salabertrano  petia  una  terrae:  cohaerent  Àntonius  Guttuerius  clericusde 
Serra  et  via.  Item  sexagesima  pars  anius  alteri us  apothecae  quae  est  in 
mercato  de  Sancto  prò  indiviso  cum  aliis  de  Alferiis  et  illis  de  Solario:  co- 
haerent praedicti  de  Solario  et  mercatum  de  Sancto.  Item  sexta  pars  unius 
domus  que  est  in  Ast  prope  domum  Rufini  Guizii  prò  indiviso  cum  here- 
dibua domini  franceschini  Alferii  quondam  et  Georgio  Alferio  et  pratibus: 
cohaerent  Castellinus  Pallidus  (b)  et  fratres  et  via  ante  et  post^  et  .si  quid 
plus  in  dictis  domibus,  apothecis,  turri  et  palatio  ac  etiam  pratis,  terris 
viaeis  nemoribus  et  gerbis  reperiatur  spectare  ad  dictum  Quaglietam  ullo 
modo,  et  generaliter  omnia  et  singula  bona  alladialia  dicto  Quagletae  quon- 
dam ubicumque  constituta,  ita  tamen  quod  dieta  generaliter  specialitate  non 
deroget  nec  e  converso.  Item  condemnavit,  et  per  hanc  suam  sententiam 
arbitralem  praecepit  quod  dictus  dominus  Mucinus  Garretus  Georgi usque  Al- 
ferins  et  fratres  debeant  et  teneantur  facere  et  curare  totaliter  cum  effectu 
quod  dictus  dominus  episcopus  dictusque  Ubertìnus  eius  procurator  nomine 
ipsius  habeant  et  teneant  pacifice  et  habere  et  tenere  integre  et  ad  plenum 
iure  proprio  et  in  perpetuum  possit  et  valeant  cum  effectu  ipsa  omnia  et  sin- 
gula bona  infrascnpta  nominata  et  innominata  ubicumque  constituta  libera 
et  expedita  ab  omni  persona  et  personis  communi  collegio  et  uni  versi  tate 
quantum  est  et  esse  potest  et  poterit  ex  facto  et  prò  facto  obligationis  trans- 
lationis  seu  contractus  et  alia  qualibet  occasione  facto  vel  causa  dictorum  Al- 
liani  Georgii  et  filiorum  et  causam  habentium  ab  eisdem  et  non  aliter  nec 
alio  modo  vel  causa  eisdem  de  Alferiis  dictoque  domino  Mucine  et  filiis 
super  ipsis  bonis  allodialibus  supra  nominatis  et  innominatis  silentium  per- 
petuum imponendo  salva  tamen  limitatione  quae  infra  sequitur  de  terris  de 
Vaiiegiis.  Item  dixit  et  pronunciavit  et  arbitratus  et  arbitramentatus  fuit 
quod  dictus  dominus  Macinus  prò  fructibus  perceptis  per  eum  de  terris  de 
Vaiiegiis  Antegnano  et  Revigliasco  dat  et  dare  debeat  dicto  domino  episcopo 
sive  dicto  Ubertino  procuratore  nomine  ipsius  domini  episcopi  florenos  centum 
auri  infra  unum  mensem  omni  remoto  deposito,  habeat  ipse  dominus  Mucinus 
Item  quod  solutis dictis  florenis  dicto  Ubertino  procuratore  per  ipsum  dominum 
Mucinum  quartam  partem  predictarum  terrarum  vallegiarum  et  aliter  non  nec 
alio  modo,  et  quod  tunc  et  eo  casu  dictus  dominus  episcopus  et  dictus  procu- 

(a)  Famiglia  che  aveva  il  confalonerato  d'Asti ,  ed  alla  quale  spettava  di  portare  Iq 
stendardo  del  GomuDe  innanzi  ai  podestà  ed  al  vescovi  nel  primo  loro  ingresso.. 
(6)  Apparteneva  ad  una  delle  più  nobili  famiglie  astigiane. 


Digitized  by 


Google 


786  GAUDENZIO    CLABETTA 

che  i  possedimenti  alferiani  già  molto  estesi  e  controyersi  cood- 
stevano  nell'ottava  parte  della  torre   e  del   palazzo  delle    case 


rator  nomine  dioti  domini  episcopi  illam  quartam  partem  dimittant  et  relaxent 
prefato  domino  Macino  libere  expeditam.  Item  quod  illam  quartaio  partem 
dictus  Dbertinustamquam  ipse  et  procurator  et  procuratoris  nomine  dominarum 
Clarotae  et  Isabellinae  uxoria  ipsius  Obertini  et  non  aliter  faciant  com  ef- 
fectu  quod  dictus  Ubertinus  Mucinus  illam  quartam  partem  habeat  teneat  et 
possideat  pacifìce  et  quiete  si  ne  contradictione  alicuius  personae  collegio 
vel  universitatis  et  faciat  finem  et  quitacionem  dicto  Mucino  de  ornai  iure 
competente  dictae  dominae  Clarotae  et  Isabellinae  uxori  auae  in  praedicta 
quarta  parte  ita  et  taliter  quod  de  caetero  non  inquietetur  per  eaa  et  prae- 
cipue  occasione  quorumdam  iurium  sive  contractuum  quae  dicuntur  ette 
cassa  et  celebrata  cum  Thebaldono  Peletta  et  eidem  Thebaldono  et  hac  aolu- 
tione  facta  ut  supra  de  dictis  centum  florenis  per  ipsum  Macinum.  Item  quod 
dictus  dominus  episcopus  soluta  prius  ut  supra  predicta  quantitate  oentnm 
florenorom  per  ipsum  dominum  Mucinum  faciat  ipsi  domino  Mucino  finem 
et  pactum  de  non  petendo  de  omni  iure  sibi  competente  in  dictam  quartam 
partem  occasione  heredidatis  et  iurium  sibi  competentium  predicta  heredi- 
tate  dicti  Quagletae  in  dieta  quarta  parte.  Item  condemnavit  dictum  Geor- 
gium  Alferium  ad  dandum  et  snlvendum  et  reddendum  in  pecunia  numerata 
omni  remoto  deposito  dicto  domino  episcopo  seu  dicto  Ubertino  eius  proca- 
ratori  nomine  ipsius  semel  tantum  prò  satisfactione  fructuum  fictuam  et  go- 
diarum  receptorum  de  dictis  bonis  allodialibus  per  dictos  Qeorgium  et  fratraa 
de  Alferiis  hactenus  perceptorum  florenos  centum  quinquaginta  auri  omniexco- 
satione  remota.  Item  adiudicavit  dicto  domino  episcopo  dictoque  Ubertino 
eius  procuratore  nomine  ipsius  spectare  et  provenire  debere  integre  com  ef- 
fectu  medietatem  omnium  et  singulorum  debitorum  et  novium  debitorum  do- 
mini quondam  Georgii  Alferii  predicti  seu  dimidiam  dicto  quondam  Quagletae 
eius  filio  io  partem  obventam  in  di  vision  ibus  inter  quondam  Quaglietam  et 
Aliaoum  fratres  factis  millesimo  trecentesimo  trigesimo  tertio  indictione  prima 
die  vigesima  octava  februarii  ut  patet  publicis  instrumentis.  Item  dixit  et  pronao- 
ciavit  quod  diete  partes  scilicet  Ubertinus  procurator  ut  supra  dicti  domini  epi- 
scopi et  Georgi  US  et  fnttres  de  Alferiis  debeant  cum  efiectu  com  un  ibus  expea- 
sis  esigere  et  excutere  omnia  et  singula  debita  et  quantitates  et  nomine  de- 
bitorum obventorum  eisdem  ex  hereditate  dicti  quondam  domini  Georgii 
communium  et  indivisorum  inter  ipsum  Quagletam  quondam  et  dictam  Alia- 
nuro  et  simili  modo  vindicare  et  recuperare  omnes  possessiones  res  et  bona 
allodiaiia  indivisa  quondam  dicti  domini  Georgii  Alferii  et  ad  ipsoa  eiaa  ^' 
lios  quondam  spectantia  a  quibuscumque  detentoribua  eorumdem  et  ad  io- 
vicem  ipsae  partes  ad  ipsam  exactionem  et  recuperationem  teneantur  lacere 
suum  posse  et  praeatare  cnm  effectu  per  inatruroenta  cartaa  et  iura  qoam 
alio  quolibet  modo  ad  exactionem  efficacem  ipsorum  debitorum  recuperationem 
bonorum  communium  omne  quod  sciverint  et  poterint  auxilium,  patix>ciniam 
consili  um  et  favorem  et  idem  de  divisis  faciunt  si  de  utriusque  partia  prò- 
cesserit  libito  voluntatia  et  quaelibet  partium  de  Alferiis  et  domini  episcopi 
tantum  dumtaxat  inde  semper  habendo  et  percipiendo  integralìter  aaam  di- 
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basse  poste  neiraccennata  strada  degli  Alfieri:  alle  quali  erano 
coerenti  la  casa  degli  eredi  dell'Ogerio  Alfieri,  l'illustre  cronista 


midiam  portionem  dicto  domino  Macino  et  fiiios  penitus  bine  exclusÌB.  Item 
etiam  pronunciavit  ut  sapra  qaod  dictus  Georgias  Alferius  et  fratres  te-  ' 
neantur  et  debeant  cum  effectu  infra  duos  menses  facere  et  reddere  bonam 
computam  bonamqae  rationem  et  reddere  et  constituere  omne  id  et  de  omoi 
et  toto  eo  quod  saprascripti  de  Alferiis  seu  alter  ipsorum  per  se  et  alios 
habuerant  et  exigerant  seu  receperunt  de  debitis  praedictis  tam  communibus 
qaam  divisis  dicto  quondam  Quagletae  spectantibus,  dictoque  domino  epi- 
scopo pertinentibus  successive  et  ad  id  et  circa  facìenda  compelii  valeant  to- 
taliter  cum  effsctu  et  converso  dictus  dominus  episcopus  sive  dictus  Ubertinus 
procarator  nomine  ipsius  teneantur  ad  computum  rationem  et  restitutionem 
8Ì  quid  per  eos  vel  alterum  eorum  receptum  fuit  de  bonis  communibus  dicti 
quondam  domini  Georgii  Àlferii.  Insuper  praecepit  et  arbitratus  fuit  quod 
dictas  Georgius  et  fratres  et  Mucinus  liberent  et  quitationem  et  etiam  pa- 
ctum  de  alio  non  petendo  faciant  infra  quindecim  dies  dicto  domino  episcopo 
de  omnibus  expensis  fodris  taleis  et  impositionibus  quibuscumque  solutis  per 
ipsos  occasione  dictorum  bonorum  hereditariorum  prefati  quondam  Qua- 
gletae per  ipsos  detentorum  nec  ab  ipsis  domino  episcopo  vel  Ubertino  ali- 
quid  exigere  vel  potere  possint  uUo  modo  occasione  predicta  Insuper  etiam 
dixit  et  pronuntiavit  ac  decrevit  et  arbitratus  fuit  quod  praesens  seu  sententia 
laudi  et  arbitramenti  ex  nane  prò  vera  sententia  et  legitime  omologata  ha- 
beatur  omnìno ,  ita  quod  executioni  in  totum  modis  omnibus  quibus 
potest  mandari  debeat  et  possit  ipso  facto  nulla  munitione  vel  requi- 
sitione  parti um  vel  iuris  solemnitate  praemissis  iniungendo  ac  inter- 
dicendo et  probibendo  nec  circa  huiusmodi  arbitramenti  execucionem 
coatra  aiterutram  partium  facienda  altera  pars  aliquid  opponet  aut  oppo- 
nere  possit  per  se  vel  per  alium  aliquam  exceptionem  iuris  vel  facti,  nec 
cognitorum  petere  nec  etiam  possit  postulare  reduci  ad  arbitrium  boni  viri, 
sed  praedicte  omnìno  cessent  et  de  ipsis  omnibus  utrique  parti  silentium 
imposuit,  ita  et  eo  modo  praesertim,  quod  dictus  Obertinus  procurator  no- 
mine dicti  domini  episcopi  per  se  et  alios  ìntrare  ingredi  et  accipere  va- 
leat  de  dictis  bonis  allodialibus  quondam  Quagletae  nominatis  et  innomìnatis 
dicto  domine  episcopo  adiudicatis  ut  supra  possessione»  corporalem  libere 
cum  effectu  dictis  Georgio  Alferio  et  fratribue  dictoque  Macino  et  filiis  vel 
causam  habentibus  ab  eis  nullatenus  citatis  monitis  vel  requisitis  et  sine  li- 
cencia  alicnius  iudicis  vel  magistratus  et  ipsorum  omnium  conti*adictione  et 
absentia  penitus  non  obstante.  Item  dixit,  sententiavit  et  arbitratus  fuit  quod 
dictus  Ubertinus  procurator  et  procuratorio  nomine  praedicti  domini  episcopi 
Clarotae  et  Isabellinae  restituant  dicto  Georgio  et  fratribus  omnia  instru- 
menta quae  si  qua  babent  penes  se  sive  tangentes  ipsos  fratres  tantum  quae 
quidem  instrumenta  tangant  tantum  ipsos  fratres  ex  hereditate  quondam 
domini  Georgii  Alferii  quondam.  Item  quod  si  quid  seminatum  est  in  terris 
supradictis  per  ipsum  adiudicatis  dicto  domino  episcopo  sive  dicto  Ubertino 
procuratorie  nomine  ipsiun  domini  episcopi  per  ipsum  Georgium   et  fratres 
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anzi   acceimato,  la  quale  era  appunto   in  quella   via  omomma, 
quella  di  un  Seoondino,  figlio  di  Federico  pur  degli  Alfieri,  l'altra 


vei  Macinam  vel  alium  prò  eis  dicti  Georgioi  et  fratres  et  Macinai  de  iptìe 
fructibus  nihil  habeant  nisi  portionem  qaae  colono  debet  et  consuevit  assi- 
gnarì.  Et  praedicta  omnia  et  singula  aie  dixìt  pronuntiavit  sententiavit  de- 
finì vit  dacia ravit  condempnavit  decrevit  adiudicavit  arbitratus  fuit  et  arbitra- 
mentavit  et  araicaliter  composuit  inter  dictas  partes  sicut  de  iure  et  con- 
cordia melius  potuit  ex  potestate  sibi  a  dictia  partibus  altri buta  et  per  partes 
ipsas  et  inter  eas  fieri  attendi  et  obsorvari  exequi  et  adimpleri  praecepit  et 
mandavit  sub  pena  in  compromisso  apposita  et  adiecta  toties  committenda 
et  exigenda  totaliter  cam  efiectu  per  partem  observantem  in  aingalia  et  prò 
singulis  capituIÌB  huìus  laudi  ac  sententiae  compromissi  quoties  per  ali- 
quam  dictarum  partium  in  aliquo  contrafactum  faerit  sive  ventum  et  paena 
exacta  vel  non  semel  et  pluries  nihilominus  praedicta  omnia  et  singula  su- 
prascripta  prout  iacent,  rata  et  stabilia  maneant  et  in  suo  robore  perseverent, 
reservata  sibi  potestate  declarandi,  interpretandì  et  iterum  pronunciandi  si 
opus  sibi  videbitur  per  totam  diem  hodiernam:  de  quibus  omnibus  praecepit 
per  me  Ouillermum  Cunibertum  notarium  infrascriptum  fieri  publicum  in- 
frascriptum  publicum  instrumentum  unum  et  plura.  Lecta  lata  et  pu- 
blicata  ac  sententialìter  divulgata  fuit  suprascripta  arbitralis  pententia  per 
dictum  dominum  Ouillermum  de  Bruxatis  arbitrum  et  arbitratorem  predi- 
ctum  prò  tribunali  sedentem  in  Castro  Baennarum  dicti  domini  episcopi  et 
astenais  ecclesiae  videlicet  in  camera  dicti  domini  episcopi  sub  anno 
nativitatis  Domini  millesimo  trecentesimo  quinquagesimo  quarto  indictione 
septima  die  vigesima  quinta  mensis  februarii  presentibns  dicto  domino  epi- 
scopo dictam  sententiam  omologante  si  et  in  quantum  dieta  senteniia  suo 
nomine  et  astensis  ecclesiae  facit  et  eo  modo  et  aliter  non  et  dicto 
Ubertino  procuratore  et  procuratoris  nomine  dictarum  dominarum  Glarotae 
et  Isabellae  omologantes  etiam  ipsam  sententiam  si  et  in  quantum  prò  ipsis 
dominibus  faci  et  aliter  non  ac  etiam  praesente  dicto  Georgio  suo  et  nomi- 
nibus  quibus  supra  nec  non  praesentibus  venerabilibus  viris  dominis  Io- 
hane  de  Provani s  de  Gargnano  praeposito  Pinerolii  Andreono  de  Sancta 
Victoria  canonico  lanuense  praesbytero  lacobo  Machario  canonico  ecclesiae 
Baennarum  Astensis  dioecesis  et  Andreone  Pilo  de  Aste  archi presbjtero 
Veneanim  dictae  dioecesis  et  pluribus  aliis  testibus  vocatis  et  rogatis.  De 
quibus  omnibus  etiam  dicti  dominus  episcopus  et  Ubertinus  procurator  ut 
supra  si  et  in  quantum  dieta  seotentia  prò  eis  et  ipsorum  quemlibet  facit 
et  eo  modo  et  aliter  non  preceperunt  per  me  iamdietum  notarium  infrascri- 
ptum fieri  unum  et  plura  publica  instrumenta  eiusdem  tenoris. 

Et  ego  Guillelmus  Cunibertus  de  Baennis  dioecesis  astensis  publicua  im- 
periali auctoritate  notarius  et  nunc  dicti  domini  episcopi  scriba  una  cum 
dietis  testibus  vocatis  et  rogatis  publicationi  et  pronunciationi  et  probationi 
dictae  arbitralis  sententiae  et  omnibus  et  singulis  praedictis  praesens  ìn- 
terfui  et  de  mandato  dietorum  domini  episcopi  domini  Guillelmi  arbitri  et 
arbitratoris  praedicti  et  dicti  Ubertini  procuratoris  ut  supra  banc  cartaro 
sci'ipsi  et  signo  meo  consueto  signavi  in  testimoni um  omnium  praemissorum 
et  veritatis.  Archivio  <U  Stato,  l,  e. 
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degli  «radi  di  Giorgio  e  Toiob^so,  pur  degH  Alfieri,  e  le  case 
di  Jacopo  Parato,  forse  agntito  della  famiglia  che  partecipò  anche 
alla  giurisdizione  su  Magliano  (1). 

Il  documento  accenna  pure  alla  sessagesima  parte  unitis  apo- 
iechae  quae  esi  in  mercato  cbstensi  qutie  poeatur  apotkeca  lin^ 
g%ae  passerae^  (lingua  di  passero,  allusione  forse  alla  sua  figura), 
alle  ooer^ze  di  Daniele  e  Bertoldo  Cacherano,  altri  nobilissimi 
astesi,  ai  quali  un  distico  del  carme  sulle  famiglie  astigiane  ac- 
cenna con  questi  encomii  :  Ut  sol  darà  viget  fulgens  Cacherana 
propago;  e  ad  altra  bottega  quae  est  in  mercato  de  Sancto 
prò  indivisa  cum  aliis  de  Alferiis  et  de  Solariis. 

E  codesti  fondaci,  indicati  nel  documento,  possono  beuissimo 
riferirsi  alla  professione  anticamente  cogli  altri  compaesani  eser- 
citata dagli  Alfieri.  Il  mercato  astense  poi  di  quella  carta  vuol 
dire  la  piazza  del  Santo,  cioè  di  S.  Secondo,  dove  trovavansi  i 
mercati  ed  eranvi  i  banchi  dei  principali  commercianti:  e  tale 
indicazione  si  collega  con  quella  che  sì  riscontra  in  altri  docu- 
menti coevi,  ove  si  ricordano  case  degli  Alfieri  su  quella  piazza, 
che  è  nel  cuore  della  città. 

Ed  in  via  di  breve  digressione  aggiungeremo  che  più  tardi 
gli  Alfieri  ebbero  il  loro  palazzo  altrove,  cioè  dove  sorse  il  convento 
di  S.  Agostino  a  non  molta  distanza  di  quello  dei  Francescani 
conventuali,  ove  questa  famiglia  ebbe  le  sue  sepolture  e  dove 
pure  giace  il  padre  del  grande  tragico  (2). 

La  seM^za  in  discorso  ci  f^  anchd  conoscef a  possessioni  degli 
Alfieri  a  Bevigliasco,  Antignano  e  Salbertrand»  ^cq. 

Non  sappiamo  se  gli  Alfieri  abbiaoo  p9i  rioorsp  ad  un  ap- 
pello per  riparazione  di  quel  lodo;  ma  è  certo  che  in  tutte  le 


(1)  Pamiglia  estinta  da  circa  ducento  anni,  come  D*è  prova  questo  brano 
genealogico  autentico 

GIAN  TOMASO  PARATO  D'ASTI 

Consignore  di  Magliano  f  1640 

Avera  sposato  Virginia  f.  del  Coatadore  IoOOHINO  RobsiO 

L__ • 

Antonio  Carlo  Felice      Giuseppe  Francesco  Laura 

f  sioe  JiberiB       f  aiae  liberis  f  aine  liberis  sposò,  1^  Baldassari 

FONCHIBLLA  ,      2®      Ìl 

notaro  Tomaso  Pia- 

NAZZA. 

(2)  Vassallo,  Il  beato  Enrico  A f fieri,  Asti  1890. 
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fasi  di  quel  travaglioso  conflitto,  essi  diedero  proya  di  persistente 
pertinacia,  manifestata  coU'acerbità  propria  di  quei  tempi  rozzi 
e  poco  miti. 

E  chi  poi  nel  conflitto  col  yescoyo  Malabaila  non  iscorge  lo 
sprazzo  di  quel  ghibellinismo,  sempre  professato  dagli  Alfieri;  e 
di  cui  in  altri  tempi,  e  con  forme  naturalmente  diverse,  e  per 
ben  altro  obbiettivo  seppe  essere  coA  ardente  attore  il  sommo 
tragico,  che  solo  basterà  a  tramandare  alla  più  longeva  posterità, 
il  nome  di  quella  cospicua  famiglia,  e  della  città 

Dove  Pompeo  piantò  sua  nohil  asta? 


Nuovi  studi 
sulV  itinerario  di  Corrado  II  nel  1026; 

Nota  del  Socio  CARLO  CIPOLLA 


Ho  inserito  nAV Archivio  stor.  Lombardo  (1)  un  articolo,  nel 
quale  discorrendo  di  un  luogo  controverso  dello  storico  Wipofie^ 
parlai  di  un  punto  importante  e  molto  oscuro  della  spedizione  ita- 
lica di  Corrado  il  nel  1026;  trattai  allora  dei  loca  montana,  nei 
quali  quell'imperatore  passò  Testate,  ospitato  da  Ariberto,  arci- 
vescovo di  Milano.  Adesso  riprendo  Targomento,  per  discutere  in- 
torno a  qualche  altra  quistione  sulla  quale  la  luce  non  è  ancora 
fatta.  Non  so  di  certo  se  le  mie  parole  siano  tali  da  illuminare 
convenientemente  i  dubbi  di  cui  dovremo  occuparci.  Voglio  spe- 
rare tuttavia  che  esse  non  abbiano  ad  essere  del  tutto  inutili. 
L'itinerario  dell'imperatore  Corrado  II  nel  1026  offerse  ma- 
teria a  molteplici  studi,  essendo  scarse  molto  le  fonti  che  lo 
possono  chiarire.  Lo  stato  della  quistione   viene    riassunto,  con 


(i)  Fascicolo  del  31  marzo  1891;  t.  XVIII,  pag.  157  e  eegg. 
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mirabile  perspicacia,  dall'illustre  prof.  doti.  Enrico  Bresslau,  del- 
l'Università di  Strassburgo,  in  una  delle  eruditissime  e  veramente 
preziose  appendici  aggiunte  al  primo  volume  del  suo  Konrad  //  (1). 

Tra  i  punti  che  il  Bresslau  discute  in  quel  luogo,  c*è  anche 
quello  che  riguarda  il  luogo  da  cui  furono  segnati  i  diplomi 
Stumpf  1910-1912.  Lo  Stumpf  li  credette  segnati  da  Peschiera, 
e  gli  attribuì  al  mese  di  marzo,  supponendo  che  Corrado  gli  abbia 
concessi  nel  viaggio  da  lui  intrapreso  per  recarsi  da  Verona  a 
Vercelli,  viaggio  succintamente  descritto  da  Wii)one.  Il  professor 
Bresslau  è  invece  di  ben  altra  opinione  ;  egli  ammette  bensì  che 
in  quella  occasione  Corrado  sia  andato  a  Bergamo,  ma  senza 
toccare  Peschiera,  o  almeno  senza  fermarvisi,  e  sopratutto  senza 
segnarvi  i  tre  diplomi  suddetti.  Egli  crede  che  i  tre  diplomi 
siano  datati  non  da  Peschiera,  ma  da  Pescara  ;  e  quindi  suppone 
che  siano  posteriori  al  soggiorno  di  Corrado  a  Ravenna.  Wipone 
che  parla  di  tale  soggiorno,  e  dei  fatti  che  ad  esso  si  raggrup- 
pano, non  fa  parola  della  venuta  di  Corrado  a  Pescara;  ma  il 
Bresslau  non  crede  che  abbia  valore  il  silenzio  di  quel  biografo, 
il  quale,  per  verità,  è  abbastanza  lacunoso  nelle  sue  indicazioni. 
Suppone  quindi  che  Corrado,  nell*intendimento  di  recarsi  a  Boma, 
sia  avanzato  sino  a  Pescara,  dove  fu  sorpreso  dal  caldo  ecces- 
sivo, per  il  qual  motivo  pensò  di  retrocedere,  cercando  un  asilo 
sotto  la  protezione  deirarcivescovo  di  Milano.  La  venuta  di  Cor- 
rado a  Pescara,  se  bene  accertata,  potrebbe  modificar  di  molto 
le  opinioni  comunemente  accettate  su  questa  spedizione  imperiale, 
poiché  la  distanza  assai  lunga  che  c'è  tra  Ravenna  e  Pescara, 
fa  di  necessità  pen-are  ad  un  notevolissimo  consumo  di  tempo, 
per  andare  e  ritornare  di  là.  Siccome  siamo  in  mezzo  a  que- 
stioni ardue  di  tempi  e  di  luoghi,  così  un  tanto  spostamento 
nella  meta  ultima  raggiunta  da  Corrado,  non  può  restare  senza 
conseguenze  anche  sulle  nostre  opinioni  circa  alle  altre  tappe  di 
quell'imperatore. 

Ma  è  proprio  accertata  la  venuta  dì  Corrado  a  Pescara? 

Tutto  consiste  nel  determinare  se  la  parola  Piscaria^  adope- 
rata nei  diplomi  di  Corrado,  sia  Pescara  o  Peschiera. 

E,  anzi  tutto,  è  proprio  vero  che  tutti  e  tre  i  ricordati  di- 
plomi siano  stati  segnati  nella  enigmatica  Piscaria? 

Nel  diploma  Stumpf  1910,  in  favore  della  Chiesa  di  Bergamo, 


(1)  Lipsia,  1879,  pp.  452  segg. 
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TescatocoUo  termina  così:  «  Dat.  anno  dominicae  Incamationis 
M.  XXVI.  Ind.  Vi  (correggasi:  Villi),  regni  vero  domni  Chuon- 
radi  secondi  IL  Actum  Piscariae  feliciter  »    (1). 

Anche  il  diploma  1911  riguarda  la  Chiesa  di  Bergamo,  ma 
l'intonazione  è  affatto  diversa  dal  diploma  precedente.  In  primo 
luogo  ne  è  affatto  differente  l'oggetto:  nel  diploma  Stumpf  1910 
si  tratta  di  una  corte  speciale,  quella  di  /  emini,  con  due  castelli 
aggiunti,  mentre  il  ^secondo  riguarda  la  Canonica  di  S.  Vincenzo 
di  Bergamo.  Questo  significherebbe  nulla  o  ben  poco.  La  diver- 
sità consiste  nell'intonazione.  Giacché  nel  primo  caso,  Corrado  si 
ricorda  della  chiesa  episcopale  di  Bergamo,  perchè  gliene  fecero 
petizione  Gisla  sua  moglie,  Aribone  arcivescovo  di  Magonza  e  Pili- 
grino  arcivescovo  di  Colonia.  Invece  nel  diploma  Stumpf  1911  ci 
troviamo  trasportati  in  ben  altra  atmosfera.  Corrado  si  ricorda  di 
una  preghiera  fattagli  da  Ambrogio  vescovo  di  Bergamo,  quando 
egli  ebbe  occasione  di  visitare  quella  città  (2).  11  diploma  1911 
comincia  cosi  :  «  ...omnibus  fidelibus  nostris  praesentibus  et  ab- 
sentibus  notum  esse  volumus  quia  dum  quodam  tempore  Pei^a- 
meam  civitatem  et  beati  Vincentii  Martiris  eclesiam  fuissemus 
ingressi,  venerabilis  pontifex  Ambrosius,  qui  illis  diebus  eiusdem 
presulatus  cathedram  obtinebat,  supplex  nostram  adiit  maiestatem, 
obnixe  videlicet  obsecrans  et  exposcens  ut...»  (3).  Non  vedo  dunque 
alcun  motivo  per  avvicinare  tra  loro  i  due  diplomi,  i  quali  pos- 
sono essere  stati  dati  in  luoghi  e  tempi  diversi.   Anzi  pare  che 


(1)  Fra  Celestino  da  Bergamo,  Historia  di  Bergamo,  parte  II,  p.  417 
(Brescia,  16i8). 

(2)  Celestino  da  Bergamo,  op.  cit.,  II,  418;  Ughblli,  IV,  442-3 j  Lopo, 
Cod.  Dipi.  Berg.t  11^  527-9.  Quest'ultimo,  diligentì:!:simo  e  dottissimo  editore 
di  documenti,  professa  di  ricavare  il  suo  testo  direttamente  dall'  originale  ; 
la  sua  edizione  merita  quindi  la  miglior  fede»  Noi  lo  riproduciamo  in  calca 
a  questa  Nota,  seguendo  la  copia  che  ce  ne  trasmise  l'illustre  storico  berga- 
masco, Angelo  Mazzi,  il  quale  ce  lo  trascrisse  dall'originale  esistente  nella 
biblioteca  civica  di  Bergamo.  Siccome  al  prof.  Bresslau  {Konrad  II,  I,  45) 
sembra  che  le  edizioni  che  finora  abbiamo  di  quel  diploma  non  siano  tali  da 
renderci  del  tutto  tranquilli  sulla  loro  esattezza,  così  mi  parve  opportuno 
assecondare  il  desiderio  espresso  dall'illustre  critico  tedesco,  e  dare  qui  una 
nuova  edizione  di  quell'importante  documento. 

(3)  Il  modo  con  cui  qui  si  parla  del  vescovo  Ambrogio  non  ci  deve  far 
elidere  ch'egli  fosse  morto  o  avesse  lasciato  la  cattedra  episcopale  quando 
Corrado  rilasciava  quel  documento.  Egli  anzi  sopravvisse  à  Corrado,  e  nel 
1043  era  ancora  vescovo  di  Bergamo  (Ughelli,  IV,  1069). 
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il  diploma  1911  accenni  a  lungo  tempo  trascorso  dopo  la  visita 
a  Bergamo;  del  che  invece  non  è  menzione  alcuna  nel  diploma 
1910,  il  quale  p^ò  benissimo  essere  stato  rilasciato  prima  della 
YÌsita  stessa. 

L'escatocoUo  del  diploma  1911  si  chiude  cosi,  secondo  Te- 
dizione  del  Lupo:  «  Datum  anno  Domiiiice  Incamationis  MXXVI, 
Indict.  Vini.  Kegni  vero  domni  Chuonradi  secundi  reg.  II. 
Actum  in  Episcoparico  » .  Le  due  edizioni  precedenti  non  hanno 
valore  di  fronte  a  questa.  Non  è  inutile  tuttavia  rammentare 
che  fra  Celestino  legge:  «  Actum  in...  Episcoparuo  >,  e  F.Ughelli: 
«  in  . . .  Episcopatu  » .  La  lacuna  può  essere  stata  supposta  dai 
due  editori,  trattandosi  di  un  nome,,  che  sembrava  significare 
vescovado  in  senso  generico,  e  pareva  presupponesse  quindi  la 
mancanza  di  un  nome  proprio  di  città. 

Fra'  Celestino  si  sbaglia  anche  qui,  come  nelTaltro  diploma, 
in  riguardo  all'  indizione,  segnando  :  indict.  VI.  Ma  lo  stesso 
Dghelli  corresse  Terrore,  e  scrisse:  Ind.   9. 

Il  lettore  troverà  di  qui  a  poco  il  testo  esatto  del  documento, 
e  vedrà  che  il  Lupo  aveva  ragione. 

Dove  sia  V Episcoparico  non  lo  si  sa.  Lupo  (1)  giudiziosa^ 
mente  scrisse  ;  «  ubinam,  et  quisnam  fuerit  locus  iste,  fateor 
me  prorsus  ignorare  » .  Lo  Stumpf  implicitamente  propose  che  si 
abbia  da  leggere  in  Piscaria,  e  lo  segai  Bresslau,  il  quale  ultimo 
tuttavia  si  mostrò  in  qualche  maniera  esitante,  poiché  disse,  che 
egli  opinava  non  ci  dovessimo  scostare  da  questa  supposizione ,  fino 
a  che  si  fosse  avuta  una  migliore  edizione  del  documento.  La  ragione 
che  viene  addotta,  è  quella  solamente  che  da  Piscnria  è  datato 
un  altro  diploma  in  favore  di  Bergamo  ;  ma  è  una  ragione  assai 
debole,  specialmente  se  si  abbia  riguardo  alla  diversità  intima 
e  profonda  che  separa  i  due  diplomi.  Il  vero  è  che  noi  siamo 
molto  all'oscuro  su  di  tale  argomento;  questo  tuttavia  possiamo 
dire,  che  niun  motivo  avevaw,  anche  prima  della  nuova  trascri- 
zione, per  mutare  la  lezione  tramandataci  da  un  critico  così  va- 
lente, come  fu  il  Lupo  ;  tanto  più  che  essa  si  trovava  in  qualche 
modo  raffermata  dalle  precedenti,  quantunque  imperfette,  edizioni. 

Il  terzo  diploma  è  quello  che  lo  Stumpf  segna  col  numero 
1912,  e  fu  pubblicato    dal   p.  Fr.  Ant.   Zaccaria   (2).    Questo 


(1)  Op.  cit.,  p.  532. 

(2)  DelV antichissima  badia  di  Leno,  Venezia,  1767,  p.  96-8, 
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diploma,  che  fu  concesso  in  favore  della  celebre  abbazia  di 
Leno,  situata  a  non  molta  distanza  da  Brescia,  tiene  una  sentita 
somiglianza  col  diploma  St.  1910.  Infatti  anch'esso  venne  con- 
cesso ad  istanza  deirarcivescovo  Aribone:  «  per  domnum  Ari- 
bonem  Magunciensem  archiepiscopum  et  archicancellarium  ». 
L'escatocoUo  si  chiude,  in  maniera  identica  all'altro,  fatta  ecce- 
zione per  il  numero  dell'indizione,  che  nel  diploma  1910  è  ma- 
nifestamente errato,  per  colpa  dell'editore. 

Ecco  dunque  il  passo  che  a  noi  interessa:  «  Anno  (1)  do- 
minìcae  incamationis  millesimo  vigesimo  sexto  indictione  nona, 
anno  domini  Conradi  secundi  regnantis  primo.  Actum  Piscaria  (2) 
feliciter,  amen  » . 

La  conformità  di  1910  con  1912  fa  tanto  più  risaltare  la 
difformità  di   1911. 

Il  Bresslau  per  staccarsi  dall'opinione  comune  (3),  che  in 
Fiscaria  vedeva  Peschiera,  sul  lago  di  Garda,  ed  identificare 
invece  quel  luogo  con  Pescara,  si  appoggia  specialmente  sai 
diploma  1911,  e  sul  ricordo  che  Corrado  vi  fa  della  sua  andata 
a  Bergamo.  Egli  osserva,  che,  ammettendo  l'identificazione  topo- 
grafica volgata,  converrebbe  supporre,  che  Corrado  venendo  da 
Verona,  siasi  recato  dapprima  a  Bergamo  ;  sia  poscia  ritornato 
sopra  i  suoi  passi,  per  raggiungere  Peschiera,  e  quindi  ripren- 
dere il  suo  viaggio  attraverso  alla  Lombardia.  Un  giro  e  rigiro 
di  tal  fatta  non  essendo  ammissibile,  dovrassi  escludere  Peschiera, 
e  cercare  altrove,  e  in  sito  molto  discosto  da  quella  terra,  la 
città  in  cui  Corrado  concesse  i  diplomi  Stumpf  1910-1912.  Ma 
avendo  noi  veduto  che  il  diploma  1911  non  ha  a  che  fare  né  con 
Piscaria,  né  coi  diplomi  1910-1912,  l'argomento,  se  non  mi 
inganno,  sfuma. 


(1)  Prima  di  anno  nel  dipi.  1910  c'è  :  Da/. 

(2)  Nel  dipi.  1911  fra' Celestino  legge  al  luogo  corrispondente:  Piscarìae. 

(3)  Cfr.  Zaccaria,  op.  ciL,  p.  98  nota  2. 
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Ed  ora  finalmente  ecco  il  diploma: 

1026;  ind.   9;  a.  r.   2;    «  in-episcoparico  » .    Corrado    II  re 
ricordandosi  della  preghiera  fattagli^  alla  sua  venuta  in 
Bergamo^  da  Ambrogio  vescovo  di  quella  città^  conferma 
i  beni  della  chiesa  di  8,  Vincenzo  Martire  pure  di  Ber- 
gamo. (Stumpf  1911). 

In  nomine  domini  dei  etemi.  Conradus  gracia  (1)  dei  rex: 
omnibus  fidelibus  nostris  presentibus  et  absentibus  notum  esse 
uolnmus  quia  dum  quodam  |  tempore  pergameam  civitatem  et 
beati  uincentii  martiris  ^clesiam  (2)  fuissemus  ingressi  uenera- 
bilis  pontifex  ambrosius  qui  illis  diebus  eiusdem  pr^|sulatus 
cathedram  obtinebat.  supplex  nostram  adiit  maiestatem  obnixe 
oidelicet  obsecrans  et  exposcens  ut  de  omnibus  territoriis  rebus 
et  fun|dis  ad  ipsius  ^cclesi?  canonicam  attinentibus  nomina- 
tine de  oppido  calcinate  cum  capella  infra  castrum  fundata  et 
cum  omni  pertinentia  |  sua  intrinsecus  et  forinsecus  sicut  olim 
diu^  memori^  azo  (3)  eiusdem  sanct^  pergamensis  ^cclesìa^  (4) 
episcopus  eidem  §cclesi^  sancti  uincentii  per  |  testamentum  con- 
tulerat  et  districtione  arimanorum  (5)  ibidem  adiacenti um  sci- 
licet  in  balbiaco  et  saxaco  babitantium  quatinus  ad  {  partem 
publicam  nulla  conditione  responderent  neque  ad  partem  comi- 
tatus  placitum  custodirent  neque  toleneum  neque  precariam  da- 
rent  |  neque  ullam  facerent  angariam  ad  partem  publicam,  in- 
super et  de  aliis  omnibus  prediis  et  rebus  quascumque  (6.)  nel 
idem  prefatus  bon§  memori^  pontifex  |  uel  esteri  ipsius  loci  pr^ 
sules  et  rectores  seu  etiam  esteri  s^culares  ibidem  prò  ani- 
marum  suarum  remediis  contulerunt  (7)  ut  sicut  haec  |  omnia 
nostri  pr^cessores  reges  et  imperatores  ad  usum  et  stipendi  um 
ibi  seruientium  sub  su^  protectionis  munimine  defenderunt  ita 
I  et  nos  sub  nostre  pietatis  umbraculo  tueremur.  Cuius  petitioni 
ut  iustum  est  misericorditer  annuentes  per  hanc  nostri  precepti 


(1)  gratta,  legge  il  Lupo. 

(2)  Nella  pergamena  questa  voce  fu  aggiunta  interlinearmente. 

(3)  Azzo,  Lupo. 

(4)  Qui  l'originale  ha  la  sigla  se  colla  cediglia. 

(5)  arimannorumy  Lupo. 

(6)  quascunqué.  Lupo. 

(7)  consulerintj  Lupo. 
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paginam  |  confirmamas  et  corroboramus  omnes  res  et  facultates 
pr^icte  canonice  et  pr^ctos  arìmanos  (l)  sicut  superios  com- 
pr^hens^  sunt  eo  |  uidelicet  ordine  ut  amodo  inantea  ad  usimi 
et  utilitatem  sanct^  ^cclesi^  seruientium  tam  ìpsi  quam  et  suo- 
cessores  eorum  habeant  teneant  |  firmiterque  possideant  omnium 
hominum  contradictione  et  repetitione  remota  precipientes  itaque 
sancimus  ut  nullus  dux  archiepiscopus  |  episcopus  marchio  comes 
uicecomes  gastaldio  nec  uUus  rei  public^  exactor  seu  aliqua  regni 
nostri  magna  paruaque  persona  predictos  |  Canonicos  uel  (2) 
successores  eorum  qui  protempore  ad  prefatum  uenerabilem  locum 
deo  seruituri  sunt  de  suprascriptis  arimannis  et  rebus  disjnestire 
molestare  uel  inquietare  presumat.  Si  quis  nero  quod  futurum 
non  credimus  huius  nostr§  pr^ceptìoniff  uiolator  extiterit  |  sciat 
se  libras  centum  aurì  optimi  compositurum  medietatem  ^camere 
nostra  et  memoratis  canonicis  uel  eorum  successoribus  alteram.  ' 
Quod  ut  uerius  credatur  diligentiusque  ab  omnibus  obseruetur, 
hoc  praeceptum  inde  conscriptum  manu  propria  confirmant^ 
sigilli  nostri  |  iqapressione  iussimus  insigniri. 

Signum  domni  Conradi  regis  (MF)  inuictissimi. 
Hugo  Gancellarius  uice  domni  aribonis  archicancellarii  reco- 
gnoui. 

(L.  S.  deperditi). 

o 

Dactum  (3)  anno  dominio^  incamationis  MXXVI.  Indictione 
Vini.  Regni  nero  domni  chuonradi  secundi  regn.  (4)  IL  actom 
inepiscoparico  (5). 

Conservasi  l'originale  nella  Biblioteca  Civica  di  Bergamo, 
Pergamene  Lupo,  li.   19. 

Rendo  nuovamente  grazie  al  eh.  sig.  Angelo  Mazzi  per  la 
trascrizione  del  presente  documento. 


(1)  arimannos^  Lupo. 

(2)  et.  Lupo. 

(3)  Datum^  Lupo. 

(4)  reg.^  Lupo. 

(5)  in  Episcoparico,  Lupo. 
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Di  Rossone  vescovo  di  Asti 
e  di  alcuni  documenti  inediti  che  lo  riguardano; 

SuQto  del  lavoro  del  Socio  CARLO  CIPOLLA 


In  questo  scritto  Fautore  discorre  di  quel  vescovo,  vissuto 
nella  seconda  metà  del  secolo  x.  Cerca  di  stabilire  la  data  pre- 
cisa del  suo  presulato,  che  pare  sia  durato  dal  967  circa  al 
990  incirca.  Studia  i  documenti  che  lo  riguardano,  e  special- 
mente le  conferme  dei  diritti  episcopali  concesse  da  Ottone  I  e 
da  Ottone  HI,  e  si  serve  di  questi  documenti  per  chiarire  lo 
svolgersi  dell'autorità  civile  del  vescovo,  in  un  tempo  in  cui  l'au- 
torità dei  conti  era  ormai  estinta,  e  la  loro  serie  finita.  Sopra- 
tutto insiste  sulla  imione  del  vescovato  di  Alba  a  quello  di  Asti, 
la  quale  ebbe  luogo  nel  985.  L'unione  di  questi  due  vescovadi 
era  conosciuta,  ma  solo  in  modo  indeterminato.  Alla  presente 
Memoria  si  uniscono  i  documenti  finora  inediti  che  vi  si  riferi- 
scono, e  che  riguardano  gli  anni  969-985;  tra  questi  documenti 
si  hanno,  oltre  ad  una  epistola  di  Giovanni  XIIl,  anche  due  di- 
plomi di  Ottone  I  ed  uno  di  Ottone  II.  Sicché  c'è  da  fare  una 
addizione  alla  raccolta  dei  diplomi  di  quegli  imperatori,  che  il 
Sickel  pubblicò  nei  volumi  dei  Monumenta  Germaniae  historica. 
L'unione  dei  due  episcopati  non  ha  soltanto  importanza  locale, 
poiché  da  essa  restano  chiariti  alcuni  fatti  dell'oscuro  periodo  delle 
invasioni  saracene  in  Piemonte.  Infatti  l'unione  del  vescovato  di 
Alba  a  quello  di  Asti  fu  suggerita  dalla  miserrima  condizione , 
in  cui  esso  era  ridotto  in  causa  delle  irruzioni  dei  Saraceni. 
L'ultimo  vescovo  di  Alba,  prima  di  detta  unione ,  fu  Fulcardo, 
accennato,  ma  in  modo  poco  chiaro,  dalla  Cronaca  Novaliciense. 
Sicché  i  nuovi  documenti  spiegano  anche  le  parole  dell'antico 
cronista. 
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RELAZIONE  sul  lavoro  del  Prof.  Elia  Lattes:  La  grande  epi- 
grafe  etrusca  del  cippo  di  Perugia  tradotta  ed  illustrata 


La  Memoria  del  socio  corrispondente  di  questa  Accademia, 
prof.  Elia  Lattes,  presentata  alla  Classe  in  una  delle  precedenti 
adunanze,  venne  presa  in  esame  dai  sottoscritti.  L'Autore  si  pro- 
pose di  tradurre  e  illustrare  la  grande  epigrafe  del  cippo  di 
Perugia,  che  è  sempre  il  maggiore  tra  i  monumenti  scritti  dei 
quali  si  compone  il  Corpus  inscriptionum  ctruscarum.  Né  l'ab- 
bondanza delle  parole,  ne  la  chiarezza  delle  forme  grafiche,  né 
la  sicurezza  della  lezione  facilitarono,  come  parrebbe  a  prima 
giunta,  la  intelligenza  di  cosi  insigne  monumento;  anzi  tra  le 
maggiori  iscrizioni  rimase  sempre  la  più  difficile  e  la  meno  trat- 
tabile. Dopo  i  molteplici  tentativi  d'intendere,  non  che  le  sin- 
gole parole  e  gl'incisi,  il  concetto  fondamentale  della  leggenda, 
prima  con  metodi  meno  scientifici  che  empirici,  poi  con  metodo 
rigorosamente  scientifico,  gli  espositori  giunsero  sempre  a  con- 
clusioni diverse  e  contraddittorie. 

Ai  sottoscritti,  come  a  molti,  è  nota  la  competenza  del  prof. 
Lattes  negli  studi  linguistici,  e  in  special  m'odo  nella  illustra^ 
zione  di  varie  iscrizioni  etrusche,  corredate  di  appunti  ed  ana- 
lisi grammaticali ,  che  leggonsi  nelle  pubblicazioni  dell'  Istituto 
Lombardo.  Tuttavia  non  sembra  loro,  che  con  questa  nuova 
illustrazione  sia  compiutamente  sollevato  il  velo,  che  nasconde  il 
significato  di  tale  iscrizione,  e  che  molte  dubbiezze  non  perdu- 
rino nello  interpretarle.  Lo  che  deriva,  almeno  in  parte,  dalle 
incertezze  non  ancora  allontanate  sulla  indole  del  linguaggio  etru- 
sco, pur  sempre  controverso,  dopo  aver  chiesto,  spesso  inutilmente, 
i  sussidi  di  tutte  le  lingue  conosciute.  Ed  abbiam  visto  in  questi 
ultimi  anni  uomini  egregi  percorrere  a  brìglia  sciolta  il  campo 
greco -latino,  abbandonarlo  e  rientrarvi,  dopo  avere  spaziato  nelle 
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più  lontane  regioni  dell*  Asia.  In  tanta  dubbiezza  di  propositi 
alla  Commissione  è  sembrato  che  si  abbia  ad  accogliere  ogni  la- 
vorOf  che  trattato  con  vero  metodo  scientifico,  ci  conduca  con 
sicuro  passo  alla  ricerca  del  vero;  ed  è  tale  il  lavoro  commen- 
devolissimo  del  Lattes,  lungo,  minuzioso^  faticoso.  Ogni  sprazzo  di 
luce,  che  i  cultori  della  linguistica  gettano  sulle  iscrizioni  finora 
incomprese,  è  un  tanto  di  ricuperato  alla  conoscenza  degli  an* 
tichi  lingaaggi  italici. 

Nella  grande  copia  di  confronti  epigrafici  e  nelle  minute  ri- 
cerche e  analisi  grammaticali  del  Lattes  c*è  qualche  cosa  che  non 
si  possa  accettare  senza  riserva  e  ad  occhi  chiusi  :  alcuni  rile- 
veranno qualche  inesattezza,  ed  altri  terranno  men  vere  talune 
affermazioni.  Parve  ad  uno  della  Commissione,  che  la  iscrizione 
incisa  nel  panneggiamento  della  statua  di  bronzo  del  Museo  Fio- 
rentino, detta  dell'Arringatore  perugino^  la  quale  suona: 

aulesi  .  metelis  .  ve  .  vesial  .  densi 
cen  .  fleres  .  tece  .  sansl  .^  tenine 
tuthines  .  chisvlics 
si  potesse  tradurre  : 

Atilo  Metello  Yelii  filio  Vesid  nato 

liane  statuam  posuit decuria 

civitatis  clusinae. 

Al  Lattes  pare  addirittura  mostruoso  riconoscere  un  dativo 
in  auleii  e  clenéi^  non  disdegnato  da  altri ,  pur  da  lui  lodati 
scrittori.  Egli  vede  un  Aulesius  in  auleéi,  e  conforta  il  suo  no- 
minativo con  la  enunciazione  di  un  canone,  che  esprime  cosi  : 
tutte  le  antiche  epigrafi  onorarie  in  lingua  latina  sono  stilate 
al  nominativo  ;  e  cita  ad  esempio  gli  elogi  degli  Scipioni  ed  i 
trentaquattro  elogi  dell'arco  Fabiano  ed  augustei.  Ma  le  iscri- 
zioni degli  Scipioni,  anzi  che  onorarie,  sono  vere  iscrizioni  se- 
polcrali, scolpite  in  sarcofagi,  dettate  in  famiglia  ;  e  non  voglion 
andare  confusi  coi  monumenti  onorari  gli  elogi  storici.  Del  resto 
la  iscrizione,  ugualmente  dell'arco  Fabiano,  che  si  leggeva  nella 
statua  in  onore  di  un  Fabio,  quale  ci  fu  tramandata  dallo  Smezio, 
era  stilata  nella  forma  L.  Fabio  Allohrocigino  Maximo,  La 
leggenda  etnisca  dell'Arringatore  non  reca  parole  di  elogio,  tranne 
forse  la  voce  sansl  incompresa,  probabilmente  quasi  oh  merita 
od  honoris  causa:  Telogio  racchiudevasi  nel  fatto  della  dedica- 
zione di  una  statua  in  suo  onore. 


Digitized  by 


Google 


800      A.    FABRBTTI   -    RBL.    SULLA    MEMORIA    DI    ELIA    LATTBS 

Comunque  si  consideri  il  carattere  della  Memoria  presentata, 
la  Commissione  crede,  che  contribuire  all'apprezzamento  delle 
nuoye  indagini  del  Lattes  per  la  migliore  interpretazione  delle 
principali  iscrizioni  etrusche,  sia  negli  intenti  della  nostra  Acca- 
demia, tanto  più  che  TAutore  aggiunge  buoni  e  validissimi  argo- 
menti a  confermare  un'antica  opinione,  che  accomunava  il  Un- 
guaggio  degli  Etruschi  con  le  altre  favelle  italiche. 

La  Commissione  propone  unanime  alla  Classe,  che  la  Me- 
moria del  Lattes  sia  ammessa  alla  lettura  con  l'intenzione  che 
possa  essere  ammessa  alla  stampa  nei  volumi  accademici. 

G,  Flbchia 

D.  Pezzi 

A,  Pabretti,  Relatore. 


Il* Acca4emi€0  Segretario 
Ermanko  Ferrerò. 
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DONI 

FATTI 

ALLA   RKALE  ACCADEMIA    DELLE  SCIENZE 

DI     TOBINO 

■ 

OPERE  ACQUISTATE  PER  LA  SUA  BIBLIOTECA 

Dal  10  al  31  Maggio  l»Oi 


Classe  di  Scienze  Fisiche,  Natemaliche  e  Natorali 


KB.  Le  pubMicaziODi  notate  con  un  asterisco  si  hanno  in  cambio; 
quelle  notate  con  due  asterischi  si  comprano;  quelle  senia  asterisco  si  ricevono  in  dono 


DODatori 


Memorie  della  R.  Accademia  delle  Scienze  dell' Istitato  di  Bologna;  ser.  4^,   Aeead.deiic  S( 
t,  X,  fase.  3,  4.  Bologna,  1890;  in-4^  <»'  b«''k»»- 


-  Indici  generali  dei  dieci  tomi  componenti  la  serie  3*  delle  Memorie  della 
R.  Acc.  delle  Scienze  deiristituto  di  Bologna,  1880-1889.  Bologna,  1890; 
1  fase.  in-4'*. 


M: 


Rendiconto  delle  sessioni  della  R.  Accademia  delle  Scienze  dell*  Istituto  di  id, 

Bologna;  anno  accademico  1889-90.  Bologna,  1890;  1  fase.  ìn-8®. 

—  Exposé  des  raisons  appoyant  la  transaction  proposée  par  TAcadémie  des  u^ 

Sciences  de  Bologne  aa  sujet  da  méridien  inìtial  et  de  T  beare  univer- 
selle  (Rapport  présente  à  TAcadémie  le  94  nov.  1889  et  commaniqué 
aax  Universités  et  Corps  savants  représentés  aux  fètes  du  Vili  centé- 
naire  de  runiversité  de  Bologne).  Rome,  1890;  1  fase,  in-8^ 

*  Balletin  de  la  Société  belge  de  Microscopie;  t.  XVII,  n.  6.  Bruxelles,     gocifià  belga 

1891  ;  Ìn-8^.  <li  Microscopi* 

(Bruxelfei). 

*  Mittbeilungen  aas  dem  Jahrbacbe  der  k.  Ungarischen  geologiscbeo  An-  r.  ui.  geologico 

stali;  IX  Band,  3,  4,  5  Heft.  Budapest,  1891;  in-8o  gr.  uog.rese 

(Budapest). 
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R.  hi.  Rcoiogico    -    Fóldl^ani  Kozlony,  etc.  j  XX!  Kòlel,  1-3  Fiizcl.  Bodapesl,  1891  i  in-8»  gr. 

ntigarese 
(Budapest). 

1(1.  »  Jahresbericht  der  k.  Ung.  geologischen  Anslall  Vùr  1885.  Budapest,  1891; 

in -8*»  gr. 

1^"*^  *  Balletin  of  the   Museiim    of  Comparative  Zodlogy   at    Harvard   College; 

(clmh^Hdge).'^  voL  XXI,  n.  1.  —  Gontfibutions  to  the  Morphology  or  the  Turt>ellarìa: 

I.  On  structure  Phagocata  gracilis,  Leydt.  Cambridge,  V.  S.  A.,  !891; 

ÌQ-8^ 

sncicii  oiaiiiies«  *  Archìvcs  DÓerlandaises  des  scieoces  exactes  et  naturelles,  pobliées  par  la 
'('"•ricror*  Socióté  hollandaìse  des   Sciences  à  Uarlem,  eie;   t.   XXV,   !•  livrais. 

Harlem,  1891  ;  in-8°- 

^  ri*  ^*ì  **     *  Zoologischer  Anzeiger  heraosg.    von  Prof.  J.  Victor  Cards  in  Leipzig.; 
•r'-).  j^jy  jajjrg.,  n.  369,  363.  Leipzig,  I89l;  in-8o. 

R.  Soc.  iieiio  Se  *  Jornal  de  Sciencias  mathematieas,  physìcas   e  naturaes,  poblicado  sob 
<ii  Lisbona.  aospicìos  da  Academia  R.  das  Sciencias  de  Lisboa;  S*  ser.,  t.  I,  n.  M  ; 

t.  il,  n.  5.  Lisboa,  1890;  in-8*. 

i<).  —  A  moderna  Cirorgia  polmonar  —  Contribocao  para  o  tratamento  cinir- 

gico  das  doen^as  nao  traomalicas  do  polmao  ;  Memoria  apreseotada  i 
Acad.  R.  das  Se.  de  Lisboa  por  Alfred  Laiz  Lopez.  Lisboa.  1888; 
1  fase.  in-4**. 

id.  —  Esiodo  elementare  dos  determinantes,  segoido  de  ana  parte  compleroentar 

relativa,  principalmente,  aos  determinantes  fanccionaes  ;  por  F.  P.  Hoita. 
Lisboa,  1889;  175  pag.  in-8«. 

li.  _  Coloquios  dos  simple  e  drogas  da  India  ;  por  Garcia   da   Oeta  ;  edi^ 

publicada  por  delib.  da  Acad.  R.  das  Se,  etc,  dirigida  e  annotadapelo 
Conde  de  Figalho.  Lisboa,  1891;  1  voi.  in-8o. 

R.  Soc.  asiroa.     *  Moothly  Noticos  of  tho  R.  astronomica!  Society  of  London;  voi.  LI,  n.  6. 
d.  Londra.  Loodon,  1891  ;  ^n-8^ 

^  .  ^^.TJ^         Reperì  of  the  Manchester  Mosenm  Owens  College,  etc,  Manchester,  1889; 

del  Coli.  Owena  «    r  •      oo  o    »  » 

in  Manchofter.  1    WSC.  10-8  . 

Soci»  là  scientìfica   -  Momorlas  y  Re  vista  de  la  Sociedad  cientifìca  t  Antonio  Alzate  •  :  t.  IV, 
*  ^(Mostico)!  *  cuadernos  n   5  y  6   Mexico.  1891  ;  in-8°. 

La  Direiione      ♦  Comptos-rendas  de  TAlbénée  Looisianais,  eie.  ;   4«  sèrie,  t.  1,  livrais.  3*. 
(Nuo,a  Orléans)  isouvelle-Orléans.  1891;  in-8«. 

Società         *  Atti  della  Società  Veneto-Trentina  di  Scienze  naturali  residente  in  Padòvi. 
^^'"(pldJTT)!*'""  anno  «^90;  voi.  XU,  fase.  1.  Padova,  1891  ;  in.8*. 

UuiTcrsiià       *  Annali  dell'Uni  versila  libera  di  Perugia;  anno  HI,  1887-88,  voi.  U  ;  anno  IV, 
di  Perugia.  1888-89,  vol.  I  —  Facoltà  chirurgica.  Perugia,  1888-89;  in-8»  gr, 
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«*  Atti  e  Rendiconti  dell'Accademia  Medìco-chirorgica  di  Perugia,  pabbli- 
cati  a  cora  del  Consiglio  direttivo.  Peragia,  1891  ;  1  fase.  in-8®. 

*  Revìsta  do  Obsenratorio  —  Poblicacao  mensal  do  Observatorio  do  Rio  de 

Janeiro;  anno  VI,  ik  3,  Rh)  de  Janeiro,  i8dl  ;  ìb-8«  gr. 

Memoria  della  Società  degli  Spettroscopisti  Italiani,  ecc.  ;  voi.  XX,  disp.  8. 
Roma,  1891;  in-4^ 

*  Rivista  di  Artiglieria  e  Genio;  voi.  Il,  aprile  1891.  Roma;  in-8". 

^  Memorie  descrittive  della  Carta  geologica  d'Italia  ;  voi.  vi  —  Osservazioni 
fette  alla  Colonia  eritrea  da  L.  Raldacci.  Roma,  l89t;  in-8®  gr. 

Transaciions  of  the  twenty-second  Meeting  of  the  Kansas  Academy  of 
Science,  1889,  etc;  voi.  XII,  pari.  I.  Topeka,  1890;  in-^'*. 

*  Verhandlungen  der  k.  k.  geologischen  Reichsanstalt  zu  Wien;  1891,  n.  5-7. 

Wien,  1891  ;  Ui-8»  gr. 

Verbandlangen  der  k.  k.  zoologisch-botanischen  Gesellschaft  In  Wien,  etc, 
Jahrg.  1891,  XLl  Rand,  t  Quartal.  Wien,  1891;  in-8<'. 

**  Verhandlangen  der  physikaHsch'medìcinischen  Gesellschaft  za  Wtkrzburg; 
Bene  Folge,  XXIV  Rand,  n.  7;  XXV  Rand,  n.  1.  Wnrzborg,  1891; 
in-8»- 

—  SitzQQgs-Renchte  der  physikallscb-medicìniscben  GeselUcbaft  zu  Wiirz- 

burg;  Jabrg,  1891  ;  Wùrzburg,  1891  ;  in-8^ 

Variazioni  di  temperatura  a  diverse  altezze;  Nota  del  P.  Francesco  Denza, 
R*.  Roma,  1890;  1  fase.  in-4*'. 

—  Piogge  singolari  ;  Nota  del  P.  Francesco  Dbivza,  R^  Roma,  1891  ;  1  fase. 

in-4». 

—  Le  Stelle  cadenti  di  Agosto  e  di  Novembre  ;  Nota  del  P.  Francesco  Dbnza, 

R«.  Roma,  1891;  in-4o. 

—  Pioggia  insolita  nel  1890;  Nota  del  P.  Francesco  Dbnza,  R*.  Roma,  1891; 

1  fase.  in-4». 

P.  F.  Dbnza  —  Salle  osservazioni  della  declinazione  magnetica  eseguite  da 
Mons.  Filippo  Gilii  alla  Specola  Valicana,  e  sulla  declinazione  magnetica 
in  Roma.  Roma,  1891;  1  fase.  in-4<». 

Cenni  intorno  a  la  vita  e  le  opere  di  Felice  Casorati:  di  Gino  Loiu  (Estr. 
dalla  Bibliotheea  Mathematica^  eie,  di  Gustavo  Enestrom;  1891 ,  n.  1); 
I  Case  iB-ao. 


UoWersilà 
di  Peragia. 


Ossenratorio 
di  Rio  Janeiro. 


Società 

degli  Spettr.  ita! 

(Roma). 

La  Direiione 
(Roma). 

R.  Uffizio  gcolog. 
^Roma). 


Accad.  Kansas 

delle  Scienze 

(Topeka). 

IfUtoto  geologico 
di  Vienila. 


Vienna. 


Socielà 
FUico-mciiica 
di  YQrzhurg. 


Id. 


L'Autore 


Id. 


Id. 


L'A. 
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Classe  di  Scienze  Morali,  Storiche  e  Filologieli^ 

Dal  24  BSaggio  al  14  Glagno  1801 


Donatori 

Acc.tiiSc.edArU  *  Rad  Jugoslaveoske  Akademìje  Znauosti  i  Umjetaosti;  Knjiga  CU  (Razredi 
degli  Slati  merìd.  fllolog.-hist  1  filos.-jarìd.)  *,  XXXI.  U.  Zagreba,  1890;  ìn-SK 

(Agram). 

id.  —  Ljetopis  Jugoslavenske  Akademije  Znanosli  i  Um.  etc. ,  za  Codina  1890 , 

U.  Zagrebo,  1890;  185  pag.  in-8«. 

Società         *  Rulletin  de  la  Société  d'Etudes  scieDtiGqaes  d'Angers;   noayelle  sérìe, 
di  stadi  .cient.  ^VUI  et  XIX  anoées,  1888-89.  Angers,  1889-90;  3  voi.  in-S*». 

di  Anger».  '  o       f  i 

univeniib       *  Jobos  Hopkios  University  Circolars,  etc;  voi.  X,  a.  87,  88.  Raltimore. 

J.  Hopkins  1891  ;  in-4». 

(BnltiiDora). 

Accademia       *  Proevo  vao  eoD  LampoDgsch-Uollandsche  Woordenlìjst ,  bepaaldelijk  voor 
'i'ScitMzeedAru  het  dìaloct  vao  Kroè,  door  O.  L.  Hblfrich  (Verhandelingen  van  het  Ra- 

taviaasch  Genoptschap  van  Kansten  en  Wetenschappen;   DeeI  XLV, 
3«  Stuk).  Ratavia,  1891;  in^*"  gr. 


(li  RaUvia. 


id.  —  Verzameling  Lampongsche  Teksten,  getraascribeerd  onder  toericht  van 

O.  L.  Hblfrich  (Verhandelingen  van  het  Ratav.  etc.,  DeeI  XLV,  4*  Stak). 
Ratavia,  1891  ;  in-8«  gr. 

id.  ~  Notuien  van  de  Algemeene  en  Restuurs-Vergaderingen  van  bet   Rata- 

viaasch  Genootschap  etc.  ;  DeeI  XXvni,  1890,  Aflen.  3.  Ratavla,  1890; 
in-8^ 

Società         Rolletin  de  la  Société  de  Géographie  commerciale  de  Rordeaax;  XIV  année, 
**'d?Bord«'aw!"'  ^*  ^^"®'  n.  9-10,  11.  Rordeaox,  1891;  in-8^ 

Società  Asiatica    *  Ribliotboca  Indica:  a  CoUection  of  orientai  woorks,  publìshed  by  the  Asiatio 
,iM  Bengala  Socìcty  of  Rongal ,  old  series,  n.  63,  65:  —  new  series,  n.  ^M,  747, 773, 

(Ca  cuita).  775-788,  790-792.  CalcutU,  1888-91  ;  in-S^. 


Società  Savoiarda  *  Mémoìres  et  docaments  pabliés  par  la  Société  Savoisienne  d*  Histolre  et 

''fcT'i'értr***  d'Archeologie;  t.  XXVI:  -  Table  des  XXIV  premiers  voi.  Chambéry 

^    *"'"^''  1890;in-8o. 

BiMiot.  nazionale  Biblioteca  nazionale  centrale  di  Firenze  —   Rollettino  delle  pubblicazioni 

di  Fironte.  italiane  ricevale  per  diritto  di  stampa;   1891,   n.   130.  Firenze,  1891; 
in-8»  gr. 

id.  —  Indice  degli  Atti  parlamentari  ecc.;  pag.  113-1S8;  in-8**  gr. 
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Dr.  A.  Petermanns  Mittheilungen  aas  Justus  Pertbes*  geographischer  Anstalt,         Gotha. 
heraasg.  von  Prof.  Dr.  A   Sopan;  XXXVII  Band,  n. 5.  Gotha,  1891;  in-i«». 


«    « 


"  Abhandlungen   der   k.   Gesellschaft  der  Wissenschaflen    zu   GòttiDgen  ;   Accad.  iieiie  sr. 
XXXVf,  8,  von  den  Jahren  1889  and  1890.  GoUingen,  1890;  in-4o.  **'  Gou.ng.. 

—  Nachrichten  von  der  k.  Gesellschaft  der  Wiss.  und   der  Georg-Aagusts-  i,i. 

Universit&t  za  Gòttìngen;  aos  dem  Jahre  1890,  n.  1-16.  Gottingen,  1890; 
in.8«  gr. 

Ballelin  de  la  Soeiété  d'Histoire  Vaadoìse;  n.  8,  Mai  1891.  La  Tour;  ìn-8o.    Soe.  di  st.  vaid. 

(La   Tour). 

*  Boletin  de  la  H.  Academia  de  la  Historia;  t.  XVIII,  caaderno  5.  Madrid,     R.  Accademia 

'89M  in-8'-  (Ì..aHd,". 

*  Abhandlangen  der  philosophisch-philologìschen  Classen  der  k.  bayerischen  r.  acc.  bavarese 

Akademie  der  Wìssenschaflen ;   XIX  Band,   1   Abth.  Miinchen,   1891; 

-  in-4*. 

—  Die  grosseo  Monarchien  oder  die  Weltreiche  in  der  Geschichte  ;  Feslrede  >'•• 

gehallen  in  der  òflenllìchen  Sitzug  der  k.  bay.  Ak.  etc,  am  15  Nov. 
1890;  von  Ferdinand  Grbgorovius.  Mdnchen,  1890;  1  fase.  ìn-4^ 

*  Sìlzangsberlchte  der  philos.-philologischen  ond  historischen  Classe  der  k.  i«^- 

bay.  Akademie  der  Wiss.  zu  Munchen;    1890,   lleft  S,  3;   —  Band  II, 
Heft  1,  3.  Munchen,  1890;  in^"*. 

*  Mémoires  de  TAcadémie   de  Stanislas,  1889;  CXL  année,  5»  sèrie,  l.  VII.       Accademia 

M  é  o#vA      .«^  Stanislao 

Nancy,  1890;  in-8o.  (Nancy). 

Mémoires  pabliés  par  les  Membres  de  la  Mission  archéologique  francaise  Governo  francete 


delle  ScioHze 
(Monaco). 


aa  Caire;  l.  VII,  I  fase.  Paris,  1890;  in-4*. 


(Parigi). 


Inventaìre  ^  Sommaire  dea  Archives  départementales  antérieores  à  1790  etc.  i*<- 

—  Cóte-d'Or  —  Archives  Civiles,  sèrie  C;  l.  IV.  Dijon,  1890;  ln-4^ 


-^  Archives  Judiciaires  -^  Sopplément  à  la  sèrie  B;  t.  V.  Le  Mans^  1890; 
in-4». 


id 


&^  Archives  Commanales  etc.  ;  Cómmdne  de  Vidaaban.  Diragoignan,  1890;  id. 

142  pag.  io-4^ 

•^  Archives  Commonales  du  Vigan  etc.  Ntmes,  1890;  1  voi.  in -40.  i<i. 

^  Ville  d'Agen  -  (Tables).  Agen,  1890;  85  pag.  in-4^  i<i. 

<-  Ville  D'Hooplines  eie.  Lille»  1891;  50  pag.  in-4*.  iJ. 

^  Archives  Ecclésiastìques,  sèrie  G,  1,  t.  VI,  Eare-et-Loire,  Charlres»  1890  ;  m» 

in-4». 
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Governo  francese  —  Archlves  Ecclésìastìqaes ,  sèrie  G  (n.  1459-3100);  t.  n,  Lozère.    Mende, 

(Parigi).  1890  j  in.40 

III. sèrie  H  (n.  t-19M)  •  (Abbayes  d'hommes) ;  t.  I,  Orne.  AleDQon,  1891; 

in-4". 

u,  —  Archivos  lIospHalières  eie  —  Hospices  de  Chartres.  Chartres,  1890;  »i4 

pag.  in-4". 

Museo  Gejmei    Aevoe  de  THìsloire  des  Religions,  pabtièe  som  In  direction  de  M.  J.  Rt< 
(Parigi).  ^ij^j^g   g^^  .  j   j^x,  n   3;  t.  XXI,  n  t-3;  t.  XXII,  n.  1-3.  Paris,  188990; 

in.8^ 

Società  »  Bulletin  de  la  Socièlè  Académique  Indo-Chìnoise  de  Franco,  etc  ;  «•  sèrie, 

'"(p"«"ir  '•  •»•  Pa"*'  »890i  *•>•«•  B'- 

Soc.  «li  Geografia   *  Bulletin  do  la  Sociélé  de  Gèographie,  etc.  ;   7*  sèrie,  t.  Xli,   1**   trìm. 

(Parigi).  jggj     p^j.j^.    .jj^go^ 

Soc.  degli  Antiq    *  Builotin  ot  Mémolros  de  la  Sociètè  natìonale  dcs  Antiqaalres  de  France; 


(li  Francia 
(Parigi). 


5*  sèrie,  t.  IX:  Mèmotres,  1888.  Paris,  1889;  in-80. 


i«i.  —  Bulletin  de  la  Société  nat.  des  Antiquaires  de  Franco,  1888    Paris,  1  toI. 

ln.8». 


Miiiislcio 

ilellt*  FinaDxe 

(Roma). 


Bollettino  di  Legislazione  e  Statistica  doganale  e   commerciai  e  ;   anno  VHI, 
marzo-aprile  1891,  fase.  II.  Roma,  1891;  in-8''  gr. 


i<i.  Statistica  del  Commercio  speciale  di  Imporlazioac  e  di  Mporlaciooe  dal 

gennaio  al  30  aprile  1891.  Roma^  1891;  1  fase,  in-8**  gr. 

Ministero  di  Agr.  Bollettino  di  Notizie  sai  Credito  e  la  Providenza  ;  anno  IX,  n-,  3,  4.  Raon, 

Imi.  e  Comm.  4Qt\4      :.,   oo  ». 

(Roma).  ^^91;  m-80  gr. 

htitiito  interoax.  Bollelin   do   Tlnstitut  International  de  Statislique;  t.  11^   1^  livraia.,  anoée 

di  statìstica  jggQ    j^  jg^Q     .^.g» 

(Roma).  '  '  ® 

R.  Accademia     *  Rendiconti  della  R.  Accademia  dei  Lincei,  ecc.  ;  voi.  VII,  fase.  %  1^  sem, 
dei  Lincei  jggj^  i^^ma;  in-S''  gr. 

(Roma).  '  ° 

R.  D<>pntaiìone    Biblioteca  storica   italiana  pubblicata  per  cura  della  R.   Depolttai#Be-  di 

''  l(ToÌinr)!'''"  storia  patria,  III  —  Biblìografla  storica  degli  Stati  della  Monarchia  di 

Savoia  compilata  da  Antonio  Manno;  voi,  II,  lll«  Torlna^  1891;  itt-d*^gr. 

M.  —  IV  —  Relazioni  diplomatiche  della  Monarchia  di  Savoia  dalla  prlraa-aila 

seconda  restaurazione  (1559-1814)  pubblicate  da  Antonio  Manno  ed 
Ermanno  FBiBsao.  Francia,  periodo  Hi,  voi*  Ili  (1717-1719).  Torino, 
1891  ;  in-8»  gr. 
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—  Indices  cbronologici  ad  Antiquìt.  Hai.  M.  i£.  et  ad   opera   minora  Lud.     R.Oepuuiione 
Ant.  MoBATOEii  :  scripserunt  Joannes  Michael  Battaglino  et  Joseph  Gal-    **'  ^^^^^  ^*^^"' 
LiGABis;  operìs  moderamen  sibi  sosceperunt  Carolus  Cipolla  ed  Anto- 
DÌus  Manno,  -  fase.  IV  (pag.  181-940).  Aagostae  Taurinorum,  M.D.CCCXCI; 
in-fol. 

*  BulletÌD  d'nìstoire  ecclésìastiqoe  et  d'Archeologìe  religiease  des  Diocèses  soc.  di  st.  ecci. 
de  Valence,  Gap,  Grenoble  et  Viviers;  t.  X,  livraisons,  6«,  63,  64,  et  65  «  *J^,'J'J'*^f'*^ 
livraison  sopplémentaire,  66^  67,  68.  Valence,  1890;  in-S».  ^  «•«»"). 

Il  Rosario  e  la  Nuova  Pompei,  ecc.;  anno  Vili,  qaad.  4.  Valle  di   Pompei,     La  Direiiooe 

1891;   1  fase,  in-8^  (V.lle  d»  Pompei) 

De  chori  partibus  et  officio;  —  accedant  noonullae  animadversiones  in  l*a. 

Epiitolam  ad  Pisones,  ex  Ciceronis  mente  potissìmom  conflatae,  opera 
Stephani  Martini!  Cbosini.  In  Castro  Maluto,  hoc  est  Sanremo;  1891; 
1  fase.  in-8*». 

Les  progrès  de  l'anthropologie  ;  par  le  Mi*  de  Nadaillac.  Paris,  1891;  1  fase.  ■''a. 

in-8«. 

Il  primo  centenario  della  nascita  di   Ferrante  Aporti;  —  Bollettino  bime-     Prof. p. Nigma. 
strale  diretto  dal   Prof.   Pietro   Nigba;   anno  II,  n.t.  Mantova.  1891; 
in-8©  gr. 

Etimologia  di  alcuni  nomi  locali  di  Val  di  Susa,  del  Prof.  Ugo  Rosa.  Ales-  ^'^ 

sandria  ;  1  fase,  in-8*  picc. 


Torino.  —  Stamperia  Reale  della  Dilla  G.  B.  Paravia  e  C. 
779(50  0  8)  SO  fn-91. 
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CLASSE 


DI 


SCIENZE  FISICHE,  MATEMATICHE  E  NATURALI 


Adunanza  del  21  Giugno  1891. 

PRESIDENZA   DEL    SOCIO   COMM.    PROF.    MICHELE    LE8S0NA 
PRESIDENTE 


Sono  presenti  i  Soci  Cossa,  Direttore  della  Classe,  Bruno, 
Bbrruti  ,  D'Ovidio  ,  Bizzozero ,  Ferraris  ,  Naccari  ,  Mosso , 
Spezia,  Girelli,  Camerano  e  Basso  Segretario. 

Vien  letto  Tatto  verbale  dell'adunanza  precedente  che  è  ap- 
provato. 

Il  Socio  Cossa  presenta  in  dono  un  volarne  inviato  dall' Ac- 
cademia Beale  di  Sciente,  Lettere  e  Belle  Arti  del  Belgio,  col 
titolo:  Manifestation  en  Vhonneur  de  Jean-Servais  Stas  à 
Voccasion  du  cinquaniième  anniversaire  de  sa  nomination  comme 
memore  titulaire  à  la  Classe  des  Sciences. 

Vengono  lette  ed  accolte  per  le  pubblicazioni  negli  Atti  le 
Note  seguenti; 

1**  <  SulV epidoto  di  Oulx  e  sui  minerali  che  lo  accom- 
pagnano »  del  dott.  Luigi  Colomba  ;  lavoro  presentato  dal  Socio 
Spezia. 

2^  «  Uno  sfigmomanometro  per  misurale  la  pressione 
del  sangiée  nell'uomo  » ,  del  Socio  Prof.  Angelo  Mosso  » . 

Am  deU^  H.  Accademia  -  Voi.  XXV].  55 
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3**  «  Sulle  correnti  che  si  ottengono  per  V allungamento 
di  spirali  o  per  la  tensione  di  fili  di  nichel  »,  lavoro  del 
Doti.  Adolfo  Campetti,  Assistente  al  Laboratorio  di  Fisica  della 
E.  Università  di  Torino. 

4**  «  Dell'influenza  della  magnetizzazione  sulla  resi-- 
stenza  elettrica  del  ferro  e  del  nichel  »  ;  Stadio  sperimentale 
del  signor  Antonio  Garbàsso,  studente  del  secondo  biennio  nella 
Facoltà  di  Matematica  della  B.  Università  di  Torino. 

Questi  due  ultimi  lavori  sono  presentati  dal  Socio  Naccari. 

Lo  stesso  Socio  Naccari,  condeputato  col  Socio  Ferraris, 
legge  una  sua  Belasdone  sulla  parte  IIl^  dello  studio  che  il 
Prof.  Angelo  Battelli,  della  B.  Università  di  Cagliari,  prosegue 
sulle  Proprietà  termiche  dei  vapori.  Tale  studio  ha  per  oggetto 
Tesame  del  vapore  di  solfuro  di  carbonio  rispetto  alle  leggi  di 
Boyle  e  di  Qay-Lussac. 

Il  Socio  Girelli,  condeputato  col  Socio  Camerano,  legge 
una  sua  Belazione  sopra  un  lavoro  dei  Dottori  0.  Mattirolo  e 
L.  BuscALiONi,  il  quale  contiene  Ricerche  anatomo-fisiologiche 
sui  tegumenti  delle  Papilionacee, 

La  classe  accoglie  le  conclusioni  favorevoli  delle  due  accen- 
nate Belazioni,  e  mediante  votazioni  distinte,  ammette  prima  alla 
lettura  e  poscia  approva  unanimemente  per  la  pubbUcazione  nei 
volumi  delle  Memorie,  tanto  il  lavoro  del  Prof.  Battelli,  quanto 
quello  dei  Dottori  Mattirolo  e  Buscalioni. 

Le  Belazioni  dei  Soci  Naccari  e  Girelli  saranno  inserite 
negli  Atti, 
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LETTURE 


Sull'epidoto  di  Oulx  e  sui  minerali  che  lo  accompagnano; 
Nota  del  Doti  LUIGI  COLOMBA 


Poche  ed  incerte  sono  anche  ora  le  notizie  che  si  hanno  sui 
minerali  dell'alta  valle  della  Dora  Riparia.  Il  Nicolis  di  Robi- 
lant  (1),  che  pure  si  occupa  abbastanza  estesamente  anche  dei 
caratteri  mineralogici  delle  nostre  Alpi,  limita  le  sue  osserva- 
zioni sull'alta  valle  della  Dora  Riparia  a  pochi  cenni  su  delle 
probabili  cave  abbandonate  di  minerali  di  argento  e  rame  a 
Giaglione,  Meana,  Chiomonte  ed  al  Seguret,  oltre  Salbertrand. 

n  Barelli  (2)  cita  un  certo  numero  di  campioni  provenienti 
da  queste  località:  gesso,  calcare,  calcopirite  e  malachite  (Chio- 
monte), calcite  e  feldispati  (Seguret) ,  oro  in  pagliuzze  (Oulx) , 
antimoniuro  di  rame,  malachite  e  calcite  (Savoulx),  galena  argen- 
tifera (Beaulard),  minerali  di  rame  nei  serpentini  (Cesana)  e 
della  siderite  a  Qiaglione. 

Il  Sismonda  (3)  non  accenna  che  ai  depositi  di  gesso  che  si 
trovano  in  vicinanza  di  Oulx  e  Cesana. 

Il  Gastaldi  (4)  accenna  ad  alcune  specie  mineralogiche  esis- 
tenti nei  terreni  paleozoici  della  valle  e  precisamente  all'ematite 
compatta  del  Melezet,  a  della  limonite  inclusa  nelle  dolomiti  ed 
a  certe  miniere  di  argento  abbandonate  che  sono  probabilmente 
le  medesime  a  cui  accenna  il  Nicolis  di  Robilant. 

In  questi  ultimi  anni   alcuni   lavori  del   dott.    Piolti   hanno 


(1)  Nicolis  di  Robilant,  Essai  géographique  suivi  d'une  topographie  sous- 
teraine^  mineralogique^  etc.  Memorie  dell'Accademia  delle  Scienze,  anno  1786. 

(2)  Barelli,  Cenni  di  statistica   mineralogica  degli  Stati  di  S,  M.  il  Re  di 
Sardegna. 

(3)  SiSBfONDA,  Notizie  e  schiarimenti  sulla  costituzione  delle  Alpi  piemon-^ 
tesi.  Mem.  Acc.  d.  Scienze  di  Torino,  serie  II,  voi.  IX. 

(4)  Qastaldi,  Studi  geologici  sulle  Alpi  Occidet^tali.  Memorie  del  R.  Comi- 
tato Geolo^co,  voi.  II. 
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dato  qualche  notizia  più  precisa  sui  minerali  di  queste  località; 
oltre  alla  descrizione  dello  gneiss  tonnalinifero  di  Villar-Foc- 
chiardo  (1)  e  dei  minerali  ddlo  gneiss  di  Borgone  (2),  egli  ha 
compiuto  lo  studio  completo  di  una  cossaite  di  Bousson  (3)  ed  in 
altro  luogo  (4)  dà  l'elenco  dei  minerali  trovati  nei  dintorni  di  Ce- 
sana  :  anfibolo,  augite,  calcite,  diallagio,  dolomite,  ematite,  epidoto, 
idocrasia,  malachite,  pirrotina,  prehnite,  quarzo,  steatite  e  talco. 

Avendo  avuto  occasione,  nel  corso  di  questi  ultimi  anni,  di 
frequentare  questa  valle  dimenticata,  ebbi  pure  modo  di  trovare 
i  minerali  notati  dal  Piolti,  ad  eccezione  della  cossaite,  idocrasia 
e  della  pirrotina,  e  di  osservare  come  questi  minerali  ed  altri 
ancora,  come  la  magnetite  (in  ottaedri  nei  serpentini),  Taxinite,  la 
galena,  Talbite  ed  il  gesso  siano  piuttosto  sparsi  per  tutta  la  valle 
e  per  la  massima  parte  concentrati  nelle  roccie  cristalline  della 
zona  delle  pietre  verdi,  senza  che  si  abbiano  mai  dei  giacimenti 
deirimportanza  di  quelli  delle  vicine  valli  di  Lanzo  e  del  Delfinato. 

In  queste  mie  gite  mi  sono  incontrato  in  un  piccolo  giacimento 
di  minerali ,  che  suppongo  sia  ignoto  a  tutti ,  ed  è  dei  minerali 
in  esso  contenuti  che   voglio  occuparmi  nel  presente  studio. 

Questo  piccolo  giacimento  affiora,  a  mezz'ora  di  distanza  da 
Oulx,  sulle  basi  del  contrafforte  di  N.  Dame  de  Catalovie,  sul 
versante  della  Bardonnèche,  ad  un'altezza  di  neppure  cento  metri 
sul  fondo  della  valle;  vi  si  può  giungere  facilmente  seguendo  un 
sentiero  che  addossato  alla  montagna  corre  lungo  la  ferrovia. 

La  roccia  appartiene  alla  zona  delle  pietre  verdi,  zona  che 
in  quel  punto  presenta  uno  sviluppo  assai  considerevole,  formando 
quasi  completamente  il  contrafforte  di  N.  Dame  de  Catalovie; 
affiorando  questa  roccia  a  poca  distanza  dal  fondo  della  valle 
è  all'intorno  circondata  da  terreni  coltivati  che  rendono  difficile 
la  determinazione  delle  roccie  circostanti  ;  però  si  hanno  nei  din- 
torni, qua  e  là,  dei  piccoli  affioramenti  di  roccie  dioritiche  e  di 
schisti  calciferi  ed  argillosi  assai  ricchi  in  quarzo. 


(1)  Piolti,   Lo   gneiss  tormalinifero  di  Villar-Forchiardo  ^  Atti  Acc.   delle 
Scienze  di  Torino.  Seduta  12  maggio  1889. 

(2)  Piolti  ,  /  minerali  dello  gneiss  di  Borgone.  Atti  Acc.   delle  Scienze  di 
Torino.  Seduta  17  aprile  1880. 

(3)  Piolti,  Cossaite  di  Bousson,  Atti  Acc.  delle  Scienze  di  Torino.  Seduta 
5  febbraio  1888. 

(4)  Piolti  ,  /  dintorni  di  Cesana.  Bollettino  d.  Club  Alpino,  188§. 
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La  roccia  apparisce  dì  color  verde  grigiastro  con  larghe  ve- 
natare  ora  bianche  ora  giallo-verdastre,  venature  che  corrispon- 
dono a  delle  litoclasi  della  roccia.  Le  venature  bianche  sono 
essenzialmente  costituite  da  albite,  quelle  giallo-verdi  da  epidoto. 
E  in  queste  venature  che  trovansi  disseminate,  con  non  grande 
abbondanza,  le  geodi  cristallizzate  contenenti  i  minerali  del  gia- 
cimento ;  si  hanno  pure,  in  alcuni  punti ,  delle  sottili  venature 
di  quarzo,  più  abbondanti  alla  periferìa  che  al  centro  dell*af- 
fioramento,  nelle  quali  però  mancano  quasi  completamente  gli 
altri  minerali,  trovandovisi  solamente  rari  prismetti  di  epidoto, 
generalmente  inclusi  nel  quarzo,  qualche  fibra  di  anfibolo  bianco 
grigiastro,  ed  alcuni  minutissimi  aghetti  neri  di  tormalina.  I 
minerali  trovati  nelle  venature  sono  :  epidoto,  anfibolo ,  albite , 
calcite,  quareo,  ematite  e  pirite;  Talbite  e  Tepidoto  sono  sparsi, 
si  può  dire,  con  ugual  proporzione  dappertutto,  invece  l'anfibolo, 
la  calcite,  l'ematite  e  la  pirite  si  trovano  specialmente  nelle  ve- 
nature a  base  di  epidoto  ;  il  quarzo  trovasi  qua  e  là  disseminato 
ma  sempre  scarso. 

Epidoto.  —  Questo  minerale  è  piuttosto  comune  nelle  roccie 
anfiboliche,  pirosseniche  e  serpentinose  della  valle,  ove  general- 
mente si  presenta  o  sotto  forma  di  sottilissime  patine  costituite 
da  minutissimi  cristalli  di  origine  secondaria  (nei  serpentini) ,  o 
sotto  forma  di  cristalli  allungati  ed  aggregati  (nelle  roccie  an- 
fiboliche e  dioritiche).  —  Lo  trovai  nei  dintorni  di  Cesana,  dove 
lo  nota  pure  il  riolti(l),  specialmente  nell'alto  vallone  di  Cla- 
vières,  ove  trovasi  associato  con  pirite,  anfibolo  ed  un  minerale 
che  sembra  essere  ilmenite,  nelle  roccie  dioritiche  che  formano  la 
base  del  Chaberton,  in  quelle  che  costituiscono  il  massiccio  della 
Rognosa  di  Sestrières,  nei  serpentini  del  monte  Fraiteve  e  nelle 
varioliti  del  Gran  Gimont  ove  costituisce  molte  delle  sferoliti. 

Quello  da  me  studiato  si  presenta  generalmente  sotto  forma 
di  cristalli  di  dimensioni  piuttosto  piccole,  varianti  fra  un  cen- 
timetro e  pochi  millimetri  di  lunghezza  ;  talvolta  esso  assume  una 
speciale  struttura  fibroso -raggiata  ;  trovai  dififatti  un  nodulo  di 
epidoto  così  disposto,  nel  quale  oltre  ad  esso  notai  soltanto  dei 
minuti  cristalli,  per  lo  più  cubici,  di  pirite  alterata. 

Tra  i  cristalli  osservati   quelli   a  dimensioni   un   po'  grandi 


(1)  PiOLTi,  Nei  diniomi  di  Cesanoy  Ice.  cit» 
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sono  colorati  in  verde-oliva  intenso  ed  hanno  le  faccie  tutte  ru- 
gose e  profondamente  solcate  da  striature  prodotte  da  fibre  di 
antibolo,  sono  opachi  od  appena  translucidi  sui  bordi  e  le  loro 
forme  di  cristallizzazione  non  sono  determinabili,  sebbene  per  la 
loro  forma  generale  sembrino  analoghi  a  quelli  più  piccoli;  i 
quali,  al  contrario,  hanno  delle  tinte  di  minima  intensità  (giallo- 
oliva  pallidissimo) ,  sono  trasparenti  §  le  loro  faccie  ,  sebbene 
piccolissime  ed  appena  discernibili  ad  occhio  nudo,  sono  assai 
lucide  e  poterono  servire  per  le  determinazioni  goniometrìche. 

Le  forme  trovate  sono  100,  010,  001,  101,  loi,  012. 
201,  111,  Oli,  110  e  103  (orientazione  secondo  il  Miller)  (1); 
fra  queste  le  più  comuni  sono  le  001,  010,  100,  101  e  102 
che  compariscono  sempre  anche  nei  cristalli  più  poveri  di  forme; 
nei  cristalli  più  ricchi  si  trovano  anche  le  altre  forme  che  qui 
riporto  in  ordine  di  frequenza:  201,  103,  111,  110,  101  e 
Oli. 

I  cristalli  sono  allungati  parallelamente  all'asse  di  simmetria; 
le  faccie  012,  101,  100  e  specialmente  le  010  sono  molto 
sriluppate  mentre  le  001  lo  sono  poco  e  le  altre  generalmente 
sono  pressoché  lineari  ;  questo  speciale  sviluppo  dà  ai  cristalli  un 
aspetto  schiacciato,  quasi  laminare,  e  per  di  più  li  fa  apparire 
meno  ricchi  di  forme  di  quello  che  realmente  siano,  poiché  ad 
un'osservazione  superficiale  le  forme  103,  Oli,  110,  111,  101 
e  201  e  talvolta  anche  le  001,  non  sono  quasi  discernibili. 

Ho  fatto  due  analisi  di  questo  epidoto  avendo  cura  di  sce- 
gliere dei  cristalli  che  non  presentassero  traccio  visibili  di  alte- 
razione e  che  non  avessero  aderenti  delle  fibre  di  anfibolo  ;  di 
esse  qui  riporto  i  risultati  : 


1' 

2« 

Media 

SiOg 

37,41 

37,56 

37,48 

Al,0, 

20,56 

20,23 

20,39 

Fe,0^ 

15,22 

15,39 

15,30 

CaO 

24,01 

23,98 

23,99 

MgO 

0,45 

0,52 

0,48 

El.vol. 

1,97 

1,81 

1,89 

99,62 

99,49 

99,53 

(1)  Phit.ips,  y4n  eUmenfanj^  inlrodtiction  io  Mineralogy^  1852. 
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di  più  notai  tracce  indeterminate  di  Mn  0  e  di  acido  carbonico 
(negli  elementi  volatili)  ;  il  protossido  di  ferro  non  diede  reazione 
sensibile. 

Qneste  analisi  condurrebbero  ai  rapporti  molecolari  : 

SiO^  6.53  6,5 

Al^  O3  2,09  2,0 

Fe^O^  1  1 

CaO  4,48  4,5 

El.vol.  1,09  1 

d'onde  si  ricaverebbe  come  formola  di  quest'epidoto  : 

e  se  si  assumesse  come  formola  normale  quella  data  dal  Bam- 
melsberg  (1). 

si  avrebbe  in  questo  epidoto  un'eccesso  di  una  mezza  molecola 
di  silicato  di  calcio: 

fljO.  4CaO  .Fe,,0^  .  2^7,03.  6SiO^  +  ^/^OaSiO^. 

Ma  noto  che  questo  epidoto  non  è  puro  e  che  non  si  deb- 
bono considerare  i  nsultati  che  come  approssimativi  ;  applicando 
ad  esso  l'ipotesi  che  l'epidoto  comune  sia  il  miscuglio,  in  pro- 
porzioni variabili,  di  due  silicati,  l'uno  di  allumina  e  calcio  e 
l'altro  di  ferro  e  calcio  (2)  le  quote  centesimali  ottenute  per 
questo  epidoto  differiscono  abbastanza  di  poco  dai  valori  dati 
per  la  mescolanza  di  una  molecola  del  silicato  ferrico  con  due 
molecole  di  quello  di  allumina;  posso  quindi  considerare  questo 
epidoto  come  corrispondente  ad  un  tal  grado  di  mescolanza,  come 
risulta  dal  confronto  dei  valori  del  Naumann  con  quelli  trovati  : 


(1)  RAMMELSBBRa,  Handbuck  der  Minèralchemie, 
(^)  NàUMann,  Elemente  dw  Mineralogie. 
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Valori  dati  dal  Naumann.  Yalorì  trovati  medS 

37,48 
20,39 
15,80 
28,98 
1,85 


SiO^ 

87,22 

Al^O, 

21,21 

Fe,0, 

16,64 

CaO 

23,16 

H^O 

1,87 

100  99 

Anflbolo.  —  Questo  minerale  comanissimo  in  tutte  le  roode 
dell'alta  valle,  specialmente  allo  stato  di  tremolite  e  di  attinoto, 
si  presenta  in  questo  caso  sotto  l'aspetto  dì  aggregati  a  ibra 
finissima,  di  una  colorazione  raramente  bianca,  generalmente  gri- 
giastra e  seinpré  mescolato  in  varia  proporzione  con  un  minerale, 
pure  fibroso,  di  colore  giallo  bruno,  del  quale  avrò  occasione  di 
parlare  in  seguito. 

Quando  esso  è  discretamente  puro  le  fibre  assumono  una 
speciale  lucentezza  setacea. 

La  sua  struttura  è  asbestoide ;  l'analisi  chimica,  che  potei 
fare  su  una  piccola  porzione  scelta  possibilmente  senza  grandi 
impurità,  lo  qualifica  per  un' attinolite  : 


SiO^ 

54,65 

Al,0, 

0,47 

FeO 

10,37 

CaO 

16,13 

MgO 

18,68 

100,30 
da  cui  si  ricavano  come  rapporti  molecolari  : 

SiO^  FeO         CaO         MgO 

6,32  1  2  3,31 

che  condurrebbero  alla  formola  approssimativa  : 

FeSiO^  .  SMgSiO^  .  2Ca8iO^ 
in  cui  il  rapporto  della  magnesia  alla  calce,  uguale  a  ^  ,  sarebbe 
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F.    SACCO-  Sopra  un  cranio  di  TURSIOPS  C0RTES1I  (Desm)  Var   astens-^  Sa::. 


DOTT  M.  PBRACOA  »0T.  ^.    .^. 
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inferiore  al  rapporto  che  si  ricaya  dalla  forinola  data  dal  Ram- 
melsberg  (1). 

SCaSiO^  .  QMgSiO^  .  FeSiO^ 

n  minerale  analizzato  essendo  impuro,  anche  in  questo  caso 
come  già  per  Tepidoto ,  occorre  assumere  solo  i  risultati  come 
approssimativi.  Ad  ogni  modo  ho  ragione  di  credere,  come  farò 
vedere,  che  questo  rapporto  tenda  realmente  ad  esser  superiore 
di  quello  che  risulta  dai  dati  deiranalisi  e  che  sul  suo  valore 
influisca  assai  il  minerale  fibroso  giallo-bruno  che  trovasi  me- 
scolato coiranfibolo  in  proporzioni  variabili. 

Ho  fatto  due  analisi  di  questo  minerale,  o  meglio  del  mi- 
scuglio di  esso  con  Tanfibolo,  avendo  però  cura  di  scegliere  dei 
campioni  che  presentassero  delle  proporzioni  differenti  dei  due 
componenti.  La  prima  si  riferisce  al  minerale  giallo-bruno  quasi 
mancante  di  anfibolo,  la  seconda  ad  un  miscuglio  in  cui  Tan- 
fibolo  entra  in  maggiore  quantità  : 

51,68 

10,34 

4,21 
17,80 
16,37 


V 

SiO^ 

46,17 

FeO    0^^ 

10,51 

Aì,0, 

8,03 

MgO 

12,92 

CaO 

22,63 

100,26  100,40 

La  composizione  centedmale  di  questi  due  miscugli  appare 
intermedia  fra  quella  avuta  per  Tepidoto  e  quella  avuta  per  Tan- 
fibolo.  Si  può  quindi  considerare  questo  mineirale  giallo-bruno 
€0me  uno  speciale  prodotto  di  alterazione  fra  l'epidoto  e  Tan- 
filndo.  Ammessa  questa  ipotesi,  di  cui  riparerò,  i  miscugli  di 
anfibolo  e  del  minerale  giallo  bruno  non  sarebbero  che  differenti 
gradi  di  alterazione  tanto  più  vicini  all'anfibolo  quanto  sono  meno 
colorati  e  come  si  vede  dai  dati  delle  analisi  quanto  più  la  co- 


(1)  Rammblsbero,  loc.  cit. 

(2)  Stante  le  pìccole  quantità  che  avevo  a  disposizione  dì  qaestì  miscugli, 
non  potei  determinare  leparatamente  il  sesquiostido  ed  il  protossido  di  ferro* 
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^^^    0.8 

1,52 

1,65 
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stìtuzione  è  prossima  a  qaoUa  dell*  anfibolo  tanto  più  abbonda 
la  magnesia  e  sono  scarsi  il  sesquiossido  di  ferro,  raUomina 
e  la  calce. 

L*anfìbolo  da  me  studiato  ed  analizzato  non  sarebbe  quindi 
altro  che  uno  speciale  grado  di  quell'alterazione  come  si  può 
facilmente  yedere  paragonando  insieme  le  composizioni  centesimali 
deiranfibolo  e  dei  due  miscugli  ;  ed  in  essi  si  vede  come  real- 
mente il  rapporto  della  magnesia  alla  calce  yada  crescendo  col- 
rayyicinarsi  della  composizione  chimica  yerso  quella  dell*anfibolo 
(cioè  col  diminuire  della  quantità  del  minerale  giallo-bruno)  e 
come  questo  rapporto  yada  tendendo  yerso  quello  che  si  ottiene 
dalla  già  citata  formola  del  Bammelsberg. 

Anfibolo  secondo 

la  formola 
del  Bammelsberg. 

2,0 


La  esiguità  di  questo  rapporto  dipende  probabilmente  dalla 
grande  quantità  di  ferro  che  in  questo  anfibolo  è  ancora  conte- 
nuto e  dalla  grande  ricchezza  in  calce  che  in  tutti  questi  mi- 
nerali si  nota. 

Albite.  —  L*albite  costituisce  con  la  labradorite  i  tipi  pib 
comuni  secondo  cui  i  feldispati  si  presentano  generalmente  ndle 
roccie  di  queste  località  in  cui  per  la  mancanza  delle  roccie  or- 
toclasiche  l'ortosio  manca  generalmente.  Non  sono  rare  le  druse 
cristallizzate  di  albite,  generalmente  mescolata  a  quarzo,  special- 
mente nelle  quarziti  e  nelle  dioriti. 

Come  in  generale  in  tutte  le  località  oye  ebbi  agio  di  os- 
seryare  dell' albite  cristallizzata,  in  questo  giacimento  essa  à 
presenta  sotto  forma  di  piccoli  cristalli  con  aspetto  poco  com- 
plesso. 

La  zona  d'inserzione  dei  cristalli  è  generalmente  parallda 
alle  facce  110  e  130  ,  per  modo  che  queste  facce  sono  rara- 
mente yisibili  ;  i  cristalli  sono  costantemente  geminati  secondo  la 
legge  deiralbite  e  non  mi  riuscì  mai  né  di  trovare  dei  cristalli 
semplici  né  delle  altre  leggi  di  geminazione. 
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Le  forme  trovate  sono  010,  130,  110,  021,  001,  101, 
130  e  110  delle  quali  l' ultima  fu  ammessa  per  analogia  non 
essendosi  mai  potuta  determinare. 

Le  facce  010,  001,  110,  101  sono  le  più  comuni  e  si 
hanno  in  tutti  i  cristalli;  sono  più  rare  le  faccio  130,  130  e 
021.  Anche  in  questo  caso,  come  già  neirepidoto,  la  forma  quasi 
lineare  ed  appena  visibile  di  queste  ultime  facce  tende  a  dare 
spesso  ai  cristalli  delle  forme  apparenti  meno  complesse. 

Le  faccio  110,  101  sono  abitualmente  rugose  e  quasi  da- 
mascate, quelle  010  sono  sempre  striate  parallelamente  alle  loro 
intersezioni  con  110.  Sfaldatura  perfetta  secondo  001. 

Spessissimo  Talbite  è  colorata  in  verdastro  per  inclusioni  di 
cristalli  microscopici  di  epidoto;  la  posizione  reciproca  dei  cri- 
stalli di  albite  e  di  epidoto  porta  a  stabilire  che  questi  due 
minerali  sono  contemporanei  ;  abbondano  diffatti  i  cristalli  di 
albite  che  sembrano  modellarsi  su  quelli  di  epidoto  e  viceversa 
non  sono  rari  i  cristalli  di  epidoto  contorti,  spezzati,  spostati  o 
schiacciati  da  cristalli  di  albite  ;  di  più ,  come  vedremo ,  oltre 
alle  già  notate  inclusioni  di  epidoto  nell'albite,  si  hanno  anche 
dei  casi  di  albite  inclusa  nell'epidoto. 

Due  analisi  di  questo  minerale  diedero  i  s^ucnti  risultati  : 

i*  2*  Media 


SiOj 

67,73 

67,59 

67,66 

Fe,0, 

0,70 

0,81 

0,75 

Al,0, 

16,91 

17,16 

17,03 

MgO 

0,18 

0,10 

0,14 

CaO 

3,81 

3,78 

3,79 

K^O 

0,81 

0,87 

0,85 

Na^O 

9,21 

9,11 

9,16 

99,35  99,42  99,38 

Come  risulta  da  questi  valori,  quest'albi  te  è  ricchissima  in 
calce  ;  la  provenienza  di  questa  calce  non  è  però  ben  determi- 
nata. Come  farò  vedere  quando  parlerò  dei  caratteri  microscopici 
della  roccia  incassante,  anche  per  i  suoi  caratteri  ottici  quest'al- 
bite  si  presenta  ricca  in  calce  ;  per  altra  parte  non  occorre  scor- 
diure  che  l'albite  contiene  sempre  delle  inclusioni,  assai  numerose 
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di  epidoto  che  tendono  ad  alterarne  la   formola  aumentando  la 
quota  della  calce. 

Le  piccole  traccio  di  magnesia  provengono  probabilmente  da 
qualche  inclusione  di  anfìbolo. 

Per  quest'albite  quindi,  senza  dare  una  yera  formola,  mi  li- 
mito ad  ammettere  in  essa  una  grande  ricchezza  in  calce  che 
la  fa  tendere  verso  la  costituzione  dell'oligoclasio. 

CaMte.  —  E  forse  il  minerale  più  comune  nelle  località 
da  me  visitate.  Si  presenta  in  bellissime  cristallizzazioni  di  tipo 
scalenoedrico  nelle  roccie  paleozoiche  che  costituiscono  le  grandi 
formazioni  calcari  del  Chaberton  ed  anche  nelle  roccie  prepa- 
leozoiche abbonda,  specialmente  negli  schisti  lucidi  e  nei  serpen- 
tini che  soventi  passano  a  delle  vere  oficalci  a  cui  appartengono 
i  noti  marmi  verdi  di  Bousson  e  di  EochemoUes.  In  questi  casi 
la  calcite  assume  generalmente  un  tipo  romboedrico,  sebbene 
non  manchino  però  neppure  i  casi  di  cristalli  scalenoedrici  ap> 
partenenti  a  queste  formazioni  e  sono  appunto  di  questo  tipo  i 
cristalli  che  ho  osservato  nel  giacimento  studiato. 

Questi  cristalli  sono  generalmente  di  dimensioni  piuttosto 
grandi  superando  anche  i  due  o  tre  centimetri  di  lunghezza,  ma 
sì  presentano  quasi  sempre  aggregati.  Le  forme  cristalline  de- 
terminate sono  solamente  due:  lo  scalenoedro  201  ed  un  rom- 
boedro ottuso  indeterminabile  perchè  aveva  le  facde  curve  e 
profondamente  striate. 

I  cristalli  di  questa  calcite  sono  trasparenti  e  perfettamente 
incolori  ;  la  loro  posi^done  rispetto  airepidoto,  airalbite  ed  al- 
Tanfibolo  basta  a  dimostrarne  la  loro  origine  secondaria;  essi 
sono  sempre  addossati  ai  cristalli  di  epidoto  e  di  albite,  model- 
lando^ su  di  essi  senza  che  mai  abbia  notato  un  caso  solo  in 
cui  dei  cristalli  di  epidoto  e  di  albite  o  fossero  spostati  dalla 
calcite  0  fossero  su  di  essa  impiantati. 

Chimicamente  questa  calcite  è  purissima  ed  ho  stimato  inu- 
tile fajrne  un'analisi  quantitativa,  avendo  avuto  dei  saggi  quali- 
litativi  che  mi  accertavano  della  mancanza  assoluta  del  protos- 
sido di  ferro  e  della  magnesia. 

Quarzo.  —  Con  la  calcite  costituisce  i  minerali  che  più  si 
tiscontrano  nell'alta  valle  della   Dora  fUp^a;   oltre  che  ndla 
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zona  gneissica  dove  furono  detenninate  le  sue  poco  complicate 
forme  da  Piolti  (1)  abbonda  nelle  roccie  della  zona  delle  pietre 
yerdi,  specialmente  negli  schisti  argillosi. 

Sopra  Cesana  esiste,  sulla  strada  che  conduce  al  colle  di 
Sestrières,  un  affioramento  di  schìsti  rossi  interessanti  per  le 
contorsioni  delle  loro  stratificazioni,  secati  in  ogni  senso  da  nu- 
merosissime venature  di  quarzo  cristallizzato.  Qrandi  formazioni 
quandtìcbe  si  hanno  nel  gruppo  d^Àmbin  e  specialmente  alla 
Bognosa  di  Edache  doye  le  quarziti  costituiscono  una  mole  che 
si  eleva  a  circa  3500  metri  sul  livello  del  mare;  in  esse  ab- 
bondano i  cristalli  però,  da  quanto  mi  fu  dato  osservare,  con 
poca  complessità  di  forme. 

CoA  pure  nella  zona  sovrastante  dei  calcari  trovasi  general- 
mente il  quarzo  od  in  venature  od  in  cristalli  completi  sparsi 
nella  massa  e  che  sembrano  essersi  formati  per  sospensione. 

Nel  giacimento  studiato  il  quarzo  lo  si  può  solo  considerare 
come  elemento  accessorio;  rarissimo  nei  punti  centrali  dell'affio- 
ramento, abbonda  di  più  verso  la  periferia  vicino  alla  zona  di 
contatto  con  i  calceschisti  e  gli  schisti  lucidi  circostanti  assai 
ricchi  in  quarzo. 

Esso  si  trova  generalmente  concentrato,  come  già  notai,  in 
piccole  vene  che  partono  dalle  zone  esteme  e  che  riempiono 
probabilmente  delle  litoclasi  della  roccia  ;  talvolta,  ma  raramente, 
trovasi  pure  impiantato  nelle  druse  ma  sempre  a  contatto  con 
epìdoto. 

I  cristalli  sono  assai  piccoli,  non  superando  mai  i  6  od  8 
millimetri;  il  loro  aspetto  estemo  è  variabilissimo  essendo  alle 
volte  incolori,  altre  volte  bianchi  lattei,  gialli  per  inclusioni 
ferruginose,  bruni  per  patine  di  limonite  che  li  ricoprono. 

Le  forme  cristalline  di  questo  quarzo  sono  affatto  comuni  ; 
tutti  presentano  le  solite  forme  [100.221]  211  a  cui  raramente 
si  aggiunge  la  412;  alcuni  hanno  sulle  facce  del  prisma,  in 
prossimità  degli  spigoli  211.100  e  211.221,  delle  striature  pa- 
rallele a  tali  spigoli,  striature  che  possono  far  ammettere  la 
presenza  di  qualche  romboedro  acutissimo  non  determinabile. 

In  un  cristallo  trovai  una  speciale  e  marcata  tendenza  a 
spaccarsi  secondo  superficie  quasi  piane,  rugose,  disposte,  all'in- 


(1)  Piolti,  l  minerali  dello  gneiss  di  Borgone^  loc.  cit. 
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grosso,  parallelamente  alle  faccie  100;  ciò  potrebbe  far  sap- 
porre in  esso  una  sfaldatura  parallela  a  tali  faccie. 

I  cristalli  hanno  tutti  forma  prismatica  e  sono  piuttosto  al- 
lungati, seguendo  in  ciò  la  tendenza  comune  a  tutti  i  cristalli 
di  queste  località  e  delle  vicine,  come  lo  attestano  i  numero- 
sissimi cristalli  del  Delfinato  e  della  Savoja.  Credo  quindi  inte- 
ressante e  degno  di  nota  Tabito  speciale  di  un  gruppo  di  cris- 
talli provenienti  da  alcuni  frammenti  di  calcare  del  Chaberton. 
In  questi,  che  sono  assai  piccoli,  si  nota  una  tendenza  spiccatis- 
sima alla  scomparsa  del  prisma  e  secondariamente  all'annullamento 
anche  delle  faccie  221. 

Quelli  in  cui  si  nota  solo  la  mancanza  quasi  completa  del 
prisma  assumono  il  tipo  di  bipiramide  esagona;  quelli  in  cui 
anche  le  facce  221  tendono  a  scomparire  assumono  una  forma, 
abbastanza  poco  comune  nel  quarzo,  costituita  dal  solo  romboedro 
100  sui  cui  vertici  le  faccie  221  e  211  compariscono  come  piccole 
smussature;  oltre  alle  comuni  forme  ho  in  essi  determinata  la  412. 

Ematite.  —  Questo  minerale  non  presenta  alcun  carattere 
interessante.  È  costituito  da  finissime  scaglioline  di  aspetto  lu- 
cente, un  po'  terroso,  che  in  alcuni  punti  assumono  un  vero 
aspetto  polverulento  e  si  trova  generalmente  sotto  forma  di  sot- 
tili patine  che  ricoprono  i  cristalli  di  albite  e  di  epidoto  ;  i  suoi 
caratteri  esterni  e  la  sua  posizione  sono  sufficienti  a  determi- 
narne la  origine  secondaria. 

Si  trova  pure,  sempre  sotto  la  medesima  forma,  in  alcune 
spaccature  e  su  alcune  superficie  di  rottura  che  debbono  essere 
recentissime  e  che  corrispondono  forse  a  delle  antiche  screpola- 
ture in  cui  già  si  era  depositata  Temati  te. 

Pirite.  —  È  questo  il  minerale  più  raro  fra  quelli  appar- 
tenenti al  giacimento  studiato.  Ad  eccezione  di  pochi  cristallini 
a  contomi  poco  definiti  sparsi  presso  la  zona  d' inserzione  dei 
cristalli,  non  la  trovai  abbondante  che  nel  nodulo  di  epidoto 
fibro-raggiato,  nodulo  che  può  considerarsi  come  una  piccola 
geoda  in  cui  le  condizioni  in  cui  la  cristallizzazione  avvenne 
determinarono  la  speciale  disposizione  dell'epidoto. 

In  quel  nodulo  la  pirite  ha  tutti  i  caratteri  di  un  minerale 
secondario  e  si  presenta  sotto  forma  di  cristallini  il  cui  massimo 
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sriluppo  non  supera  il  millimetro,  e  che  sono  spesso  quasi  mi- 
croscopici; in  essi  riconobbi  come  uniche  forme  il  cubo  ed  un 
pentagonododecaedro  indeterminabile. 

Questi  cristallini  presentano  la  loro  superficie  alterata  gene- 
ralmente in  limonite  ;  rotti  presentano  nell'  intemo  una  coloni 
zione  gialla,  metallica  analoga  a  quella  della  pirite  inalterata. 


Terminata  coA  la  descrizione  dei  minerali  notati  nel  giaci- 
mento descriverò  brevemente  le  osservazioni  microscopiche  fatte 
su  alcune  lamine  sottili  della  roccia  incassante. 

Queste  sezioni  furono  fatte  con  frammenti  poco  lontani  dalle 
druse  cristallizzate  ed  alcune  anzi  furono  fatte  proprio  presso  la 
zona  d'inserzione  dei  cristalli. 

Questa  roccia  incassante  è  colorata  in  verde  grigio;  la  pre- 
senza delle  venature  di  cui  già  ho  parlato  dà  ad  essa  un  aspetto 
poco  omogeneo  sia  per  il  colore  che  per  la  struttura  che  è  alle 
volte  micromera  e  necessita  l'uso  della  lente  per  la  determinazione 
degli  elementi  costitutivi  ed  alle  volte  abbastanza  a  grossa  grana 
tale  da  potersi  facilmente  discernere  gli  elementi  constitutivi  ad 
occhio  nudo. 

Lo  studio  delle  sezioni  microscopiche  di  cui  ho  già  parlato 
mette  in  evidenza  gli  stessi  caratteri  di  eterogeneità  in  quanto 
si  riferisce  alla  disposizione  degli  elementi  e  ciò  specialmente 
nelle  sezioni  fatte  proprio  a  contatto  con  le  druse  cristallizzate  ; 
in  questi  punti  si  notano  degli  addensamenti  degli  elementi  cor- 
rispondenti agli  addensamenti  dei  minerali  nelle  druse. 

Unici  elementi  notati  sono:  un  feldispato  plagioclasico,  epi- 
doto ed  anfibolo;  gli  altri  minerali  mancano  completamente  ad 
eccezione  forse  del  quarzo  che  compare  come  elemento  accessorio 
in  prossimità  delle  venature  quarzitiche.  Questa  mancanza  asso- 
luta degli  altri  minerali  appoggia  quanto  già  dissi  sulla  loro  ori- 
gine secondaria. 

Il  feldispato  plagioclasico  sembra  esser  costituito  da  albite 
come  del  resto  è  naturale,  considerato  Tintimo  legame  esistente 
fra  le  druse  e  la  porzione  della  roccia  incassante.  La  gemina- 
zione avviene  sempre  secondo  la  legge  delFalbite;  i  geminati  si 
presentano    generalmente   come   grandi  cristalli  a  contomi  poco 
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definiti  che  penetrano  ripetutamente  gli  uni  oi^Ii  altri,  pfeaen* 
tando  in  aleuni  ponti  dei  caratt^  che  si  awicHuano  a  qodli 
delle  geminazioni  polisintetiche. 

Nessun  altro  tipo  di  geminazione  fu  osservato. 

Le  direzioni  di  estinzione  diedero  degli  angoli  varìantì  entro  li- 
miti poco  estesi:  3"  a  3^  SC  e  IS"*  a  \6\  30'.  Questi  angoli  un  po' 
inferiori  a  quelli  dell'albite  normale  e  tendenti  verso  quelli  del- 
Tanortìte  dimostrano  che  realmente  questa  albite  è  ricca  in  calce. 
Essa  non  presenta  generalmente  dei  caratteri  idiomorfi  molto  spic- 
cati essendo  generalmente  in  plaghe  a  contomi  poco  definiti  ;  tut- 
tavia in  alcuni  punti  delle  sezioni  ed  anche  in  queste  plaghe  non 
mancano  dei  cristalli  a  contomi  piuttosto  netti.  Essa  è  ricca  di 
inclusioni  di  epidoto  e  talora  anche  di  anfibolo;  a  sua  volta  la 
si  può  vedere  inclusa  in  cristalli  di  epidoto.  Colorazioni  nulle  od 
appena  sensibili  con  debole  rilievo. 

L'epidoto  presenta  dd  caratteri  idiomcnrfi  più  spiccati  di 
quelli  dell*  albite  ;  è,  come  già  notai ,  pochissimo  colorato  e  si 
rende  poco  sensibile  il  suo  pleocroismo;  presenta  però  delle  co- 
lorazioni assai  vivaci  con  forte  rilievo.  Le  sezioni  allui^te  si 
estinguono  quasi  longitudinalmente  (ho  determinato  un  angolo 
variante  fra  Ve  2"");  in  alcuni  punti  i  cristalli  si  presentaao 
sotto  forma  di  sezioni  rombiche  il  cui  carattere  monodino  è  però 
distintamente  manifestato  dall'  inclinazione  delle  linee  di  estin- 
zione; contiene,  come  già  dissi,  delle  inclusioni  di  albite  e  spesso, 
nella  sezicmi  fatte  proprio  alla  base  delle  druse,  si  presenta  av- 
viluppato da  fibre  di  anfibolo. 

L'anfibolo  presenta  assai  distinti  i  caratteri  di  minerale  di- 
croico ;  la  sua  fibra  è  finissima  e  come  già  nel  nunerale,  ha 
struttura  asbestoide.  Si  trova  sparso  ovunque  occupando  tutti  i 
vani  vuoti,  rivestendo  soventi  i  cristalli  di  epidoto  e  coprendo  in 
certi  punti  delle  plaghe  assai  vaste  nelle  quali  oltre  ad  esso  a 
notano  solo  pochi  cristalli  di  epidoto. 

Queste  sezioni,  come  già  dissi,  furono  fatte  in  prossimità  delle 
druse  e  quindi  i  caratteri  osservati  non  si  possono  oonsid^iure 
come  rìferentisi,  in  modo  assoluto,  alla  massa  della  roccia,  poiché 
è  probabile  che  ooirallontanarsi  dalle  druse,  gli  elementi  mine- 
ralogici subiscano  delle  modificazioni  non  solo  in  quanto  si  rife- 
risce alle  proporzioni  relative  secondo  cui  entrano  a  costitaire  la 
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roccia^  ma  forse  anche  nella  loro  stessa  stinttara  ;  queste  sezioni 
fatte  cosi  vicine  alle  drase  non  si  possono  considerare  come  vere 
sezioni  della  roccia,  poiché  si  deve  considerare  questa  zona  di  inser- 
zione come  un  addensamento  degli  elementi  che  nelle  druse  sono 
cristallizzati,  e  quindi  come  più  prossima  alle  druse  che  alla  roccia. 
Così  l'albite  cristallizzata  ha  dato  un  quantitativo  di  calce 
molto  forte,  superiore  alla  grande  maggioranza  delle  albiti  ana- 
lizzate ;  nelle  sezioni  fatte  essa  presenta  pure  dei  fenomeni  ottici 
che  accertano  la  sua  ricchezza  in  calce  senza  che  in  questo  se- 
condo caso  si  possa  tale  eccesso  riferire,  come  nel  primo,  a  delle 
inclusioni  eterogenee. 

Ora  Talbite  come  elemento  litico  è  piuttosto  raro  ;  molte 
roccie  che  nelle  geodi  presentano  dell'albite,  sono  invece  nella  loro 
massa  costituite  da  oligoclasio  ;  non  è  quindi  molto  improbabile 
l'ammettere  che  il  feldispato  che  nelle  druse  si  manifesta  come 
vera  albite,  che  nelle  zone  prossime  alle  geodi  si  manifesta  come 
albite  assai  calcìfera,  sia  nella  vera  roccia  sostituita  da  oligo- 
clasio ;  e  forse  la  formazione  dell'epidoto  è  una  conseguenza  di 
questa  eliminazione  di  calce  (che  avviene  dairintemo  all'esterno 
della  roccia  nella  trasformazione  deiroligoclasio  nell'albite). 

Ma  prima  di  classificare  la  roccia  occorre  ancora  tornare 
qualche  istante  su  quel  minerale  giallo-bruno,  che  ho  ammesso 
essere  il  risultato  di  una  possibile  alterazione  dei  minerali  della 
geoda,  allo  scopo  di  osservare  se  si  abbiano  delle  ragioni  per 
ammettere  realmente  questa  alterazione  e  se  quest'  alterazione , 
qualora  esista  ,  debba  essere  considerata  come  generale  o  solo 
come  limitata  alle  geodi  ed  alle  zone  di  roccia  incassante. 

L'esistenza  del  minerale  giallo-bruno  non  necessita  l'ipotesi 
di  questa  alterazione  perchè  esso  potrebbe  essere  il  risultato  di 
un  miscuglio,  a  proporzioni  variabili  di  anfibolo  e  di  epidoto  che 
abbia  assunto  una  forma  fibrosa. 

I  cristalli  di  epidoto  notati  nelle  sezioni  microscopiche  ap- 
poggerebbero però,  fino  ad  un  certo  punto,  l'ipotesi  di  questa 
alterazione  perchè  essi  si  presentano  spesso  avvolti  come  da  reti 
di  anfibolo  grigiastro;  viceversa  si  hanno  dei  cristalli  completa- 
mente inalterati  ed  abbastanza  voluminosi;  anche  la  formazione 
secondaria  della  calcite  e  del  sesquiossido  di  ferro  (e  della  pi- 
rite) potrebbe  pure  spiegarsi  con  quest*  ipotesi  :  ammettendoli  come 
i  prodotti  di  eliminazione  di  questa  alterazione;  ma  contro  di 
essa  sta  un  fatto  piuttosto  importante  ed  è  la  mancanza  in  tutto 

Aui  della  R.  Accademia  —  Voi.  XKVi.  56 
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il  giacimento  di  minerali  capaci  di  cedere  la  magnesia  necessaria 
per  tale  trasformazione,  poiché  le  minime  quantità  di  magnesia 
trovate  nell'epidoto  si  debbono  ascriyere  a  delle  minime  traccie 
di  anfibolo  e  non  ad  un  elemento  costitutivo  dell'epidoto. 

Un  altro  fatto  degno  di  esser  ricordato  e  che  non  6  certo 
fatto  per  sorreggere  l'ipotesi  dell'alterazione  si  è  che  in  alcuni 
punti  le  fibre  giallo-brune  del  minerale  intermedio  finisooDo  ia 
fibre  bianche,  setacee  che  si  possono  considerare  come  vero  amianto. 

Tuttavia  non  credo  si  possa  eliminare  totalmente  l' ipotesi 
di  questa  alterazione  ridotta  nei  limiti  di  un  fatto  puramente 
particolare  avendo  avuto  occasione  di  notare  su  un  cristallino  di 
albite  molte  piccole  macchie  verdi  che  terminavano  al  difuori  con 
dei  piccoli  ciuffetti  di  fili  d'anfibolo,  macchiettine  che,  osservate 
con  un  ingrandimento  di  30  diametri,  si  manifestavano  per  cri- 
stalli di  epidolo. 

Su  questa  alterazione  concludo  col  dire  che  è  probabile  che 
esista,  ma  come  già  dissi,  limitata  solo  ad  alcuni  punti  e  che 
essa  non  sia  la  comune  trasformazione  dell'anfibolo  in  epidoto, 
ma  bensì  la  trasformazione  inversa  poiché,  come  già  notai,  l'epi- 
doto ha  dei  caratteri  che  lo  dimostrano  come  coetaneo  dell'albite. 

Ammesso  che  l'alterazione,  nel  caso  in  cui  esista,  sia  so- 
lamente superficiale  essa  non  avrà  avuto  nessuna  influenza  sulla 
costituzione  della  roccia,  dove  realmente,  anche  solo  osservando 
le  sezioni  microscopiche  fatte  a  qualche  distanza  dalla  zona  d ^in- 
serzione dei  cristalli,  non  ci  sono  dei  fenomeni  che  mi  possano 
far  ammettere  questa  alterazione,  ed  essa  si  potrà  quindi  con- 
siderare come  una  roccia  costituita  essenzialmente  di  albite,  an^ 
fibolo  ed  epidoto.  Sebbene  in  alcuni  punti  la  ricchezza  in  an- 
fibolo sia  tale  da  dare  alla  roccia  un'aspetto  di  vera  anfibolite, 
tuttavia  l'abbondanza  del  feldispato  non  mi  permette  di  consi- 
derare la  roccia  come  un  anfibolite  feldispatica  ed  epidotica,  ma 
piuttosto  come  una  diorite  attinolitica  ricca  in  epidoto,  ammeoBO 
che  nella  roccia  Talbite  venga  sostituita  da  oligoclasio. 

Gabinetto  Mineralogico  dell'Università  di  Torino. 
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Sulle  correnti 

che  8i  ottengono  per  Vallungamento  di  spirali 

0  per  la  torsione  di  fili  di  nichel; 

Nota  del  Dott  ADOLFO  CAMPETTI 


1**  Scopo  principale  di  questo  lavoro  era  di  esaminare  Tin- 
fluenza  di  temperature  elevate  sopra  le  correnti  che  si  ottengono 
sia  allungando  od  accorciando  spirali  di  filo  nichel,  sia  torcendo 
fili  del  metallo  stesso  ed  in  special  modo  di  esaminare  se  queste 
correnti  si  annullino  verso  i  350*^,  temperatura  alla  quale  il 
nichel  perde  le  sue  proprietà  magnetiche. 

Ho  però  creduto  necessario  premettere  alcune  esperienze  sulle 
correnti  che  si  hanno  a  temperatura  ordinaria  e  specialmente  con- 
frontare le  correnti  che  sì  ottengono  per  la  torsione  (correnti  di 
torsione)  con  quelle  ottenute  per  allungamenti  di  spirali  e  che  po- 
tremo chiamare  con  Braun  di  deformazione.  —  Per  le  Memorie  che 
più  strettamente  si  riferiscono  al  presente  argomento  vedasi  la  nota 
a  pie  di  pagina  (1). 

2°  Il  filo  di  nichel  adoperato  era  dello  stesso  di  cui  già  ho 
usato  altra  volta  (V.  Nuovo  Cimento  1890)  e  il  galvanometro 
era  quello  astaticor  esistenza  eguale  a  0,34  Ohm.  già  da  me  ado- 
perato che  per  una  distanza  di  metri  2.40  dello  specchio  dalla 
scala  dava  una  divisione  della  scala  per  0,0000001  Ampère. 

Nelle  esperienze  di  torsione  il  filo  veniva  stretto  alle  sue  estro- 


(1)  Braun,  Veber  DeformaHonstròme,  eie,  W.  A.  1889.  7.  37.  38.  —  Be- 
mérhungen  iiber  Deformationstròme,  W.  A.  1890. 

Zbhndbr,  DeformationstrOme,  W.  A.  if^,  V.  38.  —  Ueber  den  Einfluss 
von  Dehnung  und  Torsion  auf  das  magnetische  Moment  von  Nichel  und 
Eisen-Dràhie,  etc,  W.  A.  1889.  V.  41, 
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mità  tra  due  morsette  di  ottone,  di  cui  Tuna  fissa,  l'altra  arvì- 
tata  sulla  testa  di  un  asse  girevole,  la  cui  rotazione  era  misurata 
sopra  un  cerchio  graduato.  Il  filo  teso  orizzontalmente  poteva  essere 
disposto  sia  nel  meridiano  magnetico,  sia  perpendicolarmente  adesso. 

La  corrente  non  è  proporzionale  alla  torsione  che  dentro  limiti 
assai  ristretti  :  per  torsioni  forti  la  corrente  cresce  meno  rapida- 
mente della  torsione  stessa  :  lo  stesso  vale  per  le  correnti  di  de- 
formazione. 

Tanto  nella  torsione  quanto  nella  deformazione  di  spirali  ha 
luogo  il  fenomeno  di  isteresi;  limitandoci  al  caso  della  torsione 
questa  isteresi  era  più  sensibile  nel  caso  in  cui  il  filo  fosse  teso 
nel  meridiano  magnetico. 

Nelle  due  tabelle  seguenti  sono  riassunte  alcune  osservazioni 
relative  a  questo  fenomeno:  le  esperienze  si  eseguivano  cosi.  Si 
torceva  ripetutamente  il  filo  di  uno  stesso  angolo,  per  es.  di  95^, 
(Y.  I  tabella)  dopo  alcune  torsioni  la  direzione  ottenuta  al  gal- 
vanometro  era  sempre  la  medesima  (45  divisioni):  si  torceva 
allora  il  filo  di  un  angolo  maggiore  (130^):  anche  qui,  dopo  le 
prime  torsioni,  in  tutte  le  successive  si  aveva  al  galvanometro  una 
stessa  deviazione  (61):  allora  si  dava  di  nuovo  al  filo  la  torsione 
primitiva  (95°):  la  deviazione  era  maggiore  della  primitiva,  e  dopo 
varie  torsioni  assumeva  un  valore  (51,6)  che  restava  poi  lo  stesso 
per  tutte  le  successive  torsioni.  In  questo  modo  sono  state  costruite 
le  due  tabelle  seguenti. 

I.  Filo  torto  con  45. 


Deviazione 

950 

130O 

950 

1300 

950 

195* 

950 

Torsione 

45 

61 

51,5 

61 

52,5 

87 

54^ 

II.  Filo  torto  con  44. 


Deviazione 

950 

500 
80 

950 

500 

950 

130O 

150O 

130O 

150O 

130O 

95» 

Torsione 

121,5 

119 

81,5 

118 

139,5 

181 

169 

179,5 

160 

153,5 

Credo  inutile  di  insistere  maggiormente  sopra  queste  esperienze 
perchè  già  ne  è  stato  trattato  ampiamente  nella  citata  memoria 
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di  Zehnder;  solo  ho  volato  riportare  gli  esempi  sopra  scritti  per 
essere  le  condizioni  deiresperienza  alquanto  diverse. 

Debbo  pure  aggiungere  che  alle  indicazioni  date  dal  galva- 
nometro  non  è  stata  portata  la  correzione  relativa  allo  smorza- 
mento delle  oscillazioni,  che  era  del  resto  assai  piccolo:  quando 
se  ne  voglia  tener  conto  basterà   moltiplicare  i  numeri  ottenuti 

per  H--Xove  X  =  0,06. 
2 

3^  Poiché  anche  nelle  esperienze  seguenti  ho  esaminato,  ora 
le  correnti  di  torsione  ora  quelle  di  deformazione,  così  ho  creduto 
opportuno  di  stabilire  un  confronto  fra  le  une  e  le  altre. 

Dalle  esperienze  risulta  che  per  deformazioni  molto  piccole 
i  due  modi  di  ottenere  la  corrente  possono  ritenersi  come  e<iui- 
valenti  (per  esempio  quando  la  torsione  non  superi  i  100®  per 
metro  di  filo)  ;  per  deformazioni  maggiori  invece  le  differenze  rie- 
scono assai  sensibili.  Sarà  bene  però  premettere  queste  consi- 
derazioni. 

Sia  h  Tallungamento  che  subisce  una  spira  di  un'elica  avvolta 
sopra  un  cilindro  di  raggio  JR,  cioè  Taumento  di  lunghezza  del 
passo  di  essa  elica,  ed  a  sia  la  torsione  che  per  questo  allunga- 
mento subisce  Tunità  di  lunghezza  del  filo:  allora  se  A  è  abba- 
stanza piccolo  di  fronte  ad  B  da  poterne  per  una  prima  appros- 
simazione trascurare  le  potenze  superiori  alla  prima,  tra  queste 
quantità  sussiste  la  relazione. 

h 

Se  /  è  la  lunghezza  totale  del  filo  avvolto  ad  elica  ed  w  il 
numero  delle  spire  poiché  2;:i2.n={,  la  torsione  totale  sarà 

2nJB. nA_nA_fl 
27ri?    ""^""JS 

essendo  H  lallungamento  subito  dalla  intera  spirale. 

Possiamo  verificare  questa  formula  in  tal  modo.  Ad  un  filo 
di  determinata  lunghezza  si  dia  una  certa  torsione  e  si  noti  la 
deviazione  ottenuta  al  galvanometro  :  lo  stesso  filo  poi  si  avvolga 
ad  elica  sopra  un  cilindro  di  raggio  noto  (in  modo  che  l'allunga- 
mento della  spirale  produca  nel  filo  una  torsione  dello  stesso 
senso  della  precedente)  e  si  osservi  la  corrente  data  da  un  al- 
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lungamento  di  questa  spirale.  Supposto  che  si  resti  con  queste 
deformazioni  sempre  in  quei  limiti  dentro  i  quali  si  può  ritenere 
sussista  proporzionalità  fra  la  deformazione  e  la  corrente,  possiamo 
calcolare  la  torsione  che  per  effetto  dell'allungamento  della  spirale 
ha  subito  il  filo  e  di  qui  la  corrente  :  dovremo  ottenere  un  nu- 
mero uguale  o  poco  differente  da  quello  direttamente  osseryato. 
La  verificazione  fu  fatta  per  tre  fili  diversi 

I.  Torsione  del  filo  55  gradi  -Deviazione  al  galvanometrol9. 
Lo  stesso  filo  avvolto  ad  elica  sopra  un  cilindro  di  8  mil- 
limetri di  raggio  dette  per  un  allungamento  di  mill.  1 0  una  de- 
viazione di  23. 

Si  ha  quindi  in  questo  caso: 

Deviazione  osservata  Calcolata 

23  24,5 

II.  Torsione  50®  —  Deviazione  22. 

Lo  stesso  filo  avvolto  ad  elica  sopra  un  cilindro  di  mill.  8,2 
di  raggio  dette  per  un  allungamento  della  spirale  di  mill.  11 
una  deviazione  di  32. 

Si  ha  quindi  : 

Deviazione  osservata  Calcolata 

32  33,8 

III.  Torsione  del  filo  95"*  —  Deviazione   18,2 

Lo  stesso  filo  avvolto  ad  elica  sopra  un  cilindro  di  mill.  8,2 
di  raggio  dette  per  un  allungamento  di  mill.  1 1  una  deviazione  di  16. 
Si  ebbe  quindi: 

Deviazione  osservata  Calcolata 

16  14,5 

Quando  si  tratti  invece  di  deformazioni  assai  maggiori  le  cor- 
renti ottenute  per  torsione  o  per  allungamento  di  spirali  sì  com- 
portano assai  diversamente;  né  questo  deve  far  meraviglia  giacché 
nel  secondo  caso  alla  torsione  accompagnandosi  la  flessione,  lo 
stato  molecolare  del  filo  deve  risultare  modificato  in  maniera  dif- 
ferente. Il  fatto  più  notevole,  già  osservato  da  Braun  è  questo. 
Se  ad  un  filo  si  danno  torsioni  per  esempio  tutte  fra  loro  uguali 
e  consecutive  in  modo  cioè  che  dopo  la  prima  torsione  si  lasci 
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il  filo  torto  e  la  seconda  torsione  venga  data  al  filo  già  torto 
per  la  prima  e  cosi  via,  le  correnti,  che  rispettivamente  si  ot- 
tengono, vanno  decrescendo  fino  ad  annullarsi  quasi  completamente. 
Se  invece  si  allunga  una  spirale  dandole,  per  esempio,  una  serie 
dì  allungamenti  uguali  e  consecutivi,  nel  senso  di  prima,  le  cor- 
renti rispettive  vanno  da  principio  decrescendo,  ma  quando  per 
rinsieme  di  queste  deformazioni  la  spirale  abbia  acquistata  una 
certa  lunghezza,  la  corrente  cambia  direzione  nel  filo  e  toma  di 
nuovo  a  crescere  etc. 

Però  secondo  Braun  questa  inversione  avverrebbe  costante- 
mente quando  la  lunghezza  totale  della  spirale  è  divenuta  la  metà 
della  lunghezza  totale  del  filo.  Invece,  almeno  per  la  qualità  di 
filo  da  me  adoperata,  il  fenomeno  non  avviene  cosi:  solamente 
per  spirali  di  diametro  suflBcientemente  grande  Tin versione  avviene 
in  quelle  condizioni;  per  spirali  di  diametro  minore  Tin versione 
ha  luogo  per  allungamenti  assai  minori. 

Per  esempio: 

I.  Lunghezza  del  filo  avvolto  ad  elica  cm.   113  —  Dia- 
metro della  spirale  mm.   22. 

110 
Lung.  a  cui  avvenne  l'inversione  cm.  50=  — —  eli  3 — 1 1 0= 3. 

II.  Lunghezza    del   filo  avvolto  cm.    172,4  —   Diametro 
della  spirale  mm.   16,5. 

Lunghezza d  inversione  cm.  77,7  =  -— — el72,4 — 155,4=17. 

III.  Lungliczza  del  filo  avvolto  cm.  56  .-  Diametro  della 

spirale  mm.  16,5. 

39,0 
Lunghezza  dì  inversione   cm.  19,6  =  — jr—  e  56—39=17. 

2 

IV.  Lunghezza  del  filo  avvolto  cm.  85  —  Diametro  della 

spirale  mm.   12. 

62 
Lunghezza  di  inversione  31=—  e  85—62=23. 

y.  Lungheztsa  del  filo  avvolto  cm.  83,4  —  Diametro  della 

spirale  mm.  8«3. 

Si  ebbe  una  prima  inversione  quando  la  lunghezza  della  spirale 

32 
fu  di  cm.   16=—  e  83,4  —  32  =  51,4. 

Si  ebbe  una  seconda  inversione  della  corrente,  cioè  la  cor^ 
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rente  riprese  nel  filo  la  direzione  primitiva  quando- la  lunghezza 
della  spirale  fu  di  cm.   54. 

VI.  Lunghezza  del  filo  avvolto  cm.  86  —  Diametro  della 
spirale  mm.   8,3. 

Lungh.  acuiavvenne  la  P  inversione  nella  corrente  cm.  14  circa. 
»  >  la  II*  >  »  »    29     » 

»  >  la  III*  »  »  »    74    » 

Da  ciò  che  precede  risulta  come  Tinversione  nella  direzione 
della  corrente  avvenga  tanto  più  presto  quanto  minore  è  il  dia- 
metro della  spirale  non  solo,  ma  che,  quando  il  diametro  è  assai 
piccolo,  alla  prima  inversione  ne  può  succedere  una  seconda  e  una 
terza;  la  corrente  però  che  la  spirale  dava  dopo  la  prima 
inversione  per  un  certo  allungamento  del  filo  non  raggiungeva 
mai  il  valore  della  corrente  data  dalla  spirale  per  un  allunga- 
mento uguale  al  principio  della  deformazione. 

Si  deve  anche  notare  che  il  filo  adoperato  precedentemente 
era  ancora  nuovo  e  quindi  non  aveva  certo  suhìto  forti  torsioni 
prima  di  essere  avvolto  a  spirale.  Che,  se  si  fa  uso  di  filo  già 
torto,  il  fenomeno  dell'inversione  può  anche  sparire.  Per  esempio 
con  un  filo  torto  poi  avvolto  ad  elica,  in  modo  che  per  l'al- 
lungamento della  spirale  si  producesse  nel  filo  una  torsione  dello 
stesso  senso  di  quella  già  subita,  non  fu  possibile  ottenere  l'in- 
versione. 

II. 

Influenza  della  temperatura.  —  1**  L'apparecchio  riscaldante 
di  cui  feci  uso  si  componeva  di  due  cilindri  metallici  di  diametro 
difierente  posti  Tuno  dentro  all'altro  e  riuniti  fra  loro  alle  estre- 
mità. Lo  spazio  lasciato  vuoto  tra  i  due  tubi  si  riempiva  con 
sabbia:  nell'interno  del  tubo  minore  veniva  posto  il  filo  o  la  spirale 
da  riscaldare  :  i  capi  del  filo  passando  attraverso  a  tappi  di  amianto 
venivano  poi  opportunamente  collegati  al  galvanometro. 

Riscaldando  direttamente  il  tubo  estemo  con  fiamme  a  gas 
fu  possibile  di  raggiungere  i  360  gradi,  mantenendo  per  un  tempo 
sufficientemente  lungo  la  stessa  temperatura  in  tutti  i  punti  del 
tubo. 

In  tutte  queste  esperienze,  come  nella  maggior  parte  delle 
precedenti,  non  potendo  essere  evitate  le  correnti  termo-elettriche, 
si  faceva  uso  per  la  compensazione  di  una  pila  campione  Danieli. 
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Perciò  si  ponevano  i  due  capi  di  un  circuito  derivato  della 
pila  (contenente  una  cassetta  di  resistenza)  in  comunicazione,  me- 
diante contatti  a  mercurio,  cogli  estremi  del  filo  di  nichel  e  coi 
fili  che  andavano  al  galvanometro.  Variando  convenientemente  la 
resistenza  nella  cassetta  si  poteva  ridurre  il  galvanometro  allo  zero. 
Siccome  poi  nella  cassetta  la  resistenza  era  sempre  di  qualche 
centinaio  di  Ohm,  si  poteva  ritenere  che  la  corrente  data  dal  filo 
o  dalla  spirale  di  nichel  passasse  tutta  attraverso  il  galvanometro. 

Ciò  posto,  era  prima  di  tutto  necessario  verificare  se  la  tem- 
peratura abbia  sulla  intensità  delle  correnti  un'influenza  perma- 
nente; vale  a  dire  se,  quando  il  filo  dopo  il  riscaldamento,  è 
tornato  alla  temperatura  ordinaria,  dia  ancora  la  medesima  cor- 
rente che  forniva  prima  del  riscaldamento.  Ora  questo  non  av- 
viene, cioè,  dopo  che  il  filo  è  stato  riscaldato  (qualunque  sia  la 
sua  posizione  rispetto  al  meridiano  magnetico),  la  corrente  alla 
temperatura  ordinaria  è  in  generale  superiore  alla  primitiva; 
questa  corrente  però  va  decrescendo  nelle  prime  torsioni  che  hanno 
luogo  dopo  il  riscaldamento,  finché  assume  un  valore  definitivo 
differente  dall'iniziale. 

Fra  le  varie  esperienze  scelgo  le  seguenti  :  le  osservazioni  sono 
fatte  tutte  a  IS""  gradi: 

1'  Spirale. 


Prima  deviazione  .  . 
Deviazione  definitiva 


18* 


106,5 


dopo  135* 


114 
108,5 


dopo  232" 


117,5 
110,5 


dopo  338* 


132 
121 


2*  Spirale. 


Prima  deviazione 


18" 


\ 

Deviazione  definitiva    / 


50 


dopo  200» 

92 
79 


dopo  296' 


98 

87 


dopo  350° 


108 
93 
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Correnti  di  Torsione. 


18' 

dopo 
260* 

dopo 
300" 

dopo 
200» 

dopo 
300* 

Prima  deviazione.  . 
Deviazione  definitìva 

'63,'5' 
»  •  •  • 

92,5 
83,5 

94 
85,5 

90 
85,5 

93 

87 

2.  Volendo  ora  osservare  le  correnti  date  dal  filo  a  direrae 
temperature  ho  trovato  praticamente  più  conveniente  di  servirmi 
di  spirali,  giacché  nel  caso  delle  correnti  di  torsione  non  essendo 
possibile  di  avere  un  riscaldamento  perfettamente  uniforme  in  tutto 
il  filo,  nascevano  nell'atto  della  torsione  delle  correnti  termo-elet- 
triche variabilissime  da  esperienza  ad  esperienza,  che  rendevano 
impossibili  le  osservazioni.  Si  usò  allora  questa  disposizione.  Da 
un  medesimo  filo  si  formarono  due  spirali  consecutive  di  ugual 
numero  di  giri,  ma  avvolte  in  senso  opposto  ;  la  lunghezza  totale 
delle  due  spirali  era  circa  la  metà  di  quella  del  tubo  di  riscal- 
damento; le  estremità  opposte  delle  due  spirali,  cioè  le  più  vicine 
alle  estremità  del  tubo,  erano  tenute  fisse  mediante  bacchette  di 
vetro  ;  all'incontro  delle  altre  due  estremità  contigue  era  fissata 
un^altra  bacchetta  di  vetro  che  veniva  airestemo  attraverso  a  uno 
dei  tappi  di  amianto.  Tirando  la  bacchetta  una  delle  due  spirali 
si  allungava,  Taltra  si  accorciava  della  stessa  quantità;  ma  essendo 
avvolte  in  senso  opposto,  la  corrente  nel  filo  aveva  in  ambedue 
lo  stesso  senso. 

Si  fecero  esperienze  con  due  coppie  di  spirali:  Tallungamento 
non  superò  i  tre  centimetri;  quanto  all'aumento  di  resistenza  del 
filo  riscaldato,  risultò  da  varie  esperienze  doversi  attribuire  al  coef- 
ficiente di  temperatura  il  valore  0,0063  (almeno  da  200"*  fin 
sopra  i  300*). 

Ecco  ora  i  dati  e  i  risultati  delle  esperienze: 

1"  coppia  di  spirali.  ~  Porzione  di  filo  di  nichel  interna 
aÌràpt)arecchio  riscaldante,  metri  2,20. 
•     Sua  resistenza  a  16"  =  Ohm  0,294. 


Digitized  by 


Google 


SÙtLE    CORRENTI    PER    L'ALLUNGAMENTO   DI    SPIRILI  83S 

Resistenza  del  rimanente  circuito,  compreso  il  galvanometro, 
a  16^  =  Ohm   1,046. 

Resistenza  totale  a  16**=  Ohm  1,340. 

2'  coppia  di  spirali.  —  Filo  di  nichel  in  temo,  metri  2,74. 
Sua  resistenza  a  18®=  Ohm  0,350. 
Eesistenza  del  rimanente  circuito  Ohm   1,000. 
Resistenza  totale  a  18**  =  Ohm  1,350. 

Nelle  tabelle  seguenti  sono  riassunte  tre  serie  di  esperienze 
per  la  prima  coppia  di  spirali  e  una  sola  serie  per  la  seconda  : 
nella  prima  colonna  sono  segnate  le  temperature  (T);  nella  se- 
conda le  deviazioni  calcolate  dalla  formola  7)  =  d  (1  +  ~  X)  ove  d  è 

la  deviazione  osservata;  nella  terza  colonna  i  prodotti  (RD)  di 
queste  quantità  per  le  rispettive  resistenze  del  circuito  calcolate 
in  base  al  valore  scritto  sopra  del  coefficiente  di  temperatura. 
Neirultima  linea  di  ciascuna  tabella  sono  segnati  due  valori  per 
2),  quindi  per  B  D,  giacché  si  è  notata  la  deviazione  ottenuta 
per  la  prima  torsione  data  al  filo  raffreddato  e  la  deviazione  otte- 
nuta nelle  altre  torsioni  successive. 


T 

D 

BD 

16" 

87,5 

117,2 

170" 

69 

112,1 

235" 

59 

102,6 

280" 

45,5 

83,6 

296" 

42,5 

78,9 

20" 

101  -  89,5 

135, 

3^-119,9 
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T 

D 

BD 

20' 

89,5 

119,9 

260» 

49,5 

88,6 

278" 

47,5 

86,6 

306° 

43,5 

81,6 

350° 

34 

63,6 

16° 

111-96 

148. 

7  -  128,  6 

III. 


T 

D 

RD 

16" 

96 

128,6 

217« 

61,5 

106,4 

280° 

47,5 

87 

317» 

39 

75 

322° 

38,5 

74,1 

280* 

48 

87,9 

16° 

109  —  96 

146 

,1-128,6 

2*  coppia  di  spirali: 


T 

D 

RD 

18° 

124,5 

168,1 

150° 

91,5 

150,5 

208° 

80,5 

141,6 

260° 

66 

125,5 

335" 

42,5 

88,6 

16° 

149  —  133,5 

201 

,  1-  179,5 
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Dalle  tabelle  precedenti  risalta  che  la  forza  elettromotrice 
sviluppata  nel  filo  per  la  torsione  decresce  colla  temperatura  :  la 
diminuzione  è  più  rapida  a  temperatura  elevata  (verso  i  300"^  : 
però  anche  a  350®  la  corrente  è  ben  lungi  dairannullarsi.  Per 
conseguenza  o  le  piccole  impurità  del  nichel  adoperato  (traccie 
di  ferro  e  arsenico)  sono  sufficienti  a  mantenergli  le  proprietà 
magnetiche  anche  oltre  i  350  gradii  il  che  non  è  probabile,  se- 
condo l'esperienze  del  Berson,  ovvero  le  correnti  possono  ottenersi 
ancora,  quando  le  proprietà  magnetiche  del  nichel  siano  scomparse. 

Ho  eseguito  ancora  alcune  esperienze  a  temperatura  ordinaria 
per  esaminare  1*  influenza  che  la  magnetizzazione  trasversale  del 
filo  esercita  sulle  correnti  da  esso  date  per  la  torsione.  A  tale 
scopo  si  faceva  attraversare  il  filo  da  una  corrente  fornita  da 
pile  Bunsen,  della  quale  l'intensità  poteva  essere  aumentata  e 
diminuita  gradatamente  mediante  una  resistenza  costituita  da  una 
colonna  di  lunghezza  variabile  di  solfato  di  zinco.  L'intensità 
della  corrente  veniva  misurata  col  mezzo  di  una  bussola  dei  seni. 
Sospesa  questa  corrente,  si  torceva  il  filo  e  si  osservava  quale 
corrente  venisse  prodotta  dalla  torsione.  Nelle  poche  esperienze 
eseguite  e  con  correnti  di  circa  3  Ampère,  la  corrente  ottenuta 
per  la  prima  torsione  data  al  filo  dopo  che  era  stato  attraversato 
dalla  corrente,  difieriva  assai  dalla  precedente,  ma  le  torsioni 
successive  davano  effetto  poco  diverso  da  quello  ottenuto  prima 
del  passaggio  della  corrente. 

Per  esempio: 
l^  Torsione  125^ 
Senso  della  corrente  data  dal  filo  A^-B,  , .  .  Deviazione  D=52. 

Corrente  estema  Ampère  3,228  (nel  senso  B-A). 
Dopo  il  passaggio  della  corrente  estema.  Prima  deviazione  2)^=61. 

Deviazione  definitiva  2)2=50. 
2\  Toraione  125*. 

Senso  della  corrente  data  dal  filo  =  A-B D  =50. 

Corrente  estema»  senso  B-A,  Ampère  3,228 

Si  fece  vibrare  il  filo  durante  il  passaggio  della  corrente  t}^  .a\ 

i/^=4o,5. 

3^ 

Si  inverte  la  direzione  della  corrente  data  dalle  Bunsen  D  =50. 

D  =44 
Corrente  Ampère  3,325 , 7)— il 
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Corrente  Ampère  3,009 D  =47. 

Si  fece  yibrare  il  filo l/— 47*5 

Lo  stesso  filo  si  torce  in  senso  inverso.  Torsione  125''. 

1**.  Corrente  di  torsione,  senso  B^A D=44. 

Corrente  delle  Bnnsen,  senso  A-B.  Ampère  3,236   .  .    Ty^±A 

2^  Corrente  delle  Bonsen,  senso  ^-f.  Ampère  3,294  D  =44. 
Si  fece  vibrare  il  filo B^A,^ 

S**.  Corrente  delle  Bunsen,  senso -B--4.  Ampère  3,312  D  =44. 

D,=40. 
D2=44. 


D=44. 

4*  Corrente  delle  Bunsen,  senso  B-A,  Ampère  3,335  Dj=40. 
Con  vibrazione  del  filo      1)2=44. 

In  questo  caso  adunque  la  corrente  estema  che  diretta  in 
un  certo  senso  produce  aumento  nella  corrente  che  si  ottiene  tor- 
cendo il  filo  in  un  senso  dato,  produce  diminuzione  nella  corrente 
che  si  ha  torcendo  il  filo  in  senso  opposto  e  viceversa;  ciò  si 
accorda  assai  bene  coli*  idea  deirorientazione  degli  elementi  ma- 
gnetici nel  filo. 

È  probabile  che  con  correnti  più  intense,  specialmente  se 
attraversano  il  filo  a  temperatura  elevata,  si  abbiano  effetti  per- 
manenti assai  notevoli. 

Questo  lavoro  fu  eseguito  nel  laboratorio  di  Fisica  diretto 
dal  eh.  Prof.  A.  Naccari,  cui,  per  l'aiuto  datomi  coi  suoi  con- 
sigli, rendo  qui  vìve  grazie. 

Torioo,  Qiugao  1891 
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BélV  influenea  della  magnetiBzazione 
sulla  resistenga  elettrica  del  ferro  e  del  nichel; 

Studio  sperimentale  di  A.  GARBASSO 


La  questione  della  influenza  di  un  campo  magnetico  sulla 
resistenza  elettrica  dei  metalli  è  ima  di  quelle  intorno  a  cui 
dai  fisici  si  è  discusso  di  più;  ma,  quantunque  in  trentacinque 
anni  se  ne  siano  occupati  abilissimi  sperimentatori,  le  conclu- 
sioni, a  cui  questi  giunsero,  sono  molto  discordi. 

Ricorderò  le  principali  esperienze  fatte  sui  metalli  magnetici. 

Edlund  (1)  sperimentando  su  fili  di  ferro  e  magnetizzandoli 
con  eliche  percorse  da  correnti,  conchiuse  che  in  nessun  caso  y*è 
alterazione  della  resistenza  o  almeno  che  tale  alterazione  dere 
essere  inferiore  a  0,0002  della  resistenza  totale. 

Due  anni  dopo,  W.  Thomson  (2)  trovò  per  lamine  di  ferro  e 
di  nichel  poste  in  un  campo  magnetico  aumento  di  resistenza  in 
direzione  parallela  alle  linee  del  campo,  diminuzione  in  direzione 
perpendicolare. 

G.  Wiedemann  però  osservò  (3)  che ,  data  la  disposizione 
sperimentale  di  Thomson,  è  probabile  che  i  suoi  risultati  siano 
stati  prodotti  da  deformazioni  dovute  all'azione  del  campo. 

Nel  1866  Beete  (4)  dopo  essersi  occupato  della  variazione 
di  lunghezza  che  avviene  in  un  filo  di  ferro  quando  venga  ma- 


(1)  E.  EoLUND,  Versuche  Uber  dea  ElehtridtdiS'Leitungsvermdgen  dés  ma- 
gneiisirten  Eitens^  Pogg.  XGIII,  315,  1854. 

(2)  W.  Thomson,  Math.  and  Phys,  Papers,  II,  307. 

(3)  G.  WuBDBMANN,  Die  Lehre  von  der  Elehtricitdt.  DriUer  Band  S.  724. 
Braunsehtoeigj  1883. 

(4)  W.  BuTZ,  Ueber  den  Einfluss  der  Magnetismus  auf  die  Lànge  und 
dm  LeUungsuHderstand  von  Eisenstdben,  Pogg.  GKXVUl^  193,  1866, 
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gnetizzato  longitudinalmente,  passò  a  considerare  la  modificazione 
della  resistenza  che  qael  filo  subisce.  Trovò  che  «  la  magnetisea^ 
zione  aumenta  la  resistenza  del  ferro  nella  direzione  delVasse 

magnetico  » .  I  valori  ottenuti  da  lui  variano  tra  ,  ^   ^   e  --r^rjr 
^  1650       o220 

Perpendicolarmente    all'asse   non   potè  osservare   effetto  alcuno. 

Nel  1877  Chwolson  (1)  in  una  memoria  sopra  il  reostata 
a  mercurio  di  Jacobi  si  occupò  incidentalmente  delle  variazioni 
di  resistenza  del  ferro  magnetizzato  longitudinalmente.  Egli  per 
primo  tenne  conto  delle  modificazioni  che  il  fenomeno  subisce 
al  variare  della  corrente  magnetizzatrice  e  ne  rappresentò  con 
una  curva  Tandamento. 

L'anno  appresso  F.  Auerhach  (2)  trovò  che  la  variazione 
della  resistenza  del  ferro  è  positiva  o  negativa  secondochè  la 
corrente  magnetizzatrice  è  più  o  meno  grande  rispetto  a  quella 
che  passa  nel  filo  magnetizzato. 

I  suoi  valori  variano  tra  — 0,0186  e  +0,0281;  ^li  cercò 
di  confermare   con   vedute  teoriche  i  suoi  risultati  sperimentali. 

Tomlinson  (3)  trovò  che  nel  ferro  la  variazione  della  resi- 
stenza elettrica  per  l'azione  del  magnetismo  importa  il  6  ^j^  al- 
meno (!)  della  resistenza  totale.  Per  l'acciaio  e  per  il  nichel, 
come  per  il  cobalto  e  per  il  bismuto  trovò  aumento  di  resistenza 
in  direzione  longitudinale. 

Secondo  De  Lucchi  (4)  che  sperimentò  sopra  dischi,  la  re- 
sistenza del  ferro  cresce  in  direzione  assiale,  diminuisce  in  dire- 
zione equatoriale;  la  variazione  importa  circa  Vgres* 

II  Faè  (5)  in  una   lunga   serie   di  esperienze   esaminò  una 


(1)  0.  Chwolson,  Ueber  einen  von  M.  E,  ^on  Jacobi  construirten  Queck- 
iiìber-Rheostaten.  CarVs  Repertorium^  XIII,  203,  1877. 

(2)  F.   AuERBACH,    Der  Durchgang   des  galvonischen   Stromes  durch  das 
Eisen,  Wied,  Annal.  V,  289,  1878. 

(3)  H.  Tomlinson,  On  the  AUeraiion  of  the  Thermal  Conduciiviif^  of  /ron 
and  Steel  caused  by  Magnetism,  Proc,  Roy.  Soc.  XXVll,  109,   1878.  —  The 
fn/luence  of  Stress  and  Strain  on  the  Action  of  Physical  Forces.   Prot:.  Roy 
Soc.  XXXIII,  276,  1882. 

(4)  G.  Db  Lucchi,  Intorno  all'influenza  della  magnetizzazione  stMa  condu 
cibilità  elettrica  del  ferro  in  direzione  assiale  ed  equatoriaU.   Atti  R.  I    Ve- 
neto (5)  Vili,  1475.  1882. 

(5)  G.  FaÈ,  Influ-inza  del  magnetismo  sulla  resistenza  elettrica  dei  condut^ 
tori  solidi.  Atti  dell' Isl.  Veneto  (6)v1I.  r  .*•      ;        ,  /  ^ 
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tentina  fra  metalli  e  leghe.  Trovò  per  il  ferro  e  per  Tacciaio 
aumento  di  resistenza,  maggiore  nel  caso  in  cui  il  locchettino 
di  filo,  ch'egli  adoperava,  era  perpendicolare  alle  linee  del  campo 
(e  però  la  magnetizzazione  in  parte  longitudinale,  in  parte  tras- 
versale). Notò  nell'acciaio  un  aumento  permanente. 

Dopo  i  lavori  di  Faè  s'incontrano  quelli  di  Goìdhammer  e 
von   Wyss  che  sono  certamente  i  migliori  su  quest'argomento. 

Il  Goìdhammer ,  in  due  memorie  (1)  esaminò  sei  metalli  : 
bismuto,  antimonio,  tellurio,  ferro,  nichelio  e  cobalto.  Per  isfug- 
gire  alle  obbiezioni  del  Wiedemann  egli  sperimentò  su  laminette 
deposte,  in  generale,  elettroliticamente  sul  vetro  platinato.  Trovò 
per  i  metalli  diamagnetici  sempre  aumento  della  resistenza,  sia 
che  la  corrente  passasse  parallela,  sia  che  passasse  perpendicolare 
alle  linee  di  forza.  Pei  metalli  magnetici  trovò  aumento  se  la 
lamina  e  la  corrente  erano  parallele  alle  linee,  diminuzione  se 
la  lamina  era  parallela  e  la  corrente  perpendicolare.  Inoltre  te- 
nendo lamina  e  corrente  perpendicolari  alle  linee,  ebbe  sempre 
una  diminuzione;  osservò  pure  che  una  parte  della  variazione 
permane  in  ogni  caso  nel  nichel  e  nel  cobalto,  nel  caso  della 
diminuzione  nel  ferro. 

In  seguito  esaminò  quantitativamente  il  fenomeno  per  il 
bismuto,  il  nicl  el  ed  il  cobalto.  Misurò  le  intensità  dei  campi 
impiegati  generando  delle  correnti  di  induzione  in  un'elica  di  filo 
di  rame.  Trovò  l'effetto  proporzionale  al  quadrato  dell'intensità 
del  campo. 

11  von  Wyss  (2)  si  limitò  allo  studio  del  ferro,  diminuì 
ingegnosamente  le  difficoltà  della  misura  ed  eliminò  le  pertur- 
bazioni dovute  al  riscaldamento  del  filo.  Egli  misurò  direttamente 
il  momento  magnetico  del  filo  magnetizzato.  Trovò  in  ogni  caso 
aumento  di  resistenza;  dimostrò  la  proporzionalità  tra  l'incre- 
mento della  resistenza  e  l' incremento  del  momento  magnetico. 
Trovò  come  massimo  valore  della  variazione  0,00044  ;  egli  rap- 
presentò con  una  curva  Tandamento  del  fenomeno  e  tenne  conto 
anche  del  magnetismo  rimanente. 


(1)  D.  GoLDBAMMiR,  Ueber  d$n  Einfluss  der  Magnetisirung  auf  die  eUctri- 
tche  LeitungtfdhigkeU  der  Metalle.  W.  Annal,  XXXI,  360,  1887. 
Id.  id.  %d.  W,  Annal  XXXVI.  804.  1889. 

<2)  G.  H.  VON  Wtss,  Veber  den  Einfluss  der  Stdrke  der  Magnetisirung  auf 
die  Aenderung  des  eleetritehen  Widerstandes  des  Eisens.  W.  Annak  XXX VI, 
447,  1880. 

AUiddialL  Àecademia  *  Voi.  XXVL  57 
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II. 


Io  ho  studiato  il  comportamento  del  ferro,  dell'acciaio  e  dd 
nichel,  fermandomi  specialmente  su  quest'ultimo  metallo  che  il 
von  Wyss  non  aveva  esaminato. 

§  1.  Produzione  del  fenomeno.  —  In  queste  esperienze  ho 
fatto  uso  di  fili  metallici  avvolti  in  rocchetti.  Per  costruire  questi 
rocchetti  tagliavo  una  striscia  di  cartoncino  lunga  20  cm.  ed 
alta  2,5;  quindi  sui  lemhi  più  lunghi  praticavo  dei  piccoli  tagli 
lontani  fra  loro  di  5  mm.,  ed  avvolgevo  il  filo  in  modo  che  su 
una  delle  facce  i  tratti  fossero  paralleli  ai  lati  corti  del  car- 
toncino, sull'altra  inclinati  di  Y^ .  In  seguito  incollavo  sulle  dae 
facce  delle  striscio  di  carta  e  rotolavo  il  cartone  su  sé  stesso; 
avevo  cosi  un  rocchetto  cilindrico  in  cui  metà  del  filo  era  pa- 
rallela all'asse,  metà  un  po'  inclinata  sull'asse  stesso  ;  come  ve- 
dremo in  seguito,  questa  inclinazione  ha  ben  poca  influenza  sulla 
intensità  del  fenomeno. 

Per  magnetizzare  i  rocchetti  tentai  dapprima  di  far  uso  di 
semplici  eliche  di  filo  di  rame,  ma  non  ottenni  risultato  alcuno. 
Allora  adottai  Tespediente  di  magnetizzare  per  mezzo  d'una  po- 
tente elettrocalamita;  l'apparecchio  adoperato  era  di  quelli  che 
servono  per  le  esperienze  sul  diamagnetismo ,  quali  li  costruiva 
Buhmkorff,  attivato  da  una  pilp  Bunsen,  composta  da  un  numero 
di  coppie,  che  variava  secondo  i  casi  fra  due  ed  otto. 

In  queste  condizioni  il  feìiomeno  si  produceva  in  modo  af- 
fatto regolare  e  soddisfacente. 

§  2.  Misura  dell'effetto  prodotto.  —  Disposto  il  rocchetto 
fra  i  poli  deir  elettromagnete  e  collegatolo  con  un  ponte  di 
Wheatstone,  si  poneva  quest'ultimo  in  tali  condizioni  che  il  gal- 
vanometro  non  fosse  attraversato  da  corrente  e  si  osservava  la 
resistenza. 

Ciò  fatto,  tenendo  sempre  chiuso  il  circuito  del  ponte ,  si 
magnetizzava  Telettrocalamita  e,  dopo  qualche  minuto  per  evitare 
gli  errori  prodotti  da  correnti  d'induzione,  si  leggeva  la  devia- 
zione ottenuta  nel  galvanometro  del  ponte  di  Wheatstone.  Es- 
sendosi preventivamente  misurata  (caso  per  caso)  la  deviazione 
che    avveniva    nel    galvanometro    per   la   variazione  di  un  Ohm 
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nella  resistenza  che  sì  paragonava  con  quella  del  rocchetto  e 
conoscendosi  quest'ultima,  si  deduceya  subito  dalla  deviazione  la 
ragione ,  in  cui  variara  la  resistenza  del  rocchetto  per  effetto 
della  magnetizzazione 

In  ciascun  caso  si  aveva  cura  di  accertare  che  sussistesse 
proporzionalità  fra  le  deviazioni  osservate  nel  galvanometro  e  le 
variazioni  di  resistenza  corrispondenti. 

Per  il  ponte  di  Wheatstone  invece  d'un  galvanometro  ordi- 
nario feci  uso  d^un  galvanometro  aperiodico  di  Deprez  e  d'Ar- 
sonval,  il  quale,  mentre  ha  il  vantaggio  di  esigere  un  brevissimo 
tempo  nelle  letture,  presenta  pure  quello,  importante  in  questo 
genere  di  ricerche,  di  non  subire  in  modo  sensibile  le  azioni 
magnetiche  esteme;  quindi  la  possibilità  di  adoperarlo  in  vici- 
nanza dell'elettromagnete  senza  pericolo  di  errore.  Noterò  ancora 
che,  per  ottenere  una  sensibilità  abbastanza  grande  nelle  letture, 
invece  di  osservare  direttamente  col  cannocchiale  la  scala  riflessa 
nello  specchietto  del  galvanometro  si  faceva  subire  al  raggio 
una  seconda  riflessione. 

§  3.  Misura  del  campo  magnetico.  —  Ottenuta  co&i  la  gran- 
dezza dell'effetto  prodotto,  si  trattava  di  misurare  anche  l'inten- 
sità della  magnetizzazione  adoperata  nei  singoli  casi,  onde  de- 
durne la  legge  del  fenomeno. 

A  tale  scopo  prima  di  ogni  espezienza  ponevo  fra  i  poli 
dell'elettrocalamita  Buhmkorff  un  circuito  formato  di  pochi  giri 
di  filo  di  rame,  collegato  con  un  galvanometro  Thomson  posto 
a  tale  distanza  dnirelettrocalamita  da  togliere  ogni  sospetto  di 
diretta  influenza. 

Il  circuito  indotto  constava  di  dieci  giri  di  filo  della  lun- 
ghezza totale  di  cm.   109. 

Magnetizzando  l'elettrocalamita  si  produceva  nel  circuito  una 
corrente  d'induzione,  e  quindi  una  deviazione  nel  galvanometro 
Thomson.  Era  poi  opportuno  di  avere  una  misura  almeno  ap- 
prossimativa dei  campi  magnetici  adoperati  in  unità  assolute. 

A  tal  fine  sostituii  al  campo  dell'elettrocalamita  Faraday 
quello  generato  da  un'elica  di  filo  di  rame  percorsa  da  una 
corrente  nota ,  portai  in  questo  campo  il  medesimo  circuito 
che  aveva  servito  durante  le  esperienze  precedenti  e  misurai 
gli  effetti  che  la  corrente  indotta  produceva  nel  galvanometro 
Thomson. 
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Per  r  elica  ìnducente  costraii  una  specie  di  tamburello  di 
legno,  su  cui  avvolsi  84  giri  di  filo  di  rame,  disposti  in^  4  strati 
di  21   giri  ciascuno  e  della  lunghezza  complessiva  di  metri  47. 

11  tamburo  era  attraversato,  normalmente  al  suo  asse,  da 
una  bacchetta  di  vetro  che  si  poteva  far  girare  con  dolce  sfre- 
gamento ;  a  questa  bacchetta  era  fissato  il  piccolo  rocchetto  prima 
descrìtto.  Si  teneva  dapprima  la  bacchetta  in  posizione  tale  che 
il  piano  del  rocchetto  fosse  perpendicolare  all'asse  del  tamburo  : 
al  momento  deiresperienza  poi  la  si  faceva  girare  rapidamente 
di   180^ 

Per  misurare  la  corrente  induttrìce  mi  servii  di  una  bussola 
delle  taQgenti,  costruita  da  Siemens  e  Halske,  il  cui  coefficiente 
di  riduzione  si  determinò  col  metodo  elettrolitico. 

Da  queste  ricerche  risultò  che,  in  ogni  e^rienza  bastava 
dividere  per  0.046  la  deviazione  prodotta  nel  galvanometro  dal 
campo  magnetico  impiegato  per  avere  la  intensità  del  campo 
stesso  nel  centro  (in  dine).  I  numeri  ottenuti  in  questo  modo  sono 
quelli  che  figurano  nelle  tabelle  seguenti  sotto  la  lettera  H. 

111. 

Esperienze  e  risultati. 

§  1.  Ferro.  —  Le  esperienze  furono  fatte  sopra  tre  roc- 
chetti di  filo  di  ferro  (A,  B,  C)  di  qualità  e  provenienia  diffe- 
renti, ricotti  i  primi  due,  crudo  il  terzo.  Quando  nelle  tabelle 
non  è  detto  nulla  in  contrario  s'intende  che  i  rocchetti  erano 
tenuti  con  l'asse  parallelo  alle  linee  di  forza  del  campo  magnetico. 

I  risultati  ottenuti  sono  riprodotti  dalle  tabelle  1,  2»  3  e 
rappresentati  dalle  curve  I,  li,  III  ;  in  queste  curve  si  prese 
come  ordinata  Teffetto  ,  come  ascissa  l'intensità  H  del  campo 
magnetico  nel  centro. 

II  rocchetto  C  dopo  una  serie  di  esperienze  fu  ricotto  e  i 
nuovi  risultati  ottenuti  sono  riportati  nella  tabella  4. 

Nelle  due  esperienze  cui  spetta  la  tabella  5,  si  studiò  Tef- 
fetto  prodotto  da  un  campo  magnetico  sopra  un  rocchetto  di- 
sposto prima  parallelamente  alle  linee  di  forza  e  poi  perpendi- 
colarmente. 

Non  ebbi  mai  a  riscontrare  che  la  magnetizzazione  prodar- 
cesse  diminuzione  di  resistenza  nel  ferro  o  nelFacciaio. 
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Tabella  1. 

Rocchetto  A  ncotto. 

Resistenza  0,64  ohm. 

Diametro  del  6 lo  0,05  cm. 


1520 

0,001439 

2170 

0,001953 

2170 

0,002053 

2390 

0.002103 

2610 

0,002349 

3480 

0,002614 

3910 

0,002487 

Tabella  2. 

Rocchetto  B  ricotto. 

Resistenza  2,54  ohm. 

Diametro  del  filo  0,02  cm. 


E 

AR 

R 

460 

0,000850 

590 

0,001045 

760 

0,001290 

980 

0,001561 

1200 

0,001914 

2060 

0,002587 

3480 

0,002591 

Tabella  3. 

Rocchetto  G  crudo. 

Resistenza  2,35  ohm. 

Diametro  dei  filo  cm.  0,52 


H 

Ai2 

R 

980 

0,001600 

1410 

0,001819 

1520 

0,001973 

1740 

0,002201 

3260 

0,002513 

Tabella  4. 

Rocchetto  C  ricotto. 

Resistenza  2,28  ohm. 

Diametro  del  filo  cm.  0,02. 


s 

AB 

3500 
3910 

0,002592 
0,002660 

Tabella  5. 

Rocchetto  B.^=3480 


Parallelo 
alle  linee 


Perpendicolare 
alle  linee 


0,002591 


0,001150 
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§  2.  Acciaio.  —  Quanto  all'acciaio  sperimentai  su  fili  di  due 
diverse  provenienze.  La  ricerca  riesce  ia  questo  caso  più  diffidle 
che  nel  precedente,  poiché  per  la  magnetizzazione  permanente 
deir  acciaio  è  necessario  ad  ogni  esperienza  svolgere  i  rocchetti 
e  ricuocere  il  filo  ;  ne  segue  anche  che  i  dati  sperimentali  sono 
più  incerti  che  pai  caso  del  ferro,  poiché  ciascuno  é  il  risultato 
d'una  sola  esperienza,  laddove  ciascun  numero  delle  tabelle  pre- 
cedenti risultava  come  media  di   7  a  10  determinazioni. 

Cercai  di  ovviare  in  parte  a  questo  inconveniente  sperimen- 
tando in  ciascun  caso  su  diversi  rocchetti  del  medesimo  filo 
(Dj,  Dg,  Dj',  Ej,  Eg);  le  tabelle  6  e  7  riproducono  i  risultati 
ottenuti. 

Tabella  6. 
Rocchetti   d^ acciaio. 


H 

870 

1300 

1850 

1850 

3910 

^3 

0,000828 
0,000942 
0,000905 

0,000966 
0,000891 
0,001073 

0,001019 
0,001065 
0,001152 

0,000872? 

0,001029 

0,001070 

0,001207 
0,001274 
0,001132 

Media 

0,000891 

0,000977 

0,001078 

0,001049 

0,001206 

Tabella  7. 
Rocchetti    d'acciaio. 


H 

760 

1200 

1850 

3040 

0,000833 
0,000732 

0,001506 
0,001737 

0,002118 
0,002121 

0,002136 

Media 

0,000782 

0,001621 

0,002119 

0,002136 
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Dall'insieme  delle  esperienze  che  ho  esegaito  sul  ferro  e  sul- 
Tacciaio  si  possono  dedurre  le  conclusioni  seguenti: 

1.  In  un  filo  di  ferro  o  d'acciaio  la  magnetizzazione  pro- 
duce un  aumento  della  resistenza  elettrica,  qualunque  sia  Tin- 
clinazione  del  filo  sulle  linee  di  forza  del  campo  magnetico. 

2.  A  parità  delle  altre  condizioni  l'effetto  cambia  con 
rinclinazione  del  filo  sulle  linee  di  forza;  è  massimo  se  questa 
inclinazione  è  nulla,  minimo  se  è  di  90''. 

3.  Entro  certi  limiti  dell'intensità  del  campo  l'effetto  è 
proporzionale  all'intensità  stessa. 

4.  Il  ferro  crudo  è  un  po'  meno  sensibile  del  ricotto, 
l'acciaio  meno  del  ferro. 

5.  Esiste  un  massimo  dell'effetto  che  nelle  mie  esperienze 
fu,  pel  ferro,  di  circa  0,0026  nelle  migliori  condizioni,  e  cor- 
rispose a  un'intensità  del  campo  di  circa  3300  unità  (C.  G.  S.). 

§  3.  Nichel.  —  Le  esperienze  sul  nichel,  che  qui  riferisco, 
furono  fatte  sopra  un  rocchetto  di  filo  (I)  costruito  in  modo 
simile  a  quello  descritto  nel  caso  del  ferro. 

E  notoTole  la  intensità  del  fenomeno  presentato  da  questo  me- 
tallo tanto  meno  magnetico  del  ferro.  La  tabella  8  e  la  fig.  IV 
rappresentano  i  risultati  delle  esperienze  fatte  sopra  un  rocchetto 
di  filo  di  nichel  disposto  parallelamente  alle  linee  di  forza. 

S'era  già  veduto  nel  caso  del  ferro  come,  disponendo  il  filo 
perpendicolarmente  alle  linee  di  forza  del  campo,  l'aumento  di 
resistenza  fosse  minore  che  nel  caso  del  parallelismo;  volli  ap- 
profittare della  sensibilità  del  nichel  per  studiare  meglio  quest'ar- 
gomento; i  risultati  rappresentati  dalla  figura  V,  e  dalla  tabella  9 
furono  ottenuti  tenendo  il  rocchetto  I  coli 'asse  perpendicolare  alle 
linee  di  forza. 

Vedendo  la  notevole  differenza  dell'effetto  a  seconda  che  si 
tratta  di  un  filo  parallelo  o  perpendicolare  alle  linee  di  forza 
era  naturale  che  cercassi  di  determinare  con  qual  legge  varia 
l'effetto  stesso  col  variare  dell'inclinazione. 

Per  questo  disposi  del  filo  di  nichel,  fissato  con  cura  sopra 
una  tavoletta  di  legno,  ripiegandolo  a  zig-zag  in  modo  da  for- 
mare tanti  tratti  rettilinei  paralleli  fra  loro  e  ai  lati  maggiori 
della  tavoletta,  congiunti  da  brevissimi  tratti  perpendicolari.  L'as- 
sicella era  fissata  ad  un'asticciuola  di  ferro  che  giaceva  nel  piano 
stesso  di  quella  ed  era  disposta  perpendicolarmente  ai  lati  mag- 
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giori.  L'asta  di  ferro  poteva  girare  sopra  se  stessa  e  le  era  ri- 
gidamente connesso  un  indice  perpendicolare  ad  essa  che  si 
muoveva  sopra  un  cerchio  graduato. 

Essendo  Tasse  di  rotazione  orizzontale  e  perpendicolare  alle  linee 
di  forza,  che  erano  pure  orizzontali,  era  facile  avere,  in  modo  ap- 
prossimato almeno,  l'inclinazione  della  tavoletta  rispetto  alle  linee. 

Sperimentando  con  tale  disposizione  a  campo  costante  si  notò 
che  s'otteneva  una  leggiera  variazione  nelTeffetto  se,  partendo  dalla 
posizione  orizzontale  della  tavoletta,  si  aumentava  l'angolo  formato 
da  questa  con  rorizzonte  fino  a  65*^  circa,  mentre  poi  l'effetto 
diminuiva  rapidamente  da  questa  inclinazione  a  quella  dì  90^. 
Il  numero  ottenuto  come  misura  dell'effetto,  in  quest'ultimo  caso 
è  notevolmente  minore,  la  metà  circa  di  quello  trovato  sperimen- 
tando col  rocchetto  I,  il  che  dipende  probabilmente  dal  trovarsi 
in  questo   necessariamente  una  metà  del  filo  inclinata  sull'ade. 


Tabella  8. 

Rocchetto  I  di  Nichel. 
Resistenza  0,89  ohm. 


Tabella  9 

Rocchetto  I  dì  Nichel 
Kesiatenza  0,89  ohm. 


E 

R 

240 

0,0016 

330 

0,0023 

480 

0,0045 

800 

0,0068 

1130 

0,0090 

1630 

0,0110 

2060 

0,0119 

2280 

0,0123 

2930 

0,0123 

4130 

0,0123 

S 

AR 

R 

480 

0,0009 

760 

0,0013 

2040 

0,0040 

2380 

0,0042 

4780 

0,0048 

Due  delle  esperienze  fatte  su  quest'argomento  sono  riprodotte 
nella  tabella  10,  la  prima  è  anche  rappresentata  dalla  curva  VI. 
In  questa  curva  sono  ascisse  gli  angoli  di  inclinazione,  ordinate 
gli  aumenti  di  resistenza. 
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84d 


laclÌDAzione 

sulle  linee 

fl=2040 

ff=24  00 

0° 

0,0118 

0,0123 

22°  30' 

0,0114 

0,0120 

45° 

0,0110 

0,0113 

67»  30' 

0,0088 

0,0098 

90"* 

0,0021 

0,0021 

L*  andamento  della  cnrya  lY,  analogo  a  quello  della  curva 
della  magnetizzazione,  fece  nascere  Tidea  di  ricercare  se  imche 
nel  caso  del  fenomeno  studiato  si  presentasse  isteresi. 

Per  yerìficare  questa  supposizione  operai  nel  modo  seguente. 
Attdyata  l'elettrocalamita  con  4  coppie  Bunsen  preparate  nel 
modo  più  opportuno  per  ottenere  correnti  costanti,  si  misurarono 
tre  campi  diversi,  ottenuti  cambiando  la  distanza  dei  poli;  si  tenne 
nota  dì  questi  risultati  e  delle  distanze  dei  poli  in  ciascun  caso. 

Ciò  fatto  e  interrotta  la  corrente  magnetizzante,  si  dispose  il 
rocchetto  fra  i  poli  collocati  alla  distanza  corrispondente  al  più 
debole  dei  campi  misurati  innanzi;  e,  fatta  passare  la  corrente 
magnetizzante,  si  determinò  Taumento  della  resistenza. 

Lasciato  per  cinque  o  sei  minuti  Tapparecchio  in  quiete,  si  av- 
vicinarono i  poli  e  si  misurò  il  nuovo  aumento:  questo,  sommato 
col  precedente,  dà  l'aumento  totale  prodotto  dal  secondo  campo; 
infine,  avvicinati  i  poli  ancora  una  volta  (senza  smagnetizzare  mai) , 
si  ebbe  in  modo  analogo  Teffetto  prodotto  dal  campo  più  forte. 

Dopo  qualche  minuto  si  fece  il  cammino  inverso  e  sottraendo 
la  dimiauzione  di  resistenza  osservata  dalla  resistenza  che  il  filo 
aveva  prima  che  avvenisse  la  corrispondente  diminuzione  della 
intensità  del  campo,  si  ottennero  le  nuove  ordinate  di  punti,  aventi 
ordinatamente  le  stesse  ascisse  d*  altri  punti  sperimentali  deter- 
minati prima  facendo  crescere  l'intensità  del  campo. 

Due  di  tali  esperienze  sono  riprodotte  nelle  tabelle  11  e  1 2  ; 
alla  tabella  1 1  corrisponde  la  figura  VII  ;  la  curva  continua  è 
qaella  trovata  nella  prima  parte  dell*  esperienza,  la  curva  pun- 
teggiata quella  ottenuta  nella  seconda  parte.      ! 
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Oltre  a  qaeste  esperienze  se  ne  fecero  altre  in  modo  un  pò* 
diverso.  Anzitutto  si  pose  il  rocchetto  nel  campo  più  intenso, 
quindi  si  allontanarono  gradatamente  i  poli  in  modo  da  ottenere 
una  diminuzione  nella  resistenza;  giunti  al  campo  più  debole,  si 
smagnetizzò  e  si  lasciò  per  qualche  tempo  il  rocchetto  a  sé. 

In  seguito,  nuova  magnetizzazione,  nuovo  avvicinamento  dei 
poli  alle  distanze  impiegate  poco  prima. 


Tabella  11. 

t  1   Rocchetto   1 


H 

1 

AB 

-R 

0 

— 

650 

+  0,0050  ' 

1250 

+  0,0040 

2390 

+  0,0044  ! 

1250 

—  0,0027  1 

650 

—  0,0024  1 

0 

—  0,0037  ' 

.1 

Tabella  12 

t  \  Rocchetto   I 


H 

Afi 

0 

540 

+  0,0055 

1090 

+  0,0034 

2390 

+  0,0043 

1090 

-  0,0034 

540 

-  0,0037 

0 

0,0050 

Tabella  13. 

\\    Rocchetto    I 


Tabella  14. 
\\    Rocchetto  I. 


H 

AR 

'R 

2390 

— 

1250 

-  0,0042 

650 

-0,0058 

0 

-  0,0038 

650 

+  0,0037 

1250 

+  0,0026 

2390 

li 

+  0,0046 

H 

— r 

AR 

R 

2390 

— 

1090 

—  0,0040 

540 

—  0,0032 

1     0 

-  0,0046 

540 

+  0.0042 

1   1090 

+  0,0030 

2390 

+  0,0042 
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Dai  risultati  ottenuti  con  questo  procedimento  (  1 1  )  come 
da  quelli  ottenuti  nel  modo  descritto  più  sopra  (t  i  )>  (vedi  ta- 
belle 13  e  14;  alla  tabella  1 3  corrisponde  la  curva  Vili)»  pare 
si  possa  conchiudere  che,  anche  in  questo  fenomeno,  vale  a 
dire  fra  la  forza  magnetizzante  e  la  variazione  di  resistenza  si 
presenta  isteresi  come  in  quello  della  magaetizzazione. 

Dalle  esperienze  sul  nichel,  ora  descritte,  si  possono  dedurre 
queste  conclusioni: 

1.  L'effetto  della  magnetizzazione  sopra  un  filo  di  nichel 
è  sempre  un  aumento  di  resistenza. 

2.  Tale  aumento  è  massimo  quando  l'inclinazione  del  filo 
sulle  linee  è  nulla,  decresce  al  crescere  dell'inclinazione  e  rag- 
giunge un  minimo  quando  il  filo  s'è  ridotto  perpendicolare  alle 
linee. 

3.  n  nichel  presenta  un  massimo  dell'effetto,  che  ho  tro- 
vato uguale  a  0,0125  circa,  nelle  condizioni  migliori;  il  mas- 
simo fu  raggiunto  con  un  campo  di  2200  unità  (C.  G.  S.)- 

4.  L'andamento  della  curva  che  rappresenta  il  fenomeno 
è  analogo  a  quello  della  curva  della  magnetizzazione. 

5.  Tra  la  forza  magnetizzante  e  la  variazione  di  resistenza 
si  riscontra  isteresi. 

§  4r.  Altre  esperienze  sul  nichel,  magnetiezando  con  spirali 
percorse  da  correnti,  —  Oltre  alle  esperienze  descritte  preceden- 
temente, altre  ne  feci  con  un  metodo  differente.  Si  sa  che  il  mo- 
mento magnetico  indotto  nell'unità  di  volume  del  ferro  varia  col 
variare  della  lunghezza  del  filo  sottoposto  alla  magnetizzazione 
e  precisamente  dipende  dal  rapporto  della  lunghezza  al  diametro, 
divenendo  costante,  per  una  intensità  costante  del  campo,  quando 
questo  rapporto  ha  raggiunto  un  certo  limite. 

Ora,  nei  miei  rocchetti  i  tratti  di  filo  erano  necessariamente 
molto  brevi  e  però  era  probabile  che  la  saturazione  non  fosse 
ancora  raggiunta  quando  si  impiegavano  campi  che  sarebbero  stati 
sufficienti  a  saturare  dei  fili  più  lunghi. 

E  poiché  pareva  naturale  che  la  variazione  della  resistenza 
raggiungesse  il  suo  massimo  con  il  momento  magnetico  indotto, 
queste  considerazioni  mi  portavano  a  concludere  che,  impiegando 
dei  fili  più  lunghi,  l'aumento  massimo  di  resistenza  si  sarebbe 
incontrato  con  campi  molto  meno  intensi  di  quelli  impiegati 
precedentemente,  anzi,  secondo  ogni  probabilità  col  campo  stesso 
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con  coi  Ewing  (1)  aveva  raggiante  il  massimo  della  magne- 
tizzazione. 

Per  verificare  queste  supposizioni  sperimentai  sul  nichel  nei 
modo  seguente: 

Il  filo  impiegato  aveva  un  millimetro  di  diametro  e  40  cm. 
di  lunghezza  (400  diametri),  doveva  quindi  ritenersi  trascurabìk 
su  esso,  secondo  l' Ewing,  Fazione  dei  suoi  poli.  Per  magnetiz- 
zarlo costroii  una  spirale  avvolta  sopra  un  tubo  di  vetro,  a  quattro 
strati  di  filo,  avente  in  tutto  32  giri  per  centimetro;  onde  oi- 
viare  airinconveniente  del  riscaldamento  prodotto  dalla  irradia- 
zione della  spirale  magnetizzante,  posi  il  filo  di  nichel  in  uno 
strette  tubo  e  fra  queste  e  quello  che  portava  la  spirale  fed 
circolare  una  corrente  continua  di  acqua  fredda. 

Misuravo  la  corrente  magnetizzante  con  una  bussola,  Tau- 
mente  di  resistenza  col  metedo  seguite  nelle  esperienze  precedenti. 
Dall'intensità  della  corrente  avevo  subite  quella  del  campo  me- 
diante la  nota  formola  iJ'=4;ri». 

Con  questa  disposizione  feci  parecchie  esperienze:  scelgo  tra 
gli  altri  i  valori  seguenti,  che  sodo  la  media  ciascuno  di  dieci 
0  dodici  determinazioni. 


H 

IS.R 

68.7 

0,00051 

89,5 

0,00061 

92,3 

0,00066 

103,8 

0,00067 

124 

0,00105 

152,6 

0,00154 

170,4 

0,00177 

La  curva  IX  rappresenta  queste  esperienze.  L*andamente  di 
essa  ed  il  valore  trovate  per  la  variazione  di  resistenza  nelVul- 


(1)  Ewing,  PhiL  Tran»,  for  1885  e  PhiL  Trans,  fbr  1889. 
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tima  esperienza  confrontato  con  quello  trovato  con  l'uso  dei  roc- 
chetti e  della  grande  elettrocalamita  mostrano  che  Taumento  di 
resistenza  era  ben  lontano  anche  col  campo  di  170  unità  dal- 
Tayer  raggiunto  il  massimo,  mentre  invece  la  magnetizzazione  del 
nichel,  per  le  esperienze  dell' Ewing,  che  anch'io  verificai,  doveva 
essere  già  prossima  al  massimo  con  un  campo  di  120  unità 

Esaminai  anche  dei  fili  di  ferro  e  dall'insieme  di  tutte  le 
esperienze  risultano  due  conseguenze  che  mi  sembrano  notevoli 
e  cioè: 

1.  A  pari  intensità  del  campo  l'effetto  è  maggiore  su  fili 
lunghi  che  su  fili  molto  corti;  nei  due  casi  però  i  valori  trovati, 
sono  dello  stesso  ondine  di  grandezza. 

2.  L'aumento  di  resistenza  non  raggiunge  il  massimo  in- 
sieme al  momento  magnetico  indotto;  ma  solo  con  un  campo  di 
intensità  molto  maggiore  dì  quella  che  si  richiede  per  il  massimo 
della  magnetizzazione. 

Al  fine  di  questo  lavoro  è  per  me  un  gradito  dovere  rin- 
graziare il  prof.  Naccari  che,  nel  suo  laboratorio,  pose  a  mia 
disposizione  tutti  gli  istrumenti  che  mi  erano  necessarii  e,  quel 
ch'è  più,  mi  soccorse  dei  suoi  consigli  e  della  sua  esperienza. 
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RELAZIONE  sulla  Memoria  del  Prof.  Angelo  Battelli  intito- 
lata :  Studio  del  vapore  di  solfuro  di  carbonio  rispetto  alle 
leggi  del  Boyle  e  del  Gay-Lussac. 


Nei  Tolumi  delle  Memorie  dì  quest'Accademia  venDero  già 
inserite  due  Memorie  del  Prof.  Battelli  sulle  proprietà  termiche 
dei  yapori.  La  prima  fu  presentata  nel  1889,  Taltra  nel  1890. 
Nella  prima  sono  descritte  lesperienze  fatte  dall'Autore  intorno 
al  modo  di  comportarsi  del  vapore  di  etere  dietìlico,  quando 
venga  assoggettato  a  pressioni  crescenti,  restando  costante  la  tem- 
peratura. Lo  studio  fu  fatto  a  molte  temperature  in  modo  da 
poter  dedurre  la  legge,  secondo  la  quale  varia  il  volume  del  vapore 
a  pressione  costante  quando  varia  la  temperatura. 

La  seconda  Memoria  tratta  della  temperatura  critica  del  sol- 
furo di  carbonio  e  dell'acqua. 

La  terza  Memoria,  che  neirultima  seduta  fu  data  a  noi  per 
esame,  contiene  Tesperienze  fatte  sul  solfuro  di  carbonio  con  lo 
stesso  metodo  seguito  per  l'etere  e  al  medesimo  fine. 

Per  la  distanza  dei  limiti  di  temperatura  e  di  pressione,  entro 
i  quali  furono  eseguite  queste  esperienze,  per  la  diligenza  usatari, 
per  le  grandi  difficoltà  superate  e  in  fine  per  la  importanza  di 
tali  studi  la  Memoria  merita  come  le  precedenti  un  favorevole 
giudizio  e  noi  ne  proponiamo  la  lettura  alla  Classe. 

0.  Ferraris. 

A.  Naccari,  Relatore. 
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BELAZIONE  sulla  Memoria  dei  Dott.  0.  Mattieolo  e  L.  Bu- 
8CAL10N],  che  ha  per  titolo:  Ricerche  anatomo-fisiologiche 
sui  tegumenti  seminali  delle  Papilionacee.  -  Parte  I.  Ana-- 
tamia. 


Le  ricerche,  che  formano  oggetto  della  memoria  presentata 
alla  B.  Accademia  dai  dottori  0.  Mattirolo  e  L.  N.  Buscalioni, 
interessano  l'anatomia  del  legamento  seminale  delle  Papilionacee, 
e  saranno  seguite  da  ricerche  fisiologiche  sulla  stesso  argomento. 

Questo  lavoro  avrà  valore  di  una  vera  monografia,  diretta  ad 
illustrare  un  capitolo  molto  importante  di  anatomia  e  biologia 
vegetale  finora  poco  noto,  malgrado  i  molti  studii  pubblicati  in 
proposito. 

Nella  prima  parte  gli  Autori  descrivono  nd  tegumento  semi- 
nale i  seguenti  strati: 

1*  Strato  delle  cellule  malpighiane; 

2*       »  »        a  colonna; 

3^       »     profondo  suddiviso  in  piani  ed  in  serie  cellulari. 

Gli  elementi  malpighiani  furono  oggetto  di  un  esame  dili- 
gentissimo  ;  in  grazia  del  quale  gli  Autori  poterono  stabilire,  che 
la  cosidetta  cuticola,  rivestente  Testremità  libera  delle  cellule, 
non  è  altro  che  uno  strato  di  rivestimento ,  analogo  a  quello 
che  ricopre  la  superfice  degli  spazi  intercellulari;  che  le  fronti 
delle  malpighiane  sono  per  lo  più  ricoperte  da  un  reticolo  di 
suberina;  e  che  in  fine  il  corpo  del  Beck  non  è  un  granulo  siliceo, 
ma  un  residuo  nucleare. 

Non  meno  importanti  sono  i  risultati  ottenuti  dallo  studio 
dello  strato  profondo  ;  avendo  gli  Autori  potuto  stabilire  la  linea 
di  separazione  fra  albume  e  tegumento  con  criterii  nuovi  e  sicuri: 
dimostrare  la  natura  delle  comunicaaoni  intercellulari:  scoprire 
aggetti  foggiati  a  bastoncini,  analoghi  a  quelli  delle  Marattiacee 
n^li  spazi  intercellulari ,  e  descrivere  per  i  primi  i  numerosi 
tubi  cribrosi  proprii  del  fascio  basale  del  fum'cnlo. 
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Interessantissimi  sono  i  risultati  ai  qnali  gli  Autori  giansero 
studiando  la  ragione  ilare  o  chilariale.  In  essa  riscontrarono  una 
fossetta,  circoscritta  da  due  labbra  mobili  sotto  Tinfluenza  creile 
variazioni  igrometriche  ;  la  quale  fossetta  conduce  ad  una  lami- 
netta  composta  di  tracheidi,  finora  ritenute  come  espansioni  M 
fascio  vascolare,  mentre  ne  sono  assolutamente  indipendenti  A 
quest'organo  nuovo,  la  cui  funzione  verrà  discussa  nella  2*  parte 
del  lavoro,  fu  dagli  Autori  dato  il  nome  di  Chilario. 

In  vicinanza  al  Chilario  misero  in  rilievo  la  presenza  di  taber- 
coli  appaiati  posti  a  cavaliere  del  rafe,  formati  dal  considereTole 
sviluppo  delle  Malpighiane,  e  spesso  anche  dei  sottostanti  tessnti  : 


L.  Cambrano 
Prof.  G.  GiBBLLi,  Relatore. 


V Accademico  Segretario 
Giuseppe  Basso. 
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SCIENZE  MORALI,  STORICHE  E  FILOLOGICHE 


Adananza  del  38  Olagiio  1891. 

PRESIDENZA   DEL    SOCIO    COMM.    PROF.    MICHELE    LESSONA 
PRESIDENTE 


Sono  presenti  i  Soci:  Flechia,  Peyron,  Manno,  Bollati 
DI  Saint-Pierre,  Schiaparelli,  Pezzi,  Carle,  Nani,  Cipolla 
e  Ferrerò  Segretario. 

È  letto  ed  approvato  Tatto  verbale  dell'adunanza  antecedente. 

Il  Socio  Manno  ofifre  da  parte  dell'Autore,  sig.  Francesco 
Mugnier,  Presidente  della  Società  Savoiarda  di  Storia  e  d'Ar- 
cheologia, un  opuscolo  intitolato  :  Bépertoire  des  titres  et  des 
documents  divers  relatifs  à  Vancien  comté  de  Genève  et  Gè- 
nevois,  analysés^  traduits  et  annotés  (Chambéry,   1891). 

11  Socio  Segretario,  in  nome  dell'Autore,  il  Socio  Corrispon- 
dente Vittorio  Poggi,  presenta  un  opuscolo  intitolato:  Contri'- 
huti  alla  storia  genovese  nel  secolo  xv  (Genova  1891)  ;  e  da 
parte  pure  dell'Autore,  il  Dott.  Carlo  Oreste  Zuretti,  parecchi 
lavori  di  filologia  classica,  fra  cui:  Scolii  al  Fiuto  ed  alle 
Rane  di  Aristofane  dal  codice  veneto  472  e  dal  codice  cre- 
monese ecc.  e  la  Costitujsione  di  Atene  di  Aristotele  tradotta  (To- 
rino 1891),  e  nota  la  diligenza  ed  il  sentimento  critico  mostrati 
in  questi  studi  dal  giovane  Autore. 

AUi  doUa  B.  Accadèmia  —  VoL  XXVI.  58 
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li  Socio  Cablb  presenta  parecchie  opere  di  diritto  pnbblico 
e  canonico  offerti  dall'Autore,  il  Prof.  Francesco  Contuzzi,  del- 
l' Uniyersità  di  Napoli,  e  breyemente  discorre  del  loro  contenuto. 

Il  Socio  Flechia  legge  una  sua  Nota  sull'origine  del  nome 
Ariosto. 

n  Socio  Nani  legge  un  suo  lavoro  intitolato  :  /{  soetcUismo 
e  il  codice  civile. 

Il  Socio  Cipolla  legge  una  seconda  sua  nota  Sul  viaggio 
in  Italia  di  Corrado  II  nel  1026,  ed  un'altra  sua  nota  sopra 
un   Titolo  cemeteriale  cristiano  scoperto  ad  Acqui. 

Lo  stesso  Socio  dà  lettura  di  una  nota  del  Dott.  Giuseppe 
Calligaris  Di  tre  diplomi  di  Federico  11^  di  cui  uno  inedito. 

Questi  lavori  sono  pubblicati  negli  Atti. 

Il  Socio  Cipolla  legge  la  relazione  della  Commissione,  di  coi 
è  stato  chiamato  a  far  parte  coi  Soci  Manno  e  Ferrerò,  con 
l'incarico  di  esaminare  il  lavoro  del  cav.  Giovanni  Sforza  pre- 
sentato per  la  inserzione  nei  volumi  delle  Memorie,  intitolato: 
Castruccio  Castracani  degli  Antelminelli  e  gli  altri  Lucchesi 
di  parte  bianca  in  esiglio. 

La  Classe  accogliendo  la  conclusione  della  Commissione,  ann 
mette  alla  lettura  il  lavoro,  e  quindi  ne  approva  la   stampa. 

La  relazione  anzidetta  è  pubblicata  negU  Atti. 
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Il  Socialismo   nel    Codice   civile; 
Nota  del  Socio  CESARE  NANI 


Non  è  ancora  troppo  lontano  da  noi  il  tempo  in  cui  Tap- 
punto  principale  che  muovevasi  ai  moderni  codici  era  quello,  che 
non  avessero  abbastanza  rispettato  la  libertà  civile.  Pareva  agli 
scrittori  d'allora  eccessivo  ed  incomportabile  quasi  ogni  vincolo 
che  in  nome  dellmteresse  pubblico  o  del  migliore  governo  della 
famiglia  il  legislatore  avesse  imposto  nell'ordinamento  famigliare  ; 
condannavasi  perciò  V  autorizzazione  maritale  anche  in  quella 
forma  cosi  modesta  con  cui  fu  accolta  nel  nostro  codice  civile; 
biasimavansi  come  soverchie  le  guarentigie  di  cui  si  vollero  cir- 
condare alcuni  atti  più  importanti  :  proclamavasi  altamente  ille- 
gittima ogni  restrizione  alla  libertà  contrattuale. 

Per  non  citare  che  qualche  esempio,  un  giureconsulto  insigne, 
il  Precerutti ,  di  cui  ricordo  con  riverente  affetto  gli  insegna- 
menti, osservava:  <  il  problema  più  arduo  a  risolversi  e  di  somma 
«  gravità,  è  quello  di  fissare  i  limiti  entro  cui  deve  contenersi 
«  razione  del  legislatore,  e  i  principii  fondamentali  cui  egli  deve 
«  seguire  ed  attuare.  Basta  porre  un  tale  quesito  per  respingere 
«  senz'altro  Tonnipotenza  del  legislatore.  L'onnipotenza  è  sinonimo 
«  di  tirannia,  di  dispotismo,  si  eserciti  il  potere  legislativo  da 
«  un  solo  o  col  concorso  del    Parlamento   rappresentante   della 

«  nazione Lo  stesso  Sobespierre  nei  suoi  discorsi  po- 

«  litici  dichiara  che  le  leggi  sono  fatte  per  assicurare  all'uomo 
«  il  libero  sviluppo  delle  sue  facoltà  e  non  per  incatenarle,  e 
«  raccomanda   di    evitare   l'antica    mania  dei    governi   di   voler 

€  troppo  governare Non  avrebbe  fine  il  mio  discorso 

€  se  volessi  anche  di  volo  accennare  tutte  le  offese  dell'immor- 
€  tale  principio  di  giustizia  sotto  il  manto  della  pubblica  utilità, 
«  della  necessità,  delle  esigenze  della  pratica  e  di  simili  altre 
sonore  locuzioni È  un  errore  difficile  a   combattersi 
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<  e  vìncersi,  perchè  se  ne  disconosce  la  suffiistenza,  è  un  male 
«  igQoto  che  logora  la  vita  e  a  goarire  il  quale  non  si  p^ìsa. 
«  n  socialismo  apertamente  professato  non  è  temibile  né  peri- 
re Goloso  ;  per  contro  è  scabrosa  la  disfatta  del  socialismo  ma- 
«  scherato  sotto  le  apparenze  inganneyoli  di  pubbliche  necessità 
«  e  difeso  da  chi  si  dichiara  antisocialista  per  eccellenza.  Che, 

<  è  pur  sempre  socialismo  l'indebita  intromissione  dello  Stato  a 
«  scapito  delle  forze  e  dei  diritti  individuali  ». 

E  conchiudeva  :    <  Un  altro  errore  assai  radicato    ....  è 

«  quello  di  considerare  il  codice  civile  come  un  sistema  di  mezzi 

«  preventivi,  diretti  ad  impedire  le  frodi  e  a  cautelare  tutti  ^ 

«  interessi  e  i  diritti  dei  cittadini.  Per  tale  guisa  l'assolutismo, 

«  eliminato  dalle  leggi  politiche,  impera  formidabile  nelle  le^ 

€  civili  e  vien  meno  il  pregio  principale  delle  libertà  politiche, 

<  le  quali  sono   preziose  specialmente   in   quanto  assicurano  il 

<  trionfo  della  libertà  civile.  Per  tale  guisa  si  rende  emacio 
«  alle  teorìe  socialistiche  ;  perocché  si  psetende  che  il  legìdiatee 
€  ponga  riparo  ad  ogni  abuso  negli  atti  e  nelle  convenzioni  dà 
«  cittadini,  nello  stesso  modo  che  i  socialisti  vogliono  che  il  go- 
«  verno  abbia  a  rimediare  a  tutti  ì  mali  delFuman  genere ,  a 
«  rendere  tutti  felici,  imponendo  l'educazione,  Tigieae,  la  pie- 
«  videnza  ed  ogni  altro  bene  ». 

Era  allora  pure  (precisamente  nel  1866)  che  un  chiaro  giu- 
rista francese,  Emilio  Àccollas,  dopo  aver  scrìtto  un  libro  sulla 
Nécessité  de  refondre  V ensemble  de  nos  codes  et  notammeni  le 
Code  Napoléon,  in  un  rapporto  ad  un  comitato  di  studio  costi- 
tuitosi collo  scopo  di  proporre  una  larga  revisione  dei  codici  nar 
poleonici  ed  a  cui  partecipavanoi  fra  gli  altri,  Julee  Favre,  Jules 
Simon ,  Vacherot ,  Qamier ,  Qourcdle-Seneuil  ;  dichiarava  che 
l'ideale  a  cui  mirava  la  riunione  era  quello  di  <  substituer  la 
«  liberté  au  regime  oppressif  des  vidles  instiiuUans  juridi- 

<  ques^  la  conscience  et  la  raison  à  Vart  prétendu  savtmt  qui 
«  a  si  ìongtemps  étouffé  Vune  et  Vautre  sous  In  formule  et 
«  qui  heurte  aujourd'hui  de  front  les  réalitès  économiques  ^ 
«  de  constituer  en  un  mot  V autonomie  de  Vindividu.  >  Le 
quali  idee  egli  svolgeva  poi  ampiamente  nel  suo  Manuel  de 
Droit  civil  (Paris,  1869),  dove  ad  ogni  pagina  si  flagella  eoa 
una  critica  severa,  spesso  anche  viol^ita  ,  il  codice  napoleonico 
il  cui  prindpal  carattere,  dice  l'autore  (p.  XXXI),  €  est  sa  pro^ 
€  fonde  antipathie  contre  la  liberté.  » 
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In  questi  giorni,  invece,  nuovi  e  più  formidabili  attacchi  si 
muovono  agli  stessi  codici  civili,  partendo  da  criterii  diametral- 
mente opposti,  e  qua  e  là  si  elevano  voci ,  non  in  tutto  certo 
all'unisono  fra  di  loro ,  ma  concordi  in  ciò  che  lamentano  che 
l'azione  dello  Stato  in  quei  codici  troppo  timidamente  si  mani- 
festi, che  essi  troppo  concedano  alla  libertà  dell'individuo,  auto- 
rizzando, anzi  legittimando,  le  oppressioni  dei  più  forti  in  danno 
dei  più  deboli. 

Assistiamo  noi  forse  ad  una  crisi  del  diritto  civile  pei*  cui 
sieno  messi  in  discussione  i  prìncipii  essenziali  che  finora  ne  hanno 
costituito  la  base,  una  crisi  simile  a  quella  che  travaglia  ora 
il  diritto  penale,  e  che  sta  attraversando  un'altra  scienza  affine 
alla  giurisprudenza,  l'economia  politica?  Noi  non  oseremmo  af- 
fermarlo recisamente;  perchè  non  ci  pare,  in  verità,  che  l'oppo- 
sizione sia  finora  organizzata ,  né  che  abbia  raccolto  intorno  a 
sé  attualmente  quel  numero  d'aderenti  che  è  necessario  per  co- 
stituire una  scuola.  Ma  è  possibile  che  la  schiera  oggi  esigua 
si  vada  via  via  ingrossando,  sia  per  Tantorità  degli  scrittori  che 
si  sono  messi  a  capo  del  movimento,  ^a  perchè  nelle  loro  dot- 
trine v'ha,  a  nostro  avviso,  una  parie  di  vero.  Perciò  crediamo 
venuto  il  momento  di  precisare  quant'è  possibile  chiaramente  la 
nuova  tendenza,  il  che  cercheremo  di  fare  riassumendo  a  larghi 
tratti  il  programma  dei  novatori,  a  cui  faremo  seguire  alcune 
brevi  osservazioni. 


Premettiamo,  se  pur  ve  n'è  bisogno,  che  il  nostro  proposito 
è  di  occuparci  soltanto  di  quegli  autori  che,  pur  accettandone 
talune  vedute,  non  fanno  tuttavia  aperta  professione  di  socialismo. 
I  socialisti,  infatti,  che  ritengono  totalmente  sbagliate  le  basi  su 
cui  si  fonda  l'odierna  organizzazione  sociale,  è  naturale  che  com- 
battano tutti  0  quasi  tutti  i  principii  che  governarono  finora  i 
nostri  rapporti  di  diritto  privato.  Noi,  invece,  non  vogliamo  di- 
scutere qui  che  con  coloro  che,  pur  ammettendo  in  gran  parte 
questi  principii,  li  vorrebbero  però  applicati  in  modo  diverso,  né 
esiterebbero,  qualora  ne  fosse  provato  il  bisogno ,  a  trasformarli 
radicalmente. 
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Questa  è  appunto  la  tesi  che  ha  sostenuto  con  molto  calore 
il  Gierke  in  un  suo  discorso  pronunciato  nel  1889  nella  Società 
giuridica  di  Vienna,  pubblicato  sotto  il  titolo:  La  missione  so- 
ciale del  Diritto  privato  (Die  sojsiale  Aufgahe  des  Privatrechts, 
Berlin,  1889).  Occasione  al  discorso  fu  il  nuovo  progetto  del 
codice  civile  germanico,  lo  scopo  il  promuoverne  una  riforma 
sostanziale.  È  pregio  delFopera  compendiare  per  sommi  capi  le 
argomentazioni  del  dotto  Autore. 

I  Romani,  egli  dice,  hanno  pei  primi  introdotto  la  distin- 
zione fra  il  diritto  pubblico  ed  il  diritto  privato  ;  al  jus  sin- 
gulorum  hanno  contrapposto  il  jus  popuh\  alla  sovranità  dello 
Stato  quella  dell'individuo.  All'antico  diritto  germanico,  per  contro, 
tale  distinzione  era  e  rimase  per  secoli  ignota  ;  perchè  i  Germani 
non  concepivano  che  Tunità  dal  diritto.  La  distinzione  riapparve 
con  rinnovata  energia  nelUevo  moderno,  quando  risorse,  insieme 
cogli  altri  elementi  delFantica  coltura,  il  diritto  romano  ;  ed  è 
divenuta  coirandar  del  tempo  così  profonda  da  far  temere  oramai 
non  lontano  il  giorno  in  cui  debbano  trovarsi  a  fronte,  da  una 
parte  l'individuo  libero  ed  uguale,  dall'altra  lo  Stato  onnipo- 
tente e  meccanico.  A  prevenire  il  pericolo  di  questa  lotta,  che 
sarebbe  disastrosa  per  le  sorti  della  nostra  civiltà,  pensa  il  Gierke 
essere  necessario  che  si  studi  il  modo  di  conciliare  insieme  diritto 
pubblico  e  diritto  privato,  risalendo  ad  un  principio  più  alto,  in 
guisa  che  quei  due  concetti  cessino  dal  riguardarsi  non  solo  come 
differenti,  ma  eziandio  come  ostili  fra  di  loro.  Distinti  debbono 
essere,  perchè  cosi  vuole  la  natura  umana,  né  potrebbe  I'udo 
assorbire  l'altro  totalmente,  senza  che  ne  segua  rannientamento 
0  la  barbarie  della  società.  Ma  bisogna  evitare  che,  slegati  del 
tutto  Tuno  dall'altro,  il  diritto  pubblico  metta  capo  ad  uno  Stato 
assoluto,  ed  il  diritto  privato  si  converta  in  diritto  prettamente 
individualistico.  Bisogna,  afferma  il  Gierke,  ritornare  al  vecchio 
diritto  germanico,  non  al  diritto  germanico  nella  sua  veste  me- 
dievale, ma  al  diritto  germanico  nei  suoi  eterni  principi! .  Perchè 
in  verità,  esclama,  la  lotta  pel  diritto  dell'avvenire  è  una  lotta 
fra  il  diritto  romano  ed  il  diritto  germanico  !  Trionfi  pure  la 
forma  del  primo,  ma  trionfi  lo  spirito,  la  sostanza  del  secondo  ! 

In  altre  parole,  e  per  dirla  più  semplicemente,  diritto  pub- 
blico e  diritto  privato  debbono  procedere  d'accorilo  fra  loro,  ed 
in  particolar  modo  il  diritto  privato  ha  da  proporsi  uno  scopo 
sociale.  A  raggiungere  questo  fine  le  leggi  speciali  non  bastano; 
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è  necessario  che  vi  si  indirizzino  tutte  le  disposizioni  del  codice 
civile,  si  riferiscano  esse  ai  rapporti  dell*uomo  colle  cose  o  cogli 
altri  nomini. 

Quindi,  per  cominciare  dalla  proprietà,  alla  proprietà  si  deb- 
bono imporre  dei  doveri  sociali.  Dovere  di  non  abusarne  anzi 
tutto  ;  ma,  quel  che  è  più,  anche  il  dovere  di  fame  un  retto 
uso.  Al  concetto  romano  della  proprietà  come  di  un  diritto  as- 
soluto ed  illimitato,  deve  sovrapporsi  quello  germanico,  che  ritiene 
la  proprietà  come  un  diritto  relativo  che  contiene  in  se  stesso, 
e  non  solo  riceve  dall'estemo,  la  propria  limitazione.  La  pro- 
prietà non  ha  più  da  servire  unicamente  all'interesse  egoistico 
dell'individuo;  ma  sì  bene  deve  essere  ordinata  nell'interesse  di 
tutti. 

Per  lo  stesso  motivo,  tutto  il  diritto  immobiliare  dovrà  ra* 
dicalmente  trasformarsi,  in  guisa  da  costituire  un  sistema  speciale, 
perchè  le  norme  che  reggono  la  proprietà  degli  immobili  non 
possono  essere  le  stesse  che  governano  la  proprietà  delle  cose 
mobili.  Anche  qui  il  criterio  deve  attingersi  all'interesse  sociale. 
Quindi  sta  bene  che  sì  ammetta  in  principio  la  libertà  d'alie- 
nazione ;  ma  nel  tempo  stesso  occorre  che  sì  prendano  tutte 
le  cautele  necessarie,  acciocché  la  proprietà  fondiaria  non  sia 
esposta  al  pericolo  di  venir  annientata  dai  debiti,  o  di  sminuz- 
zarsi soverchiamente.  Perchè  in  definitiva  è  un  grande  interesse 
sociale  quello  che  consiglia  di  assicurare  la  immanenza  della 
proprietà  fondiaria ,  è  un  grande  interesse  politico  quello  che 
impone  di  soccorreie  la  classe  dei  contadini,  il  più  forte  baluardo, 
dice  il  giurista  tedesco,  contro  le  aggressioni  esterne  e  le  agita- 
zioni interiori.  Orando  e  piccolo  possesso  hanno  un'alta  missione 
da  compiere  ;  per  mettersi  in  grado  di  esercitarlo  sarebbero  le- 
gittimi e  da  approvarsi  anche  i  fedecommessi  famigliari  ! 

E  vi  ha  una  folla  di  minori  diritti  reali  che  il  legislatore 
deve  proteggere,  perchè  tutti,  per  quanto  piccoli  in  sé,  possono 
concorrere  ad  accrescere  la  ricchezza  naziobale;  e  vi  hanno  di- 
ritti d'obbligazione  che  esigono  una  tutela  più  efficace  nell'  in- 
teresse delle  classi  lavoratrici,  ed  a  cui  sarebbe  facile  concederla 
solo  che,  ritornando  all'antico  concetto  germanico,  si  voglia  ab- 
battere la  fragile  barriera  che  separa  il  diritto  reale  dal  diritto 
d'obbligazione. 

Ma  è  nel  tema  dei  contratti  che  la  funzione  sociale  del 
codice  civile  si  esplicherà   più  larga  e  poderosa.    Quella  della 
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libertà  contrattaale  infatti,  avverte  il  Gierke,  è  on  vecchio  dommÀ 
che  può  trarre  a  terribili  conseguenze,  se  lo  si  accolga  con  cieca 
fede.  Esso  cela  in  sé  il  hellum  omnium  cantra  omnes  lega- 
lizzato da  una  massima  di  diritto,  peggio  ancora,  la  sconfitta 
sicura  e  la  oppressione  del  debole,  che  non  può  misurarsi  ad 
armi  uguali  col  più  forte.  Molte  malsane  cupidigie  ha  già  fre- 
nato il  divieto,  antico  nella  legislazione,  dei  patti  conla'arii  alla 
morale  ;  ma  ben  più  stretti  e  duri  vincoli  sono  da  imporre  alla 
libertà  di  contrarre,  se  non  si  vuole  che  le  classi  inferiori  siano 
condannate  a  soccombere  sotto  la  prepotenza  economica.  È  tutto 
un  sistema  di  difese  e  di  guarentigie  che  bisogna  escogitare,  onde 
impedire  che  i  poveri  vengano  sfruttati  dai  più  ricchi,  gli  ine- 
sperti raggirati  dai  più  furbi.  Non  basta  Tabolizione  dell'arresto 
personale  per  debiti,  non  basta  Tessere  tornati,  per  altra  vìa, 
alla  proibizione  delle  usare;  è  il  concetto  della  insequestrabilità 
che  vuole  essere  maggiormente  sviluppato;  sono  forme  salutari 
che  debbono  introdursi  per  certi  contratti,  affinchè  ninno  troppo 
l^germente  si  assuma  obblighi  che  possano  più  tardi  convertirsi 
per  lui  in  una  rovina  economica.  Potranno  soffiime  la  libertà  e 
la  sicurezza  del  commercio  ;  ma  si  otterrà  il  vantaggio  inesti- 
mabile di  non  abbandonare  il  piccolo  borghese  ed  il  contadino 
disarmati  contro  il  grande  imprenditore,  Toperaio  contro  il  ca- 
pitalista. 

Tutto  il  contratto  di  lavoro  è  da  regolare  con  nuove  norme, 
diverse  dalle  attuali  che  hanno  ancora  la  loro  radice  nel  diritto 
romano,  il  quale,  informato  ai  prìncipii  della  schiavitù,  modella 
il  contratto  di  locazione  d*opera  su  quello  della  locazione  delle 
cose. 

Bisogna  rimettere  in  onore  il  vecchio  principio  germanico, 
secondo  cui  Tobbligo'del  risarcimento  per  un  fatto  dannoso  non  si 
fonda  sul  delitto,  ma  sul  semplice  rapporto  di  causa.  Chi  col 
fatto  proprio,  anche  senza  la  minima  sua  colpa,  ha  recato  danno 
altrui,  sia  tenuto  ad  indennizzarlo,  per  quanto  gli  sarà  possibile. 
Egli  sarà  innocente,  ma  più  innocente  di  lui  è  sempre  la  vittima. 

Sopra  tutto  ha  da  campeggiare  in  un  codice  civile  il  diritto 
della  persona  ;  perchè  tutti  i  beni,  nel  più  largo  senso  del  vo- 
cabolo, non  esistono  che  per  essa.  La  personalità  umana,  quale 
è  costituita  dalla  natura,  quale  si  atteggia  variamente  per  la 
differenza  delle  classi  sociali  in  cui  viene  a  trovarsi,  quale  risulta 
infine  per  le  condizioni  speciali  d'ogni  individuo,  deve  trovar  il 
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sao  pieno  riconoscimeDto  nella  parte  fondamentale  del  codice  ci- 
vile, e  debbono  riceverne  protezione  tutti ,  non  uno  eccettuato, 
i  diritti  che  colla  persona  umana  si  collegano. 

Nel  diritto  privato  ha  segnato  il  suo  posto  il  diritto  fami- 
gliare. Il  diritto  romano  nella  famiglia  non  vede  che  un  individuo, 
il  sovrano,  il  pater  familias  ;  il  diritto  germanico  invece  vede 
un  organismo,  e  da  questa  e  per  questa  unità  organica  trae  e 
misura  i  diritti  e  doveri  ooA  del  capo  come  degli  altri  appar- 
tenenti alla  famiglia,  regolandone  pure  i  rapporti  patrimoniali. 
Naturalmente  è  al  concetto  germanico,  secondo  il  Gierke ,  che 
il  codice  civile  deve  inspirarsi,  e  fortificare  i  vincoli  che  tengono 
unita  la  famiglia,  assidendola  sulle  basi  della  podestà  maritale 
e  della  patria  podestà  esercitata  dal  padre  in  concorso  colla  madre, 
e  da  questa  sola,  con  poteri  più  limitati,  in  mancanza  del  ge- 
nitore —  patria  podestà  che  deve  durare  finché  dura  la  convi- 
venza domestica  —  e,  quanto  ai  rapporti  patrimoniali,  sul  regime 
della  comunione  dei  beni. 

Anche  il  diritto  successorio  dovrebbe,  secondo  la  traccia  del- 
Tantico  diritto  germanico,  rientrar  nella  sfera  del  diritto  fami- 
gliare, mentre  ora,  grazie  airinfluenza  del  diritto  romano,  gli  si 
dà  per  base  la  volontà  dichiarata  o  presunta  deirindividuo.  Duri 
pure  il  testamento,  dice  il  Qierke,  poiché  è  penetrato  nei  nostri 
costumi,  ma  si  sappia  bene  che  nel  fondo  della  nostra  coscienza 
popolare  si  mantiene  tuttora  vivace  il  concetto,  che  la  successione 
legittima  debba  tenere  il  primo  posto  e  la  successione  testamen- 
taria non  aver  altro  ufficio  tranne  quello  di  concretare  ad  adattare, 
quando  occorra,  ai  casi  speciali  la  norma  della  legge.  Il  posto 
rimasto  vacante  bisogna  che  sia  occupato  da  chi  neirorganizza- 
zione  famigliare  vi  era  più  vicino,  e  debbono  restare  esclusi  dalla 
successione  quelli ,  che  per  essere  parenti  in  grado  troppo  re- 
moto, non  si  considerano  più  farne  parte. 

Ma  la  famiglia  non  è  il  solo  organismo  a  cui  si  debbano 
rivolgere  le  regole  del  diritto  privato.  Altre  ve  ne  sono  che  og- 
gigiorno hanno  acquistata  la  massima  importanza  e  che  si  im- 
pongono airattenzione  del  legislatore.  Tali  specialmente  le  grandi 
imprese  su  cui  si  può  dire  che  si  fondi  la  nostra  attuale  vita 
economica,  Qui  non  si  tratta  punto  di  una  somma  di  obbliga- 
zioni isolate  d'individuo  ad  individuo ,  ma  sibbene  di  una  vera 
persona  collettiva  costituita  dal  capo  dell*  impresa  insieme  cogli 
addetti  e  cogli  operai;  persona  collettiva,  per  cui  esistono  spe-^ 
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cìali  responsabilità  e  speciali  obblighi  di  tutela  per  parte  dello 
Stato  ;  quei  medesimi  che  diedero  argomento  a  quella  legislazione 
operaia  a  cui  quasi  tutti  i  paesi  ciyili  hanno  posto  mano  in 
questi  ultimi  tempi. 

Ed  altri  organismi  ancora  ha  creato  il  moderno  spirito  di 
associazione  con  si  ricca  varietà  di  forme  e  d'intenti  che  non  si 
possono  ,  senza  snaturarli ,  ridurre  al  tipo  indiridualistìco  della 
società  e  della  comunione  romana.  Per  questi,  nonché  per  quegli 
istituti,  per  quelle  corporazioni  che  hanno  carattere  pubblico  ed 
a  cui  finora  lo  Stato  non  ha  voluto  concedere,  quasi  in  dono, 
che  una  finta  personalità,  mentre  invece  sono  enti  vivi  e  vitali, 
è  necessario  die  la  legge,  traendoli  nella  sfera  del  diritto  privato, 
li  disciplini  con  norme  dettate  dalla  loro  intrinseca  natura  e 
consone  allo  scopo  sociale  a  cui  servono.  Bappresentano  anelli 
intermerli  fra  l'individuo  e  la  società;  quanto  più  si  procara  che 
quegli  enti  siano  vigorosi,  tanto  più  si  aumenta  la  forza  di  re* 
sistenza  del  corpo  sociale  contro  i  pericoli  che  lo  minacciano. 

Sotto  ogni  aspetto  adunque  è  il  punto  di  vista  sociale  che 
deve  signoreggiare  ed  imprimere  uno  speciale  indirizzo  al  diritto 
privato.  Perocché,  conchiude  l'illustre  Autore,  diritto  pubblico  e 
diritto  privato  sono  figli  della  stessa  madre;  seguono,  è  vero, 
una  vocazione  diversa,  ma,  invece  di  combattersi  come  fratelli 
nemici  fra  di  loro,  debbono  sempre  trovarsi  collegati  insieme  in 
un'opera  comune. 


Il  programma  del  Oierke  (da  lui  svolto  anche  in  due  altre 
pubblicazioni  :  Der  Entwurf  eines  biirgerlichen  Gesetzhuches  und 
das  Deutsche  Rechi.  Leipzig,  1889  e  Personengetneinsckafien 
u,  Vermògensinhegriffe  in  dem  Entwurfe  eines  biirgerlichen 
Gesetzhuches  f,  das  D.  Reich.  Berlin,  1889)  può  parere  in 
qualche  punto  rivoluzionario.  Nel  fatto  però,  chi  attentamente 
consideri,  lo  è  ben  poco.  Perchè  in  sostanza  il  suo  concetto  è 
che  la  società  —  la  tedesca  sopra  tutto  —  non  potrebbe  essere 
meglio  costituita  di  quello  che  é  attualmente.  Tutto  ciò  che 
esiste,  in  alto  come  in  basso,  è  degno  di  essere  conservato  ;  ogni 
classe  sociale  è  bene  sia  mantenuta  nel  posto  in  cui  si  trova  , 
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sarebbe  anzi  opportuno  di  fissarcela  mediante  i  fedecom messi  fa- 
migliari ed  altre  simili  istituzioni.  Grande  e  piccola  proprietà 
esercitano  ambedue,  nel  suo  parere,  una  benefica  azione,  né  si 
può  pensare  a  sopprimere  Tuna  a  beneficio  dell'altra.  Nulla 
adunque  è  da  mutare  ed  il  torto  maggiore  del  progetto  del  codice 
civile  tedesco  è  quello,  secondo  il  Gierke,  di  crear  serii  pericoli 
a  questo  stato  di  cose,  volendo  seguir  le  vestigia  del  diritto  romano, 
che  è  in  aperta  opposizione,  nei  suoi  principii  fondamentali,  coi 
bisogni  del  nostro  tempo.  Questa  mancanza  di  ossequio  al  vecchio 
diritto,  davanti  a  cui  i  secoli  si  sono  inclinati  con  devota  am- 
mirazione, e  che  la  scienza  germanica  più  che  ogni  altra  ha  con- 
tribuito in  questo  secolo  ad  elevar  sugli  altari,  è  forse  quanto 
di  più  audace  e  rivoluzionario  si  contiene  nello  scritto  delVemi- 
nente  giurista  alemanno. 

Ma  una  tendenza  assai  più  radicale  rivela  il  Menger,  pro- 
fessore di  diritto  all'Università  di  Vienna,  nelle  critiche  che  anche 
egli  rivolge  allo  stesso  progetto  con  un  suo  lavoro:  «  11  diritto 
civile  e  le  classi  non  abbienti  »  {Das  biirgerliche  Rechi  und 
die  hesitzlosen  Voìksclassen)  pubblicato  prima  in  due  articoli 
deir  «  Arehiv  fur  die  soziai en  Gesetzgehung  und  Statistik  » 
e  più  tardi  raccolti  in  un  volume  che  è  giunto  già  alla  seconda 
elizione   (Tùbingen  18P0). 

Il  Gierke  infatti  vorrebbe  veder  preponderare  nel  codice  ci- 
vile l'interesse  sociale.  Il  Menger  va  più  in  là,  perchè  chiede 
che  si  prenda  di  mira  non  già  l'interesse  generale,  ma  l'interesse 
di  una  sola  classe  di  persone,  la  classe  dei  non  abbienti.  A 
che  giovano,  egli  dice,  tutte  quelle  indagini  sistematiche  e  sto- 
riche con  cui  si  è  voluto  in  questo  secolo  illustrare  il  diritto 
privato  ?  Certamente  la  scienza  se  n'è  arricchita;  ma  qual  pro- 
fitto ha  tratto  il  popolo,  la  classe  dei  proletari  sopra  tutto,  che 
pur  costituisce  Timmensa  maggioranza,  da  un  diritto  cosi  per- 
fezionato ?  I  moderni  codici  civili,  il  progetto  germanico  più  che 
ogni  altro,  egli  afferma,  cosi  nel  loro  spirito  come  nelle  singole 
disposizioni,  si  sono  prefissi  di  favorire  le  classi  più  agiate,  mentre 
è  precisamente  la  via  opposta  quella  che  dovrebbe  tenersi.  In  una 
parola  il  Gierke  si  lagna  che  nel  nuovo  progetto  i  grandi  inte- 
ressi sociali  sieno  stati  considerati  da  meno  di  quelli  dell'indi- 
viduo ;  il  Menger  per  contro  accusa  i  compilatori  di  aver  sa- 
crificati agli  interessi  delle  classi  dominanti  quelli  ben  più  sacri 
delle  classi  inferiori. 
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Egli  iatende  a  dimostrarlo  con  un  lango  ragionamento,  che 
ci  sarebbe  impossibile  di  seguir  passo  passo.  Ci  soffermeremo  di 
preferenza  sulla  parte  generale  del  suo  lavoro,  e  ci  limiteremo  a 
rapidi  cenni  sulla  parte  speciale,  dove  Fautore  prende  ad  esa^ 
minare,  divise  per  gruppi,  le  disposizioni  del  progetto. 

11  punto  di  vista  da  cui  parte ,  egli  lo  dichiara  altamente, 
(dichiarazione  non  superflua  per  Fautore  del  libro:  Dos  Bechi 
auf  den  vollen  Arbeitsertrag  in  geschichtlieher  Da/rstellung. 
Stuttgart,  1886),  non  è  il  socialistico;  la  sua  critica  per  con- 
seguenza riguarda  1*  applicazione ,  non  i  principii  fondam^itali 
deirodiemo  diritto  privato. 

Intanto  questo  diritto,  afferma  il  Henger,  porta  dentro  dì  sé 
il  vizio  organico  di  esser  stato  foggiato  dalle  classi  più  elevate, 
che  certo  ebbero  per  guida  nel  crearlo  unicamente  il  proprio 
vantaggio.  A  torto  proclama  la  scuola  storica  che  il  diritto  è 
il  riflesso  della  coscienza  popolare,  sarebbe  assai  più  giusto  il 
dire  che  l'attuale  diritto  rispecchia  le  idee  e  serve  agli  interessi 
di  un  decimo  della  popolazione,  che  essendosi  imposto  agli  altri 
nòve  decimi  cerca  di  perpetuare  la  sua  posizione  privilegiata. 
Sicuramente  le  classi  più  umili  hanno  da  qualche  tempo  in  qua, 
dove  più  dove  meno,  ottenuto  una  certa  partecipazione  alla  vita 
pubblica,  ma  la  rivoluzione  politica  non  ha  esercitato  che  una 
ben  tenue  influenza  per  tutto  ciò  che  riguarda  gli  ordini  del 
diritto  privato.  Questo  rimase  qual  era  prima,  poco  o  nulla  mo* 
dificato,  tanto  profonde  ne  sono  le  radici;  né  la  prosate  gene^ 
razione  educata  in  gran  parte  alle  massime  della  scuola  storica,  che 
adora  il  passato,  è  la  meglio  in  grado  di  formulare  un  co- 
dice che  risponda  ai  bisogni  dell'ora  presente,  ai  bisogni  dell'av- 
venire. Quindi  si  spiega,  a  dire  del  Henger,  come  il  progetto 
germanico  non  giunga  neppure  all'altezza  dei  codici  prussiano  ed 
austriaco,  opera  d'uomini  illuminati  che  nelle  riforme  sociali 
precorsero  i  loro  tempi. 

L'obbligo  del  legislatore,  infatti,  non  è  quello  di  limitarsi  a 
copiare  un  compendio  qualunque  di  diritto  civile,  ma  ben  più 
alto  è  il  suo  ufficio,  perchè  egli  deve  tener  fisso  lo  sguardo  al- 
Todierno  movimento  sociale,  assecondarlo,  affrettarlo,  se  occorra, 
coi  suoi  precetti.  Che  fecero  invece  i  compilatori  del  progetto  ? 
Tradussero  il  diritto  vigente,  eliminandone  appena  quanto  appariva 
manifestamente  antiquato,  in  altrettanti  articoli  di  legge,  concepiti 
per  di  più  in  una  forma  quasi  incomprensibile  al  volgo  proficuo. 
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La  classe  dei  non  abbie&ti  si  troTa  a  paragone  della  classe 
doTiziosa.  in  una  condizione  molto  più  sfayoreTole  ,  per  quanto 
GonGeme  la  difesa  dei  proprii  diritti.  Ciò  si  può  dimostrare  eoa 
variì  argomenti.  Anzitutto  regna  ancora  la  massima  stabilita 
dai  giureconsolti  romani  «  ignorantia  juris  neminem  excusat  » . 
Ora  questa  ignoranza,  ognuno  Tede,  danneggia  più  facilmente  il 
povero,  che  ha  più  limitata  coltura  e  minori  mezzi  di  rìconrere 
al  consìglio  degli  esperti,  che  non  il  ricco.  La  finzione  che  ognuno 
debba  conoscere  il  diritto,  ora  spezialmente  che  le  le^  di  tutti 
gli  Stati  cìtìIì  si  sono  moltiplicate  per  modo  da  riempire  intiere 
biblioteche,  è  assurda  e  le  conseguenze  che  necessariamente  in 
molti  casi  ne  derÌTano,  tristissime.  Unico  rimedio  al  male  questo, 
che  lo  Stato  imponga  al  giudice  d' impartire  gratuitamente  ad 
ogni  cittadino,  agFindigenti  sopratutto,  ogni  Tolta  che  il  bisogno 

10  richieda,  le  opportune  istruzioni  legali,  o,  meglio  ancora,  si 
assuma  d'ufficio  la  causa  di  chi  non  è  in  grado  di  procurarsi 
aTTOcati  contro  chi  iuTCce  ne  è  proTristo. 

In  secondo  luogo,  il  principio  consacrato  da  alcuni  codici 
(l'aiistriaco  e  l'italiano  fra  gli  altri)  che,  aTTertendosi  una  lacuna 
nella  legge,  il  giudice  debba  colmarla  ricorrendo  all'analogia,  crea, 
in  molti  casi,  un  nuoTO  pericolo  per  le  ragioni  dei  non  abbienti. 

11  perchè  è  ottìo,  dal  punto  di  vista  dell'autore.  A  parte  che 
è  iniquo  considerare  come  legge  anche  ciò  che  non  risulta  quale 
Tolontà  espressa  dal  legislatore,  il  sistema  del  nostro  diritto  at- 
tuale non  conosce  che  gli  interessi  delle  classi  dominanti.  La 
regola  dedotta  per  analogia  quindi,  per  la  forza  stessa  delle  cose, 
non  potrà  essere  consona  agli  interessi  dei  meno  abbienti.  Farli 
dunque  o  taccia  la  legge,  il  risultato  sarà  sempre  lo  stesso  ;  laddove 
Tequità  del  giudice,  dato  che  a  questa  fosse  rimessa  la  decisione 
nel  caso  che  manchi  la  disposizione  esplicita,  troTorebbe  forse  il 
modo  di  attuare  principii  più  umani  ed  aprir  l'adito  a  salutari 
riforme  legislatiTe. 

In  terzo  luogo,  cosi  nel  campo  del  diritto  penale  come  in 
quello  del  diritto  civile,  milita  a  danno  dei  poTcri  una  specie  di 
presunzione  sfavorevole.  Dappertutto  dove  l'indagine  giudiziaria 
non  ha  da  arrestarsi  su  fatti  esteriori,  ma  deve  scendere  invece 
nell'intimo  dell'animo  e  ricercare  i  più  secreti  moventi  di  una 
determinata  azione,  avviene,  nel  più  dei  casi,  che  il  giudice  sia 
inclinato  ad  interpretare  sinistramente  le  intenzioni  dei  non  ab- 
bienti, che  si  presentano  davanti  al  suo  tribunale.  Ed  invero  non 
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sono  forse  i  tribunali  un'emanazione  delle  classi  superiori  ;  non 
sono  forse,  di  regola,  chiamati  ad  applicare  le  norme  del  diritto 
i  n^presentanti  di  quelle  classi  nel  cui  interesse  quelle  norme 
furono  stanziate  ? 

E  qui  appaiono  evidenti  non  pochi  difetti  déirodiemo  diritto 
processuale.  Noi  abbiamo  voluto  troppo  perfezionare  Tamministra- 
zione  della  giustizia.  All'antica  semplicità  dei  mezzi  noi  abbiamo 
sostituito,  per  crescere  le  guarentìgie,  un  meccanismo  complicato 
di  avvocati,  notai,  ecc.  Il  perfezionamento,  almeno  in  teoria, 
forse  si  è  raggiunto,  ma  a  spese  dei  poveri.  Perchè  o  le  pre* 
stazioni  di  quelle  persone  si  pagano  sempre  a  caro  prezzo  ed 
allora  non  gioveranno  che  ai  ricchi,  o  si  vogliono  gratuite  pei 
poveri  e  saranno  per  questi  di  qualità  scadente.  Si  aggiunga  che, 
secondo  le  leggi  attuali,  tutto  lo  svolgimento  del  processo  è  in 
balia  delle  parti  litiganti,  eJ  al  giudice  è  imposto  di  rimanersi 
inerte  ed  impassibile  fino  al  momento  in  cui  sarà  ricliiesto  di 
dar  la  sentenza.  Ottime  prescrizioni  pel  ricco  che,  ben  consigliato, 
non  metterà  mai  il  piede  in  fallo  ;  pessime  pel  povero  che,  ine- 
sperto e  mal  assistito,  corre  pericolo  di  inciampare  e  rovinar  la 
sua  causa  ad  ogni  passo  ! 

In  conclusione,  bisogna  por  mano  a  radicali  riforme  in  tutta 
la  legislazione  civile  e  processuale  ;  bisogna  che  gli  interessi  fin 
qui  negletti  dei  miseri ,  che  sono  i  più  in  confronto  dei  possi- 
denti, diventino  il  principal  argomento  di  studio  pel  legislatore; 
e  se  anche  si  vogliano  salvi  i  principii  fondamentali  su  cui  ri- 
posa Todierno  diritto  privato,  si  dia  bando  ai  pregiudizi  egoistici 
che  da  tanto  tempo  vi  hanno  messo  radice  !  Questi  interessi 
mostra  di  ignorarli  e  tenere  in  non  cale  il  progetto  del  codice 
germanico,  esso  che  pone  in  cima  delle  sue  disposizioni  le  norme 
relative  al  diritto  delle  obbligazioni ,  quasi  volesse  dimostrare 
che  gli  sta  a  cuore  più  Tinteresse  del  commercio  che  non  quelli 
non  pure  della  proprietà,  ma  della  stessa  famiglia! 


* 

Del  resto,  tutto  Tordinamento  sul  progetto,  secondo  l'avviso 
del  Henger,  è  sbagliato,  ed  egli  ne  imprende  l'esame  seguendo 
una  distribuzione  di  materie  che  reputa  piti  razionale;  occupan- 
dosi, cioè,  prima  del  diritto  famigliare,  poi  di  quello  delle  cose. 
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quindi  delle  obbligazioni,  ed  in  ultimo  delle  successioni.  Sul  con- 
tenuto di  questa  parte  del  suo  scritto,  poco  c'indugieremo,  come 
abbiamo  detto,  per  istudio  di  brevità.  D'altronde  date  le  pre- 
messe, non  è  difficile  indovinare  le  conseguenze  a  cui  il  Menger 
è  logicamente  condotto. 

Vediamone  alcune. 

Tutto  il  diritto  di  famiglia,  quale  risulta  dalle  disposizioni 
del  progetto,  si  direbbe  non  si  proponga  altro  intento  fuori  di 
quello  di  assicurare  alle  classi  favorite  dalla  fortuna  i  vantaggi 
di  cui  godono  attualmente,  e  delle  classi  inferiori  non  faccia 
nessun  conto,  dove  pure  non  ne  conculchi  i  diritti.  Se  ai  rap- 
porti patrimoniali  nascenti  dal  matrimonio  si  destinarono  ben 
150  paragrafi,  intesi  a  regolare  cinque  diversi  sistemi  che  si 
abbandonano  alla  libera  scelta  dei  contraenti,  si  sono  dimenticati 
per  altra  parte  gli  sposi  e  sono  i  più,  che  nient*altro  possono 
mettere  in  comune  che  la  propria  industria. 

Oli  alimenti,  vi  si  dice,  si  prestano  di  regola  con  una  ren- 
dita in  danaro ,  quasi  che  nel  più  dei  casi  non  si  prestassero 
nel  fatto  e  non  si  potessero  prestare  altrimenti  che  in  natura. 

Ancora  si  legittima,  invece  di  ridurlo  ai  casi  di  pura  ne- 
cessità, il  baliatico  ;  istituzione  immorale  pei  ricchi ,  inumana  , 
sotto  molti  aspetti  pei  poveri. 

Peggio  accade  per  la  donna  sedotta  e  pei  figli  naturali.  Per 
la  donna  sedotta ,  tranne  nei  casi  in  cui  il  fatto  rivesta  i  ca- 
ratteri di  un  reato,  ninna  indennità;  se  nasca  prole,  un  magro 
risarcimento  alla  madre,  quando  risalti  veramente  essere  il  se- 
duttore autore  della  gravidanza,  e  gli  alimenti  indispensabili  al 
figlio.  Altre  legislazioni,  è  vero,  sono  anche  meno  liberali  in  sif- 
fatti casi.  Ma  al  Menger  ciò  par  poco  o  nulla,  e  stigmatizza  la 
legge  che  si  rende  quasi  complice  di  tali  brutture,  mettendo  a 
vii  prezzo  Tenore  e  la  bellezza  delle  migliori  figlie  del  popolo 
insidiate  continuamente  dai  ricchi;  perchè  secondo  la  sua  opi- 
nione (su  cui  certo  vi  sarebbe  qualche  cosa  a  ridire)  non  vi 
sono  che  i  ricchi  che  si  rendano  colpevoli  di  siffatte  infrazioni 
alla  morale.  Ben  più  salde  dighe  egli  vorrebbe  opporre  al  dilagare  del 
mal  costume,  mediante  una  serie  di  disposizioni  che  arieggiano, 
fino  ad  un  certo  punto,  quelle  che  su  tal  materia  aveva  stabi- 
lite il  diritto  canonico.  Ed  infine  propone  che  la  tutela  venga 
organizzata  per  modo,  che  non  solo  assicuri  la  buona  amministra- 
zione dei  beni  dei  pupilli  che  appartengono    alle  classi  agiate  , 
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ma  ancora  àeno  preservate  da  ogni  pericolo  la  salate  e  le  forte 
dei  fanciulli  cbe,  per  la  condizione  della  loro  nascita,  dovranno 
jAÙ  tardi  entrar  necessariamente  ndle  file  degli  op&nÀ. 

La  parte  del  progetto  che  riguarda  i  diritti  sulle  ooseoffi^ 
sicuramente  minor  interesse  per  le  classi  meno  abbienti.  Il  valore 
della  proprietà  va  indebolendosi  grado  grado  pei  pesi,  sempre 
maggiori,  cl^  v'impongono  le  esigenze  finanziarie  dello  Stato.  Ma 
una  spiccata  tendenza  del  diritto  odierno  minaccia  i  più  gravi 
pericoli  anche  all*inviolabilità  della  proprietà.  Oramai  neU'aUe- 
nazione  cosi  degli  immobili  come  dei  mobili  (ed  il  progetto  con* 
sacra  per  l'appunto  questo  principio)  il  titolo  non  ha  più  che 
importanza  secondaria ,  Tatto  formale  è  tutto.  À  questo  modo 
potrà  il  non  proprietarìot  osservate  le  forme,  alienare  cose  non 
sue  e  l'acquisitore,  se  di  buona  fede,  ne  acquisterà  legittima- 
mente il  dominio.  Non  si  risolve  ciò  forse  in  una  spogliazione 
legale?  Meglio  ancora,  in  una  confisca  della  proprietà  in  nome 
della  sicurezza  del  commercio?  Nel  tempo  stesso  ,  per  rendere 
sempre  più  difficile  la  condizione  del  vero  proprietario,  non  solo 
si  munisce  di  valide  difese  il  possesso  ,  ma  anche  la  semplice 
detenzione. 

Né  più  felice  è  il  progetto  laddove  vuole  cbe  alle  leggi  par^ 
ticolarì  dei  varii  Stati  sia  riservato  di  disporre  a  chi  spetti  la 
proprietà  delle  res  nuìlius ,  mentre  parrebbe  più  giusto  attri- 
buirla alle  casse  ed  agli  istituti  fondati  in  soccorso  degli  operai, 
pei  casi  di  malattia,  infortunii  sul  lavoro,  vecchiaia,  ecc. 

Ma  è  il  diritto  delle  obbligazioni  quello  che  tocca  più  da 
vicino  le  classi  lavoratrici,  ed  è  qui  dove  più  largamente  quindi 
dovrebbe  svolgersi  a  loro  favore  Tazionc  legislativa.  Ed  invero 
non  mancano  leggi  emanate  in  questi  ultimi  tempi  che  si  pro- 
posero, in  vario  modo,  di  migliorare  la  sorte  degli  operai,  anche 
nei  loro  rapporti  cogli  imprenditori.  Ma  a  questo  movimento  che 
guadagna  ogni  giorno  d'estensione  e  d'intensità  è  rimasto  estraneo 
finora  il  diritto  privato.  Lo  si  potrebbe  paragonare  ,  sotto  no 
certo  aspetto ,  ad  una  remota  città  di  provincia  dove  le  mode 
arrivano  sempre  in  ritardo  dalla  capitale.  Basti  il  dire  che  il 
progetto  che  su  altri  punti,  d'assai  minor  importanza,  non  è  avaro 
di  prescrizioni  anche  minute,  del  contratto  di  locazione  d'opere 
invece  se  la  sbriga  con  otto  breri  e  miseri  paragrafi  II  principio 
fondamentale  in  tema  di  contratti  è  Tassoluta  libertà,  eziandio 
pel  progetto,  e  questo  principio    combatte  il  Menger  al  pari  di 
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Gierke.  Infatti,  osserva  ancb*eg1i ,  la  libertà,  dove  non  sono 
uguali  le  forze  dei  contraenti,  è  una  parola  vuota  di  senso.  Li- 
bertà di  contratto  fra  l'imprenditore  cbe  è  forte  e  l'operaio  che 
è  debole  e  bisognoso  vuol  dire  assoggettamento  del  secondo  al 
primo;  vuol  dire  facoltà  data  all'imprenditore  di  imporre  al- 
l'operaio qualunque  patto  più  nocivo  agli  interessi  di  quest'ul- 
timo. Libertà  in  questo  caso  è  l'equivalente  di  privilegio.  Ed 
appunto  le  classi  dominanti,  che  non  ammisero  la  libertà  as- 
soluta rispetto  ai  diritti  reali,  ai  diritti  di  famiglia  e,  nella 
stessa  sfera  del  diritto  delle  obbligazioni ,  rispetto  all'usura , 
perchè  ne  potevano  essere  minacciati  i  proprii  interessi,  si  ri- 
servarono per  contro  la  libertà,  cpme  un  privilegio,  nelle  loro 
contrattazioni  cogli  operai.  Ma  un  diritto  privato  più  umano  e 
più  giusto  dovrebbe  invece  intervenire  per  rendere  più  completo 
il  disposto  delle  leggi  speciali ,  difendendo  le  classi  lavoratrici 
contro  ogni  soperchieria,  ogni  abuso,  ogni  frode  che  volesse  con- 
sumarsi a  loro  danno.  Perocché  a  questi  pericoli  i  non  abbienti 
si  trovano  esposti ,  sia  per  la  propria  inesperienza,  sia  pei  bi- 
sogni  materiali  della  vita  che  siffattamente  ìì  premono  da  toglier 
loro  libertà  di  elezione,  ed  agio  di  riflettere  quasi  in  ogni  con- 
tratto a  cui  addivengano,  ma  certo  più  cbe  altrove  nelle  loca- 
zioni d'opere.  Delle  guarentigie  che  il  codice  civile  ,  in  questa 
parte  delle  sue  disposizioni,  dovrebbe  offrire  al  lavoratore  discorre 
largamente  il  Menger,  né  sarebbe  possibile  T  enumerarle  tutte. 
Basti  osservare  che  queste  dovrebbero  aver  di  mira  non  soltanto 
l'integrità  della  p  r^ona  fisica  dell'operaio ,  ma  anche  il  suo 
onore  e  lo  stesso  j-uo  amor  proprio;  assicurargli,  ogni  volta  che 
il  padrone  non  osservi  gli  obblighi  impostogli  dalla  legge,  una 
pronta  ed  adeguata  riparazione  ;  ed  essere  intangibili  per  guisa 
che  non  possano,  mediante  qualsiasi  fatto,  né  escludersi  né  at- 
tenuarsi. La  stessa  tutela  poi  dovrebbe  estendersi  agli  addetti 
alla  grande  ed  alla  piccola  industria,  senza  dimenticar  nemmeno 
le  persone  che  si  impiegano  nei  servizi  famigliari. 

Indipendentemente  dal  contratto  è  causa  di  obbligazione  ogni 
fatto  illecito  che  cagioni  danno  altrui.  Nel  diritto  attuale,  come 
già  nel  diritto  romano,  vi  è  colpa  tutta  volta  che  altri  non  si 
sia  comportato  come  si  comporterebbe  in  quel  caso  il  diligens 
pater famiìias.  Ora,  esclama  il  Menger,  in  questa  figura  tipica 
del  buon  padre  di  famiglia  si  rispecchia  tutto  l'egoismo  delle 
classi  finora  prevalenti,  studiose  del  bene  proprio,  incuraìiti  del- 
udi d€Ua  R.  Accademia  ^  Voi  KXVI.  59 
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Taltrui  !  A  questa  figura  egli  contrappone  quella  dell*uomo  proìx) 
(der  wackere  Mensch)^  che  non  è  un  eroe  sempre  pronto  ai 
sacrifizi ,  ma  sa  in  ogni  suo  atto  conciliare  Futile  proprio  con 
quello  degli  altri ,  né  vuole  conseguire  il  proprio  benessere  a 
prezzo  degli  altrui  patimenti.  Necessariamente,  sostituita  all*an- 
tica  questa  nuova  finzione  giuridica,  molti  fatti  appariranno  col- 
posi che  ora,  sotto  l'impero  del  nostro  diritto,  tali  non  appa- 
iono; ma,  diciamolo  di  passaggio,  saranno  pur  sempre  molto 
meno  numerosi  che  qualora  si  accettasse  il  criterio  del  Gierke 
(più  entusiasta  che  il  Henger  dei  principii  del  vecchio  diritto 
germanico)  secondo  il  quale,  come  si  è  veduto,  basterebbe  in 
qualunque  caso  il  semplice  rapporto  di  causa  a  stabilir  Tobbligo 
del  risarcimento. 

Il  diritto  ereditario,  osserva  il  nostro  autore,  è  una  istitu- 
zione per  sua  natura  aristocratica;  ben  ,poco,  per  cons^uenza  , 
ha  da  vederci  la  classe  dei  proletari!.  Il  maggior  interesse  che 
possa  averci  è  questo ,  che  le  regole  intomo  alle  successioni 
non  sieno  tali  da  favorire  un  maggior  accentramento  dei  beni 
nelle  mani  di  pochi  privilegiati,  e  di  accrescere  per  contro  il 
numero  dei  non  abbienti.  Ora  il  progetto  non  in  tutto  si  con- 
forma a  questo  scopo  ;  perchè  pone  per  base,  quantunque  limi- 
tata in  favore  elei  parenti  più  prossimi,  la  libertà  testamentaria, 
ma  in  pari  tempo  non  esclude  la  possibilità  che  le  successioni 
privilegiate  continuino  a  sussistere  sotto  l'egida  delle  l^gi  dei 
singoli  Stati.  Vi  ha  chi  li  guarda  con  favore  (il  Gierke  fra  gli 
altri)  e  vorrebbe  generalizzarle,  facendone  uno  dei  capisaldi  della 
legislazione  sociale;  ma  non  pare  al  Henger  che  giovi  oramai 
né  al  popolo  né  alla  monarchia  di  creare  in  ogni  ceto  un  gruppo 
di  fortunati  che  soli  si  assidano  al  banchetto  della  vita,  mentre 
gli  altri,  i  più,  ne  rimangono  esclusi  el  inutilmente  chiedono 
di  esservi  ammessi. 

Abolire  la  successione  per  causa  di  morte  non  è  possìbile  , 
finché  si  mantiene  in  vigore  il  principio  della  proprietà  indiyi- 
duale  ;  ma  ben  si  può  limitare  la  successione  ai  gradi  più  vicini 
di  parentela  e  le  eredità,  che  rimarranno  quindi  vacanti  in  nu- 
mero molto  maggiore  che  ora  non  stccada,  destinare  a  beneficio 
delle  classi  lavoratrici,  dacché  è  col  loro  lavoro  che  la  ricchezza 
si  è  accumulata.  Infine  é  necessario  che  si  rendano  più  semplici 
le  forme  testamentarie,  mentre  invece  il  progetto  non  riconosce 
die  il  testamento  notarile  e  giudiziario  ;  e  necessario  è  pure  che 
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si  provveda  perchè  la  devoluzione  dell'eredità ,  quante  volte 
manchi  la  designazione  d'un  esecutore  testamentario,  si  effettui 
d'ufficio  per  opera  del  Tribunale. 

Il  problema  che  in  questo  momento  s'impone,  conclude  il 
Menger  ,  è  quello  del  benessere  delle  classi  popolari.  La  rivo- 
luzione democratica  si  è  già  compiuta  nell'ordine  politico,  è 
tempo  che  si  inizi  anche  nell'ordine  del  diritto  privato. 


* 

Lo  stesso  punto  di  veduta,  in  sostanza,  adottato  dal  Menger, 
è  sostenuto  pure  dal  D^  Elirlich  in  due  notevoli  articoli  apparsi 
nella  *  Unsero  Zeit  ♦  (Sociale  Gesetzgehungspolitik  auf  dem 
Oebiete  des  deuischen  Privatrechts  —  Der  Entwurf  eines  hiirger^ 
lichen  Gesetshuchs  und  die  sozial^politischen  Bestrébungen  der 
Gegenwart  1890  5.7.H.).  Il  suo  pensiero  si  riassume  tutto  nelle 
parole  con  cui  termina  il  secondo  degli  articoli  citati:  «  I  re- 
«  dattori  del  progetto  si  prefissero  come  legislatori  un  compito 
«  giuridico.  Ma  come  può  il  giurista,  la  cui  operosità  si  rivolge 
«  unicamente  a  padroneggiare  la  stoffa  del  diritto,  il  giurista 
«  che  non  sia  altro  che  giurista,  darci  alcunché  di  diverso  dal 

«  diritto  vigente,  in  una  forma  tecnicamente  eccellente  ? 

«  I  redattori  hanno  solo  effettuato  un'idea  che  presentemente 
«  in  Germania  domina  non  essi  soltanto  ,  ma  l'intiera  classe 
«dei  giuristi:  l'id  a  fondamentale  della  scuola  storica,  che  la 
«legislazione,  cioè,  non  abbia  altro  scopo  tranne  quello  di  tra- 
«  durre  il  diritto  vigente  in  una  forma  che  sia  tecnicamente 
«  perfetta.  E  colpa  loro  se  questa  idea  è  falsa  ?  Perchè  in  ve- 
«  rità,  il  compito  della  legislazione  è  oggigiorno  molto  più  ele- 
«  vato,  il  suo  ufficio  è  di  attuare  l'ideale  morale  e  politico  della 
«  sua  epoca,  la  vocazione  per  la  legislazione  lo  ha  ogni  epoca 
«  che  possieda  un  ideale  morale  e   politico  » . 

Accenniamo  qui  ancora  un  breve  scritto  di  Fleischmann  (Die 
8o0ÌaJpoUtik  im  Rechi  in  Die  Gegenwart  1890,  n".  25),  che 
vuol  anch'esso  una  più  energica  influenza  degli  interessi  sociali 
sul  diritto. 
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* 


Poste  di  fronte  a  programmi  cosi  radicali  parrebbero  timide 
le  osservazioni  che  il  Glasson  espose  in  una  sua  Memoria,  pre- 
sentata nel  1886  air  Accademia  delle  Scienze  morali  e  politiche 
di  Francia,  col  titolo:  Le  code  civil  et  la  question  ourrière 
(Séances  et  travaux  de  TAcadémie  des  Sciences  morales  et  po- 
litiques,  t.  XXV).  Infatti  egli,  quanto  si  dimostra  ossequente  al 
codice  napoleonico,  il  cui  «  éloge  (dice)  n'est  plus  à  faire  » ,  al- 
trettanto aborre  dal  socialismo  di  Stato.  I  suoi  desiderii  si  li- 
mitano a  ciò  ,  che  mediante  una  legge  speciale  si  provveda  a 
determinare  il  concetto  e  le  conseguenze  principali  del  contratto 
di  lavoro,  intomo  a  cui  si  agitano  tante  e  così  vive  controversie. 
Ma,  si  noti  bene,  le  norme  direttive  di  questa  legge  dovrebbero 
essere  attinte  al  diritto  comune,  non  contenere,  cioè,  nulla  di 
nuovo  o  disforme  dal  diritto  ora  esistente,  perchè  il  loro  scopo 
non  può  essere  che  quello  di  meglio  chiarirlo,  ovviando  alle  dif- 
ficoltà create  dall'assenza  di  una  esplicita  regola  legislativa,  ed 
in  secondo  luogo  (il  che  forse  è  più  importante  ancora)  la  legge 
dovrebbe  ritenersi  unicamente  come  d'interesse  privato  e  tale, 
quindi,  da  potervisi  derogare  mediante  la  pattuizione  delle  parti 
contraenti.  «  En  un  mot,  nous  demandons  des  dispositìons  de 
loi  offertes  et  non  imposées  aux  partìcs  » . 

Muovendo  da  tali  criterii,  il  Glasson  abbozza  le  linee  fon- 
damentali di  un  progetto  di  legge  sopra  questo  argomento,  sug- 
gerendo la  soluzione  delle  principali  questioni  che  le  toccherebbe 
di  aflfrontare,  quali  sarebbero  :  la  prova  del  contratto  ;  le  conse- 
guenze della  sua  rescissione:  i  privilegi  sul  salario;  la  sua  in- 
sequestrabilità  ;  la  responsabilità  per  gli  infortunii  sul  lavoro,  e, 
uscendo  forse  alquanto  dalla  stretta  cerchia  dei  limiti  assegnati 
dalFautore  alla  legge  che  egli  propone,  la  protezione  da  accor- 
darsi alla  moglie  dell'operaio  ,  specialmente  pei  lucri  che  essa 
consegua  colla  propria  industria,  nonché  un  lieve  allargamento 
della  competenza  dei  consigli  dei  prud'hommes. 

Dal  punto  di  vista  del  miglioramento  delle  condizioni  degli 
operai  non  si  potrebbe  sicuramente  chiedere  di  meno;  ma  tut- 
tavia, se  dovessimo  giudicare  dalla  discussione  provocata  nel  dotto 
consesso  dalla  lettura  di  quella  Memoria,  discussione  a  cui  pre- 
sero parte  Pont,  A.   Desjardins,  P.   Leroy-Beaulieu  e  Bavai^on 
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(op.  cit.,  t.  XXVI),  dovremmo  arguirne  che  a  più  d*uQO  siano 
parse  troppo  ardite  le  sue  pretese.  Si  disse,  infatti,  essere  inutile 
il  disciplinare  con  una  sanzione  di  legge  il  tale  o  tal  altro  punto, 
e  miglior  consiglio  abbandonarlo  alla  giurisprudenza;  si  rileva- 
rono le  difficoltà  di  dare  una  definizione  esatta  del  contratto  di 
lavoro  che  può  assumere  tante  e  cosi  diverse  sembianze  ;  si  negò 
perfino  la  po88Ìbilit?i  di  distinguere  l'operaio  fra  gli  altri  ceti 
della  cittadinanza,  e  sopratutto  si  manifestò  vivissima  la  preoc- 
cupazione che  una  legge  speciale  potesse  ferire  in  qualche  modo 
i  principii  del  diritto  comune.  «  Il  ne  faut  touclier  au  droit 
«  commun,  méme  en  faveur  des  plus  intéreesants  ou  des  plus 
«  dignes,  qu'avec  ime  extréme  circonspection  »  notava  Desjardins, 
e  più  energicamente  ancora  Leroy-Beaulieu  «  La  législation  spé- 
€  ciale,  c'est  le  piivilége  et  c'est  l'injustice.  .  .  En  résumé,  c'est 
«  par  une  hygiène  generale,  des  procédés  d'ensemble  s'appliquant 
«  à  la  Société  tonte  entière  que  l'on  peut  sartout  alléger  les 
«  maux  que  Ton  signale.  Que  l'on  s'occupe  d'assurer  des  ga- 
4f  ranties  à  tous  ceux,  grands  ou  petits,  hommes  ou  femmes, 
«  aisés  ou  non,  qui  vivent  de  leur  travail  personnel,  M.  Leroy- 
«  Beaulieu  s'en  feliciterà;  mais  il  verrait  avec  regret  que  Fon 
«  voulut  uniquement  légifferer  en  faveur  d'une  classe  quelconque, 
«  mal  definie  d'ailleurs  et  indéfinissable,  de  la  Société  ». 


* 

*  * 

La  voce  degli  innovatori  trovò  invece  un'eco  simpatica  in 
Italia. 

È  giusto  il  notare  però  che  presso  di  noi,  prima  ancora  del 
discorso  di  Qierke ,  si  era  invocata  la  necessità  di  un  codice 
prìvato*8ociale. 

Infatti,  E.  Cimbali  nel  suo  libro  «  La  nuova  fase  del  Diritto 
civile  nei  suoi  rapporti  economici  e  sociali  » ,  pubblicato  fin  dal 
1885,  aveva  notato,  anch'esso,  che  mentre  tutti  i  sistemi,  le 
istituzioni,  gli  organismi  sono  travagliati  da  un  febbrile  movi- 
mento di  rinnovazione,  solo  il  diritto  privato,  in  mezzo  a  tanta 
vertigine  di  rivolgimenti,  sembra  non  senta  per  nulla  l'influenza 
rivoluzionaria  dei  nuovi  tempi.  Anch'egli  aveva  segnalato  Tindi- 
vidualismo  signoreggiante  nei  moderni  codici  civili,  dovuto  allin- 
finenza  soverchia  che  ancora  vi  spiega  il  diritto  romano.  E  pa- 
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reyagli  che  il  perìodo  individualìstico  fosse  prossimo  a  chiodem, 
stando  oramai  per  aprirsi  il  perìodo  della  socialità.  Perciò  a 
larghi  tratti  indicava  il  contenuto  di  quel  futuro  codice  prìrato* 
sociale,  che  egli  avrebbe  voluto  cosi  ampio  da  comprendere  nelle 
sue  disposizioni,  non  solo  tatti  i  rapporti  dell'attività  giurìdica 
privata  e  quella  del  capitale  col  lavoro ,  ma  eziandio  tutte  le 
materìe  ora  regolate  dal  codice  di  commercio. 

Ed  anche  prìma  del  Cimbali,  il  Yadalà-Papale  aveva  innal- 
zato il  grido  instaurano  facienda  ab  imis  fundamentis^  do- 
mandando che  lo  spinto  individualistico  fosse  eliminato  dal  do- 
minio del  diritto  per  farvi  entrare  lo  spirìto  sociale.  (Il  Codice 
civile  italiano  e  la  scienza,  Napoli  1881).  La  qual  idea  ha  cal- 
deggiato pure  in  altre  pubblicazioni  (v.  ad  es.  La  nuova  ten^ 
denza  del  diritto  civile  in  Italia,  Trani  1883)  ed  ancora  recen- 
tissimamente in  un  artìcolo  «  Per  un  codice  privato^sociale  »  che 
apparve  nella  Rivista  «  Lo  Spedalieri  (1891,  n**l)»  in  cui 
afferma  che  tutto  il  lavorio  legislativo  per  la  costruzione  del 
codice  civile  a  base  sociale  si  fonda  su  tre  tendenze  che  si  sa- 
rebbero largamente  manifestate  nella  coscienza  giurìdica  italiana , 
ossia  la  tendenza  scientifica,  Teconomica  e  la  sociale. 

Per  verìtà  però  le  nuove  dottrìue  (e  lo  stesso  Vaclalà-Papale 
neirarticolo  citato  ebbe  a  confessarlo  lealmente)  non  trovarono,  a 
tutta  prima,  nella  nostra  letteratura  giuridica  un'accoglienza  troppo 
favorevole.  Senza  pronunciarne  una  condanna  assoluta  e  definitiva, 
parve  generalmente  che  quel  tanto  di  buono,  che  quelle  recavano 
con  sé,  potesse  attuarsi  senza  porre  a  soqquadro  con  innovazioni 
radicali  e  fors*anche  intempestive,  tutto  Tedifizio  del  nostro  codice 
civile.  Vi  fu  perfino  chi  ritenne  che  «  le  leggi  vigenti  non  sono 
«  d'ostacolo  a  nessuna  giudiziosa  riforma,  ma  che  invece  in  esse 
«  trovinsi  i  germi  di  un  migliore  sviluppo,  che  bisogna  sempre 
4c  più  fecondare  (Abate  Longo,  La  protezione  dei  deboli  come 
«  funzione  dello  Stato  e  V influenza  di  questa  nel  diritto  civile^ 
«  Catania,  1886)  ».  Del  resto  la  stessa  forma  alquanto  inde- 
terminata con  cui  si  presentavano  quelle  nuove  dottrine,  la  ne- 
bulosità, per  non  dire  Toscurità  del  linguaggio,  di  cui  si  rivestivano 
attingendo,  senza  misura,  vocaboli  e  paragoni  a  scienze  estranee  alla 
giurisprudenza;  lo  studio  manifesto  di  assidero  il  diritto  civile  sulla 
base  di  una  scienza  ancora  immatura,  qual  è  la  sociologia  e  quasi 
di  confondere  insieme  Tuna  e  Taltra  cosa,  tutto  ciò  cospirava  a 
dar  facile  appiglio  alle  critiche  che  da   più  parti  si    elevarono. 


Digitized  by 


Google 


IL    SOCIALISMO   NBL   CODICE    CIVILB  879 

!Non  staremo  a  riferirle  in  disteso  e  neppure  a  riassumerle.  Ci 
basti  ora  il  ricordare  che  furono  tra  gli  oppositori  primo,  forse, 
fira  tutti  il   Melucci  {Questioni  di  diritto  civile,  Torino  1884), 
quindi  il  Cogliolo,  che  le  conclusioni  alquanto  ardite  enunciate 
prima  nella   «   Teoria   dell'evoluzione  darwinistiea  del    diritto 
privato  »  (Camerino  1883),  modificò  poco  dopo  e  ridusse  quasi  al 
nulla  nei  suoi   «  Saggi  sopra  l'evoluzione  del  diritto  privato  (To- 
rino 1885)  »;  Polacco  (La  funzione  sociale  dclVodierna  legislor- 
aione  civile^  Camerino  1883);  Chironi  [Sociologia  e  diritto  civile, 
Torino  1886)  ;  Filomusi-Guelfi  {La  codificazione  civile  e  le  idee 
moderne  che  ad  essa  si  riferiscono,  Boma  1887);  Cuturi  {Delle 
recenti  discussioni  sul  metodo  nello  studio  del  diritto  civile  ita- 
liano, Bologna  1887)  ;  Simoncelli  {Le  presenti  difficoltà  della 
scienza  del  diritto  civile  italiano.  Camerino  1890). 

A  questo  punto  la  discussione  entra  in  una  nuova  fase.  Pe- 
roccbè  egli  è  precisamente  sul  principio  di  quest'anno  che  due 
giovani  e  valenti  professori,  il  Salvioli  ed  il  Granturco,  in  due 
discorsi  accademici  rinnovarono  gli  attacchi  contro  il  nostro  co- 
dice civile,  come  quello  che  mal  corrisponderebbe  ai  bisogni  ed 
agli  interessi  della  moderna  organizzazione  sociale.  Non  chiedono 
né  Tuno  né  Taltro  una  ricostruzione  del  codice  in  base  alla 
sociologia,  non  pretendono  di  applicare  al  diritto  civile  le  for- 
molo dell'evoluzione,  ma  ponendosi  sopra  un  terreno  meglio  de- 
finito e  più  pratico  vorrebbero,  come  il  Menger,  che  le  dispo- 
sizioni della  legge  proteggessero  e  favorissero  le  classi  più  misere. 
Però  il  Qianturco  {L'individualismo  ed  il  socialismo  nel  diritto 
contrattuale,  Napoli  1891)  si  limita  ad  invocare  una  revisione 
del  diritto  contrattuale  che  in  opposizione  all'odierno,  il  quale 
animato  da  uno  spirito  «  vecchio,  affatto  individualistico,  sacrifica 
«  al  dottrinarismo  la  realtà  palpitante  e  dolorosa,  »  valga,  me- 
diante efficaci  restrizioni  a  tutelare  i  poveri  nelle  loro  conven- 
zioni coi  ricchi.  Il  qual  voto  esprimeva  pure  poco  dopo,  in  sua 
interpellanza  nella  Camera  dei  Deputati  l'on.  Guelpa  {Atti 
Parlamentari,  Tornata  20  aprile  1891,  numero  1278  segg.). 
11  Salvioli  invece  va  assai  più  in  là  e  nel  suo  discorso  (  I  di- 
fetti sociali  del  codice  civile  in  relazione  alle  classi  non 
abbienti  ed  operaie,  Palermo  1891),  dove  qua  e  là  può  forse 
ravvisarsi  un'intonazione  leggermente  socialistica,  seguendo  in  certo 
modo  la  traccia  del  Menger,  percorre  tutto  intiero  il  campo  del 
diritto  civile,  scende  dai  sommi  principii  alle  applicazioni  che  se  ne 
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fecero  e  nell'indirizzo,  nelle  vedute  giurìdiche,  nei  principali  isti- 
tuti ,  dappertutto  vede  (son  sue  parole)  *  uno  spirito  se  non 
«  avverso,  mai  benevolo,  sempre  certo  indifferente  ai  diritti  del 
«  lavoro  abbandonati  a  se  stessi  e  alla  posizione  speciale  delle 
«  classi  operaie.  Ora  (egli  osserva)  una  saggia  e  simpatica  le- 
«  gislazione  deve  colmare  questa  lacuna,  deve  discendere  dalle 
«  altezze  dei  vieti  concetti  giurìdici  alle  dure  realtà  della  vita 
«  operaia  ».  Date  le  premesse  è  agevole  l'immaginarsi  quali 
sieno  le  conclusioni  e  le  proposte  (già  impugnate ,  almeno  in 
parte,  dal  Delogu,  Codice  privato  e  codice  sociale,  Catania  1891), 
tanto  più  che  le  une  e  le  altre  sono  ben  poco  dissimili  da  quelle 
del  Henger.  Nel  giurista  austrìaco  come  nell'italiano  è  del  pari 
ardente  la  fede,  su  cui  non  cade  la  più  lieve  ombra  di  scetti- 
cismo ,  non  un  dubbio  li  turba ,  non  la  menoma  titubanza  li 
arresta  per  un  momento  nel  loro  cammino  ! 


Nuovi  studi  sulV  itinerario  di  Corrado  II  nel  1026; 
NoU  del  Socio  CARLO  CIPOLLA 


Nell'ultimo  paragrafo  del  Chrónicon  Novaliciense  (1)  si 
legge  un  aspro  giudizio  contro  Corrado  il  Salico:  «  Chuonradus 
per  omnia  litterarum  inscius  atque  idiota  regnum  arripuit  Lon- 
gobardorum.  Qui  nonnulla»  subìugavit  ecclesias,  episcopia  quoque 
neciion  abbatias  » .  E  nelle  parole  seguenti  il  cronista  si  lagna 
che  l'imperatore  abbia  posto  sotto  la  dipendenza  del  vescovo  di 
Como  anche  l'abbazia  Novaliciense. 

Un  cos'i  severo  giudizio  non  potè  essere  pronunciato  a  caso. 
Se  riflettiamo  che  il  cronista  Novaliciense  scriveva  a  non  grande 
distanza  di  tempo  dalla  morte  di  Corrado  II,  siamo  costretti  ad 
ammettere  che  egli  riproduca  la  eco  dei  malumori  che,  nella  sua 


(1)  M.G.H.  Script.  VII,  128. 
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congregazione  religiosa,  o  meglio,  la  generale,  in  tutta  la  regione, 
aveva  destato  il  reggimento  del  Salico. 

Sono  scarse  le  notizie  che  si  riferiscono  alla  presenza  di  Cor- 
rado II  nelle  terre  dell'odierno  Piemonte;  tuttavia  se  queste 
notìzie  8i  raccolgono  con  cura  e  se  vi  si  aggiunga  qualcosa  che 
ancora  le  biblioteche  possono  offrire  di  nuovo,  potremo  sino  ad 
un  certo  segno  spiegarci  le  sdegnose  parole  dell'  antico  crona* 
chista,  pur  tenendo  conto  della  circostanza  che  quello  scrittore  è 
siffattamente  occupato  e  preoccupato  dalla  storia  dell'  abbazia 
Novaliciense,  che  poco  vede  fuori  di  essa.  Abbiamo  avuto  occa- 
sione di  riconoscere  questo  carattere  della  sua  cronaca,  quando 
abbiamo  esaminato  il  suo  giudizio  intomo  a  Leone  vescovo  di 
Vercelli  (1).  Qui  abbiamo  di  che  meglio  spiegarci  il  suo  carat- 
tere di  scrittore. 

È  necessario  anzitutto  avvertire  che  Corrado  li  non  si  tarovò 
nell'attuale  Piemonte  se  non  nel   1026. 


Durante  l'anno  1026,  Corrado  II  fece  un  lungo  soggiorno 
nella  Lombardia  occidentale,  cioè  nella  Lomellina  e  nell'attuale 
Piemonte.  Ma,  come  su  altri  particolari  dell'itinerario  di  Cor- 
rado, anche  intorno  a  ciò  regna  la  maggiore  incertezza,  mentre 
pochi  appena  sono  i  punti  che  si  possano  dire  assodati.  La  fonte 
migliore  è  Wipone  (2),  il  quale  dice  che  l'imperatore,  venendo  da 
Verona,  giunse  a  Vercelli,  dove  celebrò  la  Pasqua,  «  Vercellis 
venit,  ibique  sanctum  pascha  celebravit  » .  La  Pasqua  scadde  in 
queiranno  il  10  aprile,  e  a  Milano  trovavasi  il  mercoledì  23 
marzo,  siccome  risulta  da  un  suo  diploma  dato  in  quella  città,  (3). 


(1)  Di  un  diploma  perduto  di  Carlo  III  [il  Grosso)  in  favore  delta  Chiesa 
di  Vercelli  {Aiti  delVAcc,  di  Torino,  3  maggio  1891). 

(2)  Gesta  Chuonradi,  ed.  H.  Bresslau,  p.  35  (cap.  12). 

(3)  Stumpp  1913  (BoHMER-FiCKBR ,  Acta  tmperii  inedita ,  p.  42-3,  dalla 
stampa  del  Puricelli,  De  ss.  Arialdo  et  Herlembaldo,  p.  487).  Anche  il  diploma 
1914  vieno  registrato  dallo  Stumpf  sotto  il  medesimo  giorno  23  mar^o;  lua 
egli  stesso  si  ricredette  negli  Acta,  p.  395-6,  poìchó  avendo  avuto  copia  della 
pergamena  contenente  quel  diploma  ed  csis'ente  nelTArchivio  di  Stato  a  Mi- 
lano, trovò  che  mancano  le  note  del  giorno  e  del  mese,  essendoci  solamente  quelle 
dell'anno  e  del  luogo.  Del  resto,  ciò  risultava  anche  dal  cenno  che  di  quel 
diploma  aveva  dato  il  Robolini,  Notizie  appartenenti  alla  storia  della  sua 
patria^  II,  103-4.  11  diploma  non  ò  pubblicato  con  tutta  eoattezza  dallo  Stumpf; 
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Dopo  di  aver  indicata  la  venuta  di  Corrado  a  Vercelli,  pro- 
segue Wipone  parlandoci  della  opposizione  fattagli  da  Pavia,  i 
cui  cittadini  riiSutayano  di  ricostruire  il  palazzo,  ch'essi  averuio 
distrutto,  appena  ricevuto  Tannauzio  della  morte  di  Enrico  II. 
Scrive  Wipone  che  Corrado  «  per  biennium  omnes  Ticinenses 
afflixit  »,  dove  la  frase  per  biennium  bisogna  intenderla  con 
cautela,  poiché  in  realtà  egli  non  si  trattenne  in  Italia  per  un 
così  lungo  periodo  di  tempo. 

Quindi  Wipone  (1)  segue  narrando  che  eodem  tempore  (cioè 
durante  Tassedio  di  Pavia)  Corrado  si  recò  a  Ravenna,  «  Baven- 
nam  intravit  » .  E  dopo  di  aver  parlato  di  quanto  accadde  a  Ra- 
venna, narra  (2)  della  state  da  lui  passata  «  ultra  Àtìm  (Àitim) 
fluvium  »,  in  luoghi  montani  ed  opachi,  dove  Tospitò  la  genero- 
sità dell'arcivescovo  di  Milano.  Passato  l'estate,  nell'autunno  si 
allontanò  da  quei  luoghi  freschi,  e  «  Italiam  planam  itenun 
peragrans  » ,  raccolse  assemblee,  combattè  i  suoi  nemici,  soggic- 
gando  il  regno,  « rebelles  in  vincula  ponens,  regnum  pacifi- 
ca vit  ».  Qui  si  ricordi  che  col  nome  di  Italia  plana  va  intesa 
la  pianura  Padana,  cioè  quanto  sta  racchiuso  fra  la  cerchia  delle 
Alpi  e  la  linea  dell*  Appennino.  Di  questa  asserzione  spero  di 
avere  altrove  addotte  (3)  prove  sufficienti.  Le  altre  espressioni  si  spie- 
gano facilmente,  quando  rammentiamo  che  alla  parola  ribelle  non 


p.  e.  nella  pergamena  non  manca  il  nome  della  moglie  di  Corrado,  che  ri  ita 
anzi  nella  forma  Gislae  nosirae  karistimae  coniugis^  come  ricavo  dalla  copia 
gentilmente  comunicatami  dal  prof.  G.  Romano,  del  liceo  di  Pavia.  —  Mi  sono 
chiotto  anch'io  come  ti  possa  conciliare  la  presenza  di  Corrado  II  a  Milano, 
colle  parole  di  Wipone  (e.  12)  «  rex  ìngressus  Italiam,  per  Veronam  inter  M»- 
diolanum  et  Papiam  Vercellis  venit  ».  Parrebbe  ch'egli  non  avesse  toccato 
Milano,  come  di  certo  non  entrò  in  Pavia.  Forse  Wipone  voleva  inveee 
significare  solamente  che  Corrado  non  fu  a  Pavia,  ma  presentosai  dinanzi  a 
Vercelli,  dopo  aver  percorso  il  piano  che  sta  tra  Milano  e  Pavia.  —  Intorno 
alla  coronazione  di  Corrado  a  Milano,  cfr.  Brbsslau,  Konrad  11^  I,  122.  Se 
il  Robolini  dice  che  il  diploma  di  Corrado  fu  dato  in  favore  del  monastero 
delle  suore  di  S.  Maria  e  il  testo' edito  dallo  Stumpf  parla  della  Chiesa  di 
S.  Martino,  la  è  una  differenza  solo  apparente.  In  realtà  fu  dato  naturalmente 
alla  chiesa  di  S.  Martino,  la  quale  nel  sec.  xv  si  uni  a  quella  di  S.  Maria, 
come  gentilmente  avvertivami  per  lettera  il  prof.  Romano;  e  qui  sta  la  ra- 
gione della  confusione  avvenuta  nella  indicazione  fornita  dal  Robolini. 

(1)  Cap.  13, 

(2)  Cap.  14. 

(3)  ArcK  Sior.  lomb.,  1891,  p.  158. 
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dobbiamo,  seguendo  il  linguaio  del  tempo,  attiibaire  altro  si-» 
gnificato  che  quello  di  nemico.  E,  al  postutto,  Corrado  dovea  con- 
siderare come  vero  ribelle  chiunque  si  opponeva  al  proprio  diritto. 

Queste  parole  sono  seguite  da  quest'altre,  le  quali  ci  fanno 
conoscere  la  via  battuta  da  Corrado,  quando  abbandonò  i  luoghi 
montani  :  «  et  sic  pertransiens,  usque  ad  confinium  Italise  et 
Burgundise  per7enit  ».  E  il  capo  successivo  (1)  principia  colla 
notizia  che  «  inchoante  anno  nativitatis  Christi  1027  rex  Chuon- 
radus  in  Iporegia  ciyitate  natalem  Domini  celebravit  »,  dove  re- 
caronsi  a  lui  gli  ambasciatori  di  Rodolfo  re  di  Borgogna.  Ivrea 
era  appunto  sul  confine  tra  V  Italia  (  =regnutH  Italia)  e  la 
Borgogna. 

Le  questioni  cronologiche  e  storiche,  che  si  possono  muovere 
riguardo  agli  avvenimenti  qui  sommariamente  narrati,  sono  nu- 
merose assai.  Poiché  è  evidente  che  la  narrazione  presentasi  la- 
cunosa, e  in  qualche  luogo,  non  dico  inesatta,  ma  almeno  non 
determinatamente  precisa,  come  avviene  in  particolare  per  la  frase 
troppo  indeterminata  riguardo  airassedio  di  Pavia.  Inoltre  ci  per- 
vennero alcuni  diplomi  (2),  che  attestano  che  Corrado  si  trovava 
a  Cremona  tra  il  14  e  il  19  giugno;  altri  diplomi  (8),  ma  questi 
pur  troppo  privi  di  data,  dimostrano  ch'egli  soggiornò  a  Piacenza 
o  nei  dintorni.  Noi  non  sappiamo  se  Corrado  siasi  trovato  a  Cre- 
mona e  a  Piacenza  nell'andare  a  Ravenna  o  nel  ritornare.  Ac- 
cenno a  ciò,  perchè  ha  una  qualche  relazione,  sia  pure  indiretta, 
con  quanto  dovremo  considerare,  rispetto  al  soggiorno  di  Corrado 
nell'odierno  Piemonte. 

Ritorniamo  ora  sui  nostri  passi,  per  vedere  ciò  che  Wipone 
dice  riguardo  all'oppugnazione  contro  Pavia.  Egli  la  narra  tutta 
di  seguito,  dicendo  che  Corrado  non  desistette  per  im  biennio 
dal  combattere  i  Pavesi,  prima  ch'essi  accettassero  di  e-seguire 
ciò  che  egli  ordinava,  compresa  la  ricostruzione  del  palatiutn. 
Non  credo  tuttavia  che  di  qui  si  possa  dedurre  che  Pavia  sia  stata 
ridotta  a  chiedere  merco,  avanti  che  Corrado  prendesse  la  via  di 
Ravenna.  È  anche  ammissibile  la  supposizione,  che  Wipone  as^ 
sommi  qui  in  una  narrazione  seguita  tutto  ciò  che  aveva  da  dire 
riguardo  alla  guerra  contro  Pavia,  anche  se  avvenuto  dopo  della 


(1)  Gap.  15. 

(2)  Stumpp,  1916-9. 

(3)  Stumpf,  1921-2. 
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marcia  sopra  Rayenna,  e  pur  anche  posteriormente  al  tempo  pas- 
sato sui  monti,  dove  l'ospitò  TarciTescovo  di  Milano.  Forse  sarà 
probabile  che  il  più  forte  della  guerra  spetti  ad  un  tempo  ante- 
riore alla  imrtenza  di  CorraJo;  poiché  non  pare  che  egli  lasciasse 
il  Pavese,  senza  aver  prima  fatto  sentire  la  sua  potenza  ai  nemici. 
Ma  è  anche  possibile  l'opposto,  non  essendo  del  pari  escluso  che 
della  vittoria  contro  i  Pavesi,  Corrado  potesse  essere,  almeno  in 
parte,  debitore  all'arcivescovo  Milanese. 

Ciò  premesso,  rilevo  qualche  particolare  della  guerra  Pavese. 
Narra  Wipone  che  Corrado  oppresse  i  dcfensores  dei  Pavesi 
«  Adalbertum  marchionem  et  Willihelmum  et  caeteros  princi- 
pes »    e   «  castrum  eorum  nomine  Urbam  desolavit*. 

Il  marchese  Adalberto  è  da  identificarsi  con  Adalberto  mar- 
chese, figlio  di  Oberto  II,  della  famiglia  Estense,  come  osservò 
Muratori  (1),  secondo  il  quale  il  marchese  Guglielmo  «  anch'egli 
probabilmente  fu  della  stessa  famiglia  >.  Il  Terraneo  (2)  lo  fa 
della  stirpe  Aleramica,  scrivendo  :  «  Guglielmo  marchese  di  Mon- 
ferrato ».  Né  veramente  é  forse  troppo  presto,  al  1026,  il  parlare 
di  un  marchese  di  Monferrato,  se  Ottone  marchese  di  Monferrato 
s'incontra  proprio  con  questo  titolo  appena  pochi  anni  dopo,  in  una 
carta  del  1040  (3). 

Anche  lo  stesso  nostro  Guglielmo  porterebbe  il  titolo  di  mar- 
chese di  Monferrato,  se  dovessimo  prestare  ogni  fede,  pur  nelle 
frasi,  ad  un  documento  di  donazione  del  1027  (4);  egli  era  vìto 
ancora  nel  1031  (5). 

Secondo  la  genealogia  che  degli  Aleramici  compose  il  Desi- 
moni  (6),  questo  Guglielmo,  secondo  per  ordine,  é  appunto  il 
padre  di  quell'Oddone,  che  vediamo  ricordato  dal  documento 
del  1040. 

Quanto  ad  TJrha,  il  Muratori  (7)  disse  diggià  che  quel  casirum 
è  da  cercarsi  in  Valle  d'Orba.  E  non  è  di  questo  luogo  il  tentare 


(1)  Ani.  Estensi,  1,  117.  Del  resto,  intorno  a  ciò  cfr.  quanto  scrivo    nella 
dissertazione  Di  Rosone  vescovo  di  Asti,  ecc.,  Torino,  1891,  p.  21. 

(2)  Adel.  illuslr.  Il,  118. 

(3)  MoRioNDO,  Mon.  Aquensia,  II,  302. 

(4)  MoRiONDO    II,  297. 

(5)  MoRioNDO,  II,  630. 

(6)  Nuova  Antologia,  JII,  201, 

(7)  Ani,  Est.,  1,  117. 
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Tidentificazioue  dì  qaesto  castello,  per  la  quale,  chi  il  brami,  può 
yedere  le  sagge  considerazioni  del  Bresslau  (1). 

Ora  passiamo  a  considerazioni  di  diversa  natura. 

Ci  sono  pervenute  varie  notizie  le  quali  accennano  ad  altre  re- 
sistenze incontrate  da  Corrado  II  nella  regione,  che,  per  inten* 
derci,  chiameremo  piemontese. 

Vedemmo  testé  come  parli  Wipone  riguardo  agli  ultimi  mesi 
del  1026.  Corrado,  lasciati  i  luoghi  montani,  nei  quali  aveva  go* 
duto  un  po'  di  frescura  nella  caldiscdma  estate,  tanto  di  sovente 
dannosa  ai  soldati  tedeschi,  percorse  la  pianura  Padana,  Italia 
plana ^  per  venire  ad  Ivrea,  sul  confine  tra  l'Italia  e  la  Bor- 
gogna. Wipone  non  determina  chiaramente  l'estensione  territoriale 
nella  quale  avvennero  le  peregrinazioni  autunnali  dell'imperatore 
eletto.  Dal  contesto  tuttavia  sembra  risultare  ch'egli  siasi  tratte- 
noto  nella  parte  occidentale  della  pianura:  nelle  parole  dello 
storico  tedesco  non  si  trova  infatti  la  più  piccola  allusione  a  qual- 
siasi mossa  ch'egli  possa  aver  fatto  dalle  parti  di  Oriente.  E  poi 
come  meta  delle  sue  peregrinazioni,  peragrans^  pertransiens^  è 
espressamente  indicata  la  città  di  Ivrea,  dove  celebrò  il  Natale. 

Queste  escursioni  furono  fatte  con  scopo  militare,  dacché  Wi- 
I)9ne  parla  di  ribelli  da  lui  posti  in  catene,  e  ricorda  ch'egli  pa- 
cificò il  regno,  che  é  una  frase  molto  significante.  A  ciò  stesso 
accennano  anche  altre  fonti.  Wolfberr  nella  vita  di  s.  Godehardo 
vescovo  di  Hindelsheim  (2),  compendiando  in  poche  parole  la  nar- 
razione della  spedizione  italica  di  Corrado,  narra  che  egli  celebrò 
la  Pasqua  a  Vercelli  «  et  ita  contiguas  circumquaque  regiones,  in 
novo  regio  decoro,  visitando  peragravit  » .  Più  esplicito  ancora  é 
forse  Rodolfo  Glabro  (3),  quantunque  questo  scrittore  sia  estre- 
mamente confuso  nella  narrazione  del  principio  della  spedizione 
italica  del  1026.  Con  evidente  errore  (4),  egli  asserisce  che  Cor- 
rado discese  dalle  Alpi  per  la  via  di  Como.  Ma  sul  rimanente  della 
spedizione,  pare  che  non  erri  scrìvendo  :  «  Nam  et  Papienses , 
ceterorum  superbissimi,  palatium  regis,  in  sua  ci  vi  tate  operoso 
sumptu  constructum,  destruxerant  usque  ad  solum.  Ille  vero,  ut 
comperit,  ferociter   irruit,    Iporeiam   primitus  civitatem  capiens, 


(i)  la  nota  al  e.  12  di  WipODe. 

^2)  Ada  Sanclorum,  Mai,  I,  511,  col.  a;  cap.  21. 

(3)  Hist.,  M.G.H ,  Script.,  Vii,  66. 

(4)  Cfr.  Brbsslad,  Konrad  li,  I,  455. 
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deinde  ceteras,  cum  castris  universìs  proprise  subidens  ditìoni  ». 
Poscia  bì  recò  a  Roma. 

Non  paò  ammetterdi  che  Corrado  abbia  conquistato  dapprima 
I?rea  e  poscia  le  altre  città  ;  ma  può  concedersi  che  dalle  parole 
di  Rodolfo  Glabro  questo  almeno  si  possa  desamere,  che  Ivrea  fa 
tra  le  città»  che  fl  tedesco  si  assoggettò  colla  forza.  Ora  di  questo 
posso  dare  una  nuova  prova,  mercè  la  reintegrazione  di  un 
diploma  di  Corrado  in  favore  del  Monastero  di  Frutiuaria,  di- 
ploma che  finora  era  conosciuto  solamente  in  modo  imparhUo  (1). 

Questo  diploma  era  conosciuto  unicamente  dalla  edizione  Ali- 
tane dal  Guichenon  (2),  dove  manca  di  data.  L'editore  annota  : 
€  Hsec  carta,  quse  sine  die  et  consule  est,  referri  debet  ad  annum 
1026,  aut  1027».  Mons.  Francesco  Agostino  della  Chiesa,  in 
un'opera  da  lai  stesso  pubblicata  (3),  lascia  intendere  di  aver  co- 
nosciuta la  data  di  questo  diploma,  accennando  al  1026,  colle 
parole  :  «  ...in  duobus  prìvilegiis  {in  favore  di  GHovanni  abbate 
di  Fruiiuaria)  Conradi  II  Imperatoris,  vno  sub  anno  1026  et  al- 
tero seguenti  datis  »  • 

Ma  assai  più  esplicito  è  nella  sua  inedita  deserùtione  del 
Piemonte  (4),  conservata  nella  biblioteca  di  Sua  Maestà  in  To- 
rino. Parlando  del  privilegio  dato  da  Enrico  li  al  monastero  Frut- 
tuariense,  egli  scrìve:  «  Confirmarono  questo  prìuilegiò  et  altri  più 
ampi  ne  concessero  Corrado  2,  mentre  nell'anno  1026  trovavasi 
all'assedio  d'Ivrea;  Henrico  3  imp.  essendo  in  Mantua  del 
1055 » 

Neir Archivio  di  Stato  a  Torino  non  si  conserva  che  una 
copia  del  privilegio,  fatta  nel  sec.  xviii  (5);  ma  essa  non  ha  im- 
portanza, poiché  dal  confronto  fattone,  mi  risultò  che  essa  altro 
non  è  che  una  copia  della  edizione  prima  della  Bibliotheca  Se^ 
busiana. 

Ma  per  buona  sorte  m'imbattei  nella  copia  che  di  quel  docu- 
mento si  fece,  per  suo  uso,  Mons.  Della  Chiesa.  Trovasi  in  un 
fascicolo,  nel  quale  quell'esimio  erudito  erasi  trascritto  vari  an- 


(1)  Stumpp,  1943. 

(2)  Bibliotheca  Sebusiana^  Lugduni  1660,  p.  382-3.  Fu  riprodotto  nella  secondA 
edizione  della  Bibl.,  curata  da  Guglielmo  Hokfmann,  Taurini,  1780,  p.  118. 

(3)  5.  R,  E,  Cardinaliunif  Archiepise,  Episeop.  et  Abbaium  Pedemonianae 
regionis  Chronologica  historia^  Aug.  Tauri n*,  1645,  p.  263. 

(4)  Tomo  IV,  p.  99.  Questo  volume  è  autografo. 

(5)  Abbazia  di  S,  Benigno  di  FruUuaria^  mazzo  1. 
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tichi  documenti,  senza  citazione  di  fonte.  Il  diploma  per  Frut>- 
tnarìa  è  l'altìmo  dei  documenti  ìtì  copiati  dal  Della  Chiesa,  ed 
è  seguito  dal  diploma  di  Corrado  II  in  favore  di  Breme;  ma 
quest'ultimo  è  scritto  da  altra  mano,  benché  contemporanea  (1). 

Ripubblico  qui  il  diploma  Fruttuariense  (2),  specialm^ite- 
perchè  nella  nuora  copia  esso  ha  la  data.  Dalla  Descrizione  del 
Piemonte  si  poteva  comprendere  che  il  diploma  spettava  al  1026, 
e  ch*era  datato  durante  l'assedio  d'Ivrea.  Ma  ora  non  solamente 
ciò  viene  confermato,  ma  apprendiamo  ancora  che  esso  è  del  20 
dicembre  di  queiranno. 

Il  Della  Chiesa  ommette  alcune  formolo  finali,  e  qui  e  colà 
ci  presenta  un  testo  inferiore  a  quello  del  Guichenon.  Sicché  pare 
che  il  testo  esatto  del  diploma  non  si  possa  avere  né  dal  testo 
del  Della  Chiesa,  né  da  quello  del  Guichenon  separatamente,  ma 
dal  confronto  di  ambedue. 

Quando  sia  cominciato  Tassedio  di  Ivrea  lo  ignoriamo;  ma 
evidentemente  Ivrea  non  fu  presa  d*as8alto,  né  dopo  una  breve 
oppugnazione. 

Nel  pubblicare  la  copia  del  Della  Chiesa  aggiungo  in  nota  le 
varianti  di  quella  del  Guichenon,  osservando  che  1^  maggior  parte 
di  esse  sono  preferibili  ;  poco  monta  se  in  due  luoghi  il  Della 
Chiesa  credette  di  lasciar  da  parte  alcune  formule  cancelleresche. 
Ma  in  una  grossa  variante,  che  si  ripete  due  volte  nel  documento, 
s'imbatterà  il  lettore,  ed  é  la  sostituzione,  fatta  dal  Guichenon, 
del  titolo  imperiale  al  reale,  a  proposito  di  Corrado.  Forse  di  qui 
avvenne  che  si  ommise  poscia  la  data,  dacché  nel  1026  Corrado 
non  essendo  ancora  imperatore  risultava  troppo  chiara  la  indicata 
modificazione  introdottavi  dal  copista.  In  questa  parte  dunque, 
la  lezione  del  Della  Chiesa  è  indiscutibilmente  preferìbile. 

Non  é  impossibile  che  a  questo  documento  possa  associarsene 
un  altro,  che  sta  senza  data,  ma  é  sicuramente  anteriore  al  26 


(1)  Questo  fascicolo  si  trova  intercalato  in  un  volume  degli  Annali  del 
Muratori  (mazzo  n**  18)  annotati  da  Tommaso  Terraneo,  nella  biblioteca  Na- 
zionale di  Torino. 

^2)  Appendice  I.  Siccome  nell*archivio  del  Comune  di  S.  Benigno  (di 
Pruttnaria)  si  conservano  alcune  antiche  pergamene,  e  un  volume  di  docu- 
menti, così  si  potrebbe  sospettare  che  vi  si  trovasse  in  originale  o  in  copia 
anche  il  diploma  di  Corrado  del  1026;  nell'Appendice  li  si  troverà  un  cenno 
sui  diplomi  imperiali  esistenti  in  quell'Archivio,  che  visitai  nel  1889  e  nei 
1891,  e  da  quei  cenno  si  vedrà  come  il  nostro  diploma  vi  manchi» 


Digitized  by 


Google 


È8Ì  CARLO    CitOLtà 

marzo   1027,  cioè  alla  sua  coronazione  quale  imperatore,  perchè 
in  questo  diploma  è  ancora  indicato  come  re  (1). 

È  un  praceptum  confirmaiiont^  col  quale  Corrado  concede 
e  conferma  molti  ed  estesi  possessi  ai  fratelli  Bosone  e  Guido 
figli  di  Arduino  marchese.  Probabilmente  (2)  quest*  ultimo  è  o 
Arduino  IV,  secondo  le  congetture  del  Desimoni,  o  Arduino  V, 
secondo  quelle  del  Bresslau  (3).  11  Desimoni  opina  che  dopo  la 
morte  di  re  Arduino,  la  sua  marca  sia  andata  «  sciolta  e  spezzata 
in  parecchie  signorie  » ,  una  delle  quali  sarebbe  il  marchesato  di 
Bomagnano,  che  avrebbe  appartenuto  al  sunnominato  Guido.  E 
anche  il  Bresslau  fa  discendere  da  Guido  la  stirpe  dei  Boma- 
gnano. Tuttavia  intomo  a  questo  Guido  le  incertezze  sono  molte. 
11  Desimoni  suppone  eh*egli  fosse  già  morto  nel  1029,  trovando 
recata  dal  Della  Chiesa  una  carta  del  1029,  secondo  anno  di 
Corrado  (imperatore),  rogata  in  Biandrate,  in  cui  Perengarda,  figlia 
del  fu  Guidone  dei  marchesi  d'Ivrea  e  vedova  di  Opizzone  conte, 
vendette  alcuni  luoghi  situati  nei  contadi  di  Vercelli  e  di  Ivrea  (4). 


(1)  Chart,  I,  453-4,  nr.  266;  StowPF,  2125. 

(2;  Cfr.  De  Simoni,  Marche^  p.  97;  Dionisotti,  Famiglie  celebri  deWhaHa 
Superiore,  Torino  1887.  pag.  40. 

(3)  Kofirad  li,  I,  363. 

(4)  Non  tralascio  di  citare  V Albero  genealogico  dimostr alito  della  Fame' 
glia  de*  Signori  Marchesi  di  Romagnano,  che,  con  annessi  documenti,  si 
trova  in  un  processo  ft  stampa  neW  Arch.  Camerale ^  Registro  Decfftratorie 
1753,  2^  L'albero  si  fa  cominciare  con  Vidone,  marchese  di  Rotnagnano, 
padre  di  Odolrico;  ma  questi  due  nomi  non  si  congiungono  poi  ai  saccessivi 
membri  delia  famiglia,  rimanendone  staccati.  Per  questi  due  nomi  citasi  il 
documento  del  20  ottobre  1040,  con  cui  Odolrico  marchese  figlio  della  buona 
memoria  di  Vidone  marchese,  insieme  colla  moglie  Julita  contessa,  fa  una 
offersione  al  monastero  di  S.  Silano  di  Romagnano,  al  quale  dona  beni  in 
Romagnauo,  Casalgrasso^  Vi  novo,  Pancalieri,  ecc.  E  il  noto  docùmaoto  che 
può  vedersi  presso  Dorandi,  Piem,  cispad,^  p.  265,  Io.  Piem,  transpad^ 
p.  113;  MoRioNDO,  Il  301;  cfr.  Bresslau,  Kunrad  li,  I,  379,  notai,  il  quale 
conferma  che  quel  documento  appartiene  ai  Romagnano,  e  lo  dimostra  con- 
frontando i  beni  descritti  nel  documento  1040  con  quelli  che  ai  Romagnano 
confermò  il  6  mar/.o  1163  l'imperatore  Federico  I  (presso  ìStumpp,  Ada, 
p.  599-611).  E  dunque  un  fatto  positivo  che  Guido  ricordato  come  morto  nel 
1040  apparteneva  alla  stirpe  che  poscia  si  chiamò  dei  Romagnano,  quantunque 
duri  ancora  l'incertezza  sulle  generazioni  che  lo  legano  ai  suoi  posteri.  Una 
prova  altrettanto  sicura  p<^r  accertare  l'identità  tra  questo  Guido  capostipite 
della  famiglia  dei  conti  di  Romagnano,  e  quello  ricordato  dal  diploma  del  1026 
non  Gabbiamo;  poiché  i  beni  che  Corrado  11  confermò  a  Bosone  e  Guido 
cou  questo  diploma,  sono  situati  nell'Astese  e  nel  Torinese»  e  non  nel  terri- 
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La  medesima  Perengarda,  professante  legge  salica,  figlia  del  mar- 
chese Gtìido,  e  moglie  del  conte  Opizzone  di  Biandrate,  fece  una 
ofiFersione  alla  chiesa  di  Vercelli  (1). 

Ma  non  è  ben  certo  che  questo  Guido  sia  un  tutt'uno  col 
nostro,  il  quale  secondo  il  Dionisotti  visse  almeno  sino  al  1047, 
locchè  non  pare  ammissibile. 

Certamente  è  diverso  da  questo  quel  Wido  marchio  che,  se- 
condo la  cronaca  Novaliciense  (2),  morì  al  tempo  dell'abate  Gezone. 
Infatti  Godefrido,  successore  di  Gezone,    nel  1026    (e   probabil- 


torio  Eporediense,  in  Romagnano,  ecc.,  come  nel  documento  del  1040.  Tut- 
tavia ci  sono  indizi  per  credere  a  questa  identità,  e  tali  indizi  si  possono 
trovare  saggiamente  raccolti  ed  esposti  dal  De  Simoni  (p.  97,  101),  il  quale 
ammette  come  cosa  sicura  che  Guido,  fratello  di  Rosone  sia  stato  quello  della 
stirpe  Arduinica,  che  lasciò  i  primitivi  possessi  della  famiglia  per  recarsi 
nella  Marca  d'Ivrea.  A  questo  proposito  può  tornare  utile  osservare  che  il 
diploma  del  1026,  di  cui  si  conserva  Toriginale  neirArchivio  di  Stato  di  To- 
rino, era  stato  fatto  veramente  per  il  solo  Bosone,  e  che  il  nome  di  Widone 
vi  fu  aggiunto,  modificando  in  qualche  luogo  il  testo,  perchè  potesse  rife- 
rirsi ai  due  fratelli.  Può  questa  circostanza  (che  fu  rilevata  dal  Brfsslau, 
op.  cit.,  I,  135)  rafibrzare  la  supposizione  che  detto  Guido  fhitello  di  Rosone, 
vivesse  in  certa  divisione  dal  fratello. 

(1)  Completo  ciò  che  il  Dbsimoni  (p.  97)  stampò ,  con  quello  ch'egli  mi 
comunicò  amichevolmente;  egli  anche  aggiunse  che  aveva  adoperato,  a  questo 
proposito,  molti  anni  sono,  una  raccolta  di  documenti  Vercellesi  fatta  dal 
Della  Chiesa.  Cercai  indarno  tale  opera  del  Della  Chiesa  in  Torino  nella  Bi- 
blioteca Nazionale  e  in  quella  di  S.  M.  Ringrazio  i  sigg.  cav.  Francesco  Ma- 
rocchino e  cav.  Camillo  Leone  che  per  me  la  cercarono,  e  pure  indarno, 
nella  biblioteca  civica  di  Vercelli,  e  negli  Archivi  del  Comune  e  del  Capitolo 
di  Vercelli.  L*avv.  A  P.  Carena  nei  suoi  ottimi  Discorsi  storici  scritti  nel 
1766  (conservati  ms.  nella  biblioteca  di  S.  M.  )  ha  un  bel  capitolo  sopra  le 
opere  inedite  di  mons.  Francesco  Agostino  della  Chiesa  vescovo  di  Saluszo, 
ch'egli  chiama  €  il  più  diligente  e  laborioso  de'  nostri  scrittori  ».  Dando 
Telenco  delle  opere  lasciate  inedite  dall'illustre  scrittore,  ricorda  anche  il 
Promptuarium  Antiquitatum  Ecclesiarum  Pedemontis  in  quo  fundationes  ac 
donationes  ipsavum  ecclesiarum,  nec  non  privilegia  et  indulln  summorum  Pon- 
tificum^  Imperatorum,  Regum  ac  aliorum  principum  referentur.  Ma  siccome 
Vercelli  in  quel  tempo  non  apparteneva  al  Piemonte,  cosi  l'opera  veduta 
dal  Desimoni  non  puossi  identificare  con  questo  Promptuarium.  Il  Terraneo 
nel  suo  Tabularium  Celto^Ligusticum  (conservato  nella  biblioteca  Nazionale 
di  Torino)  cita  spesse  volte  le  Adnotaiiones  mss.  del  Della  Chiesa,  che  sono 
osservazioni  veramente  preziose  da  lui  fatte  a  molti  documenti  di  storia  pie- 
montese. Ma  anche  qui  non  abbiamo  i  documenti  citati  dal  Desimoni. 

(2)  Ed.  Bbthmann,  lib.  V,  e.  31  (M.G.H.,  Script.,  VII,  117-8). 

AtH  della  B.  Accademia.  -  Voi.  XXVI.  60 
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mente  anche  nel  1014)  era  diggìà  abate  Novalidense  (1) ,  mentre 
Gezone  deT*essere  morto  non  dopo  il  princìpio  del  secolo  xi  (2). 

E  finalmente  veniamo  al  diploma  in  favore  del  monastero  di 
Breme. 

Nel  1026  Corrado  II  concesse  a  quel  monastero  un  diploma, 
che  fu  indicato  dallo  Stumpf  (nr.  1923)  nei  suoi  regesti,  coor- 
dinandolo cogli  altri  diplomi,  cosi  da  attribuirlo  all'autunno  di 
quell'anno.  Lo  pubblicò  in  appresso  negli  Ada  imperii  selecta  (3) 
e  allora  lo  attribuì  all'agosto.  In  verità  questo  solo  sappiamo 
intomo  alla  data  di  quel  documento,  ch'esso  è  anteriore  al  7 
settembre  1026,  poiché  nell' escatocollo  esso  porta  il  secondo 
anno  di  regno  di  CoiTado,  che  in  quel  giorno  entrava  nel  terzo 
anno.  Sicché  non  c*è  motivo,  per  questo  rispetto,  di  staccarsi 
dal  Bresslau  (4)  che  lo  giudica  dell'apiìle.  La  sua  collocazione 
può  variare  a  seconda  che  adottiamo  questo  o  quel  sistema  circa 
l'oscuro  itinerario  di  Corrado  II,  durante  il   1026. 

Qui  voglio  comunicare  soltanto  una  notizia  a  completare  lo 
Stumpf  dove  dice  di  desumere  il  diploma  da  un  istrumento  no- 
tarile dell'Archivio  di  Stato  di  Torino.  Il  diploma  leggesi  sopra 
una  pergamena  contenente  anche  il  diploma  clie  in  favore  del 
monastero  di  Breme  venne  dato  nel  929  da  re  Ugo.  È  in  carat- 
tere della  fine  del  sec.  xii,  e  porta  la  data  della  stessa  mano 
di  chi  scrisse  il  resto  del  diploma,  ma  aggiunta  posteriormente. 
Essa  vi  sta  in  questa  forma:  «  Data  anno  dominicae  incama- 
tionis  millesimo  xxviiii  regni  vero  donni  Chunradi  Secundi  re- 
gnantis  II,  actum  in  Bremite  felici  ter  ». 

Lo  Stumpf  aveva  congetturato  che  il  numero  xxviiii  celasse 
un  errore  da  correggersi  così:  xx[vi,  indictionejviiii.  Pare  che 
non  siasi  ingannato.  Infatti  abbiamo  avvertito  che  nello  ste^o 
fascicolo  nel  quale  mons.  Francesco  Agostino  Della  Chiesa  tra- 
scrisse alcuni  documenti  del  secolo  xi,  e  tra  questi  il  diploma  dì 
Corrado  in  favore  del  monastero  di  Fruttuaria,  trovasi,  ma  di  altra 
mano  del  sec.  xvn,  anche  il  diploma  presente,  colla  data:  «  Dat. 
anno  dominicae  Incamationis  1026,  Indictione  nona,  regni  vero 
domni  Corradi  2  regnantis  secondo.  Actum  in  Bremetto  feliciter  » . 


(1)  Corrado  lo  privilegiò  in  quell'anno  1026,  come  si  dirà.  Stumpf,  1923. 

(2)  Bethmann,  in  MGH.,  Script,  VII,  133. 

(3)  Pag.  396-8,  nr.  284. 

(4)  Konrad  li,  I,  455. 
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Il  diploma  di  Corrado  è  in  parte  riferito  anche  nel  processo 
a  stampa  (1761)  Sommario  della  causa  in  giudizio  di  Revi- 
sione vertente  dinanzi  VEcceìl.  Regia  Camera  de'  Conti  tra  il 
sig.  vassallo  Francesco  Andrea  Romagnano  di  Virle  ed  il 
r.  Patronato  per  il  feudo  di  Poi  lonzo  (p.  1-3).  Non  se  ne 
riferisce  la  data  per  disteso,  ma  solamente  il  diploma  viene  re- 
gistrato alFanno  1026.  Come  fonte  si  indica:  Prod,  dal  detto 
sig.  Attore  in  comparsa  29  marzo  1758  per  esistente  presso 
l'Uffizio  del  signor  Proc.   Gen,   (1). 

Nell'Archivio  Camerale  (2)  esiste  una  copia  del  diploma  stesso, 
fatta  da  «  Nicola  Lanio  cittadino  di  Torino,  traduttore  di  sc[rit- 
tare]  antiche  in  più  lingue  »,  il  quale  la  desimse  nel  secolo 
scorso  da  «  estratto*  autentico  ...  in  caratteri  antichi  »  (3). 
Egli  riprodusse  anche  le  autenticazioni  dei  due  notai,  Jacobus 
de  Collis  de  Bremide,  e  Johannes  Bottus  genitus  quondam  dni 
Jacobi  publicus  papiensis  imperialique  auctoritate  notarius,  i 
quali  dichiarano  di  aver  eseguita  questa  copia.  Il  primo  di  questi 
dae  notai  estrasse  la  sua  copia  «  ah  originali  et  auctentico  pri- 
uilegio  monasterii  suprascripti  > .  In  questa  copia  la  data  del  di- 
ploma è  in  questa  forma:  «  Data  anno  dominicse  Incarnationis 
millesimo  vigesimo  sexto ,  indictione  nona ,  regni  vero  domini 
Conradi  secundi  regnantis  secundo.  Actum  in  Bremeto  f§- 
Hdter  *   (4). 


(1)  L^anno  1761  risulta  dall'esemplare  che  di  questo  Processo  esiste  neU 
TArcb.  Camerale  di  Torino,  •  Declaratoria  1761,  I  ». 

(2)  Rofnagnano  di  PollenzOj  Titoli  e  Scritture  dal  1026  al  1754,  No  d'in- 
ventario 598. 

(3)  Per  repoca  del  Lanio  giova  avvertire  che  abbiamo  una  patente  del 
doca  Vittorio  Amedeo,  5  giugno  1604,  che  accorda  una  gratificazione  a  Ni- 
co!ao  Lanio  interprete  (Arch.  Camerale,  Patenti  Controllo  Finange,  Registro 
190,  f.  198'). 

(4)  Neirarchivio  dell'Economato  Generale  di  Torino,  Cronaca  Ecclesiastica, 
buéta  II,  esistono  due  copie  (di  cui  una  imperfetta)  del  Chron.  Notaliciense 
di  mano  di  Eugenio  de  Levis.  In  una  di  queste  sta  trascritto  un  brano  del 
diploma,  ma  è  desunto  dalla  stampa  testé  citata  Sommario  della  causa  ;  oU 
tracciò  il  De  Levis  dopo  aver  copiato  un  brano  del  diploma  di  Enrico  III, 
1048,  per  Breme,  dall'originale,  allora  esistente  nell'archivio  dell*  Economato 
ed  ora  neirArchivio  di  Stato,  lo  corresse,  riducendolo  a  quello  di  Corrado  11 
ma  in  questo  lavoro  pare  non  abbia  adoperato  altro  aiuto  che  quello  della 
medesima  stampa. 
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APPENDICE 


1026,  die.  20;  durante  Tassedìo  di  Ivrea.  —  Corrado  II,  a  pre- 
ghiera di  Guglielmo  abate  Divionense,  imitando  quanto  fece  En- 
rico suo  predecessore,  riceve  sotto  la  sua  protezione  il  monastero 
di  S.  Benigno  di  Fruttuarìa  e  Giovanni  abate  del  medesimo. 

In  nomine  sanct^  et  indiuidu^  Trinitatis  Conrados  dus 
fauente  misericordia  Rex  (1).  Quoti^  (2)  ad  laudem  sernitiamqae 
Dei  novus  aliquis  construitur  locus  (3)  regia  auctoritate  (4)  ad 
pr^cauendas  posteroram  uersutias  necessario  corroboratur.  Quocirca 
dignum  duximus  Fructuariense  c^nobium  literalibus  pr^ceptis  con- 
firmare exorante  dno  Guillielmo  Diuionense  (5)  abbate  qui  pr^- 
ctum  monasterium  ex  pr^diis  elemosinisque  (6)  propinquomm 
suorum,  ac  c^terorum  fidelium  Christi  a  fundamentis  construeos 
plurimos  secundum  regulam  S.  Benedicti  Deo  seruientes  inibi 
congregauit:  iios  nostrosque  in  perpetuum  successores  proat  diii§ 
memori^  pr^decessorem  nostrum  Henricum  suo  ac  fratrum  con- 
tubernio sociauerat  (7)  omnium  benefactorum  suorum  partìcipinm 
habere  cupiens  prìmum  eiusdem  cenobij  abbatem  nomine  Johan- 
nem  eius  in  preseniia  consecrari  fecit  et  tam  ipsum  quam  totam 
ipsum  (8)  locum  su^  Imperiali  tutel^  commisit,  ea  maxime  prò 
causa,  ut  eandera  illi  in  omnibus  libertatem  conseruaret  (9),  quam 
Cluniacense  Monasterium  obtinere  dinoscitur  (10).  Nos  ergo  sa^ 


(1)  Corradus  eius  annuente  misericordia  Romanorum  Imperator  atigii- 
stus.  GuiCHBNON.  —  L*  invocaziooe  divina  facente  elementia  (o  pronideniùi) 
TeXy  nei  diplomi  di  Corrado,  è  quella  indicata  dai  Waillt,  Paléographie ^ 
Paris  1838,  I,  284. 

(2)  Qaotiens. 

(3)  locus  construitur. 

(4)  imperiali  authoritate. 

(5)  Wilelmo  Diuionensì. 

(6)  eleemoajnìsque. 

(7)  sociauerit. 

(8)  eundem. 

(9)  conseruet. 
(10)  dignoscitur. 
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Iati  anini§  (1)  nostr^  consulentes  et  beneuolentiam  et  affectum 
quam  (2)  erga  pr^taxatusi  locam  habuit  imitantes  ;  pr^dicti 
quoque  B.  (3)  Abbatis  precibus  annuentes,  s^pe  uominatam  lo- 
cam simili  no8  in  defensione  suscipìmus,  omnibus  tam  mo- 
dernis  quam  posteris  interdicimus ,  ne  quis  eius  (4)  fratribus 
rebusque  quas  ad  pr^ns  possident,  nel  post  modum  aduisituri  (5) 
snnt  aliquam  inquietudinem  ullatenus  (6)  inferre  pr^umat.  Stu- 
imus  (sic)  quoque  etc.  (7).  Si  quis  autem  etc.  (8).  Signum 
dnì  Chonradi  serenissimi  Begis.  Hugo  Oancellarius  uice  dni  Ar- 
bonis  archicancellarij  recognovit.  Dat.  13  Kal.  lanuarij  anno  do- 
minio^ incar.  1026.  Begni  uero  dni  Chuonradi  regis  tertio  Ind. 
10.       Acta  sub  obsidione  Eporeicue  (9)  feliciter  »    (10). 


n. 

Intorno  all'antico  archivio  comunale  di  S.  Benigno  alcune 
notizie  si  possono  leggere  presso  Gius.  Calligaris,  Un'antica  cro^ 
naca  piemontese  inedita,  Torino  1889,  p.  99,  nota  1. 


(1)  Voce  ommessa, 

(2)  quem. 

(3j  Lettera  omessa  dal  Quiohinon,  e  pare  con  retgione, 

(4)  hai  OS  loci. 

(5)  vel  in  posterum  acquisituri. 

(6)  Voce  ommessa, 

(7)  Statuimos  quoque  et  Dei  nostraque  authorifate  confirmamui,  ut  idem 
locus  sopra  memoratam  libertatem  in  canctis  obtineat,  et  qnaecumque  de 
eius  libertate  et  stabilitate  de  abbatis  electione  et  consecratioue  a  domino 
apostolico  Benedicto,  multisque  episcopis  in  priuilegiis  et  sjnodalibus  de- 
eretis  statata  snnt,  rata  omni  tempore  et  inconcussa  firmiter  subnixa  con- 
secrentur  conseventur. 

(8)  Si  quis  autem,  quod  absit,  buius  praecepti  violator  eztiterit,  tanquam 
imperialia  (sic)  banni  transgressor,  centum  libras  auri  persoluat,  dimidium 
Camerae  nostrae,  et  dimidium  ipsi  Monasterio,  et  insuper  Apostolicae  male- 
dictioni  subiaceat.  Et  ut  baec  nostrae  ingenuitatis  authoritas  stabilis  et  in- 
conuulsa  omni  posthac  permaneat  tempore,  hoc  imperiale  praeceptum  inde 
scriptum  manu  propria  confirmantes  Sigilli  nostri  impressione  iussimus  in-* 
signiri. 

(9)  Evidente  errore  per  Eporeiae.  Il  Della  Chiesa  (Deserta,  d,  Piem.,  IV, 
99)  scrive  giustamente:  «  assedio  d'Ivrea  ». 

(10)  Da  copia  di  mano  di  mons.  Francesco  Agostino  della  Chiesa,  esistente 
nella  Biblioteca  Nazionale  di  Torino,  Manoscritti  Terraneo^  Annali  Murato- 
nani  postillati,  cartella  n^  18, 
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Vi  81  conservano  alcune  pergamene  sparse,  tra  le  quali  al- 
cune bolle  dei  sec.  iiv  e  xv,  ma  niun  diploma  imperiale.  I  di- 
plomi imperiali  si  trovano  soltanto  trascritti  in  un  volume  car- 
taceo, della  fine  del  sec.  xvn,  che  sulla  copertina  reca  il  tìtolo 
«  In  Dei  nomine  feUciter  amen.  Bepertorium  antiquarum  seri* 
pturarum  spectantium  Communitati  S.  Benigni  extractarnm  ab 
originalibus  ».  11  volume  principia  con  un  catalogo  di  perga- 
mene, tra  le  quali  non  comparisce  specificatamente  descritto  alcun 
diploma  imperiale.  Esso  s'intitola:  «  Bepertorium  scripturarum 
repertarum  in  Archivio  (sic)  Communi tatis  loci  S.  Benigni  de 
Fuctuario  factum  de  anno  millesimo  sexcentesimo  octnagesimo 
octavo  sub  uigesima  mensis  Martij  » .  La  pergamena  pib  antica, 
qui  elencata  è  del  1181,  e  la  più  recente  del  1666.  Segue  la 
descrizione  di  due  registri  dì  documenti  e  di  alcune  carte. 

A  questo  indice  fa  seguito  una  collezione  dì  documenti  tra- 
scritti, compresivi  alcuni  diplomi  imperiali,  di  cui  qui  do  la  serie. 

1)  Fol  62-3  (31  agosto  1006;  Stumpf  1480).  L'auten- 
ticazione,  scrìtta  da  un  amanuense  in  nome  del  notaio  Marco 
Aurelio  Carlevarìs,  porta  la  firma  autografa  del  notaio  Giuseppe 
Maurìzio  Boggierì,  che  firma  in  luogo  del  Carlevarìs;  in  essa  è 
detto  che  la  copia  è  tolta  «  ab  originali  existente  in  Archivio  (sic) 
Abbatiali  S.  Benigni  » .  Le  indicazioni  cronologiche  inesatte  sono  : 
«dictio(!)  II  kal.  septembrìs  anno  ab  incamatione  domioìcae  mille- 
simo ducentesimo  secundo  anno  uero  Henrìci  Secundi  regnantisV>. 

2)  Fol.  52-4  (1014;  Stumpf  1621).  L'autenticazione  è 
simile  a  quella  del  diploma  1006,  ma  in  essa  è  dett^)  che  la 
presente  copia  è  tolta  da  altra  copia  esistente  neirarchivio  ab- 
baziale. 

3)  FoL  64-64^  (2  sett.  1023;  Stumpf  1810).  L'autenti- 
cazione è  simile  alle  precedenti;  «  . .  ,  ab  originali  existenti  in 
Archiuio  (sic)  Abbatiali  sancti  Benigni  ...  ». 

4)  Fol.  40-1  (18  aprile  1055;  Stumpf  2471).  L'auten- 
ticazione scritta  da  mano  diversa  dalle  precedenti,  è  del  notaio 
Giuseppe  Enrico  Alliberti,  che  vi  appone  la  sua  sottoscrizione  ; 
«...  a  proprio  originali  »   in  pergamena. 

5)  Fol,  63-63^  (16  maggio  (1)  1070;  Stumpf  2735). 
Autenticazione,  per  la  sostanza  simile  a  quella  dei  numeri  1-3, 
ma  scritta  da  altra   mano  ;  è  fatta  in  nome   del   notaio  Carle- 


;l)  Stumpf,  per  mera  svista,  scrive:  16  giugno. 
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Taris,  ma  firmata  dal  Boggierì;  «...  ab  originali  existenti  in 
Archiuio  abbatiali  S.  Benigni,  licet  paulisper  deuastatum  (!)  in 
sumitate  ». 

6)  Poi.  41-2  (23  sett.  1079;  Stumpf  2780  che  ne  fa 
un  semplice  cenno,  dicendo  che  il  documento  fa  yisto  nell'Ar- 
chivio di  Torino  dal  Bethmann).  Enrico  (IV)  re  conferma  i  pri- 
vilegi regi  e  imperiali  concessi  in  favore  del  monastero  di  Frut- 
tuana.  «  Datum  nono  kal.  octobris  anno  dominic^d  incamatio- 
nis  millesimo  septuagesimo  quarto  Indictione  septima,  anno  dui. 
Henrici  tertii  ordinationis  decimosexto,  regni  vero  eius  decimo- 
quarto. Actum  frangnenoni  feliciter  amen  ».  (Locus  +  Sigilli). 

L'autenticazione  del  notaio  Alliberti  è  simile  a  quella  del 
n.  4  ;  «...  a  proprio  originali  in  membrana  seu  bergamina...» 
7-8)(1159;  1238,  febbraio;  B5hmer-Fickbr,  Friedrichll, 
nr.  2315).  Autenticazione,  simile  a  quella  dei  n.  1-3,  in  cui  è 
detto  che  il  documento  venne  tratto  da  una  copia  antica  e  molto 
corrosa. 

Al  f.  66-7*  si  legge  il  diploma   di   re  Boberto  ,    edito   nel 

1  volume  (N.  434-6)  Chartarum  dei  Jlion.  hist.  patrim.  L'au- 
tenticazione è  simile  a  quella  dei  n.  1-3;  «...  ab  originali 
existenti  in  Archivo  abbatiali  sancti  Benigni  ». 

Passando  ai  documenti  papali,  appartengono  al  secolo  xi  i 
due  seguenti:  a)  fol.  50-2;  sinodo  lateranense  del  1015,  Jaffé, 

2  ediz.,  4007  (3061);  h)  fol.  75- 76';  (1096)  1097  sett.  9, 
Urbano  II  a  Guiberto  abate  di  Pruttuaria,  ed.  in  Mon.  hist. 
patrice,  Chart.  I,   720-22,  Jafifé  5669  (4244). 

Quanto  alle  carte  pagensi,  due  spettano  al  secolo  xi  e  sono: 
a)  fol.  65-6;  1019,  ott.  28,  donazione  del  conte  Ottone,  ed. 
in  Mon.  hist.  patrite  Chart.  I,  428-9  ;  b)  fol.  54-9  (senza  data). 
Dichiarazione  edita  in  Mon.  hist.  patr.   Chart.  I,  414  sgg. 

Ai  documenti  citati  fa  seguito:  in  ordine  di  antichità.  Tatto, 
1123,  di  Guido  vescovo  di  Ivrea,  che  si  legge  ai  f.  48-4  9^  e 
che  leggesi  pure  nei  Mon.  hist.  patr.,  Chart.  I,   758-9. 
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Titolo  cemeteriale  cristiano  scoperto  ad  Acqui; 
Nota  di  CARLO  CIPOLLA 


Il  eh.  sig.  marchese  Vittorio  Scati  possiede  beni  nel  terri- 
torio di  Acqui;  appassionato  -com'egli  è  della  storia  e  dell*  an- 
tichità ,  va  raccogliendo  quegli  oggetti  antichi  che  vanno  di 
giorno  in  giorno  rivedendo  la  luce  in  quello  storico  territorio. 
Ed  è  un  territorio  che  restituì  diggià  molti  cimeli  antichi,  e  ne 
continua  a  restituire.  Il  sig.  marchese  Scati  mi  mostrò  negli  ul- 
timi giorni  un  frammento  di  iscrizione  cemeteriale  cristiana,  rac- 
colta nel  1885  dal  sig.  farmacista  Tommaso  Bertolotti  di  Acqui, 
egregia  persona,  che  porta  grande  amore  alle  memorie  storiche 
della  propria  terra.  In  quell'anno  si  demoliva  parte  dell'antica 
chiesa  di  S.  Antonio  de  Balneo  ,  in  prossimità  alla  nota  fonte 
bollente,  per  dar  luogo  alla  erezione  della  Corte  d'Assise.  Pare 
che  la  pietra  inscritta  vi  fosse  stata  adoperata,  come  materiale 
di  costruzione,  nell'abside,  che  si  faceva  risalire  al  sec.  xiii. 
In  quell'epoca  colà  trovavasi  anche  Vhospitale  verberatorum. 

L'iscrizione  è  incisa  molto  rozzamente,  con  grande  irrego- 
larità nella  distanza  tra  lettera  e  lettera.  Le  linee  sono  molto 
addossate  fra  loro.  La  P  ricorre  una  volta  sola,  ed  è  chiusa, 
siccome  si  usava  nell'età  della  decadenza.  In  qualche  lettera, 
come  p.  e.  nella  Q,  si  può  ancora  rilevare  alcun  che  dell'an- 
tica e  genuina  forma  romana.  La  coda,  cioè,  vi  è  un  po'  pro- 
lungata^  ma  non  di  troppo  ;  siccome  questa  coda  sta  appoggiata 
rudemente  al  circolo  della  Q,  così  l'aspetto  complessivo  della 
lettera  risulta  rozzo  assai  e  veramente  barbarico. 

L'epigrafe  è  incisa  sopra  un  pezzo  di  marmo  lunense,  spez- 
zato superiormente,  inferiormente  e  al  lato  sinistro  (di  chi  guarda). 
Sicché  l'iscrizione  deve  considerarsi  come  imperfetta  da  tre  parti. 
Non  si  può  con  esattezza  determinare  quanto  sia  andato  per- 
duto al  lato  sinistro,  quantunque  sembri  che  tra  la  fine  della 
linea  3,  e  quanto  resta  della  linea  4  non  ci  sia  altra  lacuna, 
che  di  una  lettera:  st^b  die.  un  [njonas Ma  bisogna  pensare 
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alla  irregolarità  che  il  lapidicida  conserya  nella  distribuzione  delle 
parole  e  delle  lettere,  per  comprendere  come  bisogna  andar  cauti, 
nel  far  deduzioni  dalla  indicata  circostanza.  La  pietra  venne 
anche  sfaldata  col  martello,  per  essere  adoperata  per  uso  di 
fabbrica. 

Il  marmo  attualmente  è  lungo  cent.  24,  ed  alto  16,  collo 
spessore  di  6  cent,  e  mezzo.  Vi  si 


vixit  aNNS  •  P  •  M 
REQVIE 
TSBDIIIl 
5.  n  0  N  A  r3 

Al  V.   1  si  noti  la  scorrezione  [a]nns,  per  [ajnnos. 

Dalla  piccola,  ma  storica  città  di  Acqui  non  solo  si  ricu- 
perarono, in  vari  tempi,  molte  iscrizioni  e  frammenti  di  anti- 
chità deirepoca  romana  (1),  ma  furono  abbastanza  abbondanti  i 
cimeli  cristiani.  Fra  le  iscrizioni  riprodotte  nel  Corpus^  se  ne 
hanno  tre  del  secolo  v  (2) ,  ed  una  priva  di  data  può  facilmente 
riguardarsi  come  presso  a  poco  contemporanea  alle  precedenti  (3). 
Queste  iscrizioni  in  generale  furono  trovate  presso  l'antichissima 
chiesa  di  S.  Pietro  di  Acqui;  chiesa  che  si  fa  rimontare  all'età 
longobarda.  Non  so  però  in  quale  relazione  stia  l'iscrizione  re- 
centemente trovata  con  quelle,  pure  cristiane,  che  abbiamo  ora 
ricordato.  Quello  che  è  chiaro  si  è,  che  anche  la  nuova  sco- 
perta, per  quanto  piccola  e  monca,  pure  aiuta  a  ricostruire  la 
storia  delle  origini  cristiane  di  Acqui. 


(1)  C.  I.  L.  V,  2,  n.  7504  sgg.;  A.  Fabrbtti,  Musaico  di  Acqui,  in  Aui 
soc,  archeoL  Tor.  II,  19  sgg.;  E.  Maggiora,  ìd  Atti  cit.  Il,  184  tgg.;  G.  Bar- 
TOLi,  in  Atti  cit.  11,  286;  E.  Pais,  Corp,  inscr.  latin,  suppL  Hai  n.  967,  e 
1083.  1. 

(2)  Il  n.  7528  è  il  titolo  cemeteriale  di  un  vescovo,  morto  nel  488;  il 
D.  7530  spetta  al  453;  e  il  n.  7531  al  491.  Per  la  serie  dei  vescovi  d'Acqui, 
cfr.  riAPPBLLCTTi,  CMcse^  XIV,  133  segg. 

(3)  Il  n.  7529. 
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Di  tre  diplomi  di  Federico  11^  uno  dei  quali  inedito; 
NoU  del  Dott  GIUSEPPE  CALLIGARIS 


Le  condizioni  generali  in  cui  trovavasi  il  Piemonte  nel  1238« 
quando  Timperatore  Federico  II  giungeva  nelle  terre  subalpine, 
ci  son  descritte  a  grandi  tratti  nel  lavoro  diligentissimo  che  il 
prof.  Carlo  Merkel  consacrò  alla  storia  dei  Comuni  piemontesi 
degli  anni  1230-1259   (1). 

Due  elementi  inconciliabili  si  disputavano  il  campo  :  il  feu- 
dale, cioè,  ed  il  comunale,  e  sotto  qualunque  nome  o  bandiera 
si  raccogliessero  1  contendenti,  a  qualunque  aiuto  ricorressero, 
in  fondo  la  lotta  che  si  riproduceva  non  mutava  né  natura  né 
scopo.  Federico  11  portò,  alla  sua  venuta,  grandi  speranze  nei 
due  campi,  in  ciascuno  dei  quali  si  acquistò  simpatie,  sebbene 
si  debba  credere  che  per  un  momento  riprendesse  maggior  vi- 
gore l'elemento  feudale  (2).  Ma,  come  ho  detto,  anche  relem«[ito 
a  questo  avverso  ne  risentì  vantaggio  e  tanto  forse  che  il  vecchio 
e  potente  comune  Astigiano  ghibellino,  si  trovò  isolato  e  in  disparte 
mentre  ebbero  vantaggi  comuui  minori  anche  ad  esso  nemici. 

Questa  posizione  singolare  del  comune  Astigiano  di  fronte 
all'impero  non  é  ancor  nettamente  illustrata,  né  noi  qui  il  ten- 
teremo, bastandoci  far  notare  certi  fatti  che,  se  non  son  nuovi, 
meritano  però  di  essere  esaminati  e  studiati  con  particolare 
cura  da  chi  vuol  ricostrurre  T  intricatissima  storia  piemontese 
di  questi  anni. 

Fra  i  favori  che  i  comuni  minori  ebbero  dairimperatore  son 
da  notarsi  tre  diplomi,  dati  presso  Cuneo  nel  marzo  del  1238, 
nei  quali  l'imperatore  accorda  la  sua  protezione  a  Chierì,  Cuneo, 


(1)  Un  quarto  di  secolo  di  vita  comunale  e  le  origini  della  dominaiiwìe 
angioina  in  Piemonte^  Torino,  Loescher,  1890  (estr.  dalle  Memorie  deU^ 
R,  Accademia  delle  scienze  di  Torino^  Serie  II,  Tom.  XL). 

(2)  Mbrril,  op.  et/.,  p.  26,  29. 
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SaTÌgliano,  i  quali  ultimi,  come  indicheremo,  dovevano  trovarsi 
in   quel  momento  in  urto  con  Asti. 

Intorno  alla  condizione  di  questi  tre  comuni  nel  1238  spen- 
deremo alcune  poche  parole  del  presente  studio,  che  vogliamo 
considerare  quale  breve  prefazione  al  diploma  imperiale  su  ri- 
cordato in  favore  di  Cuneo,  di  cui  qui  diamo  Tedizione  ricavan- 
dola da  copia  assai  antica ,  la  quale  ci  pare  a  maggior  titolo 
degna  della  luce  perchè  può  pur  servire  in  parte  a  presentarci 
una  lezione  più  corretta  del  diploma  stesso,  che  si  ripete  in  forma 
quasi  identica  per  i  tre  comuni. 

Il  eh.  sig.  Cav.  Can.  Casimiro  Turletti  nella  sua  Storia  di  Sa- 
vigliano  (1)  ha  diligentemente  studiato  la  posizione  che  di  fronte 
ad  Asti  assumeva  nel  1236  e  1237  il  suo  comune,  il  quale  tro- 
vavasi  in  quei  giorni  a  correre  egual  sorte  col  comune  di  Cuneo. 
È  ritornato  sulla  questione  il  Merkel  nell'opera  citata  (2)  nella  quale 
studia,  più  che  la  storia  interna  di  qualche  centro  comunale,  le 
relazioni  fra  comune  e  comune.  Da  questi  due  lavori  noi  siamo 
certificati  che  nel  1236,  avvenuto  un  potente  risveglio  guelfo 
con  centro  Alessandria,  la  quale  sapeva  destare  Tattenzione  dei 
comuni  minori  mostrandosi  nemica  ad  Asti  ed  ai  signori  feudali, 
Cuneo  e  Savigliano  si  trovavano  nelle  file  opposte  al  comune 
Astigiano  e  ai  suoi  alleati.  Contro  nemici  cosi  formidabili  ed 
incessanti  occorreva  un  aiuto  non  meno  potente,  e  possiamo  quindi 
spiegarci  il  bisogno  che  Cuneo  e  Savigliano  sentivano  nel  1238 
di  ricorrere  alla  protezione  imperiale,  che  l'imperatore  doveva 
essere  lieto  di  accordare  se  noi  notiamo  i  rapporti  assai  freddi, 
che  intercedevano  allora  fra  Asti  e  Federico  II  e  gli  sforzi  da 
questo  fatti  per  acquistarsi  simpatie  anche  in  quel  campo,  che 
parrebbe  meno  avergliene  dovuto  concedere  (3). 


(1)  Casimiro  ToRLKTrr,  Storia  di  Savigliano,  1, 114, 115.  Savigliano,  Bressa, 
1879. 

(2)  Mbrkkl,  op.  ct<.,  p.  21  8gg. 

(3)  Mbrrbl,  op.  ctV.,  p.  26.  Credemmo  inutile  inserire  a  questo  riguardo 
più  ampie  notizie  nel  corpo  del  lavoro,  perchè  chiunque  può  leggere  a  sua 
postai!  bello  studio  del  Merkel,  nel  quale  sono  tratteggiati  con  diligenza  tutti 
questi  vari  rapporti,  ma  siccome  è  sempre  bene  dififondere  i  buoni  libri,  ci  sia 
permesso,  in  nota,  riferire  alcuni  dei  risultati  degli  studi  dell'amico  mio,  che 
non  saranno  inutili  al  presente  scopo.  Gettando  uno  sguardo  snirintricatis- 
sima  storia  dei  comuni  piemontesi  nel  1230-36,  troviamo  da  una  parte  Ales- 
sandria, la  più  fedele  rappresentante  del  guelfismo,  ci  sia  lecita  la  parola, 
alla  quale  si  stringono  attorno   molti  comuni   minori  paurosi  dei   signori 
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Non  così  nettamente  ci  son  delineate  le  condizioni  in  cui 
Cliieri  trovavasi  nel  1238.  Noi  non  sappiamo  preciso  in  quali 
rapporti  fosse  in  quell'anno  con  Asti,  e,  qael  che  è  più,  colla 
Chiesa  e  col  comune  di  Torino ,  e  quali  furono  i  moventi  che 
lo  determinarono  a  porsi  sotto  la  protezione  imperiale. 

Tale  studio  meriterebbe  spazio  assai  maggiore  di  quello  da 
noi  dedicatogli  nel  presente  lavoro,  e  dovrebbe  essere  accompa* 
guato  dalla  ricerca  di  nuovi  documenti,  ^e  dall^esame  minato  di 
quelli  già  noti,  cose  tutte  che  noi  qui  non  possiamo  fare ,  per 
il  che  dovremo  contentarci  di  poche  congetture,  che  ci  per- 
mettano di  spiegarci,  cosi  in  grosso,  il  diploma  imperiale  del  1238. 

Il  valoroso  illustratore  della  storia  Chierese,  il  Cibrarìo  (1), 
privo  di  documenti  che  gli  potessero  spiegare  il  diploma,  sup- 
pone che  nel  tempo  di  cui  ci  occupiamo,  il  comune  attraver- 
sasse un  vero  periodo  di  prosperità,  A  da  giungale  ad  otte- 
nere dall'imperatore  la  «  corona  e  perfezione  della  libertà  »,  cioè 
ad  «  essere  immediatamente  soggetto  all'impero  ».  Se  però  ci 
pare  poter  stabilire  che  fra  il  1220  ed  il  1232  Chieri  godesse 
realmente  di  pacifica  e  prospera  fortuna,  un  documento  di  que- 
st'  ultimo  anno  ci  fa  veder  troncata  d'  un  tratto  si  lieta  sorte, 
ma  ci  lascia  però  indecisi  sulle  condizioni  del  comune  per  gli 
anni  1232-38. 

Alludo  qui  a  un  patto  di  alleanza  stretto  a  danno  di  Chieri, 
edito  neirappendice  aggiunta  al  celebre  «  Cedex  Astensis,  »  di 
cui  ci  occuperemo  appena  esaminati  alcuni  punti  della  storia 
Chierese  indispensabili  a  conoscersi. 

Un  documento  del  1210  dicembre  16  (2)  ci  dimostra  quanto 
fossero  in  quel    momento    stretti  i  legami    di    dipendenza  ,    che 


feudali  che  pretendevano  diritti  sugli  uomini  fuggiti  dai  loro  dominii  per  con- 
correre a  formare  questi  nuovi  centri:  di  fronte  le  sta  Asti,  di  partito  impe* 
riale,  nemica  implacabile  dei  nuovi  comuni,  e  con  lei  si  raggruppano  i  naturali 
nemici  di  questi,  i  signori  feudali.  Asti  ed  Alessandria  sono  i  due  centri  a 
cui  si  riannodano  le  forze  minori,  l'anima  dei  due  elementi  nemici,  il 
feudale  ed  il  comunale.  Se  Asti  prevale,  i  comuni  minori  devono  piegar  il 
capo  davanti  al  più  forte;  ma  colta  la  prima  occasione  si  aggruppano  nelk 
file  opposte  appoggiati  ad  Alessandria.  Uno  dei  risvegli  guelfi  4  appunto 
quello  a  cui  su  accennammo  del  1236,  che,  per  fenomeno  curioso,  portò,  sto 
per  dire,  l'elemento  comunale  in  parte  sotto  la  protezione  dell* imperatore. 

(1)  DeMe  Storie  di  Chieri,  I,  120.  Torino,  per  TAUiana,  1827. 

(2)  ClBRARIO.  opi  cii,^  II,  64. 
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stringevano  il  comnne  Chierese  al  yescoYO  di  Torino ,  il  quale 
pretendeva  appartenergli  tutti  i  diritti  comitali  «  contile  totum 
et  jurisdictionem  plenariam.  >  I  Chieresi  però  non  ammettevano 
una  dipendenza  si  piena  ed  assoluta ,  ma  pure  dovettero  per- 
mettere che  il  vescovo  riscuotesse,  senza  contraddizione  o  mo- 
lestia, i  banni  per  omicidio,  furto,  spergiuro,  tradimento,  di  più 
«  duella  omnia  et  successiones  peregrinorum  et  advenarum  de- 
cedencium  sine  filiis  et  ordinamento  [testamento]  »  e  le  suc- 
cessioni dei  Chieresi  stessi  morti  senza  testamento  o  senza  parenti 
fino  al  quarto  grado. 

Al  vescovo  fu  inoltre  riconosciuto  il  diritto  di  accogliere  gli 
appelli  di  tutte  le  cause,  colFobbligo  di  definire  in  Chieri  quelle 
che  non  superassero  le  lire  dieci  secusine,  e  gli  fu  data  la  con*- 
ferma  dei  dazi  e  pedaggi,  che  già  riscuoteva. 

Più  leggeri  erano  i  vincoli  che  legavano  Chieri  ai  conti  di 
Biandrate  nello  stesso  anno  1210  (1)  giacché,  oltre  il  patto  che 
obbligava  il  comune  di  Chieri  a  difendere  i  possessi  dei  conti 
predetti  contro  qualunque  persona,  eccettuato  Timperatore  ed  il 
vescovo  di  Torino,  il  qual  giuramento  dovea  farsi  dal  Comune 
neiroccasione  che  «  iurabit  fidelitatem  domino  Ootifredo  (conte 
di  Biandrate)  et  nepotibus  »  che  alla  lor  volta  obbligavansi  a 
prestare  egual  difesa  ai  Chieresi ,  questi  dovevano  ancor  pro- 
mettere di  non  ricevere  alcun  uomo  soggetto  del  Conte  «  prò 
habitatore  in  loco  Carii  » ,  promessa  che  ripetevano  pure  i 
Biandrate  rispetto  ai  dipendenti  di  Chieri. 

Un  diploma  di  Ottone  IV  del  1212,  marzo  14  (2)  venne 
in  buon  punto  a  sollevare  le  gravi  condizioni  dei  Chieresi  ri- 
spetto principalmente  al  vescovo  di  Torino  e  a  rimetterli  nello 
stato  in  cui  erano  prima  del  1210,  approvando  gli  atti  in  cui 
contenevansi  obblighi  meno  pesanti  per  il  comune,  abrogando  gli 
altri  col  tacerne  (3);    importante    fra    tutte  la  concessione  che 


(1)  GiBRARio,  op,  cit,  II,  82.  Il  docamento  qai  ricordato  del  1210  è  inserto 
in  altro  del  1224  che  par  riguarda  le  relaziooi  fra  Chieri  ed  i  Biandrate. 

(2)  CiBRARIO,  Op,  ciL,  II,  68. 

(3)  GiBRARio,  Op.  di.,  II.  69  :  «  indulgemus  eia  (ai  Chieresi)  et  concedimus 

sicut  a  oentum    annis  hucusque    consueverant lieitam   sit  eie  con- 

•ules  creare  vel  potestatem...  eie  indulgentes  illaa  coneaetudines  et  fidelìtates 
qaaa  ab  antiqais  temporibas  eorum  predecesaores  Tacere  solebant  episcopis 
taurinentibas,  volentee  ut  in  bis  ipeie  episcopis  existant  obedientee:  ita 
tamen    quod   in  illis  nlterius  ab  episoopie  eisdem  non  graventar  contra  iiH* 
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gli  aomini  di  Cbieri  non  potessero  essere  chiamati  in  giudizio 
a  Torino ,  ma  tatto  le  lor  questioni  si  rìsolTOssero  nella  loro 
terra. 

L'autorità  vescoyile,  e  tanto  più  quella  meno  grave  dei  Bian- 
drate  (1),  subiva  dunque  alterazioni  secondo  che  cresceva  o 
scemava  la  potenza  del  comune,  il  quale  nei  tempi  di  maggior 
fortuna  doveva  sentirsi  più  libero  da  potenze  forestiere,  e  da  più 
deboli  legami  essere  stretto  a*  suoi  signori. 

E  periodo  di  prosperità  ci  pare  che  fu  per  Cbieri  quello 
compreso  fra  gli  anni  1220-1232  ,  nel  quale  il  comune  non 
solo  legava  a  sé  i  signori  più  deboli  che  di  buona  o  mala  voglia 
si  accostavano  a  lui  per  appoggio  o  difesa  (2),  ma  riesce  ad 
abbattere  interamente  la  vicina  terra  di  Testona,  servendosi  dei 
soccorsi  degli  Astigiani,  che  per  antica  tradizione  erano  amici 
ai  Chieresi.  Ma  nel  1232  una  fiera  tempesta  si  va  accumulando 
contro  il  comune,  minacciato  dalle  armi  di  numerosi  e  potenti 
collegati,  a  capo  dei  quali  si  trova  Asti,  avvicinatasi  al  comune 
di  Torino,  probabilmente  collo  scopo  di  estendere  nel  «  setten- 
trione del  Piemonte  la  propria  influenza  e  rendersi  meno  costosa 
e  più  sicura  la  strada,  la  quale  da  Asti  per  Torino  e  Val  di 
Susa  oonduceva  i  suoi  laboriosi  mercanti  in  Francia.  »  (3) 

Quest'alleanza  si  terribile  per  Chieri  ci  è  riferita  dal  docu- 
mento che  già  ricordammo,  del  19  luglio  1232  (4),  nel  quale 
Asti  prende  sotto  la    protezione  sua  il  vescovo ,  la  Chiesa  e  la 


stitiam  ».  E  a  pag.  70:  «  Item  coDcedimus  eia  et  confirmamus  omnes  con- 
saetudines  bonas  quas  babebant  eo  tempore  quo  nos  Otto  IV  Romanorom 
imperatoi*  et  sernper  augustus  coronam  imperii  receperimas  et  eas  illesaj 
8ibi  coDservari  iabemus  tam  in  fidelitatibus  DD.  (vescoYO  di  Tonno  e  conta 
di  Biandrate)  qaam  in  recipiendis  babitatoribua  et  appellationibus  et  in .  . . 
{deest)  tantum  et  non  in  ampli us  teneantur  suis  dominis  quantum  eo  tem- 
pore tenebantur  quo  nos  dictam  coronam  reoepimus  (cioè  nel  1209X 

(1)  Nel  1224,  agosto  5,  il  conte  Gotifredo  di  Biandrate  rinunzia  nelle  mani 
del  podestà  di  Cbieri,  le  convenzioni  e  i  patti  fermati  nell'i  strumento  del  10 
giugno  1210  (CiBRARio,  Op,  cit.,  II,  82).  Cfr.  Durandi,  Saggio  stUla  lega  lem- 
barda^  p.  143  (in  Memorie  della  R,  Accademia  delle  sciente  di  Torino 
t.  XL). 

(2>  Cfr.  CiBRARio,  Op.  eit.,  II,  documenti  a  pag.  77,  80,  82,  86,  93,  95. 

(3)  Mbrrbl,  Op.  eit,y  pag.  16 

(4)  Codex  Astensis,  Appendix.  Monumenta  huc  usq%te  inedUa^  quae  Codici 
de  Malabayla  subiiciuntur,  IV,  34.  Cfr.  pure  t.  1,  la  memoria  col  titolo:  M 
codice  d*Atti  detto  de  Malabaila,  p.  180. 
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città  di  Torino  e  con  essi  Moncalieri,  Pinerolo,  Piossasco,  Ba- 
gnolo e  Barge  coi  marchesi  di  Bomagnano  e  con  Ciriè.  Non 
ripeteremo  qui  tatto  il  docamento  che  fa  già  riassunto  e  stu- 
diato, sebbene  sotto  panti  di  vista  differenti  ,  dal  Sella  [Codex 
Astensis,  I,  180]  e  dal  Merkel  [Un  quarto  di  secolo,  ecc  ,  p.  16], 
ma  ci  contenteremo  di  ricordare  che  fra  i  patti  era  espressamente 
indicato  Tobbligo  da  parte  di  Asti,  di  difendere  la  Chiesa  ed  il 
comune  di   Torino  contro  Chieri  (1). 

Asti  anzi  prometteva  di  non  ricevere  mai  come  abitatori  o 
alleati  o  dipendenti  uomini  di  Chieri ,  salvo  specialissime  con- 
dizioni ;  di  non  mai  riconciliarsi  con  questi  ,  né  con  loro  con- 
trarre lega,  amicizia  o  patto.  Se  poi  mai  avvenisse  che  i  Chie- 
resi  intraprendessero  alcun  che  contro  la  Chiesa  e  gli  uomini  di 
Torino,  o  se  questi  si  movessero  contro  quelli,  Asti  dovrà  pren- 
dere parte  alle  ostilità  e  con  ogni  suo  sforzo  offendere  i  Chieresi, 
né  venir  a  patto  o  tregua  se  non  di  consenso  dei  Torinesi. 

I  Torinesi,  in  compenso  dei  gravi  obblighi  assuntisi  da  Asti, 
le  promisero  di  difendere  la  Chiesa  ed  il  comune  contro  chiunque 
tranne  Milano,  Vercelli  el  Alessandria  e  «  salva  societate  Lom- 
bar.lie,  ea  videlicet  que  est  ex  parte  Mediolanensium  ab  Aste  et 
Daria  Baltia  inferi us  »  e,  oltre  ad  altri  vantaggi  che  a  noi  non 
interessa  ricordare  ,  concessero  agli  Astigiani  «  totam  stratam 
croisam  consuetam  ire  per  pontera  Padi  Taurini  »  e  libertà  di 
prendere  in  Torino  e  territorio  i  loro  nemici  tranne  i  Milanesi, 
Vercellesi ,  Alessandrini ,  a  patto  che  reciprocamente  i  Torinesi 
potessero  prendere  nell'Astigiana  i  nemici  proprii,  salvi  i  Pavesi, 
Tortonesi  e  Genovesi. 

Abbiamo  cosi  nettamente  distinti  gli  alleati  delle  parti  con- 
traenti, principali  per  noi  fra  queste,  Asti  e  Torino. 

Certo  il  comune  di  Chieri,  minacciato  da  nemici  così  for- 
midabili ,  dovette  trovarsi  in  frangenti  terribili,  ma  siccome  in  un 
lavoro  della  natura  del  presente  non  é  possibile  cercare  i  motivi 


(1)  Codfs  Aitensis  Appendix^  IV,  35:  Et  specialitei*  teneantur  comune  et 
homined  de  Aste  manutenere,  adi u vare  et  defendeie  ecclesiam  et  comuDe  et 
homioes  taurini  et  predictos  cives  et  habitatores  centra  locum  et  homines 
de  Cario  et  quod  homìnes  de  Aste  non  posaint  nec  debeant  recipere  in  habi- 
tatores Tel  iuratos  nec  eciam  in  homìnes  vel  vussallos  uuiversaliter  nec  sin  • 
golariter,  nisi  aliquia  eoruro  cum  familia  sua  tota  iret  ad  babitandum  prò 
stallo  facto  perpetualiter  et  sine  fraude  in  civitate  Astensi  vel  taurinensi, 
nec  se  ullo  modo  reconoiliari  nec  concordari  cum  predictis  cariensibos . . . 
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che  addensarono  la  bafera  del  1232,  coA  non  possiamo  neppure 
stabilir  ora  gli  effetti  che  ne  seguirono,  giacché  sarebbe  bisogno 
di  ben  più  lunghe  ricerche,  che  non  possa  permettere  una  brere 
prefazione  ad  un  documento  che  si  pubblica. 

La  storia  Chierese,  per  quel  che  riguarda  le  relazioni  esteme 
del  Comune  per  il  periodo  1232-38,  è  oscura  assai  (1),  ma  a 


(1)  Il  Cibrario,  nella  celebre  collezione  dì  documenti  che  pubblica  nel  2« 
volume  Delle  Storie  di  Chieri,  non  ha  riportato  documento  alcuno  per  il  pe- 
rìodo 1233-1237;  nel  voi.  I  dell'opera  stessa  (p.  113-114)  rìoorda  però  un 
atto  di  dedizione  verso  il  comune  fatta  dai  signori  di  Baldisaeto,  liarentino, 
Montaldo  e  Pavarolo  nel  1235.  —  Porse  questo  documento  ci  fornirà  campo 
per  alcune  congetture  che  possono  interessare  la  nostra  questione.  L*  illustre 
Quintino  Sella  nella  Memoria  del  t.  I,  p.  181-82  del  Codex  Astensis  cercò  di 
portar  qualche  luce  sull'argomento,  ma,  privo  di  nuovi  aiuti,  dovette  solo 
contentarsi  di  supposizioni  appoggiandosi  a  un  documento  ricordato  dal  Ci- 
brario nella  Storia  della  Monarchia  di  Savoia  II,  13, 16  (Torino,  Fontana  1841, 
edito  poi  dal  medesimo  autore  nella  Storia  di  Torino,  1,  in  appendice  p.  506). 
Si  tratta  della  pace  che  nel  18  novembre  1235  il  conte  di  Savoia  Amedeo  IV, 
in  lotta  col  comune  e  col  vescovo  di  Torino  e  con  Pinerolo,  concludeva  eoi 
suoi  avversari,  nella  quale  vediam  Pinerolo  tener  salvi,  fra  gli  altri  suoi  al- 
leati, gli  astigiani,  dalla  qual  clausola  il  Sella  vorrebbe  deduiTe  ohe  rima- 
nessero ancor  salde  le  alleanze  del  123V  e  che  quindi  «  Asti  e  Chierì  conti- 
nuassero a  trovarsi  in  campi  opposti  ■  (Sella,  Memoria,  ecc.  181).  Ce  ne 
fa  però  invece  dubitare  il  documento,  pur  del  1235,  che  più  su  citammo  e  che 
ebbi  agio  di  studiare  in  grazia  della  cortesia  dell'egregio  signor  Barone  Gau- 
denzio Claretta,  a  cui  rendo  i  rìngraziamenti  più  vivi  e  sinceri  che  per  me  si 
possano,  il  quale  nella  sua  ricchissima  biblioteca  conserva  alcuni  dei  volumi 
che  componevano  la  famosa  raccolta  Montalenti  (Cfr.  Cirrario,  DeUe  Storie 
di  Chieri  II,  p.  xi-xii).  Il  documento  in  questione  è  inserto  appunto  nel  t.  II 
delia  suddetta  raccolta,  fra  i  Documenti  Cheriesi  a  pag.  474-75,  e  fu  estratto 
dal  preziosissimo  Libro  Rosso  di  Chierì,  fol.  LII  (Arch.  di  Chierì,  sala  2*, 
cartella  7»,  v.  Inventarìo  generale,  art.  5;.  Confrontando  la  copia  Montalenti 
col  documento  quale  ci  è  presentato  dal  Libro  Rosso,  dovemmo  constatare 
la  diligenza  di  quella  ;  la  lezione  però  che  noi  presentiamo  segue  in  generale 
quella  del  Libro  Rosso,  monumento  importantissimo  per  la  storìa  chierese, 
di  cui  volentieri  rinfìreschiamo  la  memorìa,  anche  per  ricordare  i  tesori  pre- 
ziosi racchiusi  neirarchivio  di  Chierì,  che  grazie  alla  solerzia  e  diligenza  del 
eh.  Segretario  capo  della  Città,  sig.  Carlo  Benazzi ,  si  va  ordinando  in  modo 
da  potersi  mettere  al  paragone  coi  migliori  archivi  piemontesi,  (lei  1235, 
luglio  31 ,  in  Chieri ,  nella  Chiesa  di  S.  Guglielmo,  22  oonsignorì  di  Baldi»- 
seto,  Marentino,  Montaldo  e  Pavarolo  giurano  la  cittadinanza  chierese,  e  fra 
i  patti  ohe  si  stabiliscono,  è  pure  incluso  che  i  detti  signori  e  £MÌent  paeem 
et  guerram  tamen  prò  comuni  Carìi  de  eorum  oppidis  et  viilis  prò  se  et  «uos 
homines  de  Pavayrolio,  et  Montaldo,  et  Marentino  contra  quamlibet  personam 
et  terram,  exceptis  dnis  suis  videlìcet  Episcopo  Taurìnensi  et  Preposito  Tan- 
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noi  basta  il  notare  che  dopo  il   colpo    terrìbile  del  1232,  per 
certo,   come  congetturammo  in  nota,  se  si  scongiurò  la  collera 


rinensi  et  proposito  Carìdnsi,  et  de  Baldisseto  contra  omnem  hominem  lo- 
galiter  nullo  excepto  ».  Ora  il  Cibrario  stesso  nel  tomo  I,  p.  114  Delle  Storie 
di  Chieri  ci  avverte  ohe  due  di  questi  feudi  cio^  Pa?arolo  e  Montaldo  erano 
dipendenti  dal  vescovo  di  Torino,  e  il  fatto  stesso  che  i  signori  di  Pavarolo 
e  Montaldo  non  son  tenuti  a  combattere  contro  il  loro  «  dominum  »  cioè  il 
vescovo  e  il  proposito  torinese,  ci  assicura  in  questa  opinione.  La  dedizione 
loro  acquista  quindi  per  noi  una  certa  importanza,  giacche  il  veder  uomini 
che  posseggono  feudi  dipendenti  dal  vescovo  di  Tonno,  porsi  sotto  la  prote- 
xione  di  Chieri,  e  giurarne  l'amicizia  e  la  cittadinanza  ci  farebbe  arguire  che 
i  due  nemici  implacabili  cioè  Chieri  e  il  vescovo  di  Torino  fossero  sempre 
in  campi  opposti  e  nel  tempo  stesso  che  Chieri  non  si  trovasse  più  in 
condizioni  cosi  terribili  come  nel  1232.  —  Forse  eransi  mutate  le  relazioni 
del  nostro  comune  con  Asti,  giacché  in  questo  medesimo  atto  di  dedizione 
del  1235  leggiamo  che  il  podestà  n  in  piena  credencia,  consensu  et  volun- 
tate  ipeius  credencie  ipeius  nomine  comunis  (Carli)  et  comune  con  veni  t .... 
quod  ipsum  comune  guarreabit  et  defendet  ipsos  dn^  et  eorum  poderium 
contra  quamlibet  personam  et  comune,  salvo  comune  Astensi  ».  —  Il  passo  fu 
già  studiato  da  Iacopo  Durandi  (Saggio  sulla  lega  lombarda,  ecc,  p.  144  in 
Memorie  della  R.  Accademia  delle  Scienze  di  Torino^  t.  XL,  Torino,  1838),  il 
quale  da  questo  brano  arguiva  come  Chieri  avesse  scosso  la  dipendenza  feu- 
dale del  vescovo  di  Torino,  osservando  che  nel  patto  concluso  non  faceva  per 
questo  nessuna  eccezione.  E  da  ciò  noi  possiamo  ancor  una  volta  supporre 
che  i  due  antichi  avversari  si  trovassero  piuttosto  in  urto  che  in  buona  ar- 
monia anche  imposta  e  forzata.  Diversa  certo  era  la  posizione  di  Chieri  verso 
Asti  giacché  essa  è  espressamente  esclusa  da  quelli  contro  cui  il  comune 
deve  portare  le  armi  in  favore  dei  nuovi  amici.  Questa  esclusione  ci  dimo- 
strerebbe piuttosto  buone  le  relazioni  fra  le  due  città»  la  qual  congettura  ci 
è  ancor  confermata  «lai  passo  seguente  pure  del  documento  che  studiamo: 
«  Item  si  praedicti  dai  vel  aliquis  eorum  facerent  aliquod  gravamen  vel 
molestiam  versus  aliquem  vel  aliquos  qui  non  sint  de  Cario,  vel  eorum  ju- 
risdictione,  vel  de  Ast  et  eius  poderiOy  et  noUent  facere  racionem  coram  pò- 
testate  Carli,  vel  si  nollent  satisfacere  vel  resti tuere  prò  comuni  Carli  rem 
ablatam,  quod  comune  Carli  non  teneatur  eos  iuvare,  inde  nec  cogere  ut  re- 
stituant.  »  (Race.  Montalenti,  Docum,  Chef,,  H,  475;  Libro  Rosso^  ecc.,  loc.  cit.). 
Chieri  ed  Asti  sono  poste  al  livello  medesimo  e  nella  medesima  considerazione 
e  questo  fatto  ci  farebbe  dubitare  assai  fortemente,  anzi  credere  che  quegli 
antichi  patti  del  1232  non  fossero  più  nel  loro  vigore  per  le  relazioni  fra  i  due 
comuni,  i  quali  si  trovassero  anzi  in  buoni  rapporti.  Non  è  noto  neppure 
con  sicurezza  quali  fossero  le  relazioni  in  questo  tempo  fra  Asti  e  Torino, 
ma  il  Sella  {^emoria^  ecc.  1, 105)  dubita  che  fossero  alquanto  fredde.  Ad  ogni 
modo,  se  pur  restavano  in  teoria  le  alleanze  del  1232,  come  ci  mostrerebbe 
il  documento  del  18  novembre  1235,  in  questo  medesimo  anno  dovevano 
in  pratica  essere  state  scosse  assai,  e  forse  tanto  che  Asti,  la  protettrice  della 
Chiesa  torinese,  non  dovea  sdegnare  di  guardar  benignamente  Chieri,  contro 
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minacciosa  di  Asti ,  non  potè  egualmente  placarsi  il  yÌYÌ88Ìmo 
desiderio  della  Chiesa  Torinese  che  sempre  vedemmo  tentar  di 
assoggettarsi  la  perpetua  ribelle. 

Nel  1238  giungeva  nelle  terre  subalpine  Federico  II,  al 
quale  anche  Torino  si  piegava  accettando  la  persona  che  T  im- 
peratore le  imponeva  a  governarla  (1) ,  e  certo  Chieri  dovette 
salutar  con  gioia  Farri vo  di  chi  poteva  offrirgli  scampo  contro 
le  sciagure  continue  che  lo  minacciavano.  E  il  diploma  che  nel 
1238  Federico  II  concedeva  a  Chieri  forse  era  effetto  di  una 
lunga  serie  di  cause,  fra  le  quali  non  ultima  probabilmente  la 
lega  del  1232,  che  aveva  mostrato  al  nostro  Comune,  perìcoli 
che  si  sarebbero  ancor  potuto  rinnovare  quando  che  sia.  In 
questo  senso  si  possono  avvicinare  anche  nello  spinto  ,  diremo 
così,  come  s'avvicinano  nella  forma,  i  tre  diplomi  imperiali  del 
1238  per  Cuneo,  Savigliano  e  Chieri.  Cuneo  e  Savigliano  nella 
protezione  imperiale  cercarono  rifugio  contro  Àsti  e  contro  i  si- 
gnori feudali  minacciosi;  Chieri  cercava  pure  scampo  contro  un 
nemico  assai  più  implacabile,  fattosi  formidabile  nel  1232  per 
r  appoggio  di  Asti.  E  se  poi  quest'  ultima  s'era  o  portata  con 
molta  rilassatezza,  o  anche,  svogliata  e  stanca  della  lega  e  degli 
impegni  presi,  aveva  tutto  dimenticato,  poteva  pur  sempre  farsi 
minacciosa  e  riprendere  sul  serio  quelle  armi  che,  impugnate 
nel   1232,  aveva  poi,  come  pare,  lasciate  ricadere. 

11  documento  del  1238  per  Chieri  basterebbe  da  solo  a  farci 
dubitare  che  più  gravi  fossero  le  condizioni,  o  almeno  più  ampie 
le  offerte  all'imperatore  da  parte  del  Comune  supplicante  che 
non  quelle  di  Cuneo  e  Savigliano.  I  tre  diplomi  invero  si  corri- 
spondono in  massima  parte,  in  fondo  anzi  sono  identici,  ma  senza 
fallo  si  accostano  più  strettamente  i  diplomi  per  Cuneo  e  Savi- 
gliano, mentre  in  certe  parti  resta  isolato  quello  per  Chieri. 

Le  concessioni  che  Federico  li  faceva  a  Cuneo  e  Savigliano 


cui  aveva  stretto  patti  sì  terribili.  Mi  sarebbe  impossibile  precisare  di  pi& 
queste  congetture,  le  quali  ci  fan  lecito  il  concbiudere  cbe  forse  il  vescovo 
di  Torino  non  doveva  aver  smesso  mai  le  antiche  pretensioni,  le  quali  forse 
poi  hanno  spinto  il  comune  chierese  a  cercar  valida  protezione  neirimpero, 
mentre  Asti,  lasciato  nel  1238  per  un  momento  in  disparte,  indispettito  quasi 
dei  favori  che  rimperatore  ad  altri  accordava  di  preferenza,  non  lo  avrebbe 
potuto  sostenere ,  se  pur  tanta  speranza  mai  poterono  accogliere  i  Ghieresi 
rispetto  al  loro  potente  vicino. 

(1)  CiBRARio,  Storia  di  Torino^  1,  230* 
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si  possono  riassumere  in  questa  forma:  gli  uomini  di  questi  due 
comuni,  esponendo  le  oppressioni  ed  i  gravami  a  cui  andavan 
soggetti  per  causa  di  lor  vicini  che  cercavano  soprafifarli,  pregano 
Timperatore  di  riceverli  sotto  la  protezione  sua  e  dell'impero, 
ofi&endo  perciò  e  il  luogo  stesso,  il  mero  e  misto  impero,  la  giu- 
risdizione, i  pedaggi  e  qualunque  lor  cosa,  nelle  mani  imperiali. 
Mosso  questi  dalle  lor  preghiere,  riceve  e  gli  uomini  e  il  comune 
sotto  la  special  sua  protezione,  confermando  loro  tutte  le  buone 
usanze  e  approvate  consuetudini,  di  cui  avevano  per  Taddietro 
goduto,  concedendo  loro  che  «  non  nisi  in  curia  nostra  uel  lega- 
torum  nostrorum  aut  capitanei  nostri  qui  loco  ipsi  prò  tempore  de 
mandato  nostro  prefuerit  tam  in  criminalibus  quam  ciuilibus 
causis  conueniantur  ad  iusticiam  faciendam  »  (1),  e  che  il  «  legatus 
et  ordinatus  »  imperiale  si  attenga  nelle  cause  civili  a  quelle 
pene  che  fin  allora  si  solevano  adoperare.  E  perchè  nessuno  più 
ardisse  far  contro  i  protetti  dell'impero,  a  danno  delle  presenti 
concessioni,  colpivasi  di  multa  chiunque  osasse  in  alcun  modo 
contravvenirvi . 

Le  offerte  ampie  riferite  per  Savigliano  e  Cuneo  eransi  pur 
ripetute  da  parte  degli  uomini  di  Chieri,  ai  quali  l'imperatore 
concede  egualmente  la  propria  protezione  «  sub  nostra  et  imperii 
protectione  recepimus  »,  ma  di  più  «  locum  eundem  nostram 
specialem  cameram  reputantes  et  eximentes  habitatores  eiusdem 
ab  omni  alterius  dominio  et  iurisditione  cui  hactenus  teneban- 
tur  »  (2).  Conferma  pure  ai  Chieresi  le  concessioni  fatte  a  Cuneo 
e  Savigliano  aggiungendo  che  «  capitaneo  autem  vel  nuncio  nostro 
quod  ibidem  statiitum  fuerit,  volumus  per  curiam  nostram  in 
salario  provideri  » .  Son  questi  i  due  punti  in  cui  è  più  spiccata 
la  differenza  fra  il  diploma  per  Chieri  e  i  due  diplomi  Cuneo - 
Savigliano,  che  delle  discrepanze  minori  di  forma  non  è  per  noi 
il  caso  di  occuparci,  bastandoci  così  aver  fatto  notare  la  diffe- 
renza di  posizione  che  occupava  nella  storia  piemontese  in  quel 
momento  il  comune  di  Chieri, .  rispetto  agli  altri  due  comimi  pur 
favoriti  dall'impero  (3). 


(1)  Gfr.  Diploma  imperiale  per  Cuneo,  edito  in  fine  al  presente  lavoro,  e 
diploma  per  Savigliano  in  Turlbtti,  St,  di  Savigliano,  IV,  82. 

(2)  GfBRARio,  DdU  Storie  di  Chieri,  II,  101.  Non  pare  sia  evidente  rallu- 
BÌone  ai  diritti  che  sn  Chieri  pretendeva  il  vescovo  di  Torino,  a  cui  in  tal 
modo  il  comune  sottraevasi  totalmente/ 

(3)  Potrebbe  concorrere  a  spiegarci  questa  condizione  di  cose  singolare  il 
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Il  diploma  per  Chieri  fu  edito  dal  Cibrario  (1)  il  qnale  lo 
estrasse  «  e  coUectaneis  rerum  cheriensium  Gabrìelis  Vischae  iuris 
utriusque  doctoris,  voi.  II,  fol.  27  (2)  )»  e  secondo  l'edizione  pro- 
curatane dal  Cibrario,  fu  ristampato  dall'  Huillaard-Bréholles  (3). 
Pure  edito  è  il  diploma  per  Savigliano  pubblicato  dapprima  dallo 
Sclopis  (4)  che  dice  averlo  dedotto  dall'  archivio  civico  di  Savi- 
gliano senza  determinar  nulla  di  più;  in  secondo  luogo  fu  com- 
preso fra  i  documenti  presentati  dal  Novellis  (5)  che  usufruì  «  copia 


numero  relativamente  grande  di  favori  che  Chieri  ebbe  in  queste  circostanze 
dall'imperatore.  Ricordiamo:  1^  Un  diploma  dato  ■  apud  Taurinum  anno 
dominice  incarnationis  mccxxxyiii,  mense  aprili,  undecime  indictionis  »  (Ci- 
brario, Delle  Storie  di  Chieri,  II,  105,  lo  ricorda  in  nota;  fa  edito  dal  Dobandi. 
Saggio  sulla  Lega  Lomb,,  p.  144  in  Memorit  deW Accademia  di  Torino^  t.  XL, 
e  dall' HuillardBréhollbs,  fUst.  diplom,  Friderici  Secundi  ^  Y  ^  ì  ^  197; 
Cfr.  BòHMER-FiCRBR,  Regesta  Imperii,  V,  nr.  2328),  in  cui  Timperatore  assolve 
Chieri  da  ogni  lega  a  cui  fosse  stata  obbligata  ad  accostarsi;  2°  Una  lettera 
imperiale  da  Parma  del  1238,  novembre  26,  in  cui  ripetesi  quanto  conce^- 
vasi  nel  diploma  deiraprile  ingiungendosi  ai  Cbieresi  di  non  rispondere  a 
niuno  a  cui  potessero  interessare  quelle  leghe  senza  speciale  licenza  del- 
l'imperatore  (Cibrario,  Delle  Storie  di  Chieri^  II,  104;  Ddrakdi, Saggio  mila 
Lega  Lombarda  ^  p.  145  in  Memorie  delC Accademia  di  Torino,  t-  XL; 
Hujllard-Bréhollb3.  Hist.  diplom.  F rider.  Sec,  V,  1.  p.  265;  Cfr.  B5hm»- 
FiCKER,  Regesta  imperii^  V,  n.  2^07);  3*  Diploma  dell'agosto  1245,  dato  in 
Torino,  in  cui  Fedeiico  sciolse  nuovamente  i  Cbieresi  da  leghe  contratte  an- 
teriormente (Cibrario,  Delle  Storie  di  Chieri^  11,105  in  nota;  Durandi,  Saggio 
sulla  Lega  Lombarda^  p.  148;  Huìllard-Bréhollbs,  Hist,  dipi.  Frider,  Sec,,  VI, 
339;  Cfr.  Bohmbr-Ficker,  Regesta  imperii,  V,  n.  3497). 

(1)  Delle  Storie  di  Chieri,  II,  101. 

(2)  Il  2"  volume  di  questa  raccolta  (intorno  a  cui  cfr.  Cibrario,  5f.  di 
Chieri^  11,  pag.  ix-x)  conservasi  ora  nella  bibl.  di  S.  M.  in  Torino,  col  titolo: 
Monumenta  Cheriensia  a  1221  ad  1520  M.  S.  n.  106,  ma  il  fol.  27  in  coi 
leggevasi  il  documento  manca,  come  mancano  pure  molti  fogli  della  rac- 
colta. 

(3)  [Ustoria  diplomatica  Friderici  Secundi  ^  V,  I,  pag.  177;  cfr.  Bóbmki- 
FiCKER,  Regesta  imperii\  V,  I,  nr.  2321. 

(4)  Storia  delV  antica  legislazione  del  Piemonte^  Torino,  Bocca,  1833, 
p.  200. 

(5)  Storia  di  Savigliano  e  deW abbazia  di  S.  Pietro,  Torino,  Fanale,  1844, 
p.  384,  doc.  nr.  14.  AU'ediz.  del  Novellis,  rimanda  rHoiLLARD-BRÉHOLLBS, 
loc,  cit,^  V,  178.  BoHMBR-FicKBR,  Rcgesta  imperii,  V,  I,  nr.  2392,  rimandano 
al  Novellis  e  all'Huillard-Brébolles. 
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autenticata  da  tre  notai  del  secdo  xiv  [forse  xvi,  come  vedremo, 
e  arguiremo  da  indicazioni  del  Turletti],  esistente  nei  civici  ar- 
chivi di  Savigliano  »,  ed  infine  dal  Turletti  (1)  che  cita  come  fonte 
Tarchivio  dvico  (di  Savigliano),  div.  II,  categ.  Privilegi,  dove 
la  trovò  4c  su  grande  pergamena  forte,  in  carattere  romano,  per 
copia  del  1526  circa  autenticata  da  tre  notai  ».  Le  differenze  fra 
le  tre  edizioni  del  diploma  di  Federico  II  in  favore  di  Savigliano 
sono  minime  e  possono  spiegarsi  benissimo  attribuendo  al  modo 
di  leggere  dei  tre  editori  quelle  diverse  lezioni  che  riscontriamo. 
Il  diploma  per  Cuneo  invece  è  tuttora  inedito,  sicché  né 
rHuillard-BréhoUes,  né  il  Bohrner  né  il  Ficker,  né  il  Winkelmann 
lo  registrano  ;  a  rigor  di  termine  però  non  puossi  dire  sconosciuto. 
Infatti  il  Turletti  lo  ricorda  fuggevolmente  in  una  nota  (2)  e 
dopo  lui  ampiamente  lo  riassunse  il  Merkel  (3),  anzi  ne  riportò 
lunghi  brani,  ed  io  devo  appunto  alla  cortesia  del  carissimo  amico, 
che  per  primo  lo  usufruì  nei  suoi  studi,  il  piacere  di  rendere 
ora  di  pubblica  ragione  il  documento  che,  se  non  ignoto,  aspet- 
tava pur  sempre  chi  se  ne  occupasse  di  proposito  per  licenziarlo 
per  le  stampe.  E  degna  di  quest'onore  ci  pare  la  copia  che  di 
questo  diploma  conservasi  neirarchivio  di  Stato  in  Torino,  tra 
le  carte  riferentesi  a  Cuneo,  mazzo  1^,  docum.  n.  2.  La  mede- 
sima fu  fatta  estrarre  dall'originale  ed  autenticare  per  ordine  del 
marchese  di  Saluzzo  Manfredi  IV  nel  14  luglio  del  1300  nella 
città  di  Cuneo  stessa.  Sono  4  notai  i  quali  assistono  all'atto, 
il  primo  dei  quali,  Guglielmo  «  de  gastaudo  »  copiò  e  ridusse 
in  forma  di  pubblico  istrumento  il  diploma  imperiale,  gli  altri 
tre  invece,  ascoltata  la  lettura  della  copia  e  dell'originale,  affer- 
marono quello  con  questo  concordare  esattamente.  —  Siam  avanti 
a  copia  assai  antica  e  probabilmente  anteriore  a  tutte  le  copie 
che  gli  editori  dei  diplomi  per  Chieri  e  Savigliano  (4)  hanno  utiliz- 


(1)  Storia  éU  Simigliano,  IV,  82. 

(^)  Storia  di  Savigiiano,  1,  p.  117,  nota  1*^. 

(3)  Un  qxAarto  di  secolo,  ecc.  p.  26-27. 

(4)  Il  Visca,  dalla  cui  Raccolta  il  Cibrarìo  estrasse  il  documento  per 
Chieri»  è  del  sec.  xvi.  Il  Turletti  dedusse  il  diploma  per  Savigliano  da  copia 
del  secolo  xvi,  e  forse  da  quella  stessa  da  cui  il  Novellis  ne  traeva  l'edizione 
anteriore  sebbene,  probabilmente  per  isbaglio,  questi  attribuisca  al  sec.  xiv 
la  copia  che  usufruiva,  mentre  i  particolari  che  ce  ne  rifornisce  concordano 
con  quelli  datici  dal  Turletti  per  la  copia  del  secolo  xvi  di  cui  egli  si  vale 
Nell'archivio  di  Chieri,  come  già  al  tempo  del  Gibrario,  non  conservasi  più 
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zate,  la  quale  inoltre  ci  è  attestato  espressamente  dipendere  n 
yia  diretta  dall'originale  (1). 

Cuneo,  marzo,  1238.  L'imperatore  Federico  II  prende  il  co- 
mune e  gli  uomini  di  Cuneo  sotto  la  sua  speciale  protezione  [To> 
rino,  Archivio  di  Stato^  Carte  di  Cuneo,  mazzo  1^,  docum.  n.  2). 

[S.  T.]  Anno  domini  millesimo  ccc ",  indicione  xiii*,  die  Jouis, 
xiiii^  mensis  Julii,  in  castro  Cunei,  in  thalamo  illustrìs  viri  do- 
mini Manfredi  marchionis  Saluciarum ,  presentibus  Buffino  de 
Brayda,  Henrico  de  Brayda,  Thoma  de  Uascho,  Manfredo  de 
Bomagnano  et  tabellionibus  infrascriptis  testibus  ad  hec  speda- 
liter  adhibitis  et  vocatis.  Ad  etemam  rei.memoriam  retinendam, 
et  ut  presenti  exempto  ac  publico  instrumento  adhibeatur  per- 
hempniter  piena  fides,  prefatus  dominus  Manfredus  egregins  mar- 
chio Saluciarum,  precepit  mihi  Guillelmo  de  Oastaudo  notano 
infrascripto  quatenus  autenticare  et  in  publicam  formam  reddigere 
deberem  quandam  litteram  roboratam  sigillo  pendenti  in  cuius 
sigilli  arculo  est  ymago  imperatoria  cum  diademate  in  capite  et 
cruce  in  manu  dextra  et  pomo  rotundo  in  sinistra  in  cathedra 
sedens.  Cuius  littere  tenor  talis  est:  Fredericus  Dei  gracia  ro- 
manorum  imperator  semper  augustus  lenisalem  et  Sicilie  r^L 
Fidelium  nostrorum  oppressionibus  pie  conpati  cogimur  et  eorum 
grauamina  prouide  releuare.  Inde  est  igitur  quod  constitutis  in 
presentia  maiestatis  nostre  hominibus  Cunei  fidelibus  nostris  et 
exponentibus  oppressiones  atque  grauamina  statu  imperii  uacil- 
lante  dudum  illata  sibi  a  conuicinis  suis  et  locis  circumadiacen- 
tibus,  qua  uiribus  preminebant  eisdem  et  ipsos  sue  iurisdicioni 
summitere  nite))antur,  iidem  de  recipiendis  ipsis  sub  nostra  et 
imperii  protectione  culmini  nostro  attentius  supplicarunt,  ut  ad 
hoc  clementiam  nostram  inclinare  possent  facilius,  locum  ipsum, 


ne  originale  né  copia  del  diploma  in  questione,  come  mi  avvisa  il  mio  amico 
Prof.  0.  Tessi  ore,  paziente  e  valoroso  ricercatore  delie  antiche  memoria  ehi€- 
resi,  della  cui  gentilezza  ho  appi*ofittato  nelle  mie  indagini,  e  ai  quale  rendo 
pubbliche  grazie. 

(1)  Un  fatto  curioso  a  notarsi  è  che  il  notaio  Guglielmo  di  Castaido 
nelle  abbreviazioni  di  cui  si  servì  nella  sua  copia,  pare  volesse  arieggiare 
quelle  in  uso  solitamente  nei  diplomi,  e  queste  abbreviazioni  compaiono  pars 
nella  formola  della  sottoscrizione.  Gli  altri  tre  notai  diflèriscono  per  la  scrit- 
tura notevolmente  dal  primo,  e  da  lui  pure  si  scostano  por  le  abbrevitzioffli 
di  cui  si  servono. 
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merum  et  mìxtom  ìmperìam,  iurìsdicionem,  pedagìa  et  quicquid 
comune  habuit  hactenas,  in  manibas  nostrìs  et  impeni  precise  ac 
liberaliter  redgnando.  Nos  itaque  supplicationibas  suis  fauorabi- 
liter  inclinati,  homines  loci  eiusdem  et  ipsnm  locum  Gnnei,  cum 
omnibus  pertinenciìs  suis  sub  nostra  et  imperii  protectione  reco- 
pimus  speciali.  Oonfirmauimus  eis  preterea  omnes  bonos  nsus  et 
approbatas  consuetudines  quibus  usque  ad  hec  felicia  tempora 
nostra  usi  faisse  noscuntur.  Concedentes  eisdem  ut  non  nisi  in 
curia  nostra  uel  legatorum  nostrorum  aut  capitanei  nostri  qui 
loco  ipsi  prò  tempore  de  mandato  nostro  prefuerit  tam  in  cri- 
minalibus  quam  ciuilibus  causis  conueniantur  ad  institiam  facien- 
dam.  De  habundantiori  quoque  gracia  nostra  concessimus  eisdem 
fidelibus  nostris  ut  legatus  et  ordinatus  noster  eiusdem  loci  con- 
tentus  sit  in  ciuilibus  causis  illis  penis,  bannis  et  mulctis  quas 
infligendas  prò  iniuriis,  dampnis  datis,  conuitiis  et  hiis  similìbus 
hactenus  statuerunt.  Presentis  igitur  scripti  auctoritate  mandamus 
et  firmiter  inhibemus  quatenus  nulla  omnino  persona  sit  que 
predictos  homines  Cunei  fideles  nostros,  centra  presentis  protectio- 
nis,  concessionis  et  confirmationis  nostre  tenorem  in  predictis  aut 
aliqao  predictoram  inquietare  seu  molestare  presumat.  Quod  qui 
presumpserit,  preter  indignationem  nostram,  penam  quinquaginta 
librarum  aari  se  nouerit  incursurum.  Quarum  medietatem  camere 
nostre  et  reliquam  medietatem  eisdem  fidelibus  nostris  uolumus 
applicarì.  Ad  huius  protectionis,  concessionis  et  confirmationis 
nostre  memoriam  et  robur  perpetuo  ualiturum  presens  scriptum 
fieri  et  sigillo  maiestatis  nostre  iussimus  comuniri.  Phs.  (1). 
Datum  apud  Cuneum,  anno  dominice  incarnationis  millesimo, 
ce**  trìceximo  octauo,  mense  marcii  (2),  vndecime  indìctionis. 


(1)  A  proposito  di  questo  segno  ricordiaino  le  parole  del  Gibrario  {St.  di 
Ckieri^  li,  105,  nota)  circa  l'altro  diploma  di  Federico  II  pnre  per  Ghìeri  dato 
a  Torino  nell'agosto  del  1245  di  cai  già  facemmo  menzione,  il  cui  originale 
(conservato  nell'Archivio  di  Chieri,  Sala  seconda,  cartella  16  col  titolo: 
Diritti,  Redditi ,  Ragioni  e  Privilegi ,  Esenzioni  in  genere  y  1245  a  1493). 
è  munito  della  sottoscrizione  imperiale  in  questa  forma  :  phs.  Jacopo  Du- 
BANDI  nell'edizione  del  diploma  {S€tggio^  ecc.  p.  148-9)  non  fa  menzione  e 
tanto  meno  esplica  questo  segno;  l'HurLLASD-BR^HOLLES  (Hist,  Diplom.  Frider. 
^tfcundt,  VI,  1,  339-40)  riproducendo  il  documento  vi  aggiunge  :  t  Et  infra 
eodem  charactere  scribitur:  PMlippiM  ». 

(2)  Il  TuRLBTTi,  (St.  di  Savigliano,  IV,  82)  assegna  al  documento  per  Sa- 
vigUano  la  data  8-11  marzo,  e  nella  nota  ne  dà  la  seguente  ragione:  «  perchè 
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Et  ego  Quillelmus  de  Oastaudo  notarìos  haoc  càrtam  saten- 
tici  ad  instantiaiu  dicti  domìni  marchìonis  scripsi  et  io  pabUeam 
formam  instramenti  redegi.  [S.  L.]. 

[S.  T.]  Et  ^o  Guillelmus  laorus  (1)  de  Càrmagnolia  impe- 
riali auctoritate  notarìus  predictis  inierfoi  et  hanc  cartam  ad 
autenticum  ascaltaui  et  quia  concordare  inueni,  rigniinì  meam 
supra  apposta  vnaa  (sic)  cum  suprascripto  et  infrascriptis  notariis, 
et  in  testimonium  me  subscrìpsi. 


negli  inventari  civici  (di  Savigliano)  trovasi  due  volte  coll'll  ed  una  col- 
l'viif  marzo,  e  l'antica  cronaca  di  Pedona  ci  dice  che  Federico  li  «  confir- 
mavit  abbati  Ottoni  in  Cuneo  oumìa  iura  abbacieS.  Dalmatii  anno  mcczxx.tih. 
die  XI  mensis  marcii  •,  abbiamo  perciò  apposto  al  nostro  (cioè  al  diploma  per 
Savigliano)  il  termine  medio  8-11  di  quel  mese.  Se  accettassimo  la  congettora 
del  Turletti  sarebbe  da  dubitarsi  che  la  data  approssimativa  da  lui  aoimoMa 
per  il  diploma  per  Savigliano  fosse  ad  un  dipresso  quella  per  il  diploma  in 
favore  di  Cuneo,  dove  sappiamo  che  Federico  si  fermò  solo  pochi  giorni  del 
mese  di  marzo.  Io  non  posso  discutere  ora  il  primo  degli  argomenti  addotti 
dal  chiarissimo  autore,  giacché  ignoro  quale  autorità  debba  assegnarsi  agli 
inventari  degli  archivi  Saviglianesi.  Riguardo  al  secondo  degli  argomenti  sa- 
rebbe bisogno  di  assai  maggiore  discussione  di  quello  che  possasi  permettere 
in  una  nota.  Come  ebbe  la  cortesia  di  farmi  avvertito  per  lettera  il  medesimo  (^v. 
Can.  Turletti,  egli  desunse  questo  brano  dell'antica  cronaca  di  Pedona  da 
un  passo  di  Jacopo  Ddrandi  (//  Piemonte  Cispadano  antico.  Torino,  Fontana, 
1774,  nota  (a)  p.  153),  al  quale  sarebbei-o  quindi  da  farsi  rimontare  le  ri- 
cerche. 11  Duraudi  si  introduce  a  parlar  di  questa  cronaca  in  tale  forma >«  di 
questa  estinta  città  (Pedona)  e  deirantico  suo  monistero  molte  cose  pan- 
mente  si  leggono  nell'inedita  antica  cronaca  di  Pedona,  altresì  cilata  da  Ja- 
copo Berardenco  nelle  sue  memorie»,  ecc.  11  ms.  di  Jacopo  Berardenco  era 
quello  a  cui  attingeva  a  sì  larga  mano  il  Metranbsio  (Cfr.  M.  H.  P.,  SS.  Ili 
in  prefazione  a  «  FragmentaChronicae  antìquae  civitatis  Pedonae)  e  quindi  trat- 
tandosi di  fonte  cosi  sospetta  non  ci  sentiamo  in  grado,  senza  studi  speciali,  di 
pronunciare  un  giudizio  sul  valore  della  notizia  che  il  Durandi  ci  conserva. 
—  Anche  Gioffrbdo  Dblla  Chiesa  nella  Cronaca  di  Saluzto  (M.  H.  P.,SS. 
Ili,  col.  9011  ci  ricorda  <•  otto  abbate  de  san  Dalmacio  »  che  «  vene  fare  la  fi- 
delità •*  all'imperatore,  ma  non  ci  parla  di  diplomi  concessigli,  e  non  ci  pre- 
senta altra  determinazione  cronologica  oltre  l'anno  1238.  Per  queste  ragioni 
ci  aia  lecito  tralasciare  di  determinar  il  giorno  del  marzo  in  cui  il  diploasa 
per  Cuneo  fu  concesso,  giacche  finora  non  e  ben  noto  neppure  in  quali  giorni 
del  mese  di  marzo  siasi  P imperatore  fermato  in  Cuneo  (Cfr.  Mbbkbl,  Un 
quarto  di  secolo  ecc.,  p.  25;  Mohmer-Ficker,  Regesta  Imperii  V,  I,  loc.  cit., 
non  fissano  il  giorno  del  mene  di  marzo  del  1238  in  cui  furono  dati  i  di- 
plomi per  Chieri  e  Savigliano). 

.  (1)  La  copia  ci  presenta  laur  che  il  Mbrrbl  {op.  cit.  p.  27  nota  1*)  in- 
t<3i'proLi  invece  la^renci^ii. 
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[S.  T.]  Et  ego  Franoisobus  de  Suauìs  notarìus  plubicus  (sic) 
Ynaa  (sic)  oam  saprascrìpiis  et  infraaoripto  notano  hoc  ^xemplain 
ad  autentìcum  ascultaoi  et  quia  atrumque  ooncovdare  inueni, 
signum  meam  aposui  et  in  testimonium  me  subsoripsi. 

[S.  T.]  Et  ego  Villélmos  lombardus  imperiali  auctoritate  no-* 
tarìiis  publicus  vnaa  (aie)  oum  suprascritis  notarììs  hoc  exemplum 
ad  autentìcum  ascultani,  et  quia  vtrumqae  concordare  inueni, 
signum  meum  apposui  et  in  testimonium  me  subsoripsi. 


RELAZIONE  della  Commissione  incaricata  di  esaminare  il  lavoro 
presentato  da  G.  Sforza  ,  col  titolo  :  Castruccio  Castracani 
degli  AnteltninelU  e  gli  altri  Lucchesi  di  parte  Bianca  in 
esiglio  (1300-1314). 


Il  eh.  sig.  Gìoranni  Sforza,  direttore  del  B.  Archivio  di  Stato 
in  Massa  Carrara,  compilò  una  monografia ,  di  molto  valore,  collo 
scrìvere  la  storia  dei  Bianchi  Lucchesi,  esuli  dalla  propria  patria. 
La  storia  delle  fazioni  di  Toscana  non  è  conosciuta,  come  lo 
dovrebbe  essere,  e  gli  studi  che  intorno  ad  essa  si  vanno  facendo 
in  questi  ultimi  tempi  dimostrano  quanto  vi  sia  ancora  da  fare, 
per  mettere  in  piena  luce  questo  argomento,  quanto  scabroso  altret- 
tanto importante. 

Abbiamo  veduto  non  ha  molto  che  le  vicende  delle  fazioni 
Pistoiesi  vennero  poste  in  nuova  luce  dal  Prof.  Zdekauer,  e  anche 
neiranno  corrente  il  Prof.  Professione  potè  in  modo  inatteso  illu- 
minare quella  strana  figura  che  fu  Vanni  Pucci.  Il  Pucci  appar- 
tenne alla  parte  Nera  di  Lucca;  ed  è  bene  che  ora  lo  Sforza 
abbia  tratteggiato  le  figure  dei  Bianchi  lucchesi,  e  quella  spe- 
cialmente di  Castruccio  degli  Antelminelli,  che  si  può  considerare 
come  il  primo  tra  i  Bianchi. 

Il  lavoro  dello  Sforza  si  diride  in  quattro  capitoli.  Nel  primo 
si  descrive  l'origine  e  lo  sviluppo  delle  fazioni  dei  Bianchi  e  dei 
Neri  a  Lucca,  a  partire  dal  cadere  del  xiii  secolo,  e  si  discorre 
dell'esìglio  al  quale  i  Bianchi  furono  dannati  dai  Neri.  Nel  ca- 
pitolo II  parlasi  dei  primi  tempi  dell' esiglio  dei  Bianchi  e  spe- 
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cialmente  della  parte  che  essi  presero  alla  difesa  di  Pistoia. 
Secondo  lo  Sforza,  1  Bianchi  Lucchesi  erano  più  schiettamento 
ghibellini,  che  non  lo  fossero  quei  di  Firenze;  e  quindi  si  spiega 
come  assai  yolentieri  offrisse  loro  ospitalità  cordiale  e  generosa 
la  città  di  Pisa,  che  costituirà  il  centro  del  ghibellinismo  in  To- 
scana Duravano  fierissime  le  lotte  tra  fazione  e  fazione,  quando 
calò  in  Italia  Enrico  VH,  proclamando  di  voler  rimettere  armonia 
tra  i  discordanti.  Lo  Sforza  dopo  aver  parlato  della  vita  dei 
Bianchi  in  Pisa  nel  capitolo  III  »  discorre  nel  lY  ed  ultimo  delle 
relazioni  loro  coi  fatti  che  caratterizzano  la  spedizione  italica  di 
Enrico  VII;  tien  parola  degli  sforzi  fatti  da  essi  per  rimetter 
piede  in  Lucca,  e  finalmente  del  loro  ritomo  in  quella  città. 
Quando  furono  restituiti  in  Lucca,  in  seguito  alla  pace  stipulata 
tra  Pisa  e  Lucca,  quei  Bianchi  rimpatriarono  non  per  viyerri  pa- 
cificamente, sibbene  per  consegnale  la  città  in  balia  di  Ugucdone 
della  Faggiuola 

Il  volume  si  chiude  con  una  serie  di  documenti  inediti,  de- 
sunti dagli  archivi  di  Lucca  e  di  Pisa.  Alcuni  di  essi  riguardano 
fatti  minuti  e  interessi  privati;  ma  anche  questi  hanno  molto 
valore,  poiché  chiariscono  la  vita  quotidiana  dei  Bianchi  durante 
Tesiglio,  e  spiegano  le  difficoltà  tra  cui  si  trovarono. 

Quindi  la  Commissione,  cui  T Accademia  ha  dato  Tonorevole 
incarico  di  prendere  in  esame  il  lavoro  dell'egregio  signor  Sforza, 
reputa  proporne  la  lettura. 


Torino,  10  Giugno  1891. 


Antonio  Manno 

E.  Ferrerò 

Carlo  Cipolla,  Relatore, 


L'Accademico  Segretario 
Ermanno  Ferrerò. 
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DONI 

FATTI 

ALLA  REALE  ACCADEMIA    DELLE  SCIENZE 

DI      TOttlNO 

E 

OPERE  ACQUISTATE  PER  LA  SUA  BIBLIOTECA 
Dal  31  Maggio  al  21  Giugno  1891 


Classe  dì  Scienze  Fisiche,  Natemaliche  e  Ratnrali 


\R.  I.e  puMilicazioni  noUte  con  un  asterisco  si  hanno  in  cainl)Ìo: 
quelle  notate  con  due  asterischi  si  comprano  ;  quelle  senta  asterisco  si  ricevono  in  dono 


Donatori 

*  Le  Staxioni  sperimentali  agrarie  italiane,  ecc.  —  Organo  delle  Stazioni  r. sutìose 

agrarie  e  dei  Laboratori i  di  Chimica  agraria  del  Regno,  pubblicato  sotto  «BHiogjca  iperim. 
gli  auspici  del  Ministero  d'Agricoltura,  ecc.,  diretto  dal  Prof.  Ing.  M* 
Zecchini;  voi.  XX,  fase.  4.  Asti,  1891;  in-8^  gr. 

*  Observatìons  niade  at  the  magnetical  and   meteorological  Observalory  al  OiMrvatorìo 

BaUvia;  voi.  XII,  1889.  BaUvia,  1890;  in-4*.  di  Bautia 

Abbandiungen  der  k.  Preassischen  geologischen  Landesaostalt  ;  neae  Folge  BtriiDo 


♦    « 


Hefl  3  —  Die  Foraniìniferen   der  Aachener  Rreide  ;    von   Ignaz  Beis- 
SBL.  eie.  Berlin,  1891  ;  in-8®  gr. 

—  Alias  EU  den  Abbandiungen  der  k.   Preassischen  geologischen   Landes-  id. 

anstalt;  neue  Folge,  Ueft  3.  Berlin,  1891  ;  in-4^ 

*  Ballettino  delle  Scienze  mediche  pubblicato  per  cura  della  Società  Medico-         Soeuu 
chirurgica   e   della   Scuola  medica  di  Bologna,  ecc.;  serie  7',  voi.  n,     *!i*V^o'm* 
fase.  4.  Bologna,  1891;  in-8o.  "    "****"' 

Journal  of  Morphology,  ediled  by  G.  O.  Whitman,  etc.  ;  voi.  IV,  q.  3.  Boston»        Boston. 
1891 }  in-8^  gr.  '    * 
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soc.  Mieiitirica  *  Anales  de  la  Sociedad   cieolifica  Argentina,  eie. ì  t.    XXXI,  entrega  3. 
Arge..ti..a  Boenos  Ayres,  1891  ;  in-8*. 

(Rueuos  Ajrc>).  '        '  ' 

Accaii.  cioenia  *  Bullettlno   mensìlo  deir Accademia  Gipenia  di   Sciente   naturali   in  Ca- 
di caunia.  (^^jg^  ^^  .  nuova  serio,  fase.  18-19.  Catania,  1891  ;  in^^ 

Societii  naiioiiaie  *  Mémoircs  de  la  Société  nationale  de  Sciences  naturelles  et  mathématiqoes 
dVcL^bour"  ^®  Cherbourg,  eie;  t.  XXVI  (3«  sèrie,  t  VI)   Cherboarg,  1889;  in-8«. 

La  Dìr«!zioo<i  Jomal  de  Sciencias  mathematica s  e  astronomicas  pablicado  pelo  Dr.  F.  Go- 
(Coimbra).  ^^  Tbixbiea;  voI.  X.  n.  3.  Coimbra,  1891  ;  in-8«. 

Ace.  delle  Scicnie  *   Bolletin   international   de   l'Académie   des    Sciences    de   Cracovie  ;  — 
di  Cracovia.  Comptes  rendus  des  séances  de  i'année  1891;  Avril.  Cracovie;  in-8". 

R.  Acc.  iriandeae  ^  The  TransacUons  of  the  R.  Irish  Academy;  voi.  XIX,  part  15:  On  carvi- 
deiie  scienie  ij^^^^  coordinates  ;  by  B.  Williamsdh.  Dnblin,  1891:  in-4*. 

(Dulilino).  »      j  »? 

Museo  tetlrb  *  Archivos  do   Mosée  Teyler;  %•*  sèrie,  voi.  HI,  5^  parile.  Hariein,  1890; 

(Harlew).  JQ.go  g^ 

R.  soc.  Sassone  *  Abhandiungen  der  mathematisch-physischen  Classe  der  k.  SScbsìschen  Gè- 
•*«"*jS^cienze  sellschafl  der  Wissenschaflen ;   Band    XVII.  n.  3,   4.   Leipzig,   1891; 

^"*'  in-8"  gr 

la.  —  Berichte  iiber  die  verhandiungen  der  k.  Sàchsischen  Gesellschaff,  eie, 
nat'phys.  Classe,  1891,  I.  Leipzig,  1891;  iu-8o. 

Prof.  J.  V.  CARit  *  Zoologischer  Anzeiger  herausg.  von   Prof.  J.  V.  Camus  in  Leipzig,  eie  ; 
(Lipaia).  j^iy  jjijjpg    ^g^i  .  „   3^4^  3^5    Leipzig,  1891  ;  in-8». 

CommiasioB^  *  Descrìptìon  de  la  Fanne  jurassiqae  du   Porttigal  ;   —  Embranchement  des 
**?eiVortoKa*ii^ri'  Echinodormes,  par  P.  Db  Loriol;  3  fase,  et  dernier  —  Echinides  irré- 

(Liibooa).  guliers  cu  exocycliques.  Lisbonne,  1890;  in-4(>. 

SoeieU  Reale  *  Proceedings  of  the  R.   Society   of  London  ;  voi.  XLIX.  n.  999.  London, 

di  Londra.  iggj  .  i^.go 

Museo  Bri laniiico  Catalogne  of  the  Birds  in  the  Rritish  Museum;   voi.  XIII,  XIV,  XV,   XVflI. 
di  Storia  Dal.  xiX.  Loodon,  1888-91;  in-8*. 

(Londra). 

Id  —  Catalogne  of  the  Fossil  Birds  in  the  British  Museum  (Nat.   History}»  eie. 
London,  1891;  l  voi.  in-8«. 

Id.  —  Catalogne  of  the  Fossil  Fisrhes  in  the   Brilish  lAuseam  (Nat.  HisCory), 
part  II,  etc.  London,  1891;  in-8". 
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—  Galriogae  of  tbe  Fossil  Gephalopoda  in   the  Brìtish  Museum  (  Nat.  Hi-  Museo  Briunnico 

story),  etc;  pari  fl,  etò.  London,  18^1;  in-S».  *(LonÌ.)." 

—  Catalogne  of  British  Uymenoptera   in  tbe   Brìtish   Maseom;  9.  edition,  i«<. 

pari  L  London,  1891  ;  in-8^. 

*  Monthly  Nolices  of  the  R.  astronomica!  Society  of  London;  voi.  LI,  n.  7.  r  soc.  atiroo. 

London,  1891;  in-8*».  •"  ^«"''" 

*  Report  of  the  sixlietb   Meeting  of  the  British  Association  for  the  adTanre-  Ascine.  BriUDoica 

meni  of  Science,  beld  at  l-eeds  in  Seplerober  1890.  London.  1891  ;  l' voi.  P"/'  p;«p"<> 

.     «o  ''•"*  Sciente 

in -8  .  (Londra). 

A  guide  to  operations  on  the  Brain,  illustrated  by  fbrty-t>vo  lìfe-size  plates  Ln..ara. 

in  autotypo  and  two  woodcuts  in  the  text  ;   by  Alee  Fbasii.   London,  *    * 
1890;  I  voi.  in-fol«  gr. 


Popolar  Lectores  and  Adresses  by  Sir  William  Thomsor  ;  voi.  Iti  ;  Naviga-         l'on.i 
tion.  London,  1891  ;  in-8®  picc. 


»    • 


*  Abhandlungen  der  mathematisch-physìkalischen  Classe  der  k.  bayerischen  R.  acc.  Bavarese 

Akademie  der   Wissenschaften  ;   XVII    Band,  8   Heft.  Miinchen,  1891;  ^'^Moifaco)"" 
in-4<». 

—  Keriim  cognoscere  causas.  —  Ansprache  des  Pràsidenlen  der   k.  bay.  ij. 
Akademie  der  Wiss..    Or.    Max  v.    Fettbnhofbb,  in  den  òfientlìchen 
Festzìtzong  am  15  Nov.  1890.  Munchen,  1890;  1  fase,  in-4^ 

*  Sitzungsberichte  der  mathematisch-physikalischen  Classe  der  k.  bay.  Ak.  i.i. 

der  Wiss.,  etc;  1890,  I-IV  llefL  Miiiiclien,  1890;  in-S». 

*  Conlrìbution  to  Canadian  Palaeontology ;  voi.  Ili  (quarto).  -^  On  Verte-  Comit   geologico 

brala  from  the  Tertìary  and  Crelaceous  rocks  of  the  Norlh  West  Ter-  ^f'  Canada 

.                   .        -               *             ..  (Montreal). 

ritory,  by  E.  D.  Cope.  1  —  The  Species  from  the  Oligocene  or  Lower 
Miocene  beds  of  the  Cypress  Hìlh.  Montreal,  t8dt;  in-4''. 

Bollettino  della  Società  dei  Naturalisti  in  Napoli;  serie  1',  voi.  IV,  fksc.  9  soc.  dei  Nator. 

Napoli,  1890;  in-8^  «*'  ^'P®''- 

Fourth  annnal  Report  of  tbe  agricuHoral  experìmental  Station  of  Nebraska,  suz.  sper.  agraria 

Lincoln,  Nebraska;  U.  S.  A  ,  I89t;  I  voi.  tft  8»  <*'  Nebraska. 

Bulletin  of  the  agricaHaral  experìmental  Station  of  Nebraska;  voi.  IV,  n.  16»  id. 
Lincoln,  Nebraska,  U   S.  A.,  I89l;  ìb-8*'. 

*  The  Journal  of  comparative  Medicine  and  veterinary  Archives,  edlt.  by  l»  Dimione. 

W.  A,  CoNCKLiN,  voi.  XII,  n.  5.  New  York^  1891  ;  in -8».  i**»»^  »<»'»•); 
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Governo  fraocete  CEuvres  coinplèles  d'Aagiistìii  Caochy,  publiées  soas  la  direction  scìoilifiqie 
(Parigi).  ^g  rAcadémie  dea  Sciences,  et  sous  les  auspices  de   M.  le  Mioistre  et 

l'Instroction  Pablique;  y  sèrie,  t.  IX.  Paris,  1891;  in-4*. 

Mit.  di  Frtiicia   *  Comptes-rendas  des  séances   de   l'Académie  des  Sciences,  etc.  ;tCll, 


M. 


Tables  alphabétiqaes,  etc.  (Jaìllet-Décembre  1890);  i  fase.  in-4°. 


socieu  geologica  ♦  Bulletin  de  la  Société  géologiqae  de  Frante,  eie.;  3e  sèrie,  t.  XVi.  1890, 
[pétt^iy  n.  Il;   —  t    XVIIl,   n.  1-8;  —  t.    XIX,    1891,   n    1.  Paris,  189D-9I; 

in-8«. 

soc.  Zoologica     *  Mèmoìres  de  la  Socièté  zoologiqaes  de  Prance  pour  Pannée  1890;  t  ili, 
(p.r?go.'  *•»  3*  et  4e  paHies,  fenìlles  7  à  45.  Paris,  1890;  in-8». 

III.  ^  Bulletin  de  la  Sociètè  zoologiqae  de  France  pour  l'annèe  1890;  t.  XV, 

m  3-9;  ponr  Pannèe  1891,  t.  XVI,  n.  I.  Paris,  1890-91  ;  in-d"". 

**"*%*!' ^1*  "^^  *  Nonvelles  Archives  da  Maséom  d'Hìttoire  naturelle,  etc;  3«  sèrie,  I.  0 
""*'^  1  fase.  Paris,  1890;  in-4*. 

Comitato  iniern.  *  Travaox  et  Mémoires  du  Bureau  international  des  poids  et  mesores,  pa- 
***'  ^p.'r'gi)''*"^  Wiés  soQS  rautorité  da  Gomité  international  par  le  Directeor  da  Bareaa; 

t.  VII.  Paris,  1890;  in-4^ 

Soc.  Bionaiica     Balletin  de  la  Société  philomalique  de   Paris,  etc  ;  8«  sèrie,  t   III,  n.  I. 
'  **"'*'•  Paris,  1891  ;  in-8^ 

La  Dir.  sione      Annalos  des  maladies  de  Poreille ,  da  larynx,  da  nez  et  du  pharynx ,  etc , 
(p*''bO-  publiées  par  A.  GociGUBNflBiM  ;   t.  XVII,  n.  5.  Paris,  1891;  in-8«« 

Oiser.dipoikowa   *  Catalog  vou  5G34  Stemcn  fnr  die  epoche  1875.0,  aus  den  Beobactatangeo 
(Pieiroborgo).  ^^  Pulkowaer  Meridiankreise  ;  WBbrend  der  Jahre  1874-1880;  voli  St 

RoMBBBG  (Supplèroent  111  aux  Observations  de  Pulkova).  St- Petersbarg, 
1891  j  in-foK 

id.  ^  Bericht  nir  die  Perìodo  1887  Mai  1  (fS)  bis  1889  Nov.  1  (IS^dem  Cornile 

der  Nicolai-llaoptstemwarte  iiber  deren  TbMtìgkeit  abgestaltei  tob  Di- 
rector der  Stemwarte*  St^Petersborg,  1890;  I  fate.  ln-8*. 

Società         Journal  de  la  Société  physico-^bimìque  russe  -^  PtJniversité  de  St-Péters« 
af*pret'rob^'r*'o  bourg  ;  t.  XXUI,  n.  4.  St-Pétersbourg,  1891  ;  10-8*». 

Oiievatorio       *  Rcyisla  do  Observatorio  —  Publicagao  mensal  do  Observatorio  do  Rio  d« 
di  Bio  Janeiro.  Janeiro  ;  anno  VI.  n.  4.  Rio  de  Janeiro,  1891  ;  in-4^ 
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Meioorìa  della  Società   degli   Spetlroscopisti  italiani,  ecc.  ;  voi.  XX,  disp.  4. 
Roma,  1891  ;  in  4^ 

*  Ri  vista  di  Artiglieria  e  Genio;  voi.  il,  Maggio  1891.  Roma;  ìd*8^ 

Bollettino  della  Società  generale  dei   Vilicultori   italiani  ;  anno  Vi,   n.  9, 
10-11.  Roma,  1891;  in  S"*  gr. 

*  Ballettino  della  Commissione  speciale  d'Igiene   del   Municipio  di  Roma  ; 

anno  XI,  fase,  7-13.  Roma,  1890;  in-S**. 


Societi 

degli  Sp«Ur.  iul. 

(Roma). 

La  Diresione 
(Roma). 

Soc.  generale 

dei  ViUcalU  iul. 

(Rona). 

Il  Maniciplo 
di  Roma. 


"  Atti  deirAccademia  pontiOcia  dei  Nuovi  Lincei;  anno  XLIV,  Sessione  III 
del  15  febbraio  1891.  Roma;  in-4^ 

^  Atti  della   R.   Accademia   dei   Plsiocritici  in   Siena  ;   serie  4*,   voi.    Ili, 
fiisc.  3-4.  Siena,  1891  ;  in-8<» 


Acr.  PooliScla 

dei  NuATÌ  Lincei 

(RoMia). 

R.  Accademia 
del  FitiocriUci 
di  Siena. 


Giornale  della  R.  Accademia  di  Medicina  di  Torino,  ecc.;  anno  LIV,  n.  34. 
Torino,  1891;  in  8^ 


R.  Acc  di  Meilic. 
di  Torino. 


*  Rivista  mensile  del  Club  alpino  italiano,  ecc  ;  voi.  X,  n.  5.  Torino,  1891  ;  Club  alpino  iiai. 

j„_go  (Torino). 


*  Transactions  of  tbe   Canadian  Institule  ;  voi.  I,  part  3.  Toronto,  1891; 
in-8*  gr. 


I«lit.  Canadiaoo 
(Torouto). 


—  Foarth  annoal  Report  of  tbe  Canadian  Instilote  (Session  of  1890  91), 
being  in  Appondix  to  the  Report  of  the  Mìnister  of  Edocation,  Ontario. 
Toronto,  1891  ;  1  fase,  in-8»  gr. 


Id. 


Neptunia  -  Rivista  mensile  per  gli  studi  di  scienza  para  ed  applicata  sul 
mare  e  suoi  organismi,  e  Commentario  generale  per  le  alghe  a  seguito 
della  Noiarida;  Direttore  Doti.  D.  I.evi-.Morcnos  ;  anno  I,  n.  4,  5.  Ve* 
nezia.  1891  ;  in-8o. 


La  Direxione 
(Veneiiii) 


Die  Physiologie  der  Faceltirten  Augen  von  Krebsen  und  Insecten  ;  eine 
Studie  von  Sigm.  Exnbr,  Prof.  Physiologie  an  der  Univ.  in  Wien, 
Wien,  1891  ;  I  voi.  in-8«. 


\  eneaia 


Dates  of  publication   of  «  Recherches   sur  les   poissons  fossiles  »,  par  L* 
Agassiz;  by  W.  U.  RboWn.  London,  1890;  1  fase  in -8*. 

Zifìoidi  fossili   e  il  rostro   di   tiopolodonte  della   Farnesina  presso  Rotila  \ 
Memoria  del  Prof.  Giovanni  Capellini.  Bologna,  1891;  1  fase.  in-4°. 


L'Autore. 


L'A. 


Time  Reckoning  for  tbe  twendiet  Century,  by  Sandiord  Fleming  (from  the 
Smithsonian  Report  for  1886).  Washington,  1889;  1  fase.  ìn-8*. 


L'A. 
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L*Auiore.       Vorsoche  ond  Pragen  zar  Lehre  tod  der  Lyrnpbblldung ;  vodR.  Heidehbaih 
Ronn,  1891  ;  1  fosc.  ÌD-8*. 

e.  Pi«BLLi.M.  Serbatoi  e  recipìeoU  economici  io  tele  impermeabili,  brevettati  nei  princi- 
pali Stati  d'Europa  e  d*America  ;  di  Giuseppe  PvBBLLi-Miifrm  Bar- 
letU,  1891  i  I  fase.  in-8r 

i«*.  —  Refrigeranti  economici  brevettali  in  Italia  ed  all'estero;  di  G.  Pikblu- 

MiNBTTi.  Rarletta,  1891  ;  t  fase,  in-8^ 

^'A  Sul  metodo  graflco  nel  calcolo  delle  ecclissi  solari;  Nota  del  l>olt.  Michele 

Rajra.  Milano,  1891;  1  fase.  in-8<». 

LA.  Cefalometria  dei  Modenesi  moderni;   Memoria  del  Dott   Paolo  Riccaidl 

Modena,  1883;  1  fase.  in-4<>. 

M.  —  Saggio  di  un  Catalogo  bibliograOco  antropologico  italiano,  compilato  dal 

Dott.  Paolo  RiccAiDi  (con  cenni  storici  intorno  all'Antropologia,  e  bio- 
grafici intorno  ad  alcuni  Antropologi  italiani).  Modena,  1883  ;  176  pag. 
in-80. 

id  —  Statura  e  condizione  sociale  studiate  nei  Rolognesi  contemporanei  ;  Me- 

moria del  Dott.  Paolo  RiccAsni.  Firenze,  1885;  1  fase.  in-8^. 

i«i.  —  La  grande  apertura  delle  braccia  in  rapporto  alla  statura,  studiata  spe- 

cialmente nei  Rolognesi:  Transunto  da  una  Memoria  del  Dott  Paolo 
RiccABOi.  Bologna,  1886;  1  fase.  in-8<». 

ij.  —  Crani  e  oggetti  degli  antichi  Peruviani ,  appartenenti  al  Museo  Civico  ^ 

Modena  e  al  Museo  di  Anatomia  umana  de  la  R.  Università  di  Modena: 
~  Viaggio  intomo  al  globo  de  la  yettor  Pisani  sotto  il  eomando  del 
cav.  Giuseppe  Palombo;  Memorie  del  Dott.  Paolo  Riccaboi.  Firenze, 
1868;  105  pag.  in-8*. 

id.  '—  Circonferenza  toracica  a  statura  studiate  a  seconda  de  l'età  e  del  sesso 

in  una  serie  di  Bolognesi;  Comunicazione  preventiva  del  Dott.  Paolo 
RiccABOi.  Pavia,  1887;  1  fase.   in-8o. 

id.  —  La  statura  nei  Bolognesi  contemporanei  studiata  in  rapporto  al  sesso  e  a 

l'età;  Memoria  del  Dott.  Paolo  Riccaboi.  Modena,  1887;  1  fase.  ìb-4*. 

là.  —  Contribuzione   alP Antropologia   dei  sordomutismo;    Memoria   del  Dolt. 

Paolo  KiccAAOL  Firenze,  1889;  1  fase,  in -4*. 

id.  — ^  Di  alcune  correlazioni   di  sviluppo  fra  la  statura  umana  e  P  altezza  del 

corpo  seduto;  Studio  di  antropometria  del  Dott.  Prof.  Paolo  Riccaidi. 
Modena,  1891;  1  fase,  in-4^ 
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Classe  di  Seienie  Éorali,  l^torielie  e  hlologiche. 

Dal  14  al  28  Gingno  1891 

Deigiatoii 

*  Tke  ainerìean  Joornal  of  Pbilelogy,  edlt.  by  B.  L.  Gildbkslbbtb  ,  voi.  XI,  unwenuà 

n.  8,  3.  Baltimore,  1890;  in-S-.  'b^IZZ]. 

SbHelin  de   f^  Socìété  de  Góographie  commerciale  de  Bordeaux,  etc;  XIV  socteti 

aonée,  %•  sèrie,  n.  IJ.  Bordeaux,  1891;  in-8**.  ai^Bo^Mw!" 

^  PrMeeéliigs  of  t4ie  ataerican  pliilosofyfaical  SoekHj  held  al  Philadelphia,  8<x:^«^  aiotofic« 

eie.;  voi.  XXVUI,  n.  134.  Ptiiiadelphia,  1890;  in^^  ***  FiUdeifi.. 

Biblioteca  oazionale  centrale  dì  Firenze  —  Bollettino  deHe  Pubblii^zioni  bìm.  nariomu 

italiane  ricevute  per  diritto  di  slampa;   1891,  n.  131.  Firenze,  1891;  di  Firenze. 
ih-8^  gr. 

~  Indice   degli  Atti  amministrativi  dei  Comuni,   delle   Provincie,   ecc.;  u. 
pag.  199-159;  in-S''  gr. 

*  Bulletln  de  riHStitot  nallonàl  Genévois,  eie.;  t.  XXX,  Genève,   1890;  ixìidu» naiionaie 

•      go  <l>  Gioevra 

*  Mittheilungen  des  Vereins  ftir  Erdkunde  zu  Leipzig,  1890.  Leipzig,  1891  ;  Soc.  di  Geogra6a 

*  Rendiconti  del  R.  Istituto  Lombardo  di   Scienze   e   Lettere;   serie   9«,  r.  iitii.  Lomb. 

voL  XXIV,  fase.  IO,  Il  e  19.  Milano,  1891;  in-8«.  (mìImo). 

*  Gompte^rendi  des  séanoos  de  la  Commlssion  centrale  de  la  Sodété  de  soc.  ai  Geografi* 

Géographie,  etc.;  1891,  n.  19,  13,  pag.  997-360.  Paris,  in-8<>.  ^^*"^'^ 

Revue  géograpdfqaè  intenialionale.  etc.;  XVI  année,  n.  186, 187.  Paris,  1891;  l>  Diretiooe 

in.4«.  <•*■"«■')• 


*  Revista  trimestral  do  Istituto  historico  e  geographico  brazileiro,  fundado  ist.  «tor.  e  geogr. 

HO  Rio  de  Janeiro;  t.  LUI  (3*  e  4<»  trim).  Rio  de  Janeiro,  1890;  in-8*».  ^    brasiliano 

^  '  '  '  di  Rio   Janeiro. 

*  Studi  e  documenti  di  Storia  e  Diritto  ;  Pubblicazione  periodica  delFAcca-       Accademia 

demia  di  Conferenze  storico-giuridicbe,  anno  XII,  fase.  9.  Roma,  1891;  rtorico^[urij"he 

in*4«.  (Roma). 

Annali  dì  Statistica  ~  Statistica  industriale,  fase.   XXX,  —  Notizie  sulle  M.nihioro  di  Agr. 
cotìàizioni  industriali  della  Provincia  di   Fòggia  (Capitanata) .  con  una     '"%*  „^J!"""' 
carta  industriale.  Roma,  1890;  in-8**. 

Alti  dMa  R.  Aecadmia  -  Voi.  XXVI.  62 
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